Chuong 05
VECTO

TONG HIEU HAI VECTO

Ly thuyét

1. Téng cua hai vecto

““z*, Pinh nghia

%
L

» Cho hai vecto @ va b |
ul §
o Lay mot ¢ diém A tuy y, vé AB=a, BC=b,

E

I —

= Vecto AC duoc goi la téng cua hai 4; b

EIK1h1eu a+b A
» Bidayc AC E'"'b. \l

» Diém I 1a trung di€ém cta doan thang AB = Lil*‘fB 0\

» Piém G la trong tam ctia DABC = GA+GB+GC = 0

2. Hiéu cua hai vecto

:, Pinh nghia

¢ 1 1
——» Vecto doi cua vecto ¢, k1' hiéu la -4, la vecto cung phuwong nhung
nguogc hudéng v01 vecto a,

» Cho hai vecto a va b

g e
Véi @D.C iy v, ta co: -
(1) Tinh chéat giao hoan a+Db

T

=b+a
| |
, I r+b)+£:5+(b+£‘)
(2) Tinh chat két hop ey
L (3) Tinh chat ctia vecto - khong d+0=0+a=a
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1
l'% Cac quy tac:

Quy tdc ba diém:
» Véi3 diém A-BC, AC=AB+BC  , Tgiac 4-B.C.D 13 hinh binh
hanh: AC =AB+AD

L L LA -

» Quy tac hinh binh hanh:

LEAN LAED LR

» Quy tac hiéu vecto:

> Véi3 didm O.-AB. AB=0B- OA /\/
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&Céc dang bai tap

0 Dang 1. Lién quan téng vecto

— ;f Phwo*ng )

(1) Pinh nghia tong hal vecto:

Cho hai vecto @ va b -

= Lay mot ¢ diém A tuyy, vé AB= Crl
= Vecto Al AC dtrorc goi 1a téng cla hai
= Vay AC a+b

(2) Piém dac biét:

rir
(3 Tinh chadt: V6i 4.b.C tuy y, ta co:

r r
o Tinh chat giao hoan a4+ b b*'ﬂ.

= Tinh chat két hop
» Quy tdac ba diém: .
» V&i3 diém A-BC. AC=AB+BC_
» Quy tac hinh binh hanh:

BC =b.
a.

t:‘- ||

(5+i})+£:5+(i}+£‘)

» Tir gidc A-B.C.D 13 hinh binh hanh: AC =AB+AD

LY R P

= Piém ! 1a trung diém cta doan thang AB = Lil +Ir5'
o Piém G 1a trong tam cta DABC = GA +GB+GC =0

4 vidu1.1.

(1) t =CB+CD

4Vvidu1.2.

1y G=AB+CA +BC

' Cho hinh binh hanh ABCD | xac dinh céac vecto

o Loi giai

Cho tam giac ABC, x4c dinh cac vecto

o Loi giai

() €=AC +DA
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Vidu 1.3.

Cho luc gidc déu ABCDEF tam O, x4c dinh cac vecto.
(1) M=AB+OD (5) N=AB+AE+OD

{ Vi du 1.4.

Cho M diém ‘4"‘42"43"”"4& x4c dinh vecto
] LA LLAN LALERLELE LLRB LI L
h=A A +A A +A A +.+AA+AA

...................................................................................................................................

...................................................................................................................................
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0 Dang 2. Hiéu hai vecto - vecto do'i

Ph uong )

(1)

)

()

4)

»

»

»

( 4:;?

Pinh nghia tong hal vecto:

Cho hai vecto a va b

(W P r (@ P
= Lay mot diém A tly y, vé AB=a, BC:b
o Vecto AC dlroc goi la téng cua hai @ a;b.
= Vay AC a+b
Pinh nghia h1eu hal vecto:
Cho hai vecto @ va b
r I
o as(b)
= Ta goi hiéu cua hai vecto 4 va b 1a vecto , ki hiéu a- b,

o Vecto doi cua vecto 4, ki hiéu la -4, la vecto cung phuwong nhung nguoc

1
huwéng véi vecto 4.
Piém dac biét:
|

s Piém I 1a trung diém cla doan thdng AB = I4 +L5'

> Piém G 1a tronrgltellﬂm ctia DABC = GA+GB+GC = 0
Tinh chat: Véi 4b.C tuy y, ta cO:

r r
s Tinh chéat giao hoan a+ b b+ﬂ
r r

i L (ﬂ+b)+:f::5+(b+£‘)
= Tinh chat két hop

» Quy tdac ba diém:

LA LR L

V6i 3 diém A, BC. AC=AB+BC

» Quy tdc hiéu vecto:

LAEE LAmE LR

Véi 3 diém O.A.B. AB=0B- OA

» Quy tdc hinh binh hanh:

T giac A-B.C.D 13 hinh binh hanh: AC =AB+AD

& fvidu2.1.

" Cho hai hinh binh hanh ABCD v3 ABCD’ ¢6 chung dinh A.

LA LLAE LR 1

Chtma minh rang BB+CC +D'D =0
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Vi du 2.2.
Cho tam giac ABC. Goi M/ N.P 1an luot 1a trung diém cla BC,CA,AB
Chimg minh rang:

LAED LLAE LA LR

(1)AP+AN AC+BM = D

LAEE LEAaM LAAd LARE LA

) OA +OB+0C =OM +ON +OP véi O 13 diém bat ki

-----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------
...................................................................................................................................
...................................................................................................................................
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0 Dang 3. Chitng minh dang thuc vecto

(= Phuong / )

rer
» Tinh chdt: V6i 4D.C tuy v, ta co:
r I I
= Tinh chéat giao hodn a+b=
I 1
i L (5+b)+525+(b+£‘)
= Tinh chat két hop
» Quy tdc ba diém: I
» Vé6i 3 diém A BC. AC=AB+BC
» Quy tac hiéu vecto: .
» Voéi 3 diém O.A.B. AB=0B- OA
» Quy tac hinh binh hanh:
» Tagidc 4-B.C.D 13 hinh binh hanh: AC =AB+AD
» Quy tdc trung diém - trong tam:

r
+d .

» Piém I la trung diérun cta doan thdng AB = [A+ IB:'E'.
Khi @6 MA+MB=2MI
» Diém G 1a trong tdm cia DABC = GA+GB+GC =0
Khi dé E{uﬁ+ﬂ%+ﬂuﬁ‘ :BML%
Céc phuong phap bién ddi:
» Bién d6i vé nay thanh vé kia clia dang thitc (xuat phat tir vé phitc tap bién déi

dua vé vé don gian). )
» Bién d6i dang thitc can ching minh vé twong dwong véi mot dang thic luén

dang.
» Xuat phat tir mot dang thirc luén ding dé bién déi vé dang thirc can chimg
\_ it J

Cho bén diém bat ky A-BC va D. H&y ching minh déng thic I
o Loi giai

" Cho nam diém ABCD.E Chimg minh rang:

LA LR LAl LA Ll LARN LLEd LA LR LR g

(1) AB+CD +EA =CB+ED (2) AC+CD - EC =AE- DB+CB



Cho hinh binh hanh ABCD tam O. M 13 mot diém bat ki trong mét phing.
Chu'ng minh rang:

A L 1

() Bi'1+Di'1+ AC =0

AN LLm LR LR

) D%+DB+DC+DD II}
(3) M4.+MC' :PL{B+PL{D

Cho tam giac ABC , goi M 13 trung dlem BC valila trung di€m cua AM

LF "R P )

(1) Ching minh réng: 2[A +IB+IC = 0.

) Vi O 1a d@iém bat ki, chtma minh rang: 20A +OB+0C =401
o Loi giadi
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Vi du 3.4.
' Cho ngil gidc déu ABCDE tam O.
(1) Ching minh rang: hai vecto OA +OB y3 OC+OE géu cung phuwong véi

UL

oD

U o
(2) Chtrng minh hai vecto AB va EC cung phuong.
o Loi giai

...................................................................................................................................
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0 Dang 4. P06 dai vecto

e P!u,ro'ng

/

Ap dung: tinh chét, quy tac (ba diém, hinh binh hanh, hiéu vecto, trung diém -
trong tam)
r | r |
, ‘aibiCiq
bé tinh ta thuc hién theo hai budéc sau:
r+r or
» Budc 1: Bién d6i va rat gon biéu thirc vécto @ i.b +C+d =V tinh ch4t trung

diém, hinh binh hanh, trong tam,... sao cho V don gidn nhat.

Vi du 3.1.

Cho bén diém bat ky ABC va D. Hay ching minh ding thtc
AB+CD =AD+CB

| I _r‘ I
(1) Néu @ va b ciing huéng thi ‘Mb‘ = +‘b‘

1 1
(2) Néu a va b nguoc huéng va
.- . - -

o Loi giai
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AB=3(cm) AcC =4(cm)

Cho tam giac ABC vuéng tai 4, cé ) . Goi I 13 trung diém
BC  x4c dinh va tinh d6 dai céc vécto:
r LAl LA r LA L
(1) u=BA+BC (@) v=2IA- CA

Vi du 3.3.
Cho tam gidc ABC vuéng can tai A, AB=4a,. Tinh theo a:

UL UL LLLI LA
AB+AC‘ AB+2AC

N\ N\

...................................................................................................................................
...................................................................................................................................
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Vi du 3.3.

' Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=3 , BC=4 Goi M , N lan luot 1a trung
diém ctia BC va CD . Tinh

LLLl LLE L

LLLL LR
AB+AC + AD ‘AM+AN‘
(1) (2)

...................................................................................................................................
...................................................................................................................................
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A. Céau héi - Tra 10i trac nghiém
» Cau1. Cho 4 diéLn i;BJELDphén biét. Chon phuong &n ding?

A. DA=DC+CB+BA B. DPA=DC+AC
c. DA=DC+CB+AB D. PA=DC- CA

» Céu 2. Ch%am ugliéc uﬁBC- Khé&g dinh nao sau da&fudung’? e e ww
A. AB+AC=BC_  B. %B+BC %C C. AB+CB=AC p. AB+CA=BC

» Cau 3. Cho hinh binh hanh ABCD . Khang dinh nao sau day ding?

LAAD LRAR LA

A. AB+AD=BD  B. iLE&‘+ AD=DE . le+ i‘LD flC‘ D. AB+ iUZJ' C‘il
» Cau 4. Dang terc nao dLron day sal" o v w
A. I'L{Ew MP MJ B. Ixﬂ\.' }.‘L{HJ+PN c. NM-NP=PM p. MN+NP=MP_

» Cau 5. Cho DABC goi M’N’P lan lwot 1a trung diém cua céc canh AB’AC’BC'HO
MP+NP bhing véc to nao?
U ULU U UuU
AM. B. MN. c. PB. D. AP.
A.
» Cau 6. Dér}ﬂ. thic nao sau déy la ding? e s
A. OM-ON=MN B. AB+CB=AC
C. AB+CA =CB. D. AM- MN =AN
» Cau 7. Cho doan thdng AB ¢6 I 1a trung diém, M 1a diém bat ki. Ménh dé nao sau day
]-é. Sal-il;l? UL LA LLl 1 LA Ll 1 LR LA LN LA
A. 2AI =AB, B. [A-IB=0 c. [A+IB=0 pD. MA+MB=2MI

» Cau 8. Chon khang dinh sai

[w 7]

i I
A. Néu I 1a trung diém doan AB thi [A+BI =0

(=T e P §

B. Néu ! 13 trung diém doan ABthi ‘U+f5 "15
C. Néu I 1a trung diém doan ABthi AI'*H U
p. Néu I la trung diém doan ABthi [A+IB U
» Cau 9. Cho ba diém phéan biétA, B, C. Ménh dé nao sau day Sai?

LA LA L 'L,l..l,l 'L,l..lpl (W T 1

A. AB-AC=CB, B. AB+BC=AC (. AC-AB =CB_ D. AB+BA =0

» Cau 10.Cho tam gidc ABC ¢6 trung tuyén AM va trong tdm G. Khang dinh nao sau
day la dung
A AB+AC=AM B, BG=GA+GC. . BM=CM_. . GA+GM =0,

» Cau 11.Cho hinh binh hanh ABCD  Ménh dé nao duéi day dung?

LARD LA LA LA LA LA LA LA LLAu LA LA LA

A. AB+AD=BC  B. AB+AD=CD . AB+AD=AC 1), AB+AD=BD

» Cau 12.Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Chon khéng dinh dung trong cac khang dinh
sau.

LB ALY LA LA 1 LA LALE 1

A. OA+0OB= {J B. OA+0C =0 Cc. AO+DO =0 p, OA+CO=0,
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» Cau 13.Ch%am ugiéceu ABC Khéﬂg dinh nao sau d% dung'? o
A. AB- CA=CB. B. AA +BB CE‘_ c. A +BA C‘B_ D. AB+AC=BC
» Cau 14.Cho hinh vudng ABCD tam O . Khang dinh ndo sau day la dﬁ&g?
A. Eﬁ+55—flll B. CUI-BHBL_'EJI—E] C. 5:';:(% D. DD+E:;J_
» Cau 15. Cho 3 dlem M N.p bat k1 Khang dinh nao sau day sal?
A}.‘LﬂwﬂcﬂJPH BNM+ﬁﬂ3 NP CPI%.'PM I‘».'M_DPMPI%.'H\.'M

LEED  LANE LARS LEALE

» Cau 16.Ch(? bon di€m phan biéHifB*CfD. Vecto té&g AB"‘CD*BC*Dileéng
A. 0. B. AC C. BD . D. BA .
» Cau 17.Cho hinh binh hanh ABCD v3 diém I tuy ¥. Pang thirc nao sau day ding?

AN LRl LEd LA

A. IA+IB=IC+ID B. L51+}D IC+IB-
C. [B+AI =CI+ID D. [A+IC=IB+ID
» C4u 18.Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam O.
A D
B C

Khéﬂg dinh nao sau day dung? o v
A. OB-OD =BD B. OB- OC =OD- OA
Cc. OA-OB=CD D. AB- AD =BD

» Cau 19.Cho Mﬁ’ Illﬁin luot 1a trung di€ém céc canh AB,BC,CA (43 tam giac ABC. Héi
vecto MB+AP hang vecto nao?
U U UL UL
A. AC, B. PB. Cc. MP, D. AN,
» Cau 20.Cho tam giac ABC. Goi M,N.P 14 luot 1a trung di€m cua BC.CAAB 4y G 13
tror&tam cua tam giac DABC. Ménh dé nao sau day sa17

A. BEW+C'I\.'+4.P D B. AM+BN+CP D.
C. G51+GB+GC =GN +GM+GP D. AP+ AN+AC+BM =0 _

» Cau 21. Rt gon véc to U=MN+PQ+NP+QR
A. U=MR B. u=MN C. u=PR_ D. u=MP
» Cau 22.Cho G 1a trong tam cua tam glac ABC Dang thll'C nao sau day la sai?

LA LAl LR LR L LA

A. AG+BG+CG = D B. G51+GB GC'_ C. Gfi-rGB C'G. D. GA+GB+GC = [}
» Cau 23. Trong mat phang, cho nam diém phan biét A BCDE . Vecto
l _BD+E4+CE ':D banuquvecto nao sau d%
UU
A. AB B. AE, Cc. BA, D. BD.

» Cau 24. Cho DABC,D,EF 131 Juot 1a trung diém cla cac canh BC, CA, A, B. Dang thic
nao sau day la dung?

A. AD+BE+CF =AB+AC+BC B. AD+BE+CF=AF+CE+DB

C. AD+BE+CF=AE+BF+CD D. AD+BE+CF=BA+BC+AC
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» Cau 25.Cho tam gidc déu ABC, canh 3ad. Ménh dé naosau day dung:
UL LLALI (N 1]
A. AC a B. AC _ C. AB=AC D. AC=3a

» Cau 26.Cho hinh thoi ABCD canh a va BAD =60°  pg dai ctia BD bing

a3

A. 2a. B. d. c. 2. D. &2,
» Cau 27'Chou}i}nl-3|.ﬁh& &Eét uﬁBCD . Khang dinh nao sau day dung?

A. AB- AD :‘AB“@‘, B. AB+AC+AD =0

BC+BD|=|AC- AB o
C,‘ * H 4'51 D. AC=BD
(W 1] L
e B

» Cau 28.Cho tam giac ABC @éu canh 24, Khi d6 bang

A. 20 B. 4. c. a3, D. 2V3a.
» Cau 29.Cho tam gidc ABC vuéng tai A va AB=2,AC=3 p4 dai ctia vecto BC+AC

bang

A. S, B. 40, c. V13, D. 210,

F=MA,E =MB, F =MC

» Cau 30.Gia st cO cac luc cung tdc dong vao mot vat tai diém

u - w

M. Cuong d¢ hai luc F. F1an lwot 1a 300N, 400N o AMB=90"  Tim cuong do

cta luc 5 =MC pigt vat dimg yén.
A. 700N B. 250N C. 500N D. 1000N

LR LELE LR 1

» Cau 31.Cho tam gidc ABC . Vi tri ctia diém M sao cho MA- MB+MC =0 13
A. M trung B.
B. M 13 dinh tht tw clia hinh binh hanh CABM
C. M 13 dinh thi tw ctia hinh binh hanh CBAM

D. M trung C.  w wa
» Cau 32.Cho tam giac ABC, M 13 diém théa MA+MB+MC =0 Ménh dé nao sau day
ding?
A. M 13 trung diém AB, B. M 13 trong tAm tam gidc ABC.
C. M trung B. D. A la trung diém MB,

» Cau33.Cho tam giac ABC. Tim tap hop diém M thod man diéu kién
MA - MB+ MC =0+
A. M 13 diém sao cho t& gidc ABMC 13 hinh binh hanh.
B. M 1a trong tdm tam giac ABC
C. M 13 diém sao cho tir giac BAMC 13 hinh binh hanh.

D. M thudc trung truc cia AB.
LN LLLI L LLAR
, . . .. |MB-MA|=CB- MB
» Cau 34.Cho tam giac ABC Tap hop diém Mthda man: 1
A. Puong tron tam €, ban kinh AB. B. Puong tron tm B, ban kinh AB.
C. Puong trung tryc ctua doan AB. D. buong trung tryc cua doan BC
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» Cau 35.Cho ba luc 1 ~

cung tac dong vao mdt vat tai diém M va
u

vt diing yén. Cho biét cuong df clia F.E ggu bang 100N va goc AMB=90"  Khj
F

do xac dinh cwong do cua luc

u u
R ‘E‘:maﬁw E

—22N

B. Cau hoi - Tra loi dung/sai
» Cau 36.Cho bén diém A -BC.D Khi d6:

Ménh dé Dg“ Sai
()a AB+BC =CA
()b AD+DA =0
()C AB+CD =AD+CB
? AB- CD =AC+DB
» Cau 37.Cho tam gidc ABC déu canh 4, c6 trong tam G. Khi dé:
Ménh dé Dg“ Sai
? AB+BC =AC
()b AB- Eﬂ =2a
()C A“Eh%‘ —a\f3
S| po- Bej-oL
» Cau 38.Cho sau diém 4, B.C.D.EF ghi d6:
Ménh dé Dg“ Sai
()a AB+CD +EF- CB- ED =FA
()b AB- AF+CD- CB+EF =DE
()C AB+CD =AD +CB
()d AC+BD+EF=AF+BC+ED
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» Cau 39.Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 O 13 giao diém cta hai dudong chéo. Khi dé:

Ménh dé

Pun
g

Sai

TLET I CLE

AB+AC=AD

AC+BA =AD

‘A“E+ﬁ| _AC

» Cau 40.Cho
do:

AB+ AD| =|CB- CD
+ = -
Néu ‘ ‘ | ‘ thi ABCD 13 hinh thoi.

tam giac ABC . cac diém M.N.P 1an luot 1a trung diém cta AB.

Ménh dé

. Khi

Sai

(a

)

AM- AN =NM

(b
)

TLENT L L

MN- NC =MP

(c
)

RN  TLET oL

MN- PN =MP

d
)
» Cau 41.Cho

BP- CP=PC
hinh vuéng ABCD canh 4, ¢6 O 1a giao diém hai duong chéo.
Ménh deé

Khi do:
Pun .
Sai

(a

)

O 1a trung diém ctia AC,BD

(b
)

8- 8ol

(c
)

LT o

AB+ DC“ —g

d
)

» Cau 42.Goi

LT LLr
CD- DA‘ :i

O 14 tAm hinh binh hanh ABCD _ Khi d6:
Ménh dée

Sai

(a

)

TELT Iy TEmn

OA-OB=CD

(b
)

LT EOr Coar CLET

OB- OC =0D- OA

(c
)

|

)
» Cau 43.Cho

AB- AD =DB

TELN

BC- BA =DC- D

tam giac ABC. Goi M.N.P 141 luot 14 trung diém cua BC.CA
Ménh dé

AB . Khi d6:

Sai

(a

Tt giac BMNP vy APMN 3 hinh binh hanh
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)

(b TLEN T TLEY

)

(C| AP+ AN- AC=BM

TLET LA TLmd

(d| 0A+0B+0C =OM+ON+O0P v4; O 13 di€m bat ki

)
» Cau 44.Cho hinh binh hanh ABCD véi M va N 14n luot 1a trung diém caa BC va AD,
Khi do:
Ménh dé D;“ Sai

T TR T
()a DA +DC =DB

(b TLEY T Y TENT

) CM+CN+AB=CD

S MA + MC =0

«@ AM+CD =BM

» Cau 45.Cho ABCD 13 hinh vuéng tdm O c¢6 canh 4. M 13 mét diém bat ki trong mat

phéang. Khi dé:

Ménh dé D;“ Sai
()a OC=AO
(W0 P
()b ‘AB+DD‘ —AO
( LD TN O
)C ‘AB— DC+DD‘ =0
()d Do dai vecto MA- MB- MC+MD phyng DC
» Cau 46.Cho tam gidc ABC déu c6é canh bang 34. Khi dé:
Ménh dé D;“ Sai
(f‘ 20 =32
T L
()b AB- AC| =20

T o U U oo
()C AB- CB- AC‘ —0

()d A"L_Ié‘l‘%‘ :ﬂ.\/?_,.

C. Cau hdi - Tra 10i ngan

» Cau 47.Cho hinh thang ABCD ¢6 hai day AB=1.CD =2 Goi M.N 1an luot 14 trung diém

AD va BC . Tinh ‘m' i Cu;;\u,‘

« Pién dap so:
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» Cau 48.Cho hinh vuoéng ABCD ¢4 tam 1a O va canh !- Tinh
lam tron dén hang phan muoi.

OA- CB+[cD-DA
ét qua

« Pién dap so:
» Cau 49.Cho tam giac ABC(AB<AC)AD 14 phan giac trong cua géc A. Qua trung diém

M ctia canh BC, ta k& duong thang song song véi AD, cat canh AC tai E va

LR L
, L CM- EM‘
cat tia BA tai F. Biét réng AB=6 va 4BD =3BM  Tinh: ‘
« Pién dap so:
UL L
AB+ BM‘ ]
» Cau 50.Cho hinh vudéng ABCD canh 2,M 13 trung diém BC. Tinh ‘ . Két qua
lam tron dén hang don vi.
« Pién dap so:
5,48, 45
AB+. y
» Cau 51.Cho hinh vuéng ABCD canh 2,M 13 trung diém BC. Tinh . Két

quad lam tron dén hang don vi

« Pién dap so:

» Cau 52.Cho tam gidc vuong ABC ¢6 céc canh géc vuong la AB=1LAC=2 pijm M thoa
LA L LB (OO J]

mén AC- AB=AM Tinh 46 dai vecto AM? Két qud lam tron dén hang phdn
muoi.

« Pién dap so:
[

» Cau 53.Cho hai luc F.E ¢4 diém dat A tao voi nhau goc 45 | pist rang cuong do cua
I

I
hai luc F va B 1an luot bang 6ON.90N  Tinh cuong d6 téng hop cia hai luc
trén? Két qud lam tron dén hang don vi.

£

« Pién dap so:
» C4u 54.Cho ba luc F=MA,F, =MB,F; =M\

cung tac dong vao mot 6 t6 tai didm M va 6
u
t6 ding yén. Cho biét cuong dd hai luc E.F g8u bang 25N va géc AMB=60"

Khi d6 cuong do E dat bao nhiéu niuton? Két qud lam tron dén hang phadn
muoi.

« Pién dap so:




Chuong 05
VECTO

» Cau 55.Cho ba luc 1 ~

cung tac dong vao mdt vat tai diém M va
1 1

vat ding yén. Cho biét cudng do cia F-E géu bang 100N va g6c AMB=90 _Khi

E

d6 tinh cwong d6 cua luc 3. Két quad lam tron dén hang don vi.
A

« Pién dap so:

-- Hét
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