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Câu I (1,5 điểm). Cho phương trình 
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1). Tìm 
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2). Chứng minh rằng với mọi 
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[image: image7.wmf]x

 thỏa mãn 
[image: image8.wmf]1

x

<

.
Câu II (2,0 điểm).
1). Giải phương trình sau 
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2). Tìm các số nguyên 
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Câu III (1,0 điểm). Giải hệ phương trình sau
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Câu IV (1,0 điểm). Cho 
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Câu V (2,5 điểm). Cho tam giác 
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 nhọn, nội tiếp đường tròn 
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). Đường thẳng qua 
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1). Chứng minh tam giác 
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2). Chứng minh 
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3). Hai tiếp tuyến của đường tròn 
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 cắt nhau tại 
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Câu VI (1,0 điểm). Cho tam giác 
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 có độ dài cạnh 
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Câu VII (1,0 điểm). Cho ba số dương 
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-------------- HẾT--------------

LỜI GIẢI – NHẬN XÉT – BÀI TẬP TƯƠNG TỰ

Câu I.
1).  Ta có 
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 với mọi 
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 nên phương trình đã cho luôn có hai nghiệm phân biệt.
Theo định lý Vi-et  ta có 
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  và giả thiết cho 
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Nên ta có 
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 (1) hoặc 
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 (2).
+ Giải (1):

 Ta có 
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 (vô nghiệm), nên hệ phương trình (1) vô nghiệm.
+ Giải (2):

Ta có 
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Nhận xét: Bài toán áp dụng định lý Vi-ét trong phương trình bậc hai và biến đổi biểu thức.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:
· Phương trình bậc hai có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi 
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Phương trình bậc hai 
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 có hai nghiệm phân biệt 
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· Định lý Vi-ét trong phương trình bậc hai 
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Ta có 
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kết hợp với đề bài cho 
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· Giải các hệ phương trình.
+ 
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(vô nghiệm vì 
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 (thỏa mãn, nhận).
Vậy 
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2). Ta có 
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 với mọi 
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 nên phương trình đã cho luôn có hai nghiệm phân biệt 
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Theo định lý Vi-et ta có 
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Nhận xét: Bài toán áp dụng định lý Vi-ét trong phương trình bậc hai và kiến thức bất phương trình,…

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:
· Phương trình bậc hai có hai nghiệm phân biệt.
Phương trình bậc hai đã cho có hai nghiệm phân biệt với mọi giá trị của 
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 (đã chứng minh ở ý trên)

· Phương trình có nghiệm thỏa mãn điều kiện nào đó.
Ta có 
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· Định lý Vi-ét trong phương trình bậc hai 
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Ta có 
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Câu II.
1). Điều kiện: 
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Phương trình đã cho tương đương với 
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Chứng minh: Với 
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Phương trình đã cho có nghiệm: 
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Nhận xét: Bài toán giải phương trình đưa về phương trình tích.
Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Tìm điều kiện xác định: Điều kiện: 
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· Tách, thêm bớt phân tích nhân tử.
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· Phương trình tích gồm hai thừa số, chứng minh có một thừa số khác 0 thì thừa số còn lại luôn bằng 0.
+ Chứng minh 
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Với 
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+ Suy ra 
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· Đối chiếu với điều kiện xác định để đi đến kết luận nghiệm 
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2). Phương trình tương đương với 
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Vậy 
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Nhận xét: Bài toán giải phương trình nghiệm nguyên bằng cách đưa về phương trình ước số

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Phân tích một vế thành nhân tử, vế còn lại là một số.
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· Tìm các ước của số ở một vế.
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Vì 
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Ta có 
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 nên không chọn các cặp tích có thừa số thứ hai nhỏ hơn 3.

· Cho các hệ số ở vế này bằng thừa số của vế kia tạo thành các hệ phương trình. Giải các phương trình này tìm nghiệm.

Ta có các hệ phương trình sau:
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kết hợp với điều kiện ta có được 
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Câu III. Điều kiện: 
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Phương trình thứ nhất tương đương với 
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Do 
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Hệ phương trình có nghiệm: 
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Nhận xét: Bài toán giải hệ phương trình bằng phương pháp nhân liên hợp.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Điều kiện xác định: Biểu thức dưới mẫu khác 0; Biểu thức dưới dấu căn không âm.

Điều kiện xác định: 
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· Nhẩm nghiệm để tìm lượng liên hợp.
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+ Hằng đẳng thức hiệu hai bình phương 
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+ Nhân lượng liên hợp.
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· Phương trình tích 
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· Chứng minh một phương trình vô nghiệm.
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Do đó phương trình 
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· Giải hệ phương trình 
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 (nhận, thỏa mãn).

Câu IV.  Phương trình tương đương với 
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Từ (1) và (2), suy ra 
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Nhận xét: Bài toán áp dụng biến đổi tương đương một phương trình, giải bất phương trình bậc hai.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:
· Biến đổi tương đương một phương trình.
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(2).
· Bất đẳng thức.
Ta có 
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· Giải bất phương trình bậc hai.
· 
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· Biến đổi tương đương bất phương trình.
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Kết hợp với (1) ta có 
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 (điều phải chứng minh).

Câu V.
[image: image171.emf]P
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MBCBCN

=

  (do cùng phụ với góc 
[image: image175.wmf]·
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Từ (1) và (2), ta có 
[image: image176.wmf]·

·

MNCBCN
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 suy ra tam giác 
[image: image177.wmf]KNC

V

cân tại 
[image: image178.wmf]K

.

Nhận xét: Chứng minh một tam giác cân bằng cách chứng minh tam giác đó có hai góc bằng nhau.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Trong một đường tròn, hai góc nội tiếp cùng chắn một cung thì bằng nhau.
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 (hai góc nội tiếp cùng chắn cug 
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· Góc nội tiếp chắn nửa đường tròn bằng 
[image: image182.wmf]90
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 là góc nội tiếp chắn nửa đường tròn được chia bởi đường kính 
[image: image184.wmf]AM

 nên 
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· Hai góc cùng cộng với một góc bằng được hai góc bằng nhau thì hai góc ban đầu bằng nhau.

+ 
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 (chứng minh trên);
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Suy ra 
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· Tam giác có hai góc bằng nhau là tam giác cân.
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 suy ra 
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 (điều phải chứng minh).
2). Ta có 
[image: image194.wmf]ONOC
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 (3).
Từ trên suy ra 
[image: image195.wmf]KNKC
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 (4).
Từ (3) và (4), ta có 
[image: image196.wmf]OKNC

^

.
Do 
[image: image197.wmf]NCBM
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 (cùng vuông góc với 
[image: image198.wmf]AB

).

Nhận xét: Chứng minh một tam giác cân bằng cách chứng minh tam giác đó có hai góc bằng nhau.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Hai điểm cùng thuộc một đường tròn thì khoảng cách đến tâm bằng nhau.
Ta có 
[image: image199.wmf];

NC

 thuộc 
[image: image200.wmf]()
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 nên 
[image: image201.wmf]ONOC
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.
· Tam giác cân có hai cạnh bên bằng nhau

Tam giác 
[image: image202.wmf]KCN

D

 cân tại 
[image: image203.wmf]K

nên 
[image: image204.wmf]KNKC
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· Khoảng cách từ một điểm đến hai đầu mút của một đoạn thẳng bằng nhau thì điểm đó thuộc trung trực của đoạn thẳng đó.

+ 
[image: image205.wmf]ONOC

=

 nên 
[image: image206.wmf]O

 thuộc trung trực của 
[image: image207.wmf]NC

;

+ 
[image: image208.wmf]KNKC
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 nên 
[image: image209.wmf]K

 thuộc trung trực của 
[image: image210.wmf]NC

; 
Suy ra 
[image: image211.wmf]OK

 là trung trực của 
[image: image212.wmf]NC

 nên 
[image: image213.wmf]OKNC

^

.
· Hai đường thẳng cùng vuông góc với một đường thẳng thì song song với nhau.
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· Quan hệ từ vuông góc đến song song 
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3). Ta có
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[image: image219.wmf]¼
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+ 
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 (
[image: image221.wmf]»
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+ 
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 (do cùng phụ với góc 
[image: image223.wmf]·
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)  (7).
Từ (5), (6) và (7), suy ra 
[image: image224.wmf]·
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 nên 
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.
Từ giả thiết ta có 
[image: image226.wmf]ONOM
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 và 
[image: image227.wmf]PMPN
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 nên 3 điểm 
[image: image228.wmf];;

PBO

 nằm trên đường trung trực đoạn 
[image: image229.wmf]MN

 vậy 
[image: image230.wmf];;

PBO

 thẳng hàng.

Nhận xét: Chứng minh ba điểm thẳng hàng ta chứng minh chúng cùng thuộc một đường thẳng cố định.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Trong một đường tròn, hai góc nội tiếp cùng chắn một cung thì bằng nhau.

+ 
[image: image231.wmf]·
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 (hai góc nội tiếp cùng chắn cung 
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 (hai góc nội tiếp cùng chắn cung 
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 của đường tròn 
[image: image236.wmf]()
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).
· Tam giác có hai góc bằng nhau là tam giác cân. Tam giác cân có hai cạnh bên bằng nhau.
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· Khoảng cách từ một điểm đến hai đầu mút của một đoạn thẳng bằng nhau thì điểm đó thuộc trung trực của đoạn thẳng đó.
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 (do tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau) nên 
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 nằm trên trung trực của 
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Suy ra 
[image: image251.wmf];;

BOP

 cùng nằm trên trung trực của 
[image: image252.wmf]MN

 hay ba điểm 
[image: image253.wmf];;

BOP

 thẳng hàng.

Câu VI.

[image: image254.emf]A
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[image: image256.wmf]AB

 tại 
[image: image257.wmf]K

 (giải thích tam giác 
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Ta có 
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Ta có 
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.
Nhận xét: Chứng minh ba điểm thẳng hàng ta chứng minh chúng cùng thuộc một đường thẳng cố định.

Nhắc lại kiến thức và phương pháp:

· Trong một tam giác, cạnh đối diện với góc lớn hơn thì lớn hơn.
+ Giả sử, 
[image: image266.wmf]ABC
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 có 
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C

 là góc tù thì 
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+ Chứng minh tương tự ta có 
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 không thể có 
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Suy các đường cao của 
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 đều nằm bên trong tam giác.

· Trong tam giác vuông, độ dài cạnh góc vuông bằng tích cách huyền với 
[image: image279.wmf]sin

 góc đối diện với cạnh góc vuông đó.
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· Định lý Py-ta-go trong tam giác vuông: “Bình phương cạnh huyền bằng tổng bình phương hai cạnh góc vuông”.
+ 
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· Diện tích tam giác bằng nửa tích đường cao với cạnh tương ứng
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