BAI 22. HAI PUONG THANG VUONG GOC

CHUONG 7. QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

PHAN A. LY THUYET VA Vi DU MINH HQA

1. GOC GIUA HAI PUONG THANG

Goc giita hai duong thang 7 va 7 trong khong gian, ki hiéu (m,n) 13 goc giita hai dudng thang @
va b cung di qua mét diém va tuong tmg song song voi 7 va 1.

Cha y

- Bé x4c dinh goc giira hai dudng thang chéo nhau @ va b | ta c6 thé ldy mot diém O thudc dudng

thang ¢ va qua d6 ké duong thing b song song véi b . Khi d6 (a.b) =(ab )

- V6i hai duong thing %0 batki; 0 =(a:b) =90

A \ r. ’ \ - \ r.. ' b \ ')b' 4 A
Néu @ song song hodc tring v6i @ va b song song hodc trang v6i 0 thi (@.b) y3 (a'b) c6 moi
quan hé gi?

Vi du 1. Cho hinh hop ABCD -ABCD ¢4 cac mat la cac hinh vudng. Tinh cac goc

(44 .cp).(4cC.BD).(AC.DC)
Giai. (H.7.3)

A’ ] B"

A4,cD)=(44,4B)=90 _ ., A e S N
Vi CD//A4B nén( )=( ) . Tt gidc 4CC A ¢6 cac cip canh di bing nhau nén né

1 mét hinh binh hanh. Do dé, AC //AC gy (A€ -BP)=(4C.5D) =90

- - AC,DC )=(AC,4AB . c N s
Tuong tu, PC //AB  Vay ( )=( ) Tam giac 4B C ¢6 ba canh bang nhau (vi 1a cac

duong chéo cua cac hinh vudng c6 do dai canh bang nhau) nén né 13 mot tam giac déu. Tir do,
(4c.pc )=(4C. 4B )=60
2. HAI PUONG THANG VUONG GOC
Hai duong thang a,b duogc goi 1a vudng goc voi nhau, ki hidu @ L5 néu goc giira ching bang 90 .
Vi du 2. Cho hinh hop ABCD ABCD (H.7.6).

B

Hinh 7.6
a) Xéc dinh vi trf tuong dbi ca hai duong thing 4C va BD .



b) Chimg minh ring 4C va BD vudng gbc v6i nhau khi va chi khi 4BCD 13 mot hinh thoi.

Giai

a) Hai duong théng AC y3 BD lan luot thudc hai rpaftt ph'fmg song song (ABCD) va (48cD) nén
ching khong c6 diém chung, tirc 1a chiing khong thé trung nhau hodc cat nhau.

TG giac BPD B ¢6 hai canh d8i BB va DD’ song song va bang nhau nén né 13 mot hinh binh hanh.
Do d6 BD song song v6i BD . Mit khac, BD khong song song véi 4C nén B D khong song song
voi A€,

Tir nhitng diéu trén suy ra 4C va BD chéo nhau.

n . . AC,BD )=(AC,BD , Y L
b) Do BD song song véi BD nén ( ) =( ! Do d6, AC va BD vyudng goc voi nhau

khi va chi khi 4C va BD vuong géc véi nhau. Do 4B8CD 13 hinh binh hanh nén 4C vuéng goc véi
BD khi va chi khi 4BCD [3 hinh thoi.

PHAN B. BAI TAP TU LUAN (PHAN DANG)

Dang 1. Xac dinh goc giira hai dwong thang

Caul. (SGK-KNTT 11 - Téap 2) Kim tu thap Kheops 1a kim tu thap 16n nhat trong cac kim tr
thap & Ai Cép, duoc xdy dung vao thé ki 26 trudc Cong nguyén va 13 mot trong bay ki quan cua thé
gid1 co dai. Kim ty thap c6 dang hinh chop véi ddy 1a hinh vuong c¢6 canh dai khoang 230 m, cac
canh bén bang nhau va dai khoang 2197 (kich thudc hién nay). (Theo britannica.com). Tinh (gan
dung) goc tao bai canh bén SC va canh day 4B cia kim tu thap (H.7.4).

Hinh 7.4

Cau2. (SGK-KNTT 11 - Tép 2) Cho hinh ling try 4BC ABC ¢6 cac day 1a cac tam giac déu.
Tinh gbc (48.5C )

Céu 3. Cho hinh ling try 4BC -ABC ¢4 tam gise 4BC can tai A va BAC =120° (¢ diém M.N
lan luot thudc hai doan thang AA va BB ' thoa man MN//4B cac diém € 14n luot thudc hai

doan thing 44" va €€ (P khac M) thoa man © Q//4C (Hinh 2) . Tinh c4c goc sau:
a) (4B, 4C).

AB,BC

) (4B.5C).
¢) (MN.PQ)

hai dwong thing 4D va BC  biét MN =av3 yy AD =BC =2a_



Cau 5. Cho tr dién ABCD ¢4 tat ca cac canh bé“mg nhau. Goi M.N.K 1in luot 1a trung diém cua
cac canh 4C-BC va 4B Tinh goc giita duong thang MN va BD; goc giita duong thang KN va
MD

Cau 6. Thap Phudc Duyén ¢ Chuia Thién Mu (Hué) cao bay tang, san ciia mdi ting déu 1a hinh
bat gidc déu. Hiy tinh goc giita hai canh 4B va CD dugc thé hién trén hinh sau:

Céiu 7. Cho hinh chop S-ABCD ¢4 day ABCD 13 hinh binh hanh, tam giac S4D 13 tam giac déu
va M 1a trung diém ciia canh 4D . Tinh goc giita hai dudng thing BC va S4:8C vy SM

Cau8. Cho hinhhop 4BCD 4B CD ¢4 tht ca cac canh bang nhau va goc 4 4D bing 120 . Tinh
géc giita cac cip dudng thing sau: 4C va BD:AD 3 BB 4D vy BB

Ciu 9. Cho hinh chop S “4BCD ¢4 day 1a hinh vudéng tim O va tit ca cac canh cua hinh chop déu
béng a. Goi M.N 13n luot 1a trung diém cac canh S4, 4B

a) Tinh goc giira cac cip duong thang sau: MN va SD;:MO 5 SB.

b) Tinh tang cta goc gitta hai dudng thang SN va BC

Cau 10. Mot chiée thang c¢6 dang hinh thang cin cao 67 | hai chan thang cach nhau 80¢7  haj
ngon thang cach nhau 00¢7  Thang dugc dua vao bo twong nhu hinh bén. Tinh goc tao giita dudng
thang chan tuong va canh cot thang (tinh gan dung theo don vi do, lam tron két qua dén chir s6 thap
phan thur hai).

Céu 11. Cho hinh chép S “ABCD ¢6 ddy ABCD 14 hinh thoi canh @54 =a/3,54 L BC.

Goi LJ 13n luot 13 trung diém cia S4,5C Tinh goc giita cac cap duong thing:



b) SD va BC,

Cau 12. Cho tir dién 4BCD ¢g AB =CD =2a_ Goi M-V 1in lugt 14 trung diém cia Z&4L | Cho
biét MN :‘“‘E, tinh goc gitta 4B va CD

Cau 13. Cho tir dién déu ABCDM 13 trung diém ctia canh BC . Tinh goc giita 4B va DM

Céu 14. Cho hinh chop S-ABCD ¢4 dy 14 hinh thoi canh @54 =av3,54 L AC

54 1 BC,BAD =120 .Goi M-V 13n luot 14 trung diém cua AD.BC pp gdc giira cac cip duong

thang:
a) SD vy BC .
b) MN va SC

Cau 15. Cho hinh chép tir gide S-ABCD ¢6 tht ca cac canh déu bang 4. Goi M>N-1>7 13 luot 1a

SA,8D,5C

trung diém cta va BC  Tinh géc giira cac cip duong thing sau:

b) MN v3 IJ .

Cau 16. Cho hinh chép S-4BC ¢o 4B =4C.84C =545 . Tinh s do cua goc giira hai dudng thang
SA vy BC |

Céu 17. Cho hinh hop ABCD -4 B CD ¢4 6 mit 1a hinh vudng. Tinh s6 do ciia goc giita hai duong
thang AC va BD,

Céu 18. Cho hinh hop ABCD 4B CD ¢4 6 mit 1a hinh vudng. Tinh s6 do cua goc gitta hai dudong
thang BA" va CD

Cau 19. Cho tir dién déu 4BCD  Goi M 1a trung diém ctia canh BC . Cosin cua goc giira hai
duong thang 4B va DM bang?

CAu 20. Cho hinh hop ABCD -ABC D ¢4 6 mat 1a hinh vudng canh bing . Goi >V 14n luot 1a
trung diém ctia canh 44 va A B Tinh s6 do goc gitra hai dudng thing MN va BD.

Cau 21. Cho hinh ling tru tam gidc 4BC 4B C ¢4 day 4BC 1a tam giac can 4B =4C =a |

BaC =120 ,canhbén 44 =av2 vy A4 LAB. A4 LAC pyp goc giita hai dudng thang 4B va
BC

Cau 22. Cho hinh chép S-ABC ¢ S4:5B:5C 451 mot vudng goc voi nhau va 54 =SB =SC =a _Goj
M 1a trung diém cua 4B . Tinh goc gitra hai duong thing SM va BC

Céu 23. Cho hinh hop ABCD -ABCD ¢4 6 mit 1a hinh vudng. Tinh sé do ciia goc giita hai dudng
thang 4C va 4D ?

Chu 24. Cho tir dién 4BCD ¢ 4B vuong goc véi (BED) | Biét tam gidge BCD vuong tai € va

0
HJ-.AC ZrJ\E.CD =a ) ,

2 . Goi £ 1a trung diém cta 4D . Tinh goc gitta hai dudng thang 4B va

AB =

CE 9



Ciu 25. Cho hinh chép S 4BCD ¢4 day 4BCD 13 hinh vudng canh @, canh bén S4 vudng goc véi

AB vy AD.SA=a Goi M 13 trung diém cua SB . Tinh goc gitta AM va BD

Céu 26. Cho hinh chop S “4BCD ¢¢ tat ca cac canh déu bang 2. Goi I va / 1an luot 13 trung diém
ciia SC va BC  S6 do cua goc (#/,CD) bang ?
Dang 2. Chirng minh hai dwdng thang vudng géc

Cau 27. (SGK - KNTT 11 - Tip 2) Cho tam giac MNP vuéng tai NV va mot diém 4 nam ngoai

B,C,D

mit phang (MNP) 1 3n luot lay cac diém sao cho M-N.P tuong ung la trung diém cia

AB.AC.CD (1177,

P

D

(T 9 e e
Hinh 7.7

Chung minh rang 4D va BC vuéng goc véi nhau va chéo nhau.
Céu 28. (SGK - KNTT 11 - Téap 2) Cho hinh hop ABCD ABC D ¢4 cac canh bang nhau. Ching

minh rang t& dién 4CB D ¢4 cac cap canh dbi dién vudng goc v6i nhau.

Cau 29. (SGK - KNTT 11 - Tép 2) Cho tit dién 4BCD ¢ €BD =90

a) Goi M,N tuong ung 1a trung diém cia AB, AD Chung minh rang MN vuéng goc véi BC

ABC,ACD

b) Goi G.K tuong ung la trong tam cua céc tam giac . Chimg minh rang GK vuéng goc

véi BC
Ciu 30. (SGK - KNTT 11 - T4p 2) Déi v6i nha gb truyén thong, trong cac cau kién: hoanh, quéa

giang, xa cai, rui, cot tuong tng dugc danh sb 1,2,3,4,5

nao vuong goéc voi nhau?

nhu trong Hinh 7.8 , nhiing cip cau kién

Hinh 7.8

Cau 31. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 day 1 hinh binh hanh, S48 1a tam giac can tai 5. Goi M 1a
trung diém 4B (Hinh 3). Ching minh rang SM LCD



Ciu 32. Hinh 5 goi nén hinh anh mot s6 cip dudng thang vudng goc véi nhau. Hiy chi ra ba cap
duong thang vudng goc véi nhau.

Hinh 3

Cau 33. Cho hinh hop ABCD -ABCD ¢4 day la hinh vudng.
a) Chémg minh ring 4B L AD y3y AC LBD
b) Tinh goc giira hai dudng thing 4C va 4B .
Cau 34. Cho hinh lang tru MNPQ M NFQ o4 13t ca cac canh bang nhau. Chting minh ring
MNLPQ
Cau 35. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 day ABCD 13 hinh chir nhat tim O va tam giac S4C vuong tai
S.Goi M 1a trung diém cta canh SB . Ching minh rang duong thing OM vudng goc véi dudn

g g g g g8 g
thang SB .
Cau 36. Cho tir dién 4BCD goi M va N lan luot 14 trung diém cia 4C va BD . Biét
MN =a\3;4B =22a 3 D =24 Chting minh rang dudng thang 4B vudng goc véi duong thang
CD
Ciu 37. Cho hinh chép S-ABCD ¢ day 1a hinh vuéng 4BCD canh bang ¢ va cac canh bén déu
bing @. Goi M- 1in luot 1a trung diém cia AD,SD Chtng minh rang MN L SC |
Ciu 38. Cho tit dign ABCD o 4B =CD. AC=BD.AD =BC

a) Chtrng minh doan nbi cac trung diém cua cac ciap canh 601 thi vuong goc vaéi hai canh do.
b) Chirg minh hai doan ndi cac trung diém cua cac cip canh ddi thi vudng goc v6i nhau.

Ciu 39. Cho tir dién déu 4BCD canh ¢. Goi © 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giac BCD .
Chtng minh hai duong thing 04 va CD vudng gbc voi nhau.
Ciu 40. Cho tir dién 4BDC ¢p AB =AC vy DB =DC Chiing minh: 8C L 4D

Cau 41. Trong hinh hop 4BCD -ABCD ¢4 tht ca cac canh déu bang nhau. Chimg minh:
a) AC LBD,
b) 4B LDC
) BC LAD



PHAN C. BAI TAP TRAC NGHIEM (PHAN MUC Q)
1. Céu héi danh cho déi twong hoc sinh trung binh — kha

Caul. Trong khong gian, cho dudng thing 4 va diém ©. Qua O c¢6 bao nhiéu dudng thing vudng goc
v6i dudng thang 4 ?
A.3. B. v6 sb. C. 1. D.2.

Cau2. Trong khong gian cho trudc diém M va duong thing A . Cac duong thiang di qua M va vuong
gbc voi A thi:
A. vuong goc vdi nhau. B. song song véi nhau.

C. cing vudng goc véi mot mat phang. D. cing thudc mot mat phang.

Cau 3. Trong khong gian, cho cac m¢nh dé sau, ménh dé nao 1a ménh dé dang?
A. Mot duong thang vudng goc véi mot trong hai duong thing vudng goc thi vudng goc voi
duong thang con lai.
B. Hai duong thang cuing song song v6i dudng thang thi ba thi song song véi nhau
C. Mot duong thang vudng goc véi mot trong hai dudng thang song song thi vudng goc voi
duong thang con lai.
D. Hai dudng thiang cing vudng goc v6i duong thang thir ba thi vuéng goc voi nhau,

b

Ciu4. Trong khong gian, cho 3 duong thang %*”>¢ phan biét va mat phang (P) Ménh d& nao sau day
dang?

(P)Lct

i 9/ (P)

A.Néu aLc vy

B.NéuaLlcvablemalb
C.NéuaLlbyablepalc

D.Néu @ L b thi @ va b cit nhau hodc chéo nhau.

Cau5. Chira ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Qua mot diém O cho trudc c6 mot va chi mot duong thang vudng goc véi mot mit phang cho
trudce.
B. Qua mot diém O cho trude c6 mot mat phiang duy nhat vudng goéc véi mot dudng thang A cho
trudce.
C. Hai duong thang chéo nhau va vudng géc voi nhau. Khi d6 c¢6 mot va chi mot mit phang chia
duong thang ndy va vudng goc véi duong thang kia.
D. Qua mot diém O cho trudc cb6 mot va chi mot duong thang vudng goc voi mot dudong thing
cho trudc.

Cau 6. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai
A. Hai duong thiang cing vudng géc voi mot mit phang thi song song.
B. Hai mit phang phén biét ciing vudng goc véi mot duong thang thi song song.
C. Hai dudng thang phan biét cung vudng goc véi mot dudng thing thi song song.
D. Hai mat phang phan biét cing vudng goc vi mot mat phing thi song song.

Cau 7. Chon khang dinh ding trong cic khang dinh sau:
A. Trong khong gian hai duong thang phan biét ciing vuéng goc vi mot duong thang thi song
song v&i nhau.
B. Trong khong gian hai dudng thing vudng goc voi nhau co thé cit nhau hodc chéo nhau.



C. Trong khong gian hai mit phang cing vudng goc voi mot dudng thang thi song song véi nhau.
D. Trong khong gian hai dudng thang khong cé diém chung thi song song véi nhau.
Ciau 8. Trong hinh hop ABCD.ABCD
dé nao sai?

A. BB'LBD g AC LBD c. ABLDC’. p. BC'LAD

c6 tat ca cac canh déu bang nhau. Trong cdc m¢nh dé sau, m¢nh

Cau9. Cho hinh lap phuong ABCD.A4 BCD Pudng thing nio sau ddy vudng goc v6i dudng thing BC 9
A. 4D, B. AC. C. BB, D. 4D’

Céu 10. Cho hinh chop S-ABCD ¢4 day 1a hinh thoi tim O va S4 =SCSB =SD Trong cic ménh dé
sau ménh dé nao sai?
A, AC LSD B. BD L AC C.BD LS4 D. AC LS4

Cau 11. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D". Tinh goc giita hai duong thing 4C va 4'B.
A. 60° B. 45° C.75 D. 90°

Cau 12. Cho hinh 13p phuong ABCD.ABCD’ Goc giita hai dudong thing B4™ va CD bang:
A. 457 B. 60" C. 307, D. 90",

Cau 13. Cho hinh chop S.ABCD ¢ day ABCD 13 hinh chit nhat voi 48 =2a , BC =a Cac canh bén

ctia hinh chép cung bang a2 . Tinh goc giita hai duong thang 4B va SC .
A, 457 B. 30° C. 607 D. arctan2

Cau 14. Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B'CD’ Goc giita hai duong thing 4 C” va BD bang.
A. 607 B. 30" C. 45, D. 90,

Cau 15. Cho hinh lap phuong ABCD.ABCD’ g4c giira hai duong thing 4B va BC 1a
A. 90" B. 60 c. 30" D. 45"

Cau 16. Cho hinh lang try déu ABCABC ¢4 canh d4y bang 1, canh bén bang 2 . Goi ¢ 1a trung diém

caa CC. Tinh cbsin cua goc giita hai duong thing BCG, va AB’.

V2 V2 V2 V2
A. 6. B. 4. c. 3. D. 8.
Cau 17. Cho hinh chop S.ABCD ¢4 tat ca cac canh déu bﬁ'mg a. Goi I va“/ lanluotla trung diém cua
SC va BC  S6 do cua goc (7. cD) béng
A. 307, B. 60" C. 45, D. 90,

Céu 18. Cho hinh lap phuong ABCD.4 B CD  (hinh v& bén dudi). Goc giita hai duong thing 4C va
AD bang



A B

D i C’

A. 45, B. 30" C. 60", D. 90,
Céu 19. Cho hinh lap phuong ABCD.ABCD canh @ Goi M 1a trung diém cua €D va N 1a trung
diém cua 4D, Goc giita hai duong thing B'M vy CN bang

A. 307, B. 45 C. 60", D. 90°.
Cau20. Cho tir dign OABC o 04 =0B=0C=a: O4,08.0C | 50 46c véi nhau timg doi mot. Goi
I 1a trung diém BC  Tinh goc giira hai duong thang 48 va or.

A. 457, B. 30°, C. 90°, D. 60°,
Cau 21. Cho hinh hinh lang try ABCD.ABLDC 6 day 1a hinh chit nhat va €4D =40" 8§ do goc giita
hai duong thing 4C va BO41a

A. 40" B. 20" c. 50, D. 80,
Cau 22. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" ¢4 LJ lan luot 13 trung diém cta BC vy BB' Goéc
giita hai duong thang AC vy IJ bang

A 45, B. 60, c. 30", D. 120,

Cau 23. Cho hinh 1ap phuong ABCD.4"'B'C'D" Ggc giita hai duong thing 4C va DA’ bang
A. 60" B. 45", C. 90", D. 120",

Ciu 24. Cho hinh lap phuong ABCD.-ABCD’ Tinh goc giita hai dudng thing 4B  va 4C’.
A. 60" B. 45, C.30°, D. 90",

Cau 25. Cho hinh 1ap phuong ABCD.ABCD’ Goc giita hai duong thang 4B “va CD’ bang
A. 607 B. 45" c.30°, D. 90
CAu 26. Cho hinh chép S-ABCD ¢4 d4y 1a hinh thoi canh ¢, 54 =a3 3 SA L BC Goc gifra hai dudong

thang SD vy BC bang
A. 907 B. 60 C. 45" D. 30",

CAu 27. Cho hinh 1ap phuong ABCD.ABCD’ (hinh v& bén dudi). Géc giita hai duong thing 4C va
A'D bang



p* c
AL 307, B. 60" C. 90" D. 45",
Cau 28. Cho hinh ling try déu ABCD.A 'B'C'D'" ¢4 tat ca cac canh bang ¢ . Géc giira hai duong thang
BC' vy B'D' bang
A. 30" B. 45, c. 60" D. 90",

Ciu29. Cho ling try déu ABCABC 5 AB =1 A4 =\2 oo vina AB vy BC
A. 30", B. 45" c. 120", D. 60°.
2. Cau héi danh cho doi twgng hoc sinh kha-giéi
Cau 30. Cho tir dién ABCD ¢4 AB=CD=2a Goi M:N 1in uot 1a trung diém cua 4D va BC  Biét

MN =+f3a , goc giita hai duong thang 4B va CD bang
A, 45° B. 90° C. 60°, D. 30°,

Céu 31. Cho hinh ling try tam giac déu ABCABC ¢4 AB =a vy A4’ :”\E. Goc giita hai duong thing
AB’ va BC' bing
A. 907 B. 307, C. 60° D. 45"

Cau32. Cho tir dign 94BC g O4. OB. OC 451 ot vuong goc véi nhau va O4 =0B =0C Goi M 1a
trung diém ciia BC ( tham khao hinh v& bén dudi). Goc gitta hai dudong thang OM va 4B bing

A

(o]

A 90° . B. 30°. c. 60", p. 45"

Cau 33. Cho hinh 13p phuong ABCD.A'B fCD?; goi M 1a trung diém cua B'C’ Goc gitra hai duong
thang AM va BC’ bang

A. 457, B. 90" c. 307, D. 60"
Cau 34. Cho hinh 1ap phuong ABCD.ABCD" Goi M 1a trung diém ciia DD’ (Tham khao hinh v&).
Tinh c6-sin ctia goc gifta hai duong thang B CvaCM



A B

Df i C.’
My
I.A -------- ---» B
D C
1 1 1 V2
AL N0 B. 3. c. V3 D. 9 .
Cau 35. Cho tir dién ABCD Goi P, 0 1an luot 1a trung diém cua céac canh BC , AD _ Gia st
0= a3
AB=CD=a vy — 2 | S§do goc gita hai dudng thing 4B va CD Ja
A. 90", B. 45°. C. 30. D. 60°.

Céu 36. Cho hinh chop S-4BC ¢y S4 =SB =5C =AB =AC =a BC =av2 Tinh s do ciia goc giita hai
duong thiang 4B va SC ta duoc két qua:

A. 90° B. 30" C. 60" D. 45",
Cau 37. Cho tir dién ABCD ¢y AB =CD =2a Goi M | N 1an luot 1a trung diém cta BC va 4D . Biét
MN :‘W’g. Tinh goc giita 4B va CD

A. 457 B. 30" C. 90" p. 60"

Céu 38. Cho hinh lap phuong ABCD.ABCD" Goi M trung diém cac canh CD . cosin ¢ug ghe giira
AC 3 C'M 13

5 1 o
A. O, B. 2 . C. 2. p. 10 |

Ciau 39. Cho hinh chop S-ABC ¢4 day 1a tam giac déu canh @ =42em | canh ben SC vudng goc voi day
va SC =2cm Goi M | N 1a trung diém cua 4B va BC . Géc giira hai duong thing SN va CM |3
A. 307, B. 60 C. 45 D. 90"

Cau 40. Cho lang try tam gidc déu 4ABC-MNP ¢ tit ca cac canh bang nhau. Goi / 14 trung diém canh
AC | Cosin cuia goc giira hai duong thang VC va IB bang
Vo V1o J6 Jis
A2 B. 4 c. 4. D. 5
Cau 41. Cho tir dién ABCD ¢4 AB =CD =a Goi M va N lan luot 1a trung diém cua 4D va BC Xac
dinh d6 dai doan thang MN dé goc giira hai duong thang 4B va MN bang 30°



M
B D
M
C
MN =2 =B =23 MmN =2
A. 2, B. 2 C. 3. D. 4

Cau 42. Cho hinh 13p phuong trinh ABCD. ABT O Goi M 1a trung diém cua DD’ (tham khao hinh
v& dudi ddy). Tinh cosin cua goc gitra hai duong thing BC va CM

B b e ]
.-"‘f'.I 1.’
'/ _I,-"f
/,-"_;l._. o .
‘../. "’ / .-'f-'
e v
22 1 1 1
A 9 . B. VIO c. V3. D. 3.

Cau 43. Cho tir dign ABCD ¢ AC =3a.BD =d4a G MIN 13, 1yot 1a trung diém 4D va BC | Biét
AC yyong goc BD . Tinh MN
MN :S—a MN :?—a MN :u MN :E

A. 2. B. - C. 2. D. 2
Cau 44. Cho hinh lang tru ABCD.ABCD ¢4 day 1a hinh chit nhat va €AD =40° . S6 do goc giita hai
duong thang AC.BD 1y

A. 40° B. 20" C. 50", D. 80°.
Cau 45. Cho hinh lap phuong ABCD.4"B'C'D" ¢4 canh bang @ Goc giita hai duong thang CD' va
A'C" bang,

A. 30", B. 90°. C. 60", D. 45",

CAud6. Cho tir dien ABCD ¢4 AB =AC =AD =1 Bac 260°; Bap Z9O°; Bac =120° _Tinh cbsin
ctia goc tao boi hai duong thang 4G va CD | trong ¢6 G 1a trong tim tam giac BCD



1 1 | 1

A N6, B. 3. C. 6. p. V3.

Cau 47. Cho hinh vudéng ABCD caph 4a léy H, K 14n luot trén cac canh 4B, AD sao cho

BH =3HA, AK =3KD (ABCD) (i H 14y diém S sao cho

. Trén dudng thang vudng goc voi mat phang
SBr =30° . Goi £ 1a giao diém cia CH va BK _ Tinh cosin cpa goc giira hai duong thang SE va BC
28 18 36 9

e B N e b, W

Cau 48. Cho hinh chop déu S-ABCD ¢4 tt ca cac canh déu béng a_ Goi M | N lan luot 1a trung diém
ciia 4D va SD _S§ do cua goc giira hai duong thang MN va SC 13

A. 45, B. 60" C. 30°, D. 90
Cau 49. Cho hinh 1ap phuong ABCD.ABCD  Goi M | N | P 1an luot 1a trung diém céc canh 4B, BC
CD’, X4c dinh goc giita hai duong thing MN va AP

A. 60" B. 90° C. 30", D. 45

Cau 50. Cho hinh chop S.ABCD ¢4 day la hinh vuéng canh ¢, canh bén 54 vudng goc véi day, S4 =a .

Goi M 1a trung diém SB . Géc gitta AM va BD 13
A. 60, B. 30°, c. %, D. 45,

Cau 51. Cho tr dién déu 4BCD M |3 trung diém cta canh BC . Tinh gia tri cia cos (4B, DM).

NG 5 ! V2

A 2. B. 6 C. 2. D. 2.

Cau 52. Cho hinh lap phuong ABCD.4 BCD' Goi M.N.P 13 luot 1a trung diém cia AB,BC, C‘Df.
Xac dinh goc gitta MN va AP
A. 60° B. 30", c. 90" D. 45

Ciu'53. Cho tir dign S-ABC g SA =SB =SC =AB =AC =a:BC =a\2 G0 sitta hai duong thing 4B
va SC bang
A0, B. 1207 C. 607 D. 90"

Ciu 54. Cho lang tru déu ABC.DEF ¢4 canh day bang ¢, chiéu cao bang 2¢ . Tinh €0sin ¢ goc tao boi
hai duong thang 4C va BF |
V5 V3 ¥5 B
A. 10 B. S Cc. 5 D. 10
Ciu 55. Cho tir dién déu 4BCD canh @. Goi M 1a trung diém ctia BC . Tinh co-sin cta goc gitra hai
duong thang 4B va DM 9
3 V3 V3

A2 B. 6. c. 3. D.

N | —

Céiu 56. Cho tir dién ABCD ¢4 AB | AC  AD dsi mot vudng goc véi nhau, biét 4B =AC =4D =1 g4
do goc giira hai duong thang 4B va CD bang
A. 457 B. 60" C. 30", D. 90"



Ciu 57. Cho hinh chop S-4BCD ¢4 day ABCD 13 hinh chir nhat, 54 L (ABCD) SA=a, 4B =a
BC =a\3 inp cosin g gbc tao boi hai duong thang SC va BD.
3 J5 J3 V3

A. 10 B. 5 C. 5 p. 10
Cau 58. Cho tir dién ABCD ¢4 AB =CD =2a GoiM | N 1an luot 1 trung diém 4D va BC  Biét

MN :‘W’g, goc giita hai duong thing 4B va CD bang.
AL 45", B. 90°, c. 60", D. 30",

5S4 ~(4BC)

Cau 59. Cho hinh chop S.ABC ¢ va tam giac ABC vuong tai B,

= = = 7 9 ”
SA=a,AB=a,BC HJ: .Goi £ 1a trung diém BC . Césin cua goc gitra dudng thing 4! va SC 127
2 5 2 V2

A, V3 B. 3 c. V3 D. 8

Cau 60. Cho tir dien 4BCD goi M | N 1an luot 1a trung diém cua BC va 4D  Biét 4B =CD =a
a3
2 . Tinh goc giira hai duong thang 4B va CD
A. 30", B. 90", c. 60", D. 120",

MN =

Cau 61. Cho tr dién ABCD Goi M | N 1an luot 1a trung diém cua BC, AD Biét AB =CD =a 3
a3

2 . Géc giira hai duong thing 4B va CD bang
A. 307 B. 90" c. 120", D. 60"

MN =

Cau 62. Cho hinh chop S4BCD 6 aay ABCD 13 hinh chir nhat véi AB =a 34D =av2 354 =2a

:54 L (4BCD ). Tinh cbsin goc giita hai duong thing SB va AC

5 2 ! il
A4 B. V5| c. V15 D. V5
Cau 63. Cho hinh lap phuong ABCD.4'B ’C’Dr. Tinh goc gitra hai dudng thang A'B vy AD".

A. 90", B. 60" c. 45", p. 30°
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