
DỰ ÁN TÁCH ĐỀ HSG TOÁN 7

MẪU TRÌNH BÀY

Người làm:
Zalo: Hảo Hảo   -  số đt zalo: 0933629788
Email:

CĐ13: HÌNH HỌC

Dạng 1. Tính số đo góc, chứng minh góc bằng nhau.

A. Trắc nghiệm (nếu có)

Câu 1. (HSG 7 huyện Hoài Nhơn, tỉnh, trường Đào Duy Từ năm 2018 - 2019) Đ174   

Cho góc điểm  nằm trên  Qua  vẽ tia  Để  song song với  

thì số đo của góc  là:

A. B. C.  và D. 

Lời giải

Để  song song với  thì tia  có hai vị trí là tia  và tia  như trên hình vẽ.

Trường hợp 1: Vì  nên 

Trường hợp 2: Vì  nên 

Vậy chon C

Câu 2. (HSG 7 huyện  Hoài Nhơn, tỉnh, trường Đào Duy Từ năm 2018 - 2019)   Đ174

Cho tam giác  cân tại ,  Trên cạnh  lấy điểm sao cho  Số đo

của góc  là:

A. B. C. D. 

Lời giải
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Kẻ đường cao  của tam giác . Lấy điểm  thuộc  sao cho  

Khi đó tam giác  là tam giác đều.

Mặt khác,  (c.g.c) 

 .

B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Yên Mỹ, tỉnh, trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019)   168

Cho tam giác cân   Trên tia đối của các tia   lấy theo thứ tự hai 
điểm  và  sao cho 

a) Chứng minh tam giác là tam giác cân.

b) Gọi  là trung điểm của Chứng minh là tia phân giác của .

Lời giải

a)  cân nên  

Xét và  có:

 (gt)

 (cmt)

 (gt)

(c.g.c)   cân tại 

b) Xét và  có:
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 chung;

 (c.c.c)

Vậy là tia phân giác của 

Câu 2. (HSG 7 huyện Lục Nam năm 2018 - 2019)   177

Cho tam giác  có   Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho

 Tính 

Lời giải

 

Kẻ  vì  nên 

Tam giác cân tại C

Mà  nên tam giác  cân tại 

Do đó   vuông cân tại . Vậy 

Câu 3. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường …………… 2022 - 2023)   Chưa biết 180

Cho tam giác  là trung điểm . Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho
 Chứng minh rằng:

a)  

b) Gọi  là một điểm trên  là một điểm trên  sao cho  Chứng minh 

rằng  thẳng hàng

c) Từ  kẻ . Biết   Tính  và .

Lời giải
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a) Xét và  có:  (đối đỉnh);

Do đó  

b) Vì  , mà 2 góc này ở vị trí so le trong

Suy ra 

Xét và có: 

Nên  mà (kề bù)

 thẳng hàng

c) Trong  có 

là góc ngoài tại đỉnh  của 

Nên  (định lý góc ngoài của tam giác)

Câu 4. (HSG 7 huyện Sơn Trà năm học 2018-2019)   176 

Cho  có ba góc nhọn ( ). Vẽ về phía ngoài  các tam giác đều  và
. Gọi  là giao điểm của  và ,  là giao của  và .

a) Chứng minh rằng: 

b) Chứng minh rằng  :  
c) Gọi  và  lần lượt là trung điểm của  và . Chứng minh rằng  đều.
d) Chứng minh rằng  là phân giác của góc .

Lời giải
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a) Ta có :  và  suy ra 

b) Từ (câu a) mà (đối đỉnh)

Khi đó xét và suy ra  (đpcm)

c) Từ (câu a)  và 

và 

 Do đó đều

d) Trên tia ID lấy điểm J sao cho đều và

 suy ra , kết hợp 

 (c.g.c) mà 

Từ đó suy ra   là phân giác của góc 

Câu 5. (HSG 7 huyện Thường Tín năm học 2018 - 2019)   167

Cho tam giác  có    Tia phân giác của  cắt  tại , qua  kẻ

đường vuông góc với  cắt  ở . Trên tia đối của tia  lấy  sao cho 

Chứng minh rằng: tam giác  đều

Lời giải

Xét  có  vừa là phân giác vừa là đường cao nên  cân tại đỉnh .

 là trung trực của  

Từ giả thiết cân đỉnh ,  có  

 cân đỉnh  mà 
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Từ đó suy ra  (2) và 

Xét  có

Lại có  cân đỉnh 

 

 (tính chất góc ngoài)

 (3)

Từ (2) và (3) suy ra:  (4)

Từ (1) và (4) suy ra  đều.

Dạng 2. Chứng minh đoạn thẳng bằng nhau.

A. Trắc nghiệm (nếu có)

Câu 1. (HSG 7 huyện Hoài Nhơn, tỉnh, trường Đào Duy Từ năm 2018 - 2019) Đ174

Cho tam giác  vuông tại   Phân giác góc  cắt  tại . Khi đó
độ dài đoạn thẳng  và lần lượt là:

A. B. C. D. 

Lời giải

Vì  là phân giác của góc  nên 

Suy ra 

Trên đoạn thẳng  lấy điểm  sao cho  . Khi đó tam giác   là tam giác 
đều.

Do đó  

Suy ra  cân tại .

Mà tam giác  cân tại .
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Ta có và  nên : 

 
Vậy chọn đáp án A.

B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Chương Mỹ  năm học 2018 - 2019) 166

Cho tam giác  vuông tại  kẻ vuông góc với  tại  Trên tia  
lấy điểm  sao cho . Từ  kẻ đường thẳng  vuông góc với đường thẳng

a) Tam giác  là tam giác gì? Vì sao?

b) Chứng minh rằng  .

Lời giải

a) Ta có:  vuông tại suy ra  

Mà  nên 

Chứng minh (c.g.c)  nên  cân tại 

Mà    là tam giác đều.
b) Chứng minh (cạnh huyền – góc nhọn)
Suy ra 

Câu 2. (HSG 7 huyện Thường Tín năm học 2018 – 2019)   167

Cho tam giác  có    Tia phân giác của  cắt  tại , qua  kẻ

đường vuông góc với  cắt  ở .

a) Chứng minh rằng:  là trung trực của 
b) Trên tia đối của tia  lấy sao cho  Chứng minh rằng: tam giác  đều
c) Chứng minh :  

Lời giải
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a) Xét  có  vừa là phân giác vừa là đường cao nên  cân tại đỉnh 
 là trung trực của 

b) Từ chứng minh trên 

Từ giả thiết cân đỉnh  

cân đỉnh  mà 

Từ đó suy ra  (2) và 

Xét  có

Lại có  cân đỉnh 

 

 (tính chất góc ngoài)

 (3)

Từ (2) và (3) suy ra:  (4)

Từ (1) và (4) suy ra  đều.

c) Ta có:  (c.g.c)

 . mà  (cmt)

. Mà 

Xét  có 

  cân tại đỉnh  

Câu 3. (HSG 7 huyện Yên Mỹ, tỉnh, trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019)   168

Cho tam giác cân   Trên tia đối của các tia   lấy theo thứ tự hai 
điểm  và  sao cho 
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a) Chứng minh tam giác  là tam giác cân.

b) Gọi  là trung điểm của  Chứng minh là tia phân giác của .

c) Từ  và  vẽ  theo thứ tự vuông góc với . Chứng minh 

Lời giải

a)  cân nên  

Xét và  có:

 (gt)

 (cmt)

 (gt)

(c.g.c)   cân tại 

b) Xét và  có:

  
 chung;

 (c.c.c)

Vậy là tia phân giác của 

c) Vì cân tại  (cm câu a) nên 

Xét  và  có:

 (do )

 (ch-gn)

Câu 4. (HSG 7 trường Cù Chính Lan năm học 2018 - 2019)   170

Cho tam giác vuông cân tại  có trung tuyến   là điểm thuộc cạnh . Kẻ

 vuông góc với  (  thuộc )

a) Chứng minh 
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b) Cho biết  là tam giác gì ? Vì sao ?

Lời giải

a) Xét và có:

  (do cân tại ), (cùng phụ với 

(ch-gn) 

b) Ta có:  (tính chất đường trung tuyến ứng với cạnh huyền)

cân tại vừa là trung tuyến vừa là đường cao

  và  vuông cân tại 

Ta có:  (câu a)

  (hai góc tương ứng)
Mà:

Xét và  có:

 (cùng phụ với )

(cmt),  (cmt)

 (g.c.g)

  cân tại 

Ta có  

 vuông cân tại 

Câu 5. (HSG 7 trường THCS NHƠN TRÍ năm học 2018 - 2019) 171  

Cho tam giác có ba góc nhọn, Các tia phân giác của góc  và góc 

cắt nhau tại . Gọi  là hình chiếu của  trên ;  là hình chiếu của  trên . Lấy

điểm  trên đoạn  sao cho  Gọi  là giao điểm của và . Chứng minh 

tam giác  cân và 

Lời giải
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Chứng minh  (ch-gn)

Suy ra    cân tại .

Vẽ , chứng minh  cân tại 

Suy ra và 

Chứng minh  (g.c.g)

Suy ra 

Câu 6. (HSG 7 huyện Rạch Giá năm học 2018 - 2019)   172

Cho tam giác trung tuyến Trên nửa mặt phẳng chứa đỉnh  bờ là đường thẳng
 dựng đoạn  vuông góc với  và  Trên nửa mặt phẳng  chứa đỉnh  bờ

là đường thẳng dựng đoạn vuông góc với và  Chứng minh rằng:

Lời giải

a) Ta có   

b) Trên tia đối của tia lấy  sao cho 

Ta có:   

 và  có 

 (gt)
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Câu 7. (HSG 7 trường Đáp Cầu năm học 2018 - 2019)   175

Cho tam giác  cân tại đỉnh  trên cạnh  lần lượt lấy hai điểm  và  sao cho

 Gọi  là trung điểm của  Chứng minh  và .

Lời giải

 

Chứng minh  (c.g.c) 

Chứng minh  (c.g.c)   

Câu 8. (HSG 7 huyện Sơn Trà năm học 2018 - 2019)   176

Cho  vuông tại  có  Điểm  nằm trong tam giác và cách đều
3 cạnh tam giác . Gọi  là chân đường vuông góc kẻ từ  đến . Tính 

Lời giải

Vì  nằm trong tam giác  và cách đều 3 cạnh tam giác nên   là giao điểm 3 đường 

phân giác trong của tam giác 

Tam giác  vuông tại  nên tính  

Chứng minh được 

Chứng minh tương tự ta có: 

Suy ra 

Câu 9. (HSG 7 huyện Lục Nam năm 2018 - 2019)   177
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Cho tam giác có Kẻ Tia phân giác của cắt cạnh

ở điểm và tia phân giác của  cắt cạnh  ở điểm  Chứng minh rằng

Lời giải

Vì  và cùng phụ suy ra cân tại , do đó 
Tương tự 

Dạng 3. Chứng minh ba điểm thẳng hàng.

B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Yên Mỹ, tỉnh, trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019) 168

Cho tam giác cân   Trên tia đối của các tia   lấy theo thứ tự hai 
điểm  và  sao cho 

d) Chứng minh tam giác  là tam giác cân.

e) Gọi  là trung điểm của  Chứng minh là tia phân giác của .

f) Từ  và  vẽ  theo thứ tự vuông góc với . Chứng minh 

g) Chứng minh 3 đường thẳng  gặp nhau tại 1 điểm.

Lời giải

d)  cân nên  

Xét và  có:

 (gt)
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 (cmt)

 (gt)

(c.g.c)   cân tại 

e) Xét và  có:

  
 chung;

 (c.c.c)

Vậy là tia phân giác của 

f) Vì cân tại  (cm câu a) nên 

Xét  và  có:

 (do )

 (ch-gn)

g) Vì  (cmt)  nên  

Gọi giao điểm của và là .

Xét  và  có:

 cạnh chung;

 (do )

 (ch-cgv)

Do đó  nên  là tia phân giác của  

Hay  là tia phân giác của  mặt khác theo câu b) là tia phân giác của 

Do đó suy ra ba đường thẳng  cắt nhau tại .

Câu 2. (HSG 7 trường THCS Nhơn Trí năm học  2018 - 2019)   171

Cho tam giác có ba góc nhọn, Các tia phân giác của góc  và góc 

cắt nhau tại . Gọi  là hình chiếu của  trên ;  là hình chiếu của  trên . Lấy

điểm  trên đoạn  sao cho  Gọi  là giao điểm của và . Chứng minh 

tam giác cân và 

a) Chứng minh tam giác  cân và 

b) Chứng minh ba điểm  thẳng hàng.

Lời giải
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Lời giải

a) Chứng minh  (ch-gn)

Suy ra    cân tại .

Vẽ , chứng minh  cân tại 

Suy ra và 

Chứng minh  (g.c.g)

Suy ra 

b) Vẽ  tại . tương tự câu a ta có   thứ tự cân tại 

Suy ra : và 

 
cân tại 

Mà  là phân giác , và là đường trung tuyến của nên   là ba điểm 
thẳng hàng

Câu 3. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường …………… 2022 - 2023)  chưa biết 180

Cho tam giác  là trung điểm . Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho
 Chứng minh rằng:

d)  

e) Gọi  là một điểm trên  là một điểm trên  sao cho  Chứng minh 

rằng  thẳng hàng

Lời giải
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d) Xét và  có:  (đối đỉnh);

Do đó  

e) Vì  , mà 2 góc này ở vị trí so le trong

Suy ra 

Xét và có: 

Nên  mà (kề bù)

 thẳng hàng

Dạng 4. Bất đẳng thức trong tam giác.

B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Chương Mỹ năm học 2018 – 2019) 166

Cho tam giác  vuông tại   kẻ  vuông góc với  tại  Trên tia  
lấy điểm  sao cho . Từ  kẻ đường thẳng  vuông góc với đường thẳng

a) Tam giác  là tam giác gì? Vì sao?

b) Gọi  là giao điểm của và  lấy điểm  bất kỳ thuộc đoạn thẳng 

. Chứng minh rằng 

Lời giải
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a) Ta có:  vuông tại suy ra  

Mà  nên 
Chứng minh  (c.g.c)

 nên  cân tại 

Mà 
 là tam giác đều.

b) Chứng minh (cạnh huyền – góc nhọn)
Suy ra 
Ta có: là tam giác đều (cmt);

suy ra 

Suy ra 
Ta có  (g.c.g)   

 cân tại 

Ta có:  nên là tam giác đều

Suy ra: 

Áp dụng BĐT tam giác vào các tam giác có:

Do đó 

Từ (3) và (4) suy ra : 

 
Câu 2. (HSG 7 huyện Thường Tín năm học 2018 - 2019)   167

Cho tam giác  có    Tia phân giác của  cắt  tại , qua  kẻ

đường vuông góc với  cắt  ở .

a) Chứng minh rằng:  là trung trực của 
b) Lấy  Chứng minh rằng:  

Lời giải

a) Xét  có  vừa là phân giác vừa là đường cao nên  cân tại đỉnh 
 là trung trực của 

b) Ta có: là trung trực của  
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Từ đó  (BĐT trong tam giác) (2)

Từ (1) và (2) suy ra  hay .

Câu 3. (HSG 7 huyện Hoài Nhơn, trường THCS Đào Duy Từ năm học 2018 - 2019)   174

Cho tam giác nhọn trực tâm  Chứng minh rằng:

 

Lời giải

Qua kẻ đường thẳng song song với cắt tại 

Qua  kẻ đường thẳng song song với  cắt tại 

Ta có  (g.c.g)

Trong  có  nên 

Từ  vuông cân nên 

Tương tự, ta có: 

Từ (1), (2), (3) ta có: 

Tương tự :  và 

Từ (4), (5) và (6) suy ra 

Câu 4. (HSG 7 huyện Trực Ninh năm học 2018 – 2019)   178

Cho tam giác  có   tù). Trên cạnh  lấy điểm , trên tia đối của  

lấy điểm  sao cho  Trên tia đối của  lấy điểm  sao cho 

Câu 1. Chứng minh

a) 

b) 

Câu 2. Từ  và  kẻ các đường thẳng cùng vuông góc với  cắt   theo thứ tự tại

 Chứng minh 

Câu 3. Chứng minh rằng chu vi tam giác  nhỏ hơn chu vi tam giác 
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Lời giải

Câu 1.

a) Chứng minh 

b) Có vì (2 cạnh tương ứng)

Áp dụng bất đẳng thức trong có: hay 

Câu 2. Chứng minh  (g.c.g)

Câu 3. Vì  (1)

Có 

Gọi giao điểm của  với  là  ta có:

 (2)

Từ (1) và (2) suy ra chu vi nhỏ hơn chu vi 

Câu 5. (HSG 7 huyện Cát Tiên năm học 2018 – 2019)   169

Cho tam giác  vuông tại   đường cao  Trên cạnh  lấy  sao cho

 Từ  kẻ  vuông góc với  Chứng minh rằng:

a) Tam giác  cân

b)  

Lời giải

a)  cân tại  nên  
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mà   

(ch-gn).

   cân.

b) Ta có: ;  

Tam giác  vuông tại nên . Suy ra :

 

Dạng 5. Chứng minh song song, vuông góc.

B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Rạch Giá năm học 2018 – 2019)  172

Cho tam giác trung tuyến Trên nửa mặt phẳng chứa đỉnh  bờ là đường thẳng
 dựng đoạn  vuông góc với  và  Trên nửa mặt phẳng  chứa đỉnh  bờ

là đường thẳng dựng đoạn vuông góc với và  Chứng minh rằng:
a)  
b)  
c) 

Lời giải

a) Ta có   

b) Trên tia đối của tia lấy  sao cho 

Ta có:   

 và  có 

 (gt)

 

c) Từ  
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Câu 2. (HSG 7 huyện Sơn Tây năm học 2018 – 2019)   173

Cho tam giác  vuông tại ;  là trung điểm của  Trên tia đối của tia  lấy , 

sao cho . Chứng minh : 

Lời giải

Xét 2 tam giác và có:

 (đối đỉnh)

 
  (c.g.c)

 

Mà 

 
 (do )

Dạng 6. Hình khối trong thực tiễn (không có)

Dạng 7. Bài toán chứng minh tổng hợp

A. Trắc nghiệm (nếu có)

Câu 1. (HSG 7 huyện HOÀI NHƠN, tỉnh, trường ĐÀO DUY TỪ năm 2018-2019)   Đ174

Cho tam giác có  Tia phân giác của góc cắt tại I. Ta có:

A. B. 
C. D. Cả A, B, C đều đúng

Lời giải

Ta chứng minh được  (g.c.g) Từ đó suy ra . Do đó chon D
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B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Chương Mỹ năm học 2018 - 2019)   166

Cho tam giác  vuông tại   kẻ  vuông góc với  tại  Trên tia  
lấy điểm  sao cho . Từ  kẻ đường thẳng  vuông góc với đường thẳng

a) Tam giác  là tam giác gì? Vì sao?

b) Chứng minh rằng ; 

c) Gọi  là giao điểm của và  lấy điểm  bất kỳ thuộc đoạn thẳng 

. Chứng minh rằng 

Lời giải

a) Ta có:  vuông tại suy ra  

Mà  nên 
Chứng minh  (c.g.c)

 nên  cân tại 

Mà 
 là tam giác đều.

b) Chứng minh (cạnh huyền – góc nhọn)
Suy ra 
Ta có: là tam giác đều (cmt);

suy ra 

Suy ra 

 có nên cân tại , suy ra và

Suy ra 

Do  cân tại 

Suy ra  
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c)  (g.c.g)

 cân tại 

Ta có:  nên là tam giác đều

Suy ra: 

Áp dụng BĐT tam giác vào các tam giác có:

Do đó 

Từ (3) và (4) suy ra : 

 

Câu 2. (HSG 7 huyện Sơn Tây năm học 2018 – 2019)   173

Cho tam giác  vuông tại ;  là trung điểm của  Trên tia đối của tia  lấy , 

sao cho 

a) Chứng minh : 

b) Gọi là trung điểm của   cắt  tại ,  cắt  tại  Chứng minh 

rằng 

c) Chứng minh  cân.

Lời giải

a) Xét 2 tam giác và có:

 (đối đỉnh)

 
  (c.g.c)

 

Mà 

 
 (do )

b) Xét 2 tam giác vuông  và  có:
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 (do )
 (gt)

 (c.g.c)
c) Xét 2 tam giác vuông: và có:

 

 
 cạnh chung

 (c.g.c)

 

Mà  và  (do )
 (g.c.g)

 Vậy  cân tại  

Câu 3. (HSG 7 huyện Hoài Nhơn, tỉnh, trường THCS Đào Duy Từ năm học 2018 - 2019) 174

Cho đoạn thẳng Trên cùng một nửa mặt phẳng có bờ là đường thẳng  vẽ hai tia 

 lần lượt vuông góc với  tại và . Gọi  là trung điểm của đoạn thẳng  Trên 

tia  lấy điểm  và trên tia  lấy điểm  sao cho góc  bằng . Chứng minh 
rằng 

Lời giải

a) Gọi là giao điểm của và 

Ta có :  (gt)

 

 (đối đỉnh)

 (g.c.g) 

Ta có:  (cmt)

 
 là cạnh chung

 (c.g.c) 

Mà 

Câu 4. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường Đáp Cầu năm học 2018 - 2019)   175
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Cho tam giác  cân tại đỉnh  trên cạnh  lần lượt lấy hai điểm  và  sao cho

 Gọi  là trung điểm của 

a) Chứng minh  và 

b) Chứng minh : 

Lời giải

a) Chứng minh  (c.g.c) 

Chứng minh  (c.g.c)   

b) Trên tia lấy điểm  sao cho  (c.g.c)

 và  Do 

Câu 5. (HSG 7 huyện Trực Ninh năm học 2018 - 2019)  178 

Cho tam giác  có   tù). Trên cạnh  lấy điểm , trên tia đối của  

lấy điểm  sao cho  Trên tia đối của  lấy điểm  sao cho 

Câu 1. Chứng minh

a) 

b) 

Câu 2. Từ  và  kẻ các đường thẳng cùng vuông góc với  cắt   theo thứ tự tại

 Chứng minh rằng chu vi tam giác  nhỏ hơn chu vi tam giác 

Lời giải
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Câu 1.

a) Chứng minh  (c.g.c)

b) Có vì   (2 cạnh tương ứng)

Áp dụng bất đẳng thức trong có: hay 

Câu 2. Chứng minh  (g.c.g)

Vì  (1)

Có 

Gọi giao điểm của  với  là  ta có:

 (2)

Từ (1) và (2) suy ra chu vi nhỏ hơn chu vi 

Câu 6. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường THCS Quang Trung năm học 2018 - 2019)   179

Cho tam giác cân có  Trên tia đối của các tia và lấy hai điểm và

sao cho  

a) Chứng minh 

b) Từ   kẻ  vuông góc với   từ   kẻ   vuông góc với   Chứng minh

 

c) Chứng minh tam giác  là tam giác cân

d) Từ  và  kẻ các đường vuông góc với và  chúng cắt nhau tại  Chứng minh

 là tia phân giác chung của 2 góc  .

Lời giải
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a) Ta có:  và  

 có  nên là tam giác cân

Hai tam giác cân  và  có chung góc ở đỉnh   nên các góc ở đáy bằng nhau:

 mà   là hai góc đồng vị . 

b)  cân tại  có : 

Mà (đối đỉnh);  (đối đỉnh)

Xét 2 tam giác vuông  và có: 

(cmt); 

 (gt)

 (ch-gn)

c) Xét  và  có: 

 (cmt)

 (do ) 

 
 (c.g.c)

  cân tại 

d)   

Xét tam giác vuông: và có:

;  

 (ch-gn)

 
Mặt khác: Xét 2 tam giác vuông và có:

cạnh chung;  

 (ch-cgv)

Do đó 

Lại có: nên 
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Vậy  là tia phân giác chung của  

Câu 7. (HSG 7 huyện Thường Tín năm học 2018 – 2019)   167

Cho tam giác  có    Tia phân giác của  cắt  tại , qua  kẻ

đường vuông góc với  cắt  ở .

a) Chứng minh rằng:  là trung trực của 
b) Trên tia đối của tia  lấy sao cho  Chứng minh rằng: tam giác  đều
c) Chứng minh :  
d) Lấy  Chứng minh rằng:  

Lời giải

a) Xét  có  vừa là phân giác vừa là đường cao nên  cân tại đỉnh 
 là trung trực của 

b) Từ chứng minh trên 

Từ giả thiết cân đỉnh  

cân đỉnh  mà 

Từ đó suy ra  (2) và 

Xét  có

Lại có  cân đỉnh 

 

 (tính chất góc ngoài)

 (3)

Từ (2) và (3) suy ra:  (4)

Từ (1) và (4) suy ra  đều.

c) Ta có:  (c.g.c)
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 . mà  (cmt)

. Mà 

Xét  có 

  cân tại đỉnh  

d) Ta có: là trung trực của  

 

Từ đó  (BĐT trong tam giác) (2)

Từ (1) và (2) suy ra  hay .

Câu 8. (HSG 7 huyện Cát Tiên năm học 2018 – 2019)   169

Cho tam giác  vuông tại   đường cao  Trên cạnh  lấy  sao cho

 Từ  kẻ  vuông góc với  Chứng minh rằng:

c) Tam giác  cân

d)  

Lời giải

c)  cân tại  nên  

mà   

(ch-gn).

   cân.

d) Ta có: ; 

Tam giác  vuông tại nên . Suy ra :

 

Câu 9. (HSG 7 huyện, tỉnh, trường …………… 2022 - 2023)   Chưa biết 180

Cho tam giác  là trung điểm . Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho
 Chứng minh rằng:
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a)  

b) Gọi  là một điểm trên  là một điểm trên  sao cho  Chứng minh 

rằng  thẳng hàng

c) Từ  kẻ . Biết   Tính  và .

Lời giải

a) Xét và  có:  (đối đỉnh);

Do đó  

b) Vì  , mà 2 góc này ở vị trí so le trong

Suy ra 

Xét và có: 

Nên  mà (kề bù)

 thẳng hàng

c) Trong  có 

là góc ngoài tại đỉnh  của 

Nên  (định lý góc ngoài của tam giác)

Câu 10. (HSG 7 huyện Yên Mỹ, tỉnh, trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019) 168

Cho tam giác cân   Trên tia đối của các tia   lấy theo thứ tự hai 
điểm  và  sao cho 

a) Chứng minh tam giác  là tam giác cân.
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b) Gọi  là trung điểm của  Chứng minh là tia phân giác của .

c) Từ  và  vẽ  theo thứ tự vuông góc với . Chứng minh 

d) Chứng minh 3 đường thẳng  gặp nhau tại 1 điểm.

Lời giải

a)  cân nên  

Xét và  có:

 (gt)

 (cmt)

 (gt)

(c.g.c)   cân tại 

b) Xét và  có:

  
 chung;

 (c.c.c)

Vậy là tia phân giác của 

c) Vì cân tại  (cm câu a) nên 

Xét  và  có:

 (do )

 (ch-gn)

d) Vì  (cmt)  nên  

Gọi giao điểm của và là .

Xét  và  có:

 cạnh chung;
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 (do )

 (ch-cgv)

Do đó  nên  là tia phân giác của  

Hay  là tia phân giác của  mặt khác theo câu b) là tia phân giác của 

Do đó suy ra ba đường thẳng  cắt nhau tại .
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