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A. PHAN MO PAU
1. Li do chon dé tai

Nam hoc 2019- 2020 1a ndam hoc dac biét, dich Covid 19 da anh huong 16n dén
viéc day va hoc clia gido vién va hoc sinh. Ngay 1/4/2020, & nudc ta bat dau thuc hién
gidn cach xi hoi trén quy md toan qudc dé ngan chan su lay lan cua virus corona;
ngudi din dugce khuyén céo & yén trong nha. Tuy nhién, nganh gido duc khong thé va
khong dé bi ngin chan. Cung véi nhiéu quc gia khéac trén thé gidi, that khong dé dang
dé Viét Nam xay dung mot kich ban chic chan cho nganh gido duc, béi tinh hinh dai
dich Covid 19 van con dién bién phtrc tap. Virus corona déat ra nhiéu thach thic khac
nhau cho hé théng giao duc va dao tao cia Viét Nam. Trudc tinh hinh céc truong hoc
dong cira do dai dich virus corona, cic co s& gido duc va gido vién phai db6i mit véi
thach thirc to 16n, d6 1 1am thé nao dé két ndi véi hoc sinh va ddm béo tinh lién tuc
ctia hoat dong giang day thong qua hinh thirc dao tao truc tuyén. Déi voi hoc sinh, sinh
vién ¢ cac thanh phd 16n, dao tao truc tuyén 1a cach t6t nhat dé giang day hoc sinh,
sinh vién trong bdi canh cach ly tai nha. Tuy nhién, nhiéu hoc sinh ving siu ving xa
khong c6 dudng truyén két nbi internet 6n dinh, nén dé dam bao tinh lién tuc cua gido
duc thong qua phuong thic hoc tir xa di tré thanh mot thach thic. Pé vuot
qua nhimg khé khin nay, Bé Gido duc va Pao tao da hai 1an thong bao diéu chinh lich
hoc va thi cir. Lan gan day nhat 1 vao ngay 13/03/2020. Theo d6, nim hoc 2019-2020
két thuc trude ngay 15/07/2020. Ky thi t6t nghiép THPT dién ra tir ngay 8-10/08/2020,
cham hon 1,5 thang so véi nhitng ndm trudce va mot thang so véi 1an diéu chinh dau
tién. Thoi lwong hoc ky II chil yéu day hoc bang hinh thirc tryc tuyén nén phan 16n noi
dung ¢ muc do van dung, van dung cao trong dé thi t6t nghi¢p THPT tap trung ¢ hoc
ky I. Vi thé ma phﬁn ham sb lai duoc khai thac nhiéu va duoc chon 1a noi dung khai
thac & cau phan loai hoc sinh trong cac dé thi thir clia cac S&, cac truong trong ca nudc

va dé chinh thurc cua Bo.

Trong qua trinh 6n thi tot nghiép THPT tac gia nhan thay phan 16n hoc sinh con
ling ting va gap khong it kho khan trong khi gidi cac bai toan van dung va van dung
cao vé ham hop, dic biét 13 bai toan vé tuong giao cia ham hop. Vi mong mudn gitp

cac em hoc sinh h¢ thong dugc kién thure, hi€u dugc ban chat cia céc bai toan dang



nay, chiing toi nghién ctru vé ham hop va bai toan s6 nghiém ctia phuong trinh c6 chia
ham hop.
Vi nhitng 1y do trén chung t6i chon dé tai “Mgt so bai todn vé sé nghiém ciia
phwong trinh co6 chira ham hop .
2. Muc dich nghién ciru
- Lam sang t6 cac bai toan vé tuong giao ham hop.
- Ty boi dudng ning cao trinh do chuyén mén cta ban than.
- Pé tai nham nang cao hiéu qua hoc tip mon Toan cia hoc sinh dong thoi
mang lai hiéu qua trong giang day dic biét 1a 6n thi tét nghiép THPT.
3. Nhiém vu nghién ciru
Dé dat duoc muc dich nghién clru trén, dé tai ¢6 nhiém vu:
- Trinh bay mot sd bai toan lién quan dén twong giao ham hop.
- P& xuit mot s6 hudng tiép can giai quyét cac bai toan twong giao ham hop.
- Phat biéu cac bai toan twong tu.
- T6 chtrc thyc nghiém su pham dé danh gia tinh kha thi va hiéu qua cia dé tai.
4. Pbi twgng va pham vi nghién ciru
v" Poi twong nghién ciru
Dé tai tap trung nghién ctru bai toan vé twong giao ham hop.
v" Pham vi nghién ciru
Nghién ctru cic bai toan vé sd nghiém cta phuong trinh c¢6 chira ham hop
chuén bj cho ky thi tot nghiép THPT.
5. Phwong phap nghién ciru
v' Phwong phdp nghién ciru Iy ludgn: Nghién ciru sach gido khoa, sach
tham khao, dé thi THPT Quédc Gia 2019, dé thi tot nghiép THPT niam
2020, dé minh hoa, dé thi thir nam 2020 vé cac van dé c6 lién quan dén
de tai.
v' Phwong phdp diéu tra, quan sdt: Dy gi0, quan sat, lap phiéu diéu tra thuc
trang vi¢c giai bai toan van dung va van dung cao vé ham hop.
v’ Phwong phdp thwe nghiém sw pham: T6 chirc thuc nghiém su pham dé

danh gia tinh kha thi va hiéu qua cta dé tai.



6. Dy kién nhirng déng gop cia dé tai

- Gop phan cing ¢ hé thdng kién thirc vé khao sat ham sb.

- C6 thé sur dung d¢é tai 1am tai liéu tham khao cho gido vién trong giang day va
6n luyén cho ky thi t6t nghiép THPT.

- C6 thé sir dung d¢é tai 1am tai liéu tham khao, tu hoc cho hoc sinh.
7. Piém méi trong két qua nghién ctru

v’ Vé mat Iy lugn

ba dua ra duoc hé théng cac kién thirc co so va cach tiép can cac bai toan

tuong giao ham hop.

v’ Vé mdt thuc tién

- Gitp hoc sinh chi dong, himg thu khi tiép can véi nhimng bai toan van dung va
véan dung cao vé tuong giao ham hop.

- Trinh bay mot s6 cach gidi quyét cac bai toan vé s6 nghiém ciia phuong trinh
c6 chira ham hop.

B. NQI DUNG

1. CO SO Li LUAN VA THUC TIEN
1.1 Co s6 li ludn
1.1.1 Ham hgp

1.1.1.1 Dinh nghia: Gia st # =g (x) 1a ham sé ctia ¥, x4c dinh trén khoang (a;6) va
14y gié tri trén khoang (c;d); y =/ () 1a ham sb cua #, xac dinh trén khoang (c;d)
va ldy gia tri trén IR. Khi d6, ta 1ap mot ham sb xac dinh trén khoang (a;b) va lay gia
tri trén R theo quy tic sau: x0 f (g(x).

Ta goi ham s6 ¥ =/ (g(x)) 1a ham hop cua ham sé ¥ =/ @) vei u =g (x).

1.1.1.2. Dao ham cua ham hop

Néu ham s6 # =g (x) ¢6 dao ham tai X 1a u va ham s6 ¥ =/ @) c6 dao ham tai «
1a ¥, thi ham hop y =f (g (x)) co6 dao ham tai ¥ la y.=y.u..

1.1.2. Tinh don diéu ciia ham so

1.1.2.1. Pinh nghia: Cho ham s6 y =f(x) xéc dinh trén K



* Ham s y =/ (x) ddng bién trén K néu Vx,,x, €K :x, <x, thi f(x)<f(x,)

* Ham s6 ¥ =/f(x) nghich bién trén K néu VYx,x,€K:x <x, thi
f(x)> f(x,).
Chu y: K 1a mdt khoang hodac doan hodc nira khoang.
1.1.2.2. Pinh Iy: Cho ham s6 y =f(x)xac dinh trén K

a) Néu f '(x)>0, Vx€K thi ham sé f(x) ddng bién trén K .

b) Néu /' (x)<0, Vx€K thi ham sé f(x) nghich bién trén X .
1.1.2.3. Pinh Iy mé rong: Gia sitham s6 y =f(x) c6 dao ham trén K

a) Néu /' (x)=0,¥xeK va f'(x) =0 chi tai mot sé hitu han diém thi ham sb
ddng bién trén K .

b) Néu /' (x)=<0,YxeK va s (x) =0 chi tai mot sé hiru han diém thi ham sé
nghich bién trén K .

¢)Néu /' (x)=0,¥x€K thi f(x) khong déi trén K.
1.1.3. Twong giao giiva hai do thi ham soé

Cho hai ham sé ¥ =f (x), y =g (x) ¢ db thi 1an lugt 1a (C)), (C,).
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém f(x)=g(x) (*). Khi d6, sé nghiém cua

phuong trinh (*) dung bang sb giao diém cua hai db thi (C)va (C,).

1.2. Co s& thue tién
1.2.1. Thuc trang

Céc bai toan vé twong giao ham hop xuat hién trong dé tham khao nam 2020
(cu thé ciu 46), dugc khai thac ¢ cAu 49 mi dé 106 trong dé thi tt nghiép THPT nam
2020 va & mot sd dé thi thir cia cac trudng, cac sé trong ca nude. Trong qué trinh
giang day, t6i thdy hoc sinh con ling ting, khong c6 hudng giai quyét khi dtng trudc
bai toan dang nay. Diéu d6 duogc thé hién rd hon qua viée trude khi ap dung dé tai vao
giang day t6i da khao sat chat lugng hoc sinh & mdt s6 16p vé ndi dung dé tai.
1.2.2. Nguyén nhdan

- Hoc sinh chua hi€u ban chat van de.

4



- Hoc sinh chua dugc hudng din céac cach tiép can.
2. MOT SO BAI TOAN VE SO NGHIEM CUA PHUONG TRIiNH CO CHUA
HAM HOQP

2.1. S6 nghiém ciia phwong trinh / (u(x)) =a véiala hing sb
Cich tiép cgn 1. Sir dung tinh chit: Gia st g(x) 1a ham sé cua *, x4c dinh trén
khoang (a;0) va 14y gié tri trén khoang (c;d); y =f (u(x)) 14 ham s cua u(x), xac

dinh trén khoang (c;d) va lay gia tri trén R. Khi d6 :

x =X, u(x) =X

< —X, u(x) =X,
Néu f(x)=a = thi phuong trinh f(u(x)) =a &

| X =X, _u(x):xk

Cich tiép cgn 2 . Lap bang bién thién cho ham sé ¥ =f (u(x))
Vidu 1. (Trich dé thi thir THPT Chuyén Ha Tinh nam 2020 )Cho ham sé y =/ (x) ¢6

bang bién thién nhu sau

1 -0 -2 2 40
fz) + 0 - 0 +
2 +oc
| TN
—00 -2

, . 7
Biét £(0) =0, nghiém thudc doan |- %Tﬁ cua phuong trinh
f(f(\/gsinx +cosx)) =1 1a

A. 4. B. 3. C. 2. D.5.

T
X+—

Hudng din gidi. Dat t =3 sinx +cosx =2sin

V6i xe 0: | Suy ra 2sin| v+ | e[-2:2]

_Z',7_” th‘x+£€
63| ™M

JT
x+—
6




Tir duong tron lugng giac cho ta thay: V&i mdi £ € [0;2) ¢6 3 nghiém X, mdi
te(-2;0)u(2 c6 2 nghiém X, r =-2 ¢6 | nghiém X. Ta c6
7f(\/§sinx+cosx):a>2

f(f(\/?:sinx+cosx)) =le f(\/gsinx+cosx)=b€(- 2:0)
f(\/gsinx+cosx)=c<-2

J3sinx +cosx =x, >2
J3sinx +cosx =x, >2
& |/3sinx+cosx =x,€(0;2) . Chon B.

3 sinx +cos x =x,<-2

J3sinx+cosx =x;<-2

Vi du 2. (Trich dé thi thir Chuyén Quang Trung Binh Phuwéc lan 3 nam 2020 ) Cho
ham s6 » =/ (x) lién tuc trén R va ¢ bang bién thién nhu hinh v&

X—00
0+oo+00

N T T

Hoi phuong trinh 2.f (x* - ‘X|) =5 ¢6 bao nhiéu nghiém.

A. 4. B. 6. C. 8. D.5.
,2 1]
X" - x|:a€ - 0= —
4
) 1
x - x| =be -—;0]
4

Huwoéng déin gidi. Taco 21 (x? - |x|) =5 £(x*- |x\) :% o

Xét ham sé #(x) =x*- x trén R

Taco u'(x)=2x-1 . Bang bién thién ham sb y =u (‘x|)



+00

S| N =~

+

u'(x) B

400
7y

+00 10
=) \A_%/ \4_%/

Ttr bang bién thién ham sb y =u (|x‘) ta suy ra PT c6 8 nghi¢m. Chon C.

BAI TAP TUONG TU
1. Cho ham s6 ¥ = F(x) ¢ bang bién thién nhu sau:

x—o00+o0y +0-0+0—-33

N TN

3 :
0;% cua phuong trinh f (343 cossin2x) =1 1a

So nghi¢m thudc doan
A. 4. B. 5. C.6. D. 8.

2. (Trich dé thi thir S6 GDPT Nam Binh nam 2020 ) Cho ham s6 ¥ =/(x) ¢6 bang

bién thién nhu sau;

x—00+00y “0+0—0-+y+oo+o0

N

. 5
S6 nghiém thudc doan |- %7” cua phuong trinh 5/ (cos? x- cosx) =1 Ia
A.11. B. 10. C.9. D. 12.

3. Cho ham s6 » =/ (x) ¢6 bang bién thién nhu sau:



x—o00+o0y +0—0+0—22

N TN

S6 nghiém thudc doan [0; 4r } cta phuong trinh f (tanx) =1 [3

A. 7. B. 5. C. 8.
4 (Trich dé thi thiw S6 GDPT Ha Tinh nam 2020 )
Cho ham s6 bac ba ¥ =/ (x) ¢6 d4 thi nhu hinh v&. S
nghiém  phidn  biét cia  phuong trinh
@) - r@%)-2=01

A. 4. B. 3.

C.1. D. 2.

5. Cho ham s6 » =/ (x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& dudi
day.
Ho6i c6 bao nhiéu diém trén duong tron luong giac
biéu dién nghiém cua phuong trinh f | f (cos2x)| =02
A. 1. B. 4.
C.3. D. Vo sb.

6. Cho ham s6 bac ba ¥ =/ (x) c6 d6 thi ham sé nhu
hinh v€ dudi day
Tim sb nghiém thuc cua phuong trinh

(¥ +4ax-3)=-2.

A. 4. B. 1.
C. 3. D.5.

D. 16.

1
AN
| |
]
-1 O 1 €T




2.2. Tim diéu kién ctia tham s6 dé PT f () =m ¢6 nghiém, c6 k£ nghiém

Cich tiép cGn

+ Pat ¢ =u(x). Khao sat hodc danh gia tim mién gia tri cia bién ¢ va tim su tuong (mg
giita ¢ va x trong truong hop bai toan yéu ciu c6 k nghiém.

+ Lap bang bién thién cho ham s f ()

+ Dua vao bang bién thién két luan.

Chii y. Ngoai viée 1ap bang bién thién cho ham s6 /() ta c6 thé doc dd thi /().

Vi du 3. Cho ham s » =f(x) lién tuc trén R théa man diéu kién lim f (x)=

lim f(x) =-% v3 ¢4 db thi nhu hinh dudi day

X— +00

Véi gia thiét, phuong trinh f (1' x’ +X) =a ¢ nghiém. Gia sir khi tham s6 @ thay

d6i, phuong trinh di cho c6 nhiéu nhat 7 nghiém va c6 it nhat # nghiém. Gia trj cta
m+n béng

A. 4. B. 6. C.3. D. 5.
Hudng dén gidi. Cach 1. Xét ham s6 u(x) =1- Vx* +x trén [0;+o0)

3x7 +1 . .
Taco u'(x)=- N <0, Vx>0 . Bang bién thién ham s6 u(x)
X +Xx

x 0 +00

u'(x) )

u(x) \> T




Nhu véy ci 1 gia trj u€ (- 00;1] cho 1 gia tri x€ [0; +o0).

Bang bién thién ham s6 f ()

u - -1 1

IO " 0 :

£ @) '00/7 \>-3

Dua vao bang bién thién ta suy ra PT f (1 - Vx4 x ) =a ¢6 nhiu nhét 2 nghiém, it

nhét 1 nghi¢m. Chon C.

Cich 2. Tric nghiém bang cach ghép cic bang bién thién lai v6i nhau tac gia Hoang
Son di dua ra cach lam trac nghiém va goi n6 1a phuong phap ghép truc cu thé nhu

sau :

X 0 +00

u=1-Jx" +x 1 + -1 B -

o1
D) -3 / \xoo

Vi du 4. (Trich dé thi thir Chuyén Pai hoc Vinh lan 2 nam 2020) Cho ham sb

y =f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v&.

YA
3

2_ N

O
o
=y

—9L _ _

C6 bao nhiéu gia tri nguyén caa m dé phuong f (|x3 - 3X|) =m ¢6 dung 12 nghiém phan
biét thudc doan [- 2, 2] ?

A. 4. B. 3. C.1. D. 2.
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Huéng din gidi. Xét ham sb u(x) =x"- 3x trén [-2;2]

Ta c6 u'(x)=3x"- 3 . Bang bién thién ham s6 y =ju(x)

X -2 -1 1 2
u'(x) + 0 - 0 +

2\A0/72\A0/7 \*0/72

Nhu vy ¢t 1 gia tri [u|€(0;2) cho 6 gia tri xE[-2;2], lu| =2 cho 4 gia tri XE['2;2],

e

4| =0 cho 3 gia tri x€[-22].

Bang bién thién ham s6 f ()

|u‘ 0 X, X, 2
f’(|u\) + 0 - 0 +
S f(&x) 52
f(|u‘) 0 / \,\ -2 /

pé PT f(x*- 3x]) =m c6 12 nghiém thude doan [-2:2] thi PT /(u)=m c6 2 nghiém

-2<m<0

5 0;2 30 b3 ién thié
thudc doan [ ] . Dua vao bang bién thién ta suy ra 2<m<f(x)<3

. Chon C.

BAI TAP TUONG TU
1. Cho ham s6 v =f (x)lién tuc trén R va c6 dd thi nhu A
hinh vé& duédi day. C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén ctia tham s6 e

m [- 10; 10] dé phuong trinh £ (x*- 3x> +2)=m*- 3m ¢o

P ------—====3

nghiém thudc nira khoang [1;3). 2 0 5
A. 4. B. 6. //.----\/
2.
C. 21. D.5.
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2. (Trich d@é thi thir S6 GDDT Ha Tinh nam 2020) Cho v
ham s6 » =f (x)1ién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh v&.
C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s m & phuong 1
T 3.7‘[] 0 7|1 /

! \l/_ )

272

s s ot it i it

trinh f (f (cosx)) =m ¢6 nghiém thudc khodng

A
—
=Y

A. 4. B. 2.
C. 3. D. 5.

3. Cho ham sé » =f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu

hinh v€ dudi day. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua ” dé

phuong trinh f(2log,x)=m ¢6 nghiém duy nhat trén
[1;2 .
2 x
A. 4. B. 6.
C.9. D.5.

4. Cho ham s& y =/ (x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu

hinh v& dudi day. Tap hop tit ca cac gia tri thuc ctia tham \/\

s6 m dé phuong trinh f (e')=m co nghiém thudc khoang

e
(O;ln2). \/

A. (-3;0). B. (-3;3).

. (0;3). D. [-3:0].
5. (Trich d@é thi thir S6 GDBT Phii Tho lan 2 nam 2019 ) Cho ham s§ ¥ =f(x) thoa
7 .
man f(0)< < vacd bang bicn thién nhu sau.

x13y 00y1
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NORE Y Ay o £ 2 \ 3B 2047 rG)- L . ‘ n A
Gia tri 16n nhat cua tham so0 7 d€ phuong trinh /@57 07705 ¢6 nghiém trén

doan [0;2} la

15
- el

A. &, C. e, D. ¢.

6. Cho ham s6 ¥ =/ (x) lién tuc trén R va c6 d thi nhu YAy
hinh v& dudi day. Tap hop tat ca cac gia tri thyc cta tham
s6 m dé phuong trinh f (\/2- X’ ) =m ¢6 nghiém la:

A. [\/5\/5] B. (0;4).

c. (-2;2), D. [0:4].

=¥

Dic biét: Néu thay 7 béi /(m) ta thu dwge mdt 16p bai toan

Cdch tiép cdn 1: St dung tinh don diéu.

Néu ham sé ¥ =/ (x) ddng bién hodc nghich bién trén tap xac dinh cua phuong trinh
thi PT f ()= ())& u(x) =v(x)

Cdch tiép cén 2: Poc d6 thi.

+ Pit ¢ =u(x). Khao sat hodc danh gia tim mién gié tri cia bién ¢ va tim sy twong ing
giita 7 va x néu can.

+ Dua vao do thi (bang bién thién) coi # 1a bién tim dugc diéu kién cta /@), tir d6
suy ra diéu kién cua / (m)

+ Dua vao d6 thi ( bang bién thién) coi 7 1a bién tim duoc diéu kién cua 7 .

Vi dy 5. Cho ham sé v =/ (x) lién tuc trén R va c6 d thi nhu hinh v&.

Yk
16/3

o
xr

[ -t o
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé 7 dé phuong trinh
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3sinx- cosx- 1‘

=/ (m* +4m +4) ¢6 nghigm ?

2cosx - sinx +4‘

A. 3. B. 4. C.5. D. Vo sb.

3sinx- cosx- 1

Huwéng din gidi. Taco m’ +4m+4>0, YmeR . Xét ham s6 u(x) = .
2cosx-sinx+4

o (u+3)sinx- Qu+1)cosx =4y +1. Str dung diéu kién c6 nghiém cta Pt bac nhat doi

. . 9 X Ao 1A A
Vi sinx va €osXx ta dugc - m <u <1, Suy ra 0 <lu| <I, ¥x€R . D& thiy ham s

3sinx- cosx- 1‘

y =/ (x) dbng bién trén (0;+). Do d6 f =f(m* +4m+4) &

2cosx - sinx +4‘

’3sinx- COS X - 1’—m2+4m+4.

‘ZCOSX- sinx+4‘ B

nén me{-3;-2;— 1} . Chon A.

Dé Pt c6 nghiém thi 0 <m® +4m +4 <1. Vi G

Vi du 6. Cho ham sb bac ba ¥ =/ (x) ¢6 d6 thi nhu hinh va&.

S gi4 tri nguyén dwong ciia m dé phwong trinh / (x- Vx? +1) =/ (m) c6 nghiém 1a :
A. 3. B.O. C. 2. D. 1.

Huéng din gidgi. Xét ham sb u(x) =x- Vx> +1

X Xt +1-x

Taco u'(x)=1- = >0,

Jx? +1 - Jx? +1

Béng bién thién

u'(x) +

14
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ulx) | ~®

Tur bang bién thién ta c6 v6i x€R thi u€(-0;0), Dya vao dd thi ta suy ra /() <3

v6i moi u€(-0;0), Kéo theo f(m) <3 . Tur d6 thitaco m <2. Vi m

nén mE{I;Z} . Chon C.

nguyén duong

BAI TAP TUONG TU
1. Cho ham s ¥ =f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. Tim yh
: , 7 1
tat ca cac gia tri nguyén cua tham so ” dé phuong trinh ) / \_ L
fU+sinx) =/ (m) c6 nghiém O 5w

A.me[-1;0;1;2] . B.me[0;1;2] .

C. meo. D,me[O;l}_

2. Cho ham s » =/ (x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu
hinh v&. C6 bao nhiéu gi tri nguyén ctia tham s6 m dé

phuong trinh f ( 8+4x- 4x” - 1) =/ (m) ¢6 nghiém thudc

119
A. 4. B.7.
C. 3. D. 5.

3. Cho ham s6 ¥ =/ (x) lién tyc trén R c6 bang bién thién nhu hinh
X - 0 +00
v +

15



C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham sé m dé phuong trinh f(2sinx- cosx)=f(m)

c6 nghiém x€R?

A. 4. B. 6. C.5. D. 3.
4. (Trich dé thi thir Chuyén Lé Hong Phong Nam Pinh lin vk
2
1 ndm 2020 ) Cho ham s6 » =/ (x) ¢6 d6 thi nhu hinh v& N[
bén. C6 bao nhiéu gia tri nguyén khong am cuia tham sb _9 : 1 :
+— —f——
dé phuong trinh f(«/f(sin 2x)+ 2) Zf[% ¢6 nghiém : -10 : 2 7
|
thuc nira khoang | - —;=| 2 T
4 4
A. 4. B. 2.
C. 3. D. 1.
5. Cho ham s ¥ =/ (x) lién tuc trén R va ¢6 bang bién thién:
X —{ -1 Y. +E

5
\_1’{/_,__————*2 —_ 4

Tinh tong céc gia tri nguyén duong ctia ™ dé phuong trinh

f(x-1+2) =r(V3-m+2) co nghiém.

A. 4. B. 6. C.-2. D. 8.
2.3. S6 nghiém ciia phuong trinh / ((x)) =g (u (x))

Cdch tiép cGn 1: Dat t =u (x) va khéo sat ham s& h() =7 ()- g(t) trén mién bién 1.
Cdch tiép cdn 2 : Dit t =u (x) va tim nghiém cta PT f (1)=g@) bang cach st dung

tuong giao cia hai do thi y=f@) va y =g(t).

Vi du 7. (Trich dé thi thir Chuyén Quang Trung, Binh Phuéc lan 4 nam 2019-2020 )
Cho ham s6 ¥ =/ (x) c6 dd thi nhu hinh v& bén.

16



. , , , 1 X .
C6 bao nhiéu s6 nguyén cta tham s6 7 dé phuong trinh Ef 5+1 +x =m ¢6 nghiém
thuoe [-2:2]2
AT, B. 6. C. 8. D.5.
, % .o X o1 X X < X L
Huéng dan gidi. PT dugc viét lai Ef 5"'1 +2 §+1 =m+2, Dat t=5+1, Vi

xe[-z;z] thi te[O;Z]. Xét ham sb g(t):%f(z)+2t trén doan [0;2]. Ta cb
, | .

g @) =§f (1)+2>0, ¥r€[0;2]. Do d6 @& PT di cho c6 nghiém thudc |-2:2] thi

g <m+2<gQ) e - %Sm <4- Vi nén el -3;-2;-1;0;1;2;3;4} - Chon C.

Vidu 8. Cho ham s ¥ =f(x) lién tuc trén IR va c6 do thi nhu hinh vé.

(7
—1_ — — — —
/i\ O 1 1 »
-2, [ -1 L2 @
I I
I \ I
I —1 I
I I
I I
I
-3

Co6 bao nhiéu giad tri nguyén coa tham s6 m d& phuong trinh
FU@+m)+1=rG)+m co dung 3 nghiém phan biét trén doan [' 1;1] ?
Al B.2. C. 3. D. 4.

17



Huéng dén gigi. Dat t =/ ()+m . PT duoc viét lai /(1) =r- 1. Nghiém cua PT nay
13 hoanh d6 giao diém cta d6 thi ham sé ¥ =f () va duong thang ¥y =t- 1. Do d6

t=-2 [f)+m=-2 [f(x)=-m-2
f@W=t-1 e [t=0 = |f()+m=0 o | f(x)=-m
t =2 F()+m=2 FG)=-m+2

Trén doan [- 1;1] ham s6 ¥ =f (x) ddng bién, ctr mdi ¥ cho mdt X . Dya vao db thi ta

suy ra dé PT d cho c6 diing 3 nghiém phan biét trén doan [' 1;1] thi m =1. Chon A.

BAI TAP TUONG TU
1. Cho ham s§ » =/ (x) lién tuc trén R va c6 db thi vh
nhu hinh v&. Goi S 1a tap cac gia tri nguyén cta tham s : Y
m @& phuong trinh f (sinx) =3sinx+m ¢ nghiém thudc : 1
|
|

khoang (0;77). Téng cac phan tir cia S bang

1T O\,
A. -5, B. -8. / N/

C.-10. D. -6.

2. Cho ham sb bac ba ¥ =/ (x) ¢ bang bién thién nhu sau

y

Phuong trinh £ (sinx +cosx)+1+sin2x =22 sin x+% f(sinx+cosx) ¢6 bao nhiéu
e R St Sm
nghiém thudc doan |- —;—l ?
47 4
A. 1. B. 3. C. 4. D. 6.

18



3. Cho ham sé y =/f (x) c6 lién tuc trén R va [¥
¢6 d6 thi nhu hinh v&. Tim sé nghiém cia

phuong trinh

F(-3x)+3x - 3x-13=(x*- 2) - 3(x- 1). /
A.S. B.3. / B E g BE

C. 4. D. 6.

Thay vi cho db thi ham sb hay bang bién thién cia ham s6 ¥ =f (x) ngudi ta cho do
thi ham sd hodc bang bién thién ham s6 ¥ =/ '(x) lac d6 thu duge bai toan sau.

2.4. Bai toan s6 nghiém ciia PT ¢6 chira ham hep khi cho ham sé » =/"(x)

Cdch tiép cdn: Tir @6 thi hay bang bién thién ham s6 ¥y =f (%) ta 1ap duoc bang bién
thién ham sé ¥ =/ (x) dua v& céc bai toan trén.

3

Vi du 9. Cho ham sé f(x) théa man f <0, f(0)=3, fF=0,r()>3,

Ham s6 /(%) lién tuc trén R va c6 db thi nhu hinh v&.

YA

b | Qo
)
—
=Y

V6i tham sb m € (0;3) sé nghiém thuc cita phuong trinh f(x* - 3) =m 1a

A. 3. B. 4. C.5. D. 6.
Huwéng din gigi. Pit t=x’-3>-3, VxéR. Véi t=-3 c6 1 nghiém *, mbi
te(-3;+0) ¢ 2 nghiém X . PT duogc viét lai f(t) =m,

Tur @6 thi ham s6 /(x) ta suy ra bang bién thién ham sé y =/ (x):

19



-0 -i 0 1 +00
X 2
f'(x) + 0 + 0 - 0 +
3
> >
7G) / \) o _—

3

Tt dd thi va gia thiét f <0, /(2)>3 ta suy ra véi tham sé m<€(0;3) thi PT

f)=m ¢6 3 nghiém t>-3. Do do PT f(x*- 3) =m c6 6 nghiém x. Chon D.

C.KET LUAN VA KHUYEN NGHI

Pé tai dugc tmg dung trong cong tac giang day chuong I 16p 12, 6n thi hoc sinh
gidi va on thi tt nghiép THPT. C6 rat nhiéu bai toan vé ham hop, tuy nhién trong
khuon kho ctia dé tai ching t6i chi tip trung nghién ctru bai toan vé sd nghiém cua
phuong trinh ¢6 chira ham hop khi cho trude dd thi hodc bang bién thién ctia ham sb.
Thoi gian téi, chung t6i s& tiép tuc nghién ctru, khai thac thém bai toan s6 nghiém cua
phuong trinh ¢6 chira ham hop lién quan téi ham f (x), tich hop f'(x) va f"(x);
bai toan vé tip nghiém cua bat phuong trinh ¢ chira ham hop... Trong dé tai, cac vi du
dugc ching toi trinh bay minh hoa cho cach tiép can. V&i viéc trién khai dé tai trong
cac budi on thi tot nghiép THPT chiing t6i nhan thay két qua thu duoc rat kha quan,
thé hién qua viéc phan 16n hoc sinh sau khi duogc tiép thu chuyén dé hau hét cac em da
lam chu kién thirc, hing thu va giai nhanh cac cdu héi cing ndi dung ciia dé tai.

Mic du d3 c6 nhiéu cb ging, song vi thoi gian va ning luc con han ché nén dé
tai khong tranh khoi nhirng thiéu sot. Tac gia rit mong nhan duoc nhiing 161 chi bao,
nhing y kién dong gop ciia quy thay cd va ban doc dé dé tai c6 y nghia thiét thuc hon
trong giang day va hoc tap.
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PHU LUC
Phu luc 1. BAI TAP PE NGHI

1. Cho ham s6 ¥ =/ (x) lién tuc va c6 dao ham trén R, ¢6 dd thi nhu hinh vé.

Yi
16/3

—
xT

Véi m 1a tham s6 bat ky thudc doan [0;1]. Phuong trinh f (x*-3x%) =3Jm - 4/1-m
c6 bao nhiéu nghiém thyc?

A. 2. B. 3. C.9.
2. Cho ham s f(x) =ax’ +bx* +ex+d (a, b, ¢, d€R)

c6 dd thi nhu hinh v&. Tong tat ca cac gia tri nguyén

ctia tham s6 m dé phuong trinh

S2G)- (m+7)|f () +4m+12=0 ¢6 7 nghiém phan

biét 1a
A. 6. B. -6.
C. 3. D. -3.

3. (Trich dé tham khdo ciia B6 GD&DT lan 2 nam hoc 2019-2020 ) Cho ham s6 f (x)
c6 bang bién thién nhu sau

x—000+00+0—0+0—

N TN

. o . St| . . .
S6 nghiém thudc doan 0;7 cta phuong trinh f (sinx) =1 13

A. 7. B. 4. C.5. D. 6.



4. (Trich dé tot nghiép THPT nam 2020 ) Cho ham sb bac bén » =/ (x) ¢ db thi 1a

duong cong trong hinh bén.

[SN]

S6 nghiém thyc cua phuong trinh f (2 f()-2=0 1a

A. 6. B. 12. C. 8. D. 9.
5. Cho ham s6 ¥ =/ (x) lién tyc trén R va c6 dd thi nhu hinh v& duéi day. Tap hop tat
ca cac gia trj thuc ctia tham s 7 dé phuong trinh 2/ (2|Sin x|+ D=m ¢4 nghi¢m thudc

khoang (0;7) 1a

A. [0:4). B. (0;4). D. [0:8).

6. Cho ham sé ¥ =f (%) lién tuc trén IR va c6 db thi nhu hinh vé.

Goi S 1a tap hop tit ca cac gia tri nguyén cta tham sé6 M dé phuong trinh
GG =m ¢o nghiém thuoc khoang (- 1;0). Tim sé phan tit cua tap S .

A. 2. B.5. C. 4. D. 3.
7. Cho ham s§ y =/ (x) lién tuc trén IR va c6 dd thi nhu hinh vé

1



sy

————
DO — =

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham sb m dé phuong trinh f (\/ 2 f (cos x)) =m co

nghiém thuc %;ﬂ ?
A.S. B. 3. C.2. D. 4.
8. Cho ham s8 bac ba ¥ =f (x) ¢6 @b thi nhu hinh v&.
Yk
ol _ _ _
|
|
|
o
Y/l 2 €T
—9

)

A. 2. B. 8. C. 4. D. 6.

Phuong trinh 2|/ (¥ - 1)- 3 =0 c6 bao nhi¢u nghi¢m I6n hon 12

9. Cho ham s6 y =/ (x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

x | -0 0 | 4 +00
(%) - 0 ﬂ 0 -
[ o
\ -8 / \ —o0
Phuong trinh f (cosx) =1 c6 bao nhiéu nghiém thudc khoang | - %,%} ?

A. 4. B. 0. C. 1. D. 2.
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10. Cho ham s6 /' (x) lién tyc trén R c6 db thi ¥ =/ (x) nhu hinh v& bén. S6 nghiém

thuc cta phuong trinh f (2+r())=11

o

A. 4. B. 2. C. 3. D. 1.

11. Cho ham s§ » =/ (x) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhu hinh v& duéi day

,‘L}___WZ?

S gi4 tri nguyén cua tham s6 ™ dé phuong trinh 8/ (¢*)=m"- 1 ¢6 hai nghiém thuc
phan biét 1a
A. 4. B. 6. C.7. D. 5.

12. Cho ham sé » =/ (x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v& dudi day

S6 cac gia tri nguyén cua tham s6 7 khong vuot qua 5 dé phuong trinh
2 -
1 ()- mTl =0 ¢6 hai nghiém phan biét 1a

v



A. 4. B. 6. C.7. D. 5.
13. Cho ham s6 ¥ =/ (x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh v& dudi day. Tap hop
tat ca cac gia tri thyc cua tham sb 7 dé phuong trinh f (x* +2x-2) =3m +1 ¢4 nghiém

thudc khoang [0; 1]-
vh

4

i
T

—_—
|

[\

)

et e i e e e

1
A. [0:4]. B. [- 1;0]. c. (o], D. { 5;1] .
14. Cho ham s6 ¥ =/(x) lién tuc trén R va c6 d thi nhu hinh v& dudi day:

0\1 1 ~
)(\/ 2

—1

Hoi c6 tit cd bao nhiéu sd nguyén dwong ™ nhoé hon 100 dé& phuong trinh

£(*)- m* +2020 =0 0 diung hai nghiém phan biét la

A. 99. B. 56. C. 55. D. 54.

15. Ham s6 ¥ =/ (x) c¢6 bang bién thién nhu sau.

T |—o0 -3 —1 1 +00
f’(:c) -0 + 0 - 0 +

f +m\_9/7\_9/+m




S6 cac gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh (X’ +1) =m c6 4 nghiém phén biét 1a

A. 7. B. 8. C.17. D. 15.

16. Cho ham s6 » =/ (x) ¢6 bang bién thién nhu hinh v&

x - -1 0 2 3 -+
7'(x) L+ 0 - ¥
f(x)

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh f(1- 2sinx) =/ (|m|)cé nghiém
thuc?

A. 4. B. 6. C.7. D. 5.
17. Cho ham s6 ¥ =/(x) c6 bang bién thién nhu sau

x15y 00y

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 ™ dé phuong trinh ‘f (x? +1)’ =m ¢co 6
nghiém phan biét?
A. 12, B. 198. C.6. D. 190.

18. Cho ham s6 ¥ =/ (x) lién tuc trén R c6 dd thi nhu hinh vé.

YA

/

O

o
xz

C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua 7 dé phuong trinh f (6sinx+8cosx) =/ (m(m+1))

c6 nghiém thyec.

vi



A.5. B. 6. C.2. D. 4.

19. Cho ham s6 » =f (x) =ax* +bx* +¢ (a #0) ¢4 dd thi nhu hinh v& bén dudi.

vk

=Y

-3

Tim tat ca cac gia tri ciia  dé phuong trinh: f (\/ (4- x)(x- 2)) =/(m) c6 nghiém?

A. GCoo1), B.[-11]. c. [o:1]. D. (- ;+0).

20. Cho ham s& ¥ =/ (x) ¢6 dd thi nhu hinh v& sau.
vk

S6 nghiém ctia phuong trinh [f(x* +1)]* - f(x* +1)- 2 =0 1a:
A. 4. B. 1. C. 3. D. 5.
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Phu luc 2. THU'C NGHIEM VA KET QUA THUC NGHIEM
2.1. Muc dich thyc nghiém
- Xem xét tinh kha thi va danh gia hiéu qua cta dé tai ma chung toi d xay dung.
- Rut ra nhimg bai hoc kinh nghiém khi sir dung dé tai trong qua trinh 6n thi tdt
nghiép THPT nham nang cao hiéu qua giang day cho gido vién.
2.2. Nhiém vu thuc nghiém
- Kiém tra va danh gia hi¢u qua, tinh kha thi cua dé tai duoc xay dung.
- Xtr Iy, phan tich két qua thuc nghiém su pham dé rat ra két luan.
2.3. Phuong phap thuc nghiém sw pham
2.3.1. Ké hoach TNSP
Pé xem tinh kha thi cia phwong phép nghién ciru, t6i chon cac 16p TN va BC
dua vao diém kiém tra khao sat hoc ki I tuong doi béng nhau do d¢6 t6i da chon cac cap
16p TN va BC twong dwong nhau vé cic mit sau :
- S6 lwong HS
- Chét lugng hoc tap dua vao két qua khao sat d4u nam hoc
- GV giang day la cung mot GV va day 2 16p khac nhau
2.3.2. Tién trinh TNSP
T6 chirc thyc nghiém tai 2 16p bat ki cia cung gido vién giang day tai truong
THPT (X)
2.3.3. Noi dung TNSP
Bién soan dé ciu hoi thuc nghiém lién quan dén dé tai nghién ciru.
Déi v6i 10p TN, GV giang day cac kién thire theo hudng di dugc dé xuit.
Dbi voi 16p PC, GV khong sir dung dé tai ma chung t6i nghién ciru.
2.4. Két qua thue nghiém va xir li két qua thye nghi¢m
2.4.1. Két qua dinh lwong
Sau khi TN, chung t6i tién hanh kiém tra va dya vao két qua cta bai kiém tra dé
so sanh, phan tich hiéu qua cua viéc xay dung dé tai. Dya vao bai kiém tra gém cac
cdu hoi lién quan dén dé tai nghién ctru, chung toi dung phan mém Excel phén tich dit
lidu dé xem xét sy khac nhau vé diém trung binh cua 2 16p TN va DC. Két qua thu

duoc nhu sau:

viil



Bang 3.1. Phan phdi tan sudt, tan s tich lity bai kiém tra 1 tiét

St Diém X;
Lop |
sO 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
12A| 35 0 0 0 0 0 1 3 5 8 11 7
12B | 37 0 0 0 1 2 7 9 10 4 3 1
Si . . .
Lop . % SO HS dat diém X; tré xuong
sO
12A| 35 | 0,00 | 0,00 | 0,00 | 0,00 | 0,00 | 2,86 | 11,43 |25,71|48,57| 80,00 | 100
12B| 37 | 0,00 | 0,00 | 0,00 | 2,71 | 8,11 |27,03|51,35| 74,36 | 89,19 | 97,29 | 100

Hinh 3.1. D6 thi dwong lily tich bai kiém tra 1 tiét cdp TN- PC

1X




100

80

60

40

20

% Yéu —Kém % Trung binh % Khi — Giéi

Hinh 3.2. Biéu do phdn loai bai kiém tra 1 tiét ciia cdp TN — PC

Béng 3.2. Phan loai bai kiém tra 1 tiét cip TN- DC

Lép % Yéu—Kém | % Trungbinh | % Kha— Gioi
12A 0,00 11,42 88,58
12B 8,11 43,24 48,65

Tﬁng hgp cac tham s6 dic trung qua bai kiém tra 1 tiét

Bang 3.3. Tong hop cac tham sb dic trung

Trwong | Lép |[Sisé| x m x £m S? S | V%
THPT | TN-12A | 35 |8,314 | 0,220 | 8,314 £0,220 | 1,564 | 1,251 | 15,05
X) bC-12B | 37 | 6,460 | 0,280 | 6,460 =0,280 | 2,366 | 1,538 | 23,80

Chung t6i kiém dinh két qua thue nghiém bang phép thir t — test

Phép thir student:
—(Vv Vo Ny — 35 —
t=(Xmw- X)X [ =(8,314- 6,460)x, | ———— =5,532
Siv + S5 1,564 + 2,366

Tra bang phan phdi voi t,=2,437; két qua cho thy t> t, ching t6 su khac nhau giita

xmv VA xsc do tac dong ctiia phuong phap TN 1a c6 ¥ nghia v6i muc do ¥ nghia 0,01.

2.4.2. Phan tich két qua dinh lwong




Qua phan tich két qua dinh luong, chung toi thay két qua hoc tap & cac 16p TN
ludén cao hon 16p PC, cu thé:

- Ti 1& % HS dat diém kha tré gioi o cac 16p thuc nghiém luén cao hon 16p BC
dong thoi ti 16 HS dat diém yéu, kém va trung binh & 16p TN thap hon ¢ cac 16p DC.
Diéu nay cho chiing ta thiy rang, HS & cac 16p TN hiéu bai va van dung kién thire tot
hon so véi HS & céc 16p BC.

- Véi gia tri 4o 1éch chuin Stx, Spc nhoé nén sb liéu it phan tan.

- V6i hé s6 bién thién thudc khoang 10% < Vi, Ve < 30%: hé sé dao dong trung
binh nén két qua thu dugc cua cc cap TN la dang tin cdy. Hé s6 bién thién V cua cac
16p thuc nghiém bao gid ciing nhé hon 16p d6i ching, chimg té mic d6 phan tan
quanh gia tri trung binh cong cua 16p TN ciing nhé hon, nghia 1a két qua hoc tap cua

HS & céac 16p TN ddng déu hon so vai két qua hoc tap ciia HS & cac 16p BC.
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