Cau IIL. (2,5 diém)

1.

Mot dai li ban trai cay nhép tur vuon vé 400 kg tao v6i gia 30000 dong/kg va 300
kg xoai vdi gia 20000 d6ng ¢ kg. Chi phi van chuyen trai cay tir vuon vé dai lila 6
triéu déng. Biét rang trong qua trinh van chuyén va cat giit ¢6 10 % sb luong trai
cdy mdi loai bi hu hong, s6 con lai dugc ban hét. Hoi dai li cAn dua ra gia ban cho
moi kildgam tao va xoai la bao nhiéu dé thu dugc loi nhuén chiém 35% so véi
tong von ban dau, biét rang gia ban mdi loai lan luot ti 18 véi gia von?

Mot t san xuat phai lam xong 420 san pham trong thoi gian quy dinh. Thure ¢&;
do su ¢ ki thuat nén mdi gio t6 d6 1am it hon 4 san phém so voi ké hoachDe,do,
td hoan thanh cong viéc mudn hon ké hoach 30 phut. Héi theo ké Hoachmdi gio
t6 san xuat phai lam xong bao nhiéu san pham? (Gia sir s6 sanphamio d¢ [
xong trong mdi gior 1a nhu nhau).

Cho phuong trinh bac hai (4n x ): x*—(2a—1)x—a=0,6). Biét wing’phuong

N 1 n .S 3
trinh (1) c6 hai nghiém X;, X, thod man ;"‘X—:X 1%,.Cinh g1 tri cua biéu thirc
2
2 2
Xy X3
A=——x+——Xx,.
X3 Xy

Cau IV. (4,0 diém)

1.

Khi tha chim hoan toan mét con Xfiexac'nhé bang thép dic c6 dang hinh 1ap
phuong vao mét coc nudc ¢d dang hinhwru thi myc nudce trong coc dang 1én 0,4
cm va khong tran ra ngoai. Biétdién tich ddy cuia coc nudc bang 540 cm’.

a) Tinh thé tich ctia phan nudc dang 1én.

3. b) Hoi canh cuaeon Xuc xac dai bao nhiéu?

7.

Cho ntra dudong\trontam © duong kinh AB=2 R ( R khong d6i). Lay diém C
thudc nra dudng, tron (‘C khong trung véi A, B ), ké CH vudng géc véi AB tai
H , ké HM vudng goc voi AC tai M, ké HN vudng goc véi BC tai N .
a).Chung minh bon diém C ,M,H,N cung thugc mdt duong tron.

b),Goi I, K 1an luot 1a trung diém cua AH va HB, P 1a giao diém cta ( va KM.
Chtmg minh tam gidc NMC dong dang vi tam giac ABC va HP vudng goc voi
MN .

) Xéc dinh vi tri diém C dé MK”+¢’ dat gi4 tri 16n nhat.

Cau V. (0,5 diém)

Bac Birc dung 15000000 dong 1am mot cai hang rao hinh chii E doc theo mot con song
(nhu hinh v&) dé quay mot khu dét thanh hai phan hinh chit nhat bang nhau dé tréng rau.
Néu tinh chi phi theo d6 dai ciia hang rio thi ddi v6i mit hang rao song song véi bo song,
chi phi hoan thanh 1& 600000 dong &m, con d6i v6i ba miat hang rao song song véi nhau



thi chi phi hoan thanh 1a 500000 dong &m. Tim dién tich 16n nhét ciia khu dat ma béac
Buc c6 thé quay hang rao véi so tién da co.

HU'ONG DAN - LOI GIAI - PAP SO (PE TU' LUY B)
DE TU' LUYEN SO 1

Cau L. (1,5 diém)
1. Tacox=150—65—24—12=49.

Do d6, diém thi ma nhiéu thi sinh dat dugc nhat 1a 7 diém.
2. Goi X, X,, X, 14 ba chiéc but mau xanh va D;, D, 13 hai chiéc bitnau do.
Khong gian mau ctia phép thir 13
Q=|(X,,X,);(X,, X,);[X,.X,};|X,,D, ;[ X,, D§INX, 1D, ;[ X,, D, ;
| X5,D, ;[ X,, D,
Khi d6 n(2)=10.

Vi cac chiée but gidng nhau vé hinh dang vakich thuge, ban An ldy ngiu nhién nén cac
két qua co theé xdy ra la dong kha nang.

Céic két qua thuan loi cho bién ¢6 A1a{X,,D,|;1X,, D,);(X,, D, [;(X,, D,);
|X,,D,);(X;,D,).

, C n(A) 6 3 s
1do = 2 at cu ién co P A|l=——=—=— &
Khldon(A) 6. Xac suat cuabién co A la ( ) n(Q) 10 5..1,Sdlem.

CauII. ( 1,5 diém)
a) Ta c6 x=25 (thed mén diéu kién) suy ra vx=5.
, Q) ,  a_25=3_
Thay.vae bi€u thuc A , taco A= c40 =1
Jo Vx(Vx+2) 5Vx—2 Vx=2
b) Ta.co B= - +
(Vx=2)(Vx+2) (Vx=2)(Vx+2) (Vx=2)(V/x+2)
(XF2VX—5Vx+24Vx—=2_  x—2Vx
(Vx—2)(Vx+2) (Vx—2)(Vx+2)
R(x=2) _ x

Z’(&—2)(J§+2)_&+2'



2vVx=3  Vx _x=3_ 5

Taco P=A—B= = =1 .
¢) Taco Vx+2  Vx+2 Vx+2 Vx+2

, 5
Dé P nhan gia tri nguyén thi NP €Z.

. 5 5 5 5
Ta thay 0<m£a (dov/x=0). Do d6 mez khi me[l;z}.

5
Véi NP =1 ta c6 x=9 (thoa man diéu kién).

. 5 1 ) .
Véi Txi2 =2tacod X =2 (thoa man diéu kién).

Vay dé biéu thirc P= A — B ¢6 gia tri nguyén thi x €

l;9].
4

1. Goi sb hoc sinh ctia hai 16p 9 A va 9B 1an ludtla x, ¥ (hoc sinh ), x, y EN".

Cau IIL. (2,5 diém)

Do mdi hoc sinh 16p 9A ting 9 quyén sachata mdithoc sinh 16p 9 B tiang 10 quyén sach
nén ta c6 9 x+10 y=780.

S6 sach tham khao nhiéu hon s6 sach ‘giao kHoa44 quyén nén ta c6
4x+6y—(5x+4y)=44 hay —x+2 y=d4

9x+10y=780

Tur (1) va (2) ta c6 hé phuong teinh _x+2y=d4 -

Giai hé phuong trinh taduoc ;;ig (thoa mén diéu kién).

Vay 16p 9 A c6 40 hoc sinh va 16p 9 B ¢6 42 hoc sinh.

2Goi sd.san pham ma t6 san xuat phai lam trong mot ngay theo ké hoach 1a x (san
phamynx>0.

300 300
A h M 4 b — - 1
Theo dé bai ta c6 phuong trinh ~  x+l0 -

Suy ra x*+10x—3000=0( vi x>0).

Giai phuong trinh tim duoc x=>50 (thoa man diéu kién) va x=—60 (loai).



Vay theo ké hoach, mdi ngay t6 san xuit phai lam 50 san pham.
3. Vi phuong trinh c6 hai nghiém X,, X, nén theo dinh li Victe ta c6
X, +X,=—a
X, X,=b
Ta cb X, = x,° =[x, = x,[ +3x, x,[X,— X,/=1+3 b=7. Suy ra b=2.
Khi d6 [x,+x,]*=[x,— x,[*+4 x,x,=1+4-2=9,
Suy ra a’=9 hay a=+3.
Cau IV. (4,0 diém)

1. a) Ban kinh ctia qua bong ban 1a R=4:2=2( cm).
2. b) Dién tich bé mit dugc son cta qua bong ban 1a
S=4mR*~4-3,14-2°=50,24| ‘em®h
2. a) Xét tir gidc AEDB c¢6 AEB=ADB=90". Sty,ra bon diém A,E,D, B cing
thudc dudng tron tdm N duong kinhAB .
3. b) Tacé ABD=APC (cung chimeung AC Jysuy ra A ABD C A APC (g.g).
4. Taco BAE=EDM (cung bwvéi BDE )



P

Ma BAE = BCP (cung chin cung PB ). Do &6 EDM.= BCP.
Hai gdc nay ¢ vi tri so le trong nén DE/CP. M&EP L AC nén DE L AC.
¢) Vi N 1a trung diém ctua AB nén MN I ACyVi DE L AC nén MN L DE.

Xeét duong tron tdm N bankinh NAscé MN L DE nén MN la duong trung truc cia DE .
Do d6 MD=ME. Goi Lla trung diém cua AC . Suy ra MI/i AB. Ma AB L BP nén
MI 1 BP.

Ta c6 PAC=CDF , PAC=GBP. Suy ra CDF=CBP hay DF/{ BP.

Do d6 MLel DF.

Xét dorong tron tam I ban kinh IA c¢6 MI L DF nén MI la duong trung truc cua DF . Vi
vayME = MP=MF .

Cau V. (0,5 diém)
Khéi lwong ca thu dugc trén mdi don vi dién tich mat ho la:
F(x)=xP(x)=x(480—20x)=—20x"+480x=2880—20(x—12)".

Vi (x—12)*>0 véi moi x nén 2880 —20( x—12)*<2880 véi moi x.



Dau "=" xay ra khi (x—12)°=0 hay x=12.

Vay can nudi 12 con ca trén moi don vi di¢n tich mat ho d€ sau moi vu thu duge khoi
luong c4 nhi€u nhat.

PE TU LUYEN SO 2

Ciu L. (1,5 diém)

1. a) Tan sb cua loaixe 9 chd1a 5 .

2. b) Tong sb lugng 6 to clra hang ban dugc trong thang 2 nim 2024 la

9+14+5+3=31(xe).
2. S6 hoc sinh chi gioi tiéng Anh trong 16p 1a 30— (12+7—2)=18,(hoc sinh).
r . 4 4 4 L 14 ]_3

C6 13 két qua thuan loi cho bién ¢b A . Vay xéc sut clia bién cb-A"a PLA) =20
CauIL (1,5 diém )

a) Ta c6 x=4 (thoa man diéu kién) suy ra Vx=2,

Thay vao biéu thirc A , ta co A =%=2.
Vx 2 1
rB: _ +
b Taco B T Vas2 (V1) (V2 )
ValVx#2) 2(V/x+1) 1

e Txr2) () (Vxr2)  (Vxr 1) (Vxe2)
: X—1 C(Vx=1)(Vx+1) _x—1
(x+1)(Vx+2)  (Vx+1)(Vx+2) Vx+2

\/; \/;—1 \/; 2 4 2 4
5P=AB= . = . ido P <— P'——<0.
c) Ta.cd Tx—1 Vxt2 Tx+2 Khi d6 9 hay 9
2 2 Vx o 2\ Wx o2
P——||P+-|<0 - +—|<0.
Suy ra( 3 3 hay Tx+2 31 Txe2 '3
Vx 2

Vé6i x>0 taco m+§>0.
X



2 —4 ,
Tur d6 suy ra %—§<0 hay B)E/;T_szo. Khi d6 v x—4<0 hay x<16. Két hop véi

DKXD ta dugc 0<x<16,x#1. Vay dé P2<g thi 0<x<16,x#1.

Cau II1. (2,5 ddiém)

1. Goi sé hoc sinh tham gia chuyén dila x (hoc sinh, x €N ), sé, giao vién tham’gia
chuyén di 1a y (giao vién, y € N*). Do s6 hoc sinh tham gia gap bon lan sg“giao
vién nén ta c6 x=4 y hay x—4 y=0.

2. Cong ty du lich giam 10% chi phi cho mdi gido vién va giam 30 %,chi‘phi ¢ho
mdi hoc sinh nén ta c6 70 % - 375000 x+90 % - 375000 y =12487500.

3. Hay 262500 x+337500 y =12487500.

x—4y=0

4. Tu (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh 262500 x+337500y 212487500

x=36

5. Giai hé phuong trinh ta ¢ y_= 9 (thoa man DKXD).

6. Vay c6 36 hoc sinh va 9 gido vién tham giachuyén'di.

: o1
2. PR S
7. Doi1 5 phut 1 810

Goi vén téc ban dauu cua anh An 13 x( km/hy, x>2"

O , L 401 2 11 )
—+—+ =— — =
Theo dé bai ta c6 phuong trinh AT hay 5x°—46 x+48=0.

Giai phuong trinh timduoc4 =8 (thoa man diéu kién) va x 22 (loai).

Vay van tdc bamdiu oua anh An 1a 8 km/h.
3.Taco A=(a+1¥—4a=(a—1).
Suy ta phueng trinh (1) c6 hai nghiém la
_a+l+a—1_
2

_a+l—a+1_
2

1

Két hop gia thiét X, X, 1a nghiém cta phwong trinh (1) ta c6 a>0 va Va++v/1=3. Khi d6
Va=2 hay a=4. Thir lai a=4 (thoa méan diéu kién). Vay x;+x,=1°+4=65.



Cau IV. (4,0 diém)
1. a) Ban kinh day ctia hop sua la R=8:2=4( cm).
2. b) Chiéu cao cua hop sitala h=2R=8( cm).

Thé tich luong sua chtra bén trong hop 1a
V=85%- 1 R* h~85%-3,14-4%-8=341,632| cm’.

2.a) Taco AEB=AHE=90". Suy ra bén diém A, B, H, E cung thujc duong tron tim K
duong kinh AB .

b) Ta cd6 AGD=90" nén GD L AG. Ma BC L AG nén GD/{BC.

A

Ta.c6 NHC=BAD (cung bu véi BHN ), ma BAD=BCD (cung chin cung BD ) suy ra
NHC = BCD, hai goc ndy & vi tri so le trong nén HN /(. CD. Mit khac ACD=90" nén
AC L CD. Do d6 HN L AC. Viy A AHN vuéng tai N .

¢) K¢ tia phan giac AF ciia BAC, ta c6 BAF =CAF. Suy ra BOF =COF.



Vi A BOF = A COF (c.g.c) nén BF =CF. Suy ra F thudc dudong trung truc cuia BC . Mat
khac OB=0OC =R nén O thudc duong trung tryc ciia BC . Suy ra OF 1a duong trung truc
cua BC.

Vi M 14 giao diém ciia OF va BC nén M la trung diém cua BC. Suy ra KM 1a duong
trung binh ctia A ABC. Khi d6 KM /i AC ma HE L AC nén HE L KM.

Ta c6 KH=KE nén A KEH can tai K. Tu d6 KM vura 1a duong cao vira 1a dudong trung
truc cua HE nén MH = ME.

Khi d6 A MEH can tai M . Ma ABHE la tir giac n6i tiép nén EHM = EAB.
Mat khac A MEH can tai M nén MEH =EHM. Suy ra MEH = MEI = EAB.

Xét A EAB va A IEM c¢6 EAB=MEI , MIE=AEB=90".

Suy ra AEABC AIEM(g.g). Do d6 %:% hay AB: EI=AE~EM.

Cau V. (0,5 diém)

5 , , , 128
Goi chiéu cao ctia bé 1a h(m),h>0. Thé tich ciabé 14V =nr’ h=1287, suy ra h:7.

Dién tich toan phan cua bé 1a

Stp ‘327Trh+271r2=2nr-£28+2nr2:2n %+r2
r
6 {

Ap dung bat dang thize Cauchy'ta co

S, =2 @+8r—16
r

>
- >2m

21/@'81‘—16):9671.
r

Vay.dé tiét Kiém vat liu khi lam bé dung nudc c6 dang hinh try thi ban kinh d4y ciia bé
la 4 ma

Dau "="xay ra khi r=4.

PE TU LUYEN SO 3

Cau L. (1,5 diém)

1. a) Bang tan sd ghép nhom:



Nho .
6 6 6 6 6 6

m

Tan 11 7 5 8 10 9

SO

b) Téan sb twong dbi ghép nhom ctia nhom ¢ 1a % +100%=20%.

2. Khong gian mau cta phép thir Q={1;2;3;...;20], khi d6 n(Q)=20.

Vi cac qua bong c6 cung mau sac, khoi lwgng va kich thudce nén cac ket qua‘co the xay ra
cta phép thu 1a dong kha nang.

C6 5 két qua thuan loi cho bién ¢d A 12 4,8,12,16,20; khi do.n (WA )=5.

n(A)_5 _
n(g)_%_O’ZS'

Xéc sut ciabién cd Ala P(A)=

Cau IL ( 1,5 diém)

a) Ta c6 x=4 (thoa min diéu kién), suy ra v x=2. Thay vao biéu thirc A ta dugc

2:2—1
A= =3.
2—-1

2—1 L2 w3 +2(Vx-1)
(Vx—1)(Vx#1) Vx#1 (Vx—1)(Vx+1)

. Y21 (Vx+1)P x+1
(ax—D)(Vx+1)  (Vx—1)(Vx+1) Vx—1

3
c) Ta co A+B:\/?,’§/_;1, do d6 A+B=>0 hay \/;\/_;1 >0,

b) Ta c6 B=

>
Trudng hep 1: [\/;\/%_120 suy ra Vx>1. Do d6 x>1.

Truong hop 2:

x<0 suy ra x=0
Jx—1<0°" '
Két hop voi diéu kién va yéu cAu ctia bai toan, ta tim dugc x=0.

Cau III. (2,5 diém)



1. Goi sb tién dién can thanh toan trong thang 5 va thang 6 cua gia dinh d6 lan luot
la x, y (nghin dong), x, y>0.

2. Theo dé bai ta c6 x+y=1800(1),85%x+75 %y =1800—350
3. hay 0,85x+0,75y=1450.

x+y=1800
0,85x+0,75 y=1450"

4. Tur (1) va (2) ta co hé phuong trinh

x=1000

=800 (thoa mén diéu kién).

5. Giai hé phuong trinh ta dugc

6. Vay sd tiéq dién can thanh toan trong thang 5 va thang 6 cua gia dinh lan Iuot 1a
1000000 dong va 800000 dong.
7. Goi sb xe ban dau ctia doan xe 13 x (xe), x € N, x>4.

360 360
x—4 X

Theo d bai ta c6 phuong trinh =3.
Suy ra x’—4 x—480=0. Giai phuong trinh tim duoc x == 20-(10ai)*hoic x=24 (thoa
man dicu kién).

Vay ban dau doan xe c6 24 xe tham gia van chuyén.

X, +x,=—a
3. Vi phuong trinh ¢6 hai nghiém X, , X, #én thée dinnh liViéte ta c6 1X Xz —b
1427

Ta co X, " =X, =( X, — X, || X, +X,| =X, +X3=9,

X, +x,=9 X3=5

Khi d@o 2

suy ra
X;—x,=1 Y,

Do d6 a=—(x1+x2)=—9;b:xlx2:20,
Thr lai: a=—9, b=20thoa man bai toan. Vay a=—9, b=20.
Cau'lVy (40 diem)

1.42) Ban kinh day cta chai la r=6:2=3( cm).

Thétich Tuong nuéc & trong chai 1a
n-3%-7=3,14-9-9=254,34( cm’|=254,34(ml).
b) Thé tich phéan hinh try khong chira nude sau khi 14t chai nudc lai 1a

n-32-7=3,14-9-7=197,82| cm’|=197,82(ml).



Thé tich cta chai nudc 1a khoang 254,34+197,82=452,16(ml ).

2.2) Vi BE L AC,CF L AB nén BEC=90", CFB=90". Suy ra bén diém B, F, E, C ciing
thudc dudng tron tdm K duong kinh BC . Do d6 tir gidc BFEC la tr giac ndi tiép.

b) Ta c6 AEF=ABC (cung bu v6i FEC ), dan toi A AEF — A ABC (g.9).

Vi A OAC cén tai O nén EAQ =130 —A0C

A

180°— AOC

Taco A’-‘B\C':%IA/O\CJ suy ra =90°— ABC.

Tindo AEF+EAO=90" dn t6i AO L EF.
¢) Ching minh dugc IJ // AO. Ma AO L EF nén IJ L EF.
Mat khac JE=JF nén 1J 1a duong trung tryc cua EF .

Ta c6 JE=JF ,KE=KF nén KI 1a duong trung truc EF .



Tir d6 dan toi ba diém I,J, K thang hang.

Cau V. (0,5 diém)

Goi s6 tién c:éln tang gia cua mdi chiéc khan len 1a x (nghin ddng), x>0. Vi ctr tang gia
thém 1000 dong thi s6 khan ban ra giam 100 chiéc nén khi tang x (nghin dong) thi s6
khan ban ra giam 100 x (chiéc). Khi d6 tong s6 khan ban ra moi thang la 3000 —100 x
(chiéc).

Lac dau, cira hang ban mdi chiéc khan vé6i gia 30000 dong va 1di 12000 dong mdilchiée
khan. Sau khi tang gid, so0 tién 1ai cia moi chiéc khan 1a 12+x (nghin dong).

Do d6 tong s6 tién 1di trong mot thang ma ctra hang thu duoc sau khi tang'giada (3000-
100x) (12+x) (nghin dong).

Xét biéu thirc
A=(3000—100x)(12+x)=—100 x*+1800 x+36000 =— 100x —9 )*+ 44100.
Vi(x—9)">0 véi moi x nén A=—100(x—9)*+44100% 44100,y moi x.
Dau " ¢ " xay ra khi (x—9)*=0 hay x=9.

Vay dé thu duoc loi nhuan cao nhét thi cira hdng can'tinhg gia ban ctia mdi chiéc khin
thém 9000 dong, tirc 1a moi chiéc khan lenrduocban voi gia maéi 1a 39000 dong.

PE TU LUYEN SO 4

Cau L. (1,5 diém)

1. Tilé hoc sinh’cho rang d&thi hoc ki mén Toan ¢ mirc do trung binh hodc kho 1a
25 % +20 % =45%.

2. S6 hoc sithicho'sang dé thi hoc ki mon Toan ¢ mirc d6 trung binh hodc kho 1a
100, 45 % =45 thoc sinh).

3...Ki hi¢u mat ngtra 1a N ; mat sép lasS.
Khéng gian at cia phép thir la Q={ NN ; NS;SN;SS}, khi d6 n(Q)=4.

Viygieo ngau nhién mot dong xu can doi va dong chat nén céac két qua co thé xay ra la
déngkha nang.

©6 3 két qua thuan loi cho bién ¢b A 1a NN, NS, SN, khi d6 n( A)=3.

n(A)
(2)

) L 3
Xéc suit caabién cd Ala P(A)= =7

=



Cau II ( 1,5 diém)

a) Ta c6 x=4 (thoa man diéu kién), suy ra Vx=2.

Thay véo biéu thirc A , ta co A=

b) Taco B=

c) Taco P=A+B=

4-2-1
2—-1

=1,

Vx+1 Vx(Vx—1) 2x

(Vx—1)(Vx*1) (Jx—1)(x+1) (Jx—1)(
x+2Vx+1 _ (Vx+1)

x+1

x+1

oD (xe 1) (a1 (Vxe1)

x&lx/;+1 X
-1 V-1 Vx-1

&

(\%
# S



