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#CHUONG 5. GIOI HAN - DAY SO LIEN TUC

@), Tom tat kién thuc

@ . Gi6i han hiru han cia diy s6

& Gi6i han 0 cia diy sb

(u,) n

u

n

ki cho truge, ké tir mot sd hang nao d6 tr¢ di, ki hi¢u
limu =0

con viét 1a

@ Ta thira nhan mot s6 gidi han co ban sau day:
1
lim— =0
n" k .

o , Vo1 nguyén duong bat ki.

limg" =0 ¢ g <1.
o , vo1  1a sO thuc thoa man
& Gi6i han hiru han cia diy so

(u,) u R

lim(u, - a)=0.
cuc, néu
lilzl u, =a hay limu, =a hay u, — a khi n — +m,
© Khids,tavidt
Cu,=c ¢ ’ limu, =lime =¢
@ Chu y: Néu ( 1a hang so) thi

©. Cic phép toan vé gi6i han hiru han caa diy so

limu, =alim v =hvic

@ Cho 1a hing s6. Khi do:
lim(u, +v,) =a +b limGe, - v, )=a- b
lim(cu,) =c.a lim(u,.v, ) =a.b

a a

”.ll —

lim —E(b =0)
b

1.'

a

© Diysd  cdgidihgn Okhi dn t6i duong vo cuc,néu  nhd hon mot sé duong bat
limu =0hayu,— 0 khi n— +=.

@ Diy s c6 gidi han hivu han 13 s6 a (hay dantéi ) khi dan tién t6i dwong vo




0. Gidi han vo cuc

u,) "
@ Tandi ddy sd ¢6 gidi han 1anéu  16n hon mot sd duong bét ki, ké tir mot s hang
limu, =+ hay u, — +oo khi n— +o,
nao do trd di, ki hicu
’ (u,) - khin— +m lim(- 1, ) =+
@ Tandi day so co gioi han 13 néu , ki hi¢u
limu, == hayu, = =% Lhi n— +oo

@ Chu y: Ta c6 cac két qua sau:
limu, =+ lim(-u,) =-
9 a) khi va chi khi ;
.1
i i lim— =0
limu, =+ limu, =-w u,
@ b)Néu hodc thi ;
1

loimn —_— L

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ©: Xac dinh giéi han cta day sé bang dinh nghia
=Cac vi du minh hoa

-1

lim =0

Jn

Céu 1: Chiing minh rang

lim ¢ 11}. =0
"

Céu 2: Chirng minh rang
‘Dang @: Tinh giéi han hitru han cua day sé bang dinh li
=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Tinh cac gidi han sau:

_ ’ o 51 L
lim|5- — 11m‘4—_ ‘5+_|
. " | nll 3"
a) b)
Cau 2: Tinh cac gidi han sau:
lim 3n+4 14 1
limﬁm-'.2 -5+E limﬁ—f:""l ]jm‘ 6- —,]
n B \

S b) 0 )



Cau 3: Tinh cac gidi han sau:

no+1 . 2" +3
lim ———— lim
n—s= 2nt b+ 2 n=sn 1+ 3"
a) b)
i ] €= E{(_“ =0), =
‘Dang ©: Tinh giéi han cta day sé c6 dang = C 0 e
= Cac vi du minh hoa
Cau 1: Tinh cac gidi han sau:
1
2+ — - o)
lim —"” lim n+2
a) b)
4 5
u, =3-  =8-
) , (H” ),(v”) . ”+| 3” +2
Cau 2: Cho hai day s6 voi . Tinh:
, , limGe, +v ), limGu, - v ), lim(u, -1',,)._lim”i
limu . limv, S - S v,
a) ; b)

‘Dang O: Tinh téng cua cap sé nhan lui vé han
r=Cac vi du minh hoa

Céu 1: Tinh cic téng sau:

Cau 2: Tinh tong cta cac cap so nhan Iui vo han:

2 2"
+ - 3+—+—~+"'+—.+"'

3 3 3"

1
. 3
a) b)
‘Dang ©: Ung dung thuc té

=Cac vi du minh hoa

x . o Po , . my =42(mg)
Cau 1: M6t mau chat phong xa c6 khoi lugng ban dau , nhung cr sau mot

7 =138 , . T
khoang thoi gian ngay thi khoi lugng chat dé giam di mot nira (- dugce goi la chu ki

u

" L. ., x £ , n s
ban rd). Goi  1a khoi luwong con lai ciia mau chat phong xa sau  chu ki ban ra..

(u,)

a) Tim s6 hang tong quat cta diy sb



(u,)

b) Tinh gidi han cua diy sd va cho biét y nghia ctia gidi han do.

. 80%
Cau 2: Tai mot nha may, nguoi ta do dugc rang luong nudce sau khi str dung duoc xu li

100 m° . L
va tai st dung. Voi ban dau duoc st dung 1an dau tai nha may, khi qua trinh xtr 1i va tai

st dung 1dp lai mai mai, nha may sir dung dugc tong luong nudc la bao nhiéu?

100m . ‘ x.
Cau 3: Tu do cao , nguoi ta thd mot qua bong cao su xudng dat. Gid sir clr sau moi lan

1

h

n

. . 4 )
cham dat, qua bong ndy 1én mot do cao bang  do cao ma qua bong dat dugc trude do. Goi

. n
1a d§ cao qua bong dat dugc ¢ lan nay thu

(n)

a) Tim s6 hang tong quat cta diy sb
o) )
b) Tinh gidi han cua day so va néu y nghia gidi han cua day so

Sﬂ
c) Goi  latong dd dai quang duong di dugc cua qua bong tur luc bat dau tha qua bong dén khi
S
Lo n noy . ~ 5
qua bong cham dat 1an tht . Tinh , néu qua trinh nay ctr ti€p tuc dién ra mai thi tong quang
duong qua bong di chuyén dugc la bao nhiéu?

©. Dang toan ren luyén

‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

_ -3
lim———
Cau 1: Gid tri cia giéi han  41- 2n+1 |3
3
A. 4 B. - ¥ C. 0. D. -1
3T 2n+1

lirm
N . s . e A L me a1 1
Cau 2: Gia tri cua gidi han 4m +2n+1 |3

NN
Hlw

A. +¥. B. 0. C. D.

1 __2 limY2
Cau 3: Cho hai day s6 () va W) ¢ " n+ly n+2 Khidé Y% cé gia tri bang

a
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.

u =

n



an+4
ur'l = 7 \ ~ ~ ~ n~ Ve
Cau 4: Cho day s6 ) vsi 51+3 trong d6 @ 13 tham s6 thuc. D& day s6 (%) c6

giGi han bang 2, gia tri cta @ la
A. @a=10. B. a=8 C. a=6. D. a=4

Cau 5: Tinh gidi han
L =3 1
A. 2 B. 2 C.L=2 D. L=1

4 « X ~ A A A N \ 03 3 & A ~
Cau 6: Biéu dien s6 thap phan vb han tuan hoan G) dudi dang phan soé.

im p'?+3"."+22.".‘
n ~ 2 2> e n U I+ by
Cau 7: K&t qua cua gidi han 30" 3'+277 |3

1 1
Al B. 3 C. +¥ D. 4
1im‘.% =+
Cau 8: Ching téo rang ' ~
lim{§r- 27- n) .
Cau 9: Gid tri cda gidi han m{ ] bang
1 |2
A. 3 B. 3 c.o D. L
. e lim{JF +2n- JiF- 2n) ., e
Cau 10: Gia tri cua gigi han laCau 1: Gia tri cua gidi han
. -3
M 1
3
A. 4 B. - ¥. C. 0. D.-1

”manz- 2n+1
N Ve . 2 e I N
Cau 2: Gia tri cua gidi han am +2n+l |3

2 3
A. t¥. B. 0. c. 7 D. 4
-1 __2 lim Y2
N . D g~ ~ (U) N (V) P ur?_—l N n_—2' . , u P . s . > .
Cau 3: Cho haiday sé *’ va '/ co n+lva n+< Khi do » c6 gia tri bang:
A. 1 B. 2. C. 0. D. 3.
_an+4

% /. uﬂ - 7 \ ~ e ~ ~ 7
Cau 4: Cho day s6 ) vei 51+3 trong d6 @ 13 tham s6 thuc. D& day s6 (%) c6

gidi han bang 2, gia tri cta @ la:



A. a=10. B. a=8 C. a=6. D. a=4

Cau 5: Tinh gidi han

3 1
A ST B. T2 C.L=2 D. L=1
| p'?+3'.~+22.'?
Cau 6: K&t qua cla gi6i han 30"~ F+277 |3;
1 1
A. Ll B. 3 C. +¥. D. 4
. e im(dr- 27 n)
Cau 7: Gia tri cua gidi han bang
1 |2
A. 3 B. 3 c. o D. L
lim(y/? +2n- 7~ 2n)
Cau 8: Gia tri cda gidi han la
A. L B. 2 C. 4 D. +¥.
, lim{y? +&'n- Jn* +(a+2)n+1)=0.
Cau 9: C6 bao nhiéu gié tri cta @ dé m{J "f (a+2) ]
A. O B. 2. c. L D. 3.
lim{yJ2r7 - n+1- {27 - 3n+2
Cau 10: Gia tri cta gidi han m{J v ] la
V2
A. O B. 2 C.-¥. D. +¥.
lim{y/’ +2n- 1- /20" +
Cau 11: Gi4 tri cta gidi han |m{J v n] la:
A. - 1 B. 1- V2. C.-¥. D. +¥.
lim{v?- &1- n+&)=0
Cau 12: C6 bao nhiéu gié tri nguyén cla @ théa m{ ] .
A. O B. 2. C. 1. D. V0 s6.
lim{JlF- 2n+3- n
Cau 13: Gia tri cta gidi han m{ ] la
A. - L B. O C. L D. +¥.

Cau 14: Cho day s6 () vsi U =T tan+5- Y41, trong dé @ 1a tham s6 thuc.

Tim a g& imy,=- 1



A. 3 B. 2 C. -2

limlgn® +1- I 42 .
Cau 15: Gia tri cta gidi han Im{ " " ] bang

A. 3 B. 2 C. 0

Cau 16: Gia tri cua gidi han 3n- 2 la:
A. L B. O C. 3

. 1
lim———
Cau 17: Gia tri cla gidi han VM ¥1- 1 |3

A. 2 B. O C. ¥.
Iimz“-+1+3n+1|:1
A ~ > > r Ta2 . 1 m g
Cau 18: Két qua cua gidi han IT-n+2 |a:
2 3
Al +¥' Bl 3. CI 2‘

Cau 19: K&t qua cua gidi han lIMy23"- n+2 5.
A. O B. 2 C. 3

‘Dang ®: Cau trac nghiém duang, sai

In+l

. lim =a
Caul. Bictgiéihan -3n+2  Khido:

Céc ménh dé sau dung hay sai?

L +¥

¥

Ménh dé

Dung

Sai

a) | Gid tri ¢ 16n hon 0.

b) 5 1

, ool . .
Basd 3 3 tao thanh mot cap soO cong vai cong sai bang 2

c) (-m:7)

Trén khoang phuong trinh lugng giac Sinx =a ¢4 3 nghi¢m

d) -6

A A A (M ) oA A~ = U =a U
Cho cp sé nhan "7 v&icong boi 4 =2 va ' =9 thi s

lim S - 2n+1
= =qa
Cau 2. Biét gidi han n-2n . Khi do:

Céc ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai




a) | Gia tri @ nho hon 0.

S ? =y )
x =a 13 tryc ddi xtmg cua parabol (P):y=x" +5x+2

©) | Phuong trinh luong giac sinx =a v nghiém

=6

2oz ) o .4 =3 .U =a ,.u
Cho cap so6 cong "~ véi cong sai 4 =3 va i =9 hi

lim— 2 *L lim— Ly
, 3 =a 4 2
CAu3. Bitgisihan 3n-3n+43  yy N3y

Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing | Sai
a) | Gia tri @ nho hon 0.
b) | Gia tri & 16n hon 0.
c) . T
Phuong trinh lugng gidc cosx =a ¢4 mot nghiémla 2
d) 3 3
Cho cép sb cong U’ v congsai 4 =D va 1 T thi ’
. 4" +3
2 oy lim(-2n - 5p49)=q lim - .
Cau 4. Bict giéi han im(-2r - 5n+9)=a va 1+34™  Khids
Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) | Tich @b =3
b 14 — . .
) Ham s6 ¥ =V~ ¥ ¢4 tap xéc dinh 1a D(a,l]
©) | Gia tri b 1a 56 16n hon 0
d) Phuong trinh lugng giac €05 =b v nghiém
, im 2>, lim% =b
Cau 5. Biét gidi han In+5 va 245 . Khi do:
Céc ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing | Sai
2) liln‘ -3 +I_ =a
|
b) | X =b 13 hoanh do giao diém ciia duong thing ¥ =2 véi truc hoanh
c) . o
lim : ‘ =h
| 2024 |




d) 1
£ L A u . ) d=— u. =b U, =2
Cho cap so cong =~ "” véicongsai 2 va 1 T thi 3
Cau 6. Céac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing | Sai
a) Bk
lim[ E] =0
3
DY
lim ==
(V2
©) lim =0
n
d) | lim4 =0
Cau 7. Céac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing | Sai
a) | im(\3)" =-=
b) | lima" =0
©) | lim(n' +2n° - 4) =+
d) | lim(-n* +50" - 4n)=- =

Cau 8. Viét duoc cac s6 thap phan vo han tuan hoan dudi dang phan s6 t6i gidn, ta dugc:
0,212121--- =2 4333...=5
b d . Khi do:

Céc ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing | Sai

a) | a+b =40

b) | Ba s§ %2358 t30 thanh mot cap s cong

c) | e+d =I5

d) | lime =13

. , , 5:|—I_+I__l+.._
Cau 9. Tim dugc tong clia cap so nhan Iui vo han sau: 2 4 8 va
T:I+l+|—:+---+%+-~-
33 3 Khido:

Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing | Sai




2) |-l+l——l—+--- ) B i q =- l.
2 4 §  ]atong cua cap so nhan 10i vo han c6 cong boi 2
by, 1 | | 1
l+—+—+d—+ o _ q==.
3 3 3 14 tong ctia cap so nhan Ui v han ¢6 cong boi 3
)| S>T
d) S :l
T
Ll Eln-l + ne]
u, = ! +.-.+| .?  limu, =2 a,be ZE .
Cau 10. Cho 77 +5 . Biét b (véi b 16i gian). Khi do:
Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) | a+b =8
b)| a-b=-7
¢) | B ba sb a;b;13 tao thanh mot cap sé cong c6 cong sai @ =7/
d) | Bo ba sé6 40249 ta0 thanh mot cAp s6 nhan c6 cong boi ¢ =7
‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan
Cau 1:
5 1
w,) =393
a) Tinh tong cua cap s6 nhan lui vo han voi
b) Biéu dién s6 thap phan vo han tudn hoan 2,(3) duéi dang phan sb.
Cau 2: Tim céc gio1 han sau:
n+l n+l An
lim 3 - ]jmi
2..JF 3.1?
a) b)
Cau 3: Tim céc gidi han sau:
3.3
' \ - Y ' lim—1
3 2 .
lim 2+£1 lim[—- _ 11m|3—i ‘2+i 1+L
n| \noon | n | n | n
a) b) Y d)

) ) ()  lime, =3.limv, =4
Cau 4: Cho hai day so va co . Tim cac gioi han sau:




=2
i-”

| 1 i 2
lim(3u, - 4) lim(u, +2v, ) limQGu, - v, ) = v, - 2u,
a) ;b ;o © ;4
2n+3
] lim =
(u,) limnu, =3 nu,

Ciu 5: Cho day sb thod man . Tim gidi han

Ciu 6: Viét cac sd thap phan v6 han tuan hoan sau thanh phan sé:

0,(7) =0,777--- ,(45) =1,454545---
a) ; b)
1
(u”) |”J.l - 2| SBT llm u,
Céu 7: Cho diy sb c6 tinh chat . Tinh
. 2n +1
lim —
4 3T 4
Cau 8: Tinh
lim (\!H: -n- -Jn: - I)
CAu 9: Tinh .
Ili_m (.'i': -n +3)
Cau 10: Tinh
5 =- l+|__ |_+...+f_ ”"L.*“"
, 3 9 27 ' 3
Cau 11: Tinh tong
_l+a+a’ +--+a"
”-"_|+IJ,+I.53+...+I.5-" a,b ) al<l,|bl<]
Cau 12: Cho Vo1 la cac so thuc thoa man

[+3+5++(2n-1)

no+2n

lim

Cau 13: Tinh
l

1 .1
S=-l+—_= 4t 1)) =+
5 5 ' 5"

Cau 14: Tinh tong
Cau 15: Viét cac s6 thap phan v6 han tuan hoan sau duéi dang phan s6:

1,(03) 3,(23)
a) ; b) .

_cosn _
(”n) U, =—5 lim u,

n n— +w0

Céu 16: Cho diy s6 Vi . Tinh

lim u,

H— 40



A4,B,C, A.B.,C,

Cau 17: Cho tam gic c6 dién tich 1a 3 (don vi dién tich). Dung tam gia&c ~ bang
, 7 BC,.C,A.AB

cach nodi céac trung diém cua cac canh . Ti€p tuc qua trinh nay, ta cd cac tam giac

ABC, -, ABC,. s ABC

n n n

Kihi¢u 1a dién tich ctia tam giac

s, L s s ks, e
a) Tinh . b) Tinh tong
5 2

’ (u) w =2u,, =u +—.nzl v o=u,-u

Cau 18: Cho day so voi . bat
.I'II + ]'IZ Feee .I'I.'l n un n Hl—l-rfl,c “”
a) Tinh theo . b) Tinh theo . c¢)Tinh
L 1

) (M,,) " on+l T ”1_1)1’2‘ 4y

Cau 19: Cho day so c6 tinh chat . Tinh

Cau 20: Viét s6 thap phan v6 han tuan hoan 2,(12) = 2,121212... thanh phan sb.

Cau 21: Tim cac gidi han sau:

. \’,5 " n no_ eyn n+l
lim TJ lim—> lim>— = lim—
) 4!1 - 1 3II + zll 3“ +4II
a) b) ; c) ; d)
Cau 22: Tim cac gidi han sau:
. m +3n

lim(1+3n- n*) lim -1
a) ; b)

lim(w.i'n: - n+ n) lim(3™ - 57)
c) d)

lim
. as0 a"+1
Cau 23: Tuy theo gia tri cia , tim gidi han
. Oxy . dix+y=2 A
Cau 24: Trong mat phang toa do , duong thang cat truc hoanh tai diem  va
2n+l
diy=—-—x P(neN) S OAP
cat duong thang tai diém .Kihi¢u Ia di¢n tich ctuia tam giac
lims,

Tim



0 A -
/ N
Hinh 4
Cau 25: Tinh cac gidi han sau:
lim (_\,I”: +2n-n- 2) lim (E+n: - n’ +I)
a) ; b :
lim (1[‘.’?2 - n+2 +n) lim (3}? - J4n? +|)
c) d
Cau 26: Tinh céc gidi han sau:
. 6n-5 . =2nt-on+2 .= Sn+l
lim lim——M = lim———
3n 8n" - Sn+4 nT-4n+2
a) ; b) c)
lim_—2n+l i YA +n+l 11.11&
On” - n+2 8n+3 3.4"- 45"
d) ¢) g)

Cau 27: Tim céac gidi han sau:

. n = 2n+l . 2n*+n-3 : >
lim———— lim————— 11m(\,‘n' +2n - n)

2-3m n +5
a) b) ¢)
Cau 28: Tim cac gidi han sau:

) I n +7

lim(n® +3n-5) m 1- 2n ]im(B” - 2”)
a) ; b) c)
S, =u, +u, +-+u, o oon . o (“n)
Cau 29: Ki hi¢u latong s hang dau cta cap so6 nhan c6 cong boi
lim—= =
q #l S, 4 q

bang . Biét rang . Tim gia tri cia



04,4, A.AA =a Ho4, =30
Cau 30: Cho tam giac vudng tai va . Ha cac duong vuong goc
A A LOA A A LOA AA LOA; -
Tiép tuc qua trinh ndy, ta nhan duoc dudng gap khic
Al A: A3A4 o a
Tinh d6 dai duong gap khuc nay theo .

Hinh 1
Cau 31: Tim céac gidi han sau:
. 2n-3 . 3n-1 . (2n-1)02n+3)
lim lim — lim .
6n+1 n +n 2n” +4
a) b) c) ;
lim dn +1 l 1
im——=—
-«;—J'H:+3H+n limﬁ[\hw -JH]I ot +n-n
d) ; e) ;o 8) :
04,4, 4, o4 g
Cau 32: Cho tam giac vudng cantai  c¢o6 canh huyén bang . Bén ngoai tam gidc
04,4, 04, 4, 4, 04, A,
, V& tam giac vuong can tai . Ti€p theo, bén ngoai tam giac , V& tam giac
04, A, 4, ,
vuong can tai . Ci tiép tuc qua trinh nhu trén, ta vé dugc mdt day cac hinh tam giac
vudng can (Hinh 2).
4 /12
A

B S i
' \<>_/O ............................ [
e a
v

Hinh 2
) AAAA, -
Tinh d6 dai duong gap khuc
i _ OMN O OM =ON =1 _ OMN
Cau 33: Cho tam giac vuong can tai . Trong tam giac , v& hinh
OAB,C, 4,B.,C . OM ,MN,ON
vudng sao cho cac dinh lan lugt nam trén cac canh . Trong tam
AMB, A A,B,C, 4,.B,.C,

giac , v& hinh vuéng sao cho cac dinh lan lugt nam trén cac canh



AM,MB, 4B q
, . Tiép tuc qua trinh do, ta dugc mot day cac hinh vuéng (Hinh 3). Tinh tong
dién tich cac hinh vudng nay.

9] 4, 4, 4, M

Hinh 3



@. Tém tat kién thuc

®. Giéi han hitu han cua ham sé tai mét diém
X, % y=f(x) % K \{ X,
@ Chodiém  thudc khoang va ham so xac dinh trén  hodc
Y =) L X Yoo .
@ Tanodi ham so co gioi han hitu han 1las6 khi dantéi  ncu day so
x, EK\ |[ X, } vax,—x, f(x)=L
ki, thi , ki hiéu
lim f(x)=L hay f (x)— L khix— x,.

limx =x, ; lime=c
& Nhinxét: ~ ( lahéngsd).
®. Cac phép toan vé giéi han hiru han cia ham sé
© Cho lim flx|=L va lim g(x|=M. Khi d6:

X - X, X - X,

11_IIl [f‘(.r)+g(.r)] =L+M ll_ln [f‘(x:'- g(x:‘] =L-M

]
S L
. . — 7 IimQX—— ="
“ll_lﬁ'ﬂ [_,f (x ).g (x )] =LM g ) M M 20
(voi ).
o Né’uf(x)zo va lim f(x)=Lthi L>0va lim vVf(x|=VL.
) f(x) X #X,
@ (Daucua duoc xét trén khoang tim gidi han, ).
@ Nhdn xét:
limx" =x" &
9 a) : 1a s6 nguyén duong;
lim [cj‘(ﬂ] =c lim f (x)ce; lim £ (x)e
@ b) I' I' , néu ton tai " ).
©. Gi6éi han mot phia
y=1) (x,:5)
@ Cho ham s6 x4ac dinh trén khoang .
y=f) L X X

. . . . .
@ Ta ndi ham b co oidi han hon nhai 1a 6 khi dan t&i nén dav <a

—

(x,)

(x,)

bAt

hat




@ Chuy:
© Ta thira nhan cac két qua sau:

lim f(x)=Lva lim f(x)=L lim f(x) =L;
o ' khivachikhi
lim f(x) #lim f(x) lim £ (x)
o Néu I thi khong ton tai 0
\ 14 ~ x ‘_’ xo A
@ Cac phép toan vé gidi han hiru han ciia ham s6 & Muc 2 van ding khi ta thay bang
x—= x," X=X,
hoac .
0. Gi6i han hitu han cia ham sé tai vo cuc
X FXx, (a;+oo)
© Cho ham sb xac dinh trén khoang
X F= X9 L X— +0 (xn )
@ Tandi ham so c0 gidi han hitu han 13 s6  khi néu day so bat ki,
x,>avax, — +wthi f (.‘l.'_,l )— L, lllzl F)=L hay f (x)— L khi x — +om,
ki hiéu
X FXx, (- o0;a)
© Cho ham sb xac dinh trén khoang
X #FXx, 7 X— -0 (x,)
@ Tandi ham so co gioi han hitu han 13 s6  khi néu day so bat ki,
.T” < 1-'-15‘ _T” — =00 {hf-f- (.T” )_a L__ ].j._lzﬂ _f-(.'l.') =L hﬂ_].'_f- (.T)_"' LEkhix— -m
ki hiéu

@ Chit y:

lim ¢ =c va lim ; =0.
c . .k 5 2 S Y
% a)Vor lahangsd va 1a s nguyén duong, ta ludn co:
X— X,
@ b) Céac phép todn trén gidi han ham s6 & Muc 2 van dang khi thay bang
X— -0
hoic

X — +o0

X FXx, (- oo;a)
% Cho ham s xac dinh trén khoang
X T L X G
% Tandi ham so co gioi han hitu han 1a s6  khi néu day so bat ki,
_T” < '|_|d| .T” — =0 {hf_f- (.T” )_a L__ ].j._lzﬂ _,{(.T) =L hﬂ_].'_f- (.'l.-)_"' L .Iil.'fl’-” X — =0g
ki higu
©. Gidi han vo cuc cia ham sé tai mot diém
X #X, (x,;0)

@ Chaham cA vac dinh trén khaano




&

Chu y:
lim £ (x) =+e, lim f (x) =- =, lim F(x) =+, lim fFx)=-o,
a) Cac gidi han o o
lim f(x)=+o, lim f(x)=-c
o o duoc dinh nghia twong ty nhu trén.
b) Ta thuong c6 cac gidi han thuong dung sau:

: L 1
lim =+ va lim =w @i ) limx* =+
x—a® X-=qa F=as oy e g T k
vl nguyén duong;
lim x* =+ lim x* =-
A== k , ~ I— = k ,
vo1  la soO chan; vol  lasolé.

¢) Céc phép toan trén gi6i han ham s6 & Myc 2 chi 4p dung duoc khi tit ca cic ham sé duge
xét ¢6 gidi han hiru han. Vi giéi han vo cuc, ta c6 mot s6 quy tic sau day.
lim_f G )=+, lim f(x)=L#0va lim g(x)=-cothi lim[f(x).g(x)]

Néu duoc tinh
theo quy tg"lc cho bdi sau:
lim 7 () lim ¢(x) Jim [ /() ()]
+0o +oo
L>0
—0 —o0
+o0 —m
L<0

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ®: Xac dinh giéi han cda ham sé bang dinh nghia
=Cac vi du minh hoa

f(x) =X lim f(x) =6
, x=3 x #3 R .\'—-Ff{ )
Cau 1: Xét ham so voi . Chtrng minh rang

Céu 2: St dung dinh nghia, chimg minh rang:

limx’ =-8 lim
x—-2 =-2 x4

a) b)

‘Dang @: Tinh giéi han cia ham sé bang mét sé két qua giéi han co ban
=Cac vi du minh hoa



im / (x) =2 im L =

Cau 1: Cho . Chimg minh rang;

lim[3 £ (x)] lim £ (x) =1
Cau 2: Khi thyc hién tinh biét , mOt ban 1am nhu sau:

l_il_I}[B_f'[ x)] lel_‘fll f(3x)= _lil_n F(3x) =3.

a) Theo em, 101 giai trén c6 ding khong? Giai thich.
b) Néu 1oi giai trén 1a sai, em hdy trinh bay 10i giai ding.

Cau 3: Tinh cac gidi han sau:

i . 3x7 - 2x+1 -
hm( x4+ 2) ___11|T_1 —_— l__iqui'S_r' +x+4

a) b) c)
i ) E__E[_(_" i[j}__i__g
‘Dang ©: Tinh giéi han cia ham sbé cé dang = 0 w 0
=Cac vi du minh hoa
Cau 1: Tinh cac gidi han sau:
. 1 . 1 . 3x+2 . 3x7 - 4x+]
lim — lim lim lim———
vy 42 —3 x-3 vy 5 =1 xe]
a) b) c) d)
. flx)-5 _ ,
im="7- = i/
Cau 2: Cho . Tim

‘Dang O: Xac dinh giéi han cua ham so dua vao doé thi
=Cac vi du minh hoa

Ciu 1: Quan sat d6 thi ham s6 ¢ Hinh 1 va cho biét cac gi6i han sau:
lim f(x); im f{x) lim f(x); lim f(x)

b



4

Hinh 1

M (6i-7)0<e <l (C):x’ +y" =

Cau 2: Cho diem nam trén duong tron don vi , diém

A(1;0) o (S H p M
la mdt giao di€ém cua voi truc hoanh. Goi 14 hinh chi€u vuong goc cia  trén

B K N e < R 5 < A A 5 (C) . M 7. \ s ge R M A A
truc hoanh,  1a giao di€m cua ti€p tuyén cua tai  voi truc hoanh. Khi diém  dan dén

HK

+ R A 3 A HA A A .7 . \
diém  thi ti sO dan dén gia tri nao?

>

Y

1

/ M
J IN\K
! H |4 \?

Hinh 1

Oxy M ).t50 ) =x
Cau 3: Trong mat phang toa do , cho diém , nam trén dudng parabol

., OM N . N
Puong trung tryc cua doan thang cattruc tungtai .Piém  dan dén di€m nao khi

diém dan dén diem  ?



‘Dang ©: Ung dung
=Cac vi du minh hoa
2090, 4y

.l;f.-t:.l'l} = el
0,300 13, 2v+204

Cau 1: S6 lugng xe 6 t0 vao mot dudng ham dugc cho béi cong thire

v(im/s) lim f(v)

v— 20

trong do 1a van tdc trung binh cua cac xe khi di vao duong ham. Tinh va cho biét

y nghia cta két qua (1am tron két qua dén hang don vi).

, , , X )
Cau 2: M6t don vi san xuat hang thu cong udce tinh chi phi d€ san xuat  don vi san pham la

C(x) =2x+55 .
(triéu dong).

AACO R 7 = :
a) Tim ham so bi€u thi chi phi trung binh dé san xuat moi don vi san pham.
b) Tinh . G161 han nay c6 y nghia gi?

Ciu 3: Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t& u6c tinh s6 ngudi nhiém bénh ké

tir ngdy xuat hién bénh nhan dau tién bién d6i theo mot ham sd thoi gian (tinh theo ngay) 1a

ag(t) =457 -+ ) o4t
(nguoi). Toc do trung binh gia ting nguoi bénh gitra hai thoi diem , 1a
g (f: )' g (f ) -
[-'”. oy 1 lil‘ﬂ g“} g“[]}
=1 =1 t- 10 o .
. Tinh va cho biét y nghia ctua két qua tim duogc.

©. Dang toan ren luyén



‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

R e, lim(3x° +7x+11) |
Cau 1: Gia tri cua gidi han kr?{ Y la:

A. 37 B. 38 c. 3.
A e e lim|x*- 4
Cau 2: Gia tri cua gidi han =3 a:
A. O B. ! C.
3.
N .7 . 2 el |imXZSinl \
Cau 3: Gia tri cua gidi han **° 2 |a:
1
A2 B. t¥. C.-x.
i x*- 3
1m

Cau 4: Gia tri cGa gidi han = X +2 |3:

A. L B. - 2 C. 2

. X- XE
e I3
Cau 5: Gia tri cta gidi han

A L B. -2 c. 0. D.
o x-
lim ———
ri cla giGi han ' x +x- 3 |3:
2 3
Bl 3. Cl 2.

Cau 6: Gia

NlW —~+

A-

2
=

Cau 7: Gia tri cta giéi han

| —

A.

Iim“xz_ x+1

A e e g Cr R .

Cau 8: Gia trj cla gi6i han "V X T2x 3.
1

+ |
| —
@)
W | =

A. B.

lim¥3x- 4- \f3x- 2
Cau 9: Gia tri cta gigi han *** x+1 la:
2
B. 3 c. O

lim (m+‘t)

Cau 10: Gi4 tri cta gigi han —* la:

1
N W

A.

1
N w

40.

| —

+¥.



0. +¥ .

C. v2- 1

A. B. D. - ¥
lim({."}r"‘ RN N 2)
Cau 11: Gi4 tri cta gigi han ~—* la:
A. B3+1 B. t¥. c. 31 D. -
lim xX+2
Cau 12: K&t qua cla giGi han “*Vx- 2 |a:
A. -~ B. T¥
B
C. 2 D. Khong xac dinh.
lin Jd- 2x+1+2- x
Cau 13: K&t qua cha gidi han ~ V9x-3x+20 |3,
1 1
A. 5 B. t¥. C. -~ D. 5.
lim M
Cau 14: K&t qua cla gidi han =2 X2 |3;
A. -x. B. 3
c. t¥. D. Khong xac dinh.
. |2- x|
Cau 15: Két qua cla gidi han S 2~ 5x+2 |3:;
1 1
A. -~ B. t¥. c. 3 D. 3
i ¥ +13x+30
X 3° 2
Cau 16: Két qua cua gidi han J{x+3]{x *3) la:
2
A -2 B. 2 c. O. D. VI
X dix=1
f{}.’:l: -Jl X
i lim f(x) .
Cau 17: Cho ham s6 V31 vixe 1 chi g6 T,
A. T¥. B. 2 c. 4 D. - *.
”] X2+1 WIIﬁl
Xl =
! limf(x) .
C&u 18: Cho ham sé NZ*’ 2 Mix* 1 ghigg rer ) EE
A. T¥. B. -1 c. O D. L
o3 wiix®2
, fld= limf
Cau 19: Cho ham s6 1 vix<2 gpige i) s,
A. -l B. O c. 1 D. Khéng tén tai.
x‘,l E-.;' 243 vix=® 2
Cau 20: Cho ham s6 Vix<2 Tim a gé tén tai m T)-
A. a=1 B. a=2 C. a=3. D. a=4



[.‘r'- 2x+3 Mix>3

f(x)=h viix=3.
Cau 21: Cho ham s6 F3' 20 V=3 1hang dinh nao dudi day sai?
A m/fl)=e. g, imfl)_ .
C. lynf{1}=o D. l|1r1=] flx)=- 15.
imE2 . b ¢
Cau 22: Biét rang a+b=4 vy TR x 1 x3

hiru han. Tinh gigi han

Bk Lo

a
1- x

L =lim F.-
¥E] - X

A. 1l B. 2 c. Ll D. -2
lim {Jl+2xz- x) I

Cau 23: Gia tri cta gigi han ==+

A. O B. t¥. c. V2- 1 D. - ¥ .
N Lo o g li X +1- .
Cau 24: Gia tri cua gidi han ﬁ'w{ * x] la:
1
A. O B. t¥. c. 2 D. - *
A e g li 243x- of +ax|
Cau 25: Gia tri cua gidgi han xm“x £ x] la:
! 1
A 2 B. 2 c. t¥. D. - *.
A e e g l X +x- x|
Cau 26: Gia tri cua gidi han o0 {J +x- I x) la:
5
A. 6 B. t¥. c.-l D. - ¥ .
‘Dang ®: Cau trac nghiém duang, sai
Cau 1. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Piing | Sai

a) 11_m (.‘l.': - x+ 3) =9

b)
lim =3
oY x+3

€) | . x*-3x+2
lim =

d) 237 +3x+1 1
n e




(-2 khi x<-1

Jr +1 khix=-1

Cau2. Cho ham s . Khi @6: Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Ping | Sai
a) 11m x) =5
Gi61 han «—- 4
b) lim f(x)=
Gi61 han -1 4
©) lim f(x) =2
G161 han =" {
d) | Ham s6 ton tai gidi han khi X - 1
Cau 3. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) | lim(-5x" - 4x+2)=2
b) | . 2x-3x 3
lim =- —
=1 4x+l 4
©) x“+2x-15
| —r
=5 x+5
d| . +3x-4 5
lim—— ==
==y 4dy 4
£0)= [1- ¥ khix<2
X} =
’ "Ii 7 1 3 N
Cau4. Cho ham so ¥+2 khix =< Céc ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) lim
Gi6i han: 3 /G
b)| lim f{x) =
Gi6i han: 2
| ... lim f(x) =
Gi61 han: —=
d) limf(x) =4
Gidi han: 2" )
Cau 5. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Piing | Sai




,
a) 11mizi
—2' x+] 3
Ty =
b) lim =~ Iz—or:-
' x- 1
c) . v - 3x
lim _ =+
% x7- Ox+9
ol [ -
lim (r - I) _ ‘ =+
x—1 ¥ -

CAu 6. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé Pung | Sai
a) | lim (+* +3) =+
D) | lim (\n‘x: +x- .1.’):— o
| lim —— =0
Ty
d) 2.
lim =2
=\ x+3
Cau 7. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
) | lim(yx+2-1)=I
b) lim dx- 3 =+a0
=1 x-
c) lim[ I ﬁl ‘ e
=2 | x=2 x -4]
d) lim M =- o0
"
CAu 8. Céc ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing | Sai

) | lim (3 - 2x) =4




b) | . 4y +2x+1 13
lim ——M =—
= x - 0

¢ | . x-x"+2x-24 23
lim =
o3 -9 ]

d)| . x+5r-x-14 9
lim . =
=2 xt - Jx- 18 11

Cau 9. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai

d) Mx+7-2

lim ¥~ =
=1 x- ]

Cau 10. Cac ménh d sau ding hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai

W | Jim (- 10x) =42

b) i 3% - 4x+1 3
T

©) . X +x+1-3x 5
lim ==
F—- 2-3x 4

d) lim V8 37 4+1-x

y—s - Jq_x: -x +2 +3‘£’ -

‘Dang ©: Cau trac nghiém tra l6i ngan

W
Cau 1: Cho hai ham s6

va

g(x)

co

lim f(x) =2

va

img() =

. Tim céc gi4i1 han:




2f(x) glx)

lim[g(x) - 3.f(x)] " LA
a) b)

-

x)+g(x)]

r+4 x=-1

fix) =
Cau 2: Cho ham sb

3- 2%, x> 1

lim f(x), im f(x) limt f(x)
x—-1 x—-1 X3
Tim cac gioi han va

-

f 2+l x =]
flx)=
|\".T: +a,x =1

Cau 3: Cho ham sb

lim f(x)

4 a A . o« gy
Tim gia tri cia tham s6  sao cho ton tai gidi han

Cau 4: St dyng dinh nghia, tim cac gidi han sau:

lim (x* - 3x) lim+/2x +5 lim

-1 a—4m Dy 4]

a) ; b) ; ¢)

Cau 5: Tim cac gidi han sau:

lim (8 + 3x - ) lim{(Sx - 1)(2- 4x)]
a) . ; b) o ;
. X -x
rh_mw [2_1(.4.1]3 ._}i_l‘_ﬂl'\“D— 2y’
c) ; d) .

Cau 6: Mdi gidi han sau c6 ton tai khong? Néu co, hiy tim giéi han do.

X Coxt-2x
lim — lim
x—0 |x| =2 xX- 2

a) ; b)

) x-2
lim
X -1' ‘_r - 4

Cau 7: Tinh

. W
 fimf(x) =2 =1 (- 17
Cau 8: Biét . Tinh




t+2

lim(x- 1)
=1 - x
Cau 9: Tinh gidi han
lim (-J.T: +1- x- I)
Céu 10: Tinh
lim g(x) =1 lim (+* - 1)g(x)
Cau 11: Biét . Tinh
x+mnQuix <
f(x)={, - 0
) X -1nQux =0 m )
Cau 12: Cho ham so6 vol  la tham so.
G x50 m
Biét ham so c6 gioi han hitu han khi .Tim .
(x nux>1
f(x)=12nlux =1
, 1nQux <1 f(x) o 1
Cau 13: Cho ham so Ham s& c6 gidi han khi khong ?
‘x?+ax nlux >3
fx)={_, -
a . ) 3x“+1nux <3 x> 3
Cau 14: Tim  dé ham so c6 gidi han khi
Tyl - gy
lim—“{ ax+l =bh
a b =1 x"=3x+2

Cau 15: Tim cac so thuc va  sao cho

Nat- x+2

flx)=
, x
Cau 16: Cho ham s6 . Tinh:
lim f(x) lim f(x)
a) ; b)

lim (1- x) (- «*)(1- x°)
Cau 17: Tinh gidi han " .

a(x) =y +2x - - 1- 2m m

Cau 18: Cho ham sb vGi  la tham sd.
, Il-iIP( g[T] =0 m

Biét , tim gia tri cua



lm[(m - x)(mx +1)] =- o0

m , , e

Cau 19: Cho 1a mot so thuc. Biét . Xac dinh dau cua
fi(x) 2512_ ! lim f(x) =0

Cau 20: Cho ham s6 . Chimg minh rang

lim f'(x) =4
Cau2l:Cho , chirg minh rang;

. f(x
lim3 f(x) =12 fim ‘fi =1 lim\[f(x) =2
a) ; b) )
lim f(x)  lim /()

Cau 22: Quan sat dd thi ham s6 ¢ Hinh 2 va cho biét cac €161 han sau: ' . ;

Jim f(x); lim f().

2 (0] X

Hinh 2

Cau 23: Tinh cac gi6i han sau:

=4y +] -
lim (-4x* +3x+1) lim ——— lim+/3x" +5x +4

-y - x+3

a) b) c)
= 3 + 4 _ 3 5

lim —=X lim lim

=em x4 3 =2 x- 2 x—=-2" x+2
d) e) g)

thll flx)- 4 _s

Cau 24: Cho ' . Tinh:

lim £(x) lim3 f(x)

a) ; b)



a @) i ) =

Cau 25: Cho s6 thue  va ham sd thoa man

L S@)-3 1

_ o me2f(x)+l 2
Chtrng minh rang:

Cau 26: Tim cac gidi han sau:

_ (4x+10)
: ] 2 i ——
| lim | (3x+1)(2- x°) ) =2 - 6x
a 5 :
Lox-1
, /@) Clx-1] 0 x#l lim f(x), lim £ (x)
Cau 27: Cho ham so voi . Tim cac gioi han

fx) gy Mmf=3 lIm[f(x)+2g(x)]=

A—

Cau 28: Cho hai ham so va co va

lim

K= T

Tim

Flx)+ gl(x)
fi(x)- g(x)

| b

Cau 29: Tinh céc gidi han sau:

Jax+1-3 . X +x +x-3

lim lim -
w2 x-2 w1 -1
a) b)
- 3x+0 +x-2
i A . X +x-12
2 (x- 2F lim —
c) d)

Cau 30: Tinh céc gidi han sau:

-5x+2 =2x+3 o A9 43

11m S lim

1171
r=-w 3y +] = 3x +2x+5 r—+m x4+
a ; b) c)
A9 43 . 2x7-8x+6 . =X +2x+15
lim lim=——— lim ——— =
x—-x  x4] =1y -] == oy +4x+3
d) ; e) g

Cau 31: St dung dinh nghia, tim cac gidi han sau:

va

lim f(x)

(néu co).



. X - .
lim lim ——
x—3 _r+] N— 4 X +2

a) b)

2x* - S5x

Cau 32: Tim céc gidi han sau:

Cau 33: Tim cac gioi han sau:

lim - **3 fim YA lim (Vo +0x - x)

v 230 44 =r x4l

a) b) ; c)

Cau 34: Tim cac gioi han sau:

) . x +3x+1

lim (- x* +2x- 4) lim

Py s=-m o Dx- ]
a) ; b)

lim X +ax+h _4
. . r a e w= xX-= I

Cau 35: Tim gié tri ctia cdc tham s6 va  biét
Cau 36: Tim cac gidi han sau:

. x' -4 o x-1 L x - dx 43

lim lim lim——7——

=2 x 42 =1 - x =3 x-3
a) ; b) ; c) ;

=2 x4 “rx+l- 1 =2 xT- 4
d) ; ¢) ; g
Cau 37: Tim cac gidi han sau:

2Pl  3x+]
. X
lim —— lim —— : IR

Im—7 S S Jim (v~ V¥ +2x)

a) b) c) d) .

Cau 38: Tinh céc gidi han sau:

] ) . ox +2x . -
lim (1 + 25 - I) lim ial lim ~J1 -2x+3

X—+ 4 1 + 1 x

a) b) ; c)



, a s
Cau 39: Tim gia tri cia cac tham s6  va , bict rang:

a)

lim ax+b =5 lim X th =3
=2 x= 2 =1 -]
b)
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|| >8I 0 HAM SG LIEN AUCEEY

®. Tém tat kién thuc

@ . Ham so lién tuc tai mot diém

y=1() K X€EK
% Cho ham so xac dinh trén khoang  va

V=) o lim =G

@ Ham so duoc goi 1 lién tuc tai diem  néu

y=1f() X,
Nhdn xét: BDé ham so lién tuc tai  thi phai c6 ca ba dicu kién sau:

lim f(x) lim f (x)=1(x,).

X, -
, . . 0 N ) X=Xy K— Xy
1. Ham so xac dinh tai  ; 2. TOn tai ; 3.
@ Chuy:

®,

y= f (x) X, f (X)
@ Khi ham s6 khong lién tuc tai diém  thi ta noi gian doan tai diem
X, X, F )
va  duogc goi la diem gidan doan ciia ham so
®. Ham s6 lién tuc trén mét khoang, trén mot doan

y=f() (a;b)
@ Cho ham s xac dinh trén khoang .
y=f() (@)  f(x)
@ Ham so duoc goi 1a lién tuc trén khodng ncu lién tyc tai moi
diém trong khoang ay.
y=f(x) [a;b)]
© Cho ham sb xac dinh trén khoang .
y=f(x) [a;b] 7 (x)
@ Ham so duogc goi 1a lién tuc trén doan néu lién tyc trén khoang
@p) lim (D) =f(a), lim £G) =7 ().
va '
y=f(x) [a;b]
@ Nhdn xeét: PO thi ciia ham so lién tuc trén doan la mot dudng lién, co

diém dau, diém cuoi (Hinh 3).
@ Neéu hai diém nay nam vé hai phia so vdi truc hoanh thi duong lién noi trén ludn cat
truc hoanh tai it nhat mdt diém. Pi€u nay con dugc phat biéu dudi dang sau:

y=/(x) la;b]  f(a).f(B)<0
© Neéu ham so lién tuc trén doan va thi luon ton tai it
c€(a;b) sao cho f (c)=0

r 5
nhat mAt A1Am




©. Tinh lién tuc ciia ham so cip

’ y =P(x) ¥ =sinx, y =cos x i
@ Ham so0 da thirc , cac ham lugng giac lién tuc trén
o P(x)
e vy =P
% Ham s6 phan thuc , ham s0 can thirc , cac ham so luong giac

y=tanx y=colx
, lién tuc trén cac khoang cua tap xac dinh cua ching.
P(x) va o(x)
@ Trong do la cac da thuec.
@ Nhdn xét: Ham s thudc nhimg loai trén duoc goi chung 13 ham sb so cip.
O . Tong, hiéu, tich thwong ciia ham s6 lién tuc

y=fdva y=g(x) X,
@ Cho hai ham so lién tuc tai diém . Khi do:
A L f“r\'}* nr\'] 1 = f“r\'} _nr1'11l.;.| 1 = f“r\'] nr'\'1 h'%

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ©: Xét tinh lién tuc cua ham sé tai mét di€m
=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Quan sat dd thi ham sb va tim . Tir d6, cho biét tinh lién tuc cua mdi
. x =0 «
ham so6 do tai trong moi trudng hop sau:
a) D6 thi trong Hinh 3;
VA
>
) x
Hinh 3

b) D6 thi trong Hinh 4.



Hinh 4

'x*-3 nlu x=2

f(x)= -
x-1 n x<2

x =2 ,
Cau 2: Xét tinh lién tuc tai cua ham so

‘Dang @: Xét tinh lién tuc cia ham sé trén mét khoang, doan
=Cac vi du minh hoa

(x-4 nu x<2

f(x)= N
=X nu x=z=2

CAu 1: Cho ham sb

. 2
a) Ham so0 trén co lién tuc tai hay khong?

. R
b) Ham s0 trén co6 lién tuc trén  hay khong?

Céu 2: Quan sat do thi ham s trong Hinh 8 va cho biét ham s6 d6 c6 lién tuc:

»
V2
\' =
; ~
3
0
- X
NG
p=—
& ]
)
5
A
=
3
Hinh 8

3
a) Tai hay khong.

(-;0)
b) Trén khoang hay khong.

D f()=x-1  g(x)=x"-3x+2 )
Cau 3: Cho hai ham so va . Xét tinh lién tuc cua cac ham so:



V :—f(x) V= :
y=flx) glx) Tog(x) ) Fx)+ a(x)
a) ; b) ; c)
‘Dang ©: Tim gia tri tham sé dé ham sé lién tuc
=Cac vi du minh hoa

x+1 nQu  x #3
f(x) =1 .
, ' a nu x=3 a J(x) R
Cau 1: Cho ham so Tim d& ham so lién tuc trén
(x2-x nu x=1
f(x)= -
x+a n x<l
CAu 2: Cho ham sd
a=2 ] x =1
a) Voi , Xét tinh lién tuc ctia ham so tai
a R

b) Tim  dé ham sd lién tuc trén

‘Dang @: Ung dung
=Cac vi du minh hoa

h(m) 1(s)

Céu 1: Hinh 5 biéu thi do cao cua mot qua bong dugc da 1én theo thoi gian , trong do

hit) =at” +ht

~ Y

Hinh 5
. a,b
a) Dua vao do thi, tim
‘  h(®) (0;3)
b) Chirng minh rang ham s6 lién tuc trén khoang
mo (03 lmho

c) V6i  thudc , tinh . Cho biét ¥ nghia cta két qua.



Ciu 2: Mot bai dd xe tinh phi 60000 déng cho gior dau tién (hodc mot phan cua gio dau tién) va thém
40000 dong cho mdi gio (hodc mot phan ciia mbi gid) tiép theo, t6i da 1a 200000 dong.

| C=C0) N
a) Vé do thi ham so biéu thi chi phi theo thoi gian do xe.

) [0; +00)
b) Ham s6 d6 c¢6 lién tuc trén khong?
1in;1 C(t)
©)Giati c6 ton tai khong? Khi mot ngudi c6 thoi gian dd xe ting dan dén 3 gio va mot ngudi o
thoi gian db xe giam dan dén 3 gio thi chénh 1éch chi phi gitta hai ngudi c6 giam di khong?
Ciu 3: Theo quyét dinh s6 2019/QD-BDVN ngay 01/11/2018 ctia Tong cong ty Buu dién Viét Nam,

gia cudce dich vu Buu chinh phd cap dbi voi dich vu thu co ban va buu thiép trong nude c6 khéi luong

- 250g
dén nhu trong bang sau:
Khoi hrong dén 250g Mitc cude (dong)
Dén 20g 4000
Trén 20g dén 100 g 6000
Trén 100 g dén 250 ¢ 8000

a) Hay biéu dién sb tién phai tra khi str dung dich vu thu co ban va buu thiép theo khéi lugng cua thu

co ban va buu thiép.

b) Ham s6 trén 6 lién tuc trén tip xac dinh hay khong?
©. Dang toan rén luyén
‘Dang @: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

=

- x- 2

flx)=t >3 khixt 2
N . N .7 . 2 n m ped \ n m kh|x:2 A .
Cau 1: Tim gia tri thuc cda tham s6 M dé ham s6 lién tuc tai
X=2.
A. m=0. B. m=1 C. m=2. D. m=3.
- +2-2
flx=l— 1 khixt 1
Ix+m

Cau 2: Tim gié tri thuc cta tham s6 ™ d& ham sé khi x=1 jian tuc

ta| x=L



=l lien tuc tai

Bl m=2 c. m=4 D. m=6
V-1
p=f(x)= Vx I khi x =1
Y=/ =1 x-
Cau 3: Tim gié trj thuc ctia tham s6 ¥ dé ham s6 (k+1 khix
x =1.
! 1
k== k=-—.
A. 2 B. k=2 C. 2 D. 4 =0.

Cau toan tuong duong vai

k+1=y()=limy :limﬁ_ I =lim L k=- I—
Ta c6: Py =1 =] .-.--|J;+| 2 2
3-x
khi x #3
RO NS
Cau 4: Biét rang ham s6 ™ khi x =

Khang dinh nao dudi day dung?

A me (-3:0). B. m <-3. C. mE{O;S).
3 khix =-1
flx)= 1_ b khix #=-1,x #0
r+x
. . . 1 khix =0
Cau 5: Ham so -

lién tuc tai:
A. moi diém trir ¥ =0 x =1.

B. moi diém ¥€R.
C. moi diém tri X == 1.

D. moi diém trir * =0.

0.5

khix =-1
xlx+1
flx)= 1(1 +|) khix #- 1,x #1
X -
A o > s s ~ 1 khi x =I .
Cau 6: S6 diém gian doan cua ham so - la:
A. 0. B. | C.? D. 3.
. ?HI:.".':
f@=10"
Cau 7: C6 bao nhiéu gia trj thyc cta tham s6 m dé ham sé i
trén R?

A. 2.

D mE[f&;ﬂc).

khix =
khix =

2
2

3 lién tuc tai X =3 (v&i m 13 tham s6).

lién tuc



_I”(.T]:'“'r-‘_' khi x€[0; 4]

A e s N ~ I khi x=(4:6 R 6. 2 , N
Cau 8: Biét rang ham sb6 (Frm KA ( ] tuc trén [0’6] Khang dinh nao sau
day dung?
A, m<2. B. 2=m<3 C. 3<m<5. D. m =5.
- 3+2
f'{.ﬂ=E —|x- ] khi x* 1
Cau 9: C6 bao nhiéu gia tri cia tham sé @ dé ham sé s Khi x=1"|ian tuc
trén i -
A. 1l B. 2. C. 0. D. 3.
-1
2" khix'1l
f{xi=EJ§- 1
A . DIAE o a khix=1 |.a A [0:1] 2 3 ~
Cau 10: Biét rang lién tuc trén doan (v6i @ la tham soé).
Khang dinh nao dudi day vé gia tri @ la ding?
A. @ |a mot s6 nguyén. B. @ la mot s6 vo ti. C. a>>
D. a<O.
x-1 .
kh 1
f{xu=}m._1 e
C&u 11: Xét tinh lién tuc ctia ham sé - 2 khix* 1 Kh&ng dinh nao dudi day
dung?
A. "% khong lien tuc trén i - B. ") khong lién tuc tren (02
c. f0 gian doan tai x=1. p. "™ jian tuc trén i -
x*- 5x+6 .
2270 khix=>3
T e
4 2 ~ \ ~ - 2 i A "
Cau 12: Tim gia tri nhd nhat cta @ dé ham sé - ax KNiX£3 ian tyc tai
X=3,
2 2 4 4
A. V3. B. V3 c. 3 D. 3

lim fi{x)=lim f(x)= f(3). (¥
Cau toan tré thanh: == ) x®3 (=13 ()
f(3)=1- 34’
im F(x) = lim X2 5XH6 _ o Ao 3+x)
B3 T fax- 3- x o7 1- x -

. im 1- ]




] 2 2
v (*)0 a=+—%Wa, = ——.
(*JU a S &, E
IH2° 2 hix>2
flx)=1 %
. . o, . . . . .5!2.:|r+l khix£2 )
Cau 13: Tim gia tri I&n nhat cua @ dé ham so 4 lién tuc tai
X=2.
A, =3 B. &= =0 C. 3= =1 D. %= =2
1- cosx khix£0
fx)= _ . )
Cau 14: Xét tinh lién tuc cta ham s6 Vx+1l khix>0 kh3ng dinh nao sau day
dung?
A. "™ jian tyc tai x=0 B. "X lian tyc tren ¥ 1
c. T khong lién tuc trén i - p. fX) gian doan tai x=1.

cosP*  khi % £1
2 .

S1 0 khi [M>1 42 A s
* "M>=1 Manh dé nao sau

f{X‘J=I
Cau 15: Tim cac khodng lién tuc cia ham s6

day la sai?

A. Ham sé lién tuc tai x=-1,

B. Ham sé lién tuc trén cac khodng (- %, 1i(T+*).

C. Ham s6 lién tuc tai x=1,

D. Ham s6 lién tuc trén khodng 1D,
Cau 16: Ham s6 ") ¢6 d6 thi nhu hinh bén khéng lién tuc tai diém c6 hoanh d6 13
bao nhiéu?
Ty
3|...., /
1 , X
o1 > ’
A. x=0. B. x=1 C. X=2. D. x=3
1£ khix=1 x® 0
X
fix)= khi x=0
Jx  khix®1

Cau 17: Cho ham so6 Ham s6 flx) lién tuc tai:



A. moi diém thubc i . B. moi diém tru

x=0

C. moi diém trur Xx=1, D. moi diém tru
x=0 Vé X=1.

lf'l khi x<3 x* 1
fx)=

x-1
4 khi x=1
Jx+1 khi x= 3
Cau 18: Cho ham s6 .Ham s6 ) jian tuc tai:
A. moi diém thudc i . B. moi diém tru
x=1
C. moi diém trir X=3, D. moi diém tru

x=1 V\a X=3_

2x khi x=0

h{x‘J:Ef +1 khi Of x£2
Cau 19: S6 diém gidn doan cta ham so f3c- 1 ki x>2 E¥

A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.
Exz+x khix=1
flx)=f2 khi x=1
Cau 20: Tinh t6ng S gém tat ca cac gia tri M d& ham s6 mx+1 khix>1 jian pyc
tai Xx=1,
A S=-1 B. 5=0. C. S=1 D. S=2

limf(x)=limf{x)=~f(1. (*
Cau todn tré thanh ar (X o (x)=F(1. (%)

fa)=2
lim f (x) =lim (m:r + I)ij +1- =)o m +1=2
X _I' X _I'

lim f(x) =lim (x* +x)=2

U m=+1%s5=0

Cau 21: Cho ham s f¥)=%- 3x-1 gg nghiém ca phuong trinh "¥)=0 tran i 1a:
A. O B. L C. 2 D. 3

Cau 22: Cho ham s6 (%) Jien tuc trén doan 24 sa0 cho U= 2, FlA=7 6 thé& noi

f(x)

gi vé s6 nghiém cua phuong trinh => trén doan [ ¥4,



A. V6 nghiém.

C. C6 dung mot nghiém.

Cau 23: Co tat cd bao nhiéu gia tri nguyén ctda tham s6 ™ thubc khoang

phuong trinh x'- 3¢ +(2m 2)x+mr 3=0
man % <" 1<X <X

A. 19. 18.

‘Dang ®: Cau trac nghiém duang, sai

khix =2

khix =2

Caul. Cho cac ham so va

Céc ménh dé sau dung hay sai?

B. C6 it nhat mot nghiém.
D. C6 dung hai nghiém.

(- 1010) 45

c6 ba nghiém phan biét % %' % thoda

Ménh dé

Dung

Sai

Ham s6 &) lien tuc tai didm % =2

lim f (x) =4
Giéi han 27

Ham s6 /() lien tuc tai diém "o =2,

“ A v 1. R X, =
lién tuc tai diém ¢

-
X1 hix=l

fix)=1 x-1

Céau 2. Cho ham s
Cac ménh dé sau dung hay sai?

x4l khix =1, g00) =4x - X+1 gy g6

Ménh dé

Dung

Sai

Ta co J=2

A a2 oxs =1
lién tuc tai di€ém ~°

7(x)

Ham so

g(x)

x, =1

Ham s6 lién tuc tai diém

y=f(x)- g(x)

\ A =1
Ham so -

khong lién tuc tai diém 0 =




Cau 3. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai

Flay=x- 37482 13 ham o6 lien tuc trén R |

b 2
) Fx) =

x" = 3x 13 ham s0 lién tyc trén khoang

(- o0 +00)

_sinx+]

fx)

(- 0, (0; +o0)

x+1 13 ham s lién tyc trén cac khoang

d)

S() =822 13 ham 6 lién tuc trén nira khoang [2;+0)

khi x =1

flx)=

- 3x+42

b | o=

, 2khix>l oo,
Cau 4. Cho cac ham s6 sau: x° -1 gla) =x"- 3w+l

b

Céc ménh dé sau dung hay sai?

TX
h(x) =sin—
(x) n

Ménh dé

Dung

Sai

Ham sé /(¥ lién tyc tai diém % =,

Ham s6 €%) lien tuc tai diém Yo =1

Ham s #(*) khong lién tyc tai diém ™o =

= f(x).g(x) 1

\ Al N ‘A .1 A X, =
Ham so - khong lién tuc tai diém "0 .

VBT-1 (fr+2-2
f={_x-4 _
, X-9 khi x <2 I-x
Cau5. Cho cic ham sb L 2 va 4

Khi d6: Cac ménh dé sau diing hay sai?

khix=>2

khi x =2

Ménh dé

Ding

Sai

)

Xy =

Ham so lién tuc tai di€ém

Ham sb & () gian doan tai diém Yo =2

lim g(x) :l.
Gi4i han** 4




d) &)

y === _
Ham s g(x) lién tyc tai diém M ~

khi x <l

flx)=1 |
2 _ 2
X342 fhixs

Cau 6. Cho ham s x° -1 va g =x- 30+l gy o
Cac ménh dé sau dung hay sai?

[

Ménh dé Piing

Sai

Ham s6 /() lién tuc tai diém ™ =1

|
—

Ham s6 €% lién tuc tai diém % =

lim f(x) =
G161 han !

b | —

d =1 + A . 4R =
) Ham sb * f )+l lién tuc tai diém ™o

NS

. x-3x+2
x)={*
A 2a+1

khi x #2

. . X
) khix=2 g(x) =sin—

Cau 7. Choham so L0 va 4 Khi do:
Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing

Sai

lim f(x) :l
Gi6i han 2 2

Ham s6 &) lién tuc tai didm % =2,

) | Khi @ =1 thi ham s /@ lien tuc tai %0 =

Khi @ =0 thi ham s ¥ =/ 080 fien e i % =2

1- /5x+11 Khix>-2 xT-x-

- 1 -7
f{x)=12x°- 5x- 18 g(x) =1 42 khi x #-2

r - 2 i - 1 —
Cau8. Cho ham sé 4- x khix=-2 5 2x+a khix =2 11i 46

Céc ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing

Sai




lim_f(x) :i
Taco 2 20

F)

X, =-2

Ham s6 lién tuc tai di€ém

g(x)

P& ham sb lién tyc tai diém 0 =2 thi @ =1

X, =-2

Khi @ =" thi ham s * gian doan tai diém

Cau9. Cho ham s

= (x)g(x)
(o

2. Jx+5 | .
= = = khix=-1
f(x) =1 - 5x- 4 a(x) =1 x+1

X - Ox khix=-1 _, 2a+1
\ Va \,

Cac ménh dé sau dung hay sai?

khi x #- 1

khix =-1

. Khi dé:

Ménh dé

Ping

Sai

lim_ fi(x) :l
Tacod “! 8

7(x)

\ A .7 < 3R X, —
Ham so6 gian doan tai diém ~°

, __ a =—
lién tuc tai didm » =~ kni 2

g(x)

Ham so

d)

a =

I
Khi 2 hamss ¥ =/ ()20 =1

‘A c g0 A X
lién tuc tai diém ~°

Cau 10. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé

Pung

Sai

~ 3x-2

X= 3 ]aham s lién tuc trén mdi khoang

f(x) (- o5),(5140).

: o i - \ \ A 1:A A
flx)=sinx- 208043 1 pan 66 lien tuc trén R .

F)=¥4= %" 13 ham ¢6 lién tuc trén doan L ;2]

d)

S} =N2- w3+ 1 13 ham 56 lien tuc trén doan I L2]

‘Dang ©: Cau trac nghiém tra l6i ngan




x*+2nux <1

f(x)= -
m mx+1nux =1 ¥ =1
Cau 1: Tim gié tri cda tham s6  sao cho ham s6 lién tuc tai
: COS X
f(x) ==
) x -1
Cau 2: Tim céac khoang trén d6 ham so lién tuc.

2x° +a(x? - 1)+1 =0

N r a
Cau 3: Chung t6 rang phuong trinh ludn ¢6 nghi¢ém véi moi so thuc
(x) =
_ 8(x) R . x=0 , /
Cau 4: Cho ham so lién tuc trén  trir diém . Xé&t tinh lién tuc ctia ham s6
3 nux <1
fix)=lax+b nul<x<2
5 nQux =2 a.b R
CAu 5: Cho ham sd Xac dinh dé ham sd lién tuc trén
[ .2
x°-1 ~
—— nlux<l
flix)={x-1
m nx+1l nux =1 R
CAu 6: Tim tham s6  dé ham sb lién tuc trén

Cau 7: Xét tinh lién tuc ctia cdc ham so sau trén tap xac dinh ctua ching:

£(x) v +x+1 (x) COS x
.‘ll- :.\— .- :'h—
T x - 3x+2 £ i +3x-4

a) b)

Cau 8: Dung dinh nghia, xét tinh lién tuc ctia ham sb:

Flx)=x - 3x+2 =2 Flx)=PBr+2 x =0

a) tai diém : b) tai diém

x=2
Cau 9: Xét tinh lién tuc ctia moi ham so sau tai diém

-4 .
. ]
£(x) 0-2x  khix=z2 fix)y=1 x-2 khi - x
'ﬁ'- : ] ] : ) '
T 2 -6 khix<2 0 khi x=2
a) b)

CAu 10: Xét tinh lién tuc caa ham sé:

z(x)




khi x =1

glx) =1 x-
f{"[’] :f .T+1| ., X = 1 . 1 khix =1 o ox =1
a) tai diém ; b) tai diém
x+2-2
D=7
f) =" khi x #2
a khix =2.
Cau 11: Cho ham so
ca v =f(x) x =2
Tim gid tri cua tham s6  dé ham so lién tuc tai
CAu 12: Xét tinh lién tuc cia cac ham sd sau:
. T+1
filx)=x-x"+2 Jx) oy - dx
a) ; b) ;
. 2x-1
.?f f_-"- ) _—_\;: ; _T+_| fl[‘l.} —J¥ - 2x
c) d)
CAu 13: Xét tinh lién tuc cua cac ham sd sau:
. tan x
f l:"'} = = f['l['} = :
Al- ’ sin x
a) b) .
£(x) (2- x khix <l (x) 2x- x> khir<l
X)= 3 v .'T = 3 .
T x” +x khix =l g - x” +a khix =1
Cau 14: Cho hai ham so va
L a Chi{x)=f(x)+g(x) x =1
Tim gid tri cua tham s6  sao cho ham so lién tuc tai
Cau 15: Ching minh ring phuong trinh:
¥ +2x-1=0 (- L1
a) c6 nghiém thudc khoang
Ji x4+ =1 (O; 1)
b) c6 nghiém thudc khoang .

fE =1  x=2

Cau 16: Xét tinh lién tuc ctia ham s6 tai



X nQux >0
fix)=11 nQux=0
| =X rfllx =0 x =0
CAu 17: Xét tinh lién tuc ciia ham s6 tai

Céu 18: Chimg t6 rang cac phuong trinh sau c¢6 nghiém trong khoang twong tng:

x? =x+1 (1;2)
a) , trong khoang

COSX =X (0;1)
b) , trong khoang

3l i3
y=flx)=1 =x-3
3 khi x =3 ¥ =3
CAu 19: Xét tinh lién tuc ciia ham s6 tai diém
CAu 20: Xét tinh lién tuc caa cac ham sd sau:
i 7s5in x

b= fx) = ﬁE_m +1 y=g(x) =3x+ 06+ 251N x

R X -2x-3 3-x
a) b)
Céu 21: Chimg minh rang phuong trinh:

X +3x-1=0 (0;1)
a) c6 nghiém trong khoang ;

O;E]

X =COSx 4

b) c6 nghiém trong khoang
. [F+ax+b  khi|xl<2
y=f(x)= ,
| x(2- x) khi |x|=2
Cau 22: Cho ham so
o a b y=r) R
Tim gié tri cua cdc tham s6 va  sao cho ham so lién tuc trén
7 Oxy (C):x" +(y- 1) =l o m
Cau 23: Trong mat phang toa do , cho dudng tron . V61 moi sO thue  , goi
o(m) 7 . diy=m (S ,
la s6 giao diém cua duong thang v6i dudng tron . Viét cong thirc xac dinh ham s6

y =Q(m)

. Ham s6 nay khong lién tuc tai cac diém nao?



m

ik g ©)
,]] o 1“ \>
Hinh 2
AB =2 , d . . A4,
Cau 24: Cho ntra duong tron duong kinh . Duong thang  thay d6i luén di qua , cat nua

' T
rz‘ D= =<—

C . AB 2
duong tron tai  va tao vo1 duong thang gbc
ABC S(a) a  S(a)
Ki hi¢u di¢n tich tam giac la (phu thudc vao ). Xét tinh lién tuc cia ham s6
[0;;7] r}i_|£1+ S(a), lin}_.S'{:tr}
khoang va tinh cac giéi han
¢ d
o
A 2 B
Hinh 3
CAu 25: Xét tinh lién tuc cta cac ham s sau:
; 3 2x+5 3x-1
A —3 . =
F(x) = x* +cosx g(x)=3x" +2 0 hix) e + 2
a) b) c)
2 dar+2 .
i X FETS khix #]
y=flx)= x-1
) a b . ) . b khix =1 R
Cau 26: Tim cacso thuc va  déham so lién tuc trén
x=-1

Cau 27: Dung dinh nghia, xét tinh lién tuc cua cac ham sb sau tai diém
x4+
L 2x +5x y=g(x)=1 x+1
-1 0 khix =-1
a) b)

khi x #- 1




Cau 28: Tai mot nha giri xe, phi giri xe 6 to con dugc tinh 20 nghin dong cho 1 gio dau va 10 nghin

P(t)
dong cho moi giod tiép theo. Goi (tinh theo chuc nghin dong) 1a so tién phi gui xe 6 t6 con tai nha

t O<t<4 ) Yy =P(1) . )
gui xe nay trong  gio (voi ). Viét cong thure xac dinh ham so , v€ do thi ham so0 va

(0;4]
x¢ét tinh lién tuc ctia n6 trén nira khoang

Tai liéu duoc chia sé bdi Website VnTeach.Com
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