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TUYEN TAP CAC BAI TOAN THE TiCH HINH KHONG GIAN

Bai01:  Cho laég trutt igiat Fets ABCD.A'B'C'D’ coichied cao baég a vagyok cuia hai maébea keinhau phat
xuaéti anoi Fenh lago .

a) Tinh dien tich xung quanh vaghe&ich ladg tru.

b) GotM, N ladrung fieén cua BB vadDD', tinh goc cua mp(AMN) vagnaé fay cuia la@g trui
Bai 02:  Cho la@g truixied ABC.A'B'C’ coifaly ABC lagtam giac Fei tatn O vaehinh chieé cui C' tred fay
(ABC) trumg voi O. Cho khoaing cakch ti 0 Fed CC' lam vago&D nhodien carih CC’ ladl20°.

a) Chi ing minh maébea ABB'A’ laghinh chif nha.

b) Tinh the&ich laég trut

¢) Tinh got cua maébea BCC'B’ vagmaé fay ABC.
Bai 03:  Cho hinh hop ABCDA'B'C'D’ coicac maé fein lachinh thoi caiih a. Ba caiih xuaéphat ti genh A ta@
vOi nhau cac goc nhow baég nhau vadaég o .

a) Chi ing minh hinh chieé H cuia A’ tred (ABCD) naén tre fi 6:g cheb AC.

b) Tinh the&ich hinh hop .

¢) Tinh got cuia fi 6ag cheb CA’ vagnaé fay cuia hinh hop .

a2

Bai 04: Cho hinh lap phi 6ng ABCD.A'B/C'D’ coifbai noahai taén cuia hai maébea keanhau IaﬂT

a) Tinh the&ich hinh lap phi 6ng .
b) Lag fieén M tread BC. Maéphaing MB'D caé A'D’ tai N. Chi ing minh MN L C'D.
¢) Tinh got cuia hai maéphang (A'BD) voi maéphéng (ABCD).
Bai 05:  Cho hinh lap phi 6ng ABCD.A'B'C'D’ coifi g cheb baag a
a) Di g vadinh fbaii vuoag got chung cué hai fi 6ag thang AC vadDC'.
b) GoVG lagro¥g taén cuia tam giac A'C'D’ . Maéphaing (GCA) caéhinh lap phi 6ng theo hinh gi. Tinh dien
tich cu@ hinh nay.
c) Neén M li u foing treéd BC. Tim quy tich hinh chieé cuia A’ lea DM.
Bai 06  Cho lap phi 6ng ABCD.A'B'C'D/ caiih a. Go¥'N ladfieén gitta cui BC.
a) Tinh got vagdan vuoag goi chung gii & hai fi 6:g thang AN va@C' .
b) Kie&n M li u Foing tred AA’ . Xakc finh gialtronhoinhaécué diei tich thie&dien gii & maé phang MBD' vag
hinh lap phi 6ng .
Bai 07: Cho hinh chop ti Ugiac fedt S.ABCD coichie& cao SH = a vagyoic 6ifay cua maébeda lazo .
a) Tinh diea tich xung quanh vagheéich hinh chop nag theo a vag. .
b) Xac finh taén vadain kinh maécaa ngoattieg hinh chop S.ABCD.
c) Neén M li u foing tred SC. Tim quy tich hinh chieé cua S xuoag maéphaing MAB.
Bai 08: Cho hinh chop tam giac feds SABC caiih fay a vagjoc gii & hai carih bea keanhau lago. .
a) Tinh the&ich hinh chop .
b) Tinh diei tich xung quanh cuia hinh noin noi tie@ trong hinh chop .
c) Tinh dien tich cuia thie&diein gii & hinh chop vagnaéphang qua AB vaa/uoég gokc voi SC.
Bai 09: Nay cu@ hinh chop lagmot tam giat vuoag coicaiih huyen laga vagmot goc nhow 60°. Maé bea qua
camh huyea vuoag goc voi fay, moi maécoa larhd'p voi fay goc o .
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a) Tinh the&ich hinh chop nay .
b) Mot maéphang qua caiih fay vaaaécash bea foadien thagh hai foai tz ledvoi 2 vad . Tim tz so&hedich
cuia hai phaa cuia hinh chop do maéphaing ag tae ra .
Bai 10: Cho hinh chop SABC colfay ladam giac ABC caa tat A coltrung tuyea AD = a vadai maébea SAB
vasAC vuoag got voi fay. Caiih bea SB hop voi fay mot goco vadhop voi maéphaing SAD got B .
a) Tinh the&ich hinh chop .
b) Tinh khoaing cach ti @A fed maé(SBC).
Bai 11: Cho hinh chop SABC coifaiy lagdam giac ABCvuoag ta¥ A vagjoc C = 60°, bain kinh fi 6&g tros noi
tiep lam. Ba maébea cuia hinh chop fedl hop voi fay goc o .
a) Tinh the&ich vaalien tich xung quanh cuia hinh chop .
b) Tinh diei tich thie&dieih qua carh bea SA vadi 6ag cao cua hinh chop .
Bai 12: Cho hinh chop SABCD coifay ladinh thoi coigoc nhoii A = o . Hai maébea (SAB) vagdSAD) vuoag
goc voi fay, hai maébea cog larhop voi fay goc B . Cho SA = a.
a) Tinh the&ich vadlien tich xung quanh hinh chop .
b) Tinh got cua SB vagnaéphaing (SAC).
Bai 13: Cho tam giac feds ABC cawh a trea fi 6ag thaing vuoag goc voi maé phaing cua tam giac tai B vagC
lain 1§ 6% lag Fiedn D i u Ffoing vadE codthh sao cho CE = a+/2 . KaéBD = x.
a) Tinh x fedtam giac DAE vuoag tai D. Trong tri 6mg hop nay tinh got cuia hai maé phang (DAE) vag
(ABC).

b) Gialsi ix = a—f Tinh the&ich hinh chop ABCED.

c) KelCH vuoag got vdi AD . Tim quygich cuia H khi x biea thiea.
Bai 14: Cho hinh chop ti igiac feast SABCD coicaiih fay laga. Maé phaing qua AB vagrung fieén M cuia SC
hop voi fay mot goc o .

a) Tinh the&ich cu@ hinh chop.

b) Gotl vad lagie#n gii & cuia AB vadBC. Maéphaing qua I1J vagruoég goc voi fay chia hinh chop thagh hai

phaa. Tinh the&ich cu@a hai phan nay .

Bai 15: Lag fieén C li u foing treé ni & i 0mg trog i 6ag kinh AB = 2R vagH lachinh chiea cua C lea AB.
Got | lagrung fieén cuia CH. Trea ni & i 6@g thaing vuoag goc voi maé phang cuia ni & i 0ag trog tav | ta lag
fieén D sao cho got ADB baag 90° . KhéAH = x.

a) Tinh the&ich cui ti idien DABC theo R vag . Tinh x fedhe&ich nag 16in nhaé.

b) Xakc finh taén | vaginh hinh cad ngoart'tieg t uidiei AIBD.

c) Chiing minh khi C li u foing treé ni @ i 6&g troa thi taén hinh cai 6icaé b chay trea fi 6ag thang codh.
Bai 16: RNhy cué hinh chop lagnoi tam giac vuoag caa colcaiih goc vuoag baég a. Maébea qua cairih huyen
vuoag got voi Fay, moi maébea coa laitad voi Fay goc 45°.

a) Chiing minh raag chaa i 6ag cao hinh chop trugg voi trung fieén cash huyea.

b) Tinh the&ich vadlien tich toaa phaa hinh chop.

Bai 17.  Cho hinh lap phi 6ng ABCD.A'B'C'D’. Gov O lagiao Fieén cat Fi 6ag cheb cua ABCD. Bie&OA' = a.

a) Tinh the&ich hinh chop A" ABD, ti @isuy ra khoaing cakch ti @tnh A Fea maéphang A'BD.
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b) Chi ing minh radg AC’ vuoag gokc voi maéphaing A'BD.
Bai 18: Mot hinh chop ti igiac feas S.ABCD colcarh fay baég a vagjoc ASB = o .
a) Tinh diei tich xung quanh hinh chop .

b) Chi ing minh raag fi 6ag cao hinh chop baég % /cotz%—l.

¢) Got O lagjiao fiedn cac i 6ag cheb cuda fay ABCD. Xak finh goc oo fedmaécai tatn O fi qua naén fiedn

S,A B, C,D.
Bai 19: Cho hinh chop ti igiac fed coicarih bea ta® voi Faiy goc 60° vaaarh fay badg a.

a) Tinh the&ich hinh chop.

b) Tinh goc do maébea ta® voi raiy.

c) Xat fnh taén maécad ngoat'tieg hinh chop vadinh ban kinh maécaa fou.
Bai 20. Mot laég trutABC.A'B/C/ coifay ladam giac fed cawh a, caiih bea BB’ = a, chaa fi g vuoag goc
haiti B’ xuoag Fay ABC truag voi trung fiedn | cuia carh AC .

a) Tinh gok gii & carih bea vagay vadinh the&ich cuia laég trut

b) Chi ing minh radg maébea AA'C'C laghinh chi thhat.
Bai 21: Cho hinh nén c6 dwdng cao h. Mt mét phang (o) di qua dinh S clia hinh nén tao véi mét day hinh nén
mot goc 60°, di qua hai dudng sinh SA, SB ciia hinh non va cit mat day ctia hinh nén theo day cung AB, cung AB
c6 SO do bang 60°. Tinh dién tich thiét dién SAB.
Bai 22: Cho hinh chép tam giac S ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a. SA = 2a va SA vudng goc vGi mat
phang (ABC). Goi M vaN lan lugt 1ahinh chiéu vubng goc clia A trén cac dudng thang SB va SC. Tinh thé tich cla
khdi chép A.BCNM.
Bai 22: Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh chi* nhat véi,, AB =a, AD = av/2,SA =a vaSA vubng goc
véi mat day (ABCD). Goi M vaN lan luot latrung diém cta AD va SC; | la giao diém ctia BM va AC. Chirng minh
rang mat phang (SAC) vudng goc véi mat phang (SMB). Tinh thé tich clia khéi ti dién ANIB.
Bai 23: Cho hinh tru c6 cac day la hai hinh tron tam O va O, ban kinh day bang chiu cao va bang a. Trén
duong tron day tam O lay diém A, trén duong tron day tdm O' 1y diém B sao cho AB = 2a. Tinh thé tich clia khoi t&
dién OO'AB.
Bai 24: Cho hinh chdép S.ABCD day hinh thang, Z/ABC = Z/BAD, BA =BC =4a, AD =23, SA = av/2, SA
1 (ABCD). H la hinh chiéu clta A Ién SB. Chirng minh tam giac SCD vuéng va tinh khodng cach tlr H dén mat
phéng (SCD).
Bai 25: Cho hinh cop tam giéc déu S.ABC dinh S, ¢6 dd dai canh day bang a. Goi M va N lan lwot 1a c4c trung
diém cia cac canh SB va SC. Tinh theo a dién tich tam giac AMN, biét rdng mat phang (AMN) vuéng goc voi mat
phéng (SBC).
Bai 26: Cho hinh tt dién ABCD c6 canh AD vudng géc voi mat phang (ABD); AC = AD = 4cm; AB = 3cm;
BC = 5cm. Tinh khoang cach tir diém A t6i mat phéng (ACD).
Bai 27: Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 do dai canh day AB = a, géc SAB = a. Tinh thé tich hinh chép
S.ABCD theoavaa.
Bai 28: Hinh chép S.ABCc6 SA la dudng cao va day la tam giac ABC vudng tai B. Cho £ BSC = 45° goi
Z ASB = a; tim a dé goc nhi dién (SC) bang 60°.
Bai 29: Cho hinh Iap phvong ABCD.A;B;C1D; canh a. Goi O; latam cta hinh vuéng A;B;,C;D;. Tinh thé tich
khdi t& dién A,B,OD.
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Bai 30: Cho khéi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 canh day bang 2a, canh bén AA' = av/3. Goi D, E Ian
lvot la trung diém clia AB vaA'B'.

a. Tinh thé tich khdi da dién ABA'B'C'.

b. Tinh khoang cach giita dwdng thang AB vamét phang (CEB").
Bai 31 Cho khéi lang tru diing ABC.A’B’C’ ¢ day ABC la mdt tam giac vudng tai A, AC = b, goc C = 60°.
Pudng chéo BC’clia mat bén BB’C’ tao voi mét phang (AA’C’C) mot géc 30°.

a. Tinh do6 dai doan AC’.

b. Tinh thé tich cla khoi lang tru .
Bai 32: Cho hinh chép S.ABC. Bay ABC la tam giac vuéng tai B, canh SA vudng goc véi day, goc ACB = 60°,
BC=a SA = aJ/3.Goi M I3 trung diém canh SB. Chirng minh mat phang (SAB) vuéng goc véi mét phang (SBC).
Tinh thé tich khai t&r dién MABC.
Bai 33: Cho hinh chép S.ABC day la tam giac ABC vudng tai A , géc ABC = 60°, BC = a, SB vudng goc v6i
mat phang (ABC), SA tao voi day (ABC) mot goc 45°. Goi E, F 1an lugt 1& hinh chiéu clia B trén SA, SC.

a. Tinh thé tich cla hinh chép SABC

b. Chttng minh rang A, B, C, E, F cing thudc mot mét cau, xac dinh tam va bén kinh ctia mét cau do.
Bai 34 Cho i dién ABCD. Mdt mét phang (o) song song véi AD vaBC cét céc canh AB, AC, CD, DB twong
trng tai cac diém M, N, P, Q.

a. Chlrng minh rang t& giac MNPQ & hinh binh hanh.

b. Xac dinh vi tri clia cxdé cho dién tich cla tr gidc MNPQ dat gia tri Io6n nhat.
Bai 35: Cho hinh chop t giac déu S.ABCD c6 day ABCD lahinh vuéng canhavaSA =SB=SD =a

a Tinh dién tich toan phan vathé tich hinh chép SABCD theo a.

b. Tinh cosin clia géc nhi dién (SAB,SAD)
Bai 36: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. Ldy M, N lan luot trén cac SB, SD sao

ho: M = N =2
BM DN
a Mat phang (AMN) cét canh SC tai P. Tinh ty 56%.

b. Tinh thé tich hinh chép SAMNP theo thé tich V cla hinh chép SABCD.
Bai 37: Cho hinh chdp tam giac SABC, SA = x, BC =y, c&c canh con lai déu bang 1.

a. Tinh thé tich hinh chép theo x, .

b. V@i x,y lagiatri nao thi thé tich hinh chép lalon nhét?
Bai 38: Cho 2 nira duong thang Ax va By vudng goc voi nhau va nhan AB = a, (a > 0) la doan vudng goc
chung. Lay diém M trén Ax va diém N trén By sao cho AM = BN = 2a. X&c dinh tam | vatinh theo a ban kinh R clia
mét cau ngoai tiép tir dién ABMN. Tinh khodng cach giita 2 dwdng thing AM vaBl.
Bai 39: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A, canh SB vudng goc voi day (ABC). QuaB
ké BH vudng gbc vai SA, BK vubng goc voi SC. Chitng minh SC vubng goc véi (BHK) vatinh dién tich tam giac
BHK biét ring AC = a, BC = av/3vaSB=a/2.
Bai 40: Cho tt dién ABCD. Lay M b4t ky ndm trong mat phang (ABD). Cac mat phang qua M Ian lwot song
song véi cac mat phéng (BCD); (CDA); (ABC) lan lwot cét cac canh CA, CB, CD tai A", B', C'. Xéc dinh vi tri diém
1 1 1

+ +

M dé biéu thirc sau dat gia tri 16n nhat: P =
CMAB VCMBD VCMAD

Bai 41. Cho hinh chdp tam giac déu S.ABC c6 dudng cao SO = 1 va day ABC c6 cac canh bang 2.6 . Biém
M, N la trung diém cla canh AC, AB twvong (ng. Tinh thé tich vaban kinh hinh cau n6i tiép hinh chép SAMN.
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Bai 42: Cho hinh chdop SAABC cé day ABCD la hinh chit nhat véi AB = 2a, BC = a. Cac canh bén ctia hinh

chop bing nhau va bing av/2 .

a) Tinh thé tich cla hinh chép S ABCD.

b) Goi M, N, E, F Ian lwot latrung diém cla cac canh AB, CD, SC, SD. Ching minh rang SN vudng goc vai
mét phang (MEF).

c) Tinh khoang céch tir A dén mét phang (SCD).
Bai 43: Cho tir dién O.ABC c0 canh OA, OB, OC do6i mot vuéng goc voi nhau va OA = OB = OC = a. Ki hiéu
K, M, N Ian luot la trung diém clia cac canh AB, BC, CA. Goi E la diém déi x(ng ctia O qua K va I la giao diém clia
CE v6&i mat phang (OMN).

a) Chirng minh rdng: CE vuéng goc véi mat phang (OMN).

b) Tinh dién tich cla t& giac OMIN theo a.
Bai 44: Cho tam gi4c déu ABC canh a. Goi D 1a diém d6i xtrng v&i A qua BC. Trén dwong thang vudng goc
vOi mit phang (ABC) tai D Idy diém S sao cho SD = aV/6. Chirng minh mp(SAB) vubng géc vai mp(SAC).
Bai 45: Cho t(r dién ABCD véi tam dién vudng dinh A. Xéac dinh vi tri diém M dé: P= MA + MB + MC + MD
dat giatri nho nhat.
Bai 46: Cho hinh lang tru diing ABC.A;B;C;c6 day ABC la tam giac déu canh a, AA; = a. Tinh cosin clia goc
gitta 2 mit phang (ABC) va (BCA,).
Bai 47: Cho hinh chop SABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can véi BA = BC = a, SA = avavudng goc Vvoi
day. Goi M, N la trung diém AB vaAC.

a) Tinh cosin géc gilta 2 mat phang (SAC) va (SBC).

b) Tinh cosin géc gilta 2 mét phang (SMN) va (SBC).
Bai 48: Cho hinh thoi ABCD c¢6 tdm O, canh a vaAC = a. Tl trung diém H cla canh AB dung SH vuéng géc
vOi mit phang (ABCD) véi SH = a.

a) Tinh khoang cach tir O dén mat phang (SCD).

b) Tinh khoang cach tir A dén mat phéng (SBC).
Bai 49: Cho hinh lang tru t& giac déu ABCD.A'B'C'D', c6 chiéu cao a vacanh ddy 2a. V&i M lamot diém trén
canh AB. Tim giatri Ién nhat ctia goc A'MC'
Bai 50: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh v&i AB = & AD = 2a. Tam giac SAB vudng
can tai A . M diém trén canh AD (M khéac A va B). Mt phéng (o) qua M va song song véi mit phéng (SAB) cét
BC; SC; SD lan lwot tai N; P; Q.

a) Chting minh rang MNPQ |& hinh thang vuéng .

b) Bat AM = x . Tinh dién tich hinh thang MNPQ theo a ; x
Bai 51: Cho t( dién déu ABCD c¢6 canh bang a. Goi O la tam dudng tron ngoai tiép ABCD .

a) Chting minh rang AO vuéng géc véi CD.

b) Goi M la trung diém CD. Tinh cosin géc gitra AC va BM.
Bai 52: Cho hinh lang tru diing ABC.A;B,C,, day la tam giac déu canh a. Canh AA; = av/2. Goi M, N 1an luot
la trung diém AB vaA;C;.

a) Xac dinh thiét dién cla lang tru véi mp (P) quaMN vavuong goéc véi mp(BCC,B,). Thiét dién la hinh gi.

b) Tinh dién tich thiét dién.
Bai 53: Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, tam O. Goi M; N 1an lwot 14 trung diém SA va
BC. Biét gdc gitta MN vamét phang (ABCD) 1a60°.

a) Tinh do dai doan MN.

b) Tinh cosin ctia gc gitta MN vamét phang (SBD).
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Bai 54: Trong mét phéng (P), cho mét hinh vudng ABCD ¢ canh béng a. S [amot diém bat ki ndm trén duong
thang At vudng gdc véi mat phéng (P) tai A. Tinh theo athé tich hinh cAu ngoai tiép chép SABCD khi SA = 2a.
Bai55.  Chottrdién ABCD c6 AC =+/2, AB=BC=CD=DA=DB=1.

a. Chitng minh rang cac tam giac ABC va ADC latam giac vuong .

b. Tinh dién tich toan phan cua t& dién ABCD.
Bai 56: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a. SC vuéng goc véi mét phang (ABCD); SC = 2a.
Hai diém M, N lan lvot thudc SB va SD sao cho % = % = 2. Mt phdng (AMN) cat SC tai P .Tinh thé tich
hinh chép SSMANP theo a
Bai 57: Cho lap phvong ABCD.A'B'C'D'. Tinh s6 do clia goc phang nhi dién [ B, A’C, D]
Bai 58: Cho hinh lang tru ditng ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD lamoét hinh thoi canh a, géc BAD = 60°. Goi M
la trung diém canh AA' va N la trung diém canh CC'. Chitng minh rang bén diém B', M, D, N cuing thudc mdt mat
phang. Hay tinh d dai canh AA' theo a dé ti giac B'MDN la hinh vudng .
Bai 59: Cho hinh chép S ABCD c6 SA 1 (ABC), tam giac ABC vudng tai B, SA =SB = a, BC = 2a. Goi M va
N lan lwgt lahinh chiéu vudng goc clia A trén SB va SC. Tinh dién tich ctia tam giac AMN theo a.
Bai 60: Cho hinh chép S.ABC.Day ABC la tam gi4c vudng tai B, canh SA vudng gdc voi day, goc ACB = 60°,
BC=a SA =ay/3. Chirng minh mét phang (SAB) vudng géc véi mp (SBC). Tinh thé tich khéi ti dién MABC.
Bai 61: Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D' véi AB =a, BC=h, AA'=c.

a. Tinh dién tich cta tam giac ACD' theo a, b, c.

b. Gia s’ M vaN lan lwot la trung diém ctia AB vaBC. Hay tinh thé tich cla t& dién D'DMN theo a, b, c.
Bai 62: Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D' v6i canh bang a. Gia st M, N, P, Q 1an luot la trung diém cla
céc canh A'D', D'C', C'C, AA".

a Chirng minh rang bén diém M, N, P, Q ciing ndm trén mdt mit phang. Tinh chu vi cla t¢ giac MNPQ theo a.

b. Tinh dién tich cua t& giac MNPQ theo a.
Bai 63: Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D' vé6i canh bang a.

a Hay tinh khoang cach gitra hai duong thing AA' vaBD'.

b. Chirng minh réng duong chéo BD' vudng géc véi mat phang (DA'CY).
Bai 64: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D'; voi AA' = a, AB = b, AC = c. Tinh thé tich cla t dién
ACB'D'theoa b, c.
Bai 65: Cho tam dién ba mat vudng Oxyz. Trén Ox, Oy, Oz lan luot ldy cac diém A, B, C.

a. Tinh dién tich tam gidc ABCtheo OA =a, OB =h, OC =c.

b. Gia st A, B, C thay ddi nhung luén c6 : OA + OB + OC + AB + BC + CA =k khong doi.

Hay xé&c dinh giatri 16n nhét cla thé tich t& dién OABC.

Bai 66: Bén trong hinh tru tron xoay ¢6 mdt hinh vuéng ABCD canh a ndi tiép ma hai dinh lién ti€p A, B nam
trén dudng tron day thi nhét cla hinh tru, hai dinh con lai ndm trén dwong tron day thi hai cta hinh tru. Mt phéng
hinh vuéng tao véi day ctia hinh tru mét gc 45°. Tinh dién tich xung quanh vathé tich cta hinh tru dé.
Bai 67: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a vamot diém M trén canh AB, AM = x, 0 < X < a. Xét mat
phéng (P) di qua diém M va chira dudng chéo A'C' clia hinh vuéng A'B'C'D".

a Tinh dién tich thiét dién ctia hinh 1ap phuong cat bdi mét phang (P) .

b. Mat phang (P) chia hinh 1ap phwong thanh hai khéi da dién hdy tim x dé thé tich clia mdt trong hai khéi da
dién d6 gap doi dién tich cla khdi da dién kia.
Bai 68: Cho hinh chép S.ABCD c6 day hinh chi* nhat ABCD véi AB = 2a, BC = a. Cac canh bén cta hinh
chop bing nhau va bing av/2.
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a. Tinh thé tich cla hinh chép SABCD

b. Goi M, N, E, F lan luot 14 trung diém ciia cac canh AB, CD, SC, SD. Ching minh rang SN vudng goc vai
mét phang (MEF).

c. Tinh khoang cach tir A dén mat phang (SCD).
Bai 69: Cho lang tru diing ABCA;B1C; c6 day ABC la tam giac vubng AB=AC=a,AA; = a2 Goi M, N
lan luot 14 trung diém clia doan AA; va BC,. Chirng minh MN la dwéng vudng goc chung clia cac dudng thang AA;
vaBCy. Tinh Viya gc, -
Bai 70: Cho lang tru dirng ABCD.A'B'C'D' ¢6 dady ABCD la hinh thoi canh a, goc nhon BAD = 60°. Biét
AB' 1 BD'. Tinhthé tich lang tru trén theo a.
Bai 71: Trong mét phang (P) , cho mdt hinh vudng ABCD c¢6 canh béng a. S lamdt diém bat ki ndm trén duong
thang At vuéng goc voi mat phang (P) tai A. Goi M, N Ian luot 1a hai diém di dong trén cac canh CB, CD (M €
CB,N € CD), va ddt CM =m, CN = n. Tim mot biéu thtc lién hé gitta m va n dé cac mat phang (SMA) va (SAN)
tao v&i nhau mot goc 45°.
Bai 72: Cho hinh hdp chir nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AB=a, AD=2a, AA'=a:

a Tinh khoang cach gitra 2 dwong thing AD' vaB'C'.

b. Goi M la diém chia doan AD theo ti s6 AM:MD = 3. Hay tinh khoang céch tir diém M dén mp (AB'C).

c. Tinh thé tich t& dién A.B'D'C".

Bai 73: Cho hinh nén dinh S, day la duong tron C ban kinh a, chiéu cao h = ga; va cho hinh chép dinh S, day

lamat da giac 16i ngoai tiép C.
a. Tinh ban kinh mat cau ndi tiép hinh chép (mét cau & bén trong hinh chop, ti€p xdc véi day vavoi cac mat bén
cta hinh chdp).
b. Biét thé tich kh&i chop bang 4 1an thé tich khdi non, hay tinh dién tich toan phan clia hinh chop.
Bai 74: Cho hinh chép S ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat. Lady M, N lan luot trén cac canh SB, SD sao
cho M = SN =3
BM BN

a Mat phang (AMN) cét canh SC tai P. Tinh ty s6 ;_S;

b. Tinh thé tich hinh chép SAMPN theo thé tich V cla hinh chép SABCD.
Bai 75.  Chott dién OABC c6 OA = OB = OC = a vagoc AOB = goc AOC = 60°, goc BOC = 90°. Tinh d dai
céc canh con lai cla tr dién va chiing minh rang tam giac ABC vudng.
Bai 76: Cho hinh chép S.ABC. Bay ABC la tam giac vuéng tai B, canh SA vudng goc véi day, goc ACB = 60°,
BC=4a SA= aJ3.Goi M Ia trung diém clia SB. Chitng minh mat phang (SAB) vudng gdc vGi mat phang (SBC).
Tinh thé tich khai t&r dién MABC.
Bai 77: Cho hinh chop tam giac S.ABCD c6 day la tam giac can véi AB = AC = a, géc BAC = a va ba canh
bén nghiéng déu trén day mot géc nhon B. Hay tinh thé tich hinh chép dacho theo a, a, B.
Bai 78: Cho hinh hop diing ABCD.A'B'C'D' ¢6 day la hinh vudng ABCD canh bén AA' = h. Tinh thé tich te
dién BDD'C'.
Bai 79: Cho hinh chép SABC c6 SA 1 (ABC), tam gidc ABC vubng tai B, SA=AB=a,BC=2a. Goi M,
N lan lugt lahinh chiéu vudng géc clia A trén SB va SC. Tinh dién tich clia tam giac AMN theo a.
Bai 80: Chotr dien ABCDc6 AB=CD=a; AC=BD=bvaAD =BC=c(a, b, c>0). Xac dinh tdm vatinh
ban kinh mat cau ngoai tiép theo a, b, c.
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Bai 81: Cho hinh chdp S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh binh hanh . Biét rang géc nhon tao bai hai duong chéo
AC vaBD 1a60°, c4c tam gidc SAC va SBD déu c6 canh béng a. Tinh thé tich hinh chdp theo a.
Bai 82: Tinh thé tich ctia khdi non xoay biét khoang cach tir tam clia day dén duong sinh bang J/3 vathiét dién
guatruc lamat tam giac déu.
Bai 83: Cho hinh chdp S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh binh hanh . Biét rang géc nhon tao b&i hai duong chéo
AC vaBD 1a60°, cac tam giac SAC va SBD déu c6 canh béng a. Tinh thé tich hinh chdp theo a.
Bai 84: Cho khéi chép tir giac déu SABCD c6 canh day a va dudng cao bang a/2.

al. Tinh sin ctia goc hop bdi canh bén SC vamat bén (SAB ).

b/. Tinh dién tich xung quanh vathé tich ctia khdi chép dacho .
Bai 85: Cho hinh chop ttr giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, géc ABC bang 60°. Chiéu cao SO

clia hinh chop bang a_\2/§, trong d6 O la giao diém cua hai dwong chéo AC va BD. Goi M latrung diém cla AD,

(o) lamat phdng di qua BM, song song véi SA, cét SC tai K. Tinh thé tich hinh chép K.BCDM.
Bai 86: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh bén bang a. Cho M, N Ian luot 1a trung diém céac canh SA
va SC vamét phang (BMN) vubng goc véi mat phang (SAC).

al. Tinh thé tich hinh chép tam giéc déu S.ABC.

b/. Tinh thé tich hinh chép SBMN.
Bai 87: Cho hinh chép tam gidc SABC c6 day la tam giac vudng céan tai B, BC = a, SA = av2, AS 1L
mp(ABC). Goi (P) lamét phéng di qua A va vudng goc véi SC cét SB, SC, SD 1 lwot tai B”, C*, D’. Tinh thé tich
cta khéi chop S.AB’C’D’.
Bai 88: Cho hinh chop S ABC cd mat bén (SBC) vudng goc vai day, hai mat bén (SAB) va (SAC) cung 1ap voi
day mot goc 45% day ABC latam gidc vudng can tai A co AB = a.

al. Chirng minh rang hinh chiéu ctia S trén mat (ABC) la trung diém ctia BC.

b/. Tinh thé tich clia hinh chép S.ABC theo a?
Bai 89: Cho hinh chop SABCD c6 dady ABC la hinh chir nhat c6 AB = a, canh bén SA vudng goc véi day;
canh bén SC hgp véi day goc o vahgp vei mét bén (SAB) mot goc f3 .

a.2

cos’o. —sin®p

b/. Tinh thé tich hinh chép SABCD theoa, o va B .
Bai 90: Cho hinh chdp tr giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, goc gitta canh bén va day 1a o . Goi M la
trung diém ctia canh SC, mit phing (MAB) cét SD tai N. Tinh theo a va o thé tich hinh chép SABMN.
Bai 91: Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh binh hanh ABCD va canh SA L mp(ABCD). Mét phéng ()
qua AB cit céc canh SC, SD Ian lugt tai M, N va chia hinh chdp thanh hai phan c6 thé tich bang nhau. Tinh ti s6
M

S
Bai 92: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat c6 AB = a; AD = b; SA = b la chiéu cao cta hinh
chép. M 1a diém trén canh SA véi SA = x (0 < x < b); mit phdng (MBC) cét SD tai N. Tinh thé tich cla khéi da
dién ABCDMN theo a, b vax?
Bai 93: Cho lang tru dirng ABC.A’B’C’ c6 day la tam giac AB vudng can c6 AB = AC = a. Goi E latrung
diém clia AB, F la hinh chiéu vudng géc clia E trén BC. Mt phang (C’EF) chia lang tru thanh hai phan.Tinh ti s&
thé tich cua hai phan dé?

al. Chirng minh SC? =
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Bai 94: Cho hinh chép SAABC. M la diém trén SA, N la diém trén SB sao cho %:% va %: 2. Mat
phang (P) qua MN va song song v&i SC chia khéi chop thanh hai phan. Tim ti s6 thé tich clia hai phan do.
Bai 95: Khéi chép SABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi B', D’ lan lwot la trung diém cla SB, SD. Mat
phéng (AB'D") cit SCtai C'. Tim i s6 thé tich clia hai khéi chép S.AB'C'D' va SABCD.
Bai 96: Khéi chop SAABCD cé day la hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot la trung diém cta AB, AD va SC.
Chirng minh mét phang (MNP) chiakhéi chép thanh hai phan c6 thé tich bang nhau.
Bai 97: Cho khéi chop ti giac déu SAABCD. Mot mat phang (P) di qua A, B va trung diém M cla canh SC.
Tinh ti s6 thé tich clia hai phan khdi chép bi phan chia b&i mét phang do.
Bai 98: Cho khdi lap phrong ABCD.A'B'C'D' canh a. Cac diém E vaF lan luot la trung diém ctia C’B’ vaC'D'.
al. Dung thiét dién clia khéi 1ap phuong khi cat bdi mp(AEF).
b/.Tinh ti s6 thé tich hai phan ctia khéi lap phwong bi chia bdi mat phéng (AEF).
Bai 99: Trén nira duong tron duong kinh AB = 2R, 1dy mot diém C tuy y (C khac A, B). KECH L AB (H e

AB). goi | 1a trung diém ctia CH. Trén nira dudng thang It vudng goc véi mp(ABC), 1dy diém S sao cho ASB =90°.
al. Chirng minh rang khi C chay trén nira duong tron da cho thi
+ Mét phang (SAB) ¢6 dinh. + Diém cach déu cac diém S, A, B, | chay trén mot duwong thang c6 dinh.
b/. Cho AH = x. Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo R vax. Tim vi tri clia C dé thé tich d6 16n nhat.

Bai 100: Cho hinh chdp ti¥ giac déu S.ABCD c6 db dai canh ddy AB = a va goc SAB = « . Tinh thé tich hinh
chop SABCD theoava o .
Bai 101:  Cho hinh l&ng tru ABC.A’B’C’ c6 chiéu cao bang a hai duong thang AB’ va BC’ vudng goc voi nhau.
Tinh thé tich hinh lang tru dé theo a.
Bai 102:  Cho hinh chép déu S.ABCD canh déy béng a, goc gitta mat phang (SAB) va (SBC) laa. . Tinh thé tich
khéi chop S.ABCD theoava o .
Bai 103:  Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam giac ABC vuéng tai B, dwong thdng SA vudng goc véi mp(ABC),
biét AB =a, BC = ay/3 vaSA =3a

a) Tinhthé tich khéi chép S.ABC theo a

b) Goi I la trung diém clia canh SC, tinh do dai doan Bl theo a.
Bai 104:  Cho hinh chép tam giéc déu S. ABC c6 canh day bang a, canh bén bang 2a. Goi | 14 trung diém ctia BC.

a) Ching minh SA vubng goc vai BC.

b) Tinhthé tich khdi chép S.ABI theo a.
Bai 105:  Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gi&c vubng tai B, canh bén SA vubng gbc voi day. Biét SA = AB
= BC = a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.
Bai 106:  Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vuéng gbc v¢i day, canh bén
SA bing av/3.

a) Tinhthé tich clia khoi chép S.ABCD.

b) Chirng minh trung diém clia canh SC latam mat cau ngoai ti€p hinh chép SABCD.
Bai 107:  Cho hinh chép S.ABC c6 SA, AB, BC vudng goéc voi nhau tirng déi mot. Biét SA = a, AB = BC =
a+/3 . Tinh thé tich ctia khéi chop S.ABC.
Bai 108:  Cho khéi chop S.ABC c6 hai mat ABC va SBC la hai tam giac déu ndm trong hai méat phang vuéng goc
nhau. Biét BC =1, tinh thé tich ctia khoi chop S.ABC.
Bai 109:  Cho khdi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai A va hinh chiéu vudng géc cla S 1én
(ABC) tring véi trong tam G clia tam giac ABC. Biét SA hop vGi day goc o = 60°. Tinh thé tich cla khéi chdop
S.ABC.
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Bai 110:  Cho khdi chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh thoi , ABC va SAC la hai tam giac déu canh a, SB =SD.
Tinh thé tich cta khdi chép S.ABCD.
Bai 111:  Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, cho SA 1 (ABCD). Biét SA = 2a, AB = a,
BC = 3a. Tinh thé tich cla khdi chép S.ABC.
Bai 112:  Cho khoi chép S. ABCD, c6 day ABCD la hinh thang vudng & A va B. Cho SA vubng goc véi mat day
(ABCD), SA = AD =2avaAB = BC = a. Tinh thé tich clia khéi chop S. ABCD.
Bai 113:  Cho hinh chép S .ABCD c06 day la hinh vuéng canh a, SA vudng goc voi mat day (ABCD), goc gilra
SC va day (ABCD) 1a 45° .Tinh thé tich ctia khéi chop S.ABCD.
Bai 114:  Cho kh6i chép S.ABC cé day latam giac vuéng & A, AB = a, AC = 2a. Binh S cach déu A, B, C mat
bén (SAB) hop vai mat day (ABC) goc 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC.
Bai 115.  Cho khdi lang tru ABC.A’B’C’ c6 day la tam giac déu canh béang a, canh bén bang ay/3 vahinh chiéu
(vubng gdc) clia A’ Ién (ABC) trung véi trung diém clia BC . Tinh thé tich khdi lang tru ,tlr d6 suy ra thé tich cua
khéi chép A’.ABC
Bai 116:  Cho khéi lang tru tam giac ABC.A’B’C’ c6 day la tam giac déu canh bang a, canh bén hop véi day goc
60°, A’ cach déu A, B, C. Chitng minh BB’C’C I& hinh chit nhat vatinh thé tich cta khéi lang tru ABC.A’B’C’.
Bai 117:  Cho hinh lang tru dirng ABC.A’B’C’ c6 day la mdt tam giac vudng tai A, AC = b, ZACB =60°.
Pudng chéo BC’ clia mét bén BB’C’C tao véi mit phang (AA’C’C) mot goc 30°.

a) Chirng minh tam giac ABC' vudng tai A

b) Tinh d6 dai doan AC’.

c) Tinhthé tich cla khoi lang tru ABC.A’B’C’ tlr d6 suy ra thé tich clia khoi chép C’.ABC
Bai 118:  Cho khdi lang tru ABC.A’B’C’ ¢6 thé tich bang V. Goi M, N Ian luot la trung diém cla hai canh AA’
va BB’. Mat phéng (C’MN) chia khéi 1&ng tru da cho thanh hai phan .

a). Tinh thé tich clia khoi chép C’.ABC theo V.

b). Tinh thé tich ctia khoi chép C*. ABB’A’ theo V.

c) Tinh thé tich khoi chép C’. MNB’A’ theo V.

d) Tinh ti Ié thé tich clia hai khdi chép C’. MNB’A’ va ABC.MNC"’.
Bai 119:  Cho khéi lang tru ditng ABC.A’B’C’ c6 ddy AABC vubdng tai A, AB = a, géc B bang 60°, AA’ = a+/3.

al Tinh thé tich khéi lang tru tam giac ABC.A’B’C’.

b/ Tinhthé tich t& dien ABA’C’.
Bai 120:  Cho khéi lang tru tam giac déu ABC.A’B’C’ c6 canh day bang a, géc gilta B’C vaméat day bang 45° .

al Tinh khdi lang tru tam giac déu ABC.A’B’C’.

b/ M la trung diém A’A. mp(B’CM) chia khdi lang tru da cho thanh 2 khdi chép. Hay néu tén 2 khéi chop do
vatinh ti s6 thé tich cta ching?
Bai 121: Cho khéi hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ v6i AB=a,AD = a\/§ . Goc A’C va mat day bang 60°.

al Tinh thé tich khdi hop chir nhat ABCD.A’B’C’D’.

b/ Tinh thé tich khoi t& dien ACB’D’.
Bai 122:  Chokhéi lang tru tir giac déu ABCD.A’B’C’D’ c¢6 canh day bang a , chiéu cao bang 2a.

al Tinh thé tich khoi lang tru t& gidc déu ABCD.A’B’C’D’.

b/ Goi I la trung diém A’C . Tinh thé tich khoi chép 1.ABCD.
Bai 123:  Cho khdi lang tru ding t giac ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day hinh thoi canh bing a , géc A bang 60° , géc
gitra dwong thang AC’ vamat day bang 60°.

al Tinh thé tich khéi lang tru ABCD.A’B’C’D’.

b/ Tinh thé tich khoi chép A.BCC’B’.

10


dung_toan78@yahoo.com
www.mathscope.org

dung_toan78@yahoo.com www.mathscope.org

Bai 124:  Chokhéi lang tru tam giac ABC.A’B’C’ ¢c6 day la tam giac déu canh bang a , hinh chiéu vuéng géc clia
dinh A’ trén mit day ABC latrung diém clia BC, goc gitta canh bén va mat day bang 60°.

al Tinh thé tich khoi lang tru tam giac ABC.A’B’C’.

b/ M lahinh chiéu vudng gdc clia B trén A’A. Mt phang (BCM) chia khéi 1ang tru d& cho thanh 2 khéi da dién,
hay tinh ti sd thé tich ctia ching
Bai 125.  Cho khdi lang tru tam giac ABC.A’B’C’ ¢6 day la tam giac déu canh bang a , dinh A’ cach déu céac
diém A, B, C. Canh A’A tao voi mat day mdt goc 60°.

al Tinh thé tich khoi lang tru tam giac ABC.A’B’C’

b/ Chirng minh mat bén BCC’B’ la hinh chi nhat . Tir d6 tinh khoang cach tir diém A’ dén mat bén BCC’'B’
Bai 126:  Cho khdi chop tam giac S.ABC c6 day AABC vudng tai B, AB = a, BC = 2a, SC = 3a vacanh bén SA
vubng gbc v&i mat day.

al Tinh thé tich khdi chép tam giac S.ABC .

b/ M la trung diém SB vaH lahinh chiéu vubéng goc A trén SC.Tinh thé tich t( dién SAMH.
Bai 127:  Cho khdi chép tam giac S.ABC c6 ddy AABC vuéng tai A, AB = a, goc C bang 30° canh bén SB
vubng goc voi mat day va SC tao véi mat day mot goc 45°.

al Tinh thé tich khéi chop tam gidc S.ABC.

b/ Goi A’ la hinh chiéu vudng géc cla B trén SA va C’ thudc SC sao cho SC = 3SC’. Tinh thé tich tr dién
SBA’C’ va khoang céch tir diém C’ dén mp(SAB).
Bai 128:  Cho khdi chop tam giac S.ABC c6 day AABC déu canh bang a, chan duong cao ctia khdi chop latrung
diém cla canh BC con cac mit bén SAB, SAC cuing tao véi day mot goc 60°.

al Tinh thé tich khdi chép tam giac S.ABC.

b/ Goi O latam AABC va G latrong tdm ASBC. Tinh thé tich t& dién OGBC.

Bai 129:  Cho khéi chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén tao véi day mét goc «.

al Tinh thé tich khdi chép tam giac déu S.ABC.

b/ Mt phang qua BC vavudng goc v6i SA tai D. Tinh thé tich khéi chop S.BCD.
Bai 130:  Cho khdi tr dién déu canh bang a.

al Tinh thé tich khoi tt dién déu trén.

b/ M la diém tuy y thudc mién trong ctia khoi t&r dién. Chiing minh tong cac khodng céch tir diém M dén cac
mat cla tir dién khong phu thudc vi tri clia diém M.
Bai 131:  Cho khdi chép t giac S.ABCD day hinh chit nhat c6 AB = a, BC = 2a, canh bén SA L (ABCD) vaSA
=2a.

al Tinh thé tich khdi chdp ti giac S.ABCD.

b/ Goi B’,D’ lan lwgt Ia hinh chiéu vudng goc clia A trén SB, SD. Chiing minh mp(AB’D’) vudng géc véi SC.

¢/ Goi C’ la giao diém cuta SC v6i mp(AB’D’). Tinh thé tich khdi chép S.AB’C’D’.
Bai 132:  Cho khdi chop ti giac S.ABCD day hinh vudng canh bang a, canh bén SA L (ABCD), gdc giita canh
bén SC vamit day bang 45°.

al Tinh thé tich khdi chdp ti giac S.ABCD.

b/ Mét phang di qua A va vudng goc véi SC cét SB, SC, SD Ian luot tai B’, C’, D’. Tinh thé tich khdi chop
S.AB’C’D’.
Bai 133:  Cho khdi chop tir giac déu S.ABCD canh day bang a, canh bén bang b.

al Tinh thé tich khéi chop ti giac S.ABCD.

b/ Goi M la trung diém clia SC. Mat phang di qua AM va song song véi BD cat SB, SD Ian lwot tai E, F. Tinh
thé tich khdi chop S.AEMF.
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Bai 134:  Tinhthé tich kh&i bét dién déu canh bang a .
Bai 135:  Cho kh6i chép tam giac S.ABC c6 ddy AABC vudng tai A, AB = a, BC = 2a. Binh S céach déu cac
diém A, B, C vacanh bén tao voi day mot goc 60°.

al Tinh thé tich khdi chép tam giac S.ABC.

b/ Goi G latrong tim ASBC. Mt phang di qua AG vasong song véi BC cét SB, SC Ian lugt tai M, N. Tinh thé
tich khéi chép S.AMN.
Bai 136: Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 duong cao SO = 1 va ddy ABC c¢6 canh bing 2\/6 .biém M, N
12 trung diém cta cac canh AC, AB tuong ting. Tinh thé tich hinh chép S.AMN.
Bai 137:  Cho duong tron dudng kinh AB = 2R trong MP(P) va mot diém M nam trén dudng tron d6. Cho
/ZMAB = a. Trén dudong vuong géc véi (P) tai A 1dy SA=h. Goi H va K 1an lugt 1a hinh chi€u vuong géc clia A
trén SM, SB.

a. Chang minh rang SB L (KHA).

b. Goilla giao cia HK véi (P). Hay chitng minh Al la ti€p tuyén clia dudng tron da cho.

c. Cho h=2R, o =30°. Tinh thé tich hinh chép S.KHA.
Bai 138:  Cho lang tru tam gidc déu ABC.A’B’C’, ¢6 cdc canh déu bing a. Hai diém M, N lan luot 1a trung diém
ctia BB’, CC’ va I la tam ctia tam gidc ABC.

a. Hay dung dudng thang d di qua I cat dong thoi ca MN va AB’.

b. Goi giao cta d v6i MN va AB’ lan lugt 1a P, Q. Hay tinh do dai cta IP va PQ.

€. Xac dinh tam va ban kinh hinh ciu ngoai ti€p hinh lang tru.
Bai 139:  Cho hinh chép tam gidc S.ABC ¢6 SA = x, BC =y, cdc canh con lai déu bang 1.

a. Thé tich hinh chép theo x, y.

b. Véi x, y nao thi thé tich hinh chép 16n nhat?
Bai 140:  Cho hinh chép t gide dé S.ABCD, tat ca céc canh déu bang a.

a. Tinh thé tich hinh chép S.ABCD.

b. Tinh khoang cach tir tam mat ddy ABCD dén cac mat bén cta hinh chép.
Bai 141:  Cho hinh vuoéng ABCD canh a, tam I. C4c nlta dudong thang Ax, Cy vuong géc véi mat phang (ABCD)
va & vé cling mot phia doi véi mat phiang d6. Cho diém M khong triing vé6i A trén Ax, cho diém N khong tring vé6i C
trén Cy. Bat AM =m, CN =n.

a. Tinh thé tich clia hinh chép B AMNC.

b. Tinh MN theo a, m, n va tim diéu kién doi v6i a, m, n dé géc MIN Ia géc vuong.
Bai 142:  Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh a va mot diém M trén canh AB, AM = x, 0< x<a. Xét
mat phang (P) di qua M va chita dudng chéo A’C’ ctia hinh vuong A’B’C’D’.

a. Tinh dién tich thiét dién clia hinh 1ap phuong cit bi mat phang (P).

b. Mat phing (P) chia hinh lap phuong thanh hai khéi da dién, hay tim x dé thé tich clia mot trong hai khoi da

dién d6 gap doi thé tich khoi da dién kia.

Bai 143:  Cho hinh ling tru ABC.A’B’C’ ¢6 tit ca cdc mat bén déu 1a hinh vuong canh a . Goi E, D 1a trung diém
A’C’ va BD . Mat phing (ADE) chia khéi lang tru thanh hai phan tinh ti s6 thé tich hai phan
Bai 144:  Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dday ABCD la hinh chit nhat véi AB=a, AD = a2 , SA=a va SA vuong
g6c véi mat phang (ABCD). Goi M va N 1an luot 12 trung diém ctia AD va SC; I 1a giao diém clia BM va AC. Ching
minh ring (SAC) L (SMB). Tinh thé tich cta khéi tit dién ANIB.
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Bai 145:  Cho lang tru diing ABC.A B,C, c6 ddy ABC la tam gidc vuong, AB=AC=a, AA = av2. Goi M, N
lan luot 1a trung diém ctia doan AA, va BC,. Chiing minh ring MN 12 dudng vuong géc chung clia céc duong thing
AA, va BC,. Tinh thé tich khéi da dién MA BC,.
Bai 146:  Kh6i lang tru ti gidc déu ABCD.A;B;C,D; c6 khoéng cach hai duong thang AB va A;D béng 2 va do
dai duong chéo clia mit bén bang 5.

a)HaAKL AD (K €eA;D).CMR: AK = 2.

b) Tinh thé tich khéi lang tru ABCD.A;B;C;D;.
Bai 147:  Cho hinh chép déu tit gidc S.BACD c6 tét ca cac canh déu bang a . Goi M, N thit tu 1a trung diém cla
SA mat phang (BMN) cit SD tai F . Tinh thé tich kh6i chép SBMFN.
Bai 148: Cho hinh hdp chir nhat ABCDA,B;,C,D; v6i AB =g BC= b; AA; =c.

a) Tinh dién tich tam gidc ACD; theo a, b, c.

b) Gia sit M,N lan lvot la trung diém clia AB va AC. Tinh thé tich cua ti dién D;DMN theo a, b, c.
Bai 149:  Cho hinh chop SABC dinh S, day la tam giac can AB = AC = 3a, BC = 2a. biét rang cac mit bén
(SAB), (SBC), (SCA) déu hop véi mit phang day (ABC) mot géc 60°. Ké dwong cao SH clia hinh chép.

a) Chirng té H la tam dwong tron ndi ti€p tam giac ABC va SA | BC.

b) Tinh thé tich clia khoi chop.
Bai 150:  Cho hinh chdp déu SABCD, day ABCD Ia hinh vudng c6 canh 2a. Canh bén SA = a+/5. Mot mit
phang (P) di qua A, B va vudng goc véi mp(SCD), (P) Ian luot cétt SC, SD tai C; vaD;.

a) Tinhdién tich cla ti giac ABC.D;.

b) Tinh thé tich cla khdi da dién ABCDD;C;.
Bai 151:  Cho hinh chép t¥ gidc déu SABCD dinh S, do dai canh day AB = ava géc SAB = 60°. Tinh thé tich
hinh chép SABCD theo a.
Bai 152:  Cho tam giac d2u ABC canh a. Trén duong thang d vudng goc véi mf(ABC) tai Aldy diém M. Goi H la
tric tdm clia tam gidcBC,K latryc tdm clia tam gidc BCM.

a) CMR: MC L (BHK); HK L (BMC).

b)Khi M thay ddi trén d, tim GTLN cuia thé tich t& dién KABC.
Bai 153:  Trén nira dudng tron dudong kinh AB = 2R, 14y diém C tuy y. K& CH vuong géc véi AB. Goi I 12 trung
diém ctia CH. Trén nita dudng thing vuong géc véi mit phing (ABC) tai I, 14y diém S sao cho géc ASB = 90°.

a) Ching minh ring mat phiang (SAB) tao v6i mat phang (ABC) géc 60°.

b) Cho AH = x. Tinh thé tich khéi tit dién SABC theo R va x. Tim vi tri cia C dé thé tich d6 16n nhat.
Bai 154:  Cho dudng tron dudng kinh AB = 2R trong mit phang (P) va mot diém M nam trén duong tron dé sao
cho géc MAB bing 30°. Trén dudng vuong géc v6i mat phang (P) tai A, 1ay diém S sao cho SA = 2R. Goi H va K lan
lugt 1a hinh chi€u vuong géc cua A trén SM, SB.

a) Ching minh ring SB vuong géc v6i mat phang (KHA).

b) Tinh thé tich khéi ti dien SKHA.
Bai 155:  Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a. Goi K 1a trung diém clia canh BC va I 1a tam clia
mat bén CC’D’D.

a) Xéac dinh thiét dién clia hinh lap phuong véi mat phang (AIK).

b) Tinh thé tich clia cdc hinh da dién do mat phing (AIK) chia ra trén hinh lap phuong.
Bai 156: Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cta cdc canh AD, AB, SC.

a) Xdc dinh thiét dién clia hinh chép v6i mat phang (MNP).

b) So sanh thé tich ctia hai khoi da dién do mat phiang (MNP) chia ra trén hinh chép.
Bai 157:  Cho hinh chép i gidc déu ¢ chiéu cao h va canh déy a. Tinh thé tich ctia khéi 1ap phuong ¢6 mot mat

nam trén ddy cua hinh chép va 4 dinh ndm trén 4 canh bén ctia himh chép do.
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S . N . Z o« l
Bai 158: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A B,C,. Trén tia A B, lay diém M sao cho BM = 2 AB,. Qua M

va cdc trung diém clia A,C, va B,B dung mot mat phang. Tinh ti s6 thé tich hai phan ctia khéi lang tru do mat phang
nay chia ra.
Bai 159:  Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD. Qua A, B va trung diém clia SC dung mot mit phang. Tinh ti s6 thé
tich hai phan ctia khoi chép do mat phang nay chia ra.
Bai 160: Cho tam gidc ABC can tai A. Mot diém M thay ddi trén dudng thang vuong géc véi mat phang (ABC)
tai A (M khong trung v6i A). Goi O va H theo thit tu 12 truc tam cua tam gidc ABC va MBC. X4c dinh vi tri clia M dé
thé tich khai tir dien OHBC dat gid tri 16n nhat.
Bai 161:  Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’. Thiét dién ctia hinh lap phuong tao bdi mat phing di qua dinh
A, trung diém cuia canh BC va tam clia mat DCC’D’ chia kh6i 1ap phuong thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich cha hai
phan do.
Bai 162:  Cho hinh tir dién ABCD ¢6 BC = CD = DB, AB = AC = AD. Goi H la chan cta duong cao hinh t& dién
xudt phat tir A, K 1a chan clia dudong vuong géc ha tir H xuéng AD. Dat AH = a, HK = b. Tinh thé tich cta khéi t&
dién ABCD theo a va b.
Bai 163: Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy 1a tam gidc can v6i AB = AC = a va géc BAC bing a. Canh SA = h cua
hinh chép vuong géc véi ddy. Lay trung diém P cta BC va cac diém M, N lan lugt trén AB, AC sao cho AM = AN =
AP. Tinh thé tich ctia khoi chép S.AMPN.
Bai 164: Cho tam gi4c vuong can ABC (AB = AC = a), BB’ = CC’ = a la hai doan thang vuong géc véi mat
phéng (ABC) vé cing mot phia véi mat phang dé. Tinh thé tich ctia khéi chép A.BCC'B’.
Bai 165:  Cho hinh chép i gidc déu S.ABCD, ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA = SB=SC = SD = a.

a) Tinh dudng cao va thé tich khéi chép theo a.

b) Goi M, N, P lan luot 12 trung diém ctia AB, AD, SC. Mat phing (MNP) cat SB, SD lan luot tai Q, R. So sdnh
cdc doan thang QB, RD véi SB.

¢) Chiing minh ring mat phang (MNP) chia khéi chép thanh hai phan c6 thé tich bing nhau.
Bai 166:  Trong mit phéng (P) cho hinh thoi ABCD véi AB= a, BD = E Trén dudng thang vuong géc véi (P)

N

va di qua giao di€ém ctia hai dudng chéo hinh thoi, 14y diém S sao cho SB= a.
a) Ching minh rang tam gidc ASC la tam gidc vuong.
b) Tinh thé tich hinh chép SABCD.
Bai 167: Cho hinh t dién déu ABCD canh a. Goi A’, B’, C’, D’ theo thit tu 1a trung diém ctia AB, AC, CD, BD.
a) Chiing minh rang A’B’C’D’ 1a hinh vuong.
b) Tinh thé tich cta khéi da dien DAA’B’C’D’ theo a.
c) Tinh thé tich ctia khéi da dién DAA’B’C’D’ theo a néu A’, B’, C’, D’ theo thit tu 12 diém nam trén canh

AB, AC, CD, BD sao cho AA’ =BB’=CC’=DD’ = %

Bai 168: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA = 2a va vudng géc v6i mat
phing (ABC). Goi M va N lan luot 13 hinh chi€u vuong géc clia A trén céc dudng thang SB va SC. Tinh thé tich clia
khoi chép A.BCMN.
Bai 169:  Cho khoi chép tam gidc déu S.ABC c6 chiéu cao bing h va géc ASB bing 2o . Tinh thé tich khéi chép.
Bai 170:  Biét thé tich khoi hop ABCDA B,C,D, bang V. Tinh thé tich khéi t¢ dien ACB,D,.
Bai 171:  Cho td dién déu SABC c6 canh 1a a. Dung dudng cao SH

a) Ching minh SA 1 BC.

b) Tinh thé tich ctia kh6i chép SABC.
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Bai 172: Cho hinh chép SABC c6 ddy ABC la tam gidc can AB = AC = a. Mp(SBC) vuong géc véi mp(ABC) va
SA =SB =a.

a) CMR tam gidc SBC la tam gidc vuong.

b) Cho SC = x.Tinh thé tich kh6i chép theo a va x.
Bai 173: Cho mot hinh chép ¢6 ddy 1a mot tam gidc vuodng can ¢ canh géc vudng biang a. Mit bén qua canh
huyén vuong géc véi ddy, hai mat bén con lai déu tao vé6i day goc 45°

a) CMR hinh chiéu vuong géc ctia dinh hinh chép xuéng ddy 12 trung diém canh huyén clia ddy.

b) Tinh thé tich ctia kh6i chop.
Bai 174: Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh bén tao v6i ddy mot géc 60° va canh day bang a. Tinh thé
tich cta khai chop.
Bai 175:  Cho lang tru déu ABCA B,C,.Tam giac ABC, c6 dién tich la J3Sva hop v6i mat ddy géc a

a) Tinh thé tich lang tru.

b) S khong déi, cho o thay déi. Tinh o dé thé tich lang tru 16n nhat.
Bai 176: Cho lang tru déu ABCDA B,C,D, canh ddy a. Géc giita dudng chéo AC, va ddy 1a 60°. Tinh thé tich
khoi lang tru.
Bai 177:  Cho lang tru diing ABCA B,C,, diy ABC céan dinh A. Géc giita AA, va BC, 1a 30° va khoang cach gitta
chuing 1a a. G6c giita hai méat bén qua AA, 1a 60°. Tinh thé tich lang tru
Bai 178:  Cho lang tru ABCA B,C, ddy 1a tam gidc déu canh a. Hinh chi€u ctia A, 1én mat phiang (ABC) trung véi
tam dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC.Biét géc BAA, = 45°. Tinh thé tich lang tru.
Bai 179:  Cho hinh hop ABCDA,B,C,D, ¢6 déy la hinh thoi ABCD canh a, géc A béang 60°. Chan dudng vudng
géc ha tir B, xuéng ddy ABCD trung véi giao diém hai dudng chéo clia ddy. Biét BB, =a

a). Tinh g6c gitta canh bén va ddy.

b). Tinh thé tich ctia kh6i hop.
Bai 180:  Cho hinh chép SABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vuong canh a, SA 1 (ABCD) va SA = a+/2. Trén canh
ddy AD lay diém M thay déi, dat goc ACM = o . Ha SN L CM. Chitng minh N luon thudc mot dudng tron ¢6 dinh
va tinh thé tich t dién SACN theo a va o
Bai 181:  Cho lang tru tam gidc ABCA;B;C; c6 ddy ABC la mot tam giac déu canh a, diém A, cach déu céc diém
A, B, C. Canh AA, tao v6i mat phing day mot géc 60°.

a) Tinh thé tich khai lang tru.

b) Chitng minh mat bén BCC,B, 1a mdt hinh chit nhat
Bai 182:  Hinh lang tru ding ABCAB,C, diy ABC la m¢t tam gidc vuong tai A, AC = b, géc C = 60°. Duong
chéo BC, tao véi mp(A A,C,C) mot gée 30°.

a) Tinh do dai AC,.

b) Tinh thé tich khai lang tru.
Bai 183:  Cho hinh lang tru ABC.A’B’C’ ¢6 tat ca cdc mit bén déu 1a hinh vuong canh a . Goi E , D 1a trung diém
AC va BD . Mat phing (ADE) chia kh6i lang tru thanh hai phén tinh ti s6 thé tich hai phan.
Bai 184:  Cho hinh chép tam gidc SABC c6 SA = x; BC = y; cdc canh con lai déu bang 1.

a) Tinh thé tich khoi chop theo x, .

b) Vé6i x, y bing bao nhiéu thi thé tich khoi chép 16n nhat?
Bai 185.  Trong khong gian cho doan OO; = H va hai ntra duwong thang Od, O,d; cling vudng géc voi 00, va
vuéng gdc voi nhau. Diém M chay trén Od, diém N chay trén O,d; sao cho taludn c6 OM?+O;N? =k? (k cho truéc)

a) Chirng minh doan MN c6 do dai khong doi.

b) Xac dinh vi tri M trén Od vaN trén O;d; sao cho t dién OO;MN ¢4 thé tich I6n nhat
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Bai 186:  Cho khdi lang tru ding ABC.A’B’C’ c6 day ABC la mdt tam giac vudng tai A , AC = b, C =60°.
Pudng chéo BC’ clia mit bén (BB’C’) tao véi mit phang (AA’C’C) mot goc 30°.

a. Tinh do6 dai doan AC’ b. Tinh thé tich clia khoi lang tru
Bai 187: Cho hinh lang tru ABC.A’B’C’ ¢6 ddy 1a mot tam gidc déu canh a va diém A’ cach déu céc diém A , B,
C. Canh AA’ tao v6i mat phang ddy mot géc 60°. Tinh thé tich ctia khéi lang tru.
Bai 188:  Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’ ¢6 tat ca cdc canh déu 1a bing a ba géc ¢ dinh A déu bang 60° . Tinh
thé tich khoi hop theo a.
Bai 189:  Cho hinh chép tam gidc S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, SA = 2a va SA vuong géc véi mat
phing (ABC) . Goi M, N Ia hinh chiéu vuong géc clia A trén SB, SC . Tinh thé tich clia khai chép A.BCNM.
Bai 190:  Cho hinh chép S.ABC. Bay ABC la tam gi4c vudng tai B, canh SA vudng gdc voi day, goc ACB =60°,
BC=a, SA = a\/g. Goi M la trung diém canh SB. Chiing minh mat phang (SAB) vudng goc véi mit phang (SBC).
Tinh thé tich khoi t& dién MABC.
Bai 191: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giic can, canh diy BC = a, géc BAC = a . C4c canh bén tao
v6i ddy mot géc o . Tinh thé tich hinh chép.
Bai 192:  Cho hinh chép SABCD c¢6 ddy 1a hinh binh hanh dién tich bang V3 va goc giita hai duong chéo cua
ddy bang 60°, géc giita cac canh bén va mat ddy bang 45° . Tinh thé tich hinh chép

. . 1 .
Bai 193:  Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thang véi cdc canh AB=BC =CD = 5 AD, tam gidc SBD

1a tam gidc vuong ndm trén mp vuong géc véi ddy c6 cdc canh géc vuong SB = 8a, SD = 15a. Tinh thé tich hinh chép
Bai 194:  Cho hinh chép SABCD cé day ABCD la hinh vudng tdm O, SA vudng goc voi hinh chép. Cho AB = a,
SA = a2 . Goi H vaK Ian Iuot 12 hinh chiéu ciia A 1én SB, SD. Chirng minh SC L (AHK) va tinh thé tich hinh
chép OAHK
Bai 195: Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh a, mat bén SAD la tam gidc déu va nam trong
mat phang vuong géc v6i ddy. Goi M, N, P 14n luot 12 trung diém cdc canh SB, BC, CD. Chiing minh ring AM vuong
g6c v6i BP va thé tich khéi td dien CMNP.
Bai 196: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ila hinh vuong canh 2a, SA = a, SB = a +/3 mat phing (SAB)
vuong géc v6i mat phang ddy. Goi M, N lan luot 1a trung diém c4c canh AB, BC. Tinh thé tich kh6i chép S.BMDN
va tinh cosin clia géc giita hai dudng thang SM, DN .
Bai 197:  Cho hinh lang tru ABC .A’B’C’c6 do dai canh bén béang 2a, ddy 1a tam gidc vuong tai A, AB=a, AC =
a+/3 va hinh chiéu vuong géc clia dinh A’ trén mat phang (ABC) 12 trung diém canh B . Tinh theo a thé tich khoi
chép A’ABC va tinh cosin géc giita hai dudng thang AA’, B’C’.
Bai 198:  Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB=a, AD=a V2 ,SA =a vaSA vuong
géc v6i (ABCD). Goi M , N I4n luot 1a tung diém cta AD va SC, I1a giao diém ctia BM va AC.

a, Ching minh ring mat phing (SAC) vuong géc v6i mit phing ( SMB).

b, Tinh thé tich khéi t& dién ANIB.
Bai 199:  Cho hinh lang tru ding ABC .A’B’C’ c6 diay ABC la tam giac vuong , AB=BC=a, AA’ =a+2. Goi
M la trung diém clia canh BC . Tinh theo a thé tich khai lang tru ABC. A’B’C’ va khoang cdch giita hai dudong théng
AM, B’C.
Bai 200:  Cho hinh chép SABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thang £ BAD = Z ABC =90°, AB = BC = a, AD = 2a.
SA vuong géc vé6i day va SA =2a, Goi M, N lan luot 1a trung diém cua SA , SD.

a/ Chiing minh ring BCNM Ia hinh chif nhat. b/ Tinh thé tich ctia khoi chép SBCNM.
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