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HƯỚNG DẪN HỌC SINH KHAI THÁC VÀ TỔNG HỢP
CÁC BÀI TOÁN HÌNH HỌC LỚP 9 NHẰM PHÁT TRIỂN TƯ DUY SÁNG TẠO CHO HỌC SINH
1. Lí do chọn biện pháp
- Trong quá trình giảng dạy đại trà, bồi dưỡng học sinh giỏi môn Toán lớp 9 kết hợp với việc tham khảo ý kiến của đồng nghiệp, tôi nhận thấy một thực trạng chung hiện nay là năng lực học bộ môn Hình học của học sinh nhìn chung  yếu, đặc biệt với các bài toán chứng minh hình học. Khi nghiên cứu tìm hiểu thực tế tôi nhận thấy rất nhiều học sinh còn bộc lộ những yếu kém, hạn chế về năng lực tư duy sáng tạo. 
- Trong môn Toán việc hình thành và phát triển tư duy là nhiệm vụ vô cùng quan trọng. Tuy nhiên vấn đề đặt ra là giảng dạy toán học nói chung và phân môn hình học nói riêng như thế nào để rèn luyện và phát triển tư duy sáng tạo cho học sinh? Những biện pháp cụ thể nào có thể thực hiện trong thực tiễn, mang tính khả thi cao để giáo viên giúp người học phát triển năng lực tư duy sáng tạo.

- Với suy nghĩ như vậy tôi đã nghiên cứu và trình bày biện pháp ‘‘Hướng dẫn học sinh khai thác và tổng hợp các bài toán hình lớp 9 nhằm phát triển tư duy sáng tạo cho học sinh’’ này với mong muốn sẽ giúp ích được phần nào cho quá trình giảng dạy môn Toán của đồng nghiệp và học tập môn toán của các em học sinh.

- Trong quá trình học tập cũng như khi làm bài kiểm tra, làm đề thi, học sinh thường gặp những bài toán "lạ" - mà thực chất đó chỉ là cách hỏi khác đi hoặc là dạng biến đổi của những bài toán quen thuộc - và đa số học sinh thường không làm được, đó là điều vô cùng đáng tiếc cho các em. 
- Là một giáo viên dạy Toán ở trường THCS, trong quá trình giảng dạy, tôi luôn trăn trở một suy nghĩ là làm thế nào để giúp học sinh khi gặp những bài toán "lạ" có thể quy về ''quen", làm thế nào để giúp các em hiểu rõ được bản chất của từng loại toán? Vì vậy tôi nghĩ rằng, cần phải "rèn luyện và phát triển tư duy sáng tạo cho học sinh", giúp các em linh hoạt hơn, tự tin hơn khi gặp những bài toán "lạ". Một trong những cách tôi hay sử dụng là "khai thác” và “tổng hợp” các bài toán tương tự. 
- Trên thực tế, khi hướng dẫn học sinh giải bài tập hình nhiều giáo viên chỉ chú trọng tới việc đưa ra lời giải chứ chưa chú ý nhiều đến việc rèn luyện tư duy cho học sinh. Do vậy, hầu hết các em học sinh kể cả một số em có lực học khá, giỏi đều cảm thấy "ngại" khi giải các bài toán Hình. Có những bài các em gặp khó khăn ngay ở khâu đầu tiên đó là việc vẽ hình, nhiều em không biết bắt đầu từ đâu, vận dụng những kiến thức gì để chứng minh, không biết sử dụng giả thiết đã cho trong bài toán. Hoặc là từ những bài đã được làm, giáo viên chỉ cần thay đổi một chút là các em rất lúng túng. 


- Bên cạnh đó thì một bộ phận học sinh dù đã có khả năng giải bài tập hình học tương đối tốt nhưng vẫn học theo cách “thụ động” tức là thầy “ra gì làm nấy” mà chưa có thói quen tư duy, tìm tòi sáng tạo. Điều này có thể giải thích là do khi hướng dẫn các em giải bài tập hình các thầy cô chưa chú trọng đến việc rèn cho học sinh thói quen phân tích lời giải, khai thác, phát triển bài toán hoặc có đề cập đến nhưng lại không hướng dẫn học sinh “phát triển theo hướng nào”, “làm thế nào để sáng tạo”. 

Vì vậy, tôi xin trình bày một biện pháp trong việc hướng dẫn học sinh giải bài tập hình qua đó rèn luyện và phát triển tư duy toán học cho các em. 

2. Mô tả biện pháp


 - Với những cơ sở và thực trạng như tôi đã phân tích và thống kê ở phần trên, tôi đi sâu nghiên cứu và trình bày giải pháp cơ bản và đem lại hiệu quả cao nhất đó là: hướng dẫn học sinh cách khai thác, phát triển và tổng hợp các bài toán từ bài toán gốc ban đầu. 
- Về vấn đề này cũng đã có một số sách tham khảo và đồng nghiệp dạy toán đề cập đến, tuy nhiên còn ở mức độ chung chung và chưa đầy đủ, ví dụ như các hướng khai thác bài toán thì chủ yếu chỉ là đưa ra các bài toán từ bài toán gốc ban đầu chứ chưa nói đến dựa vào đâu và bằng cách nào để có được các bài toán mới như vậy.      

- Nội dung cũng luôn bám sát vào các hoạt động tư duy thông thường trong quá trình học toán của học sinh nên nó còn giúp các em được rèn luyện lối suy nghĩ, lối tư duy cần có của người học toán. 


Giải hàng trăm bài toán mà chỉ cốt tìm ra đáp số và chỉ dừng lại ở đó thì kiến thức thu lượm chẳng được là bao. Còn giải ít bài tập mà lại luôn suy nghĩ trên mỗi bài đó, tìm ra cách khai thác thêm những vấn đề mới của bài toán - đó là con đường tốt để đi lên trong học toán. 

Có nhiều cách để khai thác một bài toán Hình học nói chung, bài toán Hình lớp 9 nói riêng, những phương pháp thường dùng là "tương tự hóa" và "lật ngược vấn đề".
Với mỗi bài toán nếu ta chịu khó suy ngẫm, tìm tòi sẽ tạo ra được những bài toán mới rất thú vị, đặc biệt nó giúp ta có thể nghiên cứu bài toán theo nhiều chiều khác nhau. Với học sinh, nếu được thường xuyên rèn luyện thao tác này sẽ giúp các em phát triển tư duy sáng tạo, phân tích và tổng hợp.

3. Cách thức, quá trình áp dụng
Sau đây tôi xin giới thiệu một số hướng khai thác một bài tập hình học.

3.1.1. Khai thác thông qua việc "xem xét tương tự" (tương tự hoá)

Từ hai đối tượng giống nhau ở một số dấu hiệu ta rút ra kết luận rằng hai đối tượng đó cũng giống nhau ở dấu hiệu khác thì suy luận ấy gọi là tương tự. Chẳng hạn, hai đối tượng A, B cùng có dấu hiệu x, y, z và A có dấu hiệu t  thì ta có thể suy luận B cũng có dấu hiệu t.

Như vậy, kết luận rút ra từ những suy luận tương tự chỉ là một dự đoán, một giả thiết. Cũng giống như quy nạp không hoàn toàn, những dự đoán, giả thiết này có tác dụng góp phần thúc đẩy Toán học phát triển. Trong hoạt động giải toán, sử dụng suy luận tương tự để liên hệ giữa bài toán cần giải với bài toán đã giải, có thể giúp ta nhanh chóng tìm ra được lời giải của bài toán hoặc tạo ra một hệ thống các bài toán từ một bài toán ban đầu. Nếu hình thành cho học sinh kĩ năng này sẽ giúp các em tìm ra lời giải bài toán nhanh hơn dựa vào những bài đã giải, nó cũng giúp các em từ việc giải một bài toán nhưng có lời giải cho nhiều bài, qua đó phát triển tư duy và khả năng tự học, tự sáng tạo.
Xem xét tương tự là cách đơn giản và dễ tiến hành để khai thác một bài toán Hình học. Tuy nhiên bằng cách "tương tự hoá" có thể giúp mỗi giáo viên và ngay cả các em học sinh có một hệ thống bài tập Hình học phong phú, đa dạng, đặc biệt giúp các em học sinh có một cái nhìn ở "tầm cao hơn" đối với mỗi bài toán Hình. Khi khai thác các bài toán Hình theo hướng "xem xét tương tự" sẽ giúp học sinh ghi nhớ kiến thức và phương pháp chứng minh các bài toán một cách tự nhiên, không áp đặt. 
Sau đây là ví dụ minh họa
Để nghiên cứu các hướng khai thác một bài toán hình học lớp 9, trước hết ta xét bài toán quen thuộc sau:

Bài toán 1(bài toán gốc). Cho đường tròn (O), qua điểm K bất kỳ nằm ngoài đường tròn vẽ hai tiếp tuyến KA, KB và cát tuyến KCD với đường tròn (A, B là các tiếp điểm, tia KD nằm giữa hai tia KA và KO, điểm C nằm giữa K và D). Gọi I là trung điểm của CD

a) Chứng minh 5 điểm K, A, B, O, I nằm trên một đường tròn

b) Chứng minh 
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c) Kẻ đường kính AN của đường tròn (O). Chứng minh  KO // BN 

d) Chứng minh 
[image: image2.wmf]KC.KDKH.KO
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 và tứ giác CHOD nội tiếp đường tròn (Đề thi vào lớp 10 HD 19/20)

e) CH cắt đường tròn (O) tại P. Chứng minh DP//AB
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Lược giải:

a) Vì KA, KB là các tiếp tuyến của đường tròn (O) nên 
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Suy ra A, B nằm trên đường tròn đường kính KO

Lại có, I là trung điểm của CD nên 
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Suy ra I nằm trên đường tròn đường kính KO

Vậy 5 điểm K, A, B, O, I nằm trên đường tròn đường kính KO.

b) Ta có 
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 và 
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 chung nên 
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c) Vì KA, KB là hai tiếp tuyến của đường tròn (O) nên 
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Lại có 
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. Suy ra  KO // BN 
d) Vì KA = KB, OA = OB nên KO là đường trung trực của AB 
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Þ^


Theo hệ thức giữa cạnh và đường cao trong tam giác vuông ta có: 
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. Suy ra 
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. Do vậy CHOD là tứ giác nội tiếp

e) Ta có 
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 nên 
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Mặt khác 
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 (do tứ giác CHOD nội tiếp)

Suy ra 
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 nên 
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 hay HA là phân giác của 
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Lại có 
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 (góc nội tiếp và góc ở tâm của (O) )
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 (tứ giác CHOD nội tiếp)

Nên 
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. Mà hai góc 
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·

CPD; CHA

 ở vị trí đồng vị nên DP//AB


Đây là bài toán quen thuộc trong chương trình ôn thi vào lớp 10 và được khai thác rất nhiều. 

Có thể thay câu a) bằng một số câu hỏi “tương tự” sau.


a.1) Chứng minh 4 điểm A, I, O, B nằm trên một đường tròn


a.2) Chứng minh IK là tia phân giác của góc AIB

* Hướng dẫn: Theo tính chất tiếp tuyến cắt nhau ta có: KA = KB

Trong đường tròn đường kính KO có KA= KB nên  
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 (hai góc nội tiếp chắn các cung bằng nhau).

* Nhận xét: Với câu hỏi a.1) học sinh sẽ lúng túng khi tìm cách chứng minh 4 điểm A, I, O, B nằm trên một đường tròn vì các em hay sử dụng cách “tổng hai góc đối bằng 
[image: image27.wmf]0
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” hoặc “Hai đỉnh kề nhau cùng nhìn cạnh chứa hai đỉnh còn lại dưới một góc 
[image: image28.wmf]a

)  mà không nghĩ tới việc chứng minh 4 điểm này cùng thuộc đường tròn đường kính KO. Còn câu hỏi a.2) cần khai thác ứng dụng của tứ giác nội tiếp để chứng minh hai góc bằng nhau.
Còn với câu d) khi chứng minh được tứ giác CHOD nội tiếp ta có thể chứng minh được HA là tia phân giác của 
[image: image29.wmf]·
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. Từ đó mở rộng ra ta có câu hỏi thương tự ở mức độ cao hơn như sau: 
- Chứng minh đường tròn ngoại tiếp tam giác CHD đi qua một điểm cố định

- Hoặc: Gọi giao điểm của KD và AB là J. Chứng minh: KC.JD = CJ.KD.

Đây là câu hỏi quen thuộc liên quan đến tính chất đường phân giác trong và ngoài của tam giác CHD và cũng được sử dụng nhiều trong các đề thi của các tỉnh thành trong cả nước (đề thi HD năm 14/15).
* Lời bình: Với bài toán trên ta đã khai thác bài toán bằng cách thay đổi một giả thiết nào đó bằng một giả thiết khác tương tự. Bên cạnh đó, chúng ta cũng có thể khai thác bài toán theo hướng dùng những cách diễn đạt khác nhau để biểu thị cùng một nội dung giả thiết hoặc  thay kết luận bằng một kết luận khác tương tự.

3.1.2. Khai thác bằng cách "lật ngược vấn đề"

Lật ngược vấn đề là một phương pháp thiết lập mệnh đề đảo từ một mệnh đề ban đầu. Đối với một bài toán khi ta muốn khai thác theo cách "lật ngược vấn đề" ta thường hoán đổi các yếu tố giữa giả thiết và kết luận. 

Lật ngược vấn đề có  vai trò rất lớn trong quá trình phát triển của toán học, rất nhiều định lí, tính chất toán học ra đời dựa trên cơ sở nghiên cứu các mệnh đề đảo của các định lí, tính chất đã có. Lật ngược vấn đề cũng có ý nghĩa rất lớn trong việc rèn luyện tư duy cho học sinh, đặc biệt là tư duy lô gic. Bằng cách "lật ngược vấn đề"  chúng ta sẽ có nhiều bài toán mới mà cách giải của nó là một quá trình suy luận ngược lại với cách giải của bài toán gốc. Điều này giúp cho các em học sinh nhìn nhận bài toán một cách kĩ lưỡng hơn qua đó giúp các em hiểu kiến thức một cách bản chất, hệ thống hạn chế được việc hiểu sai, "ngộ nhận" kiến thức trong khi học Hình.

- Trở lại bài toán 1. Ở phần c) Kẻ đường kính AN của đường tròn (O). Chứng minh  KO // BN "lật ngược vấn đề" nếu qua B kẻ tia BN//KO thì dễ dàng chứng minh được ba điểm A, O, N thẳng hàng. 
	Ta có câu hỏi như sau: Kẻ tia BN//KO 
[image: image30.wmf](N(O))
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. Chứng minh 3 điểm A, O, N thẳng hàng.
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- Quay trở lại bài toán trong phần “đặc biệt hóa”: Cho đường tròn (O), qua điểm K bất kỳ nằm ngoài đường tròn vẽ hai tiếp tuyến KA, KB và cát tuyến KCD với đường tròn sao cho AD//BK (A, B là các tiếp điểm, tia KD nằm giữa hai tia KA và KO, điểm C nằm giữa K và D), AC cắt đường tròn tại M. Chứng minh M là trung điểm của BK.

Ta có thể sử dụng “lật ngược vấn đề” để có bài toán mới như sau: Cho đường tròn (O), qua điểm K bất kỳ nằm ngoài đường tròn vẽ hai tiếp tuyến KA, KB. Gọi M là trung điểm của BK, MA cắt đường tròn tại C, MA cắt đường tròn tại điểm thứ hai là D. Chứng minh AD//BK.
	Lược giải:

Ta có 
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Suy ra 
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- Quay trở lại bài toán 1 câu e): CH cắt đường tròn (O) tại P. Chứng minh DP//AB “lật ngược vấn đề” nếu từ D kẻ đường thẳng song song với AB cắt đường tròn (O) tại P thì ta có ba điểm C, H, P thẳng hàng. Ta có bài toán mới như sau ở mức độ cao hơn như sau: Qua D kẻ đường thẳng song song với AB cắt (O) tại P. Chứng minh C, H, P thẳng hàng.

	Lược giải:

Ta có DB//AB nên chứng minh được 
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Kết hợp với kết quả HA là phân giác của 
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Suy ra HC, HP là hai tia đối nhau hay 3 điểm C, H, P thẳng hàng. 
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Với các hướng khai thác, phát triển bài toán hình như đã trình bày ở trên áp dụng cho bài toán 1 này ta sẽ có được rất nhiều câu hỏi thú vị và cũng có rất nhiều câu hỏi “hóc búa”. Chúng ta cùng nghiên cứu “Chùm” bài tập được khai thác từ bài toán 1 dưới đây:

Bài toán 1.1. Cho cát tuyến KCD di động quanh điểm K, chứng minh đường tròn ngoại tiếp tam giác CHD luôn đi qua một điểm cố định.

Bài toán 1.2 Chứng minh 
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Bài toán 1.3.  Chứng minh HA là tia phân giác của góc CHD (hoặc thay bằng câu hỏi chứng minh  
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Bài toán 1.4.  Chứng minh 
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Bài toán 1. 5.  Gọi E là giao điểm của DH và đường tròn (O). Chứng minh KDOE là tứ giác nội tiếp. 

Bài toán 1.6 Qua C vẽ dây CT đi qua H. Chứng minh DT//AB (hoặc có thể thay bằng câu hỏi: Qua D vẽ dây DT//AB, chứng minh CT đi qua trung điểm của AB).
Bài toán 1.7.  Kẻ đường kính AN của (O). Các dây NC, ND lần lượt cắt KO tại G và S. Chứng minh OG = OS (hoặc thay bằng câu: Chứng minh AGNS là hình bình hành hay 
[image: image47.wmf]^
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)

Bài toán 1.8. Qua A vẽ dây AF đi qua I. Chứng minh BF//CD. 
Bài toán 1.9. Qua I kẻ đường thẳng song song với BD cắt AB tại M. Chứng minh CM//KB (hoặc thay bằng câu: Qua C kẻ đường thẳng song song với KB nó cắt AB và BD theo thứ tự tại M và S, chứng minh MC = MS)
Bài toán 1.10. Gọi P là giao điểm của đoạn KO với (O). Chứng minh CP là phân giác của góc KCH

- Bài toán 1 là một bài tập rất quen thuộc trong chương trình hình học lớp 9 và ôn thi vào lớp 10 THPT, những câu hỏi của bài toán này đã được nhiều tỉnh, thành phố đưa vào đề tuyển sinh lớp 10. Nhưng dạng hình “hai tiếp tuyến và một cát tuyến kẻ từ một điểm nằm ngoài đường tròn” hiện nay vẫn tiếp tục được khai thác và đưa vào các đề tuyển sinh, như vậy có thể nói sức sáng tạo từ dạng hình này vẫn chưa dừng lại. 

4. Tính mới và hiệu quả áp dụng
- Tính mới:

· Cung cấp cho học sinh các hướng khai thác, phát triển một bài tập hình kèm theo ví dụ minh họa.

· Vận dụng các hướng khai thác đó cho một bài tập cụ thể trong chương trình Hình học lớp 9 để có được một hệ thống các bài tập liên quan (bài tập tổng hợp) với nhiều mức độ khác nhau phù hợp cho học sinh từ Trung bình đến Khá, Giỏi

· Khả năng áp dụng: Có thể tiến hành mỗi khi hướng dẫn các em giải bài tập hình học, đặc biệt trong quá trình ôn thi vào lớp 10 THPT, thời điểm học sinh cần tổng hợp được kiến thức hình học. 

- Hiệu quả áp dụng

· Sau khi nghiên cứu lý thuyết, tìm hiểu những dạng bài tập liên quan tôi đã áp dụng trong thực tiến giảng dạy, vừa áp dụng vừa đúc rút kinh nghiệm rút ra bài học rồi chỉnh sửa lại nội dung lý thuyết đã đề ra. Qua đó tôi nhận thấy, trong mỗi năm học sau khi áp dụng thì kĩ năng giải bài tập hình của học sinh đã tốt hơn đầu năm rất nhiều, số điểm dưới trung bình giảm rõ rệt, số điểm trên 8 đã tăng lên, điều này thể hiện năng lực học hình, năng lực tư duy của các em đã được cải thiện. 
· Với học sinh trung bình chỉ hướng dẫn các em với những bài toán ở mức độ vừa phải dưới sự giúp đỡ bằng các câu hỏi gợi mở của giáo viên, với những bài khó hơn thì giáo viên có thể nêu ra một số bài toán mới dựa trên bài toán ban đầu và chỉ yêu cầu học sinh tìm lời giải dựa trên lời giải bài toán gốc. Giáo viên cũng tập trung cho các em khai thác bài toán theo những hướng đơn giản như "xem xét tương tự", "lật ngược vấn đề".
· Còn đối với học sinh có lực học khá và giỏi, nhất là học sinh tham dự bồi dưỡng thi học sinh giỏi  thì có thể đưa ra yêu cầu cao hơn với những bài tập nâng cao và tổng hợp nhiều kiến thức. 

· Kết quả cho thấy hầu hết các em đều có thể tiếp thu được nội dung giáo viên định hướng truyền thụ. 

· Các em cảm thấy hứng thú và đã giải các bài toán Hình tốt hơn, học sinh cũng đã tự mình đặt ra được những bài toán mới dựa trên bài toán ban đầu. 

· Đa số các em đã không còn cảm giác thiếu tự tin, lo ngại  khi gặp một bài toán chứng minh Hình học, tiết học Hình nhờ đó mà cũng sôi nổi hơn trước rất nhiều. Đồng thời các em cũng nhận thức rõ có nhiều bài toán Hình học tưởng chừng như đơn lẻ, không có liên quan gì với nhau nhưng nếu ta chịu khó suy ngẫm một chút thì có rất nhiều bài có quan hệ mật thiết với nhau, chỉ cần thay đổi một vài yếu tố ở giả thiết hay kết luận thì chúng trở nên "tương tự" nhau. 

5. Khả năng áp dụng và đề xuất kiến nghị
Với cách làm như trên ta có được các bài toán mang tính tổng hợp có chung giải thiết, hay có thể gọi là “chùm” bài toán.

Việc làm trên có thể áp dụng để thể khai thác, mở rộng nhiều bài toán khác như trong chương trình hình học lớp 9 như: ”bài toán tam giác nhọn nội tiếp một đường tròn”; “ đường tròn có đường kính vuông góc với dây cung”… đây là những bài tập rất tiêu biểu trong chương trình Hình học lớp 9, đặc biệt là các kiến thức trọng tâm ôn thi vào lớp 10.                   

Đây là những giải pháp nhằm rèn luyện và phát triển tư duy cho học sinh thông qua việc giải và khai thác phát triển bài tập hình học nên mỗi giáo viên dạy toán đều có thể tham khảo, áp dụng trong quá trình giảng dạy của mình. Tuy nhiên để đạt hiệu quả cao cần lưu ý một số vấn đề sau: 

* Về phía giáo viên cần chú ý:
+ Dạy cho học sinh nắm chắc, hiểu sâu kiến thức cơ bản và tăng cường luyện tập để các em vận dụng thành thạo kiến thức đó.

+ Thông qua một bài tập cụ thể: Định hình cách giải bài tập đó và dạng bài tập đó.

+ Từ một bài tập cụ thể cần khai thác sâu, mở rộng triệt để - để bồi dưỡng và rèn luyện cho học sinh tư duy linh hoạt và sáng tạo.

+ Trong các tiết luyện tập Hình cần đầu tư nhiều thời gian, lựa chọn các bài tập mà học sinh có thể khai thác theo nhiều hướng khác nhau.

+ Lựa chọn phương pháp truyền thụ, lựa chọn ví dụ minh hoạ, bài tập luyện tập phù hợp từng đối tượng học sinh. Hệ thống các bài tập phải được sắp xếp theo một trình tự hợp lí, từ dễ đến khó, từ đơn giản đến phức tạp.

+ Một yếu tố quan trọng là phải dạy cho học sinh biết cách tư duy. Đứng trước một bài toán phải biết phân tích đề bài, tìm được mối quan hệ giữa các dữ kiện của giả thiết từ đó xác định hướng giải quyết.

+ Hiệu quả của đề tài sẽ được nâng cao và có tác dụng thiết thực hơn với đối tượng học sinh có lực học Khá và Giỏi, đội tuyển học sinh giỏi.

* Về phía học sinh:
+ Nắm vững những vấn đề lí thuyết giáo viên đã giới thiệu.

+ Phải là người chăm chỉ, cần cù, có ý thức tự học, tìm tòi, sáng tạo, tự nghiên cứu tài liệu, sách tham khảo.

+ Nếu học sinh đã được tiếp cận và làm quen với các hoạt động khai thác bài toán thì việc tiếp thu nội dung chuyên đề sẽ thuận lợi hơn.

Qua việc nghiên cứu và áp dụng nội dung tôi nhận thấy việc dạy cho học sinh biết cách khai thác bài toán khi giải bài tập hình là một phương pháp rất tốt để nâng cao năng lực tư duy, bồi dưỡng óc sáng tạo cho học sinh đặc biệt là đối với đối tượng học sinh khá và giỏi. 
Ngoài ra học sinh còn được củng cố một hệ thống kiến thức cơ bản và nâng cao, đồng thời giúp các em tự tin hơn khi phải đối mặt với những bài toán khó, những bài toán lạ. 
Thái độ học tập của các em cũng thay đổi không xem thường những bài toán cơ bản bởi vì các bài toán đơn giản là bắt đầu của sự sáng tạo, có thái độ tích cực hơn khi học tập toán, say sưa tìm tòi khám phá từ một bài toán sáng tạo nên những bài toán mới. 

Nội dung trên cũng mở ra một vấn đề mới đó là xâu chuỗi các bài tập hình trong sách giáo khoa thành một hệ thống, có sự liên hệ với nhau để nâng cao hiệu quả giảng dạy phân môn hình học ở trường THCS. 
Biện pháp ‘‘Hướng dẫn học sinh khai thác và tổng hợp các bài toán hình lớp 9 nhằm phát triển tư duy sáng tạo cho học sinh’’ này không thể tránh khỏi những vấn đề còn thiếu sót. Rất mong các đồng chí, đồng nghiệp đóng góp ý kiến để đề tài được hoàn thiện hơn!
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