	Së GD & §T Thanh Ho¸

Tr­êng THPT Qu¶ng X­¬ng II
	§Ò thi häc sinh giái líp 12 THPT
B¶ng A




(Thêi gian 180 phót kh«ng kÓ thêi gian giao ®Ò).

Bµi1: (4 ®iÓm) 


Cho hµm sè f(x)=x3- 6x2+9x-1 (C).

1. Kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ (C).

2. Tõ mét ®iÓm bÊt kú trªn ®­êng th¼ng x=2 ta cã thÓ kÎ ®­îc bao nhiªu tiÕp tuyÕn ®Õn (C).

(§¹i häc ngo¹i th­¬ng khèi A n¨m 2000).

Bµi2: (4 ®iÓm).

1. TÝnh I=
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2. Cho  f(x) = 2x + m + log2(mx2 - 2(m – 2)x+ 2m-1(.

T×m m ®Ó f(x) cã tËp x¸c ®Þnh lµ R.

Bµi3: (4 ®iÓm).


Gi¶i ph­¬ng tr×nh:  ln(sinx+1) = esinx-1.
Bµi4: (2 ®iÓm). 

Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh:         
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Bµi5: (4 ®iÓm).


Cho h×nh lËp ph­¬ng ABCD.A'B'C'D'  c¹nh b»ng a. LÊy M trong ®o¹n AD', N trong ®o¹n BD víi AM=DN=x,    (0<x<a
[image: image3.wmf]2

).

1. Chøng minh víi x=
[image: image4.wmf]3

2

a

th× MN ng¾n nhÊt.

2. Khi MN ng¾n nhÊt chøng minh: MN lµ ®o¹n vu«ng gãc chung cña AD' vµ DB.

Bµi6: (2 ®iÓm).


Cho x,y,z 
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	Së GD & §T Thanh Ho¸

Tr­êng THPT Qu¶ng X­¬ng II


	§¸p ¸n §Ò thi Häc sinh giái líp 12 THPT

Thêi gian: 180 phót (kh«ng kÓ thêi gian giao ®Ò)
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	TËp x¸c ®Þnh: 
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ChiÒu biÕn thiªn: y'=3x2-12x+9

y'=0 
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x=1, x=3

Hµm sè ®¹t cùc ®¹i t¹i x=1, y=3

Hµm sè ®¹t cùc tiÓu t¹i x=3, y=-1
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y''=6x-12
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	2

(2®iÓm)
	XÐt A(2,a) trªn ®­êng x=2. TiÕp tuyÕn t¹i A cã ph­¬ng tr×nh  lµ:

 y=(3x02-12x0+9)(x-x0)+x03-6x02+9x0-1

TiÕp tuyÕn nµy qua A khi vµ chØ khi 

a=(3x02-12x0+9)(2-x0)+x03-6x02+9x0-1

( 2x03-12x02+24x0-17+a=0  (1)

Sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (1) chÝnh lµ sè tiÕp tuyÕn qua A

XÐt g(x)= -2x3+12x2-24x+17

g'(x)=-6(x-2)2 
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VËy tõ mét ®iÓm bÊt kú trªn x=2 lu«n kÎ ®­îc ®óng mét tiÕp tuyÕn ®Õn (1)
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	Ta chØ cÇn mx2-2(m-2)x+2m-1>0  
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VËy m>1 th× f(x) cã tËp x¸c ®Þnh R
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	§iÒu kiÖn sinx
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§Æt ln(sinx+1)=y  => sinx+1=ey
ta cã hÖ  
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LÊy (1) trõ (2) ta cã ph­¬ng tr×nh 

    esinx – ey = y-sinx

NÕu sinx > y th× esinx > ey Ph­¬ng tr×nh kh«ng cã nghiÖm

NÕu sinx < y th× esinx < ey Ph­¬ng tr×nh kh«ng cã nghiÖm

VËy ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm khi sinx=y thay vµo (2) ta cã:  esinx=sinx+1     (3)

XÐt f(x)= ex-x-1  víi x
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      f'(x)= ex – 1=0 ( x=1

VËy ph­¬ng tr×nh (3) cã nghiÖm  sinx=0 =>x=k
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	Ta cã 
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NÕu (x,y,z) lµ mét nghiÖm cña hÖ  gäi x= min(x,y,z) th× x
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	 §Æt sinx=a; siny=b; sinz=c th× a,b,c 
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