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Sdch gido vién Chuyén dé hoc tdp Todn 10 |a tai liéu giup gido vién hiéu rd cac van dé vé
néi dung, muc dod yéu cau, phuong phap gidng day sach Chuyén dé hoc tap Toan 10. Clng
c6 thé hiéu Sdch gido vién Chuyén dé hoc tdp Todn 10 la tai liéu huéng dan st dung sach
Chuyén dé hoc tap Toan 10 trong cong tac day hoc.
Véi mong mudn tao diéu kién cho gido vién chi dong, sang tao trong giang day, Sdch gido
vién Chuyén dé hoc tap Todn 10 chi yéu lam ré cac van dé sau:
1. Chuong trinh mén Toéan cdp Trung hoc phé théng, bao gém cé van dé phuong phép
day hoc dugc cu thé hoa trong Chuyén dé hoc tap Toan 10 nhu thé nao.
2. Ytudng cla tac gia &n sau cau tric bai hoc va titng ndéi dung cu thé ma gido vién can
hiéu ré dé truyén tai cho hoc sinh.
3. Mét s6 goi y trong viéc t6 chiic hoc tap trén I6p nhu té chic thuc hién cac hoat déng
duogc thiét ké trong sach, bao géom ca cac bai luyén tap, van dung, ...
4, Cung cap dap an cho cac hoat dong, cau hoi, bai luyén tap trén I&p, bai van dung va
bai tap trong sach Chuyén dé hoc tap Toan 10.
V@i tinh than dé, Sach gido vién Chuyén dé hoc tap Toan 10 géom hai phan:
* Phanmét: Huéng dan chung.
Phan nay trinh bay cac van dé nhu: Chuong trinh (muc tiéu va nhimng diém can luu y);
Gidi thiéu chung vé sach Chuyén dé hoc tdp Toan 10 (quan diém bién soan, ciu tric
ndi dung, cau truc cac bai hoc, phuong phap tiép can); Phuong phap day hoc, danh
gia két qua gido duc.
* Phdn hai: Huéng dan cu thé.
Phan nay sé di vao tung chuong, bai véi néi dung, thoi lugng va muc tiéu can dat; mot
s6 gdiy vé cach té chiic gidng day hay thuc hién cac phan quan trong cia méi bai hoc;
Pap s6/hudng dan/loi gidi cho cac cau hdi, bai luyén tap tai I6p, bai van dung va bai
tap trong sach Chuyén dé hoc tap Toan 10.
Hivong, Sdch gido vién Chuyén dé hoc tdp Todn 10 sé la tai liéu hit ich cho gido vién khi gidng
day Chuyén dé hoc tap Toan 10.
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LN MUCTIEU MON TOAN

II Muc tiéu chung

Chuong trinh moén Todn gitip HS dat cdc muc tiéu ch yéu sau:

1. Hinh thanh va phét trién ning luc todn hoc bao gom cdc thanh t6 cot 161 sau: nang lyc
tu duy va 1ap ludn toan hoc; nang luc mo hinh hod toan hoc; ning luc gidi quyét van dé
toan hoc; nang luc giao tiép toan hoc; nang luc st dung cong cy, phuong tién hoc toan.

2. Gop phdn hinh thanh va phét trién ¢ HS cac phdm chét cht yéu va nang luc chung
theo cac mic do phu hgp véi mon hoc, cdp hoc duge quy dinh tai Chuong trinh
tong the.

3. Co kién thiic, ki nang todn hoc phé thong, co ban, thiét yéu; phat trién kha nang giai
quyét van dé co tinh tich hgp lién mén gitia mén Toan va cac moén hoc khac nhu Vat i,
Hoa hoc, Sinh hoc, Dia li, Tin hoc, Cong nghé, Lich sti, Nghé thuit, ...; tao co hdi dé HS
dugc trdi nghiém, ap dung todn hoc vao thuc tién.

4, Co hiéu biét tuong doi tong quat vé sy hiiu ich clia toan hoc doi véi tling nganh nghé
lién quan d€ lam co s& dinh huéng nghé nghiép, ciing nhu c6 da ning luc t6i thiéu dé
tu tim hi€u nhiing vdn dé lién quan dén todn hoc trong sudt cudc doi.

ﬂ Muc tiéu ciia mén Toan cap Trung hoc phé théng

Mon Todn cap Trung hoc phé thong nham gitp HS dat cac muc tiéu cht yéu sau:

1. Gop phan hinh thanh va phat trién ning luc toan hoc véi yéu cdu cin dat: néu va tra 1oi
dugc cau hoéi khi lap ludn, gidi quyét van dé; st dung dugc cac phuong phap lap luén,
quy nap va suy dién d€ hi€u dugc nhiing cach thiic khac nhau trong viéc giai quyét van
dé; thiét lap dugc mo hinh toan hoc d€ mo ta tinh hudng, tit d6 dua ra cach giai quyét
van dé todn hoc dat ra trong mé hinh dugc thiét 1ap; thuc hién va trinh bay dugc giai
phap giai quyét van dé va danh gia dugc giai phap da thuc hién, phan dnh dugc gid tri
ctia gidi phap, khai quat hoa dugc cho van dé tuong tu; st dung dugc cong cy, phuong
tién hoc todn trong hoc tap, kham phd va gidi quyét van dé toan hoc.

2. Co6 nhiing kién thtic va ki nang todan hoc co ban, thiét yéu vé:

— Dai s6 va Gidi tich: Tinh todn va st dung cong cu tinh todn; st dung ngoén ngii va ki
hiéu dai s0; bién doi biéu thiic dai s6 va siéu viét (lugng giac, ma, logarit), phuong
trinh, hé phuong trinh, bét phuong trinh; nhén biét cac ham s6 so cdp co ban (luy thiia,
lugng gidc, ma, logarit); khao sat ham s6 va vé do thi ham s6 bang cong cu dao ham;



stt dung ngon ngti ham s6, d6 thi ham sé dé mo ta va phan tich mot s6 qud trinh va
hién tugng trong thé giGi thuc; st dung tich phan dé€ tinh toén dién tich hinh phang
va thé tich vat thé trong khong gian.

— Hinh hoc va Do liidng: Cung cap nhiing kién thiic va ki ndng (6 muic do suy luén logic)
vé cac quan hé hinh hoc va mdt s6 hinh phang, hinh khéi quen thudc; phuong phap
dai s6 (vecto, toa dg) trong hinh hoc; phat trién tri tudng tugng khong gian; giai quyét
mot sO van dé thuc tién don gian gan véi Hinh hoc va Do luong.

— Thong ké va Xdc sudt: Hoan thién kha nang thu thép, phén loai, biéu dién, phan tich va
xti li di liéu thong ké; sti dung cdc cong cu phén tich dii liéu théng ké thong qua cac s6 dac
trung do xu thé trung tim va do muic d6 phéan tan cho mau s6 liéu khong ghép nhom va
ghép nhom; st dung céc quy luat thong ké trong thuic tién; nhén biét cac moé hinh ngau
nhién, cdc khdi niém co ban clia xac sudt va y nghia ctia xdc sudt trong thuic tién.

Gop phan giup HS ¢6 nhiing hi€u biét tuong doi tong quat vé cac nganh nghé gan véi

mon Todn va gid tri ctia n6; lam co sd cho dinh hudéng nghé nghiép sau trung hoc phé

thong; c¢é di nang luc téi thiéu dé tu tim hiéu nhiing vin dé lién quan dén todn hoc
trong sudt cudc doi.

[ Muc tiéu Chuyén dé hoc tap mén Toan 16p 10

Cu thé hod muc tiéu mon Todn, Chuyén dé hoc tap Toan 10 nham gitip HS dat dugc cackién
thiic, ki nang chu yéu sau:

1.

Nhan biét khdi niém nghiém ctia hé phuong trinh bac nhdt ba 4n; Gidi hé phuong trinh
bac nhit ba an bang phuong phap Gauss; Tim nghiém hé phuong trinh bac nhat ba dn
bang may tinh cdm tay; Vian dung cach giai hé phuong trinh bac nhét ba an vao giai
quyét mot s6 bai toan Vat li (tinh dién trd, tinh cuong do dong dién trong dong dién
khong déi, ...), Hoa hoc (cén bang phan ting, ...), Sinh hoc (bai tdp nguyén phan, giam
phén, ...).; Van dung cach gidi hé phuong trinh bac nhat ba dn dé gidi quyét mot s6 vin
dé thuc tién cudc séng (vi du: bai toan lap ké hoach san xudt, mo6 hinh cén bang thi
trudng, phan bo von dau tu, ...).

M0 ta cac budc chling minh tinh ding dan ctia mot ménh dé toan hoc bang phuong
phép quy nap; Chiing minh tinh ding dan ctia m¢t ménh dé toan hoc biang phuong
phédp quy nap toan hoc; Van dung phuong phap quy nap toan hoc dé giai quyét mot sé
van dé thuc tién; Khai trién dugc nhi thic Newton (a + b)" bang cach van dung t6 hop;
Xac dinh cdc hé s6 trong nhi thiic Newton thong qua tam gidc Pascal; Xdc dinh hé s6 ctia
xF trong khai trién (ax + b)" thanh da thuc.

Xdc dinh cdc yéu t6 dac trung cia dudng conic (dinh, tiéu diém, tiéu cy, do dai tryuc, tam
sai, duong chudn, ban kinh qua tiéu) khi bi€t phuong trinh chinh tiac ctia dudng conic do;
Nhan biét dudng conic nhu la giao clia mit phing véi méat non; Giai quyét mot s6 van dé
thuc tién gan voi ba dudng conic (vi du: gidi thich mét s6 hién tugng trong Quang hoc,
xdc dinh quy dao chuyén dong ctia cic hanh tinh trong Hé Mt Troi, ...).




21 GIGI THIEU SACH CHUYEN PE HOC TAP TOAN 10

“ Quan diém bién soan sach Chuyén dé hoc tap Toan 10
1. Sdch Chuyén dé hoc tap Todn 10 dugc bién soan nham ddp ting cdc yéu cdu chung doi voi

SGK mdi:

* Tuén tha dinh hudng d6i mdi gido duc pho thong véi trong tam 1a chuyén nén gido
duc tu cha trong truyén thu kién thiic sang gitip HS hinh thanh, phat trién toan dién
phdm chét va nang luc.

* Bam sat cac tiéu chudn SGK méi theo Thong tu s6 33/2017 ctia Bo Gido duc va Dao tao
ban hanh ngay 22 thang 12 nam 2017.

2. Tu tuong chi dao trong SGK dugc thé hién ré tu cdu triic cua sach dén cdch tiép can cac
néi dung gido duc:

* D6i méi SGK theo mé hinh phat trién phdm chét va niang luc ctia HS nhung khéng
xem nhe vai tro ctia kién thiic. Kién thiic va ki nang la hai nhén t6 quan trong dé phat
trién pham chat va nang luc ctia HS; dong thoi chiing c6 quan hé mat thiét véi nhau:
co6 kién thiic thi méi hinh thanh va phat trién dugc ki nang; ngugc lai, c6 rén luyén va
nang cao ki ning thi kién thiic méi dugc cling ¢6 va phat trién sau sic.

* Kién thiic toan khong chi phat trién tu chinh Todn hoc ma quan trong hon, con bat
nguén til cudc séng va phuc vu cho cudc séng.

* Noi dung va phuong phép gido duc phai phu hop véi dac diém tam li va trai nghiém
ctua HS lop 10.

* Cdc nang luc chung va nang luc todn hoc c6 quan hé lién két, gdn bo, ho trg lan nhau,
cung nhau phat trién. Do d¢, bén canh cdc nangluc von da dugc coi trong nhu nang
luc tu duy ldp ludn todn hoc, ning luc md hinh hoa todn hoc, niang luc giai quyét
van dé toan hoc, khong thé xem nhe cdc ndng luc nhu: ning luc giao tiép toan hoc
(doc, nghe, viét, dién dat cac noi dung toan hoc), nang luc tu hoc, nang luc st dung
cong cuy, phuong tién hoc todn.

* Noi dung Todn 10 phai bao dam tinh tich hgp néi mon va lién mon, tinh phan hod
trong gido duc va ho trg t6t cho GV trong viéc d6i méi phuong phap dayhoc.

“ Vé cdu tric cac bai hoc
1. Sach Chuyén dé hoc tap Toan 10 gom ba chuyén dé:

* Hé phuong trinh bac nhaét ba an;

* Phuong phdp quy nap todn hoc. Nhi thiic Newton;

* Ba dudng conic va ting dung.

Moéi chuyén dé dugc chia thanh cac bai hoc.

2. Thiét ké bai hoc dugc xdc dinh la yéu t6 quan trong nhét trong viéc ho trg GV déi méi
phuong phdp gidng day va gitip HS phat trién nang lyic va phdm chat.

Al



* Bén canh cac phdm chat trdch nhiém, cham chi, trung thuc dugc thé hién xuyén
sudt qud trinh hoc tép va bdo cdo két qua hoc tap, cic phdm chét khac nhu yéu nudc,
nhdn di, ... cing dugc cht y trong viéc lya chon mo hinh, chét liéu, cach thé hién
noi dung.

* Bén canh cac nang luc tu duy va ldp ludn todn hoc, giao tiép todn hoc, sii dung cong
cu va phuong tién todn hoc, cac nang luc gidi quyét van dé todn hoc, mé hinh hoa
todn hoc dugc chu y thoa dang va la mot trong nhiing diém khac biét l6n so véi sach
gido khoa hién hanh.

* Cdu tric ctia cac bai hoc trong sach Chuyén dé hoc tap Toan 10 tao diéu kién cho GV
van dung sang tao cac phuong phéap va hinh thtic t6 chiic day hoc, lay hoat dong ctia
HS lam trung tam; tao co hoi va khuyén khich HS tich cyc, chtt ddng, sang tao trong
hoc tap.

* Cac bai hoc dugc xay dung theo hudng cho HS di tii cac van dé ctia cudc s6ng dén cac
khai niém, dinh li toan hoc, sau d6, tii nhiing hiéu biét toan hoc quay lai giai quyét cac
van dé ctia cuc song.

Moi bai hoc trong sach Chuyén dé hoc tap Todn 10 gom ¢6 bon thanh phan co ban la
md ddu, kién thiic m6i, luyén tap, van dung. Tuy vay, trong khi phan mé dau danh chung
cho toan bai hoc, cic phédn con lai di theo cac muc trong bai hoc.

* Mg dau bai hoc dua ra tinh huong lam nay sinh nhu cau hoc tép, n6 co thé la mét bai
todn thuc té dai dién, hay la mot doan dan nhap dé mé ra mot chan troi tri thiic.

* Sau md dédu, bai hoc dugc chia thanh cac muc, theo cac chu dé. Trong mdi muc, vong
lap “hoat dong hinh thanh kién thiic, khung kién thiic, vi du, luyén tap” dugc chay theo
tiing don vi kién thiic. Hoat dong van dung (vao cac van dé mang tinh thuc té) dugc
dua ra khi HS da dat dugc mot lugng kién thiic, ki nang can thiét va thudng dugc dua
ra & cudi moi muc.

* Hoat dong hinh thanh kién thic giup HS quan sat va trai nghiém, tinh toan va lap
ludn dé€ c6 y niém so bd vé khdi niém, co sd trai nghiém va co s& li ludn cho két luan,
tii do, di dén khung kién thiic. Cic tac gia da thiét ké cac hoat dong hinh thanh kién
thiic v6i cdc cdch thiic khac nhau, theo tinh thdn “Bén muoi thé ki cling ra trdn”, dé
HS dén véi tri thiic mét cach cha dong nhit, ty nhién nhat, viing chic nhit cé thé.
Cac hoat dong dugc chia thanh tling budc d€ viia stic vdi HS trong khoang thoi gian
cho phép.

* Khung kién thic (xuat hién cht yéu sau cdc hoat dong va doi khi sau vi du) trinh bay
cdc kién thiic mang tinh li thuyét ctia bai hoc, sau d6 HS dugc st dung (trii khi c6 yéu
cau ro chiing minh trong phan bai tap).

* HS c6 thé hoc & cdc Vi du vé phuong phédp va cach trinh bay, tif d6 thuc hanh céc
Luyén tap dé cung c6 kién thiic va ki nang.



* Vin dung (mang tinh thuc t€) dugc dua ra dé€ HS giai quyét (bao gom ca tinh hu6ng
dugc néu ra & déu bai hoc) sau khi da dugc trau déi kién thiic va ki nang. Hoat dong
nay giup HS phit trién cdc nang luc mo hinh hod todn hoc va gidi quyét vin dé toan

hoc: xdc dinh mo hinh todn hoc trong bai todn thuc té; gidi quyét bai toan toan hoc;

thé hién, danh gia ngugc trd lai ti két qua toan hoc sang két qua thuc té.

* Cu6i moéi bai hoc la phan bai tap (chon loc, c6 s6 lugng vita phai) dé HS tiép tuc cing

c0, rén luyén kién thtic va ki ndng khi ty hoc.

* Muc “Em c6 biét?” cung cdp ngén gon cho HS nhiing ciu chuyén, thong tin bo ich va

tha vi lién quan téi ndi dung hoc.

4, Sach Chuyén dé hoc tap Toan 10 dugc thiét ké theo hudng GV la nguoi chi dao, t6 chiic,
gidam sat, kiém tra, goiy, giang giai, chot kién thic, ki nang; HS tich cuc tham gia vao
cac hoat dong dé hinh thanh, cing c¢6 va phat trién kién thic, ki nang, hoc dén dau

viing t6i d6. Tuy tiing hoat dong, tuy vao hoan canh thuc té 16p hoc, GV cht dong,

linh hoat trong hoat déng day va hoc trén I6p. Ching han, GV chu dong lya chon hinh

thtic (thyc hién theo nhém, hay cd nhén, goi lén bang, hay tra 16i tryc tiép, kiém tra

chéo hay bdo cdo két qua truc tiép v6i GV), chi dong chon thoi diém, mic do tuong
tac véi HS (khi nao dua ra céc ggiy, ho trg, mic dé ho trg téi dau, ...).

Vai tro ctia GV va nhiém vu ctia HS trong day va hoc theo Sach Chuyén dé hoc tap Todn
10, cg ban dugc xac dinh nhu sau:

HOAT DONG, NOI DUNG

VAITRO CUA GV

NHIEM VU CUA HS

M@ dau bai hoc

Dan dat, dat van dé

Theo doi, tiép thu.

Hoat dong hinh

T6 chiic dé HS thuc hién; kiém tra, hd

Thuc hanh duéi su chi dao

chu y, cau héi, vi du minh hoa.

thanh kién thic trg, goi y, hudng dan, chinh stia, danh | ctia GV.
gia, két ludn.
Khung kién thiic Giang giai, phan tich, binh ludn, néu | Tiép thu, ghi nhé kién

thiic, néu lén diéu chua
chua hiéu.

ro,

Vi du (mau vé

Trinh bay, gidng gidi, phan tich, binh

Tiép thu, néu ciu hdi (néu

trg, goiy, huéng dan, chinh stia, danh
gia, két luan.

phuong phép va ludn, néu chayy. c6) dé hiéu ro néi dung.
trinh bay)
Luyén tap T6 chiic d€ HS thuc hién; kiém tra, h6 | St dung kién thic, ki nang

da dugc hoc, chtt dong thuic

hanh luyén tap duéi su
dao cua GV.

chi

Wl



Van dung

T6 chiic dé HS thuc hién; kiém tra, ho
trg, goiy, huéng dan, chinh stia, danh
gia, két luan.

Sti dung kién thtic, ki nang
da dugc hoc, chu dong
thuc hién dudi su chi dao
ctua GV.

Hoat dong trii
nghiém (nho), thao
luan (nhanh), kham
pha (nhd) (néu ¢o)

T6 chtic dé HS thuc hién; kiém tra, hd
trg, goiy, huéng dan, chinh stia, danh
gia, két luan. Cang c6 thé huéng dan
dé HS trai nghiém & nha.

Cha dong thuyc hién theo
su chi dao cta GV.

Bai tap

Kiém tra, danh gia, két ludn va chon
loc huéng dan mdt s6 bai (tuy theo
hoan canh va thoi ligng cho phép).

Duya trén kién thic va ki
ndng da dugc hoc trén 16p,
HS cht dong luyén tap bai
tap 0 nha.

Em c6 biét?

Néu c6 diéu kién, GV gidng gidi thém
hodc huéng dan HS tim hiéu thém.

Khuyén khich HS doc, tim
hiéu dé mé rong hiéu biét va
tang thém hiing tha hoc tap.

[[[I Phan bé theoi luong trong SGK va sach Chuyén dé hoc tap Toan 10

« Chuong trinh Gido duc phé théng mén Toan 2018 (sau day goi tit 1a Chuong trinh)

quy dinh thoi lugng Todn 10 gom 105 tiét, phan bo: 44% cho mach Dai s6 va Gidi tich,

35% cho mach Hinh hoc va Do ludng, 14% cho mach Xac sudt va Thong ké, 7% cho

Thyc hanh va Trai nghiém. Bén canh 105 tiét noi trén, Chuong trinh danh 35 tiét

cho cdc chuyén dé hoc tap tu chon (trong do c6 3 tiét danh cho 6n tip va kiém tra

Chuyeén dé).

Tuy thuc té nha truong linh hoat trong viéc lua chon thoi diém trong nam hoc dé day

céc chuyén dé. Vé chuyén moén, can luu y:

— Nhin chung, co thé day chuyén dé Hé phuong trinh bac nhat ba an vao thoi diém bat
ki trong nam hoc;

— Chuyeén dé Phuong phap quy nap todan hoc va nhi thiic Newton can duoc giang day
sau ndi dung vé Dai s6 t6 hop (quy tac dém, hodan vi, t6 hgp, chinh hgp, nhi thiic
Newton véi s6 mi bang 4 hodc 5) trong chuong trinh Toan 10 chung.

— Chuyeén dé Ba duong conic va ting dung can duoc hoc sau ndi dung tuong ting trong
chuong trinh Toan 10 chung.

Chuong trinh khéng quy dinh thoi lugng chi tiét cho tiing chuyén dé, nha truong cha

dong trong viéc phan bé thoi lugng cho tiing chuyén dé va tiing bai hoc, ddm bao

gido duc dat hiéu qua. Sau day la dé xudt phan bé thoi ligng ctia nhom tac gia sach

Chuyén dé hoc tap Toan 10 dé nha trudng va GV tham khao:



PHAN PHOI CHUONG TRINH VA DU KIEN KE HOACH DAY HOC

S0 tiét Ghi
DS |HH [ XS | TN OTKT | cha
1 | CHUYEN DE 1. |Bai 1. H¢ phuong trinh bic nhét| 5
HE PHUONG |ba 4n
TRINH BAC
NHAT BA AN

STT Tén chuyén dé Tén bai

Bai 2. Ung dung ctia hé phuong| 4
trinh bac nhét ba 4n

Bai tap cudi chuyén dé 1 2

2 | CHUYEN DE 2. |Bai 3. Phuong phap quy nap| 4
PHUONG |toan hoc

PHAP QUY NAP|paj 4 Nhij thiic Newton 5
TOANHOC. [—— —cy
NHI THUC Bai tap cudi chuyén dé 2 1
NEWTON
3 | CHUYEN BE 3. |Bai 5. Elip 3
BADUONG |35 6. Hypebol 3
CONICVA [—
Bai 8. Su théng nhat gitia ba 2
duong conic
Bai tdp cudi chuyén dé 3 1
4 On t4p va kiém tra 3
Tong 21 (11| 0 0 3 35

m Nhitng diém can cha y vé ndi dung Chuong trinh va sach Chuyén dé hoc tap
Toan 10

« Chuong trinh mén Todn cép Trung hoc phé thong nam 2018 gém ba mach kién thic:
Dai s6 va Giai tich, Hinh hoc va Do luong, Thong ke va Xdc suat.
Dang chu y la céc tac gia Chuong trinh da néu r6 quan diém xay dung Chuong trinh la
“Chuong trinh mén Toan chi quy dinh nhiing nguyén tac, dinh huéng chung vé yéu cau
can dat vé phdm chat va ndng luc ctia HS, ndi dung gido duc, phuong phép gido duc va
viéc danh gia két qua gido duc, khong quy dinh qua chi tiét, dé tao diéu kién cho céc tac
gid SGK va GV phat huy tinh chtt dong, sang tao trong thuc hién Chuong trinh”
V6i quan diém nhu véy, khi thuc hién “mét Chuong trinh — nhiéu by SGK” sé khoé tranh
khoi sy thiéu thong nhat vé mat chi tiét gitia cac by SGK khac nhau. Do d¢6 khi sti dung
bd sach nay, GV can nghién ctu ki ndi dung cta tiing bai hoc trong sach Chuyén de
hoc tap Toan 10 va SGV Chuyén dé hoc tap Toan 10.
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« Chuong trinh Chuyén dé hoc tép Todn 10 gém ba ndi dung: Hé phuong trinh bac nhat
ba an; Phuong phap quy nap toan hoc, nhi thiic Newton; Ba duong conic va ting dung.
Trong SGK 16p 10 cii, hé phuong trinh bic nhdt ba &n dugc trinh bay qua mét vi du va
bai tap. Trong Chuong trinh 2018, HS dugc hoc vé hé hai phuong trinh bac nhat hai dn
& 16p 9, va dugc hoc mot cach co hé thong vé hé ba phuong trinh bac nhat ba an trong
Chuyén dé hoc tap Toan 10, ing dung dugc nhdn manh.

Trong Chuong trinh ndm 2006, cic ndi dung Phuong phdp quy nap todn hoc, nhi thiic
Newton dugc dat 6 16p 11. Chuong trinh nam 2018 dua cdc ndi dung nay xudng 16p 10;
trong do phédn khai trién nhi thiic Newton véi s6 ma thdp (s6 mi bang 4 hodc 5) dugc
nam & chuong trinh chung cho tat ca HS, phan phuong phap quy nap toan hoc va phén
khai trién nhi thiic Newton véi s6 mi tuy y dugc dua vao chuyén dé tu chon.

Trong Chuong trinh nam 2018, khai ni¢ém ba duong conic, phuong trinh chinh tac va
mot s ting dung nam & chuong trinh 105 tiét Toan 10 chung cho tat ca HS. Chuyén dé
tu chon vé ba dudng nay di sdu hon vao céc tinh chdt va ing dung ctia chiing (giao ctia
mat phang v6i mat non tron xoay, truc, tdm sai, duong chudn ctia cac dudng conic).
Ung dung ctia ba dudng conic dugc nhin manh.

k4 PHUONG PHAP DAY HOC VA DANH GIA KET QUA GIAO DUC

ﬂ Phuong phap day hoc

1. Phuang phap day hoc trong Chuong trinh mén Toan dap ing cac yéu cau ca ban sau:

a) Phu hgp véi tién trinh nhén thic caa HS (di ti cy thé dén tritu tugng, tit dé dén kho);
khong chi coi trong tinh logic ctia khoa hoc toan hoc ma cén chu y cach tiép can dua
trén von kinh nghiém va su trdi nghiém cuaa HS.

b) Quan triét tinh than “lay ngudi hoc lam trung tdm”, phét huy tinh tich cyc, ty gidc, chuy
nhu cdu, nang luc nhan thiic, cach thiic hoc tip khdc nhau ctia tiing cd nhan HS; t6 chiic
qua trinh day hoc theo hudng kién tao, trong dé HS dugc tham gia tim toi, phdt hi¢n,
suy luén gidi quyét van dé.

c) Linh hoattrong viéc van dung cic phuong phap, ki thudt day hoc tich cuc; két hgp nhuén
nhuyén, sang tao véi viéc van dung cac phuong phap, ki thuédt day hoc truyén thong;
két hop cdc hoat dong day hoc trong 16p hoc véi hoat dong thuic hanh trai nghiém, van
dung kién thiic toan hoc vao thyc tién. Céu trac bai hoc bao dam ti 1é can d6i, hai hoa
gitia kién thiic cot 161, kién thiic van dung va cac thanh phéan khac.

d) St dung du va hiéu qua cac phuong tién, thiét bi day hoc t6i thi€u theo quy dinh déi véi
mon Toan; co thé st dung cac d6 dung day hoc ty lam pht hgp véi ndi dung hoc va cac
déi tugng HS; ting cudng st dung cong nghé thdéng tin va cac phuong tién, thiét bi day
hoc hién dai mot cach phu hgp va hiéu qua.



a)

b)

b)

Dinh huéng phuong phéap hinh thanh phat trién cac pham chat chi yéu va nang

luc chung

Phuong phép hinh thanh, phat trién cac phdm chit cha yéu

Thong qua viéc t6 chiic cac hoat dong hoc tdp, mon Toan gép phan cung cdc mon hoc

va hoat dong gido duc khac giip HS ren luyén tinh trung thyc, tinh yéu lao dong, tinh

than trach nhi¢m, y thiic hoan thanh nhiém vu hoc tip; boi dudng sy ty tin, hing thu
hoc tap, thoi quen doc sdch va y thiic tim toi, kham pha khoa hoc.

Phuong phép hinh thanh, phat trién cic ning lic chung

— Mbn Toan gop phan hinh thanh va phat trién nang luc tu chtiva ty hoc thong qua viéc
rén luyén cho nguoi hoc biét cach lua chon muc tiéu, lap dugc ké hoach hoc tap, hinh
thanh cach tu hoc, rat kinh nghiém va diéu chinh dé c6 thé van dung vao céac tinh
hudng khac trong qua trinh hoc cac khdi niém, kién thic va ki nang toan hoc ciing
nhu khi thyc hanh, luyén tap hoac ty luc gidi todn, giai quyét cac van dé cé y nghia
todn hoc.

— Mon Toéan gop phén hinh thanh va phat trién nang luc giao ti€ép va hop tac thong qua
viéc nghe hiéu, doc hiéu, ghi chép, dién ta dugc cac thong tin toan hoc can thiét trong
van ban todn hoc; thong qua st dung hiéu qua ngon ngii todn hoc két hop véi ngon
ngti thong thuong dé trao doi, trinh bay dugc cac ndi dung, y tudng, giai phap toan
hoc trong su tuong tac v6i nguoi khdc, dong thoi thé hién su tu tin, tén trong nguoi
doi thoai khi mo td, gidi thich cac néi dung, y tudng toan hoc.

— Mon Toan gép phan hinh thanh va phét trién nang luc giai quyét van dé va sang tao
thong qua viéc gitip HS nhan biét dugc tinh hudng c6 van dé; chia sé sy am hiéu vin
dé v6i nguoi khac; biét dé xudét, lya chon dugc cach thiic, quy trinh giai quyét van dé
va biét trinh bay giai phdp cho van dé; biét danh gia gidi phap da thuc hién va khai
quét hod cho van dé tuong tu.

Phuong phap day hoc mén Toan gop phan hinh thanh va phat trién nang luc

tinh toan, nang luc ngén ngir va cac nang luc dac thu khac. Cu thé:

Moén Toan véi uu thé néi trdi, ¢ nhiéu co hdi d€ phat trién nang luc tinh todn thé hién

& cho viia cung cdp kién thiic toan hoc, ren luyén ki nang tinh todn, udc lugng, viia giup

hinh thanh va phaét trién cac thanh t6 cia nang luc toan hoc (ndng luc tu duy va lap luén,

nang luc moé hinh hod, niang luc gidi quyét van dé; nang luc giao tiép va nang lyc sti dung
cong cu va phuong tién hoc todn).

Moén Todn gép phén phat trién nang luc ngén ngii thong qua ren luyén ki ndng doc hiéu,

dién giai, phan tich, danh gid tinh huéng cé y nghia toan hoc, thong qua viéc st dung

hiéu qua ngon ngii toan hoc két hgp véi ngdn ngti thong thuong d€ trinh bay, dién ta
cac noi dung, y tudng, gidi phap toan hoc.

Mon Toan gop phén phat trién nang lyc tin hoc thong qua viéc st dung cac phuong tién,

cong cu cdng nghé thong tin va truyén thong nhu cdng cu hé trg trong hoc tap va tu hog;

tao dung méi trudng hoc tap trai nghiém.



d) Mon Todn gop phan phat trién nang luc thdm mi thong qua viéc giup HS lam quen véi
lich sti todan hoc, v6i ti€u sti ctia cac nha toan hoc va thong qua viéc nhéan biét vé dep ctia
Todn hoc trong thé gidi tu nhién.

Il ®anh gia két qua gido duc

Muc tiéu danh gia két qua gido duc mon Toan la cung cép thong tin chinh xdc, kip thoi, co
gia tri v€ sy phat trién nang lyc va sy tién b ctia HS trén co sd yéu cdu can dat & moi l6p
hoc, cép hoc; diéu chinh cac hoat dong day hoc, bao dam sy tién bo ctia tiing HS va néng cao
chét lugng gido duc mén Toan ndi riéng va chat lugng gidao duc noi chung.

Van dung két hgp nhiéu hinh thiic danh gia (danh gia qua trinh, danh gia dinh ki), nhiéu
phuong phap danh gia (quan sat, ghi lai qué trinh thuc hién, vin dap, trac nghiém khach
quan, tu ludn, kiém tra viét, bai tap thuc hanh, ciac du an/san phadm hoc tép, thuc hién nhiém
vu thyc tién, ...) vao nhiing thoi diém thich hop.

Danh gia qua trinh (hay danh gid thuong xuyén) do GV phu trach mén hoc t6 chiic, két hop
v6i danh gia ctia GV cadc mén hoc khac, ctia ban than HS duge déanh gia va ctia cac HS khac
trong t6, trong 16p hoac danh gia ctia cha me HS. Danh gia qua trinh di lién véi tién trinh
hoat dong hoc tép ctia HS, tranh tinh trang tach roi gitia qud trinh day hoc va qua trinh danh
gid, bdo ddm muc tiéu danh gid vi sy tién bo trong hoc tap ctia HS.

Dbanh gia dinh ki (hay danh gia tong két) c6 muc dich chinh la dénh gia viéc thuc hién cac
muc tiéu hoc tap. Két qua danh gia dinh ki va danh gid tong két dugc st dung dé chiing nhén
cdp do hoc tap, cong nhan thanh tich ctia HS. Dénh gia dinh ki do co s6 gido duc t6 chiic
hodc thong qua cac ki kiém tra, dinh gia quéc gia.

Danh gia dinh ki con dugc sti dung dé phuc vu quan li cac hoat dong day hoc, bao dam chat
lugng & co sd gido duc va phuc vu phat trién Chuong trinh mon Toan.

Dénh gia nang luc HS thong qua cdc bang chiing biéu hién két qua dat dugc trong qua trinh
thuc hién cac hanh dong ctia HS. Tién trinh danh gia gém cac budc co ban nhu: xac dinh
muc dich danh gia; xac dinh bang chiing can thiét; lua chon cac phuong phép, cong cu danh
gid thich hop; thu thap bang chiing; gidi thich bang chiing va dua ra nhan xét.

Chu trong vi¢c lua chon phuong phép, cong cu danh gia cac thanh t6 ctia nang luc toan hoc.
Cu thé:

- Danh gid nang luc tu duy va lap ludn toan hoc: cé thé stii dung mot sé phuong phap,
cong cu danh gid nhu cac cau héi (ndi, viét), bai tap, ... ma doi hoi HS phai trinh bay,
so sanh, phan tich, tong hgp, hé thong hoa kién thic; phai van dung kién thiic toan
hoc dé giai thich, lap ludn.

- Danh gid nang luc mo hinh hod toan hoc: lya chon nhiing tinh huéng trong thuc tién
lam xudt hién bai todn todan hoc. Tt do, doi hoi HS phéi xdc dinh dugc mé hinh todn
hoc (gom cong thiic, phuong trinh, bang biéu, do thi, ...) cho tinh huéng xuét hién
trong bai todn thuyc tién; gidi quyét dugc nhiing vin dé toan hoc trong moé hinh dugc




thiét lap; thé hién va danh gia dugc 161 giai trong ngti canh thuc tién va cai tién dugc
mo hinh néu céach giai quyét khong phi hop.

- Danh gia ning luc giai quyét van dé todn hoc: c6 thé st dung cac phuong phap nhu
yéu cau ngudi hoc nhén dang tinh huéng, phat hién va trinh bay van dé can giai quyét;
mo td, giai thich cdc thong tin ban dau, muc tiéu, mong mudn ctia tinh huéng van dé
dang xem xét; thu thap, lua chon, sip xép thong tin va két ndi véi kién thiic da cd; st
dung cac cau hai (cd thé yéu cdu trd 16i néi hoac vi€t) doi hoi ngudi hoc van dung kién
thiic vao giai quyét van dé, dac biét cac van dé thuc tién; st dung phuong phép quan
sat (nhu bang kiém theo cac tiéu chi da xdc dinh), quan sat nguoi hoc trong qua trinh
gidi quyét vin dé; danh gia qua cdc san phdm thuc hanh ctia nguoi hoc (ching han san
phdm ctia cdc dy dn hoc tap); quan tdm hgp li dén cdc nhiém vy dénh gid mang tinh
tich hop.

- Ddanh gid ning luc giao tiép todn hoc: c6 thé st dung cic phuong phap nhu yéu cau
ngudihoc nghe hiéu, doc hiéu, ghi chép (tom tat), phén tich, lua chon, trich xuat dugc
cac thong tin toan hoc co ban, trong tdm trong vin ban ndi hoac viét; st dung dugc
ngon ngii toan hoc két hgp véi ngén ngii thong thudng trong viéc trinh bay, dién dat,
néu cau hdi, thdo ludn, tranh ludn cac ndi dung, y tudng, gidi phdp toén hoc trong su
tuong tdc véi nguoi khéc.

- Danh gid nang luc st dung cong cu, phuong tién hoc todn: cé thé st dung cac phuong
phédp nhu yéu cdu nguoi hoc nhan biét dugc tén goi, tdc dung, quy céch st dung, cich
thiic bao quan, vu diém, han ché ctia cidc cong cy, phuong tién hoc toan; trinh bay
dugc cach st dung (hop li) cong cy, phuong tién hoc toan dé thuc hién nhiém vy hoc
tap hoac dé dién ta nhiing ldp luan, chiing minh toan hoc.

Khi GV 1én ké hoach bai hoc, can thiét lap cdc tiéu chi va cach thiic danh gia dé bao dam &
cu6i moi bai hoc HS dat dugc céc yéu cau cd ban dya trén céc tiéu chi da néu, trudc khi thuc
hién céc hoat dong hoc tép tiép theo.




I TONG QUAN

[l Vi tri, vai tro ctia Chuyén dé
~10 cdp THCS, HS da dugc hoc va biét cach giai hé phuong trinh bac nhét hai 4n hai

phuong trinh. O day, HS sé dugc hoc cich gidi hé phuong trinh bic nhit ba 4n ba
phuong trinh bang phuong phdp Gauss. Sau khi két thic chuyén dé nay HS sé c¢6 cich
nhin téng quan vé hé phuong trinh bac nhat nhiéu dn nhiéu phuong trinh (con goi la
hé phuong trinh tuyén tinh).

- Bai todn giai hé phuong trinh tuyén tinh dong vai tr6 quan trong khong chi trong

mon Todn noi riéng ma trong tat ca cac mén khoa hoc khic néi chung. Chang han
trong hinh hoc toa d6 phang & 16p 10 cic bai todn vé phuong trinh duong thing sé
dan t6i giai hé phuong trinh béc nhdt hai an; & hinh hoc toa d¢ khong gian 16p 12, cac
bai todn vé phuong trinh mit phing sé dan t6i gidi hé phuong trinh bac nhit ba an.
Hé phuong trinh tuyén tinh cting xuat hién trong tat ca cic mén khoa hoc khéc nhu
Vit li, Hod hoc, Sinh hoc, Kinh té hog, ...

A Cau tao Chuyeén dé
Chuyén dé 1 gobm hai bai hoc va Bai tap cudi chuyén dé, thuc hién trong 11 tiét. Cu thé
nhu sau:

« Bai 1. H¢ phuong trinh b4c nhit ba 4n (5 tiét)

« Bai 2. Ung dung ctia hé phuong trinh bac nhét ba dn (4 tiét)

« Bai tip cudi chuyén dé 1 (2 tiét)

El Mot s6 diém can luu y
- So véi céc SGK trudc day, HS sé dugc hoc ndi dung phuong phap Gauss ki hon, dugc

6

luyén tap giai hé bang phuong phip Gauss nhiéu hon. Diéu nay sé gitip HS tiép can
tot hon véi hé phuong trinh tuyén tinh nhiéu dn nhiéu phuong trinh, tao diéu kién
thuén lgi cho HS theo hoc cac cidp hoc cao hon.



- Mot diém méi niia so v6i SGK trude day la & Bai 2 cta chuyén dé, HS sé dugc hoc
rat nhiéu ting dung ctia hé phuong trinh tuyén tinh trong céc linh vuc lién mén nhu
vat li, hod hoc va sinh hoc. Dac biét la iing dung ctia hé phuong trinh tuyén tinh vao
bai todn kinh té, dinh huéng HS dén linh vyc todn tai chinh, mdt linh vuc khong thé
thiéu trong xa hoi hién dai, trong nén kinh t€ s6.

2] GIG1 THIEU CHITIET CAC BAI HOC

Bai 1. HE PHUONG TRINH BAC NHAT BA AN (5 tiét)

I MYCTIEY

1. Vékién thirc, kinang

— Nhén biét dugc hé phuong trinh bdc nhét ba an.

- Nhan biét dugc nghiém ctia hé phuong trinh bac nhét ba an.

- Gidi dugc hé phuong trinh bac nhat ba dn bang phuong phép Gauss.

- Tim dugc nghiém ctia hé phuong trinh béc nhét ba 4n bang may tinh cam tay.

2. Vé nang luc, pham chat

- Reén luyén nang luc mé hinh hod toan hoc va nang luc giai quyét van dé toan hoc
thong qua cdc bai todn thuc tién (dat dn va thiét lap hé phuong trinh dé giai bai toén
thuc tién).

- Ren luyén nang lyc tu duy va lap ludn todn hoc thong qua viéc hoc khdi niém hé
phuong trinh bac nhat ba 4n, HS phai so sanh phan tich méi lién hé gitia hé hai 4n va
ba dn. HS hoc cac phép bién doi so cap dé dua hé phuong trinh vé dang tam gidc.
Tt do phai phan tich, gidi thich dugc sy tuong duong gitia h¢ phuong trinh ban dau
va hé dang tam gidc sau khi bién doi.

— Ren luyén ning luc st dung cong cu, phuong tién hoc todn thé hién qua viéc giai hé
phuong trinh bac nhét ba 4n bang cach st dung mdy tinh cam tay.

- Boi dudng hiing tha hoc tép, y thiic lam viéc nhom, y thiic tim toi, kham pha va sang
tao cho HS.

Ilf NHUNG PIEM CAN LUU Y

- O cdp THCS, HS da dugc hoc cich giai hé hai phuong trinh bic nhét hai d&n bang
hai phuong phép la céng dai s6 va phuong phap thé, & day HS sé dugc hoc cach giai
hé bic nhét ba 4n bang cdc phép bién déi so cdp, phuong phdp nay la su két hgp cta
phuong phap cong dai s6 va phuong phap thé. O cip THCS, HS ciing da dugc hoc



cach giai hé¢ hai phuong trinh bac nhat hai 4n bang mdy tinh cam tay, & day HS sé hoc
cach giai hé ba phuong trinh bac nhat ba an bang mdy tinh cim tay.

— Trong Chuong trinh mén Todn ndm 2018, so vdi trudc day, viéc hoc cac phép bién déi
so cdp trén hé dé dua vé dang tam gidc dugc day ki hon, hoc séu hon, HS dugc thuc
hanh bién d6i hé nhiéu hon. HS dugc hoc céch xti li truong hop hé c6 vo s6 nghiém
can than hon.

— Chudn bi ctia GV:

+ SGK, mdy tinh cam tay.

+ Mot s6 thong tin vé ti€u sti nha toan hoc Gauss.

I’ GOIV DAY HOC
1. Thailugng
Dui kién phan b6 thoi gian (5 tiét):
+ Tiét 1: Muc 1. Khai niém hé phuong trinh bac nhét ba an.
Muc 2. Giai hé phuong trinh bac nhat ba an bang phuong phap Gauss

(H¢ dang tam gidc).

+ Tiét 2 + 3: Muc 2. Gidi hé phuong trinh bac nhdt ba &n bang phuong phap

Gauss (tiép).
+ Tiét 4: Muc 3. Tim nghiém ctia hé¢ phuong trinh bac nhit ba &n bang mdy tinh cdm
tay két hop hudng dan giai bai tap 1.1 va 1.2.
+ Tiét 5: Hudng dan giai bai tdp 1.3, 1.4, 1.5 va 1.6.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc
Tiét 1
1. KHAI NIEM HE PHUONG TRINH BAC NHAT BA AN

HOAT DONG MUC DICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

Tinh huong mé dau | Giup HS budc dau lam | Chua yéu cau HS phai di sau vao tinh
quen v6i khdi niém hé¢ | huéng nay ngay, ma chi can cho HS doc
phuong trinh bac nhiét | tinh huéng va du dodn xem can phai dat
ba &n thong qua mot vi | 4n nhu thé nao.

du don gidn.

HD1. Nhan biét [ Day la tinh huéng cho | HS ¢6 thé lam viéc ca nhan hoac theo
hé phuong trinh [ HS lam quen vé6i hé | nhom.

bac nhédt ba 4n va | phuong trinh bac nhit | GV nhdn manh béc cta cac phuong
nghiém ctia no. ba 4n va nghiém ctiand. | trinh phai la bac 1 va s6 an phai la 3.

N




Khung kién thic:
binh nghia khai
ni¢ém phuong trinh
bdc nhat ba 4n va
nghiém ctia n6; khai
niem hé phuong
trinh bac nhat ba 4n
va nghiém ctia né.

Phit bi€u dinh nghia
h¢ phuong trinh bac
nhit ba 4n. Néu ro an
la gi, hé s6 cha an, hé
sO tu do. Néu ro thé
nao la nghi¢m caa hé.
GV ciling néu céch goi
tat “hé phuong trinh
bac nhat ba 4n” thay
cho khai niém hé ba
phuong trinh bic nhat
ba an.

Cho HS nhén xét di€ém giong nhau va
khdc nhau gitta h¢ phuong trinh bac
nhat hai 4&n da hoc 6 16p 9 va hé phuong
trinh bac nhat ba an & day.

Vi du 1. Nhan biét
h¢ phuong trinh
bac nhat ba 4n va
nghi¢m ctia no.

Giup HS nhan dang
hé bic nhit ba 4n va
nghiém cta no. HS
ciing biét ki€ém tra mot
bd ba s6 ¢ la nghiém
ctia h¢ hay khong.

HS tu lam. GV goi HS lén bdng, nhan xét
bai lam ctia HS va téng két lai phuong
phaép giai.

Luyén tdap 1. Nhan
biét hé phuong trinh
bdc nhit ba 4n va
nghiém ctia né.

Cho m¢t vi du tuong tu
Vi du 1 dé HS ty luyén.

- He¢ a) khong la hé phuong trinh bac
nhdt. Hé b) la hé phuong trinh bac nhat
ba an.
- B6 baso (-3;2; -1) la mét nghiém caa
héb).

2. GIAIHE PHUONG TRINH BAC NHAT BA AN BANG PHUGNG PHAP GAUSS

HOAT DONG

MUCDICH, YEU CAU

GO1Y THUCHIEN

HDb2. Cich gidi
hé¢ phuong trinh
bic nhit ba 4n
dang tam gidc.

Giap HS ty rat ra cich
gidi hé phuong trinh
bac nhat ba an dang tam
gidc.

GV cho HS tu ruat ra cdch gidi hé phuong
trinh bac nhat ba 4n dang tam gidc, sau d6
GV chot lai, do la thé ngugc ti dudi lén.

Khung kién thtic.

Gitp HS biét cdch gidi hé
phuong trinh bac nhat
ba an dang tam giac.

GV cho HS phat biéu, sau dé chét lai.

Vi du 2. Gidi h¢
phuong trinh bac
nhat ba dn dang
tam gidc.

Cho HS tu gidi mot he¢
phuong trinh bac nhat
ba dn dang tam gidc.

GV goi HS lén bang thuc hanh va nhan
xét cach lam.,
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Luyén tap 2. Giai
h¢ phuong trinh
bac nhit ba 4n
dang tam gidc.

Cho HS mot vi du vé hé
phuong trinh bac nhét
ba 4n dang tam gidc
ngugc va cach gidi hé
tam gidc nguoc la thé tu
trén xuéng dudi.

Nghiém ctia hé 1a

3 1
:z) =3
(x:332) (22 )

Tiét2+3

2. GIAI HE PHUGNG TRINH BAC NHAT BA AN BANG PHUGONG PHAP GAUSS (tiép theo)

HOAT DONG

MUC DICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

HD3. Bién doi hé

phuong trinh bic nhét
ba dn vé hé dang tam

Huéng dan HS buéc déu
thuc hién cdc thao tac
bién doi tuong duong dé

HS c¢6 thé lam viéc cd nhan hodc
theo nhéom.
GV c6 thé dit cau héi “dung cac

Thuc hanh gidi mot
hé phuong trinh béc
nhdt ba dn cé nghiém

mot hé phuong trinh bac
nhit ba dn bing phuong
phdp Gauss va hé nay co

gidc. dua hé vé dang tam giac. | phép bién doi tuong duong nao dé
dua dugc hé vé dang tam giac”.
Khung kién thuc: Chét lai ba phép bién | GV yéu cau HS ghi chép cin thin
“Trinh bay phuong d6i so cdp dé dua mot hé | vao vd, ghi ba phép bién déi tuong
phdp Gauss” phuong trinh bac nhat ba | duong va yéu cau hoc thudc.
an vé hé dang tam gidc.
Vidu 3. Cho HS thuc hanh giai | GV cho HS ngéi tai ché thuc hanh,

sau do chiia chi tiét trén bang dé
HS quan sat.

Thuc hanh gidi mot

phuong trinh bac nhat

hé | hé phuong trinh bic nhat

ba dn bang phuong phdp

duy nhat biang phuong | nghiém duy nhat.
phap Gauss.
Viduy4. Cho HS thuc hanh gidimét | GV cho HS thyc hanh tai ché va

goi mot HS lén bdng thuc hanh,
sau do chiia chi tiét trén bang dé

Thuc hanh gidi mot

nhit ba 4n co vo s6

phap Gauss.

hé phuong trinh bac

nghiém bang phuong

mot hé phuong trinh bac
nhdt ba dn bing phuong
phdp Gauss va h¢ nay co
v0 sO nghiém.

ba &n v nghiém bang | Gauss va hé nay vo nghiém. | HS quan sat.
phuong phép Gauss.
Vidu 5. Cho HS thuc hanh gidi | - GV cho HS thuc hanh tai ché va

goi mgt HS lén bang thyc hanh.

- GV huéng dan HS céch viét tap
nghiém ctia hé trong tridng hop hé
c6 vO $6 nghiém.
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Nhén xét. Chot kién thiic. Mot hé phuong trinh bac nhat
ba dn c6 thé c6 nghiém duy nhét
hodc v6 nghiém hodc c6 vo s6
nghiém.

Luyén tap 3. Cung cap cho HS ba vi du | HS ty lam.

Thyc hanh giai hé [ gidi hé phuong trinh béc | a) Nghiém duy nhét

phuong trinh bac nhat | nhat ba 4n ting véi ba trudng 25 55 2

ba an bang phuong [ hgp: nghiém duy nhét, vo ng’yzg’ BEYA

phdp Gauss.

nghiém va v6 s6 nghiém.

b) H¢ v6 nghiém.

c) Hé c6 vo s6 nghiém va tap

nghiém la
$={(-2-26:5+56¢)t e R}.

Vidu 6.
Giai bai toan dat ra ¢
tinh huéng ma dau.

Cho HS giai bai toan thuc tién
dat ra & dau bai hoc. HS phai
biét dat an, lap hé, gidi hé va
két luén bai toan. Déy la yéu
cdu cao nhét cia muc nay.

- GV dinh hudéng HS cdch dit
an va dit diéu kién cho ting 4n.
— GV hudng dan HS cin ci vao
cac gid thiét coa bai toan ldp
cdc phuong trinh tduong tng,
tti d6 co6 hé¢. HS thyc hanh giai
hé thu dugc nghiém va két luan
bai todn.

Van dung 1.

Giaibai todn bang cach
lap h¢ phuong trinh
bac nhat ba 4n.

Cho HS mot bai toan thuc té
tuong tu bai todan mé déu dé
HS thyc hanh giai.

- Goix, y, ztheo thi ty la so tién
mua van phong phdm ctia Ha,
Lan va Minh (x, y,z22>0, don
vi clia x, ¥ z la nghin dong).

- Ta c6 h¢ phuong trinh

X+ y+z=2820
1
==X—-35
* 2
z = y+210.

- Giai h¢ ta dugc x =310, y =150,
z = 360.

Vay Ha mua hét 310 nghin dong;
Lan va Minh tra cho Ha sé tién
lan lugt 1a 150 nghin doéng va
360 nghin dong.




Tiét4

3. TIM NGHIEM CUA HE PHUONG TRINH BAC NHAT BA AN BANG MAY TiNH CAM TAY

HDb4. Huéng dan
sti dung mdy tinh
cam tay giai hé
phuong trinh béc
nhdt ba an.

Dé HS hoc cach giai hé
phuong trinh bac nhét ba
an bang may tinh cam tay.

- GV cho HS lam viéc theo nhom va
huéng dan ca nhém thuc hanh.

- GV huéng dan HS cach bam may tinh
giai hé bac nhét ba an.

Khung ki€n thic:
“Ki ning st dung
mdy tinh cam tay
dé gidi h¢”

Dé HS biét cach st dung
mady tinh cdm tay dé giai
hé bac nhit ba an.

- GV yéu cau HS thuc hanh ding may
tinh cam tay dé giai hé bac nhat ba an.

- GV chi ra mgt s6 sai s6t HS thudng
gdp khi st dung may tinh giai hé.

Vidu?7.

Dung may tinh cdm
tay tim nghiém cta
cdc hé phuong trinh
bac nhit ba an.

bé HS thuc hanh su
dung may tinh cam tay
gidi h¢é phuong trinh bac
nhat ba dn.

— GV cho HS thyc hanh bim mdy tinh va
hudng dan HS cach doc két qua hién thi
trén man hinh may tinh.

- GV nhdn manh trudng hop hé cé
v6 sO nghiém ma néu mudn tim tép
nghiém thi mdy tinh khong giai quyét
dugc, ltic do phai gidi bang tay.

Luyén tap 4.

Kiém nghiém lai cacvidu
gidi h¢ phuong trinh bac
nhdt ba dn bang phuong
phap Gauss.

GV cho HS lam viéc theo nhom va yéu
cau HS trinh bay két qua hién thi trén
man hinh mady tinh cia minh.

Van dung 2.

Gidi bai todn thuc
tién bang cach lap
hé phuong trinh
bac nhit ba an.

Cho HS mdt bai toan
thyc t€ phuc tap hon bai
toan md dau dé HS thuc
hanh gidi. Yéu cau HS
phai ren luyén khd nang
doc hiéu.

- Goi x, y, z theo thii ty la s6 phan traim
nhém doéng vat cé v, chim va cd co
nguy co tuyét chung (x, y,z = 0).
- Ta c6 hé phuong trinh

X+y+2z=>55

y=2z+0,7

Z ==x+1,5,
— Gidi hé ta dugc x = 17,1; y = 19,3 va
z = 18,6. Vdy nhom dong vit c6 vii chiém
17,1%; nhoém chim chiém 19,3% va nhom
ca chiém 18,6% nguy co tuyét chiing.

Tong két

Tong két lai ndi dung clia
tiét hoc, dan do cong viéc
vé nha.

GV st dung tuy tinh hinh thuc té cta
16p hoc.
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Tiét 5. Huong dan HS giai bai tap & cuéi bai hoc
3. Lua chon bai tap
« Nhdan biét hé phuong trinh bac nhét ba dn va nghiém ctia no: Bai tap 1.1,
» Gidi hé phuong trinh bac nhat ba 4n dang tam gidc va hé ¢ hai phuong trinh chi chita
cung hai an nao do: Bai tap 1.2.
« Ren luyén ki ning giai hé phuong trinh bac nhat ba dn bang phuong phap Gauss va
bang mdy tinh cam tay: Bai tap 1.3.
« Ren luyén ki nang giai bai toan bang cach lap hé phuong trinh bac nhét ba dn: Bai tap
1.4 va Bai tap 1.5.
» Bai tap dang li thuyét: Bai tap 1.6.
Tuy tinh hinh thuc té, GV c6 thé lua chon thém cac bai tap phu hgp dé giao cho HS.

IV” DAP S0/ HUGNG DAN/ LOI GIAI
1.1. Hé a la hé phuong trinh bédc nhét ba dn. Bo ba s6 (2; 0; 1) la mét nghiém ctia hé a.
Hé b khong la hé phuong trinh béc nhat ba an.

1 5
1.2. a) Nghiém (10; -15; 15). b) Nghiém [5;42;—5],

1.3. a) Nghiém duy nhit (x; y;2) = (2; 1; 1).
b) Nghiém duy nhat (x; y; 2) = (15 3; -2).
¢) Nhan cd hai vé ctia phuong trinh thd nhét v6i -2 roi cong vao phuong trinh thi hai
ta dugc: 5y + 4z=18.
Nhén ca hai vé ctia phuong trinh thi nhét véi -4 rdi cdng vao phuong trinh thi ba
ta dugc: 5y + 4z=18.
X—3y—-2=-6
Vay hé tré thanh: {5y +4z=18 < {
5y+4z=18

X—3y—2 =6
S5y+4z=18.

18 4
Tu do y:?—gz.Détz=2+5t,tadu‘c;icy=2—4tv?ax=2—7t.

Vay hé ¢6 vo s6 nghiém va tap nghiém Ia § = {(2-76,2-44;2+5t )|t € R},
d) Hé vo nghiém.

87 . 24
e) Nghiém duynhit (x; y;z)=| —; ;, — |.
R S
f) Nhan hai vé ctia phuong trinh thid nhat v6i (-5), nhan hai vé€ ctia phuong trinh thi
hai véi 2, rdi cdng theo tling vé tuong ting, ta dugc: 13y + 16z = 16.
Nhan hai vé ctia phuong trinh thd nhat véi (-7), nhén hai vé€ ctia phuong trinh thi
ba v6i 2, r6i cong theo tling vé tuong ting, ta dugc: 13y + 16z = 16.



1.4.

1.5.

1.6.

2% =3y ~4z= =2
Viéy hé tré thanh: {13y +16z =16

{2x—3y—4z =-2
—
13y +16z =16

13y + 16z = 16.

16 16
Tu do y:E—Ez.Détz=l+ 13t, tadugc y=-16tvax =1+ 2t.

Vay hé c6 vo s6 nghiém va tip nghiém la S = {(1+2£; - 16t; 1+ 13¢)|t € R}.

Goi x, y va z lan lugt la luong hing nam ctia nguoi quan li kho, quan li van phong va tai
xé xe tai. O day x,y,z > 0 vadon vi la triéu déng. Theo bai ra ta c6 hé phuong trinh:

x+y=164
x+z=156
x—z=28.

Giai hé bang may tinh cam tay ta dugc x = y = 82, z = 74. Vidy luong hang nam ctia nguoi
quan li kho, quan li van phong va tai xé xe tai l4n lugt a 82 triéu dong, 82 triéu dong va
74 triéu dong.
Goi x, y va zlan lugt la gia xe 6 t6 ctia ba hang X, Y, Z nam ngodi. O day x,y,z 2 0 vadon
vi la ti dong. Theo bai ra ta c6 hé phuong trinh:
x+y+z=2,8
1L,08x + 1,05y + 1,12z = 3,018
y=x-0,2.
Giai h¢ bang may tinh cam tay ta dugc x = 1,2; y = 1 va z = 0,6. Vdy trong ndm ngoai, gia xe
ctia hang X1a 1,2 ti dong; gid xe clia hang Y la 1 ti dong va gid xe ctia hang Z 1a 600 tri¢u dong.
Theo gia thiét ta c6
@xs + O Yotz =% ax, + oy +qz, =4,
AyXg + by Yo+ 29 =d, va ax +byy +c2,=d,

a3Xy + b3yy + €525 = ds asx; + by, + ¢32y = ds.

Cong vé vdi vé cac phuong trinh tuong ting trong hé sau do chia ca hai vé cho 2, ta dugc

Xy + X + Zot 2
a, 22 1+b1}’0 )’1+Cl 0" _g
2 2 2
X, + X - Zy+z
1,22 1+b23’0 J’1+c2 04 g,
2 2 2
Xo+ X + Zy+2z
a, 20 1+b3% J’1+C3 0 %1y,
2 2 2

2 2
da cho c6 hai nghiém phan biét thi né sé c6 vo s6 nghiém.

A x +x + z +Z o~ A A - A k) A -~ 14 I e A
Vay ( 0_~1. Yo Jjl; L > 1] cling la mot nghi¢m ctia h¢ da cho. Tl d6 suy ra néu hé



Bai 2. UNG DUNG CUA HE PHUONG TRINH BAC NHAT BA AN (4 tiét)

I MUCTIEU

1. Vékién thir, ki ndng
— Vén dung dugc hé phuong trinh béc nhét ba 4n vao gidi quyét mot s6 bai toan vat Ii,
hod hoc va sinh hoc.
— Vén dung dugc hé phuong trinh béc nhat ba 4n dé giai quyét mot s6 van dé thuc tién
cudc song.

2. Vénang luc, pham chat

— Ren luyén nang luc moé hinh hoa toan hoc va nang luc giai quyét van dé toan hoc
thong qua cdc bai toan thyc tién va lién mon (bai toan cung — cdu, cac bai toan tinh
dién tré va cuong do dong dién trong Vit li, can bang phuong trinh phan ting trong
Hod sinh, cdc bai todn trong nganh Chan nuéi va Sinh thdi hoc, ...). Thong qua cdc bai
toan thuc tién va lién moén nay giup cho HS thay dugc tim quan trong ctia moén Toan
trong cac mon khoa hoc khac.

— Reén luyén ning lyc giao tiép toan hoc thé hién qua viéc doc hiéu va gidi cac bai toan
d6 (bai toan c6 161 vin), trinh bay va dién dat dugc cac van dé thuc tién dudi ngoén ngii
toan hoc va tii 161 gidi todn hoc ddnh gia dugc 161 giai trong ngii canh thuc té.

- Boi dudng hiing thi hoc tép, y thiic lam viéc nhom, y thiic tim toi, kham pha va sang
tao cho HS.

II” NHUNG DIEM CAN LUU Y

— SGK cii khong dua ra ting dung cia hé phuong trinh bac nhdt trong cdc mén hoc khdc
va thic tién, ma chi c6 mot vai vi du va bai tap vdn dung. Bai nay la mét diém méi ctia
viéc dép ting Chuong trinh gido duc phé thong mén Todn nim 2018, da dé cap dén
cac ting dung ctia hé phuong trinh bac nhét trong cac linh vyc lién moén nhu Vat li
(bai toan tinh cuong do dong dién, dién tré trong dong dién khong déi, ...); Hoa hoc
(bai todn can bang phan ting hod hoc); Sinh hoc (bai todn trong linh vuc chdn nudi,
sinh thai, ...).

— Mot diém méi va rat quan trong ctia bai nay la bai toan can bang cung - céu trong
kinh t€ thi truong, day la mdt linh vic cta todn tai chinh. Muc dich giap nguoi hoc
ctng c6 ki nang giai hé phuong trinh va ti€p can véi toan tai chinh.

— Chuédn bicua GV:

+ Nghién ctu lai phuong trinh phan (ing quang hop trong Hod hoc, kién thic vé
cuong do dong dién va dién trd trong Vat li.
+ Tranh anh, hinh vé sl dung trong bai.



mg GO1Y DAY HOC

1. Thoiluong

Du kién phan b6 thoi gian (4 tiét).

— Tiét 1+2: Muc 1. Gidi mot s6 bai toan vt li, hod hoc va sinh hoc.

— Tiét 3: Muc 2: Giai bai todn cén bang cung - cau.

— Tiét 4: Huéng dan giai bai tap.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc

Tiet1+2
1. GIAI MOT SO BAI TOAN VAT Li, HOA HOC VA SINH HOC

HOAT DONG

MUCBICH, YEU CAU

GOl YTHUC HIEN

HP1. Bai toan
dan dat.

Cung cap cho HS mot
vi du rat don gian trong
nganh chan nudi nhung
lai rat thiét thuc trong
cugc song. Tu do giup
cho HS thdy ring todn
hoc rat gan gii trong
doi so6ng hing ngay.
Qua HP1 HS thidy ring
nhiéu bai toan ctia thuc
tién dan téi phai dit 4n
va gidi h¢ phuong trinh.

Goi $0 ga trong trong dan 13 x, s6 ga mai
trong dan la y va z1a s6 ga trong can chuyén
sang muc dich nuoi ldy thit véi x, y, z 1a cac
s nguyén duong. Ta c6

x+ y=3000 x=1875
Xip=5:3 <y =1125
y:lx—2)=10,5 z~1768.

Viay can chuyén khodng 1 768 con ga trong
sang nudi cho muc dich ldy thit.

GV cin huéng dan HS céch ldy gid tri gan
dang, day la vin dé thuyc tién. Nghiém ctia hé
phuong trinh vé mdt toan hoc phai la gia tri
diang, HS phdi tim ra nghiém dung, nhung
trong thuc tién chi la gia tri udc lugng.

GV ciing nhdn manh, viéc dat diéu kién x,
y va z nguyén duong & trén thuc ra khéng
hoan toan ding, ma chi can x, yva zlacic
s6 thuc khong am thaoi.

Khung kién thic:
“Céc budc gidi
bai toan béng
cach lap hé
phuong trinh”

bé HS nam duogc ba
budc giai bai toan bang
cach lap hé phuong
trinh.

GV dat cau hoi cho cd 16p vé cdc budc gidi
bai todn bing cdch lap hé phuong trinh sau
do choét lai va yéu cau HS viét vao v ghi
chép va hoc thudc.

%




Vidul. Cung cdp cho HS mét | GV can gidi thich cho HS mot s6 thuét ngii

Bai todn tinh | vi du vadn dung gidi hé | ctia sinh thai hoc nhu sinh khoi, sinh quyén

sinh khoi cua | phuong trinh  trong | va doi don vi.

tung loai trong | moén Sinh hoc.

ring ngap mdn.

Vidu 2. Dan dat dé HS lam quen | GV c¢dn nhidn manh, cdc hé phuong trinh

Céan bang phan | v6i viéc van dung hé | bac nhat xuat hién trong bai todn can bang

ing oxygen phuong trinh bac nhat [ phan tng hoa hoc bao gi¢ cung cé vo

tac dung vai vao can bang phan ting [ s6 nghiém va thuong la hé c6 trén ba an.

hydrogen. hoa hoc. Hé loai nay c6 thé c¢6 s6 an nhiéu hon s6
phuong trinh.

Vidu 3. Vi du 3 b6 sung kién | GV gidi thich thém cho HS vé hién tugng

Can bang thiic lién mon, ctung c6 | quang hop & thuc vat.

phuong trinh thém ki ndng van dung

phén ling quang | gidi hé vao viéc can bang

hop. phan ting hod hoc.

Vidu 4. Cung cdp cho HS | Trude khi day bai nay, GV can nghién ciu

Bai todn tinh
cuong do dong
dién.

mot ing dung cta hé
phuong trinh bac nhit
vao bai todn tinh cudng
do dong dién va di¢n trd
trong dong dién khéng
déi. Thong qua Vi du 4,
HS thdy dugc tam quan
trong cia Todn hoc
trong Dién hoc nodi riéng
va Vatli n6i chung.

lai mot 86 kién thiic co ban cha vat 1i vé
cuong do dong dién va dién tro.

Luyén tap 1.
Can bing
phuong trinh
phdn ting hod
hoc dot chay
octane trong
oxygen.

Cung cap cho HS m{t vi
du tuong tu nhu Viduy 3
dé HS ty ren luyén.

Gia sti x, §, z, t la cdc s6 thod man can bang
xCgH,g + yO, — zCO, + tH,0.

8x =1z
Ta c6 hé phuong trinh ¢18x = 2¢
2y =2z +1t.

25
Giai hétadugc z=8x,t=9x va y = ?x.

Chon x = 2, dugc can bang:
2C¢H ¢ + 250, — 16CO, + 18H,0.

27




Tiét3

2. GIAI BAITOAN CAN BANG CUNG - CAU

HOAT DONG

MUCDICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

Tinh huéng mdo
dau.

Dan dat HS vao bai toan kinh té,
gioi thi¢u bai todn cung - cau
trong kinh té thi triong.

GV cho HS tu doc sach thao luan
sau do gi6i thiéu cho HS vé mon
Todn kinh té.

HD2.
Bai todn
cung — cau.

Cung cdp cho HS nhiing kién
thic don gian nhat vé thi
truong, gia ca, tién t¢ va bai toan
can bang cung - cau trong Toén
tai chinh. Dy la dip dé gisi
thiéu va dinh huéng HS dén
cac ung dung ctia Toan hoc vao
nganh Tai chinh va kinh t€ hoc.

GV can giai thich r6 cho HS khdi
ni¢m ham cung, ham cau va bai todn
cén bang cung - cdu. Bai toan cén
bang cung — cau trong doi song thuc
té phiic tap hon réit nhiéu.

Viduy 5.

Giai bai
toan can bang
cung - cau trong
thi truong thuc
phdm goém ba
loai hang hoa.

mot

Cung cdp cho HS mét ting dung
thuc té ciia hé¢ phuong trinh
bac nhat vao bai toan can bang
thi truong thuc phdm gém ba
loai 1a thitlon, thit bo va thit ga.
Giup HS thdy dugc tim quan
trong ctia mon Todn trong cac
linh vuc¢ khac nhau.

GV can gidi thich cho HS y nghia
nghiém ctia hé phuong trinh can
béng cung - cau.

Luyén tap 2.
Gidi moét  bai

todn can bang
cung - cau trong
thi truong hai
san gom ba loai
hang hoa.

Cho mot vi du tuong ty v6i Vi
du 5 d€ HS tu rén luyén.

Heé phuong trinh cin bang cung - cau
~300+ x=1300-3x+4y—z
—450+3y =1150+2x -5y -z
—400+ 2z =900 —2x — 3y + 4z.

Gidi hé ta dugc x = 600, y = 300,

z = 400.
Tu do két luan.

Tiét 4. Huéng dan giai bai tap

3. Luachonbaitap

« Moéi ting dung ctia hé phuong trinh bac nhat ba 4n vao céc linh vuc lién mén c6 moét
bai tdp tuong tu nhu vi du hoc trén 16p gio li thuyét. Cu thé: Bai 1.14 la ting dung
trong sinh hoc, Bai 1.12 la ing dung trong hoa hoc, Bai 1.13 la ting dung trong vat i
va Bai 1.7 1a @ing dung trong kinh té hoc.

a2




» Cdc bai tap tui 1.8 dén 1.11 la cac bai toan gidi bang cdch lap hé phuong trinh thuong
gap. Tuy tinh hinh thuc té, GV ¢ thé lya chon thém cac bai tdp pht hgp dé€ giao cho HS.

I@ PAP SO/ HUGNG DAN/LOI GIAI

1.7. Pépst:x=15,9=7,2=>5.
1.8. Goi x, y va z theo thu tu 1a tudi ctia em Ha, chi Mai va anh Nam. Theo gia thiét ta c6
h¢ phuong trinh:

=3
=2 3x—2z=0

1
y—7=z(z—7) S 2y—-z=7

z+3=(y+3)+(x+3) (Fty—z=-3

Gidi hé ta dugc x =13, y =23 va z = 39.
Viy Ha 13 tudi, chi Mai 23 tudi va anh Nam 39 tudi.
1.9. Goi x, y va z theo thu tu la s6 tién bac Viét ddu tu vao chiing khoan, mua vang va gui
tiét kiém (x, y,z = 0 va don vi 1a nghin dong). Ta c6 h¢ phuong trinh
X+ y+2z= 330740 X+ y+z=330740
4 5 6 <> 1104x-105y=0
X+ —gEmys ==
100 100 100 104x — 106z = 0.
Giadi hé ta dugc x = 111 300, y = 110 240 va z = 109 200. Vay s6 tién bac Viét déu tu
vao chiing khodn, mua vang va gui tiét kiém ldn lugt la 111,3 triéu, 110,24 triéu va
109,2 triéu. Bac Viét thu dugc ca goc va lai la 347 256 000 dong.
1.10. Goi x, y va z theo thi ty 13 s6 vé di lén, s6 vé di xuéng va s6 vé hai chiéu bdn ra trong
ngay (x, ¥, z nguyén duong). Ta c6 hé phuong trinh
250x + 200y + 400z = 251 000
X+ z =680

y+z=>520.

Gidi hé ta dugc x =220, y = 60 va z = 460.
Vay tong cong c6 220 vé 1én, 60 vé xudng va 460 vé hai chiéu da dugc ban ra trong ngay.
1.11. Goi x, y va z theo th tu la s6 HS ctia l6p 10A, 10B va 10C (x, y z nguyén duong).
Ta c6 h¢ phuong trinh
X+y+z=128
3x +2y+6z =476
4x+ 5y = 375.

Gidi hé ta dugc x = 40, y =43 va z = 45.
Vay 16p 10A ¢6 40 em, 16p 10B ¢6 43 em va l6p 10C c6 45 em.




1.12. Gid sti x, y, z va t 1a bén s6 nguyén duong thoda man can bang phan ting
xCH, + yO, —» zCO, + tH,0.
Ta c6 hé phuong trinh:

L

x=2 t ot
1 1

dx=2 ei2%=1 25 Bt o2 B
5 5 ; [ [ 2 T [ 2
y=2z+

9. 524

t

Chont=2tadugcx=1,y=2vaz=1 Tudota dugc phuong trinh can bang:
CH, + 20, — CO, + 2H,0.
1.13. Ta c6 hé phuong trinh
I=1+1, 3=1,+2
I, =1, <1 =1, - {
LR LR =1 R 61, £#81,= 2R, 1
Viéy dién tré Ry = 7 Q va hiéu dién thé gitia hai ddu doan machla U=14 V.
1.14. Goix, y va z theo thi tyla tilé N, P va K ma bac An can pha tron. Ta c6 hé phuong trinh
12x+ 6y F 302=15

7x+30y+16z2=15 & x =
12x 425y +11z =15

sy o |
57 4

Viy tilé phan boén ldy tti bao 1,bao 2vabao31a2:1:1.

BAITAP CUOI CHUYEN DE 1 (2 tiét)

I;g‘ TONG KET KIENTHUC

1. Phuong trinh bac nhat ba 4n la phuong trinh ¢6 dang ax + by + cz=d, trongdo a, b, ¢
va d1a céc hé s6 cho trudc thod man a® +b* +¢? >0 va x, ¥, zla badn.
Mot nghiém ctia phuong trinh bac nhat ba &n trén la mot bo ba s6 (x5 v z,) thod man
axg + by, + czy =d.
Dé giadi phuong trinh bac nhat ba dn ta rat mdt an theo hai dn con lai. Phuong trinh béac
nhdt ba an luon c6 vo s6 nghiém.

2. Hé¢ phuong trinh bac nhat ba dn la hé gom hai hay nhiéu phuong trinh bac nhat ba an.
Hé ba phuong trinh bac nhét ba dn 1a hé c6 dang



ax+by+cz=d,
a,x+b,y+c,z=d,
a;x +byy +cyz = d;.
Hé hai phuong trinh bic nhét ba dn la hé c6 dang
ax+by+cz=d
{azx +byy+cz=d,.

Ta quy udc khi néi dén hé phuong trinh bac nhat ba an thi ta luén hiéu do la hé ba
phuong trinh bac nhét ba dn.
3. Dang tam gidc cia hé phuong trinh bac nhét ba dn la

ax+by+cz=d

by +c,z=d, (1)
32 = d;
hodc
a,x = d1
a,x+ b,y =d, (2)

a3 X +byy + 32 = ds.
Cdch gidi. D61 véihé (1). Tt phuong trinh cubi ctia hé (1) tinh dugc z, thay vao phuong
trinh thi hai tinh dugc y ré6i thay vao phuong trinh dau tinh dugc x.

Doi voi hé (2). Tu phuong trinh ddu ctia hé (2) tinh dugc x, thay vao phuong trinh thu
hai tinh dugc y réi thay vao phuong trinh cuéi tinh dugc z.

4. D0oivoi hé phuong trinh bac nhdt ba an ta dung phuong phap Gauss khii dan dn dé dua
vé h¢ phuong trinh dang tam gidc hodc dang hinh thang.

No¢i dung ctia phuong phap Gauss khti 4n nhu sau:
» Doi vi tri hai phuong trinh.
« Nhin ca hai vé mgt phuong trinh v6i mot s6 khéc 0.

» Cong hoac trui vé véi vé clia hai phuong trinh.

17 DAP S6/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

1.15. a) Nghiém duy nhat (x; y; z) = (1;2; 3).
79 178 32
b) Nghiém duy nhat (x;y;z) = | —;——;— |.
S (y)[55 16533]
¢) Hé ¢6 vo s6 nghiém va tap nghiém 1a § = {(-3+7t; 7— 8t )|t e R},

d) Hé vo nghiém.




1.16.

1.17.

1.18.

119,

1.20.

1.21.

1.22.

2
Quy déng mau thic ta dugc: 1 _(A+Bx +( A+B+C)x+A+C'

x +1 x> +1
Doéng nhat hé s6 ta dugc hé phuong trinh:

A+B=0
1 1 2
-A+B+C=0A=— B=——,C=—.
3 3 3
A+C=1

) | 1( 1 —x42
Vay: 3 =— ¢ ;
% 31 Ayxrl ar—xdd
a) Ham s6 bac hai cdn tim 1a y = x2 —dx+3.
b) Ham s6 béc hai cdn tim la y = —x? + 5x — 4.
Phuong trinh dudng tron la: x> + y* —dx -2y + 1 =0 & (x - 2)* + (y - 1) = 2%
Goi x, y va z theo thi tu 1a s6 ligng xe loai 5 tdn, loai 7 tdn va loai 10 tan (x, y va z

nguyén duong). Theo bai ra ta c6 hé phuong trinh:

Jx+y+z:36
5x+7y+10z2=255<=x=12,y=15,2=9.
lx+ y—3z=0

Vay xe loai 5 tan c6 12 chiéc, xe loai 7 tdn c6 15 chiéc va xe loai 10 tdn c6 9 chiéc.

Goix, y vazlan lugtla sé kildgam ca phé Arabica, Robusta va Moka trong mot kilogam
ca phé hon hgp cén pha ché. Ta ¢6 hé phuong trinh:
xty+tz=1
5 1 2
320x + 280y + 260z = 300 < xZE, y :E’ ZZg.
z=2y

Vay bac An can pha ché ca phé theo ti 1¢ Arabica: Robusta: Moka la 5: 1: 2.
Goi x, y va z lan lugt la dién tich dat bac Viét trong ngo, khoai tay va déu tuong. Ta co6
hé¢ phuong trinh:

X+y+z=12

4x +3y+4,52=4525< x =25 y =5 z=4,5.

y=2x

Viy dién tich dat bac Viét trong ngo la 2,5 ha, khoai tay la 5 ha va dau tuong la 4,5 ha.
Gia st x, y, z va t 1a bon s6 nguyén duong thod man cin bdang phdn ting hod hoc
xFeS,; + yO, = zZFe,0; + t50,.

Ta c6 h¢ phuong trinh:



1.23.

1.24.

1.25.

1.26.

X 22
x=20 t t
1 11 1
Zig = & 2£:1 @5:—,1:—,5:—.
5 Ny t t 2t 8t 4
y=3z+
5. 4B 5
t t

Cho t =8, ta dugc x =4, y= 11 va z= 2, Tt d6 ta dugc phuong trinh cin bang:
4FeS, + 110, — 2Fe,0; + 850,.
Goi x, y va z theo thi ty la s6 gam dung dich lo A, lo B va lo C ma ban Mai cén ldy dé
pha ché. Ta c6 hé phuong trinh
X+ y+z=50
10 30 50 32

X+ + 20 = X+y+z)=x=5y=35z=10.
100 IOOy 100 100( 4 ) 4

z=2x

Vay ban Mai cén ldy 5 g dung dich ttilo A, 35 g tiilo B va 10 g tti lo C.

Ta c6 h¢ phuong trinh:
LR = LR, 361, = 451,
IL+1,=1I <L+, =15 @II:%;IE:%;IQ:ZO.
LR + LRy =U 13611 +1,5R; = 60

Vay cuong do dong dién I, = %A; I, = %A vadién tré R, =20 €.

Goi x, y va z theo thi tu 1a so trai cam, quyt va thanh yén da mua. Diéu kién x, y va z
nguyén duong nhoé hon 100. Ta c6 hé hai phuong trinh bac nhét ba an:

x+ y+z=100 x=16—-12t

1 & 4y=85+5t (teR).
3x+—=y+5z=60 d

5 z=-1+7t

Chi c6 t = 1 thod man. Vay da mua 4 trdi cam, 90 trdi quyt va 6 trai thanh yén.
Goi x, y, z (dong) 1a 6 tién lan lugt ctia nguoi thit nhét, thid hai va thi ba (x,y,z > U).

+
Y2 204
- 2%+ y+2z =408
2 =X

X+

Ta c6 h¢ phuong trinh < y + =204 < {x+3y+2z=0612

X+ y+ 4z =8l6.

+ XY oo,

Bdm may tinh giai hé ta dugc: x = 60; y = 132; z = 156. Viy nguioi thid nhat c6 60 dong,
nguoi thi hai ¢6 132 dong va ngudi thi ba c6 156 dong.



CHUYENDE2 |

PHUGNG PHAP QUY NAP TOAN HOC. NHI THUC NEWTON

al

I TONG QUAN

il Vi tri, vai tro ctia chuyén dé

* Noi dung ctia chuyén dé nay la gidi thi¢u phuong phdp quy nap todan hoc, cong thtic

nhi thiic Newton trong trudng hgp téng quat va nhiing ting dung phong phu cta
chung. Chuyén dé toan la phan danh riéng cho nhiing HS ¢6 dinh huéng khoa hoc ty
nhién va cong nghé.

Phuong phdp quy nap todn hoc la mét phuong phép hi¢u qua khi chiing minh nhiing
ménh dé todn hoc phu thudc s6 ty nhién n. N6i riéng & ngay trong chuyén dé nay, ta sé
sti dung phuong phdp quy nap dé chiing minh céng thiic nhi thiic Newton véi n tng quét.
Trong chuyén dé nay HS duogc hoc cong thiic khai trién nhi thiic Newton trong truong
hgp téng quat va cdc hé s6 trong khai trién dugc xdc dinh bang cich dung tam gidc
Pascal hodc diuing cong thiic tinh s6 cac té hgp. Noi dung nay b3 sung, hoan thién
nhiing kién thiic ban déu vé Nhi thiic Newton ma HS dugc hoc trong SGK Toan 10.

ﬂ Cau tao chuyén dé
Chuyén dé nay gém 2 bai hoc va Bai tap cudi chuyén dé, dugc thuc hién trong 10 tiét.
Cu thé nhu sau:
Bai 3. Phuong phdp quy nap todn hoc (4 tiét)
Bai 4. Nhi thtic Newton (5 tiét)
Bai tap cudi chuyén dé 2 (1 tiét).

A Mot s6 diém can luu y

* Trudc day, phuong phap quy nap todn hoc dugc day & l6p 11. Theo Chuong trinh

2018 dugc dua xuéng phan Chuyén dé 16p 10, véi thai lugng dai hon (4 tiét so véi
2 tiét trudc day). Do vay, GV c6 thé khai thdc cdc @ing dung phong phu ctia phuong
phdp quy nap toan hoc mot cach ki cang hon.

Trudc day, nhi thic Newton dugc day ¢ 16p 11. Theo Chuong trinh 2018 dugc dua
xuong l6p 10 va trinh bay thanh hai phin: Trong SGK Todn 10 chi trinh bay nhj thiic
Newton (a + b)" v6in = 4,5 ma & do cac hé so nhi thiic dugc xac dinh bang cach vén
dung t6 hgp; tridng hgp n tong quat dugc trinh bay & phan Chuyén dé 16p 10 (ciché so
khai trién dugc xdc dinh bang hai phuong phéap: dung tam gidc Pascal hodc dung cong
thiic tinh hé s6 nhi thtc).

.....

gidc lap thanh tit cdc hé s6 khai trién (do vay it c6 gid tri trong 4p dung). Theo Chuong



trinh 2018 thi ta trinh bay theo thi ty ngugc lai, xudt phat tii khai trién ctia (a + b)" v6i
sO mi n thap (da hoc trong Chuong VIII SGK Todn 10), ta thanh lap tam gidc Pascal va
duing tinh chét ctia tam giac nay dé xay dung cac hang ké tiép ctia tam gidc, tii d6 tinh
dugc hé s6 ctia khai trién (a + b)" khin =6, 7, 8, ... Nhu vdy tam gidc Pascal cho ta mot
phuong phép tién lgi dé tinh cac hé s6 khai trién khi s6 mii cia khai trién khong quad cao.
Céc tinh chat cta hé sé nhi thic C,f & day dugc du doan nho tinh chat clia tam giac
Pascal, trudc khi c6 thé chiing minh bang tinh todn truc tiép nhd cong thiic tinh s6
cac t6 hgp. Do dé két qua ty nhién hon véi HS (trude day thuong 1a ta ap dat cac tinh
chét nay, sau d6 méi chiing minh tinh ding dan ctia no).

I GIGI THIEU CHITIET CAC BAIHOC
Bai 3. PHUONG PHAP QUY NAP TOAN HOC (4 tiét)

17 MUCTIEU

1. Vékién thic, kindng
- Mo ta dugc cac budc chling minh tinh ding ddn ctia mot ménh dé todan hoc bang
phuong phap quy nap.
- Chiing minh dugc tinh ding dian ctia mét ménh dé toan hoc bang phuong phap quy
nap toan hoc.
- Van dung dugc phuong phép quy nap toan hoc d€ giai quyét mot s6 van dé thuc tién.

2. Vé nang luc, pham chat
- Ren luyén nang lyc tu duy va lap luén toan hoc, nang luc giai quyét vin dé toan hoc
thong qua cac bai toan thuic tién.
— Boi dudng hiing tha hoc tap, y thiic lam viéc nhom, y thiic tim toi, kham pha va sang
tao cho HS.

II7 NHUNG PIEM CANLUU Y

— GV cén luu y cho HS la phuong phap quy nap toan hoc goém hai budc. Chi khi ca hai
budc nay déu dung thi ta méi két ludn dugc ménh dé can chiing minh la ding.
Thét ra, moét trong nhiing diéu then chét ctia phuong phap quy nap toan hoc la dién
ta dugc diéu phdi ching minh duéi dang ménh dé toan hoc P(n), phu thuc vao so tu
nhién n. Tuy nhién, trong khuén khé chuong trinh toan phé thong dai tra thi nguoi ta
thuong dién dat san diéu phai chiing minh dudi dang ménh dé P(n) roi. Khi do then
chot trong cdc chling minh quy nap nam & ché ta st dung “khéo léo” gid thiét quy nap.

— Chudn bi: GV ¢6 thé chuén bi tranh, dnh, hodc quan domino that d€ giai thich co ché
van hanh ctia phuong phap quy nap toan hoc ciing giéng nhu tic dung tudn ty cta
hi¢u ting domino.

sl



1" GOI Y DAY HOC
1.

Thai luong

Dui kién phan bo thoi gian (4 tiét):

+ Tiét 1, 2: Muc 1. Phuong phap quy nap toan hoc.

+ Tiét 3: Muc 2. Mét s6 ting dung khac ctia phuong phap quy nap toan hoc.
+ Tiét 4: Chiia bai tap cudi bai.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc

Tiet 1,2
1. PHUONG PHAP QUY NAP TOAN HOC

HOAT DONG

MUC DiCH, YEU CAU

GO1Y THUCHIEN

HD1

Day la tinh huéng
cho HS lam quen
vGi cach du dodn
cong thiic tong quat
tt nhiing truong
hgp don lé.

HS cé thé lam viéc cd nhan hodc theo nhom.
Gidi. Ve trai la tong ctia cac s6 1é, vé phai
la mgt s6 chinh phuong (hay binh phuong
cuia mot sO tu nhién).

Du doén cong thiic tinh tdng cta n so lé
ddutién: 1 +3 +5+...+ (2n - 1) =2

HD2

béay la tinh hudng
cho HS lam quen
voi quy nap khong
hoan toan.

Sau khi HS kiém nghiém cic két qua cu
thé ¢ cau a) thi dua ra du doan cho trudong
hgp téng quat & ciau b).

Gidi.

a) p(1) =41, p(2) = 43, p(3) =47, p(5) =61.
Ciéc s6 do chi co hai udc la 1 va chinh né
nén déu la s6 nguyén to.

b) HS ¢6 thé du doan nhu sau: Véi moi s6
ty nhién n, p(n) 1a mét s6 nguyén to.

GV luu y la néu HS dy dodn nhu da néu &
trén thi du dodn nay sai (do né sai khi n = 41),
do dé dén dén nhu cau phai chiing minh
ménh dé vé mat toan hoc, du dakiém nghiém
vdi bao nhiéu n cu thé di ching nia.

Mo ta cac buée chiing
minh tinh diung dan
ctia ménh dé toan hoc
bang phuong phap
quy nap toan hoc

Mo td cac budc chiing
minh tinh ding dan
cua ménh dé toan hoc
bing phuong phap
quy nap todn hoc.

Can luu y cho HS la phuong phap quy nap
toan hoc gom hai budc. Khi ca hai budc
nay la dung thi ta méi két luan duge ménh
dé 1a dang.

N




Vidul

Muc dich ctia vi du nay
la rén luyén cich trinh
bay hai buéc co ban clia
phuong phdp quy nap
toan hoc.

Cén luu y HS st dung gia thiét quy nap
trong qua trinh chiing minh, vi day thuong
la mdu chét trong chiing minh.

Luyén tap 1

Muc dich ctia phan nay
la cling c6 cdc budc cua
phuong phdp ching
minh quy nap, thong
qua mdt tinh hudng
tuong tu Vidu 1.

HS tu lam. GV goi HS lén bang. GV nhan
xét bai lam va tong két lai phuong phap giai.
Gidi. Ta chiing minh bang quy nap theo n.
Budcl.Véin=1,tacd6 1= —1 $ L 1),
Nhu vay cong thiic ¢ trén dung cho truong
hopn=1.
Budc 2. Gid st cong thiic trén ding voi
n=k, ticlatacéd
k(k+1

1+2+3+...+k:(—+).
Ta sé chiing minh rang cong thiic trén
cling dung v6i n = k + 1, nghia la ta sé
chting minh

k1) k42

1+2+3+...+k+(k+1):#.

That vay, ta c6
14243+ +k+(k+1)
=(1+2+3+..+k)+(k+1)
(k+1)(k+2)
2
Vay cong thiic d6 ding v6i moi s6 tu nhién
nzl.

:@‘l—(k‘f—l)

Chu ¥

Muc dich la gidi thich
nguyén li quy nap suy
rong.

Can luu y cho HS & day trong Budc 1, ta
phai kiém tra ménh dé la ding véi n = p.

Viduy 2

Muc dich 1a d€ HS luyén
tap nguyén li quy nap
suy rong

HS ¢6 thé lam viéc cd nhan hodc theo
nhém.

Luyén tap 2

Muc dich la dé HS cung
c6 nguyén li quy nap
suy rong

HS c¢6 thé lam viéc cd nhan hodc theo
nhém. GV nhén xét bai lam va tong két lai
phuong phap giai.

Gidi.

Ta chiing minh bang quy nap theo n.
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Budc 1. V6in=2,tacd
a*—b* =(a—-b)(a+b).
Nhu vay ding thiic dung véin = 2.

Budc 2. Gia st dang thiic da cho ding véi n = k,
tic la

a — bk =(a—b)a*' + a5 b+ ..+ abF2 + bF1).
Ta cén chiing minh déng thiic d6 dungvéin=k+ 1,
tuc la

gl P (- b)(ak + @ B+ 4 abF 4 bk).

That vay,

VP= (g b)(ak @ b4, gl ¢ bk)
—(a-ba-a*'+a-a5 2 +..+ab* ! + bk)

= (a& b)a(ak_l +a* %+ ...+ b5 ) +(a—b)bk

:‘1(ak 4% ) +(a-Db)b* (theo gia thiét quy nap)
= |‘:1,‘[{+] 3 bk+1 = VT.

Vay dang thiic d6 dung v6i moi s0 tu nhién n > 2.

Tong két

Danh cho du phong,
tong két lai ndi dung
ctia tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.

GV st dung tuy tinh hinh thuc té€ ctia 16p hoc.

Tiét 3

2. MOT SO UNG DUNG KHAC CUA PHUGNG PHAP QUY NAP TOAN HOC

HOAT DONG MUCDICH, YEU CAU GOIY THUCHIEN

Vidu3 Muc dich la dé HS lam | HS c¢6 thé lam viéc cd nhin hodac theo nhém.
quen v6i ting dung cha | GV cin luu y HS st dung gia thiét quy nap
phuong phdp quy nap khi | trong qua trinh chting minh.
chiing minh tinh chia hét.

Vidu4 Muc dich 1a ¢ HS1am quen | HS c¢6 thé [am viéc ca nhin hodc theo nhom.
v6i ting dung clia phuong
phap quy nap trong chiing
minh bat dang thuc.




Vidu 5 Muc dich 1a d€ HS [am quen | HS c6 thé lam viéc cd nhén hoac theo nhom.
vOi ung dung cta phuong
phap quy nap trong chiing
minh h¢ thiic trong hinh hoc.

Vandung | Day la bai tdp van dung | HS tu lam. GV goi HS lén bang. GV nhan xét
thuc té€ c6 sti dung phuong | bai lam va tong két lai phuong phap giai.
phép quy nap. Néu trinh dé chung ctia 16p khong tét, GV ¢6
thé goi y cau b) dé ra dugc cong thiic can chiing
minh bang quy nap.
Gidi
a) Tong s6 tién ca von lan lai ma ngudi dé nhan
dugcsaukithi11a T, = A+ Ar=A(1+7r).
Toéng s6 tién ca von lan 1ai ma nguoi do6 nhén
dugc sau ki thi 2 1a
T, = AQeEr) AT r)e = A(1+1 ).
Tong 6 tién ca von lan lai ma nguoi d6 nhén
dugc sau ki thi 3 la
T, = A r = A1+ 1),
b) Ta dy dodn téng s6 tién ca von lan 13 ma nguoi
do nhin dugcsaukithinla T, = A(1+r)".
Ta chiing minh bang quy nap theo n.
Bubc 1. Véin=1,tacd T, = A(1+7r)".
Nhu vay cong thiic ¢ trén ding cho trudng hop
n=1.
Bu6c 2. Gia st cong thic trén dang voi n = k,
ticla T, = A(L+r)F.
Ta sé chiing minh rang cong thiic trén cing
dung voi n = k + 1, nghia la ta sé chiing minh
B4 = All4r)L,
Thét vy, vi theo gia thiét quy nap thi T, = A(1 + )
nén taco
Ly =T +T,-r=T.(1+r)

= A+ ) (1+7)= AQ+ 1),

Vay cong thiic ding véi moi s6 tu nhién n > 1.

Tong két | Danh cho du phong, téng | GV st dung tuy tinh hinh thuc té ctia 16p hoc.
keét lai ndi dung ctia tiét hoc,
ddn do cong viéc ve nha.

Hal



Tiét 4
Chira bai tap
3. Luachon bai tap
* Bai tép lién quan dén chiing minh hay bac bé mot ménh dé phu thuc vao s6 ty nhién n
(bang cich chling minh bang quy nap hodac tim m¢t phan vi du): Bai tép 2.2.
* Chting minh dang thic: Bai tip 2.1, 2.6.
Chiing minh bét ding thiic: Bai tép 2.5.

Ung dung ctia phuong phép quy nap trong S6 hoc: Bai tap 2.3, 2.4.
Chting minh h¢ thtic trong hinh hoc: Bai tap 2.7.

* Bai tdp nhén biét sai lam trong “lap luén bang quy nap’: Bai tap 2.8.
Tuy tinh hinh thuc t€, GV c6 thé lya chon thém cac bai tap phtt hgp dé giao cho HS.

IV DAP S6/ HUGNG DAN/LOI GIAI

2.1. a) Ta chiing minh bang quy nap theo n.
Buécl. Véin=1,taco2=1-(1+1).
Nhu vay cong thiic ¢ trén dung cho truong hgp n = 1.
Budc 2. Gia sti cong thiic trén dang véi n = k.
Ta sé chiing minh rang cong thiic trén cling ding véi n = k + 1, nghia la ta sé chiing minh
24+44+6+..+2k+2(k+1)=(k+ 1)(k+2).
That vay, ta c6
2+4+6+..+2k+2(k+1D=2+4+6+..+2k)+2(k+1)
=k(k+ 1)+ 2(k + 1) (Theo gia thiét quy nap)
= (k+ 1)(k +2).
Vay cong thiic diing véi moi s6 tu nhién n > 1.
b) Ta chiing minh bang quy nap theo n.
Buéc 1. V6in=1,tacd
I-(1+1)(2-1+1)
= . .
Nhu vay cong thiic ¢ trén ding cho triong hgp n = 1.
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Budc 2. Gia sti cong thiic trén dang véi n = k.
Ta sé chiing minh rang cong thiic trén ciing dung véi n = k + 1, nghia la ta sé chiing minh
(k+1)(k+2)(2k+3)

P ;

7422 48 Gk R4l 1P =




That vay, ta co
12422532 b BB (R 41 =% 122 £ 374 LSRR ) (b 1Y

_ k(k+ 1)6(2k 1, (k+1) (Theo gia thiét quy nap)

(k+1)2k% +7k+6)  (k+1)(k+2)(2k+3)
6 6 '
Viy cong thic ding véi moi s6 ty nhién n = 1.

2.2.a) Véin = 11 ta cé p(11) = 11? khong la s6 nguyén t6. Vay khing dinh 12 sai.
b) Ta cé n* —n=n(n—1)> 0Vn 2 2. Viy khing dinh 14 dtng,
2.3. Ta chiling minh béng quy nap theo n.
Budc 1. Véin=1,tacd 1° -1 + 3 = 3 chia hét cho 3.
Nhu véy khang dinh ¢ trén dang cho truong hgp n = 1.
Budc 2. Gia st khang dinh trén ding véi n = k. Ta sé chiing minh rang khang dinh trén
ciing dlng véi n = k + 1, nghia 14 ta sé chiing minh (k + 1) = (k + 1) + 3 chia hét cho 3.
That vay, tacéd (k+ 1)° - (k+ 1)+ 3 = (K - k + 3) + 3k(k + 1) chia hét cho 3,
vi theo gia thiét quy nap (K* — k + 3) : 3va 3k(k + 1) : 3.
Vay khing dinh ding v6i moi s6 ty nhién n > 1.
2.4. Ta chiing minh bang quy nap theo n.
Budc 1. Véin=1,taco 1 -1 + 41 =41lasdle.
Nhu véy khang dinh & trén diing cho tridng hop n = 1.
Budc 2. Gid stt khang dinh trén ding véi n = k. Ta sé chling minh rang khang dinh trén
ciing ding véi n = k + 1, nghia 14 ta sé chiing minh (k + 1)? - (k+ 1) + 41 la s6 1&.
That vay, ta co (k + 12— (k+ 1)+ 41 = (kK> - k+41) + 2k 1a s6 1é vi theo gia thiét quy nap
K> -k + 4114 s6 18, 2k 14 s6 chdn va tong ctia mét s6 1é va mot s6 chan 1la mot so le.
Vay khing dinh ding v6i moi s6 ty nhién n > 1.
2.5. Ta chiing minh bang quy nap theo #.
Budc1.Véin=0,tacdé (1+x)°>1.
Nhu vay bat dang thiic & trén ding cho trudng hgp n = 0.
Budc 2. Gid st bat dang thiic trén dung v6i n = k. Ta sé chiing minh ring bat dang thuic
trén ciing dtng v6i n = k + 1, nghia 13 ta sé chiing minh (1+ x)"*! > 1+ (k+1)x.
That vay, theo gia thiét quy nap vax+ 1 >0, ta c6
A+ =1+x)Q+x) 2 Q+ )+ kx) =1+ (k+Dx+ kx> =1+ (k+1)x.
Vay khang dinh diang véi moi s6 tu nhién 7.
2 3

1
26.a)Tace §,=— 8§ =—: 8 =—
) L= R T T




H

b) Ta du doén cong thiic tinh tong S, = 5
n+

Ta chiing minh bang quy nap theo #.

1
Budc 1. Véin =1, ching taco §, = —.
141

Nhu vay cong thiic ¢ trén ding cho truong hgp n = 1.
Budc 2. Gia st cong thiic trén dung véi n = k. Ching ta sé chiing minh rang cong thiic
trén cling dang véi n = k + 1, nghia la ta sé chiing minh
Sk+1:i+i+."+ ! + ! :k+1.
1.2, 2-3 k(k+1) (k+1)(k+2) k+2

That vay, theo gia thiét quy nap ta c6
S S S S !

1-2 23 k(k+1) (k+1)(k+2)

Sk+1

11 ) 1
- + — S +
{1-2 2-3 k(k+l)J (k+1)(k+2)

__k 1 2 & BEE
Ck+1l (k+1)(k+2) (k+D)(k+2) (k+1)(k+2) k+2

Vay cong thiic ding v6i moi sO tu nhién n > 1.

2.7. Ta chling minh bing quy nap theo n.

4:-(4-3)

Buéc 1. Véin =4,tacod = 2 la s6 duong chéo cua ti giac 161

Nhu vay cong thiic ¢ trén ding cho trudng hgp n = 4.

Budc 2. Gia sli cong thiic trén ding véi n = k = 4. Ta sé chiing minh ring cong thtic

trén ciing dung véi n = k + 1, nghia la ta sé chiing minh s6 dudng chéo ctia da giac 161
k+1)(k—-2

AA,AA ( )2( )

k(k—3)
2

khac khi néi dinh A, véi cac dinh A,, A, ..., A;_; ta dugc thém k - 2 dudng chéo.
Cudi cung, ta c6 thém mot duong chéo hién nhién 1a A,A,. Nhu vdy s6 duong chéo clia
k(k-3) K-k-2 (k+1)(k-2)

2 2 '

That viy, theo gia thié€t quy nap da giac loi AA,...A; co duong chéo. Mt

da gidc A|A,. A A, A (k—2)+1=

Vay cong thiic ding v6i moi s6 tu nhién n = 4.

2.8. Lap luén sai ¢ budc khéi dau vi mudn so sanh duge mot sy vat thi phai cd it nhit hai sy
vat trd lén, nén ménh dé khong thé bat dau véin= 1 dugc.




Bai 4. NHITHUC NEWTON (5 tiét)

I7”MUCTIEU
1. Vékién thirc, ki ndng
— Xdc dinh dugc cac hé s6 trong khai trién nhi thiic Newton thong qua tam gidc Pascal.
— Khai trién dugc nhi thiic Newton (a + b)" bang cach st dung tam giac Pascal hodc st
dung cong thic tinh s6 céc t6 hop.
— Xéc dinh duoc hé s6 cta x* trong khai trién (ax + b)" thanh da thiic.
2. Vé nang luc, pham chat
— Ren luyén nang luc tu duy va lap luan toan hoc, nang luc giai quyét van dé todn hoc
thong qua cdc bai todn thuic tién.
— Boi dudng hiing tha hoc tép, y thiic lam viéc nhom, y thiic tim toi, kham pha va sang
tao cho HS.

IE.TNHUNG PIEM CANLUUY

— Trong SGK Toan 10 da trinh bay nhi thiic Newton (a + b)" voin =4, 5 ma & d6 cac hé
s6 dugc xdc dinh bing cach vin dung té hgp; truong hop n tong quat dugc trinh bay
¢ phan Chuyén dé Todn l6p 10.

- Trudc déy, sau khi cd khai trién cta (a + b)" thi mdi gidi thiéu tam giac Pascal la tam
giac lap thanh tu cac hé s6 khai trién. Hién nay thi ta trinh bay theo thi tu ngugc lai,
xudt phat tif khai trién ctia (a + b)" v6i $6 mit n thap (da hoc trong SGK Toén 10), ta
thanh lap tam gidc Pascal va dung tinh chat ctia tam gidc nay dé xdy dung cdc hang ké
tiép ctia tam gidc, tii do tinh dugc hé s6 khai trién ctia (a + b)"khin=6,7,8, ... Do d6
no co gia tri thuc hanh cao hon.

— Cdc tinh chit ctia hé s6 nhi thiic C,f & day dugc du dodn nho tinh chat clia tam gidc
Pascal, trudc khi dugc chiing minh bang tinh todn tryc ti€p nhd cong thiic tinh cdc
sO t6 hop. Do do két qua tu nhién hon v6i HS (trude day thuong la ta dp dat hé thuc,
sau d6 méi chiing minh tinh ding dan cta no).

— Chudn bi:

+ GV chudn bi tranh, anh chén dung va tu liéu vé Pascal va Newton; ciing nhu bang
tam gidc Pascal (khodng 10 dong dau) dé lam cong cu day hoc.

+ GV va HS ciing nén chudn bi mdy tinh cdm tay d€ tinh cac hé s6 nhi thiic khi khai
trién mot cach nhanh chong va tién lgi.



IIEGOI Y DAY HOC

1. Thoilugng

Du kién phan b6 thoi gian (5 tiét):

+ Tiét 1, 2: Muc 1. Tam gidc Pascal.
+ Tiét 3, 4: Muc 2. Cong thiic nhi thiic Newton.
+ Tiét 5: Chiia bai tap cudi bai.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc

Tiét 1,2
1.TAM GIAC PASCAL
HOATBONG MUCBICH, YEU CAU GOl YTHUCHIEN

Tinh huéng mé | Muc dich ctia tinh huéng | GV Iuu y cho HS quan sét cic hé s6 (mau do)
dau nay 1a goi nén hinh anh | trong khai trién cia cc nhij thic Newton. Céc
tam gidc Pascal. hé s6 nay dugc xép thanh tam gidc nhu trong

hinh. Tam giac nay dugc goi la tam gidc Pascal.

HD1. Khai Day la tinh huéng cho | Cho HS quan sét céc khai trién cu thé va tra

trién (a + b)",
ne {1;:2: 3;4; 5}

HS lam quen vdi cich
du dodn cong thiic téng
quat ti nhiing truong
hgp don lé.

161 cac cau hoi goi y dé rat ra cac tinh chat
ctia cdc s6 hang khai trién.

GV chét khung kién thiic.

GV dat van dé la dé viét khai trién, ta chi
can xac dinh cac hé s6 trudc moi s6 hang.
Gidi

a) Véin=1,2,3,4,5,s0 cicsd hanglan lugt
la: 2, 3, 4, 5, 6.

b) Véin=1,2, 3,4, 5, tong s6 mii clia a va
b trong mdi s6 hang lan lugt la: 1,2, 3, 4, 5.
c) Tu trai sang phai, s6 mi cta a gidm dan
1 don vi va s6 ma ctia b tang dan 1 don vi
khi chuyén ti s6 hang nay dén s6 hang kia.

HD2. Tam giac
Pascal

biy la tinh huéng cho
HS lam quen vdi cac
hang dau cta tam giac
Pascal va tinh chét co
ban ctia n6 (ma dung dé
xdc dinh cdc hang tiép
theo mét cdch lién tiép).

GV cho HS quan sit 6 hang déu cta tam
gidc Pascal, va cho HS du dodn quy luat ctia
tam gidc Pascal.

GV chét Tinh chédt co ban clia tam gidc
Pascal trong khung kién thiic va minh hoa
cach tim hang ké tiép ctia tam gidc Pascal
khi biét hang ngay trudc no.

Cau hoi

Clng c6 ki nang xdc
dinh moét hang cta tam
gidc Pascal khi biét hang
ngay trudc no.

Hang7:1 7 21 3535 21 7 1
Hang 8:1 8 28 56 70 56 28 8 1
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Vidul

Day la tinh hudng st
dung hang 6 ctia tam
gidc Pascal dé xdc
dinh ciac hé sO cta
khai trién (a + b)®.

HS c6 thé lam viéc ca nhan hodc theo nhém.

Vidu2

bidy la tinh hudng st
dung hang 5 ctia tam
gidc Pascal dé xdc
dinh ciac hé sO cna
khai trién (a + b)°, tuy
nhién v4i mic do cao
hon Vi du 1, ldc nay
a=3vab=-2x.

GV huéng dan HS lam Vi du 2.

Luyén tap 1

Clng c6 cho HS ki
ndng dung tam gidc
Pascal dé xac dinh céc
hé s6 khai trién khi s6
mi thap.

HS ty lam. GV goi HS lén bang. GV nhédn xét
bai lam va t6ng két lai phuong phap giai.
Gidi
1. Dya vao hang 7 cia tam gidc Pascal ta co
(a+b) =a’ +7a°+21a°b* +35a"°
+35a°b* + 21a°b° + 7ab® + b’ .
2. Dya vao hang 4 ctia tam gidc Pascal ta ¢6
2x -1 =2x)* +4(2x)’ (-1 + 6(2x P (-1)*
w42 (1) (1)
=160 H30x’ + 245> —8x 1.

HD3. Tinh chit
cia céc s§ CF

Muc dich ctia hoat
dong nay la giap HS
nhén biét hai tinh chét
ctia céc s6 CF.

Xuat phat tii tam giac Pascal da hoc & muc truée
cung vdi khai trién nhi thic Newton da hoc
trong SGK Toan 10, GV huéng dan HS thuc
hién céc yéu cau trong HD3.

Cau hoi

Chiing minh chat ché
hai hé thic thu dudgc
trong Khung kién thic,
bing cach st dung
cong thtic tinh s6 céc
t6 hgp.

HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV.

Tong két

Danh cho du phong,
GV dan do HS cong
viéc vé nha.

GV sti dung tuy tinh hinh thuc té ctia l6p hoc.

5l




Tiét 3,4

2. CONG THUC NHI THUC NEWTON

HOAT DONG MUC DiCH, YEU CAU GOIY THUC HIEN

HDP4. Dy doan GV cho HS quan sat cac khai trién cu thé

cong thiic khai trong HD3 d€ du doan cong thiic tong quat.

trién nhi thiic Vé mat su pham, chua nén yéu cau HS phai
Newton tdng quat chling minh cong thiic téng quat nay ngay
bang quy nap, ma nén trinh bay mét s6 vi du
dp dung trudc da.

Chiing minh céng Chi ap dung véi nhiing 16p kha.

thiic khai trién

nhi thiic Newton

tong quat bang

quy nap

Vidu3 Muc dich la dé | HS ¢ thé lam viéc cd nhin hodc theo nhém.
HS luyén tip viét | GV can luu y cho HS la do tinh déi xting ctia
khai trién nhi thiic | cdc hé s6 nhi thic, nén ta chi can tinh mot ntia
Newton. s0 cac hé s6 nhi thiic va diing tinh chét déi xting

nay dé suy ra phin con lai. Cho phép HS dung
may tinh cam tay dé tinh cac hé s6 nhi thiic.

Vidu4 Muc dich 1a d€ HS | HS ¢o thé lam viéc cd nhan hodc theo nhém.
luyén tép va cung co
viét khai trién nhi
thiic Newton véi mtic
d) nang cao hon.

Luyén tap 2 Muc dich 1a dé HS | HS c¢6 thé lam viéc ca nhin hodc theo nhém.
luyén tdp va cing ¢6 | Gidi. Theo cdng thiic nhi thiic Newton ta c6
viét khai trién nhi| (x-2y)® = Cox® + Cix’(-2y) + Cex* (—2)?
thuic Newton. 4 Cg'x3(—2y)3 g ngz (-2y)*

+ Cg’x(—Zy)E' - Cg(—Zy)6
=5~ 12x5y % 6()364y2 = léi'i)xg’y3
3 2403:2}/4 = 192xy5 + 64)/6.

Vidu5 Muc dich la dé HS dp | HS c6 thé [am viéc cd nhan hoac theo nhém.
dung khung kién thiic
& trén dé luyén tap
tim hé s& clia x* trong
khai trién nhi thitc
Newton ctia (ax + b)".
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Luyén tap 3

Muc dichla dé HS cting c6
tim hé s6 ctia x* trong khai
trién nhi thiic Newton.

HS c¢6 thé lam viéc cd nhan hodc theo nhom.
Gidi.

S6 hang tong qudt ctia khai trién la:
CE217* (_3%)* hay C521%F (-3)F &F.

S6 hang chtia x” ting véi k = 7.

Vay hé s6 ctia x” trong khai trién la:
CI,2°(-3)" = -2 099 520.

Vidu 6

Day la bai todn nguoc
cua bai toan khai trién
nhi thiic Newton, vi vy
muc doé kho hon cac vi
du trudc.

HS hoan thanh bang, sau d6 rit ra nhan xét.

Van dung

Day la bai tap vin dung
cong thuc khai trién nhj
thic Newton dé tinh s6
cac tap con, sé cdc tap
con ¢o6 chan phan tt, sé
cac tap con cé lé phan
td ctia moét tap hgp co n
phan tu.

GV can nhin manh vé mat t6 hgp, C:f chinh
la s6 cdc tap con co k phan ti cia mot tap
hgp c6 n phan tii, dé tit cac dang thiic thu
duge, HS ¢6 thé néu dugc y nghia clia céc
dang thic nay.

Gidi

a) Theo cong thiic nhi thiic Newton ta co
(MRS 1 G2 4.+ CPx",

b) Khi thay x = 1 vao khai trién & cau a) ta cé
i = Top M | 8 5 U o |

Nhu di biét C(0 < k <n) 14 s6 tap con c6
k phan td ctia moét tap hgp c6 n phan ta.
Nhu vay dang thiic cho ta biét: “S§ cac tap
con ctia tap hgp co n phén ti la 2

c) Khi thay x = -1 vao khai trién & cau a) ta
¢6 (1-1Y =C) - CL+C+ it (1Y C,
e O € 42 B 40202 4 .
Ding thiic nay mang y nghia: “S6 cac tap

con ¢6 chan phén ti ctia tdp A gébm n phan
tt bang s6 tap con co 1é phan tii cha tap A”.

Tong két

Danh cho du phong,
tong két lai ndi dung ctia
tiét hoc, ddn do cong
viéc vé nha.

GV sti dung tuy tinh hinh thuc té cta l6p
hoc.




Tiét5
Chira bai tap
3. Luachon bai tap
* Khai trién nhi thiic Newton bang cach sti dung tam giac Pascal: Bai tap 2.9.
* Khai trién nhi thiic Newton bang cach diing cong thtic tinh hé s6 nhi thtic: Bai tap 2.10.
* Tim hé s8 ctia x* trong khai trién ctia (ax + b)™: Bai tap 2.11, 2.12, 2.13, 2.14.
* Bai tap lién quan dén s6 cac t6 hop bang cach st dung khai trién nhi thic Newton:
Bai tap 2.15,2.16, 2.17.
* Bai tap tong hop: Bai tap 2.18.
V6i cac bai tir 2.15-2.18, khong yéu cdu tit cd HS phai lam (danh cho HS kh4, giéi).
Tuy tinh hinh thuc té, GV ¢6 thé lua chon thém cac bai tap phtt hgp dé€ giao cho HS.

IV7 DAP S6/ HUGNG DAN/LOI GIAI
2.9. a)Duavao hang 5 ctia tam gidc Pascal, ta c6
(x —1) = 2% + 5x(=1)+10x> (=1)* + 10x%(-1)® + 5x(-1)* + (—1)°
= x° — 5x% +10x> —10x® + 5x —1.
b) Dua vao hang 4 ctia tam gidc Pascal, ta c6
(2x—-3y)" = (2x)* + 4(2x)* (-3y) + 6(2x)* (-3y)" + 4(2x)(-3y)’ +(-3y)"
=16x* - 96x3y +216x2y2 B 216%)/3 + 81y4.
2.10. a) Theo cong thic nhi thtic Newton, ta cé
(x+ y)6 =Cox®+ Cex’y + C2x*y* + Cox’y® + Cix’y® + Couy® + C2y°
=x%+ 6x5y+ 153{:4);72 + 20x3y3 + 15x2y4 + 6xy5 + ys.
b) Theo cdng thiic nhi thiic Newton, ta c6
(1-2x) = CL + C5(=2x) + C2(-2x)* + CJ (—2x)* + C4 (=2x)* + C2 (-2x)’
=1-10x + 40x” — 80x> + 80x* — 32x°.

2.11. SO hang tong quat ctia khai trién la Ck (2x)10* 3% hay O 210-kgk 410k
S6 hang chiia x® ting véi k = 2.
Viy hé s6 ctia x® trong khai trién 13 CZ,2%3% =103 680.

2.12. S8 hang téng quét ctia khai trién 1a C~ (=3x)% = CF(=3)F x*.
S6 hang chiia x” ting véi k = 2.



9.-n!  9n(n-1)
(n—2)12! 5
n(n—1 n=>
Theo gia thiét ta co %z%@nz —n—ZOZU@{n__éL

, dieukiénn > 2.

Suy ra hé s& ctia x* trong khai trién la C7 (-3 )* =

Két ludn n = 5.
2.13. Theo cong thiic nhi thiic Newton, ta c6
(3x—5)" = C{(3x)" + C} (3x)’ (=5)+ Ci (3x)* (=5)" + C} (3x)(=5)” + C{ (-5)"
= 81x* — 540x +1350x" — 1500 + 625.
Viéy tong cac hé s6 ctia da thiic khai trién la: 81 - 540 + 1 350 - 1 500 + 625 = 16.
2.14. +) S6 hang téng quat trong khai trién ctia x(1 - 2x)” 1 xc§ (—2x)F = c§ (—2¥¢ &=+,
S6 hang chita x’ ting véi k+ 1 =5 < k=4,
Vay hé s6 ctia x° trong khai trién ctia x(1 - 2x)°1a Cs (-2)* = 80.
+) S8 hang téng quét trong khai trién clia x*(1+ 3x)'°14 »*CF, (3x)* = CK 35 x*+2,
S6 hang chia x” ing véik+2 =5< k= 3.
Suy ra hé s6 clia x° trong khai trién ctia (1 +3%)"1a Cf'ﬂ 3% = 3 240,
Viy hé s6 ctia x° trong khai trién cfia x(1 - 2x)° +x*(1 + 3x)'%1a 80 + 3 240 = 3 320.
2.15. Xét khai trién Newton cho nhi thtic
(AdaPBl =0 i G T e e L,
Chtie =2 duFe ~1 =18 =iGhs; ~ 20y -2 Chn— 2205 b P

2.16. Xét khai trién Newton cho nhi thtc

A+xP=C) +CLx+ QLB F 4 ft SN2
Cho#=-1tadiige 0=C, —C3,,+ C2, = C3, +C3,— it C1, (1)
Chox=1tsduge 2™ =0 1.0l 2 €Lt C), €5, 4+t OO, (2)

Cong (1) va (2) vé véi vé tuong ting ta duoc
2" =2(C3,+ G, + Capt O ) 2 2771 =03, + G, + Cappona + G
Viyta c6 221 = 222! & n=1011.
2.17. Xét khai trién Newton cho nhi thtic
(daf'= COf Cooed Clad 4. L0 %",
0 1, 522
Chox=2tadugc 3" = (1+2)"=C, +2C,+2°C, +..+2"C,.
Viy ta thu dugc phuong trinh 3" =243 < n =>5.
100-k _k k 4100k
ak = Clﬂnz "

2.18. S6 hang téng quét ctia khai trién (2 + x)'% 1a CEa(2) x". Suy ra

V6éik=0;1;2;...;99, ta xét




g & 100! 3 100! e
T=a,, —a,= ClkﬂJblzmo k-1 Cf‘mZm k _ 99—k 2100~k

(99— k)!(k+1)! (100 — k)!k!
~ 299"‘1001[ 12 ]_ 2”*100t  98-3k
(99-k)k!\k+1 100-k/) (99-k)k! (k+1)(100-k)

Ta cé T:0<:>k:9—fm32,66.

Suy ra, néu 0 < k < 32 thi a; <g, <a, <...<a;, <as; va néu 33 < k < 100 thi
a33 > a34 > aae > alg‘]q

Viy vOi k = 33 thi as3 = C5,2% 12 hé 6 16n nhit.

BAI TAP CUOI CHUYEN DE 2 (1 tiét)

ch‘iNG KET KIEN THUC

4 . ™
Chirng minh mét ménh r_ié toan hoc phu thuéc n € ™
dung véi moi n € N* bang phwong phap quy nap
toan hoc, gém hai buwéc:

PHU'ONG PHAP QUY NAP

TOAN HOC »  Buoc 1. Kiém tr:a rang mc?nh déla dur]g véin= 1.'
Budc 2. Gia thiét ménh dé dung véi s6 ty nhién bat ki
n= k=1 (giathiét quy nap), chirng minh rang né cling

dung véi n= k+ 1. Két luan.
. v

NH| THU'C NEWTON
Trong tam giac Pascal:

Moi sb (khac 1) déu la téng cla hai sé &
ngay phia trén no.

Tinh chét cua cac s6 Ck:
s - Chf(0ck<n)

ecklick =ck(1<k<n)

k4
Cong thirc nhij thirc Newton:

@ebfi=0a'ac s b S ChEE Cint




Goiy day hoc:

Thoi lugng: 1 tiét.

- GV hé thong hod kién thiic li thuyét ctia ca Chuyén dé 2 (c6 thé chuén bi slide theo
Tong két kién thtic).

~ GV hé thong hoa cac dang toan co ban ctia toan bo Chuyén dé 2 va nhic lai ngan gon
phuong phép gidi, ciing nhu nhiing luu y cin thiét.

— Tuy tinh hinh thyc té ctia 16p, GV c6 thé cho HS chita mt s6 bai tap ¢ cudi Chuyén
dé 2 theo dung y su pham clia minh.

II” DAP SO/ HUGNG DAN/ LU GIAI

2.19. Ta chiing minh bdng quy nap theo n.
Buéc 1. Véin=1,tacé 2-2=1-2"".
Nhu vay cong thiic é trén ding cho truong hgp n = 1.

Buide 2. Gia st cong thiic trén ding véi n = k. Ta sé chiing minh rang cong thic trén
cling dung v6i n = k + 1, nghia Ia ta sé ching minh

2:2+3:22+42% & 4+ (k+1)25+ (k& 2)2°!

(k+1)2%*2.
That vay, ta c6
2.243:2% 4 4992 SEINAT )2 SR
[2:2+3. 27442+ (k+1)2% |+ (k+2)2"!
= k-2 4+ (k+2)28*" (Theo gia thiét quy nap)
ik k€ TR (& + 1252,

Vdy cong thic trén dung véi moi s6 nguyén duong .
20,4 o etig el o 1 o201 1, 1
1-3 1:3 3-5 5 143 ° 3.8 5.7

, Vn2> 1.

b) Dy dodn cong thic tinh téng S, =

3
=

2n+1
Ta chiing minh béang quy nap theo n.
BL((?CI.VGiﬂ:l,tacél: . ;
3 2-1+41
Nhu vay cong thiic ¢ trén ding cho triong hgp n = 1.

Buidc 2. Gia st cong thiic trén ding véi n = k. Ta sé chling minh rang cong thiic trén
cling dung véi n = k + 1, nghia la ta sé chiing minh
1 1 1 1 k+1

—+—+ ..+ e = ;
1.3 3.5 (2k-1)(2k+1) (2k+1)(2k+3) 2k+3




A A ’ ]- ]- ]. ]_
Théatvay,tacé —+—+...+ +
13 38 Qk-1(k+1) (2k+1)(2k+3)

= L+L+...+ ! + !
13" 35 Qk-1)Q2k+1)| (2k+1)(2k+3)

k 1
= -
2k+1 (2k+1)(2k+3)

 k(2k+3)+1 (2k+1)(k+1) k41
C(2k+1)(2k+3)  (2k+1)(2k+3) 2k+3

Vay cong thtic trén ding véi moi s6 nguyén duong n.

(Theo gia thiét quy nap)

2.21. Ta chiing minh bang quy nap theo n.
Bubc1. Véin=1,tacé 10> £+ 1=1001 chia hét cho 11.
Nhu vay khéng dinh & trén dung cho truong hgp n = 1.
Buéc 2. Gid sti khang dinh trén diing v6i n = k. Ta sé chiing minh rdng khang dinh trén
ciing diing v&i n = k + 1, nghia I3 ta sé chiing minh: 10%* + 1 chia hét cho 11.

That vay, ta c6 1023 +1=100(10%*" +-1)- 99 chia hét cho 11 vi 10%*! + 1 chia hét
cho 11 (theo gia thiét quy nap) va 99 chia hét cho 11.

Vay 102! + 1 chia hét cho 11 véi moi s& nguyén duong n.
2.22. Ta chiing minh bdng quy nap theo n.
Bubc 1. Véin=2,ta c6 5> 3% + £,
Nhu viy bat dang thiic trén dung cho truong hop n = 2.
Buiéc 2. Gia sti bat ding thiic trén ding véi n = k. Ta sé chliing minh rang bat dang thiic
trén ciing dang véi n = k + 1, nghia 1 ta sé chiing minh 51 > 351 4 4541,
That vay, theo gia thiét quy nap ta c6 5" > 3 + 4%, suy ra
¥t =5.55 > 5(3F + 44 )=5.3F 1 5.4 23351 d4* = 3R g,
Vay bt ding thiic ding v6i moi s6 tu nhién n = 2.
2.23. a) Theo cong thiic khai trién Newton ta c6
(1+%)" = Chy + Clyx + Cx* + CO x> + Clyx* + Cx°
=+ C‘lﬁoxﬁ + Cfox7 =+ Cfuxs + Clgoxg =+ Cllgxm
= 1+10x + 45x% +120x” +210x" +252x” +210x° +120x” + 45x° +10x" + x'°.
b) Thay x = 0,1 vao khai trién cau a), ta c6
L1 =1410-0,1+45-0,1° +..4+ 0,1 > 1+1+45-0,1° > 2.
Vay 1,1 > 2,



2.24. S6 hang téng quat cta khai trién la Clkl (2x) 3 hay C{(IZM_R (—3) Ik,
S6 hang chiia x” ting véi k = 2.
Vay hé s6 ctia x° trong khai trién 1a C},2° -(=3)* = 253 440.

2.25. $6 hang téng quét ctia khai trién 1a CK (2x)F, tiic1a CF 25 x*. Suy ra a, = Ck 2%,
Veik=0:1;2:...:11,taco

12! 12!
e R R T (11— k) (k +1)! (12— k)!k!
i [ 2 1 ]_ 2k12! 23- 3k
(11-k)Kk!'\k+1 12—k (Q1-k)k! (k+1)(12-k)

T=0<:>k=§%7,66.

Suyra,nfu0<k<7thia,<a, <a,<..<a,<agvanéu8<k=<12thiag>as>..>a,.
Viy v6i k = 8 thi ag = C,2° 1a hé 56 16n nhit.
2.26. Theo cong thiic khai trién Newton ta c6
(l+x)y" =C) + O A0 % T C %+ 5 @ R (2 121 G2,
Cho x = -1 ta dugc
0=Cp,~ Gyt Gy =G + G, 7G5+ = Gy + G5
< C,+C,+C+utCon=Cy +Cy, + Gy ++ Con
Mit khdc C), +CL. + Rt + B4 C2F o= 2%,
Suyra CJ, + C3, +Cy, + et Cat = Gy, + C3, + C3y + .o + Co 71 = 22071,
Theo gia thiét, ta c6 phuong trinh 22" = 2048 <> n = 6.
2.27. V6in = 1; 2 ta thi truc tiép dugc gia tri I6n nhat lan lugt la C‘l1 va Cé.
Ta quan tam téi bai toan véin = 3. V6ik=0;1; ..;n - 1 tacod

! n!
T = _ck= e _
! o(m—k-1)(k+1)! (n-k)k!
B n! [ 11 ]_ n! _n-2k-1
(n—k-1)k\k+1 n—k) (n—k-1% (k+1)(n—k)

Suy ra T el

n—1

* Truong hgp 1: néun lé thi k; = la s6 nguyén duong.

Hoi i Ch-2C) €< 60 FECh s g, 560,

Vay gi4 tri 16n nhét trong céc gid tri C°, C., ..., C" 1a Cko = Chot?,




* Truong hgp 2: néu n chan, goi k, = [”T_l} (trong d6 [x] la phén nguyén ctia s6 x).
Khidétacé C < C: <...<Ch <Ch va clo*l s ch*2 5 5
Vay gi4 tri 16n nhét trong céc gié tri C, C.,..,C" Ia Co*?,
Ap dung: Theo cdng thiic khai trién Newton ta c6
(1) =C0 & Gt bui O,
Cho x = 1 ta thu dugc 2" = CY + CL + C +...+ C.
Suy ra tong cac hé so trong khai trién la 2", do d6 2" =4 096 < n = 12.
Viy theo Trudng hgp 2 thi h¢ s6 cao nhét trong khai trién ctia (a + b)'21a CJ,.
2.28. Tim s6 hang c6 gia tri 16n nhat ctia khai trién (p+ ¢q)" v6ip> 0,9 >0,p + g = 1.

Theo cong thtic khai trién Newton ta c6
(p+4q)" =Cap" +Cap" g+ Cop"q" + ...+ Cig'
S6 hang tong quat trong khai trién ctia g; = Ckp” qu. V6ik=0;1;.;n-1tacod

k+1 _n—(k+1) k+1 k n—k _k
T=ap..-Gg=C, @ C.p° 4

n! n-k-1 k+1 1

"t 1 mekkl q

~ nklk( q p ]: n!Pn—k—lqk _”q—k(PJrq)—P
(n k-DkNk+1 n—k) (n—k—1k! (k+1)(n—k)

n!pn—k—lqk . nq_ k_ p

k-1 (k+ D)(n_k)

Taco T=0=k=ngqg-p.

* Truonghgp L. Néung—p<0=ng— p-k=0vk=0,1,..,n- L.

Suy ra ay> a, > a, > ... > a,. Vdy s6 hang 16n nht trong khai trién 1a Cop".

* Trudng hop 2. Néu ko = nq - p = 1 va ky1a s6 nguyén thi a, < a, <... <ay,
Apye1 > Oigyyy > oo > Oy VA Gy =y .

Viy s6 hang 16n nhit trong khai trién 1a Cf p"~fogko,

* Truong hop 3. Néu ky = ng - p = 1 va k; 1a s6 khong nguyén thi
Ag <Ay <. <@g <A g VA Qg1 > g gy > > Gy

Vay s6 hang 16n nhit trong khai trién 1a Clo*!pr—Fo=tgko+!,



=

CHUYENDE3  BADUONG CONICVA UNG DUNG

N TONG QUAN

ﬂ Vi tri, vai trd cia chuyén dé

* Ba duong conic da dugc phat hién va nghién ctiu tti hon 2000 nam trudc day. Tu
thé ki tha XVI, nhiéu ting dung ctia ba dudng conic trong doi s6ng thuc té€ dugc phat
hién va ngay cang dugc phat hién nhiéu hon. Hién nay, c6 thé néi ba dudng conic da
ludén hién hitu trong cudc séng hang ngay ctia con nguoi va c6 nhiéu ting dung quan
trong trong cac linh vuc khac nhau cta doi song thuc té nhu Kién truc, Giao thong,
Quang hog, ...

* Trong SGK Toan 10, HS da hoc cach nhén biét hinh dang ctia cac dudng conic, nhan
biét phuong trinh chinh tic ctia cac dudng conic va mét vai ting dung clia cac dudng
conic trong doi séng thuc té.

* Chuyén dé ba duong conic giup HS tim hiéu ki hon vé ba dudng conic ca vé mdt toén
hoc lan ing dung trong doi séng thuc tién.

ﬂ Cau tao chuyén dé
Chuyén dé nay gom 4 bai hoc va Bai tap chuyén dé, dugc thuc hién trong 11 tiét. Cu thé
nhu sau:
Bai 5. Elip (3 tiét).
Bai 6. Hypebol (3 tiét).
Bai 7. Parabol (2 tiét).
Bai 8. Su thong nhat gitia ba dudng conic (2 tiét).
Bai tdp cudi chuyén dé 3 (1 tiét).
EN Mot s6 diém can luu y

* Trong chuyén dé nay, HS sé dugc tim hi€u thém nhiéu yéu t6 dic trung, cac hinh dang
dac trung ctia ba dudng conic.

* Trong chuyén dé nay, cic ting dung thuc té phong pht ctia ba duong conic dugc 16ng
ghép trong cdc bai hoc. Diéu nay gitip HS hiing thi hon trong qua trinh tiép thu kién
thiic. Hon niia, HS cting dung kién thtc dat dugc dé gidi thich dugc nhiéu van dé,
hién tugng co trong doi song thc té lién quan dén ba dudng conic.




I GIGI THIEU CHITIET CAC BAI HOC

Bai 5. ELIP (3 tiét)

_IR\% MUCTIEU

1. Vékién thuc, kinang

Xéc dinh dugc céc yéu t6 dac trung cta elip khi bié€t phuong trinh chinh tac.

Gidi quyét duge mdt s6 van dé thyc tién gan véi elip.

2. Vénang luc, pham chat

Bai hoc gop phan phat trién phdm chat, nang luc sau cho HS:

Néng lyc tu duy va lap ludn todn hoc (xuyén suét bai hoc);

Nang luc giao tiép toan hoc (xuyén suét bai hoc);

Néng luc mdé hinh hoa toan hoc va nang luc giai quyét vin dé toan hoc;

Nang luc khoa hoc;

Cac phdm chdt trach nhiém, cham chi, trung thyc, nhan di (xuyén suét qud trinh hoc
tap va bdo cdo két qua hoc tap).

Iy NHONG BIEM CAN LUU Y

HS da dugc hoc vé phuong trinh chinh tic ctia elip va nhian dang hinh anh ctia mot
duong elip. Tuy vdy, con rat nhiéu tinh chat tha vi ciia dudng elip ma HS chua dugc
tiép cén. Bai hoc nay giup HS biét thém nhiéu khai niém mdi va nhiéu tinh chat méi
vé duong elip. Cac tinh chat nay khong chi la nén tdng cho viéc hoc tap ctia HS khi
theo hoc nganh thudc khdi tu nhién & cac bac hoc sau ma con giup HS thdy dugc
nhiéu ting dung thu vi ctia dudng elip trong thuc tién.

Vé6i muc tiéu bai hoc gop phan phat trién phdm chat va nang luc ctia HS, dua trén co
s kién thic HS da hoc vé elip, cac hoat dong trong sach dugc dua ra nham ggi mé
cho HS cdc tinh chat ctia elip ma bai hoc huéng dén (tinh chat doi xting ctia elip, ban
kinh qua tiéu, ...). Nhu vay HS sé dugc hoat dong nhiéu hon va GV dong vai tro dan
dat, goi md dé HS ty kham pha cac kién thiic méi mot cach ty nhién.

Vi day la sach chuyén dé nén khoi lugng kién thiic doi hoi & HS sé nhiéu va cao hon
so v6i SGK. GV cdn hd trg HS nhiéu hon trong qua trinh gidng day so véi khi truyén
dat kién thic ctia SGK.

GV nén khuyén khich HS ty tim hiéu vé sy xudt hién ctia dudng elip trong doi song
thuc té€ trudc khi dén véi bai hoc ciing nhu sau khi tong két bai hoc.

Cac elip c6 cuing tam sai déu dong dang vé6i nhau (GV khong can gidi thich diéu nay
vii HS).



III:’GOI Y DAY HOC

1. Thailuong
Du kién phan bé thoi gian (3 tiét):
* Tiét 1: Muc 1. Hinh dang cta elip.
* Tiét 2: Muc 2. Ban kinh qua tiéu.
* Tiét 3. Muc 2 (tiép) Tam sai va dudng chudn.
2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc
Tiét 1
1. HINH DANG CUAELIP
HOAT DONG MUC DiCH, YEU CAU GOl YTHUC HIEN

M¢ dau chuong | Giéi thiéu khédi quét | Gidi thiéu theo Sach chuyén dé.
vé chuyén de.

HD1 Tim hiéu vé tinh doéi | - D6i véi HP1 a), GV ¢6 thé ggi y HS: Mot
xting, cac dinh va | diém thugc elip da cho khi va chi khi toa do
hinh dang cta elip. ctia n6 phai thoda man phuong trinh nao? Mot

diém thudc truc toa d6 khi va chi khi toa d6

ctia no phdi thod man diéu kién gi. Tt d6 suy

ra giao diém ctia elip va cac truc toa d¢.

- béi véi HD1 b), GV c¢6 thé huéng dan HS:

Mot diém thudc elip da cho khi va chi khi toa

do ctia n6 phdi thod man phuong trinh cta

elip. Khi d6 HS muén giai thich cac diém thudc

elip thi cdn phdi thi xem toa do ctia ching cé

thoa man phuong trinh elip khong.

- Dboi véi HP1 ¢), GV c¢6 thé huéng dan HS

thong qua cac budc sau:

Budc 1. Tinh OM” theo x,, ,.

Budc 2. St dlz_mg tz}'nh clzlé't béz't dang tl;ﬁc: (2:]0

2> P nén 20720 +2y0 Sx—Eer—f:lS—xo J;yg :
a a b b

Tit d6 HS dua ra so sinh OM? véi o, b*.

Khung kién thiic | HS ghi nhé cdc yéu t6 | - GV nhan manh cac yéu t6 vé hinh dang ctia elip.

vé hinh dang ctia elip. | Phan tich mdt s6 ddc diém nhan dang (vi du:
dinh la giao cua elip véi céc truc toa do, truc
16n thugc Ox, truc nho thuge Oy).
— GV luu y cho HS tinh d6i xiing ctia elip dung
cho viéc HS vé duong elip hay nhan dang elip
dé dang hon.
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Vidul

HS budc dau ghi nhé
cdc yéu té vé hinh
dang cta elip (toa do
cic diém dinh, cac
truc) tii phuong trinh
chinh tic cta elip.

- HS st dung khung

y48,(0:b)
kién thtc, két hgp quan

sat hinh vé. A (-a; 0), o Afa; 0)
- GV phan tich va 3
goi md cho HS hudng s

gidi quyét vi du.

Luyén tap 1

Cung c6 kién thiic

HS sti dung khung kién thiic dé giai quyét bai tap.
2 .3

N ¥
bép s6 (DS). —++—=1.
3 25 16

Vidu2

Hudng HS tim hiéu ki
hon vé hinh dang cta
elip théng qua hinh
chit nhét co s& cta elip.

GV trinh bay va gidng gidi cho HS. GV ¢6 thé nhédn
manh cho HS: di€ém M(x,; y,) nim trong hinh ch
nhat co sé khiva chikhi-a <x,<a,-b<y,<b.

Chu §

- HS nhé va st dung
khi can khai niém
hinh chti nhat co sé.
- HS hinh dung dugc
moi lién h¢ gitia hinh
chii nhiat co s& va
hinh dang cta elip.

—~ GV cho HS chia thanh nhiéu nhém. Méi nhém
vé hinh dang ctia elip cing vé6i hinh chtt nhat co
80 vOi do dai cac canh co ti 1é khac nhau.

— HS cac nhom nhén xét va GV tong két lai cac két
qua thu dugc.

Luyén tap 2
va Chuy

HS ¢6 thé hinh dung
dugc méi lién hé gitra
duong tron va duong
elip thong qua phép
co dudng tron.

GV giang gidi cach lam, trinh bay 16i gidi luyén tap 2
cho HS.
HD. a) Do N la diém thudc doan MH sao cho
HN = kHM nénta ¢6 HN = kHM . Goi toa dd ctia
diém N la (xy; yy) - Khi do ta co
yn —0=k(y,-0)

K =X

N

yn = kyg
Vay toa do ctia diém N la (xg; ky,).
b) Do diém M thudc dudng tron x* + y* = a® nén
ta co

ﬁ:kﬁ@{

2
2 2_ 2 2 YN | _ 2

IR
=+ 2=,
a ka)

s




Vay, khi diém M thay déi trén duong tron thi
N thay doi trén elip c6 phuong trinh chinh tac
2 2
x—z + y—? =1.
a (ka)“
Tong két HS nhin lai cdc noi
dung chinh da hoc.
Dan do, nhiac nhd HS.
Tiét 2

2.BAN KiINH QUA TIEU, TAM SAI VA PUONG CHUAN

HOATDONG

MUC DICH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

Dat vin dé

Goi mdé dén khai
niém bdn kinh qua
tiéu cua elip.

GV nhic lai bai todn vé quy dao chuyén dong
ctia cac hanh tinh quanh Mét Troi va mdt
truong hop cu thé la bai toan viét phuong
trinh chinh tac ctia quy dao Trdi Dét khi biét
khodng ciach nhd nhat va khodng cich lén
nhat tii Trai D4t dén Mat Troi.

HD2

Thiét lap cong thiic
ban kinh qua tiéu.

boéi véi HD2 a), GV goi y HS thuc hién cdc
budc tinh toin ME’,MF; biing cich sti dung
cac cong thiic khoang cach giita hai diém.

Dboi véi HD2 b), GV goiy HS sti dung y a) két
hgp véi tinh chiat MF, + MF, = 2a. Tl d6 tinh
MF, - MF,, MF,, MF,.

Khung kién thiic

HS ghi nhé khai niém
va cong thic tinh ban
kinh qua tiéu ctia elip.

— GV nhdn xét cic thanh phan tao nén coéng
thuc ban kinh qua tiéu (a, ¢, x). GV ¢6 thé luu
y HS: mét trong nhiing diém hay ctia cong
thiic ban kinh qua tiéu la ching ta chi cén biét
hoanh d¢ ctia diém thudc elip la tinh dugc ban
kinh qua tiéu.

- HS tu vi€t cong thiic va ghi nhé.

Vidu 3

HS cting c6 kién thiic,
ki nang viia dugc hoc
vao tinh huéng cu thé
la tim gia tri nho nhat
va gid tril6n nhat ctia
khodng cach tu mot
diém thuoc elip dén
mot tiéu diém cua elip.

- GV goi y HS ding cong thiic ban kinh qua
tiéu két hgp v6i nhéan xét vé danh gia hoanh do
ctua mot diém thudc elip (c6 thé dung tinh chat
cac diém thudc elip cling thuoc mién trong
hinh chii nhét co sé cha elip).

- GV ¢ thé trinh bay loi gidi vi du cho HS.
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Chuy HS téng hop lai kién | HS phat biéu coéng thic ban kinh qua tiéu,
thiic viia hoc. nhan xét vé do dai nho nhat va 1én nhit caa
ban kinh qua tiéu.
Luyén tap 3 HS cling ¢6 kién thic | GV quan sit HS lam bai luyén tap. Ggi y HS
viia hoc ve do dai nho | tan dung két qua viia thu dugc.
nhdt va 16n nhdt cta | HD. Ta ¢6 MF, nhé nhét bing 2 khi diém M
bén kinh qua tiéu. trung vao dinh A,(-6; 0) vd MF, 16n nhét bing
10 khi diém M trung dinh A,(6; 0) cua elip.
Vén dung 1 HS van dung tonghgp | Phan tich dé HS xdc dinh dugc 3 budc lam
kién thic, ki ndng da | chinh:
dugc hoc trong bai | - Xdy dung mé hinh todn hoc cho bai todn
hoc vao mot mo hinh | thyc té: Vai tro ctia Mat Troi, Trai Dét, khodng
thuc té. cach nho nhét va khodng cach 16n nhat gitia
Trai Dat va Mat Troi trong quy dao elip cta
Trai Dat.
— Giai quyét van dé toan hoc dugc dit ra;
— Tt két qua toan hoc, dien giai, thé hién ngugc
trd lai bai todn thuc té.
Luu y HS don vi do trén mit phang toa do dé
viét phuong trinh chinh tac ctia quy dao Trai Dét
chinh xéc.
HD. Goi phuong trinh chinh tac ctia quy dao
3 .
elip cta Trai Dit la x—,+£—, =1. Theo chiing
Z
minh ctia Vi du 3 ta c6 khodng cach l6n nhat
va nho nhét ti Trai DAt dén Mat Troi 1an luot
laa+cvaa-c Vaytaco
a+c=152 a=149,5
—
a—c=147 c=2,5,
Khi do ta co
b’ =a® - ? =149,5° -2,5" = 22 344.
Do do6, phuong trinh chinh tic cta elip la:
2 2
S -
22 350,25 22 344
Tong két HS nhin lai cac néi
dung chinh da hoc.
Dan do, nhac nhé HS
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Tiét3

2.BAN KiINH QUA TIEU, TAM SAI VA PUONG CHUAN (tiép)

ki ndng vé tam sai,
duong chudn va ban
kinh qua tiéu cua elip.

HOAT DONG MUCDICH, YEU CAU GOI Y THUCHIEN
HD3 HS duya vao cdc cong | GV goi y HS st dung cong thiic khodng cach tii
thic toa d6 da hoc [ mét di€ém dén mot dudng thing, cong thiic ban
d€ thiét lap dai lugng kinh qua tiéu ctia elip dé€ tinh cac ti s6 MGy
ddc trung cho elip la . MF d(M; A)
tam sai. R AMA,)
GV c6 thé nhan xét thém mot caich mai d€ xac dinh
duong elip: Dudng elip cling la quy tich cac diém
thod man ti s6 khodng cach tit diém d6 dén mot
diém va mot duong thing cho trudc 1a mot hing s6
nho hon 1. Hang s6 do goi 1a tam sai ctia elip.
Khungkién | Dua ra khdi niém va | - GV nhin manh khdi niém, cdng thtic tdm sai va
thiic cong thiic tdm sai va | duong chudn cta elip.
dudng chudn cta elip. | — HS tu viét cong thiic va ghi nhé.
Vidu 4 Hudng dan HS vén | - HS st dung khung kién thiic dé lam Vidu 4.
dung kién thtc, ren [ - GV c6 thé trinh bay 16i giai vi du cho HS.
luyén ki nang vé tam
sai, tiéu di€ém va
dudng chudn.
Vidu 5 HS cting c6 kién thiic, | - HS st dung khung kién thiic dé lam Vidu 5.
ki nang viia hoc. ~ GV ¢6 thé trinh bay loi giai vi du cho HS.
Luyén tap 4 | HS cing c0 kién thiic, | HD. Elip c6 cac ntia d¢ dai truc 16n, truc nho la

a:6,b:5\.r:§1111’1atiéuc1_1’l§:1f::\;’az—b2 =4/11.

Vay elip c6 hai tiéu diém 13 F,(—+/11;0), F,(4/11;0)
J11

p A - by C A A ’ #o.
vatamsaila e=—= " Dbuong chudn ting véi
a

28 va duong

Jit
36

chuéin ting véi tiéu diém F,(v/11;0) [ A, : x = ——.

V11

tiéu diém F(~v/11;0), A A, : x =

Cac ban kinh qua tiéu ctia diém M la
MEF, = ‘HE?‘M “’”%(_2):@’
a
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c 11 18 + /11
ME =a——xp =6 —£(—2) = —J_.
a 6 3

Nhian xét HS nhén biét dugc moi | GV nhian manh moi lién hé gitia tim sai va hinh
lién hé gitta tam sai va | dang cua elip.
hinh déng cta elip. Tam sai cang 16n thi elip cang “det” va tdm sai cang

nho thi elip cang “béo”.

Vin dung 2 | HS vdn dung tong hgp | Phan tich dé HS xdc dinh dugc 3 budc chinh:
kién thtic, ki ning da | - Budc 1: Xay dung moé hinh todn hoc cho bai
dugc hoc trong bai | todn thuc té: Vai tro cta Mt Trang, Trai Dat. Xdc
hoc vao mét mo hinh | dinh cdng thiic khoang cach nho nhét va khoang
thuc té. cach 16n nhit gitta Mt Trang va Trai Dat dya vao

Vidu 3.
- Budc 2: Giai quyét van dé toan hoc dugc dat ra;
— Budc 3: Tu két qua toan hoc, dién gidi, thé hién
ngugc trd lai bai toan thuc té rang quy dao do “det”
hay “béo’
HD. Goi phuong trinh chinh tac quy dao elip ctia
2 2
X
Mt Tring 1d —+2—=1.
a- b°
Theo chiing minh clia Vi du 3 ta c6 khoang cich 16n
nhat va nho nhét tu Mat Trang dén Trai Dat 1an lugt
laa+ cvaa- c Vayta co:
a+ ¢ =400 000 a =381 500
=
a—¢ =363 000 ¢ =18 500.
Khi dé tam sai ctia quy dao la:
o B0 g
a 381500

Bai tap HS rén luyén kién thic, | GV kiém tra, cung cap dap s6, phan tich, chiia mt
ki nang da hoc. so bai tap.

Em co biét? | HS mé mang kién | GV hudng dan HS tim hi€u thém vé cdc ting dung
thiic vé tng dung ctia | thyc té€ cta elip (c6 thé duing sach chuyén dé ciing
elip trong thuc té. nhu tim hiéu trong sach bdo hodc mang Internet).

GV nén cho HS tim hiéu trudc hodc giao nhiém vu
dé HS tim hiéu thém ting dung ctia duong elip.

Tong két HS nhin lai cdc noi
dung chinh da hoc.

Din do, nhic nhd HS.
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3. Phan loai bai tap

Céc bai tdp nham gitp HS rén luyén cdc ki nang kién thtic sau:

* Xdc dinh dugc dinh, d¢ dai cic truc, ban kinh qua tiéu, tim sai va duong chuédn ctia
elip dua vao phuong trinh chinh tac: Bai 3.1, 3.3.

* Thiét lap dugc phuong trinh chinh tac cta elip khi biét cac yéu t6 lién quan dén hinh
dang, ban kinh qua tiéu, tam sai hay dudng chuan cta elip: Bai 3.2.

* Van dung cac kién thtic da hoc vé elip dé tim hiéu cdc van dé lién quan (duong tron
phu ctia elip) hay dp dung ching vao cdc mé hinh bai todn thuc té: Bai 3.4, 3.5, 3.6.

IV" DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

3.1. a) Elip c6 d9 dai truc16n va truc bé 14n lugt 1a 2a = 24/12 = 4+/3 va 2b=2J4 = 4.
Do d6, elip c6 cac dinh1a A (—24/3; 0), A, (24/3;0), B,(0; -2), B,(0; 2).
c 242 6

b) Tam saictiaelipla e = — = > - Dudng chudn ting vdi tiéu diém Pl(—Z\E; 0)
a
1d A, : x = —3+/2 va dudng chudn ting véi tiéu diém E(24/2;0) 1 A, : x = 342.

¢) MF, =23 — 6 vd MF, = 24/3 + /6.

2 2

3.2. a) Phuong trinh chinh téc cta elip la: ’lc—6+ J’7 _ il
xZ 2

b) Phuong trinh chinh tic cta elip la: T + y? =1

a=3
3.3. a) Tu gia thiét, ta ¢ {b \E Khi d6 ta c6 ¢ =+a* —b* = 2. Do d6, hai tiéu diém

la F(-2; 0) va F,(2; 0). Do tinh chat déi xiing cta elip nén ta chi cin xét trudng hop
duong thang qua F,. Khi d6 dudng thing c6 phuong trinh la x = -2. Khi d6 tung do
2 2

giao diém A, B thoda man phuong trinh ?-F y? =l=>y= i%.

5 5 10
Suyra A| -2;—— |, B| -2;— |. Vdy tac6 AB=—.
3 3 3
b) Goi toa do ctia diém M(xy; y,). Do M thudc elip nén ta c6 %’ + J;_—O = 13 (1)

Theo cong thiic bdn kinh qua tiéu ta cé

MPI:3+£x0 ) ) 3
— MF =2ME, & 3+—x,=2|3——Xx, | & Xy = —.
2 3 3 2




3.4.

3.5.

3.6.

1.y Ji5
Két hgp véi phuong trinh (1) ta suy ra — 4 SHP (IR PN Yo i—
Vay c6 hai diém M thod man dé bai la M, [% —g] M, [% g}
a) Phuong trinh dusng tron phu 1a x* + y* = b,
b) Do diém M(xy; y,) thudc elip nén ta c6
2 .2 2.2 2
x—g+y—g:1:>b f” +y§:b2:>[bﬁ] ym-=b?,
a- b a* a

Do d6 diém N(— : xo,yu) thugc duong tron phu.
J 1

. 4 ; & 3 o~ " a ey x x
Goi phuong trinh chinh tic ctia quy dao elip ctia sao Diém Vuong la —-+
a
Theo chiing minh ctia Vi du 3, khoang cach lén nhét va nhoé nhat tii sao Diém Vuong
dén tam Mat Troi ldn lugt1a a + ¢ va a — c. T gid thiét ta c6

a=>590 635-10 a+c=734749,94 -10°

= c=144114,94-10° =
a—c = 446 520,06 - 10°.

e=—=0,244
a
Vay khodng céch giiia sao Diém Vuong va tam Mit Troi, xa nhit 1a 734 749,94 - 10° km,
gan nhit 13 446 520,06 - 10° km.

JLy
Xi..

2 2
Chon hé truc toa do nhu hinh vé trén. Goi phuong trinh chinh tac ctia elip i i:—z =1,

a

b=7,6-1,6=6 3
Tu gia thiét ta c6 o 16 = a=vb"+c" =10 (m).
C =

Am thanh thi thim tif mét tiéu diém dén dugc tiéu diém kia di chuyén quang dudng la
2a =20 (m).
Do dé6 thoi gian dé dm thanh thi thdm ti mot tiéu diém dén dugc tiéu diém kia la:

= 20 ~ 0,058 (s).
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Bai 6. HYPEBOL (3 tiét)

i =
I,% MUCTIEU

1. Vékién thirc, ki ndng
* Xdc dinh dugc céc yéu t6 dic trung ctia dudng hypebol khi biét phuong trinh chinh
tac clia no.
* Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan véi dudng hypebol.
2. Vé nang luc, pham chat
Bai hoc gop phdn phat trién phdm chat, nang luc sau cho HS:

* Nang luc tu duy va lap luén toan hoc (xuyén suét bai hoc);

Nang luc giao tiép toan hoc (xuyén suot bai hoc);

Néng lic mo hinh hod toan hoc va nang luc giai quyét van dé toan hoc;
Nang luc khoa hoc;

Céc phdm chét trach nhiém, cham chi, trung thuc, nhin 4i (xuyén suét qua trinh hoc
tap va bdo cdo két qua hoc tap).

IjgNHUNG PIEM CAN LUU Y

* HS da dugc hoc vé phuong trinh chinh tac ctia hypebol va nhan dang hinh anh ctia
mot dudng hypebol. Tuy vy, con rdt nhiéu tinh chat thua vi cia dudng hypebol ma HS
chua dugc tiép can. Bai hoc nay gitip HS biét thém nhiéu khai niém mdi va nhiéu tinh
chat méi vé duong hypebol. Céc tinh chat nay khéng chi la nén tdng cho viéc hoc tap
ctia HS theo hoc nganh thudc khéi tif nhién & cac bac hoc sau ma con giap HS thay
dugc nhiéu ting dung thi vi ctia duong hypebol trong thuc tién.

* V61 muc tiéu bai hoc gop phan phat trién pham chét va nang luc ctia HS, dya trén co
sa kién thiic HS da hoc vé hypebol, cac hoat dong trong sach dugc dua ra nham goi
md& cho HS cdc tinh chét ctia hypebol ma bai hoc hudng dén (tinh chat d6i xiing ctia
hypebol, ban kinh qua tiéu, ...). Nhu vay HS sé dugc hoat dong nhiéu hon va GV dong
vai tro dan dat, ggi mé dé HS ty kham pha cac kién thic méi mét cach ty nhién.

* HS da biét nhiéu khai niém va tinh chit tuong tu ctia duong hypebol khi hoc vé
duong elip. Do do HS sé dé tiép cin kién thiic vé duong hypebol hon.

* Vi day la sach chuyén dé nén khai lugng kién thiic doi hdi & HS sé nhiéu va nang hon
so v6i SGK. GV céan ho trg HS nhiéu hon trong qua trinh giang day so véi khi truyén
dat kién thtic ctia SGK.

* GV nén khuyén khich HS ty tim hiéu vé sy xudt hién ctia dudng hypebol trong doi
song thuc t€ trude khi dén véi bai hoc ciing nhu sau khi tong két bai hoc.

* Cdc hypebol c6 cung tdm sai déu dong dang v6i nhau (GV khong can gidi thich diéu

nay cho HS).




IIF' GO1Y DAY HOC
1.

Thai luong

Dui kién phan b6 thoi gian 3 tiét.

* Tiét 1: Muc 1. Hinh dang ctia hypebol.
* Tiét 2: Muc 2. Ban kinh qua tiéu.

* Tiét 3. Muc 2 (tiép) Tam sai va duong chuan.

Tiét 1

GOIY THUC HIEN

Gidi thiéu theo Sach chuyén dé.

Dai véi HD1 a), GV ¢6 thé hudéng dan HS: Mot
di€ém thuoc hypebol da cho khi va chi khi toa do
ctiano phai thod man phuong trinh ctia hypebol.
Khi d6 HS muén gidi thich cac diém thudc
hypebol thi can phdi thti xem toa do cta ching
c6 thoa man phuong trinh hypebol khong.

Doi véi HP1 b), GV c6 thé goi y HS: Mot diém
thudc hypebol da cho khi va chi khi toa do
ctia no phai thod man phuong trinh nao? Mot
diém thudc truc toa d6 khi va chi khi toa d6
ctia n6 phadi thoa man diéu kién gi. Tt d6 suy
ra giao diém cua hypebol véi truc hoanh va chi
ra hypebol khong c6 diém chung véi truc tung.
Dai v6i HP1 ¢), GV c6 thé huéng dan HS st
dung dénh gid 1=~ “L<=¢. Tii d6 HS dua
ra so sanh |x0| vdi(;. ¢

2. Thuc hién cac hoat ddng chinh ctia bai hoc
1. HINH DANG CUA HYPEBOL
HOAT DONG MUCBICH, YEU CAU
Mé dau bai hoc | Goidong cobaihoc.
HD1 Tim hiéu cac yéu t6
vé tinh doi xuing, cac
diém dinh va hinh
dang ctia hypebol.
Khung kién thiic | HS ghi nhé cac yéu
va Cha y to vé hinh dang ctia
hypebol.

— GV nhdn manh cac yéu t6 vé hinh dang ctia
hypebol. Phan tich mét s6 ddc diém nhan dang
(vi du: dinh la giao ctia hypebol véi truc Ox,
Ox la truc thuc, Oy la truc do).

— GV Iuu y cho HS tinh d6i xting ctia hypebol
dung cho vi¢c HS vé duong hypebol hay nhéan
dang hypebol dé dang hon.

~ GV nhan manh su khac biét ctia hypebol va
elip vé su xuét hién ctia hai dudng tiém cén.

— GV cha y hinh dang hypebol gom hai nhanh
lan lugt chua hai dinh ctia hypebol.
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Vidul

Hudéng dan HS vén
dung kién thtc, rén
luyén ki nang ve do
dai cac trug, cac dinh
va cdc dudng tiém cén.

— HS st dung khung kién thiic d€ hoan thanh
vi du.

— GV phan tich va ggi mé cho HS hudng giai
quyét vi du.

Chu ¥

HS hinh dung dugc
moi  lien hé gitia
hai duong tiém can
va hinh dang cta
hypebol.

— GV c¢6 thé cho HS lam viéc theo nhom khi
ldy nhiéu diém thudc hypebol ma c6 gia tri
tuyét doi ctia hoanh d¢ kha 16n. HS nhén xét
moi lién h¢ gitia hai dudng tiém can va hinh
dang ctia hypebol.

— GV tong két lai cac két qua thu dugc.

Luyén tap 1

HS ctling ¢6 kién thic,
rén luyén ki ning vé
tiéu cu, do dai cac
truc, cac dinh va cac
duong tiém can.

HS st dung khung kién thiic dé giai quyét bai tap.
DS. a) Hypebol c¢6 tiéu cy la 2¢ = 20, c6 do dai
truc thucla 2a =16, va do daitrucaola 2b=12.
b) Hai dinh ctia hypebol la A,(-8;0), A,(8;0).
Hypebol c6 hai duong tiém cénla y = —%x

‘ o
va =y,
4 4

Tong két

HS nhin lai cdc noi
dung chinh da hoc.
Dian do, nhac nhé HS.

Tiét 2
2.BAN KINH QUA TIEU, TAM SAI VA DUOGNG CHUAN

HOAT DONG

MUCBICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

Dat vin dé Goi mé dén khai niém | GV c6 thé dat van dé cho HS nghi dén tinh
ban kinh qua tiéu cta | huéng tuong tu déi véi hypebol nhu tinh
hypebol. hudéng da co ctia dudng elip.

Thiét lap cong thiic ban | Do6i véi HP2 a), GV ggi y HS thuc hién céc
kinh qua tiéu. budc tinh todn MPIZ , MPf béng céch sti dung
cac cong thiic khoang cach gitia hai diém.
Doivéi HD2 b), GV goiy HS sti dung y a) két
hop voi nhan xét la khi diém M thudc nhanh
chiia dinh A, thi MF, - MF, = 2a. Tt d6 tinh
MF, + MF,, MF,, MF,.

Doivei HD2 ¢), GV goiy HS sti dung ya) két
hgp véi nhin xét 1a khi diém M thudc nhanh
chia dinh A, thi MF, - MF, = 2a. Tt d6 tinh

MF, + ME,, MF,, MF,.
Yy

HD2




Khung kién
thuic

HS ghi nhé khdi niém va
cong thiic tinh ban kinh
qua tiéu ctia hypebol.

- GV nhén xét cic thanh phédn cdu tao nén
cong thuc ban kinh qua tiéu (a, ¢, x). GV co
thé Ivu y HS: mét trong nhiing diém hay ctia
cong thic ban kinh qua tiéu la ching ta chi
can biét hoanh d¢ ctia diém thudc hypebol la
tinh dugc ban kinh qua tiéu.

— GV luu y cong thiic ban kinh qua tiéu cta
hypebol tuong tu cong thiic ban kinh qua
tiéu ctia elip nhung khdc biét chinh la ddu tri
tuyét doi.

- HS ty viét cong thiic va ghi nhé.

Chu y

HS luu y cdch dling cong
thic ban kinh qua tiéu
cta hypebol co6 chia tri
tuyét doi.

- GV goi y HS chia trudng hgp tinh ban kinh
qua tiéu khi diém 14n lugt thudc hai nhénh
ctia dudng hypebol.

- GV luu y HS ciach pha dédu tri tuyét déi
trong cach st dung cong thic bén kinh qua
tiéu ctia hypebol.

Vidu 2

Hudng dan HS van dung
kién thic, ren luyén ki
ndng vé bdn kinh qua
tiéu ctia hypebol.

HS diing khung kién thtic d€ hoan thanh vi du.
GV c¢6 thé trinh bay 161 giai vi du cho HS.

Luyén tap 2

HS clng c¢d kién thiic,
ki ndng vé ban kinh qua
tiéu ctia hypebol.

GV quan sat HS lam bai luyén tép.

GV goi y HS tim céc yéu t6 cdu thanh nén
cong thiic ban kinh qua tiéu.

DS. MF, = 21 va MF, = 15,

Vidu3

HS vin dung téng hop
kién thtic, ki nang da
duoc hoc dé tim hiéu
khodng cach nho nhit ti
mot diém thudc hypebol
dén mot tiéu diém.

GV ¢6 thé ggi y HS st dung phuong phap
tuong tu nhu khi xét elip nhung can cha y chia
truong hop vi tri cia diém thudc hypebol.
GV c6 thé nhin manh két qua dat dugc dé
HS c6 thé st dung khi can thiét.

Luyén tap 3

HS cing c6 kién thtc
thu dugc & Vi du 3.

GV ¢6 thé cho HS 1én bang lam va nhén xét.
DS. MF, dat gia tri nho nhat khi M trung vao
dinh A,(1; 0) vakhi d6 MF, =c-a=2-1=1
va MF, = 3.

Tong két

HS nhin lai cac néi dung
chinh da hoc.
Din do, nhic nhé HS.
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Tiét3
2.BAN KINH QUA TIEU, TAM SAI VA DUGNG CHUAN (tiép)

HOAT DONG

MUCBICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

HD3

HS dua vao cac cong thuc
toa do da hoc dé thiét lap
dai lugng dac trung cho
hypebol la tam sai.

GV goi y HS st dung cong thiic khodng cach
tii mot di€ém dén mot dudng thing, cong thiic
ban kinh qua tiéu ctia hypebol dé tinh céc ti

. ME . MF,

o va :

dM;A)  dM;A,)

GV c6 thé nhéin xét thém mot cich mai dé xéc
dinh duong hypebol: Mot nhianh ctia duong
hypebol la quy tich cac diém thoa man ti s6
khoang cach tii diém do dén mét di€ém va mot
duong thing cho trude la mét hing s6 16n
hon 1. Hang s6 d6 goi la tam sai ctia hypebol.

Khung
kién thiic

Duia ra khdi niém, cong thiic
tim sai va duong chudn
cta hypebol.

— GV nhidn manh khdi niém, céng thic tdm
sai va duong chudn ctia hypebol.
— HS ty viét cong thiic va ghi nhd.

Vidu4

Hudng dan HS van dung
kién thic, réen luyén ki
ndng vé tam sai va duong
chudn ctia hypebol.

— HS sti dung khung kién thiic d¢ [am Vi du 4.
— GV c6 thé trinh bay loi gidi vi du cho HS.

Vidu5

HS cing ¢6 kién thic, ki
ndng vé tdm sai va phuong
trinh chinh tac ctia hypebol.

— HS sti dung khung kién thiic dé lam Vi du 5.
-GV c6 thé nhdn manh lai cdc yéu té cdu thanh
nén phuong trinh chinh tac ctia hypebol.

- GV c6 thé goiy hodc trinh bay 1oi giai vi du
cho HS.

Luyéntap 4

HS luyén tip va cling c6
kién thtic, ki nang vé tdm
sai, dudng chudn va phuong
trinh chinh tic ctia hypebol.

GV cho HS lam bai luyén tap va nhan xét.

DS. Phuong trinh chinh tac ctia hypebol la
2 2

x Y

=1.
256 768

Vidu 6

HS véan dung téng hgp kién
thiic, ki nang da dugc hoc
trong bai hoc, giai thich
mot hién tugng thuyc té.

Phan tich dé HS xéc dinh duogc 3 budc chinh
khi thuc hié¢n gidi quyét bai toan:

— Xdc dinh cdc yéu t6 cau thanh nén tam sai
ctia hypebol;

- Xéc dinh cong thtic tdim sai cho quy dao
sao chdi Borisov va cong thic tim sai clia
hypebol c6 cling tam sai;

— Nhan xét ti ¢ gitia cac dai lugng cau thanh
nén phuong trinh hypebol (d6 dai truc thuc
va tiéu cu).
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Van dung

HS van dung téng hop kién
thtc, ki nang da dugc hoc
trong bai hoc vao mot bai
toan thuc té.

Phan tich dé HS xédc dinh duogc 3 budc chinh
khi thuc hién giai quyét bai toan:

— Xay dyung mé hinh todn hoc cho bai todn
thuc t&: Vai trd ctia sao chéi, Mt Troi;

— Xac dinh cong thiic khoang cdch nho nhiat
va tam sai ctia quy dao;

— Gidi quyét van dé todn hoc dugc dat ra.
GV luu y HS khi viét phuong trinh chinh tac
ctia quy dao sao chdi can doi don vi do theo
yéu cdu bai todn.

HD. Goi phuong trinh chinh tac ctia hypebol

2 2

chtia quy dao sao chéi di qua la x_; - }’_? =1,
a

Hypebol nhan tam Mt Troi 1a tiéu diém F,(c; 0).
Theo chiing minh ctia Vi du 3 ta c¢6 khodng
cach gan nhdt tii sao ch6i dén Mit Troila c - a.
Vay ta co:

c-a=3 2,60 =3
=
=360

.8 15
a—=— a=—
6 )0 13
54
C=—-.
2,6 13

2 691
Khidétacd b’ =c?—a? =

169

Do d6, phuong trinh chinh tac cta elip la:
2 2

* v

25 207

2
169 13

Bai tap

HS ren luyén kién thic, ki
nang da hoc.

GV kiém tra, cung cap dap s6, phén tich, chiia
mot s bai tap.

Tong két

HS nhin lai cdc néi dung
chinh da hoc.
Din do, nhic nhé HS.
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3. Phan loai bai tap
Cac bai tdp nham gitip HS ren luyén cac ki nang kién thiic sau:
* Xdc dinh dugc dinh, d¢ dai cic truc, ban kinh qua tiéu, tdm sai va duong chuén ctia
hypebol dua vao phuong trinh chinh tac: Bai 3.7, Bai 3.8.
* Thiét lap dugc phuong trinh chinh tac ctia hypebol khi biét cic yéu t6 lién quan dén
hinh dang, ban kinh qua tiéu, tim sai hay duong chuén ctia hypebol: Bai 3.9.
* Tim hiéu mdt vai tinh chét vé cac duong tiém can ctia hypebol: Bai 3.10, 3.11.

* Van dung cac kién thiic da hoc vé hypebol dé quyét mét vin dé thuc té: Bai 3.12.

IV, DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

3.7. Toad¢cdcdinhla A,(-3;0), A,(3;0). Dg dai truc thyc 6 va dd dai truc do 4. Hypebol

4 A - . 13 A 4 A a? A
cotimsaila e = 5 va cac dudng chuan la

9
A, : x = ——= (ling v6i tiéu diém F(—/13;0)) va
1 Jﬁ ( g 1
9
A, : x = —— (ling véi tiéu diém B,(13;0)).
2 \/ﬁ ( g 2
3.8. MF, =19, MF, = 13.
gy
3.9. a) Phuong trinh chinh téc cta hypebol la T—6 = ’V? =1,
"l 2
b) Phuong trinh chinh tac ctua hypebol 1a e ’VT = 1.

.

¢) Phuong trinh chinh tic ctia hypebol la xT = y? =,

b

2

2
3.10. Goi phuong trinh chinh tac ctia hypebol la x_z_ ‘;j—z = 1.
a

Tu gia thiét ta c6
a:b:>c:\fa2+b2 :aﬁ:ezizﬁ.
a
Phuong trinh cdc duong tiém can ctia hypebol vuong la:
b
y=—x<& y=x,
a

b
y= ——XE> p=-X,
a




311,

3.12.

2 2

Goi phuong trinh chinh tac ctia hypebol la x_2 - i:—, =1.
4 2
Diém M(x,; y,) thudc hypebol nén ta co
2 2
x—”—ﬁzlczbbzxg—azyg = a*b2 (1)

2
a’ b

Mit khac, phuong trinh cac dudng tiém can cua hypebol la
y:Exﬁbx—ay:U,
a

y:—Ex«::bberay:U.
a

Ap dung cong thiic khodng céch tii diém M dén hai dudng tiém cén ta c6 tich cic
khoang cach tii M dén hai tiém cén la

5% B
[bxg —ayo| [bx + ay| |b Yo 4 y”| ab (do (1))
i = = 0 i
\/b2+a2 \/b2+a2 ¢ @ +b’
2282
Vay tich khoang cach tii M dén hai tiém can la 7o khong phu thudc vao diém M.
a+

Véy tich cac khoang cach tii mot diém bat ki thu¢c hypebol dén hai duong tiém cén

ctia n6 la mot s6 khong doi.

Ay
s
-y
__,.4"" /’
- A~
— ’/
- - X
e - -/ i >
A B 0 C

a) MB — MC = 292 000 % 0,0005 = 146 (km).
b) MA - MD =292 000 x 0,001 = 292 (km).

c) Xét hé truc toa do Oxy nhu hinh vé.

Phuong trinh chinh tac ctia hypebol (H,) véi hai tiéu diém B, Cla:

2 2
ad Y

: — =1
0,5329 0,4671

(H,)



Phuong trinh chinh tic ctia hypebol (H,) véi hai tiéu diém A, D la:

2 2
(Hy): — Y

- =1

2,1316 6,8684
Goi toa d ctia diém M 1a (x; y,). Tl gid thiét ta c6 x, ¥, > 0 va (x4 y,) 1a nghiém cta
hé¢ phuong trinh:

o2 ) y2 »
0,5329 0,4671
2 2

X ___Y 4
2,1316 6,8684

Giai hé phuong trinh ta c6 toa do ctia di€ém M la: M(1,65197; 1,38742).

\ 4 / /
¥, P
Fi yd
L 4 y.4
HE \ IS RN HENFi A ]
W T s A=
NG / —HD
Y N | §
[ [ e = ||
T TR ] P
__| \Q | Vi
D N |
| N 1 =l
] AT 1~/
| | e >
1T Lk Hfe O Ix
T T -
A L A i R -
/ h Y
[/ " N
pd I . L}
y | | |
A i | i
4'AN FTI T AN
xz 2
d) Xét hypebol nhan B, Cla hai tiéu diém (H,) : Y .4

0,5329 0,4671
Ties: 8=0.73,¢=1.

Theo cong thiic ban kinh qua tiéu ta co:

MB = 0,73+

1,65197 = 2,99297 .

Vay khodng céch thuc té tii tau dén B la 299 km.
Do d6 khoang cdch tif tau dén Cla: 299 - 146 = 153 (km).




Bai 7. PARABOL (2 tiét)

I MUCTIEU

1. VéKkién thuc, kinang

Xdc dinh dugc cdc yéu to ddc trung ctia dudng parabol khi biét phuong trinh chinh
tac cta no.

Giai quyét duge mot s6 van dé thuc tién gan véi duong parabol.

2. Vé nang luc, pham chat

Nang luc tu duy va lap ludn toan hoc (xuyén suét bai hoc);

Niang luc giao tiép todn hoc (xuyén sudt bai hoc);

Nang luc mé hinh hoa toan hoc va nang luc giai quyét vin dé toan hoc;
Nang luic khoa hoc;

Cac phdm chat: trach nhiém, cham chi, trung thuc, nhan i (xuyén su6t qua trinh hoc
tap va bédo cdo két qua hoc tap).

II” NHUNG DIEM CAN LUU Y

HS da dugc hoc vé phuong trinh chinh tic ctia parabol va nhian dang hinh anh cta
mdt duong parabol. Hon niia trong dai s6, HS cling da gap nhiéu hinh anh ctia dudng
parabol. Tuy vay, con rdt nhiéu tinh chéit hinh hoc tha vi ctia dudng parabol ma HS
chua duoc tiép can. Bai hoc nay gitp HS biét thém nhiéu khai niém méi va nhiéu tinh
chit méi vé duong parabol. Céc tinh chdt nay khong chi 1a nén tang cho viéc hoc tép
ctia HS khi theo hoc nganh thudc khoi tu nhién & cac bac hoc sau ma con giap HS
thdy dugc nhiéu ting dung thu vi ctia dudng parabol trong thuyc tién.

V6i muc tiéu bai hoc gop phan phat trién pham chat va nang luc cta HS, dya trén
co s& kién thiic HS da hoc vé parabol, cic hoat dong trong sdch dugc dua ra nham
goi md& cho HS céc tinh chét ctia parabol ma bai hoc huéng dén (tinh chat déi
xiing cuia parabol, ban kinh qua tiéu, ...). Nhu vay HS sé dugc hoat dong nhiéu hon
va GV dong vai tro dan dat, ggi md dé HS tu kham pha cdc kién thiic méi mot cach
tu nhién.

HS da biét nhiéu khai niém tuong tu ctia dudng parabol khi hoc vé duong elip va
hypebol. Do d6 HS ciing sé dé tiép cin kién thiic vé dudng parabol hon.

Vi day la sach chuyén dé nén khoi lugng kién thiic doi hoi & HS sé nhiéu va cao hon
so v6i SGK. GV cdn hd trg HS nhiéu hon trong qua trinh gidng day so véi khi truyén
dat kién thuc ctia SGK.



* GV nén khuyén khich HS tu tim hi€u vé sy xudt hién ctia duong parabol trong doi
song thuc té trude khi dén véi bai hoc cling nhu sau khi tong két bai hoc.

* Cdc parabol déu c6 tam sai bang 1 va ching dong dang véi nhau (GV khong cén giai
thich diéu nay véi HS).

I’ GO1 Y DAY HOC

1. Theiluong
Du kién phan bé thoi gian (2 tiét):
* Tiét 1: Hinh dang va céc yéu t6 xac dinh parabol (gém muc 1 va HD2).
* Tiét 2: Muc 2. Luyén tap va van dung.

2. Thuc hién cac hoat déng chinh cta bai hoc

Tiét 1. Hinh dang va cac yéu té xac dinh parabol

HOAT DONG MUC DICH, YEU CAU GOIYTHUC HIEN

Mg dau bai hoc | Goi dong co bai hoc. Trinh bay theo sach Chuyén dé hoc tap.
HP1 Tim hiéu tinh d6i xting, | D6i véi HP1 a), GV c¢6 thé goi y HS: Mot
dinh ctia parabol, vi | diém thudc parabol da cho khi va chi khi
tri ctia parabol déi véi | toa do ctia n6 phai thod man phuong trinh
truc tung. nao?

Déi véi HP1 b), GV ¢6 thé huéng dan HS
quan sat Hinh 3.18 (va c6 thé goi y thém vé
vi tri ctia parabol do6i véi truc tung) dé rit ra

nhan xét thong qua quan sit.

Sau khi HS da ¢6 nhan xét thong qua quan
sat, ggi y HS dua vao phuong trinh chinh tic
dé rit ra nhan xét vé ddu cua hoanh dé.

Khungkién thiic | HS ghi nhé cac yéu | Két hgp gitia quan sat Hinh 3.18, kién thiic
t6 vé hinh dang cua | HS da dugc hoc trong SGK, HD1, GV nhédn
parabol. manbh, luu y cho HS:

— Tinh d6i xting ctia parabol.

— Céc yéu t6 xac dinh parabol.

GV c¢6 thé nhin manh su khéac biét cua
parabol so vdi elip va hypebol (dudng parabol
khong bi gidi han nhung chi ¢é 1 nhanh va
khong c6 dudng tiém cén).

ISl



Vidul

Hudng dan HS st dung
kién thtc, ren luyén
ki nang vé phuong
trinh chinh tic, moi
lién hé gitia tiéu diém,
dinh (tham s6 tiéu) va
phuong trinh chinh tac.

Trudc khi trinh bay, gidng gidi cho HS, GV
¢6 thé binh luin va néu cau hoi cho HS:
Miu chét dé viét dugc phuong trinh chinh
tac ctia parabol la tinh dugc tham s6 tiéu p.
Tham s6 tiéu c6 méi quan hé gi véi khodng
cach tu tiéu diém dén dinh parabol?

Luyén tap 1

HS cting c6 kién thiic,
ren luyén ki nang vé
phuong trinh chinh
tic, tham sd& tiéu va
duong chuan.

GV c6 thé goi y HS theo cac budc:

Budc 1: Tim phuong trinh chinh tac cta
parabol: Goi phuong trinh va thé hién diém
A thu¢c phuong trinh.

Budc 2: Dya vao phuong trinh dé tinh tham
sO tiéu va viét phuong trinh duong chuan.

DS. Tham sé tiéu va phuong trinh duong

chudn cta (P) lan lugtla p=3 va x = —%.

dung kién thtc, rén
luyén ki ndng ve tiéu
diém, duong chudn,

ban kinh qua tiéu.

HD2 Thiét lap cong thiic | D6i véi HD2 b), GV c6 thé goi y HS:
ban kinh qua tiéu va | Nh¢ lai dinh nghia parabol dé thdy mdéi quan
nhac lai méi quan hé | hé gitia MF va d(M; A).
gitia ban kinh tiéu va | Ding cong thtic tinh khoang cach dé€ tinh
khoadng cach tii diém | d(M;A).
tuong ting dén duong | Tt do suy ra cong thiic tinh MF.
chuén.

Khung kién thiic | Xdc dinh tiéu diém, | GV ¢6 thé€ nhin xét cdc thanh phan ciu tao
duong chudn (nhac | nén cong thic bdn kinh qua tiéu (x, p) va chi
lai), ban kinh qua tiéu, | cdn bi€t hoanh d¢ ctia di€ém thugc parabol la
tAm sai clia parabol. tinh dugc ban kinh qua tiéu.

Nhidn manh: Cdc parabol déu cé tdm sai
bang 1.
Tong két tiét hoc | HS nhin lai cdc ndi dung
chinh da hoc.
Din do, nhac nho HS.
Tiét 2. Luyén tap va van dung
HOAT DONG MUCDICH, YEU CAU GO1Y THUCHIEN
Vidu2 Hudéng dan HS van | GV trinh bay va giang giai cho HS.

W 764




Luyén tap 2 HS vén dung kién | Goi y van dung kién thtic trong khung kién
thiic, rén luyén ki | thic vao tinh huéng cu thé.
nang vé tiéu diém, | PS. Tiéu diém va phuong trinh dudng chuin
duong chudn, bén | clia parabol lan lugt [a F(2; 0) va x = -2.
kinh qua tiéu. Do diém M c6 hoanh d¢ bang 2 nén

MF =2+ - = 4.
2

Vidu 3 Dé cip dén diém trén | Trudce khi trinh bay, giang giai cho HS.
parabol gan tiéu diém | GV c6 thé nhdn manh két qua dat dugc dé HS
nhat. c6 thé st dung khi can thiét (ddc biét trong

cac bai todn thuc té).
Luyén tap 3 HS van dung kién | GV c6 thé giai thich cho HS: Lap phuong trinh

thiic dugc hoc vao bai
toan thuc té.

cta quy dao theo don vi km nghia la 1 km
trén thuc té (ing v6i 1 don vi do dai trén mdt
phing toa do¢.

GV c6 thé goi y HS cdc budc:

— Vé hinh minh hoa.

- Dua vao két qua Vi du 3 va gia thiét dé tinh
tham s6 tiéu. Tu do6 suy ra phuong trinh
quy dao.

— Khoang cach tui sao chdéi dén tam Mt Troi
chinh la ban kinh qua tiéu tuong tng.

GV ¢o6 thé gidi thiéu thém cho HS: Vi tri sao
chéi cé khoang cach ngan nhit t6i tam Mat
Troi dugc goi la diém cén nhét cta sao chéi.
HD. Gia st parabol chtia quy dao chuyén
dong ctia sao chéi c¢é phuong trinh chinh tac
la yz = 2px. Lép ludn tuong tu Vi du 3 ta c6
khoang cach ngan nhat tit sao chdi dén tiéu
diém 1a Mt Troi la %Z 10° = p = 2.10%.
Khi sao chéi nam trén duong vudng goc véi
truc déi xiing ctia quy dao tai tim Mat Troi,
thi sao chdi ¢6 hoanh do x = % = 10°.

Vay khodng cédch tif sao cho6i dén tam Mat Troi
la x +§: 106 +10° = 2 000 000 (km).

7.4




Van dung

HS van dung kién thiic
bai hoc vao giai quyét
van dé thuc té.

GV c6 thé cho HS hoat dong theo nhom.
GV c6 thé goi y HS:
— Vé hinh minh hoa c6ng va hé truc toa do
tuong tng. Thé hién trén hinh chiéu rong va
chiéu cao ctia cong.
— Goi chiéu cao ctia cong la h. Thé hién toa do
ctia mot chan cong theo chiéu rong va chiéu
cao ctia cong. Duya vao toa d¢ ctia chan cong
thod man phuong trinh ctia parabol da cho
dé tinh h.
— Dua vao chiéu rong va chiéu cao ctia cong
va ti 1¢ thu nho 1: 100 dé tinh chiéu rong va
chiéu cao ctia mo hinh.
- Vé hinh m6 ta mo6 hinh va hé truc toa do
tuong ung.
— Tinh toa dé ctia mdt chian mo6 hinh. Goi
phuong trinh cia moé hinh va dua vao toa do
ctia chan cong dé suy ra tham sé tiéu trong
phuong trinh.
HD. a) Goi chiéu cao ctia cong la: h (h > 0).
Tt gia thiét ta c6 diém A(h; 96) thudc parabol.
Do d6 ta c6: 96° = 48.h = h = 192 (m).
b) Xét mo hinh thu nho ctia cdng véi ti 1é 1:100.
Khi d6 chiéu cao mo hinh 1a 192: 100 = 1,92 (m),
chiéu rong mo hinh 1a 192 : 100 = 1,92 (m).
c) Goi phuong trinh chinh tac ctia cong mo
hinh 1a: y* = 2p'x (P).
Tu gia thiét diém A'(1,92; 0,96) thudéc moé hinh
nén thay vao phuong trinh ta cé:

0,96*=2-p'- 1,92 = p' = 0,24.
Vay phuong trinh chinh tac ciia mé hinh thu
nhd 1a y* = 0,48x.
d) Tiéu diém ctta m6 hinh 14 F(0,12; 0).
Vay ngdi sao cach mat dat la

1,92 -0,12 = 1,8 (m).

Bai tap

HS rén luyén kién thiic,
ki nang da hoc.

GV kiém tra, cung cap ddp s6, phan tich, chiia
mot so bai tap.

Tong két tiét hoc

HS nhin lai cac ndi
dung chinh da hoc.
Dan do, nhic nhé HS.
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3. Phan loai bai tap

Céc bai tap nham gitip HS ren luyén cdc ki nang kién thiic sau:

* Xdc dinh tiéu diém, ban kinh qua tiéu va dudng chudn ctia parabol: Bai 3.13.

* Thiét lap dugc phuong trinh chinh tac ctia parabol khi biét cac yéu t6 lién quan:

Bai 3.14.

* Van dung cac kién thiic da hoc vé parabol d€ gidi quyét mot s6 van dé thuic té: Bai 3.15,

Bai 3.16.

Isgmp sO/HUGNG DAN/ LOI GIAI

3.13. Tiéu di€ém F(3; 0), phuong trinh duong chudn A : x + 3 = 0.

Bén kinh qua tiéu MF = 8.
3.14. MF = % va d(F,A) = 3.

3.15. Chon hé truc toa dé nhu hinh vé bén.
Goi phuong trinh chinh tic cta parabol (P) la
y2 =2px.
Do (P) di qua diém M(20; 15) nén ta co:
45
152 =220.p= p= R
Vay, khodang céch tii day toc téi dinh bat ddy 1a

L :EN 2,8 (cm).
2 16

3.16. Chon hé truc toa do nhu hinh vé bén.
Phuong trinh chinh tac ctia parabol (P) cé dang
y2 = 2px.
Do (P) di qua diém M[§+ 130; 120) nén ta cb
120% = 2p -[§+ 130j = pr47.
Vay khoang cach ti vi tri dat dau thu t6i dinh

anten la

% ~ 23,5 (cm).




I MUCTIEU

1. Vékién thuc, kinang

* Nhén biét dugc duong conic nhu 1a giao ctia mét phang véi mat nén.

* Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan véi ba duong conic.

2. Vé nang luc, pham chat

* Nang luc tu duy va lap ludn toan hoc (xuyén suét bai hoc);

tdp va bdo bao két qua hoc tap).

II” NHUNG DIEM CAN LUU Y

Ning luc giao tiép todn hoc (xuyén suét bai hoc);
Niéng luc mé hinh hod toan hoc va nang luc gidi quyét vin dé todn hoc;
Nang luyc khoa hoc;

Cac phdm chit trach nhiém, cham chi, trung thyc, nhan i (xuyén suét qua trinh hoc

* Maic du HS da dugc hoc vé ba dudng conic: elip, hypebol va parabol nhung HS chua
biét dugc nhiing dac tinh chung ctia ba duong da hoc. Do do HS cting chua hiéulido
tai sao ba duong do dugc goi chung la ba duong conic.

* Bai hoc nham gitp HS hi€u thém nhiéu ting dung ctia cac dudng conic trong doi song
thuc té. Qua do, HS c6 co hoi duge biét thém nhiéu kién thiic trong cac linh vic khac
nhau ctia doi song thuc té.

I[EGQI Y DAY HOC

1. Theiluong

Du kién phan b6 thei gian 2 tiét.

Tiét 1: Sy thong nhét gitia ba duong conic.

Tiét 2: Bai tap.

2. Thuc hién cac hoat ddng chinh ctia bai hoc

Tiét 1. Suthéng nhat giita ba dudng conic

HOAT DONG

MUC DICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

M¢ dau bai hoc

Gi6i thiéu muc dich
bai hoc.

GV ¢6 thé noi rdo muc dich ctia bai hoc 1a tim
hiéu nhiing tinh chat tuong tu ctia cac duong
elip, hypebol va parabol. Tti d6 cac dudng con
dugc goi chung la cdc dudng conic.

i




Tinh huéng mé
dau bai hoc

Goi md cho HS hinh
anh cac dudng conic
da hoc la giao clia mat
phédng v6i mét non.

GV huéng dan HS tim hiéu lich st ctia ba
duong conic va nhin Hinh 3.22 va Hinh 3.23
dé phat hién ra cac duong conic da hoc la giao
ctia mdt phang va hinh nén (hinh vé cé trong
sach hodc GV chuén bi slide trinh chiéu).
GV nhan manh sy thong nhét ctia ba duong
conic khi ching la giao cia mét phdng va mit
noén. Day cling 1a mot 1 do ¢é tén goi conic
chung cho cd ba duong.

Khung kién thiic | HS ghi nhé kién thiic | HS doc khung kién thiic, két hgp véi quan sat
duong conic nhu la | hinh vé dé€ nam dugc kién thiic.
giao ctia mat phang
vGi méit nén.

Chuy HS cling c6 kién thtic | HS quan sit hinh vé phan tich hién tugng va

thong qua gidi thich
cic hién tugng co
trong doi song thuc té.

trd 10i cac cau hoi.

GV ¢6 thé goi y HS xdc dinh yéu t6 thuc té c6

vai tro 12 mit nén, mat phang nhu:

— Mat dat, bé mat tuong, san nha, ... cd thé coi
la mot phdn mat phang.

— Non am thanh, viing sdng ctia den pin, ... sé
cho ta hinh anh ctia cdc mat non.

Trai nghiém

HS tham gia hoat
dong trai nghiém dé
ma rong hi€u biét.

GV chudn bi den pin hodc dung chiic ning
den pin ctia dién thoai thong minh dé cung
HS tham gia trai nghi¢m.

GV dé xudt HS giai thich hién tugnghoac hudéng
dan HS giai thich hién tugng khi trai nghiém.

Tinh huéng mé

HS nhén biét dugc cach

GV goiy HS nhac lai cach xac dinh tam sai ctia

dau muc 2 xac dinh chung ctia ba | ba duong elip, hypebol va parabol dua vao tisé
duong conic theo tam | khoang cach tit mét dieém thuoc moi duong do
sai va duong chuin. dén mot tiéu diém va dudng chudn tuong ing.
Tu dé HS c6 thé khdi quat chung cho tam sai
va duong chudn ctia duong conic.
Khungkién thiic | HS ghi nhékién thic. | HS doc khung kién thic d€ ghi nhé.

GV nhdn manh su phén biét ba loai dudng
elip, hypebol va parabol thong qua so sanh
tdim sai e va 1.
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Vidu1l

Hudng dan HS st
dung kién thtc, ren
luy¢én ki nang vé
phiong trinh cua
duong conic khi biét
tam sai va dudng chudn.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 1

HS cting ¢6 kién thiic,
ren luyén ki nang vé
phuong trinh cta
duong conic khi biét
tam sai va dudng chudn.

GV cho HS ty lam va nhén xét.
DS. Phuong trinh ctia dudng conic:

£ 0

9 a

Van dung 2

HS biét van dung kién
thiic da hoc giai quyét
tinh huéng thuc té,

GV cho HS hoat dong theo nhém:

- Xdc dinh quy dao ctia tiing vat thé dya vao
viéc so sanh tam sai ctia quy dao véi 1.

- Tim hiéu vé vat thé ma HS yéu thich.

bS

A Tamsaicia| Ngay Budng
quy dao | phathién | conic
Sao choi Halley 0,967 TCN Elip
Sao choi Hale-Bopp 0,995 23/07/1995 Elip
Sao choi Hyakutake 0,999 31/01/1996 | Elip
Sao choi C/1980E1 1,058 11/02/1980 | Hypebol
Oumuamua 1,201 19/10/2017 Hypebol

Em co6 biét?

HS duoc mé rong
hiéu biét.

HS doc va linh hdi tri thic.

Tong két ti€t hoc

HS nhin lai cdc noi
dung chinh da hoc.
Din do, nhac nha HS.

Tiét 2. Bai tap

HOAT DONG

MUCDICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

Bai tap

HS rén luyén kién
thtic, ki nang da hoc.

GV kiém tra, cung cdp dap s, phan tich, chira
mot s6 bai tap.

GV c¢6 thé cho HS tim hiéu trudc vé cic van
dé lién quan dén ba dudng conic co trong doi
song thuc té dé tranh ludn trong tiét hoc.

R




3. Phan loai bai tap
Cac bai tdp nham gitip HS ren luyén cac ki nang kién thiic sau:
* Cung co kién thtic vé tam sai, dudng chudn ctia ba dudng conic: Bai 3.17, Bai 3.18.
* Viét phuong trinh cdc duong conic dya vao tam sai, tiéu diém va dudng chudn: Bai 3.19.
* Van dung kién thtic vé su thong nhét ctia cac duong conic vao giai quyét cac bai toan
thuc té€ hoac gidi thich cdc hién tugng thuc té: Bai 3.20.

IV” DAP 56/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

: 25 25
3.17. a) buong chuédn ctia dudngelipla A, : x + e OvaA,:x- P 0.

9J13 913
13

13

b) Budng chuén ctia duding hypebol 1a A, : x + =0valA,:x- = 0.

¢) buong chudn ctia duong parabollaA:x+2=0.

3.18. a) Moi quan hé gitia hai tam sai ctia cac elip do la: e; = e,.
b) Chiing minh v6i méi diém M thudc elip (E,) thi trung diém N ctia doan thing OM

thudc elip (E,).
0 0
Taco M(xM; Yum ) = N[xM; ; yM; ] = N[xTM,yTM] Vay xy = 2%y Va Yy = 295
2 2 )
2x 2 2 g
Do diém M thudc (E,) nén ta co: ( N) +( yN) = x—N+y—N:1.
100 64 25 16

Vay N thudc elip (E,).

3.19. Phuong trinh cia dudng conic 13 y* = 8x.

3.20. a) Gia sti hinh (E) c¢6 d¢ dai truc 16n bang 2a mét, tiéu cu bang 2¢ mét va elip chita quy
dao ctia sao chdi Halley cé do dai truc 16n bang 2a' mét, tiéu cu bang 2¢' mét.

D,

a e}

Vay, néu dat k = a—l = C— thi (E) la ban vé thu nho cta elip chiia quy dao sao chéi Halley,
voitile1: k. “c

b) Khoang cach gin nhit tii sao chdi Halley dén tam Mit Troi khoang 88 - 10° km
—>a-c=88-10° (1)

TAm sai e = <= 0,967, )
il

T (1) va (2), taco a =2 666 666 667, c =2 578 666 667.
Viy khoang cach xa nhdt tii sao chéi Halley dén tam Mat Troi 1a
a+c =2666 666667 + 2578 666 667 = 5 245 333 334 (km).




BAITAP CUOI CHUYEN DE 3 (1 tiét)

I” TONG KET KIEN THU'C

—,+y—j:l (a>b>0),

T 43 Cen e
c=+a” —b", hai tiéu diém

F,(-c; 0), Fy(c; 0).

X b
—-*=1(a>0,b>0),
a b

2 2 ——— .
¢ =+a” + b, haitiéu diém

F,(-¢; 0), F5(c; 0).

ELIP HYPEBOL PARABOL
Phuong trinh chinh tic Phuong trinh chinh tac Phuong trinh chinh tac
xty? 2 42 ¥ =2px (p > 0).

Tham sd tiéu p, tiéu

diém P[ﬁ; o].
2

Hai truc d6i xting la Ox va Oy.
Tam doi xuing la goc toa do O.

Hai truc déi xing la Ox va Oy.
Tam déi xting la goc toa do O.

Mot truc déi xiing la Ox.

Dinh: A,(-a; 0), A,(a; 0),
B,(0; -b), B,(0; b).

Dinh: A,(-a; 0), A,(a; 0).

Dinh: O(0; 0).

Cac doan thing tuong ting
la d6 dai truc l6n, truc nho:
A,A, =2a, B,B,=2b.

Céc doan thang tuong ting la do
dai truc thuc, truc do: A,A, = 2a,
B,B, = 2b.

A - C
Tamsai: e=—<1.
a

X ) C
Tam sai: e = — > 1.
a

Tam sai: e = 1.

Ban kinh qua tiéu: Véi diém
M(x; y) thudc elip, ta c6

Ban kinh qua tiéu: Véi diém M(x; y)
thudc hypebol, ta co

Bén kinh qua tiéu:
V6i diém M(x; y)

c c . .
MK =a+—x,MF, =a-—x. | MF, = a+£x, ME, = a—L,| | thuoc parabol, ta c6
a a a - a p
MF = x + —.
2
Duong chudn tuong ting véi Pudng chudn tuong ting véi F, | Puong chuin
F, VaPZla:a . va F, la: A x:_g,
. a . a
Ajrx=——vaA,:x=—. Ajsx=——valA,:x=—.
e e e - e

nhiing diém M thod man

F
M;A)

di€ém va A la dudng chudn ting véi tiéu diem do.

* Néu 0 < e <1 thiconic la duong elip;
* Néu e = 1, thi conic la dudng parabol;

* Néu e > 1, thi conic la duong hypebol.

Cho s6 duong e > 0, mot diém F va mét duong thang A khong di qua F. Khi do, tép hop

= e lamot dudng conic ¢6 tam sai e, nhan F la mét tiéu

LR




Phan loai bai tap

Céc cau hoi, bai tdp chuyén dé nham gitp HS ren luyén cac ki nang kién thiic sau:

* Viét phuong trinh ctia duong conic khi biét tim sai, tiéu diém va duong chudn tuong
ting véi tiéu diém do. Sau do goi tén duong conic: Bai 3.21, Bai 3.22.

* Hiéu y nghia ctia parabol trong dai s6 va hinh hoc vé ban chat la nhu nhau: Bai 3.23.

* Biét thém cdc tinh chit md rong ctia cdc dudng parabol, elip: Bai 3.24, Bai 3.25.

* Van dung tinh chét ctia duong parabol trong thuc té: Bai 3.26.

n;%fmp sO/HUGNG DAN/ LGOI GIAI

3.21. Diém M(x; y) thudc dudng conic (S) khi va chi khi
MF
d(M;A)

|x+ y—ll
N

<:>x2+y2+4xy—8x+6y—27:0.

=2 x+2? +(y-5? =2

(S) 1a duong hypebol vi (S) c6 tam sai e > 1.

3.22. Biém M(x; y) thudc dudng conic khi va chi khi

MF 1 > 1 |x+y+]
= ]_ — =
. & 4y

& 3x” +3y" —2xy+6x—2y+3=0,

Viy phuong trinh ctia dudng conic la:
3%+ 3y - 2xy+ 6x-2y +3=0.

Conic c6 tam sai e < 1 nén no6 la duong elip.

3.23. Diém M(x; y) thudc duong parabol co tiéu diém la P[—i; L~ A]

2a 4a
, 1+ A
va dudng chudn 1 y = — I khi v chi khi
a
2 2
MP:d(M;A)q:;J[x+£] +[},_ﬁ] :‘y+1+a
2a 4a 4a

<::>y:ax2+bx+c.

Vay do thi ciaham s6 y = ax’> +bx+c(a#0)1a parabol c6 tiéu diém la P[—zi; : ; A]
a 4a

: 14:A
va dudng chuan la: y = - 1 " trong d6 A = b* - 4ac.
a



3.24. Diém M(x; y) thudc ca hai dudng parabol da cho thi c6 toa dé thoa man:

yzzsz y2:2px
2 = 1 2 b C
y=ax“+bx+c =
a a a

2 b C 2 1
=X +—x+—+y =—y+2px
a a a

d a

= x2+y2 +[E—2p]x—1y+£:0.
a

Vay néu hai parabol d6 cit nhau tai bon diém phén biét thi bén diém do cling nam trén
duong tron

(C): % + y* +[E—2p]x—ly+£:[}.
a a’ a

3.25. Goi vecto chi phuong ctia dudng thing d can tim la i (o; B) (# 6).

X =2+ ot
Khi d6 phuong trinh ctia dudng thang d la: {y 4
Toa d¢ giao diém ctia d va elip ting v6i tham s6 ¢ thoa man:
(2+ ot ) R Bt)’
25 16

=1 (160 + 257 )¢ + (6401 +50B )t — 311 = 0. (1)

Phuong trinh (1) c6 hai nghiém phan biét ¢, £, nén d cit elip tai hai diém A, B c¢6 toa do
A(Z + oty 1 ¥ P ) B(Z + Oity;1 Btz).
Do MA = MBva M, A, B thaing hang nén ta c6 M la trung diém ctia A, B hay

_2+of+2+at,

2 7 - aft,+t,)=0
1+ Bt, + 1+ Bt, B(t,+t,)=0
- 2

&ty +t, =0 (do u(as B) # 0).
Ap dung dinh li Vi-ét (Vieta) vao phuong trinh (1) ta co:
-25 = 25
6do+50=0<=a=—=u=| ——B:;0 |
B > § [ 3213 B]

Do d6 ta c6 thé chon mét vecto chi phuong ctia dudng thang d la Y= (—25; 32).
x=2-25¢

Vay phuong trinh ctia duong thang d la: {y — 14+ 30t



1a y* = 2px.

Tu gia thiét tam Trai Dét la tiéu diém ctia parabol ta c6:

%:148+6371:6519:p:13038.

Phuong trinh chinh tic ctia quy dao
parabol la: y* = 26 076x.

b) Goi vi tri ctia tau vii tru la M(x; y),
x = 0. Khi do cang ngay hoanh d¢ x
clia tau vi tru cang lon.
Mit khéc, theo cong thiic ban kinh
qua tiéu, ta co khodng cach tii tau vii
tru dén tAm Trai Dat la:

MF = x+§: x+6519.
Tu d6 ta két luan: Ké ti khi di vao
quy dao parabol, cang ngay, tau vi
tru cang cach xa Tréi Dit.

yJ

0
148 km—_\'

3.26. a) Chon hé truc toa do nhu hinh vé. Goi phuong trinh chinh tic ctia quy dao parabol

parabol
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