@®. Tém tat kién thuc
®. Giéi han hitru han cua ham sé tai mét diém
) K REAC) K K\[x,]
@ Cho diém  thudc khoang va ham so xac dinh trén  hoac
y=f) L x X, (x,)
@ Tanoi ham so co gidi han hitu hgn 1as6 khi dantéi  néu day so bat
x, €K\ |[ X, } vax,—x, f(x)=1L
ki, thi , ki hi¢u

IHH fx)=L hay f (x)— L khix— x,.
limx =x, ; lime=¢
% Nhinxét: " (lahingsb).
®. Cac phép toan vé giéi han hiru han cia ham sé
© Cho }Eralof[x]:L va lim g(x|=M. xpi 46

X > X,

11_IIl [f(x)+g(.r)] =L+M ll_ln [f(.r:'- g(x)] =L-M

]
S L
i : =7 lim——=—
11_|n [j (r).g (x )] =LM £y g(.r) M M #0
(voi ).
o Néuf!x)/20 va lim f(x|=Lthi L>0va lim vf(x|]=VL.
) f(x) X #X,
@ (Daucua duogc xét trén khoang tim gidi han, ).
@ Nhdn xeét:
limx* =x" &
@ a) ) 1a s6 nguyén duong;
lim [cf‘(.r)] =c lim f (x)(cE lim f (x)e |
@ b) I' I' , néu ton tai ) ).
©. Gidi han mot phia
y=/(x) (x,50)
@ Cho ham s6 xac dinh trén khoang .
Yy :f(x) L X Xy (x,,)

@ Ta ndi ham <A co oiyi han hon nhai 13 a6 khi dan t& nén dav <A hat




@ Chuy:
© Ta thira nhan cac két qua sau:

lim f(x)=Lva lim f(x)=L lim f(x) =L;
o | khiva chikhi
lim f(x) #lim f(x) lim £ (x)
o Néu I thi khong ton tai 0
‘ , N X=Xy
@ Cac phép toan vé gioi han hitu han ciia ham s6 & Muc 2 van dung khi ta thay bang
x—= x," X=X,
hoac .
0. Gidi han hitu han cia ham sé tai vé cuc
y=f(x) (a:+m)
® Cho ham sb xac dinh trén khoang
=W P
% Tandi ham so co gidi han hitu hgn 1a s6  khi néu day so bat ki,
x, >avax, — +wthi f(x )— L, lim £ (x)=L hay f (x)— L khi x— +o.
ki hi¢u
y=f£() (- 0;a)
® Cho ham sb xac dinh trén khoang
’_}sz(x) L xo-w ,(xn) ,
% Tandi ham so co gidi han hitu han 13 s6  khi néu day so bat ki,
x <avax, — - thif(x,)— L, lim £ (e)=L hay f(x)— L khix— -
ki hi¢u
@ Chu y:
lim ¢ =c va lim ; =0.
c . ok 3 2 S Y
% a)Vor lahangsdéva 1a s nguyén duong, ta ludn co:
, . X=X . X — +o0
@ b) Céac phép toan trén gidi han ham s6 & Muc 2 van ding khi thay bang
X— -0
hoic .
y :f(x) (- SO;CI)
% Cho ham s xac dinh trén khoang
=0 L sew )
% Tandi ham so co gidi han hitu han 1a s6  khi néu day so bat ki,
_T” < '|_|d| .T” — =0 {hf_f- (.T” )_a L__ ].j._lzﬂ _f-(.'l.') =L hﬂ_].'_f- (.T)_"' Likhix— -m

ki hiéu
©. Gidi han vo cuc cia ham sé tai mot diém

v=f() (x,50)

@ Chaham cA vac dinh trén haano




&

Chui y:
llm ) =+, llm flx)=-m, 11I‘£1 f(x) =+, 11I‘£1 f(x)=-m,
a) Céc gidi han o o
__lim Fx)=4+m, __lim flx)=-w
o o duoc dinh nghia twong ty nhu trén.
b) Ta thuong c6 cac gidi han thuong dung sau:

: L 1
lim =+ va lim =w @i ) limx* =+
x—a® X = F=ds oy e g T— k
voi  nguyén duong;
lim x* =+ lim x* =-
A== k , ~ I— = k ,
vo1  la soO chan; vol  lasolé.

¢) Céc phép toan trén gidi han ham s6 & Muc 2 chi ap dung duoc khi tat ca cac ham sb duoc
x¢ét cd gidi han hitu han. Véi gi6i han vo cuc, ta cé mot sb quy tic sau day.
lim_f G )=+, lim f(x)=L#0va lim g(x)=-cothi lim[f(x).g(x)]

Néu duoc tinh
theo quy tg‘ic cho bdi sau:
lim 7 () lim ¢(x) Jim [ /() ()]
+0o +oo
L>0
—0 —o0
+o0 —m
L<0

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ®: Xac dinh giéi han cda ham sé bang dinh nghia
=Cac vi du minh hoa

SO e iAo
Cau 1: Xét ham so voi . Chtrng minh rang

Céu 2: St dung dinh nghia, chimg minh rang:

limx’ =-8 lim
x—-2 =-2 x4

a) b)

‘Dang @: Tinh giéi han cia ham sé bang mét sé két qua giéi han co ban
=Cac vi du minh hoa



im / (x) =2 im L =

Cau 1: Cho . Chimg minh rang:

lim[3 £ (x)] lim £ (x) =1
Cau 2: Khi thyc hién tinh biét , mOt ban 1am nhu sau:

l_il_I}[B_f'[ x)] lel_‘fll f(3x)= _lil_n F(3x) =3.

a) Theo em, 101 giai trén c6 dung khong? Giai thich.
b) Néu 1oi giai trén 1a sai, em hy trinh bay 10i giai diing.

Cau 3: Tinh cac gidi han sau:

i . 3x7 - 2x+1 -
hm( x4+ 2) ___11|T_1 —_— l__iqui'S_r' +x+4

a) b) c)
i ) E__E[_(_" i[j}__i__g
‘Dang ©: Tinh giéi han cia ham sbé cé dang = 0 w 0
=Cac vi du minh hoa
Cau 1: Tinh cac gidi han sau:
. 1 . 1 . 3x+2 . 3x7 - 4x+]
lim — lim lim lim———
vy 42 —3 x-3 vy 5 =1 xe]
a) b) c) d)
. flx)-5 _ ,
im="7- = i/
Cau 2: Cho . Tim

‘Dang O: Xac dinh giéi han cua ham so dua vao doé thi
=Cac vi du minh hoa

Ciu 1: Quan sat d6 thi ham s6 ¢ Hinh 1 va cho biét cac gi6i han sau:
lim f(x); im f{x) lim f(x); lim f(x)

b



4

Hinh 1

M (6i-7)0<e <l (C):x’ +y" =

Cau 2: Cho diem nam trén duong tron don vi , diém

A(1;0) o < H y M
la mdt giao di€m cua voi tryc hoanh. Goi 14 hinh chi€u vuong géc cia  trén

B K e : A 5 < A A 5 (C) . M 7. B s e R M A A
truc hoanh,  1a giao di€m cua ti€p tuyén cia tai  voi truc hoanh. Khi diém  dan dén

HK

+ R A N2 A HA A A .7 . \
diém  thi ti s dan dén gia tri nao?

>

Y

1

/ M
J IN\K
! H |4 \?

Hinh 1

Oxy M ).t50 ) =x
Cau 3: Trong mat phang toa do , cho diém , nam trén dudng parabol

, OM N . N .
Puong trung truc cua doan thang cattruc tungtai .Piém  dan dén di€ém nao khi

diém dan dén diem  ?



‘Dang ©: Ung dung
=Cac vi du minh hoa
2090, 4y

flv)= -
) . o 0,300 +13,2v+204
Cau 1: So lugng xe 6 t6 vao mdt duong ham dugce cho bdi cong thirc

v(im/s) lim f(v)

v— 20

trong do 1a van tdc trung binh cua cac xe khi di vao duong ham. Tinh va cho biét

¥ nghia cta két qua (1am tron két qua dén hang don vi).

, , , X ,
Cau 2: M6t don vi san xuat hang thu cong uwdc tinh chi phi dé san xuat  don vi san pham Ia

C(x) =2x+55 .
(triéu dong).

AC I 7 s :
a) Tim ham so bi€u thi chi phi trung binh dé san xuat moi don vi sdn pham.
b) Tinh . G161 han nay c6 y nghia gi?

Ciu 3: Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y t& uéc tinh s6 ngudi nhiém bénh ké

tir ngay xuat hién bénh nhan dau tién bién ddi theo mot ham sé thoi gian (tinh theo ngay) 1a

ag(t) =457 -+ ) R A
(nguoi). Toc do trung binh gia tdng nguoi bénh gitra hai thoi diem ,  1a
g (f: )' g (f ) -
[-'”. oy 1 lil‘ﬂ g“} g“[]}
=1 =1 t- 10 o .
. Tinh va cho biét y nghia ctia két qua tim dugc.

©. Dang toan ren luyén



‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

R e, lim(3x° +7x+11) |
Cau 1: Gia tri cua gidi han kr?{ Y la:

A. 37 B. 38 c. 3.
A e e lim|x*- 4
Cau 2: Gia tri cua gidi han =3 a:
A. O B. ! C.
3.
N .7 . 2 el |imXZSinl \
Cau 3: Gia tri cua gidi han **° 2 |a:
1
A2 B. t¥. C.-x.
i x*- 3
1m

Cau 4: Gia tri cGa gidi han = X +2 |3:

A. L B. - 2 C. 2

. X- XE
e I3
Cau 5: Gia tri cta gidi han

A L B. -2 c. 0. D.
o x-
lim ———
ri cla giGi han ' x +x- 3 |3:
2 3
Bl 3. Cl 2.

Cau 6: Gia

NlW —~+

A-

2
=

Cau 7: Gia tri cta giéi han

| —

A.

Iim“xz_ x+1

A e e g Cr R .

Cau 8: Gia trj cla gi6i han "V X T2x 3.
1

+ |
| —
@)
W | =

A. B.

lim¥3x- 4- \f3x- 2
Cau 9: Gia tri cta gigi han *** x+1 la:
2
B. 3 c. O

lim (m+‘t)

Cau 10: Gi4 tri cta gigi han —* la:

1
N W

A.

1
N w

40.

| —

+¥.



0. +¥ .

C. v2- 1

A. B. D. - ¥
lim({."}r"‘ RN N 2)
Cau 11: Gi4 tri cta gigi han ~—* la:
A. B3+1 B. t¥. c. 31 D. -
lim xX+2
Cau 12: K&t qua cla giGi han “*Vx- 2 |a:
A. -~ B. T¥
B
C. 2 D. Khong xac dinh.
lin Jd- 2x+1+2- x
Cau 13: K&t qua cha gidi han ~ V9x-3x+20 |3,
1 1
A. 5 B. t¥. C. -~ D. 5.
lim M
Cau 14: K&t qua cla gidi han =2 X2 |3;
A. -x. B. 3
c. t¥. D. Khong xac dinh.
. |2- x|
Cau 15: Két qua cla gidi han S 2~ 5x+2 |3:;
1 1
A. -~ B. t¥. c. 3 D. 3
i ¥ +13x+30
X 3° 2
Cau 16: Két qua cua gidi han J{x+3]{x *3) la:
2
A -2 B. 2 c. O. D. VI
X dix=1
f{}.’:l: -Jl X
i lim f(x) .
Cau 17: Cho ham s6 V31 vixe 1 chi g6 T,
A. T¥. B. 2 c. 4 D. - *.
”] X2+1 WIIﬁl
Xl =
! limf(x) .
C&u 18: Cho ham sé NZ*’ 2 Mix* 1 ghigg rer ) EE
A. T¥. B. -1 c. O D. L
o3 wiix®2
, fld= limf
Cau 19: Cho ham s6 1 vix<2 gpige i) s,
A. -l B. O c. 1 D. Khéng tén tai.
x‘,l E-.;' 243 vix=® 2
Cau 20: Cho ham s6 Vix<2 Tim a gé tén tai m T)-
A. a=1 B. a=2 C. a=3. D. a=4



[.‘r'- 2x+3 Mix>3

f(x)=h viix=3.
Cau 21: Cho ham s6 F3' 20 V=3 1hang dinh nao dudi day sai?
A m/fl)=e. g, imfl)_ .
C. lynf{1}=o D. l|1r1=] flx)=- 15.
imE2 . b ¢
Cau 22: Biét rang a+b=4 vy TR x 1 x3

hiru han. Tinh gigi han

Bk Lo

a
1- x

L =lim F.-
¥E] - X

A. 1l B. 2 c. Ll D. -2
lim {Jl+2xz- x) I

Cau 23: Gia tri cta gigi han ==+

A. O B. t¥. c. V2- 1 D. - ¥ .
N Lo o g li X +1- .
Cau 24: Gia tri cua gidi han ﬁ'w{ * x] la:
1
A. O B. t¥. c. 2 D. - *
A e g li 243x- of +ax|
Cau 25: Gia tri cua gidgi han xm“x £ x] la:
! 1
A 2 B. 2 c. t¥. D. - *.
A e e g l X +x- x|
Cau 26: Gia tri cua gidi han o0 {J +x- I x) la:
5
A. 6 B. t¥. c.-l D. - ¥ .
‘Dang ®: Cau trac nghiém duang, sai
Cau 1. Cac ménh dé& sau ding hay sai?
Ménh dé Piing | Sai

a) 11_m (.‘l.': - x+ 3) =9

b)
lim =3
oY x+3

€) | . x*-3x+2
lim =

d) 237 +3x+1 1
n e




(-2 khi x<-1

Jr +1 khix=-1

Cau2. Cho ham sd . Khi d6: Cac ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Ping | Sai
a) 11m x) =5
Gi61 han «—- 4
b) lim f(x)=
Gi61 han -1 4
©) lim f(x) =2
G161 han =" {
d) | Ham s6 ton tai gidi han khi X - 1
Cau 3. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) | lim(-5x" - 4x+2)=2
b) | . 2x-3x 3
lim =- —
=1 4x+l 4
©) x“+2x-15
| —r
=5 x+5
d| . +3x-4 5
lim—— ==
==y 4dy 4
£0)= [1- ¥ khix<2
X} =
’ "Ii 7 1 3 N
Cau4. Cho ham so ¥+2 khix =< Céc ménh d¢ sau dung hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
a) lim
Gi6i han: 3 /G
b)| lim f{x) =
Gi6i han: 2
| ... lim f(x) =
Gi61 han: —=
d) limf(x) =4
Gidi han: 2" )
Cau 5. Cac ménh dé sau ding hay sai?
Ménh dé Piing | Sai




,
a) 11mizi
—2' x+] 3
Ty =
b) lim =~ Iz—or:-
' x- 1
c) . v - 3x
lim _ =+
% x7- Ox+9
ol [ -
lim (r - I) _ ‘ =+
x—1 ¥ -

CAu 6. Cac ménh dé& sau ding hay sai?

Ménh dé Pung | Sai
a) | lim (+* +3) =+
D) | lim (\n‘x: +x- .1.’):— o
| lim —— =0
Ty
d) 2.
lim =2
=\ x+3
Cau 7. Cac ménh dé sau diing hay sai?
Ménh dé Dung | Sai
) | lim(yx+2-1)=I
b) lim dx- 3 =+a0
=1 x-
c) lim[ I ﬁl ‘ e
=2 | x=2 x -4]
d) lim M =- o0
"
CAu 8. Céc ménh dé sau dung hay sai?
Ménh dé Piing | Sai

) | lim (3 - 2x) =4




b) | . 4y +2x+1 13
lim ——M =—
= x - 0

¢ | . x-x"+2x-24 23
lim =
o3 -9 ]

d)| . x+5r-x-14 9
lim . =
=2 xt - Jx- 18 11

Cau 9. Cac ménh dé& sau ding hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai

d) Mx+7-2

lim ¥~ =
=1 x- ]

Cau 10. Cac ménh d& sau ding hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai

W | Jim (- 10x) =42

b) i 3% - 4x+1 3
T

©) . X +x+1-3x 5
lim ==
F—- 2-3x 4

d) lim V8 37 4+1-x

y—s - Jq_x: -x +2 +3‘£’ -

‘Dang ©: Cau trac nghiém tra l6i ngan

W
Cau 1: Cho hai ham s6

va

g(x)

co

lim f(x) =2

va

img() =

. Tim céc gi61 han:




2f(x) g(x)

lim[g(x) - 3.f(x)] " LA
a) b)

-

x)+g(x)]

r+4 x=-1

fix) =
Cau 2: Cho ham sb

3-2x7,x>-1

lim f(x), im f(x) limt f(x)
x—-1 x—-1 X3
Tim cac gioi han va

-

f 2+l x =]
flx)=
|\".T: +a,x =1

Cau 3: Cho ham sb

lim £ (x)

4 a A . “ g
Tim gié tri cia tham s6  sao cho ton tai gidi han

Cau 4: St dung dinh nghia, tim cac gidi han sau:

lim (x* - 3x) lim+/2x +5 lim

-1 a—4m Dy 4]

a) ; b) ; ¢)

Cau 5: Tim céc gidi han sau:

lim (8 + 3x - ) lim{(Sx - 1)(2- 4x)]
a) . ; b) o ;
. X -x
rh_mw [2_1(.4.1]3 ._}i_l‘_ﬂl'\“D— 23
c) ; d) .

Cau 6: Mdi gidi han sau c6 ton tai khong? Néu co, hiy tim gidi han do.

X Coxt-2x
lim — lim
x—0 |x| =2 xX- 2

a) ; b)

) x-2
lim
x—4 xX- 4

Cau 7: Tinh

o @
 fimf(x) =2 =1 (- 17
Cau 8: Biét . Tinh




t+2

lim(x- 1)
=1 - x
Cau 9: Tinh gidi han
lim (-J.T: +1- x- I)
Céu 10: Tinh
lim g(x) =1 lim (+* - 1)g(x)
Cau 11: Biét . Tinh
x+mnQuix <
f(x)={, - 0
. X -1nQux =0 m )
Cau 12: Cho ham so6 vol  la tham so.
G x50 m
Biét ham so c6 gidi han hitu han khi .Tim .
(x nux>1
f(x)=12nlux =1
’ 1nQux <1 f(x) o 1
Cau 13: Cho ham so Ham s& c6 gidi han khi khong ?
‘x?+ax nlux >3
fx)={_, -
a . ) 3x“+1nux <3 x> 3
Cau 14: Tim  d€ ham so c6 gidi han khi
hl'ﬂM =h
a b =1 x"=3x+2

Cau 15: Tim cac so thuc  va  sao cho

Nat- x+2

flx)=
, x
Cau 16: Cho ham so6 . Tinh:
lim f(x) lim f(x)
a) ; b)

lim (1- x) (- «*)(1- x°)
Cau 17: Tinh gidi han " .

a(x) =y +2x - - 1- 2m m

Cau 18: Cho ham sb v&i  1a tham sd.
, Il-iIP( g[T] =0 m

Biét , tim gia tri cua



lm[(m - x)(mx +1)] =- o0

m , , r

Cau 19: Cho 1a mot so thuc. Biét . Xac dinh dau cua
fi(x) 2512_ ! lim f(x) =0

Céu 20: Cho ham s6 . Chung minh rang

lim f'(x) =4
Cau2l:Cho , chirg minh rang;

. f(x
lim3 f(x) =12 fim ‘fi =1 lim\[f(x) =2
a) ; b) )
lim () lim /()

Cau 22: Quan sat dd thi ham s6 & Hinh 2 va cho biét cac €161 han sau: ' . ;

) li_n} () ) li_l‘[} f(x).

2 (0] X

Hinh 2

Cau 23: Tinh cac giéi han sau:

. -4x+1 -
_1HI_II(-4.T: +3.‘r+|) lim — 11_|‘ﬂ\,|||31 +5x+4

—-lx - x+3

a) b) c)
= 3 + 4 _ 3 5

lim —=X lim lim

=em x4 3 =2 x- 2 x—=-2" x+2
d) e) g)

thll flx)- 4 _s

Cau 24: Cho ' . Tinh:

lim £(x) lim3 f(x)

a) ; b)



a @) i ) =

Cau 25: Cho s6 thue  va ham sd thoa man

L S@)-3 1

L ma2f(x)+l 2
Chtrng minh rang:

Cau 26: Tim cac gidi han sau:

_ (4x+10)
: ] 2 i ——
| lim | (3x+1)(2- x°) ) =2 - 6x
a 5 :
Lox-1
, /@) Clx-1] 0 x#l lim f(x), lim £ (x)
Cau 27: Cho ham so voi . Tim cac gioi han

fx) gy Mmf=3 lIm[f(x)+2g(x)]=

A—

Cau 28: Cho hai ham so va co va

lim

K= T

Tim

Flx)+ gl(x)
fi(x)- g(x)

| b

Cau 29: Tinh cac gidi han sau:

Jax+1-3 . X +x +x-3

lim lim -
w2 x-2 w1 -1
a) b)
- 3x+0 +x-2
i A . X +x-12
2 (x- 2F lim —
c) d)

Cau 30: Tinh céc gidi han sau:

-5x+2 =2x+3 o A9 43

11m S lim

1171
r=-w 3y +] = 3x +2x+5 r—+m x4+
a ; b) c)
A9 43 . 2x7-8x+6 . =X +2x+15
lim lim=——— lim ——— =
x—-x  x4] =1y -] == oy +4x+3
d) ; e) g

Cau 31: St dung dinh nghia, tim c4c gidi han sau:

va

lim f(x)

(néu co).



. xXT-x 2x7 - 5x
lim
x—3 _r+] —wn X +2

a) b)

Cau 32: Tim céc gidi han sau:

lim = dx-35 lim Jr-1-1
~-1  x+] —1  x-2
a) b)

Cau 33: Tim cac gidi han sau:

lim - **3 fim YA lim (Vo +0x - x)

P ETJ +4 Xt - x +_I Xt

a) b) ; c)

Cau 34: Tim céac gidi han sau:

) . x +3x+1

lim (- x* +2x- 4) lim

o x=-m  Dx= 1
a) ; b)

lim X +ax+h _4
. . 4 a e w= xX-= I

Cau 35: Tim gia tri ctia cac tham s6 va  biét
Cau 36: Tim cac gidi han sau:

. x' -4 o x-1 L x - dx 43

lim lim lim——7——

=2 x+2 —1 1- x =3 x-3
a) ; b) ; c) ;

H—s=1 T+ 3 x—0 ﬂ1 + 1 - 1 2 1_3 _ 4
d) ; ¢) ; g
Cau 37: Tim cac gidi han sau:

2Pl  3x+]
. X
lim —— lim —— : IR

Im—7 S S Jim (v~ V¥ +2x)

a) b) c) d) .

Cau 38: Tinh céc gidi han sau:

] ) . ox +2x . -
lim (1 + 25 - I) lim ial lim ~J1 -2x+3

N— _1' +1 x

a) b) ; c)



, a ;s
Cau 39: Tim gid tri cua cac tham s6 va |, biét rang:
. ax+bh aafx
lim =

=2 x= 2

a) b)

+."}:3

5 lim -
S x-

Tai liéu duoc chia sé bd1 Website VnTeach.Com
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