DU AN TACH PE HSG TOAN 7

CP11: CHUNG MINH BAT PANG THUC, TIM GTLN, GTNN

Dang 1. Tim gia tri 16n nhit, gia tri nhé nhit
A. Tric nghiém (néu c6)
Caul. (HSG 7 huyén Lang Giang 2022 - 2023)

C=Jr+(e-2p+17 410 | 5
\4 la

Gia tri nhé nhat cua biéu thirc o1

A. 10 B.11 C. 1 p. 10
Cau2. (HSG 7 huyén Luc Nam - Bic Giang 2021 - 2022)
2018- x

Chosé *SZ aé 2917 X (4 oi4 tri 16n nhét. Gié tri 16n nhat ciia B 1a -

AL B. 4 c. 3. D. 2.
Ciu3. (HSG 7 huyén Thanh Thiiy - Pht Tho 2021 - 2022)

e A=|y- 2|45
Gia tri nho nhat cua biéu thirc la

3

A. 2 B. c.?

Caud4. (HSG 7 huyén Thanh Thuy - Phua Tho 2021 - 2022)
_2022- x
o 2-x

4
Véi Y nguyén, gid tri 16n nhat cua biéu thirc
A, 2021 B, 2020

la

C. 2019 D. 2018

Caus5. (HSG 7 huyén Hoai Nhon, huyén Nam Tra My, huyén Thang Binh, trwudng Dao Duy
Tir 2018 - 2019; huyén Lam Thao 2016 - 2017)

(a- b) +6ab=36 . x=ab
Cho . Gia tri 16n nhat ctua la:
A S B. "6 c.’ D.>
B. Ty luian
Ciaul. (HSG 7 huyén Than Uyén - Lai Chau 2022 - 2023)
2024

o , y 4-]2022x-
Tim gié tri nho nhat cta biéu thuc: .

Ciu2. (HSG 7 huyén Lwong Tai - Bic Ninh 2022 - 2023)

x= 2+ - 3|+ [x- 4 +|x- 5| =4 .
Cho * thoa man: |r |+|r |+|¥ |+|T | . Goi m la gia tri nho nhat cua x, M la

gié tri 16n nhat cua ¥ Tinh gia tri cua A=m+M .
Cau3. (HSG 7 huyén Lwong Tai - Bic Ninh 2022 - 2023)

. A 2 A=lx-1|+]x- 2| +|x- 3+ |x- 23]
Tim gia tri nhd nhat cia bi€u thue: _

Cau4. (HSG 7 truong Bd Ly 2015 - 2016; huyén Hoang Hoa; trwong Pham Kinh An 2022 - 2023)
Tim gia tri 16n nhét ciia cac biéu thirc sau:
A =[x +1]+5

a)
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Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

_x2+15

B=—
X" +3

b)
(HSG 7 huyén Héu Léc 2016 - 2017; huyén B6 Trach, huyén Vi Thanh 2017 - 2018;
huyén Ha Pong 2022 - 2023)

. a,b 7 = o .
Chobasé ¥ theaman; 0 =@ Sb+l=c+2 , a *b+e =l Tim gié tri nho nhét cua €
(HSG 7 huyén Binh Xuyén - Vinh Phic 2022 - 2023)

A=[2x-1

, , , +(2x=- 2|+ |2x- 10
Cho ¥ 1asé thuc. Tim gié tri nhoé nhat cua bicu thic: | | | | )

(HSG 7 huyén Triéu Son 2022 - 2023)

> > >
a b c,. . =z ) ~ a- b+ =2 T SR .
Cho *, 7, = la cac soO thuc thao man . Tim gia tri nho nhat cta biéu thic:

P =2023ca- ab- bc
(HSG 7 huyén Dién Chau 2022 - 2023)

p= x+1
2x-2

Tim s nguyén ¥ 8 biéu thuc sau dat gia tri 16n nhéat, tim gia tri lon nhét do:
(HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)
2022

N =
2023- [x- 2024 ez
VO1 .

Tim gia tri nho nhat cua biéu thic:
(HSG 7 huyén Thai Hoa - Nghé An 2022 - 2023)

=[x 41|+ |x- 1| +4/x> +4
Timgiétrinh(")nhétcﬁabiéuthl’rc:Q |r+ |+|t |+ o .

(HSG 7 huyén Pong Hung, huyén Hung Ha, treong Lé Quy Pon - Ha Tinh, TP Ninh
Binh 2022 - 2023)
, 7 F =[x~ 2022|+x- 2023|
Tim gia tri nhd nhat cua biéu thic: .
(HSG 7 huyén Ha Trung 2022 - 2023)
L : . A =[x - 2021|+|x - 2022|+ |« - 2023
Tim gia tri nhd nhat cua biéu thic: .
(HSG 7 huyén Lap Thach - Vinh Phic 2022 - 2023)
_2026- x

Cho biéu thirc x- 2023 .Tim * nguyén dé 4 ¢ gi tri nho nhat.

(HSG 7 huyén Tan Ky 2022 - 2023)
L A=|2x- 4]+ [2x- 6+ [2x- §|
Tim gié tri nho nhat cta biéu thuc: .
(HSG 7 Ninh Binh 2022 - 2023)
27- 2x

0=

Tim gié tri 16n nhét cua biéu thirc (voi ¥ 1asb nguyén).
(HSG 7 truwong Giao Tan 2016 - 2017; trwong Lé Hong Phong 2018 - 2019; huyén
Twong Dwong 2022 - 2023)

o . I P=(2x- Sy)z - (15p- 6x)’ - |xy* 'EJD|
Tim gié tri 16n nhat cta biéu thac: .

(HSG 7 truwong Lang Chanh 2022 - 2023)
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X, ¥,

. x+3z=2022 . x+2y=2023
Cho cac so khong am va

z s
thod man: . Tinh gia tri 16n

A=x+y+:z +é
nhat cta biéu thic: =
Cau 18. (HSG7TP Bic Giang 2022 - 2023)

x-

O =
=

Tim gia tri nho nhét ctia biéu thirc
Cau 19. (HSG 7 trwong Hiép Hoa 2022 - 2023)

L . A=Px-4+[5x-7|- x+2025
Tim gié tri nho nhat cta .

Cau 20. (HSG 7 huyén Gia Vién - Ninh Binh 2022 - 2023)

P =0. +x" - 4x+7.
Tim gi4 tri nho nhét ciia biéu thirc

Cau 21. (HSG 7 huyén Hueong Khé-Ha Tinh 2022 - 2023)
P :4949 - 2x

J“l
8

(x #2023).
Cho biéu thic: o ss Tim céc gia tri nguyén cia ¥ dé bidu thie © dat

gi4 tri nhé nhat, im gi4 tri nho nhét cia £

Ciu 22. (HSG 7 huyén Thai Thuy - Thai Binh 2022 - 2023)

E =9 5
Cho biéu thirc @261 9 1ash nguyén. Tim gia tri nguyén nho nhat cua £q
Cau 23. (HSG 7 huyén Séng L6, truong Pon Nghia—Huwng Ha 2022 - 2023)
P =]4 - X
4-x 4

Tim gié tri 16n nhét cua biéu thic voi 12 s6 nguyén khac
Céau 24. (HSG 7 trwong Ly Nam Dé - Hung Ha 2022 - 2023)
_ 2011
2012~ [x- 2010

Tim * nguyén dé biéu thirc sau dat gi4 tri nho nhat
Cau 25. (HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)

520 1) +2(y- 2) +100

, , G- 4G 2) 42
Tim gia tri I6n nhat cua biéu thuec: !
Ciu 26. (HSG 7 huyén Hwong Khé - Ha Tinh, trwomg Tan Tién - Hung Ha 2022 - 2023)
2 |x - l| +3

B |x‘ l|+l

Tim gia tri 16n nhét cua biéu thirc
Cau 27. (HSG 7 huyén Tam Dwong - Vinh phiic 2016 - 2017; huyén Phu Ly, trwong THCS Ly
Tw Trong 2018 - 2019; huyén Hung Ha, Viing Tau 2022 - 2023)
o :Zfi}lfrx— 2016
Ti " A o X 2R1:R , Jx+2 RO
im gia tri nguyén ciia =~ dé bicu thirc c6 gia tri nhd nhat.
Ciu 28. (HSG 7 huyén Hoing Hos - Thanh Hoa 2017 - 2018; trwomg Nguyén Tong Quai - Hung
Ha 2022 - 2023)
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Cau 29.

Cau 30.

Cau 31.

Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

41743

B =
'{2 +_}12+j

Tim gia tri 16n nhét cta biéu thrc:

(HSG 7 trwong Minh Khai - Heng Ha 2022 - 2023)
_|x=-2017| #2018
| x- 2017] 42019

Tim gia tri nho nhét ctia biéu thirc:

(HSG 7 trwong Cu Khé 2016 - 2017; trwong Luwu Khanh Pam - Hung Ha 2022 - 2023)
o , _, A=(x- 2)2 +

Tim gié tri nho nhat cta biéu thic

(HSG 7 trwong Hong Linh - Hung Ha 2022 - 2023)

- x|+3

; ; A - A K :(3-"{' 2_}’)2 - (4_}" Ef“{f = |x +y- 5|
Tim gid tri I6n nhat cua biéu thuc sau .

(HSG 7 huyén Pat Mii 2016 - 2017; huyén Hwong Khé - Ha Tinh 2017 - 2018; huyén
Rach Gi4 - Kién Giang 2018 - 2019; trwong Hong Linh - Hung Ha 2022 - 2023)

a, b) c, d \ ’ A 1 .7 . 5 A 5 < A 7
Cho la cac s6 duong. Tim gid tri nhd nhat cia biéu thuc

E =|x- a|+|x- B+ |t~ ¢[+|x- d|
(HSG 7 trwomg Dan Cha - Hung Ha 2022 - 2023)

' 7 =[x- 2|+ (x- y) +3V7+9 416
Tim gia tri nho nhat cua biéu thirc ¢ |r |+(" )+ v’—++

(HSG 7 truong THCS Téan Uéc 2013 - 2014; huyén Huwong Khé (va Pé 326) 2016 - 2017;
trwong THCS Hong Lién, huyén Pha Li - Ha Nam, truomg Hoang Quyén, truomg Ly Tu
Trong, truong Phong Dat 2018 - 2019; trwong Thai Hung - Hung Ha 2022 - 2023)

3 .7 . 5 A 5 < R ’ A :|2x- 2|+|2x- EI::}I'3|
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic .
(HSG 7 trwomg Tran Thi P9 - Hung Ha 2022 - 2023)

2 |2x - 3| +7
L |2x-3|+5

Tim gié tri nho nhat cta
(HSG 7 huyén Hoiing Ho4 - Thanh Ho4 2017 - 2018; trwdong Lé Tw Thanh - Hung Ha,
Muwong La - Son La, huyén Soc Son 2022 - 2023)

Tn-8
2n-3

Tim s6 ty nhién " dé phan sé c6 gid trj 16n nhét.

(HSG 7 truwdong Piép Nong - Hung Ha 2022 - 2023)

_3|x - 2| +2020

1, L 1R , |x-2|+2

Tim gié tri 16n nhat cia biéu thuc

(HSG 7 huyén Hung Ha - Thai Binh 2021 - 2022)
_2022- x

xeZ S 2021- x

Tim dé c6 gia tri 16n nhat. Tim gia tri 16n nhat do.
(HSG 7 huyén Y Yén - Nam Pinh 2021 - 2022)

o , . A=4y- 2y~ 5-|2x- 3y +1
Tim gié tri 16n nhat cia biéu thuc .
(HSG 7 huyén Luc Ngan - Biic Giang 2021 - 2022)
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L . P =|t-2019|+|x- 2020[+|x- 2021
Tim gié tri nho nhat cta .

Céu 41. (HSG 7 huyén Luc Nam - Bic Giang 2021 - 2022)
o i » P=(x- 5}’)3 - (IS_].’- I.‘:'r.wr]2 - |xy— 4II}|
Tim gia tri 16n nhat cua biéu thuc: .
Ciu 42. (HSG 7 huyén Luc Nam - Bic Giang 2021 - 2022)

ChO x:1- }Jy x>03y>0

13 hang s6 duong da cho).
Ciau 43. (HSG 7 Thi xa An Nhon 2021 - 2022)

s cr o 5 Ay o -3 , X ! a
. Tim gia tri nhd nhat cia biéu thuc ’ (" va

3 7 [ : A 5 X A 1A ’ Lo s 1z A
Tim céc gia tri nguyén cua =~ dé biéu thirc c6 gid tri 16n nhat.

Cau 44. (HSG 7 huyén My Dirc - Ha N§i 2021 - 2022)
y O =[x~ 2020|+|x- 2021 +|x- 2022 PR o . .. .
Cho biéu thirc: .Tim ™ dé bieu thuc = co gia tri nho
nhat. Tim gi4 tri nho nhét do.
Ciu 45. (HSG 7 huyén Ung Hoa - Ha Ngi 2021 - 2022)
L , y P =[2021- x|+[2022- x|
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic .
Cau 46. (HSG 7 huyén Hoai Nhon 2014 - 2015; huyén Phu Cat - Binh Pinh 2017 - 2018; TP
Viing Tau 2021 - 2022; huyén Krong Ana 2022 - 2023)
. , y A =|x- 2|+[2x- 3|+[3x- 4]
Tim gia tri nhd nhat cta bicu thuec :
Cau 47. (HSG 7 thi xa Cira Lo - Nghé An 2021 - 2022)

e S =2021, a+2b =2022 . .. . %
Cho la cac s khong am théa man: a+3c =20 1; a+2b =20 . Tim gia tri I6n nhat

., P=a+b+c
cla .
Cau 48. (HSG 7 huyén Vii Thu - Thai Binh 2021 - 2022)
o o € =20224 By~ 1[+(2x- y+3)
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic: .
Cau 49. (HSG 7 thanh phd Thai Binh 2021 - 2022)

A:Tx—S xii
2x-3 2

Cho biéu thirc: voi

1. Tinh gi4 tri cta bidu thic 4 biét
2. Tim cac gia tri nguyén cua ¥ 48 bidu thie 4 co gi4 tri 16n nhat. Tim gia trj 16n nhét do.
Cau 50. (HSG 7 huyén Bat Xat - Lao Cai 2021 - 2022)
2011
M =
2012 - 3|x— EDID|

Tim gi4 tri nho nhét ciia biéu thirc
Cau 51. (HSG 7 huyén Muong La - Son La 2021 - 2022)
_|x-2016|+2017
" |x-2016]+2018

A

Tim gia tri nho nhét cua biéu thirc:
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Cau 52.

Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Cau 56.

Cau 57.

Cau 58.

Cau 59.

Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

(HSG 7 huyén Triéu Son 2015 - 2016; huyén Bé Trach - Quang Binh 2017 - 2018; Chw
Sé - Gia Lai 2021 - 2022)

p=® b
C‘ho * + y =1 va >0.y>0 . Tim gié tri nhé nhét ciia biéu thic Y (a va b la cac
hang s6 duong da cho).
(HSG 7 huyén Ly Nhan - Ha Nam 2021 - 2022)

. £ P Y S , :|JJ_4|+|JJ_ m'| RN
Tim s0 nguyén ~ dé bicu thurc dat gia tri nhd nhat.

(HSG 7 huyén Quang Trach - Quang Binh 2021 - 2022)
Tim mdt s6 ¢6 ba chit s6 sao cho ty s gitta s6 d6 voi tong cac chit s ciia nd ¢6 gia tri nho nhit.
(HSG 7 huyén Quang Trach - Quang Binh 2021 - 2022)

1 1 1 1 1

A=o—+ —+— 4+ +—=—,
R . nelN,n =3 ) S S V.
Chtrng minh rang voi " i ta co: oA wo |
(HSG 7 huyén Pirec The - Ha Tinh 2021 - 2022)
10m-3

Tim s tu nhién n qé phan s6 4n- 10 dat gia tri 16n nhét.

(HSG 7 huyén Tam Nong - Phi Tho 2021 - 2022; huyén Lam Thao 2022 - 2023)
_|.r - 2D33| - |.r - 3D33|+|x- 3D34|+ 2022
|x - 3[}33| +|_r - 3G33| +|_r - 3G34|

Tim gia tri 16n nhit caa biéu thirc
(HSG 7 huyén Thi¢u Héa - Thanh Héa 2021 - 2022)

X, v, , x+y+z=0  -1<x<] -l=y=l _|<;<

Cho Z 1a ba s thyc tiry y théa man va ; ;

P=x"+y*+:"
. Tim gia tri 16n nhat cta biéu thic:

(HSG 7 thi xa Kinh Mén - Hai Dwong 2021 - 2022)

o . T =[2x- y|- 32y 4x|- 2x° +8x +2014
Tim gié tri [6n nhat cia biéu thuc .

(HSG 7 huyén Tién Hai - Thai Binh 2021 - 2022)

_40- 3x
Tim gia tri 16n nhat caa biéu thirc 13- % y6i * 1asb nguyén khac 13
(HSG 7 trwong Lé Hong Phong 2018 - 2019)

A =[2x* +3x° +l|— | 2xt- 1t -1

Cho
vO1 moQ1 gia tri cua

(HSG 7 huyén Tan Binh - TP Ho6 Chi Minh, trwong Nguyén Trung Truc, trudng
Nguyén Trii 2018 - 2019)

. Chirng t6 rang gia tri biéu thic A 1yon khong am

Tx- 8
2x-3

Tim s6 ty nhién * dé phan sé c6 gi4 tri 16n nhat.
(HSG 7 truwong Bao Phuong, trwong Thanh Thuy 2018 - 2019)

Tim s6 nguyén ~ dé M dat gi4 tri nho nhat, tim gi4 tri nho nhit do
(HSG 7 trwdomg Tran Thién, truong Thanh Mai 2018 - 2019)
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Cau 65.

Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

Cau 69.

Cau 70.

Cau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

Cau 77.

A =[x~ 2008|+|x- 2009|+

o : y y = 2010[+|x- 2011|+2011
Tinh gia tri nhé nhat cua bicu thirc:

(HSG 7 trwong Hong Dwong 2017 - 2018; truwong Dién Hong 2018 - 2019)

Vi gia tri nao cua ¥ thi biéu thac: £ =% " Sx+3 c6 gia tri 16n nhat ? Tim gia tri 16n
nhét do.
(HSG 7 truwomg Phwong Trung, trudng Binh Han 2018 - 2019)

A =[x= 2001]+|x- 1|

Tim gia tri nho nhét cua biéu thirc
(HSG 7 huyén Anh Son 2016 - 2017; D164 huyén 2018 - 2019)

A :|x x- 2|

Tim gia tri 16n nhat cua biéu thirc
(HSG 7 huyén Thai Thuy - Thai Binh 2018 - 2019)
x= 2017|+|x- 2018+

Tim gi4 tri nho nhét ctia biéu thie
(HSG 7 huyén Thwong Tin - Ha N¢i 2018 - 2019)
_|x-2019]+2020

GTLN ~|x- 2019]+2021
Tim cua:

(HSG 7 trwong My Hung 2016 - 2017; trwong Hung Thw 2017 - 2018; truwong Cu
Chinh Lan 2018 - 2019)

x-2019|

. , . A =[x~ 2013|+ |x- 2014|+|x - 2015
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic sau:

(HSG 7 trudng Nguyén Khuyén 2016 - 2017; trweong Nhon Tri 2018 - 2019)

o : g(x)=l16x* - 72x7 +90
Tim gié tri nho nhat cta da thirc
(HSG 7 huyén Lam Thao 2016 - 2017; huyén Tan An, trwdng Phan Pinh Phiing 2017 -
2018; huyén Hoai Nhon - Binh Dinh, trwong Dao Duy Tw, huyén Nam Tra My, huyén
Thang Binh 2018 - 2019)

A =|'a"x- Sy

o , A, +|E: - 3x| +|xy + yz+zx- ZCI'DD|
Tim gié tri nho nhat cia ~ biét:

(HSG 7 truwong Quang Trung 2018 - 2019)

, , ., B=[x-2{+[3-x
Tim gié tri nho nhat cta biéu thirc sau khi X thay doi: | | | |

(HSG 7 huyén Hiép Dirc, trweong Thanh Thuy 2018 - 2019)
B |x- 2[}1?|+ 2018

O =
e- 2017]+2019

Tim gia tri nho nhét cua biéu thirc
(HSG 7 huyén Téan Lac - Hoa Binh 2015 - 2016; huyén Nam Sach - Hai Dwong 2017 -
2018; huyén Pha Ninh 2018 - 2019)

L A=[2014- x|+[2015- x|+|2016- x|

Tim gia tri nhé nhat cua bicu thirc
(HSG 7 huyén Hoai Nhon 2018 - 2019)

M=5-x

Cho biéu thirc =2 Tim ¥ nguyén dé M ¢ gia tri nho nhét,
(HSG 7 huyén Loc Ha 2018 - 2019; huyén Yén Lap 2017 - 2018)
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Cau 78.

Cau 79.

Cau 80.

Cau 81.

Cau 82.

Cau 83.

Cau 84.

Cau 85.

Cau 86.

Cau 87.

Cau 88.

Cau 89.

o , . A =[2x+2|+[2x-2013] ,
Tim gia tri nhd nhat cta bicu thure vl © 14 sO nguyén.
(HSG 7 huyén Viét Yén 2018 - 2019)

a,b,c,d .
777 théa man

4

a+h+c+d =1 S

Cho * s6 khong am Goi * 1a tong cac gia tri tuyét doi
ctia hiéu timg cap s c6 duoc tir * s6 nay. 5 c6 thé dat dwoc gid tri 16n nhit bing bao nhiéu?
(HSG 7 huyén 2016 - 2017; trwomg Swong Binh 2017 - 2018; trwong Thanh Cao 2018 - 2019)

. o . A=[x-20006+[2007 - x|
Tim gié tri nho nhat cta biéu thuc:

(HSG 7 trwong Xuan Dwong 2013 - 2014; trwong Tra My 2018 - 2019)
15- x

5-x

M=
Tim gia tri nguyén 16n nhat cta biéu thuc
(HSG 7 huyén Tam Dwong - Vinh phuc 2016 - 2017; huyén Phui Ly, trwong Ly Tw
Trong 2018 - 2019)

2x =3y =5z ‘x- 2);| =5
va

X, Vo2 00 0 % ) ~ . cr o1 I
Cho > la cac so thuc théa man: . Tim gia tri 16n nhat cua

3x-2z
(HSG 7 trwong Hung Vii 2018 - 2019)
-4

TR (2x-3) +5
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic:

(HSG 7 huyén Dirc Tho 2017 - 2018)
Tim gia tri nho nhat hodc 16n nhét cua cac biéu thirc sau:

A :‘x + 5| +5
a)
5 :xi+ 17
b) x +7
(HSG 7 trudng Bich Hoa 2017 - 2018)
, _|x{+1996
-~ -1997

Tim gia tri 16n nhét ctia biéu thirc sau:
(HSG 7 truwong Kim An, trweong Phia Truong 2017 - 2018)

A :ﬂ
u

Tim gié tri 16n nhét ciia biéu thirc:
(HSG 7 huyén Vit Yén 2017 - 2018)
P =|2013- x|+|2014-

v X qx A A
voi © 1a s nguyén.

Tim gi4 tri nho nhét ciia biéu thirc:
(HSG 7 huyén Thach Thanh - Thanh Hoa 2017 - 2018)

. a,b +3c =2016;a +2h =2017 L .
Cho cac s6 7€ khong 4m thoa mén : . - . Tim gia tri 16n nhat

s oA oa . P =a+b+c
cua biéu thirc .

(HSG 7 huyén Hoing Ho4 - Thanh Ho4 2017 - 2018)
. , . M =[2012- x|+|2013- x|
Tim gié tri nho nhat cta biéu thuc:
(HSG 7 huyén Mé Cay 2017 - 2018)
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Cau 90.

Cau 91.

Cau 92.

Cau 93.

Tim gia tri nhé nhat cua biéu thirc:

Cau 94.

Cau 95.

Cau 96.

Cau 97.

Cau 98.

Cau 99.

Cau 100.

Cau 101.

Cau 102.

1. a . P =xdafx +]
Tim gié tri nho nhat cta Jx

(HSG 7 huyén Song Lé 2017 - 2018)

o : y P =[x 2015|+|x- 2016|+|x- 2017|
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic

(HSG 7 huyén Song Lé 2017 - 2018)

2 v téng

Cho bdn s6 nguyén dwong khac nhau théa méan téng ctia hai sd bat ky chia hét cho
ctia ba s6 bat ky chia hét cho 3 . Tinh gi4 tri nho nhat cta tong bén sd nay
(HSG 7 huyén Tam Dwong - Vinh phuc 2017 - 2018)
27- 2x
== e
12-% (44 ¥ Z)

Tim gia tri 16n nhét ctia biéu thirc
(HSG 7 trwong Nguyén Du 2016 - 2017; truong Ngé Gia Tw, huyén Phu Cat 2017 -
2018)

B :|.r— 2|+|x— 8|
(HSG 7 huyén Khoai Chau 2014 - 2015; huyén Mu Cang Chai 2016 - 2017)
2(x- 1) +1
C :%
(r-1) +2

Cho biéu thic: . V&i gié tri ndo ciia ¥ thi bidu thic C e gi4 tri nho nhat.
Tim gia tri nho nhét do.
(HSG 7 dé 351 2014 - 2015; huyén Viét Yén 2016 - 2017)

42- x

Cho =13 Timsé nguyén * dé F dat gi4 tri nho nhét
(HSG 7 huyén Dire Tho 2016 - 2017)

o . o ) . .-I:|x+5|+5
Tim gia tri nhd nhat hodc gia tri 16n nhat cua cac bicu thic .

(HSG 7 tinh Béc Giang 2012 - 2013)

o e ., P=[x-2012|%|x-2013) .
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic voi © 1a sO tu nhién.

(HSG 7 huyén Viét Yén 2013 - 2014; thj x4 Binh Long 2022 - 2023)

. , y A=[2x=2|+[2x-2003) ,
Tim gia tri nhd nhat cia bicu thurc vl © 14 sO nguyén.
(HSG 7 huyén Thanh Oai 2014 - 2015)

8-x

X

B =

Tim gié tri nguyén cta * dé biéu thirc "3 dat gié tri nho nhét.

(HSG 7 trudrng Cao Duong 2016 - 2017; huyén Bat Xat 2022 - 2023)
A :;1
(2x-3) +5

Tim gia tri 16n nhét cia biéu thirc
(HSG 7 huyén Bio Thing 2022 - 2023)

y A=-16-Px-18]- |y- 11| XY A y ) y
Cho biéu thic . Tim dé “ dat gia tri 16n nhat. Tim gia tri
16n nhét do.

(HSG 7 huyén Tam Nong 2022 - 2023)
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. x+ y+z=0109 D=z=yp+4=x+19
Cho 3 s6 thuc BVZ thoaman” va y

P=x-2

. Tim gié tri nho
nhét ctia

Cau 103. (HSG 7 huyén Thanh Thuy 2022 - 2023)

_|x - 2D2D| + |_r - 202 l| +2022

A
|x - 3D3D| +|x - 202 l| +2023

Tim gia tri nho nhét cua biéu thirc:
Céu 104. (HSG 7 truomg Nguyét An - TP Vinh 2022 - 2023)
x+2y 2023

x4y 2022

X, N s A A 5 ~ N .y . 5 A N
Cho ™7 1a cac s nguyén duong thod man: . Tim gié tri nhé nhat cta X

Cau 105. (HSG 7 huyén Vii Thwr 2022 - 2023)
, 7 D:J{zx+l}3+4+3|4f- +5
Tim gié tri nho nhat cta biéu thuc:

Cau 106. (HSG 7 huyén Thanh Son 2022 - 2023)
C2(x- 1) 4+4(2x+ - 1) +19
(x- 1) +2(2x+y-1)" +4

Tinh gi tri 16n nht cua biéu thirc
Cau 107. (HSG 7 huyén Nho Quan - Ninh Binh 2022 - 2023)

L , y P =[x- 2021|+|x- 2023|+|x - 2025|.
Tim gié tri nho nhat cta biéu thic
Cau 107. (HSG 7 huyén Thiéu Héa - Thanh Hoéa 2022 - 2023)

o a . b \ . £ . . . , £ , .2 ,
Véi va la cac sO thyc, tim gid tri nhd nhat cua biéu thac

P=3a" +b" +3ab+3a+2b+3.

Cau 108. (HSG 7 huyén Kim Thanh 2022 - 2023)
95 g+l b+]l c+l
< + +

i a b c

<4
. Tim gia tri nhé

anbac \ ’ A A ’ 5 ~
l1a cac sO tu nhién khac 0 thda man:
P=a+b+c+2011

Cho
nhat cta biéu thtrc sau:
Cau 109. (HSG 7 huyén Vin Ban 2022 - 2023)
2020
5+Qx-3y) +|xp- 24

Tim GTLN ciia biéu thirc
Cau 110. (HSG 7 huyén Quynh Phu 2022 - 2023)
p= 3-2x
Cho biéu thirc: 2-x voi ¥ 1asb nguyén. Tim gia tri 16n nhét cia P

Dang 2.1: Bit ding thirc vé chirng minh tong phén s6 tu nhién
Caul. (HSG 7 huyén Pong Xuén 2022 - 2023)
A—l_} : l_+...+ ! l<A<:E
Cho 1.2 34 50 99.

100 Chung minh ring 12 6
Ciau2. (HSG 7 huyén Nga Son 2022 - 2023)
A:[+l+l+l+...+ _’I' A>2023
2 3 4 B s 2
Cho . Ching minh rang:

Cau3. (HSG 7 huyén Thai Thuy 2018 - 2019; truong Nguyét An, huyén Ngoc Lic 2022 - 2023)
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Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Dang 2.2:

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

3 15 n -1
i T p—
Chimg minh rang v6i moi s6 ty nhién n=2 thi tong 4910 n khong thé
1a mot s6 nguyén.
(HSG 7 huyén Cit Tién - LAm Pong 2018 - 2019)
a b c a+b+c=2016

Cho cac s6 nguyén duong “, 7, © thoa méan . Chting minh rang gia trj biéu
a b c
= - -

2016-c¢ 2016-a 2016-b

thirc sau khong phai 1a mot sé nguyén:
(HSG 7 dé 283 2018 - 2019)

x 4 z t
M= +— 2 4 +
.T+_]."+: ‘.5""_],-"|‘|.r _]."+:+f T+ +t ,~x7yszar
VO1

Cho biéu thirc

10
khic ¥ . Chimg minh M <1025

la cac sO tu nhién

(HSG 7 truong Nguyén Khuyén 2015 - 2016; trwong Nguyén Khuyén, truong Thai

Phién 2016 - 2017)

M= X + ¥ + z + ¢
x+y+z x+y+t y+zZ+t x4+t

Chting minh rang c6 gia tri khong phai 1a sd

_ (x, v,z tEIN¥)
tu nhién
(HSG 7 huyén Son Dwong 2016 - 2017)

\J:a+b+c

Chod a+bh b+c c+a vGi a,b,c>0

. Chiing to rang M khong phai 1a s6 nguyén.
(HSG 7 huyén Thi¢u Héa - Thanh Héa 2022 - 2023)

1 1 1 3
C=—t—F— .+ — C<=

+ 9 Io 20237 . Chting minh rang
Cho
(HSG 7 huyén Tam Diép 2021 - 2022; huyén Vi Thw, huyén Thwong Xuan 2022 - 2023)

1 1 1 1 1 1
a, =la, =l+—ia, =l+—+—j.iaq, =l+—+—+..+—
2 T 3 2

Cho biét = - 2 3 " Chtng minh ring:
1 1 1 1

v&i moi s6 tw nhién n 16n hon 1
Bit ding thirc vé chirng minh tong liiy thira ty nhién
(HSG 7 truwong Vo Thi Sau 2022 - 2023)

7 MY
A:L+;+i+ _+“D; A<l

SRR 2023 .
Cho 4 47 4 = Chirng minh rang:
(HSG 7 huyén Tho Xuan-Thanh Héa 2022 - 2023)
1 1 1 1 1 1

5 5 o 7 T2y a0
Chimg minh rang: 0 - .

(HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)
1 2 3 4 5 2021 2022 5

e e T e T
53 5-1- 55 53]3[ 53]33 16

Chtrng minh rang: >
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Cau 4.

Cau 5.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Chung minh:
Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

(HSG 7 TP Vinh Yén 2022 - 2023)

2 2
1+L+i+...+ﬂ{[},?5

EEP) 3019
Chung to: 333 3
(HSG 7 huyén Ninh Giang 2022 - 2023)

1 2 3 4 2022

Chimg minh rang:
(HSG 7 huyén Chi Linh 2022 - 2023)
12,34, 200 1
4 47 4 4 47 2

Chting minh
(HSG 7 huyén Ha Trung 2022 - 2023)

3 8 15 n -1
S=—+t—+—+... .+

4 9 16 " . HEN . n>2

Cho biéu thirc: voi va . Chirng minh rang §

phai 12 sb tu nhién.
(HSG 7 trudng Tran Pirc Thong - Hung Ha, huyén Mwong Lat 2022 - 2023)
12 3 4 99 100 3

=S S S sl
2 3 4 o9 100
Cho - ¥ 33 S Ching minh: 10

(HSG 7 huyén Quéang Xwong 2022 - 2023)

l+l+l++l{l+l l+ |
S R 3B T 5T 9

Chimg minh rang:

(HSG 7 trudng Tri Thirc tinh Pong Nai 2022 - 2023)
1 1 | 1 1

T S _pe—

6~ 8 10- 100- 8

khong

(HSG 7 huyén Quan Héa 2021 - 2022; huyén Tién Du - Bic Ninh, truong Lé Quy Pon -

Hung Ha 2022 - 2023)

p | . | . . | | p 1
:—.,‘— —_— — —_— T — < —
7¢ 7t 71 7¢ 7E g0 , L 50

Cho . Chting minh rang

(HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)
1 1 1 1

A=—+—
27 ¥ 4 n-

Chumng minh rang:
(HSG 7 huyén Hu’ng Ha 2022 - 2023)

D=

57 3T

b9 | —

L ] _
0 ' 100° “. So sénhDVéri

(HSG 7 trudmg Ly Nam Pé - Hung Ha 2022 - 2023)
2 2 2 2 1003

4+ _<
3 5 7 2007 2008

Chimng minh rang:
(HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)
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Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Cau 25.

1

Cho
1 1 | | 1
+

1+ 3 1+ 1 ¥ "'+ ¥
55° §5°5° 55 55,2 4

1 1 1
S =1+—:5, =l+—+—1...u8, =l+—+—+
5 - 5 5 - 5 5

(HSG 7 trwong Luu Khanh Pam - Hung Ha 2022 - 2023)

-1 22-1
5 = + + =

3.1 n -1
+

Cho 1 2° 3 n

khong 1a s6 nguyén.

=

(voi

(HSG 7 truwong Dan Chu - Hung Ha 2022 - 2023)

3 5 7 2n
+ + +..+

Ty m? T

-1

1227 223 34T (y-1

Cho

Chimg minh rang: B<1

) n’

neN va n>1). Ching minh ring

. Chting minh rang:

S

(voi " 1a s6 tw nhién 16n hon 1),

(HSG 7 trwomg Tran Pirc Thong - Hung Ha 2022 - 2023)

_ 2001 . 2001 .+ 2001
Cho 2000° +1  2000° +2 20007 + 2000 . Chig minh ring: I<4” < 4.
(HSG 7 truwong Kim Trung - Hung Ha 2022 - 2023)
1 1 1 | | 1 1
A:l+_1+_1+ 1+_1+ 7 +..+ 1+ 3
- 3 - 5 0 2019 20207

Chtg minh tong:
s6 nguyén.

khong phai 1a mot

(HSG 7 huyén Luc Nam 2018 - 2019; trwomg Diép Nong 2022 - 2023)

1 1 1

Chtrng minh rang:

— k4 -
5 8 7 2

1

(HSG 7 huyén Hung Ha - Thai Binh 2022 - 2023)

1 1 1 1 2 8
A:j_3+_3+_3+ ......... +—2 —< 4 < —
Cho 2 4 9" Chimg minh
(HSG 7 huyén Quynh Phu 2021 - 2022)
2 2 2 2 3 3 4 2 2022
*“="§*H ‘H *(5 ""*[5
0 Y '~ . Chung to rang

(HSG 7 huyén Luc Ngan—Bic Giang 2021 - 2022)

2020 2020 2020

2020

Cho

Chtrng minh rang gia tri ctia biéu thirc

- > + ] + > +..+ ]
2019 +1 2019°+2 2019 +3 2019 +2019

A

c khéng phai 1a s6 nguyén.

(HSG 7 truwong Bao Phwong, truong Thanh Thuy 2018 - 2019)

¥l :l+ Sttt
Chimg minh rang: 3

1

2012
3

— =
2013
3

1

2

khong phai 1a s6 nguyén.

(HSG 7 truwomg Bich Hoa 2013 - 2014; trwong Hong Dwong 2017 - 2018; huyén Thanh

Oai, trudong Dién Hong 2018 - 2019)
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1 1 1 1 1 1

—C— et —F— 4.+

» -3 B

S_

Chtng minh: 0
Cau 26. (HSG 7 huyén Thuwong Tin - Ha N¢i 2018 - 2019)
LI P,

Chtrng minh rang:
Ciu 27. (HSG 7 truomg Tran Hung Pao 2017 - 2018; trwong Van Long 2018 - 2019)

» , . n onelNn =2
Biét . Ching minh XSX ysi .

Ciu 28. (HSG 7 trueomg Hwong Dién - Nam Hwong 2017 - 2018)

xEQ | 0<x<l
va

Chtng minh: .
Cau29. (HSG 7 huyén Pong Son - Thanh Ho4, trwong Nguyén Chich 2017 - 2018)
3 8 15 24 2499
+ -

B="a—4
Cho 4 9 16 25

2500 Chirng to B khong phai 13 s6 nguyén.
Cau 30. (HSG 7 huyén Anh Son, trweong THCS Tao Son 2017 - 2018)
3 5 7 19

A= + + + ...+ <]

1227 223 34 9%.10°

Chumng minh rang:
Cau 31. (HSG 7 huyén Truc Ninh 2022 - 2023)

427 1000 x , , 1
Cho “ =4+ g sb tynhién * 16n nhét sao cho 4 13 56 chinh phuong.

Cau 32. (HSG 7 TP Thanh Héa 2022 - 2023)
.ah . XY . . A=xT+4x+y - 4p+100 o
Goi %2 13 hai gia tri twong Uing cua %Y de biéu thtrc ’ s ! dat gié tri
. o (e b)Y =P 4p™®
nho nhat. Chung minh rang:
Dang 2.3 Bat ding thirc vé chitng minh tich ciia mét diy
Caul. (HSG 7 huyén Hung Ha—Thai Binh 2022 - 2023)
1357 9 pel
ChoP =~ 0 . Chirng minh rang
Cau2. (HSG 7 huyén Quan Son 2022 - 2023)

| 35 2021 2023)° 1

- e B b &

l
1270 2022 2004) 2025

Chtrng minh rang
Dang 3. Bit ding thirc dang chir
Caul. (HSG 7 huyén Phu Ly 2016 - 2017; huyén Dwong Nam 2017 - 2018; quian Ha Dong
2022 -2023)

Cho a>2"b>2.Ch1'rngminh ab>a+b.

Cau2. (HSG 7 Cim Thiiy - Nam Pinh 2021 - 2022; Hau Ljc 2022 - 2023)

s a C iy an qns , A~ .,
Chobasdo ~ ~  lado dai ba canh ctia mot tam giac.

fite Ve
+ + =]
bh+c c+a a+h

Chimg minh rang:
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Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

(HSG 7 huyén Tan Uéc 2013 - 2014; treong Phi Nhuin 2014 - 2015; huyén Thai Thuy
2015 - 2016; huyén Hwong Khé 2016 - 2017; huyén Yén Lap, huyén Hwong Son 2017 -
2018; huyén Phu Li - Ha Nam, trwong Hoang Quyén, treong Ly Tw Trong, huyén Lic
Ha 2018 - 2019; huyén Triéu Son - Thanh Héa, huyén Thanh Son - Phua Tho 2021 -
2022; huyén Hung Ha, huyén CAm Thity, huyén Thanh Son, thi Xa Bim Son, trudng
Kinh Moén, huyén Son Dong 2022 - 2023)

a b c

A by c 0 <a =h =c =1 b l+ l+b lEE
Cho ba s6 thuc 7€ thoa man: V=T =0 =6 = . Chtmg minh: 7¢*1 ac*l ab+
(HSG 7 huyén Thai Thuy 2015 - 2016; huyén M6 Cay 2017 - 2018; huyén Kinh Mén
2018 - 2019; huyén Pong Hung 2022 - 2023)

b .
Cho "7  1a do dai ba canh ctia mot tam giadc. Chirng minh rang
ab+bc+ca =a” +b* +c~ =2(ab+ bc+ca)
(HSG 7 huyén Yén Dinh - Thanh Héa 2022 - 2023)
N
HA+ HB + HC < ~(4B + AC + BC)
Cho tam giac nhon ABC , trye tdm H. Chiing minh: 3
(HSG 7 huyén Yén Pinh - Thanh Héa 2022 - 2023)
SV Z L B o . +y+z=0  -1=x=<l-1=y=l-1=z=l
Cho % 1a 3 s0 thuc tuy y thoa man e va * !
2, .4, .6
. +y' +
Chtng minh rang da thtrc rryTs c6 gia tri khong 16n hon Z,
(HSG 7 Quang Ninh 2022 - 2023)
Giase V% 1a d6 dai ba canh ctia mot tam giac co chu vi bang 2 , chirmg minh:
5= A " 2
yz+l xz 4+l xp+l
(HSG 7 TP Bic Ninh 2022 - 2023)

’ b 2 — . . y
Chobasé ©”€ thoa man 9 =@ b+l =c+2 , a+btc=l 1y, gia tri nhé nhét cua ©
(HSG 7 thi xa Hoang Mai 2022 - 2023)

b . - 2022 202
Cho " 1a céc 6 thoa man: ¢ +h+c =0 . Chirng minh: 2022ab+2023hc +4045ca =0
(HSG 7 huyén Anh Son, 2015 - 2016; trwong Lé Quy Pén Ha Pong 2022 - 2023)
a,b,c . . 2(ab+bc+ca)>a +b +c°
Cho la ba canh ctia mdt tam giadc. Chirng minh :
(HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)
a+h b+c c+d d+a
a,b,c,d >0 Y T abe +b+ +a’+ +d+ +d+ +b
Cho 7 . Chtrng minh: aToTe ‘ ‘ 4 4FT o giatri
khong nguyén.
(HSG 7 trwong Dan Chu - Heng Ha 2022 - 2023)
1<—2 4+ b +—% <2

A S +h b+ +
Cho ¢ ,b ,€ 1a céc sb thyc dwong. Chimg minh ring: a c c+a

(HSG 7 trwong Bui Hiru Dién - Heng Ha 2022 - 2023)
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3 sabe . A X. A ) 2 TR ,
Cho ~ s0 ~° lacéc sb nguyén duong sao cho moi s6 nho hon tong hai s6 kia. Chirng

a b c
1< + + <2

h+e c+a a+h

minh

Cau 14. (HSG 7 trudomg Van Lang - Hung Ha 2022 - 2023)
ab.c {a+b+c}{l+l+l} =9
Vi 1a cac s6 dwong . Chirng minh rang b e

Céau 15. (HSG 7 huyén Hoiang Héa 2016 - 2017; huyén Thanh Mién - Hai Duong 2021 - 2022)

@0 5@yl 5

Cho 20 s6 nguyén khac 0 " ¢6 cac tinh chat sau:

Ay, 4
+ 1a so duong.
+ Tong cuia ba s6 viét 1ién nhau bt ki 1a mot s6 duwong.
+ Tong cua 20 s6 d6 14 s6 am.
. ay g, + a0, < a4,
Chirng minh rang : e
Cau 16. (HSG 7 huyén Phu Yén - Son La, trwong V6 Thi Sau 2017 - 2018; huyén Tién Phudc
2018 - 2019; huyén Yén My - Hung Yén, trwong Lé Hong Phong 2022 - 2023)

D<a <a <da a, +a; +a
. I £ 1< @y 9
Chtrng minh rang: Néu thi e

Cau17. (HSG 7 huyén Son Tra - Pa Ning 2018 - 2019)

2x- l _ +[3y+12| =0

Tim *, 7 biét
Cau 18. (HSG 7 huyén Pirc Phé 2015 - 2016; huyén Phi Ly 2016 - 2017; huyén Tra Ly, huyén
Niam Cin 2017 - 2018)

 O<a <a, <a, <. <das
Cho céc sb

Cau 19. (HSG 7 huyén Tri¢u Son - Thanh Hoa 2017 - 2018)

. Chting minh rang:

a b c
+ +

cabe s ., , : + + +
Goi ° 7 1add dai cac canh ciia mot tam gidc. Chirng minh: btc c+a a+b

Céau 20. (HSG 7 huyén Cam Khé - Phi Tho 2017 - 2018)

a C a+c

a
b b+d

abcd

Cho 1a cac s6 thuc dwong thoa méan b d . Hay so sanh

Ciu 21. (HSG 7 truong Nguyén Du 2016 - 2017)
bhe al+b|l=la+h
Chitng minh voi moi "< & thi jal+[el= |.
Céu 22. (HSG 7 huyén Bio Thiing 2022 - 2023)

aD b) C \ A Nt 9 A .
Cho la do dai ba canh cua mot tam giac.

a+b+cl_=3

b+c-a a+c-b a+bh-c

Chimng minh rang:
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	Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức (với là số nguyên).
	Câu 16. (HSG 7 trường Giao Tân 2016 - 2017; trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019; huyện Tương Dương 2022 - 2023)
	Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức: .
	Câu 17. (HSG 7 trường Lang Chánh 2022 - 2023)
	Câu 18. (HSG 7 TP Bắc Giang 2022 - 2023)
	Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức
	Câu 19. (HSG 7 trường Hiệp Hòa 2022 - 2023)
	Tìm giá trị nhỏ nhất của .
	Câu 20. (HSG 7 huyện Gia Viễn - Ninh Bình 2022 - 2023)
	Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức
	Câu 21. (HSG 7 huyện Hương Khê–Hà Tĩnh 2022 - 2023)
	Cho biểu thức: Tìm các giá trị nguyên của để biểu thức đạt giá trị nhỏ nhất, tìm giá trị nhỏ nhất của .
	Câu 22. (HSG 7 huyện Thái Thụy - Thái Bình 2022 - 2023)
	Cho biểu thức với là số nguyên. Tìm giá trị nguyên nhỏ nhất của ?
	Câu 23. (HSG 7 huyện Sông Lô, trường Đôn Nghĩa–Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 24. (HSG 7 trường Lý Nam Đế - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Tìm nguyên để biểu thức sau đạt giá trị nhỏ nhất .
	Câu 25. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 26. (HSG 7 huyện Hương Khê - Hà Tĩnh, trường Tân Tiến - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 27. (HSG 7 huyện Tam Dương - Vĩnh phúc 2016 - 2017; huyện Phủ Lý, trường THCS Lý Tự Trọng 2018 - 2019; huyện Hưng Hà, Vũng Tàu 2022 - 2023)
	Câu 28. (HSG 7 huyện Hoằng Hoá - Thanh Hoá 2017 - 2018; trường Nguyễn Tông Quai - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức: .
	Câu 29. (HSG 7 trường Minh Khai - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 30. (HSG 7 trường Cự Khê 2016 - 2017; trường Lưu Khánh Đàm - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 31. (HSG 7 trường Hồng Lĩnh - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 32. (HSG 7 huyện Đất Mũi 2016 - 2017; huyện Hương Khê - Hà Tĩnh 2017 - 2018; huyện Rạch Giá - Kiên Giang 2018 - 2019; trường Hồng Lĩnh - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 33. (HSG 7 trường Dân Chủ - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 44. (HSG 7 huyện Mỹ Đức - Hà Nội 2021 - 2022)
	Câu 45. (HSG 7 huyện Ứng Hòa - Hà Nội 2021 - 2022)
	Câu 58. (HSG 7 huyện Thiệu Hóa - Thanh Hóa 2021 - 2022)
	Cho là ba số thực tùy ý thỏa mãn và ; ; . Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức: .
	Câu 59. (HSG 7 thị xã Kinh Môn - Hải Dương 2021 - 2022)
	Câu 60. (HSG 7 huyện Tiền Hải - Thái Bình 2021 - 2022)
	Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức với là số nguyên khác .
	Câu 61. (HSG 7 trường Lê Hồng Phong 2018 - 2019)
	Câu 62. (HSG 7 huyện Tân Bình - TP Hồ Chí Minh, trường Nguyễn Trung Trực, trường Nguyễn Trãi 2018 - 2019)
	Tìm số tự nhiên để phân số có giá trị lớn nhất.
	Câu 63. (HSG 7 trường Bảo Phương, trường Thanh Thùy 2018 - 2019)
	Câu 64. (HSG 7 trường Trân Thiện, trường Thanh Mai 2018 - 2019)
	Câu 65. (HSG 7 trường Hồng Dương 2017 - 2018; trường Điện Hồng 2018 - 2019)
	Câu 66. (HSG 7 trường Phương Trung, trường Bình Hân 2018 - 2019)
	Câu 67. (HSG 7 huyện Anh Sơn 2016 - 2017; Đ164 huyện 2018 - 2019)
	Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức
	Câu 68. (HSG 7 huyện Thái Thụy - Thái Bình 2018 - 2019)
	Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức
	Câu 69. (HSG 7 huyện Thường Tín - Hà Nội 2018 - 2019)
	Câu 70. (HSG 7 trường Mỹ Hưng 2016 - 2017; trường Hùng Thư 2017 - 2018; trường Cù Chính Lan 2018 - 2019)
	Câu 71. (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2016 - 2017; trường Nhơn Trí 2018 - 2019)
	Tìm giá trị nhỏ nhất của đa thức
	Câu 72. (HSG 7 huyện Lâm Thao 2016 - 2017; huyện Tân An, trường Phan Đình Phùng 2017 - 2018; huyện Hoài Nhơn - Bình Định, trường Đào Duy Từ, huyện Nam Trà My, huyện Thăng Bình 2018 - 2019)
	Tìm giá trị nhỏ nhất của biết:
	Câu 73. (HSG 7 trường Quang Trung 2018 - 2019)
	Câu 74. (HSG 7 huyện Hiệp Đức, trường Thanh Thùy 2018 - 2019)
	Câu 75. (HSG 7 huyện Tân Lạc - Hòa Bình 2015 - 2016; huyện Nam Sách - Hải Dương 2017 - 2018; huyện Phú Ninh 2018 - 2019)
	Câu 76. (HSG 7 huyện Hoài Nhơn 2018 - 2019)
	Câu 77. (HSG 7 huyện Lộc Hà 2018 - 2019; huyện Yên Lập 2017 - 2018)
	Câu 78. (HSG 7 huyện Việt Yên 2018 - 2019)
	Câu 79. (HSG 7 huyện 2016 - 2017; trường Sương Bình 2017 - 2018; trường Thanh Cao 2018 - 2019)
	Câu 80. (HSG 7 trường Xuân Dương 2013 - 2014; trường Trà My 2018 - 2019)
	Câu 81. (HSG 7 huyện Tam Dương - Vĩnh phúc 2016 - 2017; huyện Phủ Lý, trường Lý Tự Trọng 2018 - 2019)
	Câu 82. (HSG 7 trường Hưng Vũ 2018 - 2019)
	Câu 83. (HSG 7 huyện Đức Thọ 2017 - 2018)
	a)
	b)
	Câu 84. (HSG 7 trường Bích Hòa 2017 - 2018)
	Câu 85. (HSG 7 trường Kim An, trường Phú Trường 2017 - 2018)
	Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức: với là số nguyên.
	Câu 86. (HSG 7 huyện Việt Yên 2017 - 2018)
	Câu 87. (HSG 7 huyện Thạch Thành - Thanh Hoá 2017 - 2018)
	Câu 88. (HSG 7 huyện Hoằng Hoá - Thanh Hoá 2017 - 2018)
	Câu 89. (HSG 7 huyện Mỏ Cày 2017 - 2018)
	Câu 90. (HSG 7 huyện Sông Lô 2017 - 2018)
	Câu 91. (HSG 7 huyện Sông Lô 2017 - 2018)
	Câu 92. (HSG 7 huyện Tam Dương - Vĩnh phúc 2017 - 2018)
	Câu 93. (HSG 7 trường Nguyễn Du 2016 - 2017; trường Ngô Gia Tự, huyện Phù Cát 2017 - 2018)
	Câu 94. (HSG 7 huyện Khoái Châu 2014 - 2015; huyện Mù Cang Chải 2016 - 2017)
	Cho biểu thức: . Với giá trị nào của thì biểu thức có giá trị nhỏ nhất. Tìm giá trị nhỏ nhất đó.
	Câu 95. (HSG 7 đề 351 2014 - 2015; huyện Việt Yên 2016 - 2017)
	Câu 96. (HSG 7 huyện Đức Thọ 2016 - 2017)
	Câu 97. (HSG 7 tỉnh Bắc Giang 2012 - 2013)
	Câu 98. (HSG 7 huyện Việt Yên 2013 - 2014; thị xã Bình Long 2022 - 2023)
	Câu 99. (HSG 7 huyện Thanh Oai 2014 - 2015)
	Câu 100. (HSG 7 trường Cao Dương 2016 - 2017; huyện Bát Xát 2022 - 2023)
	Câu 101. (HSG 7 huyện Bảo Thắng 2022 - 2023)
	Câu 102. (HSG 7 huyện Tam Nông 2022 - 2023)
	Câu 103. (HSG 7 huyện Thanh Thủy 2022 - 2023)
	Câu 104. (HSG 7 trường Nguyệt Ấn - TP Vinh 2022 - 2023)
	Câu 105. (HSG 7 huyện Vũ Thư 2022 - 2023)
	Câu 106. (HSG 7 huyện Thanh Sơn 2022 - 2023)
	Câu 107. (HSG 7 huyện Nho Quan - Ninh Bình 2022 - 2023)
	Câu 107. (HSG 7 huyện Thiệu Hóa - Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Câu 108. (HSG 7 huyện Kim Thành 2022 - 2023)
	Câu 109. (HSG 7 huyện Văn Bàn 2022 - 2023)
	Câu 110. (HSG 7 huyện Quỳnh Phụ 2022 - 2023)
	Cho biếu thức: với là số nguyên. Tìm giá trị lớn nhất của .
	Dạng 2.1: Bất đẳng thức về chứng minh tổng phân số tự nhiên
	Câu 1. (HSG 7 huyện Đồng Xuân 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh rằng .
	Câu 2. (HSG 7 huyện Nga Sơn 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh rằng: .
	Câu 3. (HSG 7 huyện Thái Thụy 2018 - 2019; trường Nguyệt Ấn, huyện Ngọc Lặc 2022 - 2023)
	Câu 4. (HSG 7 huyện Cát Tiên - Lâm Đồng 2018 - 2019)
	Cho các số nguyên dương , , thỏa mãn . Chứng minh rằng giá trị biểu thức sau không phải là một số nguyên:
	Câu 5. (HSG 7 đề 283 2018 - 2019)
	Câu 6. (HSG 7 trường Nguyễn Khuyến 2015 - 2016; trường Nguyễn Khuyến, trường Thái Phiên 2016 - 2017)
	Chứng minh rằng có giá trị không phải là số tự nhiên
	Câu 7. (HSG 7 huyện Sơn Dương 2016 - 2017)
	Câu 8. (HSG 7 huyện Thiệu Hóa - Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh rằng .
	Câu 9. (HSG 7 huyện Tam Điệp 2021 - 2022; huyện Vũ Thư, huyện Thường Xuân 2022 - 2023)
	Dạng 2.2: Bất đẳng thức về chứng minh tổng lũy thừa tự nhiên
	Câu 1. (HSG 7 trường Võ Thị Sáu 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh rằng: .
	Câu 2. (HSG 7 huyện Thọ Xuân–Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Chứng minh rằng: .
	Câu 3. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023)
	Chứng minh rằng: .
	Câu 4. (HSG 7 TP Vĩnh Yên 2022 - 2023)
	Chứng tỏ: .
	Câu 5. (HSG 7 huyện Ninh Giang 2022 - 2023)
	Chứng minh rằng: .
	Câu 6. (HSG 7 huyện Chí Linh 2022 - 2023)
	Chứng minh .
	Câu 7. (HSG 7 huyện Hà Trung 2022 - 2023)
	Câu 8. (HSG 7 trường Trần Đức Thông - Hưng Hà, huyện Mường Lát 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh: .
	Câu 9. (HSG 7 huyện Quảng Xương 2022 - 2023)
	Chứng minh rằng:
	Câu 10. (HSG 7 trường Tri Thức tỉnh Đồng Nai 2022 - 2023)
	Câu 11. (HSG 7 huyện Quan Hóa 2021 - 2022; huyện Tiên Du - Bắc Ninh, trường Lê Quý Đôn - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh rằng .
	Câu 12. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 13. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 14. (HSG 7 trường Lý Nam Đế - Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 15. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 24. (HSG 7 trường Bảo Phương, trường Thanh Thùy 2018 - 2019)
	Chứng minh rằng:
	Câu 25. (HSG 7 trường Bích Hòa 2013 - 2014; trường Hồng Dương 2017 - 2018; huyện Thanh Oai, trường Điện Hồng 2018 - 2019)
	Chứng minh:
	Câu 26. (HSG 7 huyện Thường Tín - Hà Nội 2018 - 2019)
	Chứng minh rằng:
	Câu 27. (HSG 7 trường Trần Hưng Đạo 2017 - 2018; trường Vạn Long 2018 - 2019)
	Câu 28. (HSG 7 trường Hương Điền - Nam Hương 2017 - 2018)
	Câu 29. (HSG 7 huyện Đông Sơn - Thanh Hoá, trường Nguyễn Chích 2017 - 2018)
	Câu 30. (HSG 7 huyện Anh Sơn, trường THCS Tào Sơn 2017 - 2018)
	Câu 31. (HSG 7 huyện Trực Ninh 2022 - 2023)
	Câu 32. (HSG 7 TP Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Dạng 2.3 Bất đẳng thức về chứng minh tích của một dãy
	Câu 1. (HSG 7 huyện Hưng Hà–Thái Bình 2022 - 2023)
	Câu 2. (HSG 7 huyện Quan Sơn 2022 - 2023)
	Chứng minh rằng
	Dạng 3. Bất đẳng thức dạng chữ
	Câu 1. (HSG 7 huyện Phủ Lý 2016 - 2017; huyện Dương Nam 2017 - 2018; quận Hà Đông 2022 - 2023)
	Cho . Chứng minh .
	Câu 2. (HSG 7 Cẩm Thủy - Nam Định 2021 - 2022; Hậu Lộc 2022 - 2023)
	Cho ba số là độ dài ba cạnh của một tam giác.
	Chứng minh rằng: .
	Câu 3. (HSG 7 huyện Tân Ước 2013 - 2014; trường Phú Nhuận 2014 - 2015; huyện Thái Thụy 2015 - 2016; huyện Hương Khê 2016 - 2017; huyện Yên Lập, huyện Hương Sơn 2017 - 2018; huyện Phủ Lí - Hà Nam, trường Hoàng Quyên, trường Lý Tự Trọng, huyện Lộc Hà 2018 - 2019; huyện Triệu Sơn - Thanh Hóa, huyện Thanh Sơn - Phú Thọ 2021 - 2022; huyện Hưng Hà, huyện Cẩm Thủy, huyện Thanh Sơn, thị Xã Bỉm Sơn, trường Kinh Môn, huyện Sơn Động 2022 - 2023)
	Câu 4. (HSG 7 huyện Thái Thụy 2015 - 2016; huyện Mỏ Cày 2017 - 2018; huyện Kinh Môn 2018 - 2019; huyện Đông Hưng 2022 - 2023)
	Cho là độ dài ba cạnh của một tam giác. Chứng minh rằng
	.
	Câu 5. (HSG 7 huyện Yên Định - Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Cho tam giác nhọn , trực tâm Chứng minh: .
	Câu 6. (HSG 7 huyện Yên Định - Thanh Hóa 2022 - 2023)
	Cho là số thực tùy ý thỏa mãn và Chứng minh rằng đa thức có giá trị không lớn hơn .
	Câu 7. (HSG 7 Quảng Ninh 2022 - 2023)
	Giả sử là độ dài ba cạnh của một tam giác có chu vi bằng , chứng minh:
	.
	Câu 8. (HSG 7 TP Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Cho ba số thỏa mãn và . Tìm giá trị nhỏ nhất của .
	Câu 9. (HSG 7 thị xã Hoàng Mai 2022 - 2023)
	Cho là các số thỏa mãn: . Chứng minh: .
	Câu 10. (HSG 7 huyện Anh Sơn, 2015 - 2016; trường Lê Quý Đôn Hà Đông 2022 - 2023)
	Câu 11. (HSG 7 huyện Hưng Hà 2022 - 2023)
	Câu 15. (HSG 7 huyện Hoằng Hóa 2016 - 2017; huyện Thanh Miện - Hải Dương 2021 - 2022)
	Cho số nguyên khác : có các tính chất sau:
	Câu 16. (HSG 7 huyện Phù Yên - Sơn La, trường Võ Thị Sáu 2017 - 2018; huyện Tiên Phước 2018 - 2019; huyện Yên Mỹ - Hưng Yên, trường Lê Hồng Phong 2022 - 2023)
	Chứng minh rằng: Nếu thì
	Câu 17. (HSG 7 huyện Sơn Trà - Đà Nẵng 2018 - 2019)
	Tìm , biết
	Câu 18. (HSG 7 huyện Đức Phổ 2015 - 2016; huyện Phủ Lý 2016 - 2017; huyện Trà Lý, huyện Năm Căn 2017 - 2018)
	Câu 19. (HSG 7 huyện Triệu Sơn - Thanh Hoá 2017 - 2018)
	Câu 20. (HSG 7 huyện Cẩm Khê - Phú Thọ 2017 - 2018)
	Câu 21. (HSG 7 trường Nguyễn Du 2016 - 2017)
	Câu 22. (HSG 7 huyện Bảo Thắng 2022 - 2023)

