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PHUONG PHAP GIAlI NHANH BANG CASIO

Chuyén Pé: SO PHUC va CAC BAI TOAN LIEN QUAN PEN SO PHUC

( Nang cao c4c dang trong deé thi)

Tét ca céc bai toan sb phirc déu thuc hién trong chirc naing MODE 2 (CMPL X) ngoai trir 1 86

bai toan dic biét. Chliy 2 phan D va E

CR T T L J i §
S s s e o

A.. Cac phép tinh thong thuong, Tinh Moldun, Argument, Conjg cua 1 sé phuc
hay 1 biéu thirc sé phuc. Va tinh so6 phike ¢6 mii cao.....

3tZ

- , 4 , Z A \ s N X , -a
Bai toan tong quéat: Cho Z = z1.2; - 2—54 . Tim Z va tinh Moldun, Argument va so phuc lién

hop cua sb phic Z 222

Phuong phap giai:

e Démay tinh & ché do Deg khong dé dudi dang Rad va vao ché d6 sé phiic Mode 2
e Khi d6 chit “i”” trong phan a0 s& 1a nat “ENG” va ta thuc hién bam may nhu 1 phép tinh
binh thuong.
e Tinh Moldun, Argument va sé phuc lién hop caa sé phac Z
> Moldun: An shift + hyp. Xuat hién dau tri tuyét déi thi ta nhap biéu thirc d6 vao
trong roi lay két qua
> Tinh Arg 4n Shift 2 chon 1. Tinh lién hop 4n shift 2 chon 2

Vi du 1: Pé thi minh hoa cia bé GD va PT lan 2 nam 2017
Tim s6 phuc lién hop cua sé phtc z = i(3i + 1)
A:3—i B:-3+i C:3+i D:-3—i

Gidi:



e Mode 2 va 4n shift 2 chon 2
e Nhap nhu sau: Conjg(i(3i + 1)) va 4n bang
e Kétquara-3—ivayD dung

Vi du 2: Bé thi minh hoa cua bo GD va DT lan 2 nam 2017
Tim moldun cua sb phirc z théa man z(2 i) + 13i = 1
A:Jz| =34 B: |z| = 34 C:lz| = D: |z| =

Gidi:

e Chuyén vé déz ¢ 1 phia
e Mode 2 va an shift hyp

1-13i oz g
e Nhap vao nhu sau: | o | sau d6 lay két qua va thay A dung.

**%%: \/Gi 56 phirc c6 mii cao thi chi may tinh Casio fx 570 vn plus va Vinacal ES plus 11 ¢6 thé
bim duoc nhu binh thuong. Con Casio fx 570 es plus thi s& Math Error.

Bai tap tu luyén:

Cau  : Madun cua s6 phitc z=5+2i—(1+i) 1

A, 7 B. 3 C. 5 D. 2

Cin : -4
Thuyc hign cac phép tinh sau: B = B e B i
(1-40(2 +35)

AL 3+4f. B. 62-41i C. 62+41i - —-62-41
1453 221 221 221

Ciu : Chosbd phirc z=-5-12i. Khang dinh nao sau day 13 sai:

A. S6phucliénhopcuazla z=5-12i B. w=2-3i |a mdtcan bac hai claz

C. Moduncuazlal3 4 5 12
D & =——+—

169 169



Cmn .y,
Thuc hign cac phep tinh sau: A= (2-3)(1+2)+ :—; ;
+2i

A, -114-25 B. 114 +24 C. 114-2§ D. —114+2i
13 13 13 13
: e f qea . . _ 1
Cha Tim s6 phitc lién hop cua: z= {1+1){3—2:)+r
+i
- 53 9, - 53 9. - 53 9, - 53 9
AT B Tt R TS T TN TY

Cau  : Choséd phirc z= 1-i3. Hiy xac dinh ménh d& sai trong cdc ménh dé sau:
PN . 2m
A. Zco6 mot acgumen la 5 B. |z=2

C. AvaBdéu dung z co dang lugng giac la
D. ( 5n ., . S:rr)

z=2| cos—+isin —

3 3

Cau. :

1+i 2017
Cho s phtic ; =(1_) Khidé 7777 =
—1i
A, i B. 1 C. i D. -1
Can vy moisdaoz,sd z° + ‘zr la
S60 56 thuc am SO ao khac 0
A. B. C. S6thucduong D.

B « « Tim cidn bac 2, chuyén s6 phiic vé dang lugng giac va nguoc lai

B.1.. Tim cin bac 2 cua sd phitc va tinh tdng hé sb cua cin do.

Bai toan téng quét: Cho sé phic z thoa mén z = f(a,bi). Tim 1 cin bac 2 cua sé phic va tinh
téng, tich hodc 1 biéu thic cua hé sé.




Phwong phap giai:

e Céch 1: Pdi véi viéc tim can bac 2 cia sé phirc cach nhanh nhét 13 ta binh phuong cac
dap an xem dép an nao trung sé phic dé cho.
e Céach 2: Khong vao ché do Mode 2. Ta dé may & ché do Mode 1
> An shift + s& xuét hién va ta nhap Pol(phan thuyc , phan 4o) ...Luu ¥y ddu ” 1a
shift ) sau d6 an =
> An tiép Shift — s& xut hién va ta nhap Rec( VX , Y:2 ) sau d6 4n bang ta s& ra lan
luot & phan thuc va phan 4o cua sb phic.

Vi du: Tim 1 cin bac 2 cta sé phuc: z = (-2 — 6i) + ( 2i —1)
A:-1+2i B:1-2i C:1+2i D:-1-2i

Gidi:

e Vao mode 2. Rit gon z vé dang téi gian: z = -3 -4i
e Lan luot binh phuong cac dap an ta thiy dap an B khi binh phuong sé& ra dung dé bai.
Nén B ding

B.2: Pua sb phic vé dang luong gidc va neuoc lai:

Bai toan tong quéat: Tim dang luong gi4c ( ban kinh, goc luong giac ) cua sé phic thoa man z =
f(a,bi)

Phwong phap giai:

e 4nshift chon 4 ( »r<@) sau khi nhap sé phuc
e 4n=sérakéquaa<btrongdor=a, goc=b
Chuyén tir lugng giac vé s6 phiic: chuyén vé radian

e Nhap dang luong gi4c cua sé phic dudi dang: ban kinh<géc ( véi < 1a shift (-))
e 4nshift 2 chon 4 ( #a=bi ) va liy két qua

Vi du: Chuyén sb phuc z = 1 + /3i vé dang luong giac vao tim goc (dd) cia né

A: 30 B: 45 C: 60 D: 90

Giai:



e Mode 2 va nhap s6 phirc vao may
e 4nshift 2 chon 3. An bing ta duoc két qua 2<60
e GoOc sé la60 vay C la dap an ding

B.3: Cac phép toan co ban hoic tinh 1 biéu thirc lwong gidc cua sdé phic: Lam twong tu nhu
dang chinh tic cua sb phirc

Bai tap tu luyén:

Cau : Cianbichaicua-41a

A. -2i B. 2i C. +2i D. Khong xac dinh

C « « Phuong trinh s6 phirc va céc bai toan lién quan:

C.1: Phuong trinh khong chtra an:

Bai toan tong quat: Cho phuong trinh az>+bz+c = 0. Phuong trinh c6 nghiém ( s6 nghiém ) Ia:

Phwong phap giai:

e Ding cho may vinacal: Mode 2 vao ché do phuc va giai phuong trinh sé phic nhu
phuong trinh ham sé nhu binh thudng va nhan duoc nghiém phic

e Ddi vai casio fx: Nhiéu phuong trinh c6 nghiém thyuc nén céch tét nhat ta s& nhap phung
trinh d& cho vao may tinh va thyuc hién Calc dap an dé tim ra dap an

C.2: Phuong trinh tim an:

Bai toan tdéng quat: Cho phuong trinh az?+bz+c = 0. Biét phuong trinh c6 nghiém z; = Aj tim
ab,c....?

Phuong phap giai:

e Mode 2 va lan luot thay cac hé sé ¢ dap an vao dé



e Dung Mode 5 dé giai phuwong trinh néu phwong trinh nao ra nghiém nhu dé cho thi d6 1a
dap an dang.

Vi du: Phuong trinh z> + bz + ¢ =0 nhanz =1 + i la nghiém. Giatricaabvacla:
A:b=3;c=5 B:B=1;c=3 C:b=4,c=3 D:b=-2,c=2

Gidi:

e Mode 2 va nhap vao may tinh X? + BX + C

e Calc lan luogt cho cac dap an. Khi ta calc cho B =-2, C = 2, X = 1+i ra két qua bang 0 vay
D la dép an dung

Bai tap tu luyén:

Cau  : Giai phuong trinh sau: z° +(1-i)z-18+13i=0

A, z2=4=-1,z==-5+2 B. z=4-1,z==5=-21
C. z=4-1,z=-5-2 D. z=4+1,z==-5+2

Cau  : Phuong trinh 8z -4z+1=0 c6 nghiém la

1 1. . 5 1 1 1. . 1 3

A, z=—+—i vaz,=———i B. z,=—+—1 va 7, =—=——1i
' 4 4 * 4 4 ' 4 4 4 4
11 . 11 2 1 11

C. zy=—+—i vag=———i D. zy=—+—i va z,=———i
A 2T A 2= 477

Cau  : Nghiém cua phuong trinh 3x+(2+3i)(1-2i)=5+4i trén tap s6 phuc la:

5 5 5 5
R RS Ey L 1+2i . —1=2i
A 3 B 3 C 3 D 3

Clu' : Biétz1 va 2 1a hai nghiém ctia phuong trinh 2z* +43z+3=0. Khi d6, gia tri cua

2 2 ]r.
7 +2, la

A.% B. — C. 9 D. 4



Cu  : Phuong trinh > +az+b=0 cé mot nghiém phitcla z=1+2i. Téng 2s8 a va b bang

A. 0 B. — C. 3 D. 3

Cau  : Goi z 1a nghiém phirc c6 phin thuc duong ciia phuong trinh: 2° +(1+2i)z—17+1% = 0. Khi
do, gia sr z° =a+bi thitich cda avab la:
A. -168 B. -12 C. -240 D. -5
Ciu : Goi 2, 7,13 hai nghiém phirc cia phuong trinh: z* —4z+5=0. Khi d6, phan thyc cia z] + 23
la:

A. 6 B. 5 C. 4 D. 7

Can  : B0 s6 thuc (a:bic) dé phuong trinh z* +az” +bz+¢=0 nhin z=1+iva z=2 lam
nghiém.

A. (—46-4) B. (4-64) C. (—4-6-4) D. (4:6:4)

D e o Tim s6 phuc thoa méan diéu kién phuc tap va tinh tong, tich.... Hé sb cua
sb phuc

Ngodi cach hoi trén con c6 thé hoi: Tim phan thuc, phan 4o hay moldun..... cta sd phuc thoa
man diéu kién dé bai

Bai toan téng quat: Cho s phtic z = a + bi thoa ma diéu kién ( phic tap kém ca lién hop... )
Tim s6 phuic z ?

Phwong phap gidi:

e Nhap diéu kién d& cho vao casio. Luu ¥ thay z = a + bi va lién hop cta z = a — bi
e Calca=1000vab =100

e Sau khi ra két qua 1a : X + Yi ta s& phéan tich X va Y theo a va b dé dugc 2 phuong trinh
bac nhit 2 an dé giai tim raa vad b



e Luu y: Khi phén tich wu tién cho hé sb a nhiéu nhat c6 thé (chd y vi du )
e Sau khi tim duoc a, b ta lam nét yéu ciu cua dé
Vi du: Tim phan a0 cua s6 phtc z = a + bi biét (1 +i)2.(2—i)z=8+i + (2 + 2i)z
A: -4 B:4 C:2 D:-2

Gidi:

Mode 2 va nhap vao casio (L + i)2(2 — i)(A+Bi) - 8 - i - (2 + 2i)(A+Bi)

Calc A=1000 va B=100

Ta duoc két qua 1 -208 + 1999i. Phan thich nhu sau:
> -208 < 0A—2B-8

> 1999 & 2A+0B-1
\ 1 A A ’ A gy A 1 N A 2 A 4
= B=-4 vaA:§. Vay so phtc can tim la z =5 - 4iva phan ao la -4. A ding

Vi du 2: Cau 33 — Dé thi minh hoa ki thi THPTQG dot 2 nim 2017 caa bo GD va PT:
Giai:

e Mode 2 va nhap vao casio (1+i)(A+Bi) + 2(A-Bi) — 3 - 2i

e Calccho A=1000vaB =100

e Taduoc két qua 2897 + 898i s& phan tich

e 2897 < 3A-B-3va898 < A - B - 2. Giai hé phuong trinh ta duoc 2 nghiém A va B,
A+B=-1vachonC

Bai tap tu luyén:

Cau _ . o
S0 phuc z thoa méin Izl +2iz+ 2(z+1)

Z =1

=0 co dang a+bi khi dé % bang:

1
A. 3 B. -5 C. 5 D. 5



Cau

" Cho sb phirc z thoa man :-_i1=r'_ S6 phirc w = z? +i(z+1).c6 dang a+bi khi do % I3:
+

A. B. —— C. % D. 2

3 3 3

O Cho s6 phirc z thoa man hé thic (r’+3};+ﬁ= (2-i)z . M6 dun cua s6 phirc w=z—i la:
I

5 "5 25

A Y26 g. Vo C.EE—JS_ p. ¥26

Caun S6 phurc z thoa 2—(2+3i)z=1-9i la:

A, z=-3-i B. z=-2-i C. z=2-i D. z=2+i

Can Trong cac s6 phitc z thoa man lz|=

E—3+4£|, s0 phitc co6 modun nho nhat la:

+2i

b |

3
A. Z:3+4f B- ::—3—4{ C.. ..'::;-2!' D. L=

Cau: @ 6 phuc z thoa man: (3—2i)f—4(1—i)=(2+i)2.Méduncﬁazlé:
A. BB B. 5 C. o D. %

Ciu : Chosd phitc z thoa man (2-3i).z+(4 +i).z+(1+3i)>=0. Goi a, b [an luot 12 phan thuc

va phan ao cua s6 phirc 7 . Khi do 2a+3b= :

A, 11 B. 1 C. -19 D. 4

E «« Tim tap hop biéu dién cua sé phuc thoa man diéu kién va hinh hoc sé
phuc:

Bai to4n tong quéat: Trén mat phing hé truc toa d6 Oxy tim tap hop biéu dién cua sé phic z thoa
ma diéu kién ... :




Phwong phap giai: Uu tién viéc sir dung 2 mdy tinh dé gidi

e May thir 1 ta nhap diéu kién cua dé cho vai z va lién hop z dang tong quéat
e May thr 2 lan luot cac dap an. Ta ldy 2 diém thudc cac dap an

e Calc 2 diém vira tim vao diéu kién. Céi nao két qua ra 0 thi ddy 1a dap an dung ( chu ¥
xem vi du )

Vi du: Trén mat phang Oxy tim tap hop biéu dién cac sb phirc thoa ma diéu kién |zi — (2 +i)| = 2

A:x+2y-1=0 B: (x+1)?+(y—2)?=9

C:(x-1)?+(y+2)>%=4 D:3x+4y-2=0

e Mode 2 va nhap diéu kién vao casio |(A+Bi)i — (2+i)|-2

e Thur dap 4n A: Cho y =0 ta duoc x = 1 ta calc A = 1 va B =0 két qua khac 0. Loai ludn
dap an A

e Thurdap an B: Cho x = -1 ta dugc y = 5. Calc ra két qua khac 0. Loai dap an B

e Thur dap an C: cho x = 1 ta duoc y =0 va y = -4 Calc 1an luot déu dugc két qua bang 0.
Vay dap an dung la C

Bai tap tu luyén

Cau : Cho s phirc z thoéa man: 2|z-2+3i|= |3.i-1-2;_z|.Tép hop diém biéu dién cho s6 phirc z |a:
A, 20x—16y—47=0 B. 20x+16y—47=0
20x+16y+47=0 D. 20x-16y+47=0
Cau  : Giastt M(z) 1 diém trén mit phang phic biéu dién s8 phitc z. Tim tap hop cac
diém M(z) thoa man diéu kién: [z—1+i] =2
A. Dap an khac B. (x+1)2+(y+1)2=4

C. (x1y+(y-1)7=4 D. (x-17+(y+ 1)y =4



* Chosophitc m=iz+1 voi |z—1+2if= 2 Khidé tap hop cac diém M biéu dién cho
s6 phitc @ trén mat phang Oxy 1a:

A, (x=DP+(y+2)Y =2 B. (x-1)’+(y-3)"=2

C. (x=3) +(y+1)’=2 D. (x-3+(y-1)’=2

F e o« Cap s (x,y) thoa ma diéu kién phuc, s6 sé phic phi hop véi diéu kién:

Phuong phap giai:

e Mode 2 va nhap diéu kién dé cho vao casio, chuyén hét vé 1 vé

e Calc cac dap an. Pap an nao ra két qua 1a 0 thi d6 1a dép an dang
Vi du: Cip sb (xy) nao théa mian  didu  kién  phic  sau:
(2x+3y+1)+(-x+2y)i = (3x-2y+2)+(4x-3y-3)i
A: 4 B: C: D:

(11 1) (11 1) (31 11) (31 11)

Gidi:

e Mode 2 va nhap diéu kien (2x+3y+1)+(-x+2y)i - (3x-2y+2)-(4x-3y-3)i
e Calc lan luot cac dap an ta thdy dap an B c6 két qua bang 0. Vay D diing

Bai tap tw luyén

Cau @ Cacsé thucx, y thoa man: 3x +y + 5xi =2y — 1 +(x —y)i la

1 4 24 1 4 1 4
A, xiy)= (? ‘,l'] B. (K,}'l—( T’?] C. (K,}’}—[ ?-?) D. {X-}f}—[ 7 _J

Cau  : Cacs6 thuc x, y thoa man: x° -y-(2y+4)i = 2i la:
A xy)=(B-3iey) = (—3:3) B. (xy)=(3:3:xy)=(5-3)

C. (x;yl=(ﬁ;—3};(x;}*}=(—ﬁ;—3l D. (x;w=(~f§;3);(x;y)=(—w5;—3)



Cau ' Tim c4c s6 thuc x, y thoa man déng thic: x(3+ 5i)+ y(1- 21‘)3 =-35+23i
Ao (xy)=(-3;-4) B. (xy)=(-3;4)

C xy)=3-9 D. (xy)=(4)





