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LOI NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thdy, cé gido va phu huynh than mén!

Séch gido khoa Todn 9 - Citng khdm phd dugc bién soan nham dap (ng nhimg yéu ciu
déi mai vé day va hoc Toan, dam bao ké thifa nhiing yéu té tich cuc cla cc bd sach gido
khoa Viét Nam thai ki trude day, déng thai khai thac c6 chon loc kinh nghiém q1(.|d,c té vé
phét trién séch gido khoa hién dai.

Sach gido khoa Todn 9 - Ciing khdm phd dua vao mét hé théng da dé(;g ac hoat déng
trén 1ép, cic vi du, hinh dnh, cac bai tap minh hoa, qua dé gitp hoc sin@}}h m phé kién thitc,
hidu va c6 thé van dung dugc ching vao viéc gidi quyét mot sﬁ\van dé cua Toan hoc
hay thuc tién. Bang viéc chon Iua mét cdch tiép can hop li c\ﬁ’él dung Toén hoc, sach
gido khoa Todn 9 - Ciing khdm phd huéng dén muc tigu tao diéu kién thudn loi cho
hoc sinh tu hoc, cho gido vién t6 chuc cac hoat déng da\jbc, danh gid, cho phu huynh
theo déi, kiém tra, tir d6 tirng budc hinh thanh & hocSigh'phuong phap hoc tap tich cuc.

Bén canh dé, néi dung trong sach dugc bién sugg,\.fdl dé ma thich hop, tich hop nhiéu
kién thirc thuc tién, chu trong su lién mén, gép phan phat trién nang lyc toan dién cho
hoc sinh. Ngoai ra, ngudn tai liéu sé cﬁa@;’_ffh dugc bién soan va luén c6 sn trén nén

tang Eduhome. $

Mong mudn I&n nhat cia nho ‘t”é?giE 1a bd sach sé gép phan vao viéc giip hoc sinh
lién két cac khai niém toan hg‘-’ nhau, phét trién nang luc tu duy todn hoc, nang luc
gidi quyét van dé, ning lyd giao tiép bang ngdn ngir toan hoc, két ndi dugc Toan hoc
véi cic mon hoc khac varydithé gidi thuc. Hi vong véi bd sach nay, hoc sinh sé cam thdy
hudng thu, tich cuc, cg}.l ﬂé’ng hon khi hoc Todn va sé c6 nhimg trai nghiém tha vj khi

van dung Todn hg\':)v o’cudc séng.

r
Chic ciac em km‘m pha dugc nhiéu diéu tha vi cta thé gidi Toan hoc, nhan ra dugc sy
cd mat cﬁa“mofkhép noi trong cudc song quanh ta.

Em hay gitr gin sach cdn than dé st dung dugc lau dai nhé!




HUGNG DAN SU DUNG SACH

Gidi thiéu chuong théng qua viéc thiét lap su lién hé gida chi dé cla
chuong vai thuc tién. Muc tiéu hoc tap ciing dugc néu rd trong muc nay.
2. Cac bal hoc: Mbi bai hoc thuémg duogc thiét k& véi cac phén:

1. M& diu chuong

7 Khdi dong
§$J Thuong la mot cau héi hay mét tinh huéng tao déng co hoc tap, tirdé
nhan ra ing dung cta kién thirc sé hoc trong bai.
Hoat déng F’
HOAT PONG Thoéng qua trdi nghiém, kham phd, hoc sinh tham gia vén viéc x.‘}y
: : dung kién thirc méi, nhan ra Ung dung ctia né trong nhu’ng ngd canh
cuthé, ‘. N\
Vo~ N _;- J
() Kién thic trong tam N
_.) Kién thirc/néi dung duoc dat trong khung rnau vm biéu tugng béng
| dén, trinh bay nhimg néi dung chu chét cﬂa bal hoc.
Vidu .
viou La nhing minh hoa cho kién thuc mél va ing dung ctia nd, déng thai
i luyén cho hoc sinh cach Iap Iuan, dién dat ré rang, chinh xac mét
y tudng bang ngdn ngl.rtuén hcc
LUYENTAP Luyén tap - Van d'llng
i iy Tao cahgicho hcc sinh st dung kién thic vira hoc vao vigc gidl quyét
VAN DUNG

nhing van ﬁé cu thé clia todn hoc hoac clia thyc tién.

Baitép |
Gﬁrn t hé théng bai tap tir don glan — dp dung truc tiép céc khai
nlem t64n hoc viza dugc hoc, dén nhiing bai doi héi viéc van dung
: B 1kién thuc toan hoc & muc do cao hon vé tu duy lap luan, ki ndng.
Ky o Nhiéu vin dé thuc tién dugc dua vao, gitip hoc sinh nhan ra y nghia
N ctia kién thuc vira hoc.

N
»

Qua hé théng bai tip 6n tap, hoc sinh ¢6 thé kiém tra lai hiéu biét
cta minh vé cac khdi niém va y tudng quan trong dugc nghién ciu
trong chuong, két néi ching véi nhau trong viéc gidi quyét nhimg
van dé dadang.

.1\“ N
3. On tap chuong

Bén canh d¢, trong cac bai hoc con cé thém mot s6 dé muc bé tra sau day:

Ghi chi/Luu y Em c6 biét (nhdm doc thém)
Ghi cha/Luu y: 7.EM CO BIET
Nhan manh hodc md roéng kién thuc, chu thich Gi6i thiéu mot s6 yéu té thu v
nhing thdng tin quan trong lién quan dén céc vé uing dung ctda todn hoc hay

kién thuc cot 161, lich strtodn hoc.
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Phan

Phuong trinh quy vé phuong trinh
bdc nhdt mét an. Phuong trinh va
he hai phuong trinh bac nhat hm an

f= tieu cu cua ong kinh

U= khoang cach tu vat dén
ong kink may anh

V= khoang cach tiong kinh
may anh dén phim

Phuong trinh quy vé phuong trinh béc nhat mét an va hé hai phuong trinh béc nhéat
hai an cé nhiéu irng dung trong thn'c tién. Chéng han, tmng quang hoc, ngudi ta
diung phlrahg trinh quy vé pht.r'o’ng trinh bdc nhat mét an dé tinh khodng cdch
tir vat dén éng kinh may dnh khi biét khodng cdch tir 6ng kinh mdy dnh dén phim
va tiéu cu' ctia 6ng kinh fnguan https://www.schoolphysics.co.uk/age16-19/Optics/
Refraction/text/Lens_formula/index.html). Ngoai ra, cdc nha kinh té hoc st dung
hé hai phuong trinh bdc nhadt hai an dé tim diém can bdng gilta cung va cdu
cua hdng hod {nguén'hrtps./fwww wallstreetmojo.com/equilibrium-quantity/).

"n/'
f‘.:)&
I > f
/ < Khainiém phuong trinh bac nhat halan, hé hal phuong trinh bac nhathalan, nc -

uaheha ||\ ono atrinh bac nnat nalan;

_ Cachglal he rt,lll 1r!'f_J|LI”1h1!| Dac ‘ﬂl” 4-{1 an;




PHUONGTRINH QUY VE PHUONG TRINH BAC NHAT

MOT AN
Tir kho: phuang trinh chia dan & mdu, diéu kién xdc dinh cla

phuang trinh.

Hinh bén mé ta mét phéo sang dugc phéng ti mot bé
clru sinh trén bién. D4 cao h (m) clia phéo sang so véi mat
nudc bién dugc tinh bdi cdng thic h = 30,48t — 4,8768F,
trong do t (s) 1a thai gian sau khi phdo sdng dugc ban
(nguén: https://www.gauthmath.com/solution/1744672974
223365). Sau bao lau phéo séng roi xuéng bién?

o PHUONG TRINH TICH CO DANG (a x + bl@ b,)=0

HOAT DONG 1 C)O

Cho hai sé thuc a va b. /
a) Néua=0hodcb=0thitichab b.':'mg bao nhiéu?
b) Néuab=0thiavabcécung} khécﬂ dugc khéng?
‘'
Ta da biét: Trong mét tich, né 6t thira s6 bang 0 thi tich bang 0; nguac lai néu tich
bang 0 thi it nhat mot trong!cdc thifa s6 cla tich bing 0.
Dua vao tinh chét trén, phuang trinh tich (@ x + b )(ax + b)) =0, ta thuc hién nhu sau:

H 0

Bu&:O‘Glal cac phuong trinh a,x+ b, =0 va ax+ b, =0.
Bu‘dcﬂ Nghiém ctia méi phUdng tnnh &Budc 113 nghlém cta phuong trinh
“* (@x+b)ax+b)=0.

ﬁ\(“

DU1
I I Giai phuong trinh (2x - 4)(3x + 7) = 0. 4
> Bai gl

Phuang trinh 2x — 4 =0 ¢é nghiém duy nhat x = 2.

Phuong trinh 3x + 7 =0 c6 nghiém duy nhat x= —%

Vay phuang trinh (2x — 4)(3x + 7) =0 ¢6 hai nghiem x=2vax= —%.

_ Chuang 1 - Phugng trinh quy vé phuang trinh bac nhit mét dn. Phuang trinh va hé hai phuang trinh bac nhat hai dn



—

viDu2

L ]

Bang cach phan tich vé trdi thanh nhan tu, hdy gidi cdc phuong trinh sau:

a) 25-(x-17=0; b) 6 -3x=0.

Bai giai

a) 25—-(x—17=0
LG-x-NBE+(x-10]=0
(6—x)N4+x)=0.
Phuong trinh 6 — x = 0 c6 nghiém duy nhat x=6. ‘?‘
Phuong trinh 4 + x = 0 6 nghiém duy nhat x = —4. \2\
Vay phuong trinh 25 — (x — 1) = 0 ¢6 hai nghiém x =6 va x = —4. Q

b) 6x'—3x=0 @
Ix(2x— 1) = 0. \?‘
Phuong trinh 3x =0 c6 nghiém duy nhat x=0. I\z\
Phuong trinh 2x — 1 =0 ¢6 nghiém duy nhat x= %
Vay phuong trinh 6x* — 3x= 0 c6 hai nghiém x O \)(

« O’

1.
2

LUYENTAP 1 o 4
Giai cdc phuong trinh sau: %
a) (12-4x)(5x+6)=0; 'v\ b) (x+17—(2x—37=0

vibus &O

Giai phuang trinh (x "5_(}— 3)=(x+4)(-x+5).
Bai giai 6_7
(x + 4)(x — 3) =(x+A4)—x + 5)
(x+ 4)(x — 3}\\ +4)—x + 5}
(x + 4)[( - (—x + 5}] =
(x+4 x.-— 3 +x~5]
X+4 l?.x 8) =

L?dng trinh x+ 4 0 c6 nghiém duy nhat x = —4.
Phuong trinh 2x — 8 = 0 ¢6 nghiém duy nhat x = 4.
Vay phuong trinh da cho ¢6 hai nghiéem x=—-4 vax=4.

LUYEN TAP 2
[ Giai phuang trinh (5x + 8)(6x — 1) = (3x — 4)(6x — 1).




VAN DUNG 1
I Tra 160 cdu hdi néu trong phédn Khdi déng.

o PHUONG TRINH CHUA AN & MAU

Trong muc nay, chiing ta sé nghién cuu céch gidl cdc phuong trinh ¢6 biéu thic chifa dn
& mau (goi tt 14 phuong trinh chia dn & mau). ‘

HOAT PONG 2 O
Mot hoc sinh gidi phuang trinh x + LI 2+ 1 nhu sau: ' | *1‘3\
wEhS -2 2 %2 Ve
"Chuyén cdc biéu thuc chira dn sang mét vé: (X

x+——-1_-2 Crn

x-2 x—2 -«. w,
Thu gon vé trdi, ta gidi dugc x = 2" .
Gid tr] x = 2 c6 phai la nghiém ctia phuong tﬂnh ban dau khong? Vi sao?

/

Khi bién d&i phuong trinh ma lam ma rrﬂ) chifa an cta phuong trinh thi nghiém cua
phuang trinh nhan dugc c6 thé khéng Ia‘nghlém cia phuong trinh ban dau. Vi vay khi giai
phuong trinh chda an & mau, ta phaj dat diéu kién xdc dinh cia phuong trinh trudc khi lam
mat mau chua an ctia phuang tﬂnh)

D, N

Diéu kién xdc Rfﬁh ctia phutong trinh chifa dn & mdu 12 diéu kién cla an dé tat ca
céc mu trong phuong trinh déu khéc 0.

@\, .
‘4\

1. \Tim diéu kién xac dinh ciia mdi phuong trinh sau:

<bﬁ phuang

x+‘l 2 _ 3 /
b’”x-:-‘. x+1

j Bai giai
a) Phuong trinh it

uiuu

: - 2 dugc xac dinh khix — 1# 0 hay x# 1.

b) Phuong trinh 1+ .133 = x31 dugc xac dinh khix—3#0vax+1#0hayx#3

vax#-1.

“ Chuang 1 - Phuong trinh quy vé phuong trinh bac nhat mot in. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bac nhat haian



LUYEN TAP 3
Tim diéu kién xac dinh cia m&i phuong trinh sau:

X _ X+3, LAx-6 _ 3 |
iy e Y By x4
HOAT DONG 3
2= 3 . A
Xét phuong trinh - X

S NS

a) Tim diéu kién xéc dinh ctia phuang trinh.
b) Quy déng mau hai vé cia phuang trinh réi bd mau dé thu dugc mpt phu‘dng

trinh mai.
¢) Gidi phu’dng trinh mdi d cau b. :
d) Gia tri cila an x tim dugc & cau c ¢ thod man diéu klen Xac d[nh vaco phaila

nghiém cta phuong trinh ban dau khéng? \ f_

\)‘
2

Cach lam nhu trong Hoat dong 3 chinh la cach glé}phdcrng trinh = = % Tong quat,

K

dé giai phuong trinh chifa 4n & miu, ta thuc hié'ﬁ_phu sau:
N\

o
../ Budc @ Tim diéu kién xac d_Iﬁh & phuong trinh.

Buéc @ Quy déng mdu hai vé& ctia phuong trinh réi bd mau.

Buéc © Gidl phuong trinh vira nhan dugc.

Budc @ Kiém tra ﬁié{} kién xéc dinh va két ludn nghiém cia phuong trinh ban dau.

'

vibus &T\?\

Gidi x _x—1

i3 \p?ilmng trinh T R )
Bai giai /’
Diéu kién xac dinh ctia phuong trinh 1a x # -1 va x # 2. 4

Quy déng mau hai vé clia phuong trinh, ta dugc:

x(x=2) _ x+1)x-1) :
k+1)(x-2) (x+1)x-2)
Sau khi bé mau, ta duoc phuong trinh:

x(x=2)=(x+ 1)(x-1). (1a)




Giai phuong trinh (1a):
x(x—2) = (x+ Nx - 1)
X=2=x-1
=2x=-1
_1,
X=3
Ta théyx:% thod man diéu kién xac dinh nén né la nghiém cta phuong trinh (1).
N " 1 ‘
Va -—
3y phuong trinh (1) ¢4 nghiém duy nhét x =2 \2&\
vibue @Q
Giai phuong trinh 2 X ax (2) ?‘

+ = .
x-3 x+1 (x+1)(x-3) \E

Bai gial
Piéu kién xac dinh cia phuong trinh la x# -1 va)ﬁgci?
Quy déng mau hai vé va bd mau, ta dugc: \)
x(x+1) +x{x—3}C} 4x
X+1x-3), (+1)(x=-3)
x(x+1) +g[b—3} = 4x.
X +x+ X = 3x=4x
?“ 2¢-6x=0
,&O 2x(x-3)=0
L x=0hodacx=3.
Tathdyx=0 tho@n diéu kién xac dinh nhung x = 3 khong thoa mén diéu kién
xac dinh.
Vay phur?ng\tr}nh (2) ¢4 nghiém duy nhat x=0.

LUYENTaﬁg?h

" GT&E’Eéc phuang trinh sau:

w-2_ 2 . w+3 _ 8x—1
) 1453 x4 b =T Ix-2)
J VAN DUNG 2

Mét ddi may xuc trén cdng trudng dao dugc 8 000 m® dit trong dat lam viéc thu nhat
va 10 000 m’ dit trong dot |am viéc thir hal. Biét rang thai gian lam viéc cta doi trong
méi dgt 12 bang nhau va mai ngay trong dgt thi hai doi dao nhiéu hon 50 m’ so vai
mdi ngay trong dat thif nht. Tim nang sudt trung binh médi ngay clia di trong mai dot.

Chuang 1 - Phuong trinh quy vé phuong trinh bac nhat mét 4n. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bac nhat hai dn




BAITAP

1.1.

1.2.

1.3.

1.4.

1.5.

1.6.

1.7.

Giai cidc phuong trinh sau:
a) [Ax+7)(3x-5)=0; b) (1,3x-3,9)(0,2x+ 8)=0.

Phan tich vé trai thanh nhan tirréi gidi phuong trinh:
a) 3x(x—6)+8(x-6)=0; b) (4x*-9)—(x+2)(3-2x)=0.

1
Gia stf chi phi van chuyén x san pham dén noi tidu thu ciia mét cong ty dugc, fmnﬁi
cong thic C = 2x* — 40x + 480 (nghin ddng). Xac dinh s6 san pham dugc an chuyén
dén nai tiéu thu khi chi phi van chuyén 13 480 000 ddng.

L
Giai cac phuang trinh sau: \Pz\‘?\

X+6 CQ
b) 2x+2 = X -6, Qé
2 X Q
) —§—=2—3x. /S

2x+3 %
Giai cac phuong trinh sau: 'v\s

1 _X+1,
VT ’&
b) x+1 _x-1_ 3x-2%

x=-1 x+1 b‘){f)
g 3 a2 1
(x=2)(x = x-2)(x-4) (x-3)(x—-4)

Tim céc-gig“‘&:ﬁa k sao cho biéu thifc P sau ¢é gi4 tri bing 2:

N 10 3k-1 7k+2
2?’\ P=

3 4k+12 6k+18

Mot 6 t6 dy dinh di hét quang dudng AB dai 30 km. Trong thuc té, do thoi tiét xu
nén toc do clia 6 t6 da giam 20 km/h so véi du dinh. Vi vay 6 t6 di hét quang dudng AB
vdi thai gian gap rudi thdi gian du dinh, Hay tim téc do ctia 6 t6 trong thuc té.




puuﬁcma TRINHVA HE HAI PHUONG TRINH BACNHAT
HAIAN

Titkhoa: phuong trinh bac nhat hai an, hé hal phuong trinh bac nhat hai an, nghiém
ctia he hai phugng trinh bac nhat hai an, phuong phap thé, phuong phap cong.

E‘;J) C6 Dung tap thé duc mdi budi séng trong 45 phut. C6 dy két hgp bai tap thé duc
nhip diéu dé dét chay 12 calo mdi phit va bai tap thé duc gian co dé dét chay
4 calo méi phut. Muc tiéu cGia cd dy |12 dét chay hét 420 calo sau méi budi tap
thé duc. Hoi c6 Dung can thuc hién méi bai tap thé duc néu trén tron%bfu lau

dé dat dugc muc tiéu? \2\

o PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN @

'HOATDONG 1 N, \e

a) S6tudiclaanh lax,sétudictaemlay.Lap mot hé thifc bléu dién sy lién hé
gilfa x va y, biét anh 16n hon em 5 tudi. <
b) 500 kg gao dugc chia thanh x bao 50 kg @' bao 20 kg. Lap mét hé thuc

biéu dién su lién hé gitax va y. Q

/

M&i hé thire da lap trong Hoat déng 1 d&l goi 13 mot phuang trinh bac nhat hai an.
Téng qudt, ta c6 dinh nghiasau: é

Ve ?s

Phuong trinh bdc nhd’t ha.r ﬁn x va y la phuong trinh cé dang
A" ax+by=c
trong d6 a, bf"ta chc 56 da biét (a0 hoidic b #0).

,»0

C phUdng trinh bac nhat hai 4n x va y trong cac phuong trinh sau:
2:’-1 Ix—4y="5; ;—y=?, Ox+y=09; y' =x=0.

Bai glal
Cac phuang trinh bac nhit haidnxvayla3x—4y=5valOx+y=9.

uinu1

LUYENTAP1
Chi ra cic phuong trinh bac nhat hai &n x va y trong cac phuong trinh sau:

Sy—-x=-2; X -10y=1; xf1 =0 x+0y=4; y? —9x=—6.

“ Chuang 1 - Phuong trinh quy vé phuong trinh bac nhat mot dn. Phugng trinh va hé hai phuong trinh bac nhdt hai an



HOAT DONG 2

a) Capsé(x;y,) = (8;5) c6 thod man 50x, + 20y, = 500 khong?
b) Tim mot cap s6 (x,; y,) khdc cap so (8; 5) sao cho 50x, + 20y, = 500.
¢) Tim mot cap sé (x,; y,) sao cho 50x, + 20y, # 500.

Moi cap s6 (x,; ¥,) thod man 50x, + 20y, = 500 dudc goi la mét nghiém cla phuong trinh
50x + 20y = 500. ‘v
Téng quat, ta ndi cap so (x,; y,) 1a mét nghiém clia phuong trinh bac nhat hal an ax } by=c
néu ax,+ by, =c. S

vipu 2 1 \§\
[ Nhiing cip s6 nao trong ba cap s6 (1; 2), (3; —2) va (-4; 0,5) I ngE?n_cL'la phuang trinh
2x+y=4? NG -~

Bai giai @,

R\
Vi 2.1 + 2 =4 nén cdp 56 (1; 2) la mét nghiém cGa phudng trinh 2x+ y = 4.
Vi 2.3 -2 =4 nén cap s6 (3; —2) I mét nghiém Ea':}phuung trnh 2x+y =4.
- - [ -~ j - . L] 5
Vi 2(-4) + 0,5 # 4 nén cap so (-4; 0,9) khopg*la mét nghiém cda phuang trinh

2x+y=4. Cb

. AN
LUYEN TAP 2 N
I Tim b6n nghiém cua phumg,tr@ 3x—4y=>5.

N
[
Luu y: Trong mat phang tna-@t?:(}xy. moi nghiém (x; y,) cta phuong trinh ax + by = ¢
dugc biéu dién bai diém co toadod (x,; y,).

vibu s \5
: p

Trong mat p ?nﬁ toa do Oxy, hay biéu dién cac nghiém cia méi phuong trinh sau:
a) zx—;{qz'l‘ih b) Ox+ 3y=6; ) -4x+0y=12.
" ‘:--"‘""
Baigiai
a] }Xét phuong trinh 2x — y = —1. (1) VA /=~
Chuyén vé, tacdy=2x + 1. ,.é-“
Néu cho x mét gia tri bat ki thi cap sé (x; y), trong dé N
y=2x+ 1,1a mét nghiém ctia phuong trinh (1). :
dé ph inh (1) 6 cac nghiem 13 | ¥ € X /F{}'S
Do do phuang trinh (1) co cac nghiém |y=2x+]' :1-0 = D:s .
Trong mat phdng toa dd Oxy, tap hop cic diém  ~ nsl
biéu dién cic nghiém cda phuong trinh (1) 13 ’
dudng thdng y = 2x + 1. 7




b) Xét phuong trinh 0x + 3y =6. (2)
Tu(2),tacd 3y=6hayy=2. "1
Néu cho x mét gid trj bat ki thi cap so (x; y), trong dé
y = 2, la mét nghiém cila phuong trinh (2).

xeR 11
y=2
Trong mit phdng toa dd Oxy, tdp hop cac diém 14
biéu dién cic nghiém cda phuong trinh (2) la Y
duéng thdng di qua diém A(0; 2) va song song vdi \?\
truc hoanh (ta goi duding thing nay la dudng thang Q\z\

Do d6 phuang trinh (2) cé cac nghiém la {

y=2).

¢) Xét phuong trinh —4x + 0y = 12. (3) '@
Tir (3), ta €6 —4x = 12 hay x = 3. $.a 71
Néu cho y mét gia tri bat ki thi cap s6 (x; y), trong dé\L'--
x=-3, 1a mét nghiém cGia phuong trinh (3).

Do @6 phuiang trinh (3) ¢6 cic nghiém a I‘\w 5
‘JLE\R-

Trong mat phang toa dé Oxy, tap hdp-eéc diém -1
biéu dién cic nghiém cta phuong trinh (3) Ia -2¢
dudng thang di qua diém B(-3; 0 va song song Vdi
truc tung (ta goi dudng thén?é'.'f'\hy la dudng thang

x==-3). Y
e
LUYENTAP 3 \]\‘

l Trong mét phang. ?d@ Oxy, hay biéu dién cic nghiém ctia méi phuong trinh sau:

a) x-y=3% b) Ox—2y=25; o 7x+0y=21.
2 \) Y
© ue %I%HUUNG TRINH BAC NHAT HAI AN
_ _n?ﬁh.
HOAT DONG 3
J Trong phan Khdi déng, goi x (phut) va y (phit) lan lugt a thdi gian ¢6 Dung l
thuc hién bai tap thé duc nhip diéu va bai tap thé duc gian co dé dat dugc

muc tiéu. Lap hai phuong trinh biéu dién s lién hé gida x va y.

Trong Hoat déng 3, hai phuong trinh 1ap dugc la hai phuang trinh bac nhat hal 4n. H& gém
hai phuong trinh nhu thé dugc goi [a hé hai phuang trinh bac nhéat hai an.

Chuang 1 - Phuang trinh quy vé phuong trinh bac nhat mot in. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bac nhét hai in




Téng quat, ta ¢ dinh nghia sau:

:)-/He hai phuong trinh béc nhét hai én x va y la hé phuong trinh cé dang
ax+by=c
{a'x +by=c

trong d6 m&i phuong trinh ctia hé 13 mét phuong trinh bac nhét hai dnx va y.

g
vibu 4 {)\2\

Y
Chi ra céc hé hai phuong trinh bac nhat hai &n trong céc hé phu‘dng Lﬁnh sau:

‘y+2x2=1 {3x—4y=—5 ll-y=7 [y 9\<\y —x=0

yi+2x=1; 4x + 3y = 15; x—y=0.

x+ty=-1,;

Bai giai &_, {
x=0.

Cac hé hai phuong trinh bac nhat hai an |2
¢ hé hai phuong trinh bac nhat hai an a{ @_15

L ] /
LUYENTAP4 Cb
Cé bao nhiéu hé hai phuong tr‘lnh‘l%éc-nhét hai 4n trong cac hé phuong trinh sau?

{y=0 | {xz—f:—w&({t;——?xia {x+y—9=ﬂ {y—x=5

Xx-4=0; 2-2y=-10

HOATDONG4 . -

{

Xét hé hal phUdng trinh bac nhat hai an

x+y=45
AN |3x +y = 105.
Trong hal cap s6 (25; 20) va (30; 15), cdp s6 nao |a mét nghiém cia phuang trinh /
X + y =45, dong thai la mét nghiém cha phuong trinh 3x + y = 1057 :

Cap s6 (x,; y,) dugc goi la mét nghiém cla hé hai phuong trinh béc nhdt hai dn
néu no la nghiém chung cuda hai phuong trinh cla hé do.




Luu y:
- Néu hé hai phuong trinh bac nhat hai an khéng cé nghiém thi ta néi hé dé vé nghiém.
« Gidi hé hai phuong trinh béac nhat hai an la tim tat ca cac nghiém cda né.

vibus
Hay cho biét cip s6 nao trong hai cap s6 (1; 2) va (-2; 3) la mot nghiém cla hé
3x+y=>5
phuang trinh
2x - 3}" = -4, 1?\
Bai gial Ve
Vi3.1+2=>5va21-3.2=-4nén cap sb (1; 2) la nghiém cta h& phuong trinh
_ W\
{3x+y =5 '
2x—-3y=-4. ?\
. . 3x+y=5
Vi 3.(-2) + 3 # 5 nén cap s6 (—2; 3) khéng la nghiém cta hé phuong trinh -3 4
~3y = -4,

:.finuﬁ . $®
x+2y=g.)

Giai thich vl sao hé phuang trinh { 4y/- 5 v nghiém.

Bai giai LD

Gia st hé phuang trinh da cfi&c& nghiém, tic la c6 mét cip sé (x; y,) sao cho
X, +2y,=2va 2x,+ 4y, =5, D0 d6 2x, + 4y, =4 va 2x, + 4y, = 5.5uyra4=>5 (v li).
Vay hé phuong trinh dé% vo nghiém.

O

LUYENTAP S c‘o

) X
Giai thléh;(v}go hé phuang trinh { o fz 3 vd nghiém.

ogpﬁ\lhl-le PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP THE

HOAT DONG 5 ! l

Xét hé phuong trinh:
P PREETSE {x—2y=1 (1) ‘

-3x+5y=-4. (2)

a) Tuphuong trinh (1) clia hé, biéu dién x theoy réi thé vao phuang trinh (2) dé duoc
mét phuong trinh méi (chl cdn mét an y).

n Chuong 1 - Phudng trinh quy vé phuang trinh bac nhit mét &n. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bic nhat hai an




b) Gidi phuong trinh chi con mét any & ciu a.

c) Thay qia trj cGia y tim dugc trong ciu b vao phuong trinh biéu dién x theo y
trong ciu a dé tim gia trj ctia x. Kiém tra xem cdp (x; y) vira tim dugc c6 phai la
nghiém cua hé phuong trinh da cho khong.

Cach qiai hé phuong trinh néu trong Hoat déng 5 dugc goil |a gidi hé phuong trinh bdng
phuong phdp thé. Téng quét, dé giai hé phuong trinh bang phuong phép thé, ta lam nhu‘;'.a-u:

g AN

—f/ Budc@ Tu mot phuong trinh ctia hé da cho (xem la phu’cing trinh thu‘ nhat),
ta biéu dién mot an theo an kia réi thé vao phuang tr!nh thi hai dé
dugc mot phuong trinh mai (chi con mét an).

Budc @ Gidi phuong trinh thu dugc & Budc 1 dé tim gla tri clia 4n c6 mét trong
phuong trinh dé.

Budc € Sirdung gia tri clia an tim dugc trong Budc 2 dé tlm gid trj cia an con lai
r6i két ludn nghiém ctia hé phuang trinh.

/
vibu 7z Oy
| Giai hé phuong trinh sau bing phl.fd'n;\phép thé:
x 4y =6
A -2x+3y=-7.
Bai giai

TU phuong trinh th&'—-{-ﬁ biéu dién x theo y ta c6 x = 4y + 6. Thé x = 4y + 6 vao
phuang trinh thi, hat, ta duogc:
-2(4y + 6) + 3y=-7

&?‘ —8y—-12+3y=-7

—Sy—12=-7
% % -Sy=5
X~ y=-1.
Thay y = —1 vao phuong trinh x = 4y + 6, ta tim dugc x = 2. /
Vay hé da cho c6 nghiém duy nhat la (2; -1). -'

vious ;
Giai cac hé phuong trinh sau:
6x—-3y=-12 Xx—2y=2
a) b)
—2x+y =4 —3x+6y=—7.




=5

Bai giai

a) Tir phuong trinh thit hai, biéu dién y theo x ta c6 y = 2x + 4. Thé y = 2x + 4 vao
phuong trinh thd nhat, ta dugc:

6x— 3(2x+ 4)=-12 hay 0x = 0.
Moi x thudc R déu 13 nghiém cta phuong trinh nay. Vay hé da cho c6 vo s
hig _ XE

nghiém (x; y) vdi [y Y

b) Tif phuang trinh thi nhat, biéu dién x theo y ta c6 x= 2y + 2. Thé x='2y + 2 vao

phuong trinh thi hai, ta dugc: \2\\(‘
-3(2y+2)+ 6y=~7 hay Oy =-1. Q
Phuong trinh nay khéng cé nghiém y. Vay hé da cho vo nglﬂ_\&“&m
i
Luu y: Trong qua trinh gidi hé phuong trinh bang phuang Pt@pﬁi’:ﬁ, néu sau khi thé
xuat hién phuong trinh c6 hé sé ctia n bang 0 thl hé phuongt

,\ﬂnh da cho hodc ¢ vb sé
nghiém, ho#c vé nghiém. ('9
LUYENTAPG \)%

| Gidi cac hé phuang trinh sau:

2x-y=3
. |7x+3y=4: O‘_)

4x+y=-3 ' %
b) {12X+3}"=—9: & ?‘

x—5y=-4
) {—4x+ 20y = 1{‘9\17
-- S

o GIAI HE\%@‘UNG TRINH BANG PHUONG PHAP CONG
-\

/

HOAT noﬁa 6

~Xét h'é_- phuong trinh:

x-y=1 (1)
{ (2) ,-/

X+3y=4,

a) Viét phuong trinh (1) thu dugc khi nhén hai vé clia phuong trinh (1) vdi 3. l
b) Céng ting vé hai phuong trinh (1) va (2) ta dugc phuang trinh nao? :
¢) Giai phuong trinh thu dugc trong cau b dé tim gia tri cia anx.
d) Thay gia tri ctia x tim dugc trong cau c vao phuang trinh (1) hodc (2) dé tim gia trj

clia y. Kiém tra xem cap (x; y) vifa tim dugrc ¢ phai la nghiém ctia hé phuong triinh

da cho khong.

Chuong 1 - Phuang trinh quy vé phuong trinh bac nhat mot 3n. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bac nhat hai dn




Cach giai hé phuang trinh néu trong Hoat dong 6 dugc goi la gidi hé phuong trinh bdng

phuong phdp céng. Téng quat, dé giai hé phuong trinh bing phuang phap céng, ta lam
nhu sau:

' § /l

-/ Buéc @ Nhan hai vé& clia mdi phuong trinh véi mét sé thich hap (néu can) sao cho
cac hé sé clia mét an nao dé trong hai phuong trinh clia hé bang nhau
hodc déi nhau.

Budc @ Cong hodc trir tirng vé hai phuong trinh thu dugc trong Budc. l dé-
dugc moét phuong trinh mdi ma hé sé cia mét trong hai an hﬁng 0
(tuc la phuong trinh chi con mét an).

Budc @ Giai phuong trinh mdi tim dugc & Budc 2 dé tim gia trj cha'an cé mat
trong phuong trinh dé. D\

Budc @ Thay gid tri cia 8n tim dugc trong Budc 3 vao mét trong hai phuang trinh
cia hé da cho dé tim gia tri ctia &n con lai rEu két luan nghiém ctia hé

phuong trinh, _
viopuoe C)\)
|  Giai hé phuong trinh sau bing phuong phé fiﬂﬂg
2042y =7
'i{rz} 3y=2.
Bai gial A

Do hé s6 clia x trong hai phuong trinh bng nhau nén trif tirng vé hai phuong trinh
cta hé, ta dugc: A\

7 x+2)-(2x-3y)=

7_
N 5=

y=1
Thayy= 1;{&1 phuong trinh 2x + 2y =7, ta cé:
i 2x+2=7
Q;i;s 2x=5
-3,
x=3 f
Vay hé da cho ¢ nghiém duy nhat |a (% ) I
vipu 10
Gidi hé phuang trinh sau:
[2x+3y= 7
3x-2y=4.




Bai giai
Nhan hai vé ctia phuong trinh thi nhat véi 2 va hai vé ciia phuang trinh thit hai vdi 3,

ta thu duoc hé sau:
{4:: +6y =14

9x -6y = 12.

Céng ting vé hai phuong trinh cla hé trén, ta dugc:
(Ax+6y)+(9x—6y)=14+12
13x=26 '

x=2 V‘
Thay x = 2 vao phuong trinh 2x + 3y =7, ta co: \2\
4+3y=7
3y=3 @
y=1. \2\‘%
Vay hé da cho c6 nghiém duy nhat [a (2; 1). \E
LUYENTAP 7 \>$

1 Giai cac hé phuong trinh sau:
[5x+4y =9 /
3x+7y=10; Cb

2x-3y=11 T\‘
b)
-4x + 6y = 8; ‘?*
O

3x-9y=15
g {—2x+ 6y = —10. \E&

VAN DUNG CO

('J_‘.
I Tra |6 Cﬁ\%hﬁl néu trong phan Khdi dénag.

oiylm NGHIEM CUA HE PHUONG TRINH BANG MAY TINH CAM TAY

Tacé thé tim dudc nghiém ctia hé hai phuong trinh bac nhat hai dn bang méy tinh cdm tay KF
j trong truding hap hé dé c6 nghiém duy nhat. l

gy

vibu 11
St dung may tinh cam tay thich hgp, tim nghiém cia hé phuang trinh sau:
{ 7x+8y=9
4x -3y = 5.

n Chuang 1 - Phuang trinh quy vé phuong trinh bac nhit mot &n. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bac nhat hai an




Bal gl

)
OEEEEEEEEEEEE)

Két qué: Kt qui:
K= e =
= g
_ 53 | ) 1
1 Nl
Vay hé da cho ¢6 nghiém duy nhat i‘3'( 53’ 53 )

ViDu 12 '?\@

SUrdung mdy tinh cam tay thich hop, tim nghiém cta hé phum)\ trinh sau:

L IX+ U, = 2, \b
{;{1‘ 5),0:3; 3.2 2 \C')
Bai gidi Qv

(5 (D) o
(01(-](11(4[ BN ES 5 EDED D ED

(7 )= - e =)
I(etqua H\L_‘ga
?:5254 l@ |35

P \)
Vay hé da cho'cgnghiém duy nhat fa (222; 755 )

Luu y: Khi tlm\nghlém ctia hé hai phuong trinh bac nhat hai an b&ng mdy tinh cam tay,

néu hé do héng c6 nghiém duy nhat thi ¢ loal may tinh cdm tay khéng hién th] két ludn

vé ngh\'n cua hé. Trong truang hgp dé, ta gidi hé bang phuong phap thé hodc phuong y

phap céng. l
LUYENTAP 8

S dung may tinh cdm tay thich hap, tim nghiém ctia cdc hé phuang trinh sau:

9 _17. -0,2x+0,3y = -1.

4. .9 _17
5XT8Y " §

2. 3.1

{91—5y=—1‘| " 5X" 8V "3 ) 0,6x-0,7y=1,5
C

22x+17y = 3;




BAITAP

1.8. Tim ba nghiém cho méi phuong trinh béc nhat hai an sau:
a) Sx+7y=10; b) 1x-3y=18.

1.9. Giai cac hé phuang trinh sau bing phuong phép thé:

{?x+y=‘|9 ) {x—6y=—3 {x—2y=1

2 x+7y=-11; S5x+8y=17; ‘ 2X+4Y“

1.10. Gidi céc hé phuong trinh sau bang phuang phéap céng: \2\
2x+5y=8 4x+3y=6 0,3x+05 3
{ d b 4 0  wav
2x-7y=0; 2x+y=4; “T3x—-2y=1,5.

1.11. Giai cac hé phuong trinh sau: \P

2(x+y)+3(x—y) = 4 @)
- {(x+yl+2(x—-y)=5; -\S\A

{3(x+2y)—4(21“}'}=5 C)

4(x+2y)+3(2x—y) = 15. /

O

1.12. S dung may tinh cam tay thich hg‘:‘p, tim nghiém cGia mdi hé phuong trinh sau:

) |11x—13y=—7 ,&O

7x+19y =2;

lﬂ

8 " qY" 1
I ;’?

I‘I.. 0- = Ty
0 {0‘%& 15y =-2,4
0,21x + 0,35y =-3,6.

-1

1.‘{3},ﬂm cac gia tri cia m va n dé da thuc sau bang da thic O: f
P(x)=(5m—-3n—-1)x+m-4n-12. iy

1.14. X4c dinh a va b dé dé thi ciia ham sé y = ax + b di qua hai diém A va B trong moi »
trudng hop sau:

a) A(3;-2)vaB(-3; 1); b) A(0;2)vaB(v3;2).

Chuong 1 - Phuong trinh quy vé phuang trinh bac nhdt mét dn. Phuong trinh va hé hai phuong trinh bac nhat hai dn



GIAI BAITOAN BANG CACH LAP HE HAI PHUONG TRINH

BACNHAT HAI AN
T khoa: hé hai phuong trinh bac nhat hai an.

Bgy Hai ban Nam va An cung vao mét cifa hang dé mua banh ml va tra sita cho
gia dinh cia minh. Ban Nam mua 3 6 banh mi va 2 li tra sita, ban An mua 5 6
banh mi va 3 li tra sira. Trén dudng vé nha, hai ban nay gap ban Chau. Ban Nam
va ban An cho ban Chau biét sé tién mdi ban da trd cho clfa hang lan Iu';
120 000 déng va 190 000 d6ng. Biét réng gia tién mdi 6 banh mi 1a b&n nQ va
gia tién mdi li tra sita cling bang nhau. Hoi gié tién cia mét 6 banh mi va gid tién
cta mot li tra sda |a bao nhiéu? . &

Trong bai hoc nay, chuing ta sé tim hiéu tng dung cta hé hai phl.m@h bac nhat hai an
trong viéc gidi quyét mot s6 van dé thuc tién.

HOAT PONG \ \;\AO

Hay xac dinh gid tién ciia mo6t 6 banh miva mot litr sita néu trong phan Khdidéng

theo cac hudng dan sau: /

a) Goi x vay (don vi: nghin dong) lan gt I.’a glé tién clia mét & banh mi va mét i
tra stra roi dat diéu kién cho chung Hay lap biéu thuc tinh s tién ban Nam va
ban An phai tra theo x va y.

b) Tu thong tin da biét, hay Iép hé hal phuong trinh bac nhat hai n theo x va y.

¢) Giai hé phuong trinh tren de tim xvay.

d) Tur nghiém tim duoc trong ciu ¢, xac dinh gid tién cta mot 6 banh mi va mét
li tra sia. . (—j’)

N

Nhén xét: Tong L%R;E gidi quyét mét bai toan bang cich lap hé hai phuong trinh bac nhat

hai &n, ta th c’hién theo céc budc sau:

Budc @ L%ve phuong trinh:

hon hai an (thugng la hai dai lugng cdn tim trong bai todn) va dat diéu kién
thich hap, don vj (néu cé) cho chting. f
' « Biéu dién céc dai luong chua biét theo cic an va cic dai lugng da biét. L
- Lap hai phuang trinh biéu dién méi quan hé gitfa cac dai lugng.
Budc ® Giai hé hai phuong trinh & Budc 1.

Budc @© Kiém tra xem nghiém tim dugc & Budc 2 cé thod man diéu kién ctia &n khéng
réi tra 16i cho bai toan ban dau.




vibu1
Chi Lan va chi Thu di mua do sa mi va quan tay tal mét clra hang thai trang. Chi Lan
mua 3 chiéc 4o so mi va 2 chiéc quén tdy vdi gia tién téng cong la 2,25 triéu déng.
Chi Thu mua 2 chiéc 4o somi va 1 chidc quan tiy vdi gid tién tdng cong la 1,25 triéu déng.
Xac dinh gla ban mdi chiéc do so mi va méi chiéc quan tay, biét rang tat ca cic 4o so mi
déu dong gia va tat ca cdc quan tay déu dong gia.
Bai giai
Goi x (triéu d6ng) va y (triéu déng) (x > 0 va y > 0) lan luot la gid ban mai chiécdo so mi
va mdi chiéc quan tay. \/ (
Vi chi Lan mua 3 chiéc 4o so mi va 2 chiéc quan tay véi gid tién tong cong (52,25 triéu déng
nén 3x + 2y = 2,25. A
Vi chi Thu mua 2 chiéc o so miva 1 chiéc quan tay vdigid tién tﬁr:g(c‘éng 14 1,25 triéu d6ng
nén 2x+y=125. x<\\

\3

Do dé ta cé hé phuong trinh:
[3x+ 2y =2,25

2x+y= 1;25.\&‘:
Giai hé phuong trinh trén, ta dugc x = D,ESI[tﬁ:?su 'déng) va y = 0,75 (triéu déng).
Ta thiy x =0,25 va y = 0,75 thod man diéu kién x>0 va y > 0.
Vay gia ban mdi chiéc do so mi va nl%chﬁé’c quan tay lan lugt la 250 nghin déng va
750 nghin déng. N

N
LUYENTAP 1 ‘(\

1 Trongmoén béng ré, mdi 'q'flé ném phat thanh cong sé dugc 1 diém va méi qua ném vao
ré s& dugc 2 hoic 3 diém tuy theo khu vic ném. Trong mét mua giai, mot van dong vién
bdng ré da ghi dlégﬁng cdng 1243 diém, trong do anh dy da thuc hién thanh cong
237 qua ném.phatva t8ng s& cac qua ném 16 thanh cong & khu vuc 2 diém va khu vifc
3 diém 13.496..Tim s8 qua ném rd thanh cdng & khu vuic 2 diém va khu vuc 3 diém ma
van qr::\&g}(ié'n da thuc hién trong mua giai do.

ufg@*

Mét chuyén gia dinh duéng dé xuat cho mét khach hang mét ché do an déc biét

bao gém hai loal thuc phdm D va E. Ché dé an phai ¢ ding 350 don vi canxi va f
180 don vi sét. S lugng dan vi cia canxi va sat trong 100 gam thuc phim méi loal | I

duoc cho trong bang sau: ;

| ThucphdmD | ThucphSmE

| Canxi 30 10
L siE 10 10

Khach hang trén cin dn bao nhiéu gam thuc phdm méi |oai theo ché do an do?

Chuaong 1 - Phuang trinh quy vé phuang trinh bac nhat mot An. Phuong trinh va hé hai phuong trinh bac nhat hai in




—_

Bai glal

Goi x (gam) va y (gam) (x > 0 va y > 0) lan lugt 13 khéi luong thuc phdm D v E ma
khach hang trén can &n theo ché do.

Trong 100 gam thu‘c pham D cé 30 dan vi canxi va 10 don vj sit nén trong x gam

Ox
thuc phdm D 63 100 X don vi canxi va1ox 180 don vi sét.

Trong 100 gam thiyc pham E ¢d 10 don vj canxi va 10 don vi sdt nén trong y gam

thuc phdm E c6 —= 10y don vij canxi va LY don vi sat. '
100 100 .\V
Ché dé an phai c6 ding 350 don vi i nén S 10y 350. \<\
n phai cé diing canxi nén Jo0- + <o = Q
10x 10y _ ' \&
Ché dd an phai c6 ding 180 don vij sit nén —— 100 T 100 180. ?\
Do dé ta cé hé phuang trinh: \p(
ﬂ 1 ﬂ El 350

100 100 0,3x+0, w(;,aso

10x 10y oo y{m 0,1y = 180,
100 * 100

Giai hé phuong trinh trén, ta dugc x = 850 va y=950.
Ta thay x = 850 va y = 950 thod man diéu;ljgijnx >0vay>0.
Vay khach hang trén cin an 850 gam, r.huc pham D va 950 gam thuc pham E.

LUYENTAP 2 / O?\

Bang bén dudi mo ta khﬁl\l\lfiung (kg) nhém va déng dé san xuat ra mét thiét bi dién tlr

A ho3cB. Q
. CO . Nhém | "'SI'HI?I |
4 Thictbidientra P! 3
\\\Y  Thigtbidientue R
Mét xusng san xuat st dung hét 420 kg nhém va 690 kg ddng dé san xudt cac thiét bj
dé;tu A va B. Hoi ¢6 bao nhiéu thiét bj dién t mdi loai dugc san xuit?

vibus /’?

Xdc dinh cac hé s6 x va y trong phuong trinh phan ting ho4 hoc (da can bang) sau:

XZn + 4yHNO, — xZn(NO,), + 2NO + 2H.0. .
Bai glal
Vi phuong trinh phan (ing hod hoc néu trén da can bing nén I3n lugt s6 nguyén tir

clia nguyén t6 Zn, nguyén té H, nguyén t N va nguyén té O & hai v& clia phuang trinh
phai bang nhau.




Do dé 4y = 2x + 2 va 12y = 6x + 2 + 2y. Vay ta c6 hé phuong trinh sau:

{4y=2x+2 i {2;;-4y=_2
12y=6x+2+2y 7 |6x-10y = -2.

Giai hé phuong trinh trén, taduocx=3vay=2.Vadyx=3vay=2.

LUYENTAP 3
Xac dinh cic hé sé x va y trong phuong trinh phan tng hoa hoc (da can br-*a;hg) sau:
xKMnO, — yK.MnO, + MnO, + O,. Q
viDu 4 AK?\@

Hai ngudi & hai dia diém A va B céch nhau 3,8 km, kha{.hanh ciing mét lic, di b
ngugc chiéu nhau va gap nhau & mét dja diém cach Ata 2 km. Néu ngudi di cham hon

xuat phat trudc ngudi kia 3% phut thi ho sé gap nﬁﬁu ¢ chinh gitfa quang du&ng AB.
Tinh t6c dd cia méi ngudi, C)

Bai glai y
Goi x (km/h) va y (km/h) (x >0 va y b 0} Ian luot 1a téc do chia ngudi di tir A va nguai

di tir B. Vi ho khdi hanh cunq rnaLluc réi g&p nhau & mot dia diém cach A la 2 km
nén ngudi di cham hon |a_nguet di tir B va ngudi nay di dugc quang dudng la

3,8-2=138 (km). Dodo%ClyE

Tur gid thiét "Néu ngLfBLdT cham hon xudt phat trudc ngudi kia 31 phut {hay 360 gib]
thi ho sé gap nﬁ:a} o chinh gitta quang dudng AB", ta suy ra:

p ,9_19 19
Q?‘ Xy 360

E)ﬁ!:-u‘g\l vav= —:'— ta c6 hé phuong trinh:

a SO X

X oy 12 I 1
%, rgu 1,9v {19u L9V = -5

360 hay
2u—1,8v=0.

J 2u=1,8v

5

GIai hé phuong trinh trén, ta dugcu = — vén v=1g" Do déx=4vay=36.

Ta thdy x = 4 va y = 3,6 thoa man diéu klén x>0vay>0.
Vay téc dd ctia ngudi di tir A va ngudi di tir 8 an lugt 1a 4 km/h va 3,6 km/h.

n Chuang 1 - Phuang trinh quy vé phuong trinh bac nhat mét dn. Phuong trinh va hé hai phuoang trinh bac nhat hai an

//]




LUYEN TAP 4

Mot xe khéch chay tir bén xe A dén bén xe B cach nhau 215 km. Sau khi xe khach
xuat phat dugc 1 git, mot xe & t bat dau di tir bén xe B dén bén xe A va gap xe khdch
khi da di dugc 1 gid 30 phat. Tinh téc dé clia mai xe, biét rang mai gid xe 6 to di
nhanh han xe khach 10 km.

'

1.15.

1.16.

1.17.

1.18.

1.19.

Mét nha hang buffet cé mot muc gia cho ngudi ldn va mét muc gia khéc{ 'u;?fé em.
Gia dinh éng An gém hai ngudi Ion va ba tré em thanh todn 1 260 000.d6ng khi
vao nha hang. Gia dinh 6ng Vuong gém ba ngudi lén va moét tré ern\thanh todn
1 120 000 déng khi vao nha hang. Xac dinh gia buffet cia mai ngudl |dn va moi tré em.
|\

Mét phéng thi nghiém can tao ra 500 ml dung dich-axit Trichloroacetic 34%
(axit Trichloroacetic dugc sif dung phd bién trong Ilnh\gugda liéu). Cac dung dich
¢6 sdn la dung dich axit Trichloroacetic 25% va dUr\g dich axit Trichloroacetic 50%.
Can trén bao nhiéu mililit méi dung dich trén dé tac thanh 500 ml dung dich axit
Trichloroacetic 34%? /V

O
Xac dinh cdc hé sé x va y trong phuang trinh phan (ng hod hoc (da can bang) sau:

8HCl + Fe,0, — xFeCI + 2yFeCl, + 4H,0.

Thdy Puc dang soan mot béﬂ\klém tra moén Todn vdl tdng s6 diém la 100 diém,

bao gém cdc cau hoi trﬁc:ggﬁlém ding/sai (2 diém cho moi cau hai) va cac cau héi

trc nghiém nhiéu |ga chion (4 diém cho méi cau hdi). Ngoai ra, thdy Buc muén

s6 cau hdi trdc nghiém’nhiéu Iua chon gap déi s6 cau héi trdc nghiém dung/sai.

a) Cobao nhle:}ca‘u héi méi loai trong bai kiém tra?

b) Néu hq& __ﬂnh cua thay Duc ¢ thé tra |&i mét cau héi trdc nghiém ding/sai trong
vng_iphut va mot cau hai trac nghiém nhiéu lua chon trong vong 1,5 phit thi
ho,¢6 di thai gian dé hoan thanh bai kiém tra trong 45 phiit khong?

Hai dia diém A va B cdch nhau 200 km. Tai cing mét thai diém, mét xe 6o ditirAdén B,
mot xe may di tif B dén A va hai xe gap nhau & C cach A 120 km. Néu xe may khdi hanh
trudc 6 td 1 gidr thi hai xe gdp nhau & D cach € 24 km. Tim téc dé ctia moi xe.




“ONTAP CHUONG 1
BAI TAP TU LUAN

1.20. Gidi cic phuong trinh sau bang céch dua vé dang tich:
a) x(2x- 10) = 4x(x - 6); b) 4x+ 12 =(x+ 3)(7 — 5x);
c (P+4x+4)-25=0; d) 9 -6x+1=x".

1.21. Giai cic phuong trinh sau: <O~

2x— 1 1 NN
x—5 x—5 '{
= \N
2 _ _4x 5. RN
xX+9 x+9 9 )

a)

b) 2x-

x+3 x—4
C =2; :
) x+1 x=1 A
3x-2 _6x+1. =) -
x+5 2x-3 .

d)

1.22. 6 cao h (m) clia mot vién dé so vdi muc nudc bién khi dugc ném tir dinh
ctia moét vach da dugc tinh bai c&ng thic h = -5 + 15t + 20, trong dé t (s) |a
thoi gian ké tir ltc vién dé bat dii duoc ném. Khinao vién déd datdé cao20m
so v&i muc nudc bién?

1.23. M6t cong ty suf cllfmg bidu thic L":” (don vi: triéu déng) dé xac dinh
n+

téng tién Iuang cua a nhan vién A trong nam thif n tai cdng ty. Trong ndm thir may
th t5ng tlén Iu‘ung ctia nhan vién A 1a 110 triéu déng?

1.24. Giéilf_:éc hé phuadng trinh sau béng phuong phap cdng hoac phuong phép thé:

-\ f3x+4y=8 9% -11y=6
a) b)
2x-5y=-10 x+y=4;
}\ | {—0.4x+0,5y=-6 " {2x—5y=14
' i 1,2x- 1,8y = 21; -x+3y=-7.

1.25. Mét hop kim chifa 25% kim loai ddng. Mét hop kim khéc chifa 50% kim loai dong.
Can diing bao nhiéu gam hap kim mdi loai néu trén dé tao ra 1 kg hap kim chia
45% kim loai dong?

Chuong 1 - Phuong trinh quy vé phuang trinh bac nhit mét dn. Phuong trinh va hé hai phuang trinh bac nhat hai an




1.26. Xac dinh cac hé s6 x va y trong phuang trinh phan ting hod hoc (da can bang) sau:
3Cl, + 6NaOH — xNaCl + yNaClO, + 3H,0.

1.27. Mét cong ty thiét ké ndi that san xudt ra hai loai ghé 13 gh& banh va ghé dai
tr hal loai nguyén liéu la g& va vai. Sé don vi nguyén liéu cdn ding dé tao ra
mot chiéc ghé mdi loai dugc cho trong bang sau:

| Gh&banh, Y 40 o
I_-_ _51,_11;,-,._-,,- 5 30 20 N

Hoi cé bao nhiéu chiéc ghé madi loai dugc san xudt néu sif dung hét 1600
don vj gb va 1400 don vij vai?

1.28. Biém trung binh clia mét van déng vién ban sting sau 106 lan ban la 8,73 diém.
Két qua cu thé dugc ghi lai trong bang sau, trong dé cé 24 bi m& khéng doc dute
(danh d3u 7):

| Diémssmdilinbin [ ("7 8 9 10

1/ 10 ? 45 28

—~
LN

Hay xéc dinh céc s trong hai 6.d6.

BALTAP TRAC NGHIEM

1.29. Téng cac nghiém_gﬁé phuong trinh (x— 1)(2x — 1) = (x— )(x+ 2) I
A. 1. (0 B. 2.

C. 3. - D. 4.

1.30. Cho phu‘crng trinh 4x* - 4x + 1 = x*. Khdng dinh nao sau day 13 dang?
A Phuang trinh da cho c6 ddng hai nghiém.

-B.- Phuong trinh da cho ¢é dung mét nghiém.
/5'C. Phuong trinh da cho ¢6 vé 56 nghiém. g
D. Phuang trinh da cho vé nghiém. ..-"T’ I
1.31. Diéu kién xac dinh ctia phuong tinh 1 + —2— = —3 |3
Xx—2 x+2
A x#2 B. x#-2
C. x#2vax#-2 D. x # 2hoac x # -2.

TOAN9




+3 _x-3_ X

2

~3 " x73 F-9 c6 mét nghiém duy nhat |a

1.32. Phuong trinh i

A, x=-1. B. x=0.
C. x=1 D. x=2.
1.33. S6 nghiém cua phuaong trinh 3 + 2 = L la
i x-Nx-2) x-1x-3) (x-2)x-3)
A. 0. B. 1. B\
C. 2 D. 3. ) (ﬂ

LY

1.34. Cho hé phu tri h{3x+y
.34, Cho hé phuong trin 6x+2y =

" Khang dinh nao sau day la ding?
Hé phuong trinh trén cé ding mot nghiém.,

Hé phuong trinh trén vé nghiém.

Hé phuang trinh trén c6 vo s6 nghiém (x;y) véix € Rvay € R.

Hé phuong trinh trén ¢d vo sé nghiém (x; y) véi x € Rvay=-3x-4.

onNn®x

1.35. D6 th ctia ham s6 y = mx + n di qua hai diém A(2; 3) va B(1; -1) néu
A. m=1van=1. "
B. m=2van=-1,( )
C. m=4vé|n='—§. \
D. m=-2van=T.

1.36. Phuaong ;ri'h% (3a+ 4b+ 1)x=a + 3b— 3 c6 v6 s6 nghiém x € R khi
A @=1vab=-1.

_ Brla=-3vab=2

~C. a=5vab=-4.
D. a=-7vab=5.

Chuong 1 - Phuong trinh quy vé phuang trinh bac nhdt mét dn. Phuong trinh va hé hai phuong trinh bac nhat hai an



HOAT DONG THUC HANH VA TRAINGHIEM

Tim hiéu cac bai toan dan gian bang tho gan véi hé hai phuong trinh bacnhat haian
Muc tiéu:

- Kham pha mét sé bai toan dan gian bang tho gan véi hé hai phuong trinh bac nhat hai an;
- Van dung dugc cach giai hé hai phuong trinh bac nhat hai an dé giai cic bai toan dé.

Yéu cau chuan bi: '

« Bt chi, but muc, may tinh cam tay; Y\
- Gidy A3 6 hai bai todn dan gian bang tho gan véi hé hai phuang trinh bac hﬁl‘}a
Té chirc hoat déng:

» Lép hoc chia thanh nhiéu nhém, méi nhém cé 4 - 5 hoc sinh. @

HOAT PONG 1 _ r\)\?\

Tim hiéu mét s8 bai toin dan gian bing tho gin véi hé hai phuong trinh

bacnhit hal an

« Gido vién phat cho cic nhém cac t& gidy A3 (cé nﬁl dung nhu nhau) chua
hai bai todn déan gian bang tha gan vdi hé hai phm:mg trinh bac nhat hai an.

Vi du minh hoa: 7
1.  Quytngon méiqud chia ba \ -2, Vira ga vira chd
Cam ngon méi qud bé ra lam mm‘ﬂ' B6 lai cho tron
Méi ngudi mét miéng chia déu-. . ! Ba muai sdu con
B6 mudi bdy qua trém ngudrf dii chia Mdt trdm chdn chdn
Héi c6 bao nhiéu qua cam, ban nhiéu Hoi sé ga va sé ché trong bai toan
qua quyt? ‘ trén bang bao nhiéu?

« M&i nhém van dung céc budc giai bai toan bang céch lap hé hai phuong trinh
bac nhat hai 5n déviét |81 giai ctia nhing bai toan trén gidy A3 dugc phat.

» V&i moi bai toén da cho, gido vién mai 1 nhém thuyét trinh trudc lép 16i gidi
cua b.’sl tcén Cac nhém khac thao ludn vé tinh chinh xdc cia nhiing li giai dé.

= V“
HOATDONG 2 [
‘ Kham pha thém cicbai toan dan gian bang tho gan véi hé hai phuong trinh . \J
bacnhathaian
« M&inhém suu tdm va giai cac bai toan dan gian bang tho tuong tu trén Internet,
sach, bao,...

- Trong tiét hoc thuc hanh va trdi nghiém tiép theo, gido vién sé mdi tirng nhém
bdo cdo trudc l6p vé nhiing bai toadn suu tim duogc va trinh bay loi gidi cho
mot bai todn ma nhém thdy tha vi nhat.




Bdt dang thurc.
Bdt phuong trinh bdc nhdt mét an

Mét trong nhing diém dac biét hdp dan cda céng vién gidi tri la cdc tro choi
cam gidc manh. Tuy nhién déi véi mét sé tréd choi, ngudi choi phai ddp ng yéu cdu
vé chiéu cao hay trong lugng t6i thiéu hodc t6i da theo quy dinh. D6 la moét vi du
don gidn vé su hién dién ctia bét déng thirc trong di séng héing ngay.

Ciing véi bdt ddng thirc, bat phuong trinh béc nhdt mét én cé thé dugc sirdung dé
gidi quyét nhiéu tinh hudng trong thutc tién, nhu tim thoi gian téi thiéu t dé di mét

quang dudng S véi vén téc trung binh v, hay tinh todn loi nhudn, du tri ké hoach
kinh doanh,...

Wy




BAT PANG THUC

Tif khoa: bat dang thuc, tinh chat cia bat dang thic

gg) Ban HUung cho biét: "Sé tién minh diing dé mua sdch vé va cdc dung cu hoc tdp
chudn bj cho ndm hoc méi chua dén 500 nghin déng”.

Ban Lan ndi: "Ngay Chu nhat vira qua minh da doc it nhdt la 60 trang sdch truyén”.
Trong cudc séng hang ngay, ta thuéng xuyén gap nhitng théng bao tuorig-tu.
Bang cac ki hiéu toan hoc, ta ¢ thé dién dat nhiing thdong bao dé nhuth?ﬁ‘

"%
o BAT DPANG THUC ‘ @

lg\‘?*

Trong mét thang may ¢ viét thong béo: "Tai trong khon ong: ‘J’L?Q‘t qué 1000 kg".

a) Nhing tai trong nao sau day cé thé dugc chip‘nhén béi thang mdy nay?
Giai thich vi sao. lﬁ J
900 kg; 1000 kg; 825kg; 1023 kg.

b) Goiala taitrong ma thang may cho phéﬁ,‘;}-léi a c¢6 thé nhan nhiing gia trj nao?

HOAT DONG 1

Khi so sanh hai s6 thuc g, b bat ki, lud mét trong ba truéing hop sau:
- S0 a bang sé b, ki hiéu a = b; «

« S6alénhonsé b, kihigua>b

« S6 a nho hon sé b, ki hiéu

Néu sé akhdng Idn hon 53':91 phai c6 hodc a < b, hodc a= b.Khi dé, ta néi gon la anhd hon
hodcbdng bva ki h| u- .Néu s6 a khéng nhd hon s6 b thi phai cé hoaca > b, hoaca=b.
Khidé, tandilaa (éh hoac bdng b vakihiéua=b.

Trong truong g quat, ta ¢6 dinh nghia:

/‘_—f By

(o

o Hé thic dang a < b (hay a > b, a < b, a > b) dudc goi la bdt ddng thic. Khi dé
a dudc goi la vé trdi va b dugc goi la vé phdi cia bat ding thic.

Luu y:

« Bat ding thiic a > b con dugc viétla b < a.

- Néu déng thai cé hai bat ddng thifc a > b va a < c thi ta viét gop lai thanh b < a < ¢
(docla aldn hon b, nhé hon ¢).




« Hai bat ding thic @ > b va ¢ > d (hay a = b va ¢ = d) dugc goi la hal bat dang thic
cung chiéu.

» Hai bat ddng thiic @ > b va ¢ < d (hay a = b va ¢ < d) dugc goi la hai bt dang thic
ngugc chiéu.

vibu1

| a) Cho haividu vé bat ding thurc.

b) Viét bat ding thic mé ta khdng dinh "s6 a khéng lan hon -3". Xac dinh vé tréi
va vé phai ctia bat ding thic do6. !

c) Chomét vl du vé hai bt ddng thic cung chiéu va mot vi du vé hai bét-ggg thurc

ngugc chiéu.

Bal glai . @

a) -1<0,-2=-4. ?\
b) S6 a khéng lén hon-3,nghialaa < -3.
Bt dang thic nay co a la vé tréi, -3 la vé phal. \E
c) 5> 1va7>4Iahaibat ding thuc cing chiéu. C/)
4>2V3van+1 <2Y5ahal bt ding tm{c)tr'f}ﬁgc chiéu.

O

LUYENTAP 1

/
Chi ra cic bat ddng thiic trong nhﬁrﬁﬂé thirc sau:
. A R ),
1,5 > v2; Ny~ 075 100 < 5%
2.37=3.6; &O 27 = 6; 5+(-4 =<2
VANDUNG 1

Trd lai vdi cau (nﬂ!éu bal. Goi a (nghin déng) 13 s6 tién ban Hung da dung dé
mua sach vé.va ding cu hoc tap, b la s6 trang sach ma ban Lan da doc trong ngay
Chu nhét.. é},}rié’t céc bat dang thuc dién dat théng bdo ctia hai ban Hung va Lan.

VAN ng?&
i Tm cdng vién giai tri X c6 nhitng trd choi danh riéng cho tré em & do tudi theo
2; uy dinh. DuGi day 12 bién théng bao déi véi céc trd chai A, B, C, D:

.

' A B C D

Danh cho Danh cho Cimtréeem CATNTIaem

trén 12 tudi

tré em tré em tu tir 12 tudi
dudi 12 tuoi 12 tudi trd lén trd xuong

Goi m I3 tudi (tinh trén n&m) ciia mét tré em vao chai cong vién. Pa&i vai moi
théng béo, hay viét bat ding thic mo ta diéu kién clia m dé ban do dugc phép
tham gia tro choi.

“ Chuang 2 - Bat ding thurc. Bit phuong trinh bac nhat mét an




o LIEN HE GIUA THU TU VA PHEP CONG

HOAT DONG 2

a) Tét trdng cdy nam ngodi, chi doan Hai Binh tréng dugc a cay, chi doan Tan Phi
tréng dugc b cdy, it hon so véi chi doan Hai Binh. Viét b4t ding thuc so sénh
avab.

b) S6 cdy do chi doan Hai Binh tréng ndm ngoai dugc bidu di&n bing mét diém--.
mau xanh trén truc s6 & Hinh 2.1 (m&i khoang cAch tng véi 1 don vi). Hay vé lai'
Hinh 2.1 va biéu dién b trén truc s6 bdng mot diém mau xanh khéc, biét iaﬁg
nam ngoai chi doan Tan Phu tréng dugc it hon 4 cay so vdi chi doan Hai Binh.

Hinh 2.1

¢) Nam nay mdi chi doan déu tréng dugc nhiéu han 3 cay so v4i nidm ngoai.
Dung céc diém mau dé dé biéu didn sé cay mﬁl chi doan tréng dugc nam
nay trén truc sé vé d cau b. Dua vao truc s, viét Bat dang thuc so sanh sé cay
ma hal chi doan tréng dugc nam nay. _ d

.\ 2
‘f""!-..,‘_‘__‘I

Két qua clia Hoat dong 2 cho thay, néu mégd\'ﬁ doan déu tréng thém duoc 3 cay thi téng s6

cay ma chi doan Hai Binh tréng nam nayl' n nhiéu hon téng s6 cdy cla chi doan Tan Phu.

Téng quat, ngudi ta chiing minh dugc tinh chat sau:

Tinh chat 1 %C?\v

“ ; x\ ;
-—)/ Vd&i ba s a. b ¢, ta cé:

Néua<bthia+c<b+c Néua<bthia+c<b+c

Néua_:»bth'la+c>b+c Néuaz=bthia+c=b+c.

Khi'céng ciing mét sé vao hai vé ciia bat ddng thic, ta dugc bdt ding thic méi >
cing chiéu véi bt déng thic ban déu. /#

-

Luuy:
Tinh chét trén vAn ddng khi ta trir vao hai vé cia bat dang thic véi cing mét s6. Chang han,
néua<bthia-c<b-c

Ta c6 thé sif dung tinh chat trén dé so sanh hai s& hodc ching minh mét bat dang thuc.




vibu2
a) Khéng thuc hién phép tinh, hay so sanh:
2000 ., 2000

J— s . —
2000 +v2 va 2023 +v2; TS0 2001

b) Cho x vay la hai sé thuc, trong d6 x > y. Ban An khang dinh lax + 1,3 >y + 1,3.
Khang dinh ctia ban An ding hay sai? V1 sao?

Bai gidi
a) Ta biét ring 2 000 < 2 023. Céng v2 vao hai vé clia b4t ding thurc nay, ta dugc
bét dang thuc cing chiéu, nghia la: '?\
2000 + v2 <2023 + V2. p\
Ta c6 w > 3. Trif hai vé clia bat dang thirc nay cho i gg? ta dquﬁt dang thic
cung chiéu dudi day: ‘ N
_ 2000 2000
T 3001 >3 2001 \?\

b) Cong 1,3 vao hai vé cia bat ding thuc x > y, t‘a[‘i‘ch mdt bat dang thirc
cung chiéu, nghia Ia x + 1,3 > y + 1,3. Vay khdng dinh ctia ban An ddng.

LUYENTAP 2 \>

a) Biétrdnga+12,5>b+12,5.Haysosanhavab.
b) Chobtetld«:f—:]SChUngmi‘Dréng—Sﬁ-:J_ 7 <=5,5.
\
VAN DUNG 3

I So sanh x® + 25 va 25, vgi@z;lgc tuy y.

o LIEN HE GlUg/TH’l?TLrvA PHEP NHAN

a) Lién h{;ﬂlﬁ‘a thu tu va phép nhén véi sé duang

L )

VY
HOAT PONG 3

— =

Chqn dau thich hop (>, <) cho titng 6 ? |. Trong mdi trudng hgp, cé nhan xét gl

’vé chiéu ctia bit ding thitc thu dudc vdi chiéu cla bat dang thuc cho & dong

ngay phia trén? /

a) 2<5
2.4( 7 5.4 2.2L2)5:3. 4

b) —3(1.
-3.8[ 7 )1.8; =3.2(2])1.2
c) —1>—4 | )
-1.12(2 J-4.12; -1.5( 27 |-4.5.

n Chuong 2 - Bat ding thurc. Bt phuong trinh bac nhat mot an



Trong Hoat dong 3, ta thdy cac bat dang thutc thu dugc déu cung chiéu vdi bat dang thic
cho ban dau. Téng quat, ngudi ta chiing minh dugc tinh chét sau:

Tinh chat 2

.,)/Véfi ba sé a, b, c bat ki, trong d6 ¢ > 0, ta co:
Néua < bthiac<b.c; Néua<bthiac=<bc
Néua > bthiac> b Néua=bthiac=bc '~

Khi nhén ca hai vé cia bat ddng thirc véi ciing mét sé duong, ta dugc bt d&ng th tc
mdi cting chiéu véi bat ddng thirc ban ddu.

i ‘C{A '
Luu y: >\
Tinh chat trén van ding khl ta chia ca hai vé cia bat ding thuc chc'cuhg mot s6 duang.

: O
=

Chang han,néua<b th1 2 < —vdi ¢ la s6 duong bat ki.

vibus
Khéng thuc hién phép tinh, hay so sanh cac bteutgmuc
a) —2,17.62,5va-2,25.62,5; CZ)
b) 12,31 .7va12,31%.4;
0 152 va 170 'i: .

3213 3213 ‘?“
Bai glai &O

a) Vi-217>-2,25né nhan hai vé ctia bét dang thic véi sé 62,5 > 0, ta duoc:
b ~2,17.62,5 > —2,25.62,5.

b) Ta biét rén964 Nhan 12,31° vio hai vé cia bat ddng thitc nay, ta dugc:
1231°.1<1231°.4.

c) Xuat phétmat dang thuc 152 < 170, chia hai vé cho 3 213, ta dugc:
\‘:1 152 __170
a \ 3213 3213

LUYERTAP 3

Khéng thuc hién phép tinh, hdy sp cac s6 sau theo thi tu tir nho dén lon:
43,4v2,445,8.

VAN DUNG 4

Bac Lam mudn rao xung quanh manh vudn hinh chir nhat ¢é s6 do chiéu réng la
a (m). Chiéu dai dai hon chiéu réng 3 m. Bac Lam udc lugng la a < 15. Bac ¢ tam Ui
dai khoang 70 m.Tam ludi nay c6 da dai dé bac Lam rao vuan khong? Giai thich vi sao.




b) Lién hé giita thir tu va phép nhén véi sé dm

HOAT DONG 4

a) Xét bat dang thuic 6 < 11. Nhan hai vé ctia bat dang thic vai —4 va so sénh
cac két qua, ta dugc bat dang thic nao?

b) Xét bat ding thiic =4 < 2. Nhan hai v& ciia bat dang thuc vdi -7 va so sénh
cac két qua, ta dugc bat dang thiic nao?

c) Xétbatdang thirc -3 >-5. Nhan hai vé clia bat dang thuc véi —12 va so sanh
cac két qua, ta dugc bat ding thuc nao?

Trong mdi trudng hop, bt dang thic thu dugc sau khi nhan c6 cing r:huéu vai

bat ding thirc ban ddu hay khong?

1

>N
Trong Hoat déng 4, cic bat ding thuc thu dugc déu ngugc.chiéu véi bat dang thuc
ban dau. Téng quat, ngudi ta chiing minh dugc tinh chat sauhL-:‘

Tinh chat3 \CQ
™

r)/;di basé a, b, ¢ bat ki, trong dé ¢ < 0, ta co:
Néu a < bthla.c> b. Néua<bthiac=bg
Néua> bthiac < b . ~“ Néua=bthlac=<bec

Khi nhdn ca hai vé cia bd’t_d'dng'thtfc vdi cling mot s6 am, ta duoc bét ddng thic
mai nguoc chiéu vai bat ddng thirc ban ddu.

-

N
Luuy: >
Tinh cht trén vin ddng &I ta chia ¢ hai vé ctia bat ding thuc cho cling mot s6 am.

Chéng han, néu aéf; th 2> 2 vdi ¢ 1a s6 am bat ki,
“ e €

viou 4@
Chnhal s6 thuc x, y, trong dé x < y. Chon ki hiéu phii hgp (trong cac ki hiéu >, <) cho
b(nb] 6 7 dudiday va giai thich vi sao.

2 I-y; (72, 2% Y. l

st

\ Bal giai
Theo gia thiét: x < . (1) <
Tu bat dang thirc (1), suy ra:

. =X >y (Do nhan hai vé ctia bat dang thuc (1) vai moét s6 am la 1)
o 2x < 2y; (Do nhan hai vé cia bit dang thuc (1) vai mot s6 duong la 2)
. —% > —%- (Do chia hai vé caa bat dang thuc (1) cho mot s6 am la —5)

“ Chuong 2 - Bat dang thurc. Bat phuong trinh bac nhat mét an




LUYEN TAP 4

Cho —5m > —5n. Hay so sanh:
a) mvan; b) 1-2mva1l1-2n.

o TINH CHAT BAC CAU CUA THU TV

HOAT DONG 5

a) Trong mét mua thi dau giai vo dich bong da quédc gia, doi A ghi dugc it ban
thang hon déi B, déi B lai ghi dugc it ban thang hon déi C. Goi g, b, ¢ 1an qut /~
la s6 ban thdng ctia doi A, B, C. Viét cic bat dang thic biéu thi quan hé thl.'rtu'
gitaavab,gitabvac.

b) Hinh 2.2 cho biét biéu dién cha a trén truc sé. I~ ‘*
? - / 3
Hinh 2.2 _"L
Hay biéu dién b va ¢ trén truc sé. So sdnh s6 ban ttlé;'ng'c'éla cacddiAvacC.
: . o o
Téng quat hod két qua thu dugc tir Hoat dong 5, ta ¢o tinh chit:
Tinh chat 4 Q) 4

N

] .
IJ Néua<bvab<cthia<cTinh chat nay goi la tinh chdt bde cdu clia thir tu.

#
b

|
Tinh chat bac cau cling dﬁn%ﬁ:céc thit tu Ién hon (), I6n hon hodc bang (=), nhé hon
hodc bang (<). C)

vibus \>
s I

Choac< b.H&‘-su sanh2a+5va2b+ 7.

Bal glah,
The alﬁ thiét thl @ < b. Nhan 2 vao hal vé ctia bat dang thuc, ta cd 2a < 2b.(1)

5 vao hai vé ctia bat ding thuc (1), ta dugc 2a+ 5 < 2b + 5. (2)
Matkhac,wS-::?nen2b+5c:2b+? (3) f
T (2) va (3), sir dung tinh chat bac cdu, suyra2a+5<2b+7. ' l

LUYENTAP 5
] Cho x 2 y.Ching minh rang 0,8x+1 = 0,8y — 1.

Luuy:
Cac tinh chét clia thit tu cling chinh la tinh chat cla bat dang thuec.




BAITAP

2.1. Mbikhing dinh sau diing hay sai? Vi sao?
a) -4+7>5 b) —12<-3.4;
c) 135+ (—87) < 150+ (-87).

2.2. Chép lai bang bén va dién vao nhitng & 1A GELERIER BRI LIS
c6 ddu "7" trong bang dé6 dé 6 bén trdi va m>-2 m lon hon am 2
bén phai clia biang biéu dién ciing mét azs 7
thong tin. ? s khang lon hon 1
X< =2 3 “ -
? rduong)
? b khéng am

N\
2.3. Dudi day la hinh dnh clia hai bién bao téc db giao théng {d%'\\\fi: km/h) danh cho
0 t6, may kéo, mo to.

U
Goi v (km/h} 1a t6c d6 luu thnng cha c'é)c phuang tién dé khi di trén doan dudng co

mot trong hai bién bio trén., Hay diing cac bat ding thuc dé mo ta diéu kién ctia v
theo quy dinh thé hién trer@é} bién bao.

2.4. Khéng thuc hién phépitinh, hay so sénh:
a) 2+28,5.6va3+285.6; b) 30v2 -2022va30r -2 022;

) 35-343 uaé@;— 3/2.
2.5. Choa< h.iy»so sanh:

a) V2 avé\f_ 3b; b) 20a-5va20b-5.
2.6. ﬂSo-ﬁnh X va y néu:
Q)%‘)hx‘-’v}Zy—E; b) -3x+4>=-3y+4,
2.7.Y'Cho x va y 13 hal 56 thuc tuy y, trong dé x < y. Chifng minh rang 5 — 2x > 3 - 2. /
' 2.8. Mbi khdng dinh sau day dang hay sai? Vi sao? \ \J
a) —3x* <0 vdi moi s6 thuc x;

b) Vi5>-3 nén%:* —%vﬁi moi s6 thuc a #0.

2.9. Hinh chir nhat ABCD c6 chiéu dai gap dél chiéu rong. Biét rang chiéu rong cta hinh
chit nhat Idn han 5 ¢cm. Ban Mai két luan la chu vi ctia hinh chif nhét 16n han 30 cm.

Phét biéu cta ban Mal cé ding khéng? Vi sao?

“ Chuong 2 - Bit ding thiic. Bat phuong trinh bac nhat mét an



BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Tu khoa: bat phuong trinh, nghiém ctia bat phuong trinh,
bat phudng trinh bac nhat mot an.

g)/ Cha dau tu khu chung cu Van Xuan muédn quy hoach

khu dat hinh chir nhat kich thudc 50 m x 75 m gila cac A i

toa nha bang cich chia né thanh ba hinh chit nhat nhé

A, B, C nhu Hinh 2.3. Phdn A dling dé lam san tap luyén 45

thé thao (cé thé choi bong rd, bong chuyén), phin B

danh dé tréng ciy xanh va phan C la noi dat cdu trugt, "}

bap bénh cho tré em. Chu diu tu muén chia khu dat

sao cho dién tich hinh A khéng nhé han dién tich hinh B. ﬁ?\
\E:é Hinh 2.3

Vay canh x ctia hinh A phai dai t8i thiéu 1 bao nhiéu mét?

o MO DAU VE BAT PHUONG TRINH \)é

a) Bat phuong trinh

/

HOAT DONG 1 N Oy

Xét ban thiét ké ctia chil dau tu khu' chung cu Van Xuan,

a) Viét biéu thuc tinh dién tich h'Inh chif nhét A va biéu thic tinh dién tich hinh
chir nhét B. \

b) Viét diéu kién ma sé cll.rtmg x can thoa man dé dién tich hinh A khéng nhé
han dién tich hinh B. g

Biéu thirc thu ﬂuqcrf?r\gdugc goi la mét bat phuang trinh. Tong quat, ta c6 dinh nghia:
) Cho A{,x}, B(x) 1a hai biéu thic cia bién x. Khi cin tim x sao cho A(x) > B(x) (hoac
w@v] < B(x), A(x) = B(x), A(x) < B(x)) thi ta noi A(x) > B(x) (hodc A(x) < B(x), A(x) = B(x),

A(x) < B(x)) 1a mbt bdt phuong trinh &n x. A(x) va B(x) 1&n luot dugc goi la vé tréi va
l vé phai cua bat phuong trinh.

vibu 1

x? =3 = -2x; x + 1 < 04 nhitng bat phuang trinh dn x.
t—5>2;2t+1 < 1-tlanhing bat phuong trinh an t.




LUYEN TAP 1

Cho mét vi du vé bat phuong trinh an u. Chi ro vé trdi va vé phai cia bat phuong
trinh do.

b) Nghiém ctia bat phuong trinh

HOAT DONG 2

Cho bét phuong trinh x* < 2x + 3.

a) Khithay x =1 vao hai vé ctia bit phuong trinh, ta dugc mét khang a‘]nh dung
hay sai?

b) Khithay x =35 vao hai vé ctia bat phuong trinh, ta dugc mat khéng dlnh ding
hay sai?

Trong Hoat dong trén, gid tri x = 1 dugc goi la mét nghk@ua béat phuong trinh da cho.
Téng quat, ta cé dinh nghia:

) Y
Ly

Khi thay gia tri x = x, vao hai vé cla mét bat phuong trinh 8n x ma dugc mot
khang dinh ding thl tandix=x, (hay x;) la mét nghiém cua bdt phuong trinh do.

Y
vibu 2 O?\
| Trong cac s6 sau, s6 nao 1a'modt nghiém cla bat phuong trinh 14 — x > 2x — 137
a) x=4; Neb) x=7 Q0 x=12.

Bai glal
a) Thayx= \4 vao hai vé ctia bt phuang trinh 14 — x > 2x - 13,ta c6 10 > -5.
E)ay Ih"méf’khéng dinh dung.
vay& < 4 13 mot nghiém ctia bat phuong trinh.
b) \rhayx 7 vao hai vé clia bat phuong trinh trén, tac6 7 > 1.
VEJay 14 mét khdng dinh dung.
Vay x = 7 ciing |a mét nghiém cta bat phuong trinh. f
¢) Thay x = 12 vao hai vé ctia bat phuong trinh trén, tac 2 > 11. /
j Pay 1a mét khing djnh sai.
Vay x = 12 khéng phdi 1a mét nghiém cla bat phuong trinh.

LUYEN TAP 2

x = -2 |3 mot nghiém ctia bt phuong trinh nao trong cac bat phuong trinh sau?
a) x(x-1)<x+2 b) ¥-2>0.

“ Chuang 2 - Bat ding thirc. Bit phuong trinh bac nhat mét an




o BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

HOAT DONG 3

Trong céc bat phuong trinh sau, bat phuong trinh nao cé vé trai 13 da thiic
bac nhdt mét an?

3x-8<0: 5 -1>0;
0,5t-420; 3-2y<0; o
_1___1_ . —- WY \.Il"
t+1 2:‘}0, X 1<0. o\‘
\ %
N
Trong trudng hgp téng quat, ta cé: \25?\

N
) Bat phuong trinh cé dang ax + b > 0 lhoacax+ bJ:D ax+b=0,ax+b<0),

trong do a, b la céc s6 da cho, a # 0, dugc gol |a bdt phuong trinh bdc nhat
mét an (x la dn).

/
vious ‘__\”Q)
Trong cac bat phuong trinh sau dau T?:I bat phuong trinh bac nhat mét an?
a) 5x-12<0; ,& b) x¥*-2x=>0;
0 0x+4>0; \l d) 0,5u-3<0.
Bai giai

a) 5x-12<01a mt‘;-bat phuong trinh bac nhat mét &n (&n x).
b) Bat phuong t{l_r}h x* = 2x 2 0 ¢ vé tréi la da thuc bac 3 ctia &n x nén khdng phai
la bat phu’ung trinh bac nhat.

c) Bat Ehua‘l\-ig trinh 0.x + 4 > 0 ¢ hé s6 cia an |14 a = 0 nén khong phai I4
bit phuang trinh béc nhit.

&bOKSU 3 = 0la mét bat phuong trinh bac nhat mét an (3n w).

LUYEN TAP 3 /’l

Hay chi ra cac bat phuong trinh bic nhit mét 4n trong cic bat phuong trinh sau.
Cho biét hé s6 clia 4n trong méi bat phuong trinh bac nhit mat 4n dé. .

a t-1<0; b) x*-2=0;
t+1

C <0 >0.

) 12 d) 2y=0




o CACH GIAI BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Giai mét bat phuong trinh nghia Ia tim tat ca cac nghiém cda no.

HOAT DONG 4

Cho bat phuong trinh 3x+ 9> 0.

a) Dé vé trai clia bt phuong trinh chi cén 3x, ta cong vao hai vé s nao? Viét
bat phuong trinh thu dugc sau khi cdng véi sé do.

b) Tur bat phuang trinh thu duoc & ciu a, lam thé nao dé cd mét bat phm:mg trlnh
ma hé sd ctia an bing 17 Dé la bat phuong trinh nao? / 4

. & g
Hoat déng 4 chinh |2 hoat dong giai bat phuong trinh 3x +9 > 0. Nghler}*l cua bat phuong
trinh 12 tit ca nhing gia tri ctia x thod man diéu kién x > -3. Ngum ta'ndi rang nghiém clia
bat phuong trinh nay la x > -3. >

RY,

Hai ban Trung va Mai thao luan vé hoat d@ng’f::iéi !.laét phuong trinh =2x -8 > 0.
/S
P Busc @ -2x<8>0
- p e,
.o Cong hai vé )
3 vdi 8. Cw N\ ;
.. o : ;2)(} 8
|

Bl.i'ifl‘lzeI i

Chia hai v& |
cho-2. |

Ban Mai héi ban '?'rgu'ﬁg "Tai sao & budc bién déi thi nhat, bat phuong trinh khong

doi chiéu? Con & budc bién déi thif hai thi bt phuang trinh lai doi chiéu?"

Em hay giup ban Trung gidi dap thdc mac ctia ban Mai.

HOAT DONG 5

Bat phuang trinh
khéng déi chiéu.

Bat phuong trinh
déi chiéu.

[ A™

5 \

/ ”“7?

:)/ Pé gidi bat phuong trinh ax+b >0 (hodcax+ b< 0, ax+ b=0,ax+b=<0),trongdé /
a# 0, ta thuc hién ba budc sau: ' |
Budc @ Cong —b vao hai vé va gill nguyén chiéu cia bat phuong trinh ban dau.
Buéc @ Chia hai vé cla bt phuong trinh thu dugc & Budc 1 cho s6 a# 0 theo
quy tac:
« Néu a > 0 thl giir nguyén chiéu ctia bat phuong trinh;
« Néu a < 0 thi déi chiéu ciia bat phuang trinh.
Budc © Két ludn nghiém clia bat phuong trinh.

g

Chuong 2 - Bt ding thuc. Bat phuong trinh bac nhat mot an




vipu 4
Giai cac bat phuong trinh sau:

a) 8x-5>0;
b) -2x+6=<0.
Bai giai
a) 8x-5>0
8x>5 (Cong 5 vao hai vé, gid nguyén chiéu ctia bat phuang trinh)
8x:8>5:8 (Chia hai vé cho 8, git nguyén chiéu ctia bat phuangi?\ )~
5
g i
X 3 . Q
Vay nghiém cua bat phuong trinh la x > 8 ' @

b) ~2x+6<0 \&
-2X=-6 (Cong —6 vao hai vé, gitt nguyén chig¢u.clia bat phuong trinh)

=2x:(=2) 2 -6:(-2) (Chia hai vé cho -2, ddi chiéu c|] t huong trinh)

X3 v\,.
Vay nghiém ctia bat phuong trinh 1a x = 3. \5

LUYEN TAP 4 /
Giai cdc bat phuang trinh sau: 3 (3-')

a) 4x-9=0;

b) 0,3-0,2x<0. &O?\
Luu y: \E
0 Budc 1, ta da thuc hién- ﬁ;ﬁéc sau, goi 1a quy tdc chuyén vé: Khi chuyén mét hang t
tlrvé nay sang vé kia, ta phai déi ddu hang tr dé.
Quy tac thuc hién & B'irc':é 2 goi la quy tdc nhdn véi mét s6: Khi nhan hai vé cia bat phuong
trinh véi ciing mot $6 khdc 0, ta phai:
« Gilf nguyén d’lfgg it phuang trinh néu sé dé duong;
- DBi chiéubat phuong trinh néu s6 dé am.
Nh& ha@y tac nay, ta cé thé giai dugc nhiéu bat phuong trinh phic tap hon.
vi DUS afl

Giai bat phuong trinh:

2, 5.1,
a) gx 2{3,
b) 3x-4>8x+2;

) 2x+7<2x+5.




Bai glai

2 1
a) g X 2< 3
2 1 . ) P
Ex <2+ 3 (Chuyén -2 sang vé phai va doi dau)
2 7 . i
EX < 3 (Rut gon vé phai)
8.2, .97 1
> 9X<3"3 (Chia hai v& cho % tuc 13 nhan vai —- gitknguyén
chiéu cta bat phuong tnnh) \2\
21 Q

o o
-:105

Nghiém ctia bat phuong trinh da cho la x < —r: hay x

b) 3x—4>8x+2 \Pe\g

3x—8x>2+4 (Chuyén Bx sang 3i va —4 sang vé phai. Pai dau
cac hang tlf khi en vé)

-5x>6 (Rat gon ha@

X< % (Chia 'E'I #’cho —5 va doi chiéu bat phuong trinh)

Nghiém ciia bt phuong trinh dicho I3 x < —% nghia I3 x < -1,2.

) 2Xx+7<2x+5 \?\
2X=-2%x<—-7+5 O (Str dung quy tic chuyén vé)
Ox<-=2.
Khéng c6 s6 thUCLnén thod man diéu kién 0x < —2.Ta ndi la bat phuong trinh
vo nghiém.(ocg
LUYENTAPS )
Giai thmng trinh:

Eax 2> 4x+7: b) —;:—.::—351—4:.

1

Ly’ .;?\

pé 15 gidi mot bat phuong trinh dugc trinh bay ngdn gon, nhiéu khi ta khong cén y
J giai thich da ap dung quy tac nao. "

vibue

Ban Diing tham gia hoc tiéng Anh & mét trung tam ngoai ngll. Qua hai bai kiém tra
ctia khod hoc, ban da dat 14n lugt 60 va 67 diém (thang diém 100). Ban phan ddu dat
diém trung binh it nhét I3 70 sau ba l&n kiém tra. D& c6 két qua nay, 0 & 1an kiém tra
thi ba, ban Diing phai dugc it nhat bao nhiéu diém?

n Chuong 2 - Bt ding thuc. Bt phuong trinh bac nhat mot an



LUYENTAP 6

b

VAN DUNG 1 \Q)
3 rﬂ_‘-‘

VAN DUNG 2 N

Bai giai
Goi x |a s6 diém cta ban Diing & 1an kiém tra thit ba.
V1 thang diém |4 100 nén 0 < x < 100.

Theo mong muén ctia ban Diing thi x phai thod man diéu kién S0+671x

3
Day 1a mét bat phuang trinh 3n x. Gidi bat phuong trinh dé tim x. Ta c6:

60+67 +x > 70
-————-3 =
127+x =210 '

X=210-127 \v
X 2 83, O

\
Két hgp véi diéu kién 0 < x <100, ta suy ra nghiém clta bat ph‘g{?@ trinh 1a
83 < x < 100. Nhu vay s diém it nhat ban Ding cin phai dat duac trong ki kiém tra
thubala 83. \
\<\

N
\

= 70.

Bac s khuyén <6 Van méi ngay an khong qud 60 ga 'thé’ﬂ:éa. Hom nay, theo tinh
todn clia cd Van vé lugng chat béo da an thi bira ﬂiﬁm-tém sang la 8 gam, biia trua
la 31 gam. Néu tuan tha I&i khuyén cda bac si t@\f&n con cé thé an nhiéu nhat la
bao nhiéu gam chat béo trong thai gian con lai cla ngay?

o

Trés lai véi bai todn néu & diu b?j_liﬁ“c:—
Hay gitp chl déu tu khu chling q_m)an Xuan xac djnh canh x cta hinh chii nhat A.

\
Tro choi chon s6

Co6 gido dua ra hai.cach tim s6 mdi ti mot s6 x duge chon ngau nhién.

Cach A: Lay X thé_n)\r'-:fii 3, dugc bao nhiéu dem cong thém 50.

Cach B: Léy&trtr di 1, dugc bao nhiéu dem nhan vai 5.

Cé haLg_gE‘Ehui: Pdi chon cach A goi la ddi A, ddi chon cach B goi la doi B.

Luatchoi:

B’Sj;di trudc duge quyén chon sd. Sau khi thao ludn d& chon mét gid tri cla x, .
déi chon s6 théng bao s6 da chon. Vi sé6 x da dugc théng bao, mdi déi st dung cach g
tinh s& ctia minh va cho biét két qua.

Néu két qua cla doi chon sé Idn han két qua cia déi thu thl déi chon s6 thang va

dugc quyén chon tiép mét gia tri khdc cha x.

Trong truding hop két qua chia doi chon s6 nhé hon hodc bang két qua ca déi thi

thi déi chon sé thua va phai nhudng lugt chaoi cho déi tha.

Néu déi A dudc quyén chon sé thl nén chon nhu thé nao dé dam bao thang?

Néu doi B dugc quyén chon sé thi nén chon nhu thé nao dé dam bao thang?



2.10. Hay chi ra cdc bit phuong trinh bac nhat mét 4n trong nhing bat phuong trinh sau:
a) 5x<2 b) £+t>1;

1 .
c) ~+1 >0; d) 3u+2<0,

2.11. x =-2,5 la nghiém ctia bat phuong trinh nao?
a) Ix-5<2x-§;

?\
b) x—1<5x+9;
QQ\

c) Sx<12.

2.12. Gidi bit phuong trinh: S

a) 2x-3>0; b) 3-4t>0;

c) -7x+9<0Q; d) —x-1aq.\b
2.13. Giai bit phuong trinh: - \V\‘

a) 3x+2<8§; b) 2%=5 < 4x + 7;

) —04x+3<—12x+5: dr %u+322u—1.

2.14. Khéng stf dung méy tinh cam tay:héy dua ra hai cadch khac nhau dé tra 1di cau hoi
dudi day: \
"Bat phuong trinh 2x — 3/@3 nhan s6 nao trong cac s6 sau lam nghiém: -3; -2,55;

1.2, 499
730 el

Trong hai céch dﬁ,@ch nao dai hdi it tinh toan hon?

2.15. Dudi déyelé‘@;lbi giai do hai ban Mai va Binh dua ra cho bai toan "Giai bat phuong
trinh —0,5%+ 6 < 2x — 9". Hay tim cdc sai |am (néu cd) trong maéi I&i gidi va giai thich
vi sao.
a® LQ? gidi ctia ban Mai:
Q)?—‘n,s,x +6<2x—9

-0,5x—-2x>-9-6
-2,5x> =15
X <6,

- Ld&i gidi cua ban Binh:
-05x+6<2x-9
—05x—-2x<-9-6
-2,5x< =15
X <6,

“ Chuong 2 - Bat dang thirc. Bt phuong trinh bac nhit mét an



2.16. Ban Trung ldy mét s6 nhan vdi 3 réi cong thém 5 va cé két qua |a s6 am. Cé thé néi g
vé 56 ban Trung da chon ban ddu?

2.17. Ban Nam c6 150 000 déng. Nam da mua hp but vé hét 45 000 déng va mua sach hét
38 000 dong. Nam dinh mua thém vd. M&i quyén va gid 8 500 déng. Hol ban Nam
6 thé mua nhiéu nhat 13 bao nhiéu quyén vé?

2.18. Nhan dip ki niém 48 nam ngay théng nhat dit nudc, nha trudng du dinh td: chu'c
cho hoc sinh khéi [dp 9 xem phim & rap Chién Thang. Rap Chién Thing dé ;uat hal
phuong an tra tién vé nhu sau: N

« Phuong dn 1: tinh mai vé 50 nghin déng. N\ *
- Phuong &n 2: trd khodn phi ban dau 1a 400 nghin déng réi sau dé tinh mai vé
45 nghin déng. F\{ {
a) Néu cé 75 hoc sinh dang ki xem phim thi nha trudng-nén chon phuong an
tra tién nao? .\
b) V&i bao nhiéu hoc sinh déng ki thi nha trudng S€c6 |gi hon néu tra tién theo
phuong an 2?7

O
O
77EM CO BIET O\ 4

Tap hop tat ca cac nghiém ciia mét bat phuong trinh dugc goi la tap nghiém ctia bat
phuong trinh dé. D& dé hinh dung tap nghiém, ngudi ta biéu dién né trén truc sé.
+ Néu bét phuong trinh c6 nghiém lax < m thl tap nghiém ctia né chinh 13 {x|x < m}.
Tap nghiém nay dugc biéu dién bdi Hinh 2.4a duéi day:
m

Hinh 2.4a
Trong Hinh 2.4a, tét ca cac diém bén phai diém m va diém m déu bi gach bé.

+ Néu bat phuong trinh ¢6 nghiém la x < m thi tap nghiém la {x]x = m). Ngudi ta
biéu dién tap nghiém nay bdi Hinh 2.4b:

m y =
V222000204 00000000000000 o /
17T

Hinh 2.4b

Trong trudng hogp nay, céc diém bén phai diém m bj gach bé, nhung diém m dugc

giit lai (V1 gid tri m cling thudc tap nghiém) va dé thé hién diéu dé, ngudi ta danh dau
diém m béng ki hiéu "]".




» Néu béat phuong trinh cé nghiém la x > m thi tap nghiém ctia né chinh la {x]x > m}.
Lic nay, tdp nghiém dugc biéu dién bdi Hinh 2.4c:
m

HHHHHHHHHHHH

Hinh 2.4c
Trong Hinh 2.4c, tat ca céc diém bén trai m va diém m déu bj gach bé.
- Néu bit phuang trinh ¢6 nghiém la x = m thi tap nghiém la {x|x > m}. Ngudi ta
biéu dién tap nghiém nay bdi Hinh 2.44d:
m

T

Hinh 2.4d
& day thi gia tri m cling thudc tap nghiém nén cac diém bén trai diém m bj gach b
nhung diém m dudc gitr lai. Piéu dé dugc thé hién bing cach danh dau diém m béi
ki hieu "™

Tém lai, trén truc so:

- Tap nghiém ctiamét bat phuong trinh 1a nhitng gié tri thuéc phan khéng bi gach bo,
tinh ca nhiing gia trj dugc danh dau bai cac ki hieu *[","]"

« Phan khéng phai 1a nghiém bao gédm nhiing gia tri bi gach bd béng ddu */" va nhiing
gia tri dugc danh dau bdi céc ki higu (", ")".

g
@k-
S
AN
\
,, \?%\
Q0 -
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“oN TAP CHUONG 2

2.19. Cho tam gidc ABC vudng tai A, BC = a, AC = b, AB = ¢. Mdi khing dinh sau

BAITAP TU LUAN

diang hay sai? Vi sao?
a) B+C> 90" b) B+C =90
¢ b+rc=a; d b-c<a. o

2.20. Cho ba s6 thuc x, y, z. Biét rdng y = z. Hay so sdnh méi c3p s6 sau va giéllth‘ich

vl sao. N
a) y—3vaz-3; b) -5yva-5z; '
q %vé%; d) x+2yvax#2z"

2.21. M&i khdng dinh sau ding hay sai? V1 sao? _ :_-_..( W,

a) x<x+1vdimoiso thucx; = \\

O

b) 2x = x vdi moi sé thuc x # 0. (‘)
p
2,22.Biét rang a < b va ¢ < d. Hay so sanh:),
a) a+cvab+c; .~ b) b+cvab+d
€) a+cvab+d, S d) a-cvaa-d.

®)
/'J "/
2,23, Cho bai todn: So sanh =5m vdi 1 va -1, biét rng —% <m< %
Ban Ha da giai bai toan nhu sau:

Nhan -5 vao c‘égvé':cﬂa bat dang thuc ~% <m< %* ta co:

1) N 1
(-5)( regJSH-5).m < (-5) - -
Suyra'l< -5m<-1.
Tim sai ldm (néu cd) trong |&i gidi ctia ban Ha v gidi thich vi sao.

2.24. S}IaL t;é—t -EI-:E:]g trinh: o Ye2ren | -~
¢ -2x-0,5<0; d) %x—%:(}. | I
2.25, Gidi bat phuong trinh:
a) 2x-1<7: b) 3-4x=11;
g =36 d X225,

TOAN 9




2.26. Giai bat phuong trinh:

a) 2(x+3)> (x—1)- (x—4) b) %-—xE—]—Si—?_x,
2x+3 _ —x+6, Xx—1 o 2x+5
O >3 d) 5—=73

2.27. Tim x sao cho:

a) 2x—91lasé khéng am;
b) Gia tri ctia biéu thirc 5x + 4 khéng Idn hon gié tri cia biéu thic—(x + 2).

2.28. ABCD 14 hinh chir nhat ¢6 chiéu dai AB = 6 cm va chiéu réng AD. 4cm.Pla

trung diém canh AD. Tim diém M trén canh CD sao cho dién tich tam giac
BMP khéng |6n hon mét phan ba dién tich hinh chir nhatABCD (Hinh 2.5).

A B

Hinh 2.5

2.29. Quang dudng tif nha ban Minh dén truding dai 3 km. Hang ngay ban Minh

diing xe dap dé dén trudng.Téc do di xe dap ctia ban Minh thudng khéng
vugt qua 9 km/h. Hoi ban Minh cén it nhat la bao nhiéu phut dé di tif nha
dén trudng?

2.30. Trong budi sang dau tién ctia dot hién mau nhan dao 16 chiic & mét trudng

2,31,

dal hoc, ngudi ta da thu dugc khéng dudi 35100 ml mau. Theo théng ké
thl sang hdm do cé 36 ngudi hién mau & muc 450 ml. SO con lai hién & muic
350 ml Hai t trong budi sang hom dé da o it nhit bao nhiéu ngudi hién mau
o mic 350 ml?

Chon hdng xe nao?

Nha mdy du dinh té chiic mét chuyén du lich cho 35 cdéng nhan dugc

binh chon 14 lao déng xust sic. Anh Tung dugc giao nhiém vu tim hiéu

chi phi thué xe 6 t6 chd cdng nhan di du lich. Duéi day la giad thué xe do hai

hang xe dua ra:

- Hang A: Tién thué ban dau la 2 triéu déng, sau dé méi km ctia hanh trinh
tinh 8 nghin déng.

- Hang B: Tién thué ban dau la 1,5 triéu déng, sau dé méi km cta hanh trinh
tinh 9 nghin dong.

Chuong 2 - Bit ding thirc. Bdt phuong trinh bac nhat mét an

||



a) Lap bat phuong trinh dién dat gia dinh: "Tién thué xe cia hang A it hon
tién thué xe cta hang B",

b) Giai bit phuong trinh do.

¢) Néu hanh trinh du lich du dinh cta nha mdy dai 320 km thi anh Tung
chon hang nao sé c6 lgi hon vé khoan phi thué xe phai tra?

BAI TAP TRAC NGHIEM

2.32.Néua < bthl
A. —a<-b. B. 5—-2a>5-2b.

C. 4-a<4-b. D. —10a +2 < -10b+2,

2.33, Trong céc khang dinh sau, khing dinh nao ding?

A. Néux>0thi x> x

B. Néuxf.nth]%:-o.
C. Né’ua}bth]lb

1.
a b
D. NeuOD<x<1thixX <x.

2.34. Cho bét phuong trinh 2x + 7 < 3x+ 5. Trong cac khing dinh sau, khdng dinh

nao dung? Y

A. -1la mét nghiém cﬁa;bﬁt phuong trinh da cho.
B. 0la mét nghiém clia bat phuang trinh da cho.
C. 2lamot nghiém clia bt phuong trinh da cho.
D. 3 la mdt nghiém ctia bt phuong trinh di cho.

2.35.x, = 3|a mot nghiém clia bat phuong trinh

A. 3x+7<x-3. B. 2x-521,
C-4dx-2<x+1. D. -5x = -18.

2.36. Nghiém cua bat phuong trinh =5x + 8 > —x—4 13

A x>13. B. x<3.
4

4
C. x> 5 D.x-:E

TOAN9

r .




Can thuc

Nhiéu dgi lugng trong khoa hoc va trong thuc tién duoc biéu dién dudi dang
cdn thirc bac hai va can thic bdc ba. Chdng han, mét tau vi tru rdi Trdi dt phdi
¢d téc do téi thiéu la 11,2 km/s (goi la téc dé thodt) va téc d6 nay duoc tinh béi

cdng thirc 1‘/ 2 (;M (ngudn: https://letstalkscience.ca/educational-resources/stem-

in-context/escape-velocity), trong d6 G la hdng sé hdp ddn vi try, M Ia khéi luong
ctia Trdi Dat, R la bdn kinh cta Trdi Ddt. Mét vi du khdc la bdn kinh cia hinh cdu

duoc tinh béi céng thirc? i‘_‘r' trong d@6 V la thé tich ciia hinh cdu.




e sl

CAN BAC HAICUA MOT SO THUC KHONG AM

Tu khoa: can bac hal ctia sé thuc khéng am, can bac hal clia mét
binh phuong, can bac hal ctia mot tich, can bac hai ciia mét thuanag.

1' Téc d v (m/s) cia mét vat thé sau khi rai dugc b (m) tir mot do cao dugc tinh
bdi cong thic v = y19,6h. Goi v, 1a téc dd cua vat sau khi roi dugc 25 mét va

v, la téc dd clia vat sau khi rai duge 100 mét. Hoi v, gap bao nhiéu lan v,?

o KHAI NIEM VE CAN BAC HAI CUA SO THUC KHONG AM \2\‘?‘
<

s

HOATDPONG 1
s RN

N
a) Tim can bac hai sé hoc cta 4. ‘?‘

b) Xét s6 d6i ctia can bac hai s6 hoc ctia 4. Tinh binh phuan\g>c\ua sO nay va
so sanh két qua vdi 4.

Ta co dinh nghia sau: 0%@
Q G

],/ Cdn bac hai cia mét s6 thuc a khéng &m 1a 56 x sao cho X =a.

Luu y:
Ngudi ta chiing minh dugc rang:

» 56 duong a ¢6 dung hai can bic Ké’ déi nhau, trong do sé duong Ia va va sé am
la-va.

+ 50 0 c6 ding mét cén bac Ic[:ﬁ%thfnh né, ta viét v0 = 0.
- V6i hai s6 a va b khéng am\nél a < b thi va < vb.
vibu1
TN
Tim cac c@‘hal cla9va7z
Bai giai

56. icanbachailavo =3va—v/9 = -3
Q;?‘hai can bac haila 7 va—v7.

LUYENTAP1
Tim cac can béc hai ciia mai s sau:
. 9. .
a) 16; b) 25" c) 0,36 d) 6.
viou2
So sinh:

a) 1vav2: b) V15 va4.




Bai giai
a) Vit<2nénv1 <v2.vay1 <v2.
b) V115< 16 nénv15 <+16.Vay V15 <4,

LUYENTAP 2
So sanh:
a) 2vavs; b) 7vav4s.

0 TINH GIA TRI (DUNG HOAC GAN BUNG) CAN BAC HAI CUA MO{;&ﬁ
HOU Ti BANG MAY TINH CAM TAY

SU dung mdy tinh cdm tay, ta cé thé tinh dugc gié trj (ddng hodc gén dﬂngf?-ﬁn bac hai ciia
mét s6 hitu ti cho trudc.

ViDu 3 \2\\?\
[ su dung mdy tinh cam tay, tinh cic can bac hai cia ‘&

a) 121. \\\‘CQ

225° -

b) 13 (lam tron két qua dén hang phan nghin >

Bai giai Q)/

» @& 2 J@(2)(2 (s (=
. 121 : s 21 _11., /121 _ 11
Vayﬁcéhalcénpasha la E—-wva 295 = 7

Két qua:
Vi3

@ -
b) ,@@ 3605551275

v;\&?c?s hai can bac hai 12 V13 = 3,606 va -13 = -3,606.

il

RN

LUYENTAP 3
\‘f".‘

bSu dung may tinh cdm tay, tinh céc can bac hai cta:

J a) %: / ;

b) 42,8 (Iam tron két qua dén hang phan tram). -

.

sy

VAN DUNG 1

Ban Tudn khang dinh: "Cé diing mét s6 thyc sao cho binh phuong téng ctia s6 nay

va 1 1a 36". Ban Mai khdng dinh: "C6 ding hai s6 thuc nhu thé". Trong hai ban
Tudn va Mai, ai dang va ai sai? Vi sao?

“ Chuong 3 - Can thuec



o CAN BAC HAI CUA MOT BINH PHUONG

HOAT DONG 2

a) Sosanhy5?vas.
b) So sanh(-6)? va 6.

Téng quat, ta tinh cin bac hai clia mét binh phuong nhu sau: *?\
e RO\
e 7
_)/ Véi moli s6 thuc a, ta cé: N\ \
vat =|al. N
Nhu vay: NY
- VN
va® =anéua = 0; Jo
va® =-anéua<0. >

;ri DU 4 C)‘\b$

JI

b
LUYENTAP 4 &
1)

Khong diing mdy tinh cdm tay, tinh:

a) V13% ¥C9)%;
0 V4% % V(1 -v2).
Bal giai 'g?\

a) V137=13|=13.

b) Vi-9)? =|-9|=9. A

Q) v4’=/ea =g?=| .

d) v(1-v2) =|1 =v2-1(do1-v2 <0).

b) V4-v17): o YW -3 -J2-y1 ).

Rut gon;
a) ”@‘ ;
o,

@) cAnsACHAI COAMOT TICH

HOAT DONG 3

Tinh va so sanh:

a) v9.16 vava./16; b) v4.25 vav4./25.

p

. 4
ol




Ta ¢6 tinh chat sau vé can bac hai ctia mét tich:

'i,)/Néu ava b 12 hai s6 khéng 4m thi

F"-

Ya.b =Va .vb.

Luu y: Tinh chét trén c6 thé md rdng cho tich ctia nhiéu s6 khéng dm. Chdng han véia, b,
la ba s6 khéng am, ta cé Ya.b.c = va.vb .Vc. .

vipus \?‘
<

Khéng dung mdy tinh cam tay, tinh:

a) /1,21.81; b) v3./48; q) J49,n.gg\§
Bai giai

a) V1,21.81 =4/1,21.4/81 = 1,1.9=9,9. \kg\
b) v3.V48 =v3.48=v144 = 12.
) v490.90 = v49.10.10.9 = v49.100.9 = V49 .Jﬁ\ﬁl 9=7.10.3 = 210.

LUYENTAP S C)
/
Ruat gon:
a) J% -V42; b) ,fu 16,36.225; o +0,3./51./10.¥17.
VAN DUNG 2 &O

Toc do cla xe 6 to \.féLfet truot ctia banh xe trén mat duong khi phanh gép lién hé
vdi nhau bdi cong.] tﬁhc v = v20kl, trong dé v (m/s) la t&c dé cla xe 6 t6 khi phanh
gap, klahé so ma44t gitta banh xe va mat dudng khi xe 6 to phanh va / (m) la d dai
vét trugt clh énh xe trén mat dudng (nguén: https://sciencing.com/how-8070776-
determ &e-speed-accr‘dent—fnvestfgaﬁun.hrmf].

| i

J

”?‘: e ——

% 18 €

S

Hinh 3.1 |

a) Mot 6 td dang chay trén dudng thi phanh gap va tao ramot vét trugt cla banh xe
dai 25 m. Hi téc dé cuia 6 td khi phanh gap 12 bao nhiéu, biét hé sé ma sét gidia
banh xe va mat dudng & thai diém dé 1a 0,87

b) Néu téc dd ctia mot 6 té khi phanh gap la 15 m/s va hé s6 ma sét gilia banh xe va
mat duding & thai diém dé 13 0,6 thi vét trugt cda banh xe dai bao nhiéu?

r.N

“ Chuong 3 - Can thic




e CAN BAC HAI CUA MOT THUONG

HOAT DONG 4
Tinh va so sanh:
9 Vo 25 . V25
2 : L2 A VLD
EI) 16 va "‘71=6' b] 2 vV '.JE

Ta tinh can bac hal ctla mét thuong nhu sau:

o

) N&u a 12 s6 khong 4m va b [ s6 duong thi f "i\\;
fZ- Ja, ‘o
b b N
=

vibue C,)
| Khéng ding méy tinh cim tay, tinh: - %

) /35 y 72D

169 N,
Bal gidi /7

a)

36 _ V36 _ 6 %Cb

169 V169 13 1‘7‘

72 72 g
b -2 =5 =V9=3. &O
LUYENTAP 6 OE
Rut gon: \>CO

9 . 64 81. [, 9

2) 25@{?\ RRVETRRVART,
VAN DY
] %%u héi néu trong phan Khdi déng bing cach tinh ti s6 cta v,vav,

e DUA THUA SO RA NGOAI HOAC VAO TRONG DAU CAN BAC HAI

HOAT DONG 5

Giai thich vi sao:
a) v315=3/5; b) V(-2)2.7 =2V7.




Téng quat, ta co:
/7

®

Néua = 0vab = 0thiva?b = avb.
Néua <0vab = 0thiva’b = —avb.

Luuy:
+ Cich bién dai ‘
ya’b=avbkhia=0,b=0; ‘i’*
va’b =-avb khia<0,b>0 \2\
dugc goi la dua thira sé ra ngodi ddu can. @
» Ngugc lal, cich bién déi ?\
=Va'bkhia>0,b>0;
a b— ~Ja*bkhia<0,b >, \E‘
dudc goi la dua thia sé vdo trong déu can. %
vibu 7z \)
Rut gon biéu thic: Vo8 —v32 + 5v8.
Bai giai

Vo8 - /32 +5v8 =492 - Jﬁ.f_s?l
- V712 - J4’Q~}5J22
-7v2-42¥'5242
=7vV2 -2 +10v2

| 132
LUYENTAP7 ®<5
D

V48 +20

\ "JE‘\
I Rutgcgn\téuthu: A7ads

vige"

‘Q)DUa thira sd vao trong dau can réi so sanh 317 va 445,

Bai giai
3V7 =377 =63;4/5 = V4?5 =
Vive3 < V80 nén 3v7 < 445.

LUYENTAP8
I S3p x8p cac s6 5v8, 67 va 3v22 theo thi ty tir nho dén I6n.

“ Chuang 3 - Can thuc



BAITAP

3.1.

3.2.

3.3.

3.4.

3.5.

3.6.

3’?.

3.8.

Tim cédn béc hai s6 hoc clia méi s6 sau réi suy ra can bac hai cta ching:
a) 169; b) 256;
) 324; d) 400.

SUr dung may tinh cam tay, tinh gan dung cac can bac hai cla cac s6 sau (lam tron
két qua dén hang phan nghin): ‘

a) 3,2 b) 4,15. \2\?

Tai trong an toan m (kg) cia mot day cép thép dugc tinh bdi cong uom 8d?,
trong d6 d (mm) la dudng kinh ca day cap thép (nguén: https: f’fcuicufamracademyf

swi-of-wire-rope-calculator/). >\\)\
a) Biéu dién d*theo m. \

b) Tim duéng kinh nhé nhat cia day cap thép cé tai tronb an toan |2 900 kg (lam trén
két qua dén hang phan trim). _ %

Cong thuc tinh dong nang clia mét vat chuyé’nﬁ:é/ng law,= %mv‘. trong dé W, ())

13 déng nang, m (kg) 1a khéi luong va v (m/s) 1¥'t6c dd cta vat.
a) Biéudiénv’theo W, vam.

b) Tim téc dé ctia mot vat chuyén c@}cé khéi lugng 1 kg va déng nang la 50 J.

Khéng diing mdy tinh cdm ta)f,ﬁr:l'?:
3'.(-5)% b) v0,6./5,4;

-
AN
CINEE (O@ INCENPES

Viét cac s6 dud{héu cdn thanh dang tich r6i dua thira s6 ra ngoai dau can:
a) V72;

b) 14Zi

c) J%ﬂ 000.

Pua thira s6 vao trong dau can réi so sanh: /
a) 2vV3va3v2; I
b) 4v5va3v7;

0 -10va-4+6.

Rut gon:
a) 6v5-y80+245; b)

o
3




3.9. Khéng dung mdy tinh cdm tay, chi'ng minh réng:
a) (V5-1)'=6-2v5;
b) v6-2v5-v5=-1.

3.10. Tinh nhanh:
a) v37%-12% \

b) ¥1012-20% V&
o

Q) W7-v3.W7+V3.

3.11. Chu k) ctia con |3c don 14 théi gian dé né thyc hién mét dao d@\r&g‘;\'_‘ﬁUa lai hoan chinh.
\

. . . 1.12:1:\’7
Céng thic tinh chu Kl T (gidy) ctia mét con léc don [a‘r,lff__%?,_s «trong dé I (m) la

chiéu dai cta con lac (nguén: hrfps:#wmv.thetec’}l:g‘dvacate.org;ﬁuw—to-cafcu!ate-
the-period-of-a-pendulumy/). Tinh gid tri chinh xa¢'¢ia chu ki ca mét con lac don c6

chiéu daila 9,8 cm. P

Hinh 3.2

3.12. Nhiét IUQQg\Q\{J] toa ra tir vat dan khi c6 dong dién chay qua dugc tinh bdi cdng thic

Q=" %ﬁng dé 1 (A) 13 cudng do dong dién chay qua vat dan, R (€2) la dién trd cla

v%t danvat(s)lathdigiandongdién chay qua vat dan (ngudn: https:/gimnazijapg.me/

"-{rp‘éﬁésfpdfdacfﬁszaﬂﬁ_razred/e!ectrfc—energy—and-powenpdf]. Biét rang nhiét luong

(2-/{' 3 ra tUr vat dan c6 dién trd 300 Q trong thai gian 1 gidy la 225 J, hay tinh gia tri
chinh xac clia cudng d6 dong dién chay qua vat dan nay.

“ Chuong 3 - Gin thiic




CANTHUC BAC HAI

Tu khoa: can thic bac hai, can thuc bac hai ciia mot binh phuong,
can thure bac hal cua mot tich, can thuc bac hal cua mot thuong.

\‘ggy Céng suat P (W), hiéu dién thé U (V) va dién trd R (2) trong mét doan mach
mét chiéu lién hé véi nhau theo céng thic U = YPR (nguén: https://dinhnghia.
vn/dinh-nghia-cong-suat-dien-cua-dong-dien-mot-chieu-xoay-chieu.htm]).
Néu céng sudt va dién trd trong doan mach déu tang gap déi thi ti s&"g‘y@
hiéu dién thé ltc dé va hiéu dién thé ban ddu bang bao nhiéu? Q\z\

-

o CANTHUC BAC HAI ‘ @
\2\‘?“
'HOATDONG 1 J

Mﬁt tﬁm thém hinh chit nhat cé dudng chéo la 5 dm v{_ﬁiéu rong la x (dm).
Gidi thich vi sao chiéu dai ctia tAm tham la v25 - x2 (anﬁ‘

Trong Hoat déng 1, ta goi v25 - x* 1a can thic bac hai clia 25 - x, cdn 25 - ¥ 1a biéu thic
lay can.

Mét cach téng quat: . %O')

o) o

AN
Véi A 1a mét biéu thic dal s§, ngudi ta goi vA VA 13 cdn thure béc hal cta A, con A
duoc goi I biéu thuuléy ‘cén hay biéu thuc dudi dau can.

9

Luu y: VA xac dinh t‘ha@ nghia) khi A I3y gia tri khéng am.

vi DU1 @
. Eyi% gia tri ndo ctia x thi mai bidu thitc v—x, vx? xac dinh?
aigia

-x xdcdinhkhi-x = 0,ticlax < 0.
Vx? x4c dinh vdi moi sé thuc x (vi x* = 0 véi moi 56 thuc x).

g

LUYENTAP1
Chi ra cac can thiric bac hai trong cac biéu thifc sau va tim diéu kién dé ching
xac dinh: +27
XRy-1; /x'+5; ALY a’-3a+4; V3u-6.

y'+z




o CAN THUC BAC HAI CUA MOT BINH PHUONG
HOAT PONG 2

Hay chép lal va hoan thanh Bdng 3.7. Em cé nhén xét gl vé gi trj cta v(2x - 1)2

val2x-1[7
Bdng 3.1
Ji2x-1)?
|2x-1] ? ? ? ? 7
Tong quat, ta ¢ phép bién ddi sau: Q
@ N\
=2/ Véi moi biéu thuic dai s6 A, ta cé: \z\Yﬂ
VR=lal =
viou2 X %CQ
Rut gon: 0
a) va*; b) th—a’vaix/z ; c) vbevaib <0,

b) vix-3)?=|x-3|=x-3( ;
0) @=J{b’}1=|b’|=—r{9 <0nénb’ < 0).

LUYENTAP 2
Rut gon: C;b
[ a) Vx*% (O b) 2/{-y+5) véiy=5; ) -3vz"° véiz<O.

o CAN g\?gk HAI CUA MOT TICH

Hon'mouﬁ 3

Bai gial o
a) va*=@)?=|a*|=a’ {vi@

- Qﬁﬁy chép lai va hoan thanh Bdng 3.2.Em c6 nhéan xét gl vé gia tri ctia y/(x + 1) (x + 3)

§ vavx+1./x+37
| . Bdng 3.2
> ] | 2
Vx+1 ? ? 7 7 ?
/X3 ? ? ? ? ?
7 ? ? ? ?
Yx+1./%+3 ? ? ? ? ?

“ Chuong 3 - Can thiic



Ngudi ta chiing minh dugc tinh chat sau:
l;"_',

%Vﬂl hai biéu thirc A va 8 khéng &m, ta c6:

VAB =VA.VB.

Luu y:
+ Tinh chat trén c6 thé md réng cho tich ctia nhiéu biéu thitc khéng 4m. Ching han véj cac
biéu thitc khéng am A, B, C, ta c6 VAB.C = VA.VB.J/C. \2\

« V6i biéu thiic A khdng am, ta cé VA® = (VA) = A. @

vious ‘g?,
| Rut gon cac bidu thitc sau: !:2\
a) v16a*b?; b) V5x.V45x vdix >0.

Bai giai $

a) V16a‘b? =V16.Va' Vb = 4./{a)’ | b| =4a1|5‘.b

b) V5x.v45x = v5x.45x = v225x% = V225 ./x* 4]‘_5|x |=15x vix = 0).
: /

LUYENTAP 3 3 Cb

Rat gon céc biéu thiic sau: ?w B
a) y36ex*(2-y)’vdiy=2; ,&O b) \/%-1,’%2- vdiz> 0.

VAN DUNG 1 CQ@

- & a a
Mot hinh chif nhat,cs chiéu dai fa /5 mét va chiéu rong la /-2 mét (a > 0). Tinh
dién tich gﬁﬁh chir nhat theo a.

o Q&HUC BAC HAI CUA MOT THUONG

HOAT DONG 4

Cho biéu thic A khéng &m va biéu thic B duong.
a) Giai thich visao \/% VB = VA.

b) Chimng minh \/—;: = %




Theo Hoat dong 4, ta chiing minh dugc rang:
'/:f

' -) Vi bidu thuc A khéng 4m va biéu thirc B duong, ta ¢é;

JE _YA,
B VB
vioua '
| Rat gon cac biéu thuc sau: \2\?\
3 fev?
a) /25%, b) Y ygiy>o. <
49 /54y . \&

Bal giai \'e
2 /35.:‘ V36x" _J_ /x' _6x? \E_
O

Va9 7
J54y \/g \/_ L %hﬂ\y)@v

LUYENTAP 4 /

Rut gon cac biéu thirc sau: Q
a [b* 1 %
a) (7747 VOla<o; O?s

VAN DUNG 2 \L
I Giai bai todn ne\_l.lo '?19 phan Khdi dong.

WD
s ) Tnugxﬂ'muc & MAU

HOATDONG5

" B 1

4) Nhan c tif va miu clia bidu thic % v6i V2 1éi bién déi biéu thic dé

d vé dang khéng con cin thilc & mau.
b) Nhan ca tif va mu clia bidu thuc v,ii - véi ¥2 - 116i bién ddi biéu thic do

vé dang khéng con cén thic & méu

¢) Nhan ca tlr va miu cta biéu thic ——— J_ 5 véi V5 + 2 181 bién dél bidu thirc dé

vé dang khéng con cin thic & mau.

Chuong 3 - Can thurc




4 5 . 6 g

' va vé dan
32 V241 0 V5-V2 ke
khéng con can thic & mau. Cach lam nay dugc goi la truc can thirc & mdu. Trong cau b,

Trong Hoat dong 5, ta da bién déi cac biéu thic

dé truc can thic & mau, ta da nhan ca t v mau cda biéu thuc 2 véi biéu thic

;2 +1
V2 -1. Ta goi biéu thic v2 +1va biéu thilc v2 — 114 hal biéu thuc lién hap véi nha.
Tuang ty, trong cau ¢, ta goi biéu thirc v5 - v2 va biéu thic v5 +v2 I3 hai biéu thic
lién hgp véi nhau. Téng quat, ta goi YA + B va vA - B 1A hai biéu thuc lién hop véi,nhau;
VA + VB va YA - VB |a hai biéu thuc lién hop véi nhau.

Mét cach téng quat: Q\Z\

-
.

- L-_ .
-_)/. Véi cac biéu thic A, Bma B > 0, ta ¢6: N ) :‘/ H
_A'_ = _AJE . N h__:\‘
?!B B ('H.-r' )

. VéricécbiéutthcA.B,CméAEOvaAqéB’ltac_d;'_'_ '
C _CWA-B), C ~ CWVA+B)
VA+8 A-B® 'JA-B. A-B
- V6i cac biéu thiic A, B, Cma A > 0,820 Va A # B, ta c6:

C _CWA-4B) ~C _C(VA+VB)
VA+VB  A<B. 'VA-VB  A-B

<O

vibus
[ Truccan thﬂcﬁméu;@
a) 22 b) —2—;
75\ /6-3
8 1 .
0 —ﬁ+h§§?‘ d) A véia=0,b=0,a+#b.
Baigii[\

£20 2065 2005 _ass.
VMIV5 7545 75 7

9 __ 9(V6+3) _9(6+3) .
" %3 (V6-3)(¥6+3) 6-9 36 +3)

8 _  B8(v7-v3) _8(7-V3) _
VFA V7+3)y7-v3)  7-3 =2(V7-43).

d] 1 _ J&:_*“'{E =\{E+JE.
Ya-vb (Ja—vb)Ya+vb) a-b




LUYENTAP 5
Truc cin thitc & mau (vai gia thiét cac biéu thic déu c6 nghia):

Jj—f ) xx=y)
b} 1_“/};. }‘,— J_

a) %:

3.13. Rat gon céc biéu thuc sau: ?,
a) v25a*-2a% \2\
b) 3v4b®+7b’véib < 0;
c) xl—y,#x‘[x—y‘vdix:-y; @

d) v0,3.v2702°. \Pz\

3.14. Rut gon réi tinh gid tri cia cac biéu thic sau: :*::
a) o4 -4x+x)7taix=v2; .
b) vy4a’(9b’+6b+1) taia=-2,b=—v3; C)

c) a’b’ zgsbﬁtam——lb /5; Q)

d) Y3y taix=-3,y= ?‘
J27x%y? &

3.15. Tim x, biét:

a) ﬁx-m:%CQ b) 2V + VB0 = 125 - VA5,
3.16. Truc cén,thﬁc:é mau (vdi gia thiét cac biéu thic déu cd nghia):
a) 2?2- ; b) E+ :
" )ﬂ, d ab __ao .
Q)V(‘Jﬁ 78’ 2Va b’
3x . 1/_ + ‘{' /
® 2x-1' S — | ‘
3.17. Rut gon céc biéu thic sau (véi gia thidt cic biéu thic déu ¢ nghia): <
) 6v2+3, J_ J_
1+2v2° V3-1
g m-2¥m, ) 3x+f.
2-Vm ' 3vx +y

Chuong 3 - Can thuc




3.18. Sap xép cac s6 sau theo thir tu ting dan:
a) 8v3,4v7,5V/6 va9v2;

b) 6v3,v48,3v7 va2v11.

3.19. Dién tich A ctia hinh trén ban kinh r dugc tinh béi céng thuc A = nr.
a) Viétbiéu thuc tinh r theo A tir cdng thuc trén.
b) Dién tich ctia hinh tron C, gdp 9 lan dién tich cta hinh tron C, thi ban kinh cla
hinh tron €, gap bao nhiéu Idn ban kinh ctia hinh tron C,? %\?‘
3.20. Vao ngay 06/01/2020, 6ng Thanh dau tu hét 100 triéu déng vao mottai khoan
dau tu ching khoan. Bén cudi ngay 06/01/2021, tai khoan dau tu cﬁ‘:@:’[g tang gdp
k 1&n. Bén cudi ngay 06/01/2022, tai khodn d6 téng thém 0 Bﬁ!gh:?.'ﬁ vdi tai khoan
cudi ngay 06/01/2021. Goi S (triéu déng) la sé tién trong"tf-xl khoan dau tu cha
6ng Thanh cubi ngay 06/01/2022. CQ <
a) Viét biéu thurc tinh S theo k.
b) Viét biéu thic tinh k theo S. Néu s6 tién trong“{%li khoan ddu tu ctia 6ng Thanh
cudi ngay 06/01/2022 |a 180 triéu déng thi g@rl cua k bang bao nhiéu?

3.21. Trong moét nghlen clu vé khung long, ngum ta dung céng thiic sau dé udc tinh
téc do di chuyén ciia khung long: ‘ r.f_\q

trong d6 Frla sé Froude, v (mfs)[ t6c d6 di chuyén ctia khing long, / (m) la chiéu dai
chén cua khdng long va .-.9 8 m/s® 1a gia téc trong trudng.

(Nguén: R. McNeill Ale der How Dinosaur Ran, Scientific American, Vol. 264, No. 4
(April 1991), pp. 130° "1 37)

a) Viét biéu thic tinh v theo [ va Fr ti cong thic trén.
b) Udc tinh tdc dé di chuyén cha loai khiing long Triceratops cé chiéu dai chan la
2,8 m va c6 s6 Froude 12 0,16 (lam tron két qua dén hang phan mudi).

Q;v ... Hinh 3.3 | /l




CAN BACBA. CAN THUC BACBA

Tu khoa: can bac ba cua so thuc, can thuc bac ba.

d cac bai hoc trudc, ta da tim hiéu cin bac hai cia mét s6 thuc khéng am va
can thic bac hai clia mét biéu thirc dai s6. Can béc ba va can thic bac ba ¢ duoc
dinh nghia tuang tu khéng?

?.
o KHAI NIEM VE CAN BAC BA CUA MOT SO THUC Q‘z\

HOAT DONG 1 '@
a) Tim moét s6 cé 1ap phuong bang 27. \P%\

b) Tim mét s8 ¢é lap phuong bing —8.

Ta c6 dinh nghia sau: C)

Cdn béc ba cia mét sé thuc a Ia{g},sau choxX’=a.
Ny

Luu y: Q
- Mbi sé thuc a déu cé duy nhﬁtm 5t can bac ba.

» Can bacbacliasé thuca hreu 1a ¥a, trong dé s6 3 goi Ia chi s6 ctia can. Tir dinh nghia
cin bac ba, ta cd (

Va
« Phép tim can b%ﬁ-@a mot 56 thuc goi la phép khai can bac ba.

viou1 ‘?‘
1
W bac ba cla 64; T3E vao.

giél
V64 =Va’ =4,
Y | =T
d Y0 -V0° - o.

Nhan xét: Can bac ba clia s6 duong la sé duong, can bac ba clia s6 am la sé 4m, can bac ba
clasd0lasd0.

BER o5 Gon



LUYENTAP1
Tinh ¥8 +¥-27 -¥216.

Luuy:

Tuong tu can bac hai, can béac ba cé céc tinh chat sau:
Véi hai sé thuc a va b:

- Néua<bthi¥a <¥Vb:

+ ¥ab = Va.¥b;

{/ﬁ ?néub;&u J

?\
vipu2 Q\e\

So sanh 4 va V67, @
Bai giai \2\?“

Taco4=364.V164 < 67 nén V64 < ¥67.Vay 4 < V67.

LUYENTAP 2 e

So sanh:
a) 6va¥210; b) 3’\@@ 433,
/
vipus Oy
Rut gon: ‘?\e
V625 3
) 7 «O b) 5¥128 +3¥16.
Bai giai

a]ﬁﬁé?if_s

b) 5V128 +a§§f5= 5V642+3V82 = 5V472 +3V272
VP 2+ 3V20 .3 = 5.3 2+32V2

% =20V2+6V2 =26%2.
LUYENTAP 3
] Tlnh? 324 .39 ("

.
o TINH GIATRI CAN BAC BA CUA MOT SG HU'U Ti BANG MAY TINH
CAM TAY

SU dung mdy tinh cdm tay, ta c6 thé tinh dugc gia tri (ding hodc gan dung) can bac ba
cua mot s6 hiru ti cho trudc.




vibua

St dung mdy tinh cam tay, tinh can bac ba cua:

216,
a) 343
b) 18 (lam tron két qua dén hang phan nghin).

Bai giai

a) F 5 [EBE ](ﬁ].[S][zt][a][&\
Véy-%%—g—-cé can bac ba Iai\/%:%. !
Két qua: tlk\e\?‘
ST ] v Vis o~
b) va | /= (DD =]@ﬁ,zmdm

Viy 18 6 cin bac ba 1a ¥18 = 2,621. ()
7/

LUYENTAP 4 <
Su dung mdy tinh cdm tay,(lfn)f\?can bac ba cta:

512
3 “73371° A

b) 15,27 (lam trbr*&%’tl\qué dén hang phan tram).

“

VAN DUNG 1

I Thé tic {uﬁﬁhét bé nudic hinh 13p phuong 4 13,824 m?. Tim dé dai canh cia bé nudc.
N

Q)‘Enu THUC BAC BA CUA MOT BIEU THUC PAI SO
J HOAT DONG 2 /1

Viét céng thic tinh thé tich V cha hinh ldp phuong ¢é canh bang a. Tir dé »
gidithichvisaoa = W.

Trong Hoat dong 2, ta goi YV 1a ciin thuc béac ba ctia V, con V 1a biéu thuc 1y cin béc ba,

“ Chuong 3 - Cin thuc



Mét cach téng quét:
(e
=) ‘
V4l A 1a mét biéu thic dal s6, ngudi ta gol VA 13 cdn thirc bdc ba clia A, con A
dugc goi la biéu thuc Iy cdn hay biéu thuc dudi dau can.

vibus
Chi ra cdc can thic bic ba trong cac biéu thic sau: \2\?\
a 3V
Kryi=l V2= i Ockd Van
Bai giai

Vzi-2 va? |a cac can thirc bac ba. [\2\?\

vibue .\S\A

I Rut gon cac biéu thuc: 2
3 2y3
Va%; b) V-8x%: —
:}él Tﬂl | ' g ? 3 128
g
a) Va’=a’. ' %

b) V-8x°= ’J—Ea ’JE" = (-2)x* p?
V2y! A

9 iz \123 /?4!~-U_ 4

(.9(9

VANDUNG2 \>

Ban kmh(\émua quy dao cia mét vé tinh
(giad st quy-dao cua vé tinh la dudng tron) dugc

2
udc\tinh bdi cong thuc r = ,“ ih_:t

é)nm’fkg ’) 12 hdng s6 hap dan vi tru, M (kg)
la khéi lugng clia Tréi Dat va t (s) la thoi gian dé
vé tinh hoan thanh mét quy dao (nguén: https:/ Hinh 3.4
courses.lumenlearning.com/suny-osuniversityphysics/chapter/13-4-satellite-orbits- -
and-energy/). Hay udc tinh ban kinh cta quy dao cta vé tinh cé thdi gian hoan thanh

mét quy dao la 2,6.10° gidy, biét réng G = ?06,? (Nm?*/kg®) va M = 598.10* (kg)
(lam tron két qua dén hang nghin).

» trong dé




BAITAP

3.22.Khéng diing may tinh cdm tay, tinh:
a) (2¥27 -5V-216)- 3,/%:
b) 23/36.5V48.

]

3.23. S3p xép céc s6 sau theo thir tu ting dan:3V3,2Y10 va s. \2\?*
3.24. Rut gon céc biéu thuc: Q
a) Vm® b) V-27n% { @
V122 \2\
) %fﬁ.q.—ya =7y d) 396 o, [

3.25. Tim x, biét rang:
a) Yx-2=3; b)éw):’ “8x* =2x+1.

3.26. Mot clra hang nhén thdy rang néu giam.gid ban P% trong t gi® thi sé khach hang
tham gia mua hang giam gia tronﬁ%giﬁ dé, goi 1a N, c6 thé dugc udc tinh bdi
biéu thic N = 125¥Pt. Hay ch'!cwnh s6 lugng khach hang tham gia mua hang
giam gia 50% trong 8 gi¢ (I@Eﬁ‘n két qua dén hang don vi).

A
3.27. Khoang cdch trung Elﬂ_fl\a"(m}l gifa mét hanh tinh va Mat Trdi lién hé vdi chu ki

quy dao T (s) cla @h tinh (thai gian hanh tinh quay mét vong quanh Mat Trdi)
19

theo cong thircd®= %Tl (nguén: https://www.physicsclassroom.com/class/circles/

Lesson-4/Ki \ib-s-Three-Laws).

a) wggbi_ uthuc tinh dtheo T.

b) T@h }(hoéng céch trung binh giira Sao Hoa va Mat Trai theo kildmét, biét rang

“’?'S:'hu ki quy dao ctia Sao Hoa |4 5,93.107 gidy (lam trén két qua dén hang tram nghin).

Ve
J |

“ Chuong 3 - Can thuc
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3.28. Rut gon cac biéu thuc sau:
a) 3v12-7v/48 - 475 +54/108;
b) (v8-6v2+v10)V2 -2+5;
) 0,7v11.3/1000 + 7y(v11 -V13)}; ‘

BAI TAP TU LUAN

3 Ja0-45 S
d : P\
SRR QX
3.29. Chiing minh cac dang thic sau: o QN
xfy+yx 1 “{’ h

a) — = x -y Vvéix, yduang va x # */\
f Vx-Vy A

v25a‘(a-b}' = 5a° véia # b; \{ Y \

c) -1 _-_4 vdizzﬂvéz;&ﬁ‘.\\{h.
\E Vz+2 z-4 '. g

b}z

3.30. Rt gon cac biéu thic sau (gia thtét céc biéu thic déu cé nghia):

1 1\, Ya+i. >
A (J_—1+a Ja) a- 2~'(E+'I
xy+yvx + J_+‘I f
b) ys!_+l ’ %
0 J_n"__—»a
v’a+Jb
3.31. Cho biéu thL@'c:
s x+Vx\,  x-vx
N p=(1+ 2 1 - 2K veix 2 0vax 1.
..a)_RutgonP.

'b} Tinh gia tri ctia P khi x = 5.

3.32. Khong dung may tinh cadm tay, tinh: -
a) 2¥27+5¥-216.
V64 +-8
by 15¥104 V104
12013

TOAN9




3.33. Tinh dd dai canh ciia mét khu vudn hinh vudng (lam tron két qua dén hang
phan trdm), biét dién tich clia né bang dién tich ca khu vuan hinh chi nhat
c6 chiéu réng 5,2 m va chiéu dai 14 m.

3.34. Mt hinh chir nhat cé chiéu dai va chiéu réng 1an lugt 1 V56 cm va V14 cm.
Tinh dién tich cda hinh chir nhat.

3,35, Téc dé am thanh v (m/s) g4n bé mat Trai D4t dugc cho baiv = 20VT+273,
trong dé T (°C) 13 nhiét d6 bé mat (ngudn: https:/phys.libretexts.org/
Bookshelves/College_Physics/Book%3A_College_Physics_le_{Op éﬂs tax)/
17%3A_Physics_of_Hearing/17.02%3A_Speed_of_Sound_ Frequénc} and_
Wavelength). Tinh t6c dé 4m thanh gin bé mat Trai Dat khi nhiét do bé mat
13n luot 13 15°C va 30°C (lam tron két qua dén hang phan erm}

3.36. Mot qua bong khi duge déanh theo phuang ngang vai tée do v (m/s) tai d cao

h (m) so vd&i mat dat sé dich chuyén theo phUdng s
ngang mét quéng dudngd = v 9 (m) cho dén Q
Ny h ¥
khi cham mét dat (ngudn: https:/dinhluat.com/ . d -
chuyen-dong-nem-ngang/) (Hinh 3.5)..Qua béng 'mmﬂ’"’;gf

di duogc bao xa theo phuong pgamj tir khi duoc Hinh 3.5
dénh theo phuong ngang vél-téc dé 35 m/s tai
dé cao 0,9 m so véi mat dat?

3.37. Mat khéi rubik c6 th& tich bing 125 cm® (Hinh 3.6).
Tinh dé dai canh ciia khéi rubik.

Hinh 3.6

BAI TAP TRAC NGHIEM

3.38. Trong cac khdng dinh sau, khdng dinh nao 13 dung?
A.\, Moi s6 thuc déu cé ding hai can bac hai.
B. Moi sd thuc am déu cé ding hai can bac hai.
C. Moi sé thuc khéng &m déu c6 ding hal can bac hai.
D. Moi s6 thuc duong déu c6 ding hai can bac hai. y

J 3.39. Trong céc phét biéu sau, phat biéu nao la sai?

A. Mol sé thuc am déu cé can bac ba.

B. Can bac ba ctia 56 0 1a chinh né.

C. Mol sé thuc duong déu cé dung hai cdn bac ba.
D. Moi sé thuc déu cé ding mét can bac ba.

“ Chuong 3 - Can thuc



3.40. Xét phat biéu I: "Néu a va b 1a hai sé khong am bét Ki thi va.b = va ./b"
va phét biéu IL: "Néu a va b 1a hai s6 khéng am bat ki thi va + b = va + vb".
Trong céc khang dinh sau, khang dinh nao la ding?

A. Ca hai phat biéu I va Il déu duang.
B. Ca hai phat biéu I va Il déu sai.

C. Phatbiéu I ding va phat biéu 11 sai.
D. Phét biéu I sai va phat biéu 11 ding.

3.41. Thi ty tif nhé dén 16n clia cc s6 58, 8v/5, 716 |13

/ 4
A. 5v8,8v5,7+6. ) 4
B. 5v8,7V6,845. CN
C. BE:?JE;S'\"{E. b x;’ ‘
D. 7V6,5v8, 8+5. JIS°
(A
36_ (5 _1 N\
3.42., /= ~ 2 hixbang h >
A. 1. B. 4. (-
C. 9. D. 16
C
3.43. Gia trj ctia biéu thi A
.43, Gia tri cUa biéu €3 f 3= J'S
3. 1®) 1.
A S ) B. 3
1 \ L,
C. 5 ~ D. 5
3.44.Rut gon biéu thic A = (Jﬁ—ﬁ L1515 ]{-ﬁ v5), ta thu dugc gi4 tri
1-v2 1-v3
ciaAla
A -2 B. 2.
Co -1 D. 1.
3.45. Biéu thiic Ya + 2 + V6a - 9 ¢6 gié tri bang 5 khi V&
AL a=-1. B. a=6. l
C. a=-6. D. a=1.




¥ HINH HOC PHANG

Hé thiic luong trong tam gidc vuéng

Cdnh tay r6-bét c6 thé chuyén déng mét cdch linh hoat nhér vao viéc thay déi cdc
géc tai khdp néi giita cdc bé phan. DE tinh todn vj tri cia ban tay ré-bot mot cdch
chinh xdc, cdn sir dung céng thiic trong d6 két hop cdc ti s6 lirong gidc cua nhiing
goécnéitrén. .

is_ 8
'
sk 1 cAc gia tri sin (si ne), ta
' nNno|
S ach tinh ti sO IUgng glac cua mot SO JoC Nhon dach
' Cachtinh giatri (dung hoac gar Aung) tl sO lUgng giaccua gc

"-]|1'l'r_'.\|‘.;-
= Méilién hé giifa cacti s6 Iugng giac cua halgocpnt nhau;

* Cach giai quyét mot s van dé thuctién gan lién vdi ti s6 Iugng giacctiagocnion



CACTIi SO LUONG GIAC CUA GOC NHON

Turkhoa: ti so lUong giac ctia géc nhon, sin, c6sin, tang, cétang,
canh déi, canh ké, hai géc phu nhau.

rf:.'._.

' é./ Theo quy chuan ki thuat qudc gia vé xay dung cong trinh dam bao cho ngui
khuyét tat ti€p can st dung (QCVN 10:2014/BXD), ti s6 gilfa chiéu cao h v
chiéu dai theo phuong ngang d ctia déc cho xe lan khéng dugc Ién hon %
nhu Hinh 4.1. Néu géc nghiéng ctia mét con déc so vdi phuang ngang I3 ;“\52.
thi con d6c d6 cé dap ing dugc quy chuan trén khong? %\

-

d .\
‘ Hinh 4.1 (
N C
o CACTI SO LUONG GIAC CUA GOC NHON -\s\%nh huyén »
\ L @n i
cu
Cho tam gidc ABC vuéng tai A va xét géc nhon B. Khi l;(;) 4 2958
canh AB dugc goi la canh ké cia géc B, canh ACd c_re’ac_:i |
|4 canh déi clia g6c B (Hinh 4.2), canh ké cia géc B
, % Hinh 4.2
HOAT DONG 1 \'e

7

"4
1. Vé mét géc nhon B ¢c6 _.r:g ﬁ&z bét ki. Chon mét diém C trén mot canh va vé
dudng vudng géc Cﬂtt‘,t-)Gxuﬁng canh con lai (Hinh 4.3). Hay do va tinh cac ti s6
canh ddi va canh huyén; canh ké va canh huyén, canh déi va canh ké ctia géc B
b
trong tam gIé-._:\AE:]C.
2. Véthém rgﬁgg&c nhon B'cling ¢6 sé do a nhu trén va thuc hién tuong tu.

3. Sirdung Eiu hiéu déng dang ctia hai tam gidc vuéng, hay giai thich Vi sao cac
cdp 1i's6 tuong Ung ctia B va B' b4ng nhau.

<\
Q)\ﬁ c.

cl

A A \
Hinh 4.3

Cho g6c nhon a. Néu vé tam gidc vudng bét ki c6 mét géc nhon bing a thi cac ti s6 gida
canh déi va canh huyén, canh ké va canh huyén, canh déi va canh ké, canh ké va canh déi

ctia géc a la xac dinh. N6i cch khac, céc ti s6 nay khéng phu thude vao tam giac vudng
dugc vé ma chi phu thudc vao s6 do géc a.




J Cho tam giéc vuéng cé géc nhon «, khi dé:

« Tl s8 giira canh déi va canh huyén dugc gol la sin cda géc a, ki hiéu la sina;

« Ti s8 gitta canh ké va canh huyén dugc goi 1a césin ctia géc a, ki hiéu la cosa;
. Ti s8 gilta canh déi va canh ké dugc goi Ia tang ctia géc o, ki hiéu la tanc;

- Ti 56 gilra canh ké va canh ddi dugc goi la cétang ctia géc a, ki hiéu la cotq;
Cac ti s6 sina, cosa, tana va cota dugc goi la céc ti s6 lugng gidc chia goc a.

Luu y: o~

1. Trong mét tam gidc vudng, dé dai cac canh ludn la sé duong va canh géc vuéng luén
nhd hon canh huyén. Do dé sin va cdsin ctia mdt géc nhon ludn du’cmg ‘hnhé hon 1.

2. Pé don gian, khi ghi cac ti s6 lugng giac ctia mdt goc nhon trong tam gidc, ta sé bd
ki hiéu "A" di. Chdng han, thay vi viét sin A thi ta viét sinA.

3. cota=——- \b?\
tana !

vibpu1 C? 4
1 Tinh cac ti s6 lugng gidc ctia géc a trong Hinh 4,'4-k
Bai giai C-

2 2 2 ?) u
Vi AABC vubng tai Anén BC* = AB" + AC

(dinh Ii Pythagore). Do dé BC = 5. (2) Hinh 4.4

ccinm~ AC _ 3 _AB\_ &
Suyra:sinc Ta 5.cosu -BC"‘*S

AC 3. . ~VAB_4.
AB 4 2@;4{ 3

P
LUYENTAP 1 (.\E

1 Tinh cactisé IL(EJ':n/q‘giéc clia gbc N va géc P trong Hinh 4.5. .

& 1IN

1, '%‘ Hinh 4.5

tana =

Ghi SO LUONG GIAC CUA MOT SO GOC DACBIET

J HOAT DONG 2 A
Trong Hinh 4.6, tam giéc ABC 13 tam gidc gi? Xac dinh s6 do va 1
cac ti s6 lugng gidc clia goc 8.
B C

“ Chuang 4 - Hé thiic luong trong tam giac vuong




HOAT DONG 3

A
1
Trong Hinh 4.7, tam giéc ABC |A tam gidc gi? Xéc dinh ’ 2
s& do va cac ti s6 lugng gidc clia goc Bva gocA,.
B L C
H -
2
Hinhd7 |
U~
N
Ta c6 bang ti s6 luong gidc cia mot s6 goéc nhon dac biét: Q
, 1 V2 e V3 &
= e _ 1= D =—\/
sin 30 5 sin45 5 sin6 2 \\
._ V3 . V2 A
cos 30 =5 cos45 =3 m?’ﬁe; 5
tan 30° = g tan45° =1 - “tan60’ = V3
by )
( —

cot30° =3 cot45 =1 Y -/ cot60° =§

vibu2 ' %

Cho tam giac ABC vuéng tai ﬁ\cﬁ = 30" va AH la dudng cao. Tinh ti s6 % va %
tirdé tim 2.
PP C
Bai glal (Hinh 4.8) 07 A
Xét AABH vudng tai H.
AH _ To ™ ._¥3
Tacéd BH t\a\rzB tan30 3 (1) g 50 .
Vi AABGyu6Ng tai Anén C = 90° - B = 90° - 30° = 60". I 3”
E'i%f vudng tai H nén % =tanC =tan60° = V3. (2)
; . BH _AH BH _ 57 3 _ 4
T () va @ suyra o = 2 an V3 3 3. Y.
M
LUYEN TAP 2 45 o
' 5 PN s PN PQ Q
Trong Hinh 4.9, hay tinh cac ti s Q va o tirdo tim o 60°
n 4 P
Hinh 4.9




o Ti SO LUONG GIAC CUA HAI GOC PHU NHAU

HOATDONG 4
A
Cho tam giac ABC vudng tai A (Hinh 4.10).
a) Téng sd do cla goc B va goc C bang bao nhiéu dé? /\\
b) Viét cac ti s6 lugng gidc cia géc Bvagéc G tirdd c
chi ra cac cdp ti s6 lugng gidc bang nhau. Hinh 4.10

Hai gac duge goi 1a hai géc phu nhau néu téng s6 do clia chting bang 90°. Bjrjh':?;au day
cho thay méi lién hé giifa cac ti s6 lugng gidc cta hai géc phu nhau: )<

’ ) _ . “h.\\ .
Néu hai géc phu nhau thi sin ctia géc nay bang césin cua gdc kia, tang clia géc nay
bang cotang clia goc kia. =

Luu y: TU dinh li trén, ta c6: \CO

sina = cos(90° —a); cosd ="sin (90° — a);
tana = cot (90° — a); cafgf tlan (90° —a).
vibu3s O /
I Viét cac ti s6 lugng gidc sau thanhti s6 lugng gidc ctia cac géc nhéd han 45°
a) sin53% 'VS. b) tan71°
Bai gial &O
a) sin53°=sin(90° - E1?°) = cos 37"
b) tan71° = tan (90°*19°) = cot 19°.

LUYENTAP 3 CO

.
Viét céc\ﬂ?éluqng gidc sau thanh ti sé lugng gidc clia cac géc Ién han 45°
a) casi_s : b} cot31°
\ At

o‘?lm-l CAC T S6 LUONG GIAC CUA MOT GOC KHI BIET SG DO GOC VA
DTINH S6 DO GOC KHI BIET Ti S6 LUONG GIAC BANG MAY TINH CAMTAY

’ a) Tinhtisd luong gidc khi biét sé do goc
Céc gi tri ti s6 lugng gidc cia mot géc nhon batkl cé thé duoc tinh dé dang bang nhiéu loai <
may tinh cdm tay khac nhau. Cé nhiéu don vi do géc khac nhau nhung trong chuong trinh
Toan 9 ta chi str dung dan vi dé. Do dé khi thuc hién tinh cac ti s6 lugng gidc cia mot goc,
can chuy&n mdy tinh vé ché do don vi do géc 1a db bang céch bdm cac phim nhu sau:

SHIFT MEMNU MODE
+ (hoic } +( 2 )(Angle Unit)+( 1 (Degree)
“ Chuong 4 - Hé thuc lugng trong tam giac vuong




Ngoai dan vi dd, ngudi ta con dung don vi phut (') va gidy () d€ do géc chinh xac hon vdi
1°=60'va 1'= 60"

Pé tinh c4c ti s& luang gidc sin, cdsin va tang cla mdt gac, ta sif dung cic phim m, ,

. Dé tinh gia tri cotang clia mét goc a, ta tinh tang cla 90° — a hodc tinh gia tri

tana
ViDu4
| sirdung mdy tinh c&m tay, tinh céc ti s Iugng gidc sau:
a) sin60°% b) cot25°1535", ‘?\
Lam tron két qua dén hang phan nghin. \2\
Bai glai Q
2) Bamtin ot cic e G 6 (0 ) (=), 1o duc e
ol
3K
2N\
S\
ssneo" - 2. 5m D
Do dé sin60 _T am ta dugc gia tri gén ding lasin 60" == 0,866.

b) Cach 1:Bim IénlumcécnutmL:)[ ] 5 ]u@@
8 : (s CRDEl - :Lta dugc kétqué

Al an 90 - 25°15:357

C‘\E . 2119371191 |
/) h.

Do do cot 25“15'35"“— 2,119,

Céch 2: Bam‘En lugt céc nut @ B - @ m [I] @
ﬂ@@ﬂn@ ta dugc két qua:

A

<8

P ,
Q) tan (25'15°35°)

2.119371191 |

A

Do dé cot25°15'35" = 2,119.

LUYEN TAP 4

Sir dung may tinh cam tay, hay tinh cos 13° va tan 71°25". Lam tron két qua dén hang
phan tram.




VAN DUNG

P déc cla ram ddc AB tir mat dat xudng tang ham dugc tinh bang ti sé cta chiéu
sau AH va chiéu dai BH ctia phan duéng ham danh dé xay dung ram déc (Hinh 4.71).
Theo quy chuin ki thuit quéc gia vé cong trinh ngam dé thj (QCVN 08:2009/BXD,
phan 2 - vé gara 6 t6), ram déc thang cin ¢6 do déc khdng Ién hon 18%. Em hay cho biét
ram doc trong Hinh 4.11 ¢6 dat chuan vé do déc khéng, néu géc nghiéng ABH cta
ram déc so vdi phuong ngang la:

a) 15% b) 9° '

Ram déc

b) Tim 56 do géc khi biét ti s lugng glac

Khi biét ti s6 Iuong giac ctia mot goc ahign, ta cling ¢6 thé st dyng may tinh cim tay dé
tinh 56 do ctia goc nhon doé. D& tim Géenhon a, ta bam:
\

<

. Q + v.’a gia tri sip r&é’u biét sinc;
-

. + va g@ trj cosin néu biét coso;
N

. . ’-l“-i va gia trj tang néu biét tanc;

\7~

-

SHIFT

. . + m va nghich dao cha gid trj cotang néu biét cota. ﬁ

vibus

Sl dung méy tinh cdm tay, hay tim géc nhon q, biét:
a) sina=0,6; b) cota=2.
Lam tron két qua dén phut.

“ Chuang 4 - Hé thuc lugng trong tam giac vudng
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Bai giai
Chuyén mdy tinh vé ché dd don vi do géc 1a do.

SHIFT

a) Pétinh gdca cdsina=0,6,ta bam lan luot cic nat @ ( 0 ][ ' ]{ 6 ]

II [EJ va dugc s6 do géc & don vi do. Bam ﬂ dé hién thj két qua nay
theo dé, phut, giay, ta dugc:

0
sin”'(0.6)

Vay a = 36°52' (vi 11,63" nhd han nira phut).

_ C 2633'54.13"

Vay a =~ 26°34' (vi 54,18" lon hdn'rk($ut}

LUYENTAP 5
S dung may tinh cé@, hay tim géc nhon g, biét:
a) cosa=0,8; b) tana=>5.
Lam tron ké't;_tqvui | dén giay.

Luvémﬁn 6

X th 58 do g6¢ nhon A clia tam giac vuéng ABC trong méi truding hop & Hinh 4.12.
Lam tron két qua dén dd.

/\ /’\ /\

Ha‘nh 4. 12




BAITAP

4.1. Tinh ti sé luong giac clia cdc géc a va B trong méi trudng hop & Hinh 4.13.

A D X A
7 20

A 13
a) b) )

Hinh 4.13 >§?\

4.2. Sirdung mdy tinh cdm tay, hay tinh va sip xép cac ti s6 lugng giac sayzt\f'reo thar tu tor

hhé dén lén: R
a) sin56° sin 10° sin48° sin 14% b) cos78° cos38° cos 13“;.(:05 83°,

4.3. Cho hinh chif nhat ABCD c6 ABD = 2CBD. Hay tinh ti s& \éﬁ_léu dai va chiéu réng clia

hinh chir nhat ABCD. CQ
4.4. Khi mét vat dugc ném xién mot goc a so vdi me_‘\rf‘fat_ s, W
va t6c d6 ném ban diu lav, (m/s) (Minh 414ydgcdo @ 1 e,
|&n nhat H (m) ma vat c6 thé dat dén ﬁl}oc) cho / ;H i
- PR I PR e ) % : .
bdi cong thuc: H = 20 vi(sina) mg_l}on. https://
Hinh 4.14

phys.h'bretexrs.org,fBaakshefve.fﬂjqﬁrersfry_Physfcsf
Book93A_Physics_ fBoundfess)f3G§3A_Twa-Dfmensiana!_f{ inematics/3.3%3A_Projectile_
Motion). Tinh d cao I6n pﬁét- cda vat néu téc dd ném ban dau [ 12 m/s va géc ném la:
a) 45° b) | 307 q 50°

Lam tron két qua d@héng phan mudi mét.

4.5. Su dung maytinhcam tay, tinh s6 do géc nhon g, biét:
a) slna(—f-"os; b) cosa= %; c) tana= i; d) cota=4.

AN\ 7
Larrktrun 56 do gdc dén phut.

A
4.6. '[;Fnﬁ s6 do cac goc nhon cta cac tam gidc vudng & Hinh 4.15.
B

3v3 /O\ <
M P

6 12
a) @)
Hinh 4.15
Lam tron s6 do gdc dén do.

Chudng 4 - Hé thiic lugng trong tam giac vuong




MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC

TRONG TAM GIACVUONG

Tur khoa: ti s6 [Uang gidc, hé thifc vé canh va gac.

g-)j Ca né di bay la mét trd choi thé thao bién dugc ua chuéng, trong d6 ngudi chai

dugc deo du va dugc ca nd kéo bay |én dé thudng ngoan canh bién tirtrén cao nhu
Hinh 4.17. Néu biét d6 dai AC cia day kéo va géc ACB tao bdi day va phuang ngang,
lam thé nao dé tinh dugc dé cao AB clia ngudi chai so véi mat bién? '

Hinh 4.16”

o)
o MOT SO HE THUC VE CANH w@%ﬁ: TRONG TAM GIAC VUONG

<O

HOAT PONG 1

Cho MBC vuéng tai Ad_)ﬁ,mnh 4.17.X4c dinh tén cic géc nhon & cac 6 (7 :
b cos[']n\B a.cos ? ;

A
- Vi -5= sin| hl}nén b=a.sin( 7} ¢ b
b . s
«Vi=—=tan(? nénb=c.tan(?
(o B = C
. 6‘1’5— =cot ? nénb=c.cot(7 ). Hinh 4.17

Trong mét tam gidc vuéng, mdi canh géc vudng bing:
a) Canh huyén nhan vdi sin géc ddi hodc nhan véi cdsin gac ké;
b) Canh géc vudng con lai nhan véi tang géc déi hoc cotang goc ké.




viDu 1
L ] A
Tinh cic d6 dai x, y, z, t trong Hinh 4.18. 8 z f
Lam tron két qua dén hang phan tram. X oo
30°
Bai giai B y C E s F
« Vi AABC vuéng tai B nén: Hinh 4.18

x=AB=AC.sinC=8.5in30°=4; y=BC=AC.cosC=8.cos30° = 4y3 ~ 6,93.
« V1 ADEF vudng tai E nén:

z=DE = EF.tanF = 5.tan 55° ~ 714; t = DF = —- 5_ 872
. cnsF cos55
LUYENTAP 1 M «./\\
Tinh cac do dai n, p, x, z trong Hinh 4.19. p \\ 6
Lam tron két qua dén hang phan tram. m. o
2'
VAN DUNG 1 ‘(HInh#IQ

Qua}f |lal bai todn & phan Khdi dong. Géc tao bdi d@n du bay va phuong ngang

la ACB = 25°. %

2) Tinh d cao AB ctia dus bay néu day kéo AE dAI60 m.

b) Néu muén bay cao 75 m thl ddy kéo phdi dai bao nhiéu mét?
Lam tron két qua dén hang phan mudi mét.

0 GIAI TAM GIACVUONG ?‘%

HOAT PONG 2 O

Tmng mai trudng hqp dum déy,. hay xac dinh d6 dai cac canh va s6 do goc & cac
67 |.Lam tron sﬂ du guc dén dd va dod dai canh dén hang phan mudl. Cho biét
em da suf dung hé thirc, dinh I nao dé tinh.

1 g

A

C

1“: &a 1 (@) | 32 | ()

32

A B

C

:2 | @ 2 322 | (D)
3 B
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Bai todn xéac dinh s6 do tat ca cac goc va do dai tat ca cc canh clia mét tam gidc vudng
duoc goi la bai toan gidi tam gidc vuéng. Ta c6 thé gidi dugc mét tam gidc vudng néu biét
dd dai ctia hai canh bat ki hoac dé dai mét canh cliing vadi s6 do mét géc nhon bat ki ctia no.

vibu2 c F
Gidi cac tam gidc vudbng ABC va DEF 3 6
trong Hinh 4.20. Lam tron s6 do géc dén =
do va dé dai canh dén hang phan mudi. A = 8 D 2 £
Bai giai Hinh 4.20 '

BC = VAB* - AC? = V52— 3 = 4 (dinh li Pythagore);

« Vi AABC vudng tai Cnén: \2\?\
R

cosA=£—i=Uﬁ.SuyraE::53". 1 @
AB 5 ?\
Suy ra B=90"-A =37°
» Vi ADEF vudng tai D nén: \k‘

=EF.cosE=6.cos28°=5,3;

DE
DF=EF.sinE=6.5in28°= 2,8, \)é

Suy ra F =90° — E = 90° — 28° = 62°.

LUYEN TAP 2 /

Giai cac tam gidc vudng MNP va XYZ trong-Hinh 4.21. Lam tron s6 do goc dén dé va
d6 dai canh dén hang phan muﬂri ‘b\

12 Z

VAN DUNG 2 “\7*

Trong Hinm 22, mot ngudi dimng tlr san thugng toa nha va quan sat mét ngudi di
yt vi tri Cdén D.

a))Giai tam giac vudng ABD.
b) Tinh t6c dd ciia xe méy, biét thai gian xe di tir C dén D 12 6,5 gidy. ﬂ
Lam tron s8 do géc dén dé va do dai canh dén hang phan mudi mét, '

Hinh 4.22




Trong cac bai tap dudi day, lam tron sé do goc dén phut va dé dai dén hang phan mudi
cua don vj do dé dai dugc cho.
4.7. Giditam gidc ABC vudng tai A, biét:

a) AC=11cm, C= 60% b) BC=20cm, C= 35%
c) AB=7cm, AC=12cm; d) AB=9cm,BC=20cm.
4.8. Tinh dd dai canh x, y va s6 do goc a trong mdi truéing hop & Hinh 4.23. *\.?‘
D
E
y Y
A (r C ) u
y P 62 g %
. 10
552 d B’
B \
: IO
H]nh 4 2"
4.9. Tinh doé dai canh bén CD cuda hinh thang .ABCD trong Hinh 4.24.
A
9
66°
B .
- C o2
CH'?'ﬂ 4.24

4.10. Ngudsi ta ké Yai réng, vao thé ki XVI, nha
khoa h c?.?a\réo da tha rai cdc qua ciu cling
thé tl'ctl}ﬂr thap nghiéng Pisa xuéng mat dat.
O a‘phét hién ra hién tuong Ii thd rang

Whoi gian mot vat roi tu do khéng phu thudc
Q}rao can nang clia vat dé (ngudn: https:/iwww.
britannica.com/summary/Galileo-Timeline).
Biét chiéu cao clia thap nghiéng Pisa & phia
thdp hon la AH = 55,9 m va géc nghiéng
BAH cuia thap so vdi phuang thidng ding la
khodng 4° (Hinh 4.25), néu tha mét qua béng

tir vi tri A trén dinh thap xudng dat thi béong

sé cham dat cdch diém B & chan thap la
bao nhiéu mét? Hinh 4.25

“ Chuang 4 - Hé thirc lugng trong tam giac vuéng



4.11. Trong Hinh 4.26, ban Mai va ban Nam dirng & vi tri diém M va N & cing mét bén
|é duting va cay xanh C ndm ddi dién vi tri Nam ding & phia bén kia dung. Tinh
chiéu réng NC ctia con dudng.

™

¢

[
[
|
C : gN
I
|
|
|

?I‘M 9 ?\
R

N\
Hinh 4.26 ?‘

4.12. Quan sat Hinh 4.27 va tinh: Q'E

a) Khoang cich NH gitta ban Nam va cay; E

b) Chiéu cao AB clia céy. -

N
C? Hinh 4.27

4.13. Canh tay rc‘)-lgc‘it‘d\%_) trén mét dat va c6 vi tri nhu Hinh 4.28. Tinh d6 cao cua diém A
trén dau ca %S’rﬁ-bc‘it so vdi mat dat.

Hinh 4.28




“ ONTAP CHUONG 4

Trong céc bai tap dudi day, lam tron sé do goc dén phut va dé dai dén hang
phan mudi cia don vi do dé dai dugc cho.

BAI TAP TU LUAN

4.14. Tinh 56 do cac géc nhon clia tam gidc vudng, biét:

a) Tiso gita hai canh goc vuéng la %: 1

b) Tisé gita mdt canh géc vudng va canh huyén bang l-

4.15.Trong Hinh 4.29, mét canh diéu dugc tha trén bau trdi vo‘l chleu dai day
I3 AD = 150 m, géc tao bdi day diéu va phuong nam ngang la DAH = 40°.
Tinh dé cao DH cha canh diéu so vdi mat dat. '

. Hinh 4.29

4.16. Mot chiéc thang AC duac cll.mg vao mét bic tudng
thang dung (Hinh 4307
a) Bandau khnéng cach tirchan thang dén tudng la
BC= 1,3 mva goc tao bdi thang va phuong nam
ngapg [3ACB = 66°, tinh do dai ctia thang.

b) Néu dau A clia thang bj trugt xuéng 40 cm dén L E
. vitrl D thl géc DEB tao bdi thang va phuong nam B 13m C
' ngang khi dé bing bao nhiéu? Hinh 4.30
4.17.Tinh s6 do gdc a va cac dé dai x, y trong mai trudng hop & Hinh 4.31.
A E .,{f'ﬂ
a\34 t
y
5 X
50°
B 3 D X & & 4 H y 0
a) b)
Hinh 4.31

Chuong 4 - Hé thic lugng trong tam giac vudng




4.18. Trong Hinh 4.32, m&t tién mai nha cé chiéu rong BC = 3 m va hai bén mai AB, AC
cung bang 1,8 m.
a) Tinh chiéu cao AH cia mdi nha.
b) Tinh géc BAC tao béi hai mép cua mai nha.

1.8 1.8

Hinh 4.32 . .;71\‘_\

4.19. Khi tia sang duoc truyén qua mat phan cach gila khﬁng khl va nudc thi
dudng di tia sang sé bi léch di do hién tugng khuc xa anh sang. Goc 14i i

va goc khuc xa r nhu Hinh 4.33 lién hé vdi nhau theo céng thurc % = %

Mot con ca bai & vj tri C. Do anh sang bi khuc xa nén Minh dimg trén b
nhin xuéng nudc vdi géc r = 54° thi thay con cé @ vi tri A thdng hang véi O,M
va cdch mat nudc moét doan AB= 71 cm. '

a) Tinh goctdii.

b) Tinh do sau BC tir mat nué‘c den vI tri thuc su ma con cd dang bai.

I
B
0.
tf N\ Y-
| o R
: AL
| i
) | l(,‘.l
Ay Yi ¢
Hinh 4,33
| " o8 Y .
4.20. Ngudi ta lam mét con dudng gém ¢6 ba doan A i ‘
AB, BC, CD bao quanh hé nuéc nhu Hinh 4.34. E _
Tinh khodng cach AD. i
Goi y: Tir diém A, ké duding vudng géc AH xudng BC ;
va AK xuéng CD. O e 1
Hinh 4.34




BAI TAP TRAC NGHIEM

4.21. Cho tam gi4c vudng cé géc nhon a. Ti s6 gilia canh déi va canh ké cla géca la
A. sina. B. cosa.
C. tanc. D. cota.

4.22. Tam gidc ABC vudng tai A cd AB =10cm, BC= 15 cm. Khi dé sinB bang

V5 V3
A S B. 2 S
3 5 o<
C. . D. 3 9
RN
4.23.Goc nhon a ¢6 cota =v3.56 docliagécalla O
A. 30° B. 60° NN
C. 45° D. 75°% .
{ A
4.24.Trong Hinh 4.35, ti 56% bang ndh
A. gn.‘ B V31, C. %H. D. v2+1.

4.25. Trong cdc bién bao d6c nguy hiém, d nghiéng ctia doc thudng dugce ghi &
dang phan trdm. Chang han dé nghiéng 10% nghia la déc c6 chiéu cao AB
bang 10% dd dai BC (Hinh 4.36). D¢ 10% ¢ géc nghiéng a so vdi phuong
ndm ngang (lam tron dén don vi do) 1a

e
A
wwex, ———— &
B X
Hinh 4.36
A. 12 B. 10° C. & D. 6"
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HOAT PONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

Chon mét trong hai muc dé thuc hanh trai nghiém.

o SU DUNG GEOGEBRA DE VE VA GIAI TAM GIAC VUONG

Muc tiéu: SIr dung GeoGebra dé vé va giai tam gidc vuéng.

Yéu cau chuan bj: Méy tinh c6 cai dit phdn mém GeoGebra Classic phién ban tir 5.0 vé sau
hodc két ndi Internet dé vao trang https:/www.geogebra.org/classic?lang=vi. \e\?‘
Té chirc hoat dong: Q

HOAT DONG 1 . $

Vé va gidi tam gidc vuong khi biét 46 dai mét canh va ¢ \2\?\
mét géc nhon NG

Hoc sinh lam viéc ¢& nhan. -\C‘)
Vi du: Vé va giai tam gidc vuéng c6 mét canh géc vudng, L 355
badng 10 va géc nhon bing 35°. (:) A 10 B

Buéc @ Sirdung (- bdmvao motdiém Buec @ Sif dung [<.) bdm lan lugt vao

trong vung lam viéc va nhap dé dai 10 @dléﬂA,BV& nhap sé do géc 35° cling

vao hop thoai dé vé doan thing AB ;E.%im chon "Cung chiéu kim déng hé" dé
S I AR SO R L PP T Xéc dinh diém A'sao cho ABA' = 35°.

!

L] S A St dung [-~| dé vé tia BA',
Jo R AL O LN e
po b .::“_u- ﬂ'-_ﬁ “Ta )
N
RN
1, \L "

B{ﬂf_\a_ SUr dung L) bdm vao diém A va doan thing AB dé vé dudng thing

di qua A vudng géc AB.

Str dung |-<J dé xéc dinh giao diém C clia duding thing vira vé va BA"

kBl L@ N
- 4 PermRe

N




Budc @ An cic dudng va diém phuy,

strdung [-~] dé vé canh AC, BC.

kAL o2 AN =

= Wung liem v
W | — s =

Busc® Hién thj dé dal cic canh,
st dung (<] @& hién thi s6 do cac géc
cua AABC.

IR Y SO R L] 7 -

= Ving lim vidc
.- - s o=

\
Luu y: & Budc 3, néu vé dudng thing qua A vuéng géc A'B thay vi hﬂﬁ\ta duoc tam giac
ABC vudng tal C ¢ g6c nhon B = 35° v canh huyén AB = 10. \<\

. Pd~ A

= Wung lam wéc

/ \
<O

HOAT PONG 2

Vé va gidi tam gléc vuung khi biét dé dai hai canh

Hoc sinh lam wéc r:é nhan.

Vidu: Veva giél tam gidc vudng c6 hai canh géc vuéng

1an lugt bﬁng Sva7Z

A 5 B

- Buée @ Strdung [ va (2] dé vé doan thing AB c6 do dai bing 5 va dudng thing

(q'ua Avudng goc AB.

L]
SR 1 PSR

= yung lam vide
-
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Budc @ SU dung () bdm vao A va Buéc® An cic dudng va diém phu,
nhap ban kinh 7 dé vé dudng trontam A st dung [-*] dé vé canh AC va BC.

bén kinh 7. Hién thj dd dai cic canh va sif dung
Sir dung [x] dé xac dinh giao diém ctia dé hién thjsé do cc goc clia AABC.
dudng tron vira vé va dudng thang vé WS S O 4] 7 BNECURE )
dugc & Budc 1. Wl ey

R L oma N

- k“'\";-.

. , AN
»

D

Luu y: & Budc 2, néu vé dudng tron ¢ ban kinh 7 cm véi tém,t?B thay vi & A thi ta dugc
tam gidc vuéng ABC véi canh g6c vubng AB = 5 va canh hﬁyén BC=7.

hooto” L E e \ +' ",

Fu '-'\Euyn Lim -Iqlt

HOATDONG3  * N

Tro choi b&ng Itrd'ng giac

Ldp dm;tc ch|a thanh nhiéu nhém, méi nhém c6 4 thanh vién. M&i nhém vé mét
béng cb 96 tréng nhu Bdng 4.2 vao gidy, sau dé Iua chon 9 6 trong s6 cic 6 &

Bdng: 4.1 dé dién vao bang cia minh. ﬂ
Bdng 4.1 |
67,1°  535° 35,5° 383° |

58,6° 61,2° 554° 375°
88cm 61cm 13,5cm 14,8cm

175¢cm  69cm  144cm 157 cm

-




Bdng 4.2

\g
O \
Gido vién lan lugt cho mét trong cac hinh vé & Bdng 4.3. Trong vbng 3'phat, cac
nhém thuc hién vé hinh trén GeoGebra va tim dép sé. Néu dap 56 €6 &6 nao dé
trong bang ctia minh thi danh dau "X" vao 6 dé. Nhém 6énh dﬁu dugc toan bo
cdc 6 trong bang ctia minh sém nhat sé la nhém chién théng

Bdng 4.3

6,7 7
- 3 86
?
? 68
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@) oo cHitu cao ciA cOT cOBANG GIAC KE

Muc tiéu: Tu lam giac ké diing va sirdung dé do chiéu cao cét cé.

Yéu cau chuan bi:

« Thudc do do, 6ng hut, dung cu duc 16, keo dan;

« Gidy, but, may tinh.

Té chic hoat déng: Hoc sinh thuc hién theo nhém, méi nhém cé 4 - 6 ban.

HOAT DONG 1

« L

Lam giac ké ding /‘;‘ 4 \
Hoc sinh thuc hién tai I6p hodc chuin bi & nha. '
0 g6c O clia thuéc do do, duc 18 va gin mét soi day nhe. Dau con Ial treo mot

vét Y ddi ning dé day OY ludn vudng géc mét dat (OY duogc goi 13 dﬁy doi). X& mét

doan trén than éng hit MN di dé gan thudc do d6 vio 6 ong dé lam 8ng ngdm
nhu Hinh 4.37.

Hinh 4.37

Cau hal: Khi sif dung giéc ké ding, ngudi ta dit mét & vi tri M va hudng
éng ngdm MN vé phia dlem ‘A'cén quan sat nhu trong Hinh 4.38. Géc AMX giira
hudng nhin va phuang ngang dugc goi la géc ndng cua A (so véi M) néu
huéng nhin xién Ien trén (Hinh 4.38a) hodc goi 1 géc ha clia A (so v&i M) néu

huéng nhin :ruén xuﬁng dudi (Hinh 4.38b). Vi sao gbc AMX ludn bing géc KOY
tao bdi day dm Va tia OK di qua vach 90°?

e 5

Hinh 4.38




HOAT DONG 2

Chifng minh céng thic tinh chiéu cao cét c& sif dung chiéu cao cia ngudi
quan sat va géc nang, géc ha

Hoc sinh thuc hién va trinh bay tai |&p 161 gidi cho bai toan sau: Trong Hinh 4.39,
chiéu cao tir mat dén mat d4t cia ban hoc sinh [a MN = h (m), géc nang ctia dinh

cot Ala a va géc ha ciia chan cat 8 1 p. Giai thich vi sao AB = n(1 + E::E )
An S\
(‘;‘J »
A
\ "‘q.‘; o
W "«..‘k

M <,
v Y ___ (s H]
‘7:-~. ] S
Tih -
¥ O in
N | <= B
o~
\ Hinh 4.39
<O
AN

HOAT DONG 3 NG

Po chiéu cao cft c&
Hoc sinhithuc hién ngoai trdi va trinh bay két qua truéc ca lop.
+ Strdung giac ké va thudc dé do géc nang a ctia dinh cét c&, géc ha B cia chén
c'bt_E-B va chiéu cao h tinh tir mét ban quan sat dén mat dat.

Ve 'Dién cAc két qua do dugc vao Bdng 4.4 va tinh chiéu cao ct AB bang cong thic
/ c6 duoc tir Hoat dong 2. 4
« Thuc hién nhiéu 14n véi nhiéu ban khéc nhau va vi trf quan sat khéc nhau. [ l

So sanh cac két qua tinh va nhan xét,
Bang 4.4
chaf | Do
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Dudng tron

Tréng déng Péng Son la mét trong ngrmg&t%h dnh tiéu biéu va la niém tu héo cla
nén van hod dan téc Viét Nam. Mt tréng hinh tron va dugc chia thanh nhiéu vanh
badng cdc dudng tron déng tdm:,Mﬁi}&nh dugc cham tré tinh xdo véi cdc hoa vdn
mé ta hinh anh muéng thad, con ngudi va cdc hoat déng sinh déng thudng ngay
ctia ngudi Viét cé. CQ

Tim déi xin g, hifc d8i xting clla didng tron;
'~ M&ili&n k2 gitta do dai clia diteng kinh va day;
|2 Vjtritifung ddi ciia hal diténg tron va clia diféng thing vél duiéig tron; .
" D4u hiéu nhan biét tiép tuy&n ciia dudmg trdn va tinh ch&t ciia hai tiép tuyén
catnhau;

< Khai niém géc &tam, gécnéi tiép va méilién hé gitra sé do ctia chiing vdi sé do ctia
cung chan bdi chung;
D0 dal cung va dién tich hinh quat tron, hinhvanh khuyén.




DUGNG TRON

- o
Bal 1 Tit khoa: dudng tron, tam déi xung, truc doi xung, duong kinh, day.

.l/" T
i 2711 T i WY
¥ i Y
|

Khi dugc chup tif trén xudng, mat cia mét 6 banh mi co
dang hinh tron. Banh mi dugc cdt thanh nhiéu &t nhu trong
Hinh 5.1. Budng cét nao la dai nhat?

Ta ¢6 dinh nghia cta dudng tron nhu sau: \2\?‘

=)

Pudng tron tam O, ban kinh R (R > 0) Ia hinh gom té't cé cac
diém trén méat phing cach Omoét khodng bang R DUEmg tron
tam O, ban kinh R dugc ki hiéu la (O; R) hoélcﬁl.f

/

HOAT DONG 1 O
Q M

i

L3y diém A b4t K trén dudng tn;‘:ﬁ va xéc dinh diém A'sao cho
O 14 trung diém culia doan théng AA' (HInh 5.3). Diém A'cé ndm 2

trén dudng tron khéng? Vi sao?
(‘ Hinh 5.3

Hai diém dugc gonii xUing nhau qua diém O néu O |a trung diém ctia doan thang néi

hai diém do. T.quy.uéc diém dai xung vai diém O qua O cing chinh la O.

Piém O du cg 3 tam déi xtmg ctia hinh H néu diém déi xing cda mdi diém thudc hinh
3

H cling ? inh ‘H.

Tu H'E:':‘it- ong 1, ta ¢é tinh chat sau vé tinh déi x(rng tam cta dudang tron.

/J' ™

- 1.) T
i Pudng trén 1a hinh ¢6 tam déi xing. Tam cla dudng tron la tam déi xing cia |

dudng tron do.

vipu1
Tam déi xing clia dudng tron trong Hinh 5.3 chinh la tdm O cia dudng tron.
Piém déi xting ctia diém A qua tam O [a diém A’

“ Chuang 5 - Buong trén




LUYEN TAP 1
I Pudng tron cé duong kinh AB. Xac dinh tam dai x(ng clia dudng tron.

HOAT DONG 2

1. Catmét hinh tron c6 tam O bang gidy va ké mét duding kinh d bat k). Gap dai
hinh tron theo dudng kinh vira vé (HInh 5.4a). Hai nlta duéing trdn c6 chéng khit
Ién nhau khéng?

2. Ldy diém A bat ki trén duding trdn va xéc dinh diém A'sao cho dudng kinh d Ia -
dudng trung truc ctia doan thing AA'. So sanh OA véi OA'va cho biét diem A
c6 nam trén dudng trén khéng?

N
a)

Hinhsa (7

"%’

Hai diém dugc goi la déi xiing nhau qua duﬁn‘g\t}éng d néu d la dudng trung truc cla
doan thang néi hai diém dé. Ta quy uac neu diém A nam trén dudng thing d thi diém
ddi xing cia A qua duding thang d chinhi Ié A,

Duang thdng d dugc goi 13 truc ddi. :(ﬁb ctia hinh ‘H néu diém déi xing ctia méi diém
thudc hinh H qua dudng thing déﬁng thudc hinh H.

TU Hoat déng 2, ta co tinh ch{?}au vé tinh d6i xing truc ctia dudng tron:

. o)

Budng tron ;a hinh cé truc déi xuing. Bat ki dudng kinh nao cting |4 truc déi xung
cua duang. trbn

N
vipy 2\( D
f Tmng Hinh 5.5, AB va CD la hai truc déi xttng ctia dudng tron (O). A o) B

. Hinh 5.5

LUYEN TAP 2

Vé dudng tron (O} va vé bén truc déi xing khac nhau cta (0). Pudng tron (0) cé
bao nhiéu truc déi xing?




VAN DUNG 1

Ban An gap dbi td giay hinh tron sao cho mép cua hai ntra hinh tron trung [én nhau,
sau do tiép tuc gap doi dé xac dinh trung diém clia duding gap dau tién (Hinh 5.6).
Ban An khang dinh rang giao diém ctia cac dudng gap sau khi mé gidy chinh 1a tam
cta hinh tron ban dau. Em hay giai thich vi sao?

y

. Hinh 5.6 . @
?\

o DUONG KINH VA DAY CUA DUONG TRON \Pe\

HOAT PONG 3 ‘\Q

Trong Hinh 5.7, khung ctra s6 cé dang_lj}nﬁ tron, BDau mut
cta thanh song clfa AB ndm trén duding nao?

A Hinh 5.7
N
N
Cac song ctia s trong H@S 7 cho ta hinh anh cac day clla moét dudng tron.
Doan thang néi hai dfem phan biét cia dudng tron dugc goi la mot day cha dudng tron do.

Luu y: Budng kinh ciing la mét day clia duding tron.

viDu 3\ @ A
a‘ tong Hinh 5.8, AB va AD 13 hai day clia dudng tron (0), / \ D

C khong la day ctia dudng tron (O).

Hinh 5.8
I.UYEN T@P 3

Trén dudng tron (0), 13y bén diém M, N, P, Q phan biét. Vé va néu tén tat ca cic day
cla (0) cé dau mut 13 hai trong sé bén diém trén.

m Chuong 5 - Buong tron
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HOAT DONG 4

Trong Hinh 5.9, 14n Iugt so sinh dé dai day €D, dusng kinh ABvSi

téng d6 dai OC + OD, em hay cho biét trong haiday ABvaCD, Al o + |8
day nao dai han. U

Hinh 5.9

Ta c6 dinh |i sau vé méi lién hé gitra dd dai dudng kinh va dé dai day ctia mot dum%\'trbn:
o) N .
l./ Trong cac déy ctia mot dudng tron, dudng kinh 1a day 16n nhat. -~

S
1‘Ui DU 4 C’)\Lﬁ-

Tir gidc ABCD c6 B va D 1a cic géc vudng. Chiing mintfrang BD < AC.

Bal glai

Hinh 5.10

Goi Ola trung diém c&g:&ﬁt

V1 AABC v AADC ¢é elinig canh huyén 13 ACva BO, DO I4n luot 13 cAc duéng trung tuyén
tng vai ce_lnh..huyé_p nén OB = 0OA = OC= 0D (tinh chat trung tuyén (ng véi canh huyén).
Suy ra B, D thuéc'dudng tron dudng kinh AC (Hinh 5.10).

Suy ra BDQ:{:;C (lien hé do dai duang kinh va day).

LUy ?‘g 4
| so€anh do dai hai canh MQ va NP trong Hinh 5.11. /
M |

‘ Hinh 5.11




VAN DUNG 2

Cua s& duoc thiét ké vdi phan vom bén trén la mot phan cla mét dudng tron
(Hinh 5.12). Néu chiéu rong clfa 1a 1,2 m thi ban kinh ctia dudng tron néi trén it nhat
bang bao nhiéu mét?

s
-

‘“"---.‘:gﬂ!—""" . @
l Hinh 5.12 \23%
BAITAP ‘E

5.1. Hai dudng tron ¢ bao nhiéu truc déi xing chu nél ching:
a) Cocung tam? S\
b) Khéng ciing tam? C)

e dines <A . , _w . .
5.2. Van déng vién X chay trén mot dugngchay c6 dang duéng tron ban kinh 50 m xuat
phat tirvi tri A. Khoang cach lon ﬂg‘:c}ti?van dong vién dén diém A |a bao nhiéu mét?
1

5.3. S3p xép cac doan thang AB AC‘?&‘AD trong Hinh 5.13 theo thi tu tdng dan vé dé dai

va gidi thich. ,&U '
S (N
& \5 Bc

@V’“ s

N\

5.4, *f\CEHutlng tron tam O va AB la mot ddy khéng di qua tam cua (0). Goi M la trung diém
ctia doan thang AB.
a) Chirng minh rang OM vudng gdéc vadi AB. f
J b) Biét ban kinh ctia dudng trdn (0) 1 10 cm va OM = 6 cm, tinh dé dai dy AB. f |

5.5. Trong Hinh 5.14, cho hai duéing tran c6 clng tam O, cic diém
A, B,C,Dthing hAngva OH L AB (H € AB).
a) Chirng minh rdng H |2 trung diém cta AB va CD.
b) Ching minh rang AC = BD. I
¢) Biét ban kinh duémng trénlénla 10cm, CD=16cmvaAB=8cm. ¢ N4 B/ D
Tinh béan kinh dudng tron nhd. Hinh 5.14

m Chuang 5 - Buéng tron




VITRITUONG DOI CUA HAIDUONG TRON

- @
Bal 2 Tirkhoa: hai duong tron cat nhau, hai dudng tron tiép xtic nhau,

hai dudng tron khong giao nhau.

Trong Hinh 5.15, mau trang trl hoa dao dugc tao hinh tu
sdu dudng tron. Vj tri cia canh hoa so véi nhuy hoa va
s0 vdi cdc canh hoa khéac ¢6 thé duge mo ta thé nao?

HOATDONG

Hinh 5.16 thé hién cic vi tri tuong déi khac nhau ctia hai duong trdn khi duéng tran

nhé di chuyén tif ngoai vao phia trong dudng tron 16n. Ne( 8 diém chung cta hai
dudng tron trong moi truéng hop.

Q@Q@@.

blnh 5. w
O
A
O

Hai dudng tron a@é’; I cdt nhau néu chiing c6 ding hai diém chung.
Hai dudng trbq dugc goi la tiép xtic nhau néu ching cé ding mét diém chung.
Hai duéng {bn dugc gol la khéng giao nhau néu chiing khéng ¢é diém chung nao.

Nl

Luuy:

+ Piém ch cua hai dudng tron cat nhau duge goi 1a giao diém. Biém chung cta hai
dudrigtron tiép xc nhau dugc goi 1a tiép diém.

» Néu hai duding tron tiép xdc nhau va mét dudng trdn nim trong dudng tron con lai thi Q

hai dudng tron goi 1a tiép xdc trong, nguoc lai ta néi hal dudng tron tiép xdc ngodi.
=" vipu1 A

Trong Hinh 5.17, hai dudng tron (0) va (0') cit nhau tai hai .B
giao diém la A va B.




Trong hai truong hop & Hinh 5.18, hai duding trdn tiép xlc nhau tai tiép diém A.
Trong Hinh 5.18a, hai duéng trén tiép xuic Ngoai. Trong Hinh 5.18b, hai dudng tron

tiép xtc trong.
. .A

Hinh 5.18

Trong hai trudng hop & Hinh 5.19, hai duding trén khéng giao nhau. Trung m 5.19a,
hai duding tron ndm ngoai nhau. Trong Hinh 5.19b, dudng tron (O dﬁ'ﬂc dung trong

dudng tron (0).
Hinh 5‘1’9
U
LUYEN TAP 1 e

M
Chi ra cac cdp dudng tron cat nhau, thB xuc nhau va khéng .
giao nhau trong Hinh 5.20. ' T\' e
o 5
‘ & Hinh 5.20
Luuy: \L‘-
Cho hai dudng tron ph&nﬂet (O; R), (0% r) va d = 00" Vi tri tuang doi gira hai dudng trén

(O; R) va (0% r) co thé Ur._:rc xac dinh dua vao hé thuc lién hé gita R, r va d nhu trong bang
dudi day:

7

d>R+r d=R+r R+r>d>R-r d=R-r d<R-r ' i
Ngoai nhau Tiép xuc ngoai Cat nhau Tiépxtctrong  (O) dung (O)
(2 di€ém chung) .

Hai duong tron tiép xtc nhau (1 diém chung).
Hai dudng tron khéng giao nhau (khong cé diém chung).

Néu hal dudng trdn tiép xdc nhau thl tiép diém ndm trén dugng thang di qua tam cla hal
dudng tron da.

Chuong 5 - Buang tron




vibu2

Xac dinh vj tri tuong déi ctia hai dudng tron (4; R) va (8; r) trong mdi truéing hop dudi day:
a) AB=3cm,R=4cm,r=7cm;

b) AB=12cm,R=5cm,r=6cm;

¢) AB=5cm,R=6cm,r=3cm.

Bal gl
a) VIR-r=3cm=ABnén hai dudng tron tiép xtc trong.

b) VIR+r=11cmvaAB=12cm nén AB > R+ r. Do dé hai dudng tron ngoainhau.
) ViR+r=9cm,R—r=3cmvaAB=5cmnénR— r<AB<R+rDodohaldubhg

cat nhau. Q

LUYENTAP 2 y @

b

Cho dudng tron bédn kinh R = 11 cm va r = 7 cm. Xac dinh vi i&"tudng déi cla hai
dudng trén néu khoang céch gitra hai tdm bing:

a) 2cm; b) 4cm; $@J 21 cm;

d) 18cm; e) 15am.

VAN DUNG

Trong Hinh 5.21, hai dudng tron (4; 3) va (84) tlép xuc ngoai nhau. Sif dung compa
va thudc thang dé dung dudng trbn{gg}'g

va (B). ‘{es
=1

iép xtc ngoai vdi ca hai duéng tron (A)

12 cm 7¢cm (7] (0) va (/) tiép xdc trong
6cm 5cm 10 cm ()
8cm (2) 15¢cm (0) va () tiép xtic ngoai

18cm Mem 30cm (7]




5.7. SU dung compa va thudc do dé dai, hay vé hai dugng tron ban kinh Ian lugt |a 5 cm
va 4 cm tiép xuc nhau.

5.8. Xacdinh vi tri tuong ddi cla hai dudng tron c6 dudng kinh lan lugt 1a 8 cm va 12 cm,
biét khoang cach gilta tdm ctia hai dudng tron la 10 cm.

5.9. Trong Hinh 5.22, hai bé xtr li nuéc c6 dang hinh tron 6 tam & hai diém A, B va ban kinh
bing nhau. Chidu dai ctia chiéc cAu néi hai tdm cilia hai bé nudc la AB = 20,7 m. Gol
C va D an lugt |2 giao diém ctia doan thdng AB vdi hai dudng tron. Biét CD.= 0,7 m,

tinh ban kinh méi bé nudc. \2\

' h 5.22

5.10. Ba dudng tron (4; 2), (B; 10) @E;} déi mot ti€p xuc ngoai nhau nhu trong Hinh 5.23.
Chttng minh rang AABC la tam giac vudng.

g@ <

Hinh 5.23

Chuong 5 - Buéng tron




VITRITUONG D01 CUR DUONG THANG VA DUOGNGTRON

Tir khoa: dudng thang cat duong tron, dudng thang tiép xtc dudnag tron,
duong thang khong giao véi dudng tron, cat tuyén, tiép tuyen, tiép diém

@ Vi tri cia mat trdi so véi duang chan trai c6 gi khac biét trong cac Hinh 5.24a, b
vac?

a) b)

,l‘(‘ 0
Hinh 5.24 0
C.}b
Hinh 5.25 thé hién cac vi tri tuong ddi khac lahau ¢lia duding thang a va dudng tron
(0) khi duéing thang a di chuyén tir ngoa vé phia gédn tam O ctia dudng tron.

Néu s diém chung ctia dudng thang gﬁdUMQ tron (O) trong méi truéng hop.
\.. "

A ' A

HOAT DONG

a g \> a g
%V\ b) c)
.Y

Hinh 5.25
o
X
— J\

=
,

[
-// Pudng thdng va dudng tron dudc goi 1a cdt nhau néu ching cé ding hal
diém chung phan biét.

Pudng thang va dudng trén dugce goi 13 tiép xdc nhau néu chiing ¢é ding mét
diém chung.

Puong thang va dudng tron dugce goi 14 khéng giao nhau néu ching khéng cé
diém chung nao.

107



Luuy:

« Néu duding thang cit duding tron thi né dugc goi la cdt tuyén clia dudng tron. Diém chung
ctia dudng trdn va cat tuyén duogc goi la giao diém cua ching.

« Khi duding thdng tiép xtc vdi dudng tron thi diém chung clia ching dugc goi la tiép diém
va duting thang dudgc goi I tiép tuyén cia dudng tron tai diém do.

vibu1

+ Trong Hinh 5.25a, dudng thang a va dudng tron (0) khong giao nhau.

+ Trong Hinh 5.25b, duding thing a va dudng trdn (0) tiép xiic nhau tai diém A{duang
thdng a |3 tiép tuyén cla dudng tron (0), tiép diém 13 A). \’ !

. Trong Hinh 5.25¢, duéing thing a va dudng trdn (O} cat nhau tai hai diém A va 8
(duing thang a |a c4t tuyén cla (0), giao diémla Ava B). | ‘%.

P\

LUYENTAP1 \ ..\__\

Xéc dinh vi tri tuong ddi cha dudng tron (O) vai @ﬂuﬁng thing g, b va c trong
Hinh 5.26. Chi ra tiép diém, glao diém cta ching [Q \u o).

o O

| \P Hinh 5.26
O

Luuy:
Cho dugng tron @'RJ va duding thing a. Bt d 14 khodng céch tir O dén dudng thang a.
Vi tri tuong déicua’dudng thing a va dudng tron (O; R) <6 thé dugc xéc dinh duya vao

md&i quan hé;&!tm R va d nhu trong bang dudi day:
N

=

a’".‘ -\ 1 ]
v/ : : I f
I 1/
| | (e |
I
P e—s o
a d : a . a d !
d>R d=R d<R
Puéng thingavadudng trdn  Duding thdng avadudng trdn  Budng thdng a va dudng tron
(0) khéng giao nhau. (O) tiép xtic nhau. (O) cAt nhau.

m Chuang 5 - Budng tron




vibu 2

| Khoang céch d tif tam O clia dudng tron dén dudng thing a bing 5 cm. Xac dinh
vi tri tuong déi cla a va (0) trong cac trudng hop ban kinh R cia duéng trén bang:
a) 3cm; b) 6cm; ¢ S5cm.

Bai giai

a) ViR=3cmvad=5cmnénd> R.Do dod dva (O) khéng giao nhau.

b) VIR=6cmvad=5cmnénd < R.Do déd va (0) cit nhau.

¢) VIR=5cmvad=5cmnénd=R.Dodddva (0) tiép xic nhau. ‘

LUYENTAP 2 QQ
Xac dinh vi tri tuong déi ctia dudng thang a dén dudng tron (O; 7 \qg\lqmu hoang cich

tir O dén a bang:
a) 4cm; b) 9am; cJ\LTtm.

VAN DUNG \S\A’

Trong Hinh 5.27, mdi é vuéng tuong Ung vdi d{d;ﬁ 1 m. Cé thé quay mot hang rao
tron ban kinh 5 m vdi tdm tai vi trf cdy xanh @'ma khoéng cit vao dudng bao XY va
YZkhéng?

@ Hinh 5.27

BAITAP
5.11. Thay cac 6( ? 'trong bang dudi day bang mot do dai hodc mét khdng dinh thich hop. ' ‘4

Khoang cich tirO Vitrituong déi
EaRiniciai0) dén dudngthanga cua(O)valn
8cm 5cm (2)

15cm (2) (O) va a tiép xuc
9 cm 12cm ()




5.12. Trén mit phing toa dé Oxy, cho diém M(2; 5). Xac dinh:
a) Vitrf tvong déi ctia duding tron tam M, ban kinh 3 vai hai truc Ox va Oy;
b) Ban kinh cta duéng tron tam M tiép xuc vdi truc Ox.

5.13. Cho duding tron (O; 12 cm) va diém A cach Ola 8 cm. Hay xac dinh v] tri tuong déi cha
(0) va duding thang d di qua A vuéng géc OA.

5.14. Cho dudng tron tdm O ban kinh R va mot diém A nam trong (O) (OA_ < R). Vé
dudng thang a bét ki di qua A. Xac dinh vj tri tuong déi cla duﬁng ‘thang a va

dudng tron (0). Q

5.15. Trong Hinh 5.28, cac cudn thép dugc dat chéng lén nhau. Duhnw nh ctia mdi cudn
thép 14 1,2 m. Goi A, 8, C lan luot 13 tdm cla mat cit cacc a@hép, Hla tiép diém cla
hai cudn thép phia dudi.

a) Chiing minh ring AABC la tam gidc déu va tinh do dai AH.
b) Tinh khodng céch tir B va C dén mét dat. T
¢) Tinh chiéu cao h clia khéi ba cudn thép. \)

@V‘ Hinh 5.28

m Chugng 5 - Budng tron




TIEP TUYEN CUA DPUONG TRON

Tu khoa: tiep tuyén clia duong tron, dudng tron noi tiep tam giac,

tam giac ngoal tiep duong tron.

. g_/ Trong truéng hop nao & Hinh 5.29, doan tau c6 thé di chuyén tir cung dudng ray

AB sang dudng ray thang BC ma khéng trat banh ray? Khi d6 duding thing BC va
dudng tron (O) c6 vj tri tuong déi nhu thé nao?

\‘ rr “ A !f
‘.\\JL:_E e C ' B L @

HOAT DONG 1 -\)

Trong Hinh 5.30, duéing thang a tiép xtc vdi t‘lu&g tron (O; R)
tai AvaHla chan dudng vudng goc ké t tn:rO 6ng a. Xacdinh
dd dai OH. Giai thich visao Ava H' trung nhau, nhan xét vé
goc tao bdi tiép tuyén a va hé:l,kf-h OA.

'\ Hinh 5.30

TiHoat dong 1, ta cé nhan x vé tiép tuyén cua dudng tron: Tiép tuyén clia dudng tron
thi vudng gdc vdi ban klnl‘(&l‘_’qua ti€p diém.

vibu1 7
' Trong Hi , dudng thang BC la tiép tuyén ctia duding tron (A) tai C. Tinh do dai BC.
Bai gidi, C
%ﬁ thdng BC 1A tiép tuyén cla (A) tai tiép diém C 5cm
CLlBC A 13¢cm B
Do do6 AB*= AC*+ BC (dinh li Pythagore).
Suy ra BC = VAB* - AC* = V13?57 = 12 (cm). {
Hinh 531 '
LUYENTAP 1
Trong Hinh 5.32, MN |2 tiép tuyén ctia duong tron (O; R) tai N.
Tinh R.
N 3an M
Hinh 5.32



HOAT DONG 2

Trong Hinh 5.33, duéng trdn (0) ¢ ban kinh R va diém A ndm

trén dudng tron, dudng thang a vudng géc vdi OA tai A.

So sénh khoang cach tir O dén duéng thang a véi ban kinh R, A
tir d6 xac dinh vj tri tuong doi clia a va (0). a

Hinh 5.33
Ta cé dinh li sau:

XX

Néu mét dudng thang di qua mét diém thudc duding tron v&'vuﬁng goc vai
ban kinh di qua diém dé thi dudng thang dé 14 mét tlép tuyén clia dudmg tron.

vibu2 \k‘

Cho tam gidac ABCc6 AB=3,BC=4vaAC= 5. Chl.'rng%inh rang dudng thang BC I3
ti€p tuyén cua dudng tron (4; 3).

Bai gial

Taco AR +BC=3"+4"=25=AC"nén &ABC vudng géc

tai B hay AB L BC (dinh Il Pythagore dm

Mat khéc, viAB=3 nén B thu@c dL\r&ng tron (A; 3). .

Suy ra BC la tiép tuyén clia Gtﬁspg tron (A; 3) (Hinh 5.34).

Hlnh 5.34

LUYENTAP2 \k-

Trong Hinh 5.35?anh moi hinh vubng trong ludi 6 vudng
c6 do dai 131 don vi. Ching minh ring duéng thing AC I3
tiép tuyeb_cua dudng tron tam B ban kinh BA.

=
IS

J 0 TINH CHAT CUA HAI TIEP TUYEN CAT NHAU

/_}f

N

Hinh 5.35

HOATPONG 3

Vé dudng tron (0) va ldy hai diém A, B thudc (O) (AB khéng 1a dudng kinh).
Vé tiép tuyén tai A va B cit nhau tai M. Em hay do va so sanh:
a) MAvaMB; b) AMO va BMO; c) AOM va BOM.

Chuang 5 - Duéng tron



Ta c6 dinh li sau:

I/I.

-/ Néu hai tiép tuyén cia mot dudng trdn cat nhau tai mot diém thi:
1. Diém do cich déu hai tiép diém;
Tia ké tir diém do di qua tam la tia phan giac clia géc tao bai hal tiép tuyén;

N

3. Tiake tirtam di qua diém dd la tia phan gidc ctia géc tao bdi hai bén kinh di qua
céc tiép diém. .
X3
Chting minh Q

Goi M la giao diém cuia hai tiép tuyén tai A va B clia dudng tron (0) (Hin 5':*3;).\
Khi dé OA L AM va OB L BM.

Hai tam gidc vubng OAM va OBM cé:

« OA = OB (vi cung la béan kinh ctia duang tron);
« OM chung.

Do dé AOAM = AOBM.

Suy ra:

« MA = MB;

. M M nén MO |a tia phan gidc cia AMB; Q) Hinh 5.36
. 0,= 0, nén OM I tia phan giac clia .:ﬂ.t‘:lEtA

vibus ,&O

Trong Hinh 5.37, hai diém. ArB thuéc dudng tron (O). Tinh s6 A
do AOB va do dai B Q ‘6
Bai gidi \) ’ M
Vi A, B thudc {o‘v MA L OA, MB L OB nén MA, MB 12 hai tiép '
tuyén cua\gimng tron (dau hiéu nhan biét tiép tuyén). B
Do d6 thg_:u tinh chét clia hal tiép tuyén cat nhau, ta c6: Hinh 5.37
- OM[a I3 tia phén gidc ctia AOB nén AOB = 2A0M = 2.65° = 130%
<BM=AM = 6.
Y
LUYENTAP 3 X
Trong Hinh 5.38, ZX va ZY |a hai tiép tuyén cla duding 3
tron tam O vdi tiép diém lan Iuot 1a X va Y. X4c dinh  Z 5 0
58 do XOY va dé dai YZ,
Y

Hinh 5.38




VAN DUNG

Trong Hinh 5.39, ngudi ta ding mét doan déy gan vao hai
diém A, B trén vién mét chiéc guong tron dé treo guong
vao diém M. Biét téng d6 dai day 2 82 cm, AMB = 52° va MA,
MB tiép xtic véi vién guang. Tinh duémg kinh cta guong. *
Lam tron két qua dén don vi centimét.

Hinh§&,39

Q2

5.16. Trén mat phing toa dg, vé dudng tron tam /(2; 3) di qua gdc toa &Q-D. Vé tiép tuyén
cua dudng tron tai O. >

5.17. Cho A I3 mét diém thudc dudng tron (O), M 1a m@tﬁi@_m thuéc tiép tuyén cla
(O) tai diém A (M khac A). Pudng tron tam M ban igh MA cit (O) tai B (B khac A).
Chitng minh réng MB |a mot tiép tuyén cta (0). _\>

5.18. Tur diém M nam ngoai dudng trén (O; 5 cm), D%]\icm, vé hai tiép tuyén MA, MB (A, B
1a Ac tiép diém).
a) Tinh do dai MA, MB. /
b) Cho C Ia diém bat ki thudc duQnEIuan (O) va nm trong
goc AOB. Tiép tuyén tai C cgf‘@.ﬁng tron cat MA tai N va
c&t MB tai P.Tinh chu vi AMNVP™

5.19. Trong Hinh 5.40, mat cat cfna}'n'éi P4t c6 thé xem la dudng tron
tam O ban kinh R = 6 400 km. Tir diém A ndm & dd cao h so
V&I muc nudc bié'n:rﬁéit ngudi c6 thé thiy xa nhit dén diém
B trén (0) sao chg7AB 4 tiép tuyén (O). Khoang cach AB khi d6
dugc ggj_l.‘a-t@ nhin xa ti diém A. Tinh AB néu h =20 m. Hinh 5.40

5.20. Hinh 5.4{.31’5 thdy mat ct cla hai 6ng nuéc nhua dugc dat
st nhau trén mat dit. Ong nho c6 dudng kinh 6 cm, 6ng I6n
-1{.;";"a_uang kinh 18 cm. Tinh:
@afﬂhoéng cach AB giita tam cta hai mat cat;
b) Khoang cach HK gilfa hai tiép diém clia mét cat hai ng
' véi mét dat.

5.21. Trong Hinh 5.42, dé tau khong trat banh ray khi chuyén huéng
tir duding ray thing XA sang dudng ray thang Y8, doan ray ndi
duoc thiét ké& 1a mét phan cta dudng trén (O) tiép xic vai XA
tal A va BY tai B. Biét géc chuyén hudng clia tau la AMB = 105°
va khoang céch gitra hai diém A va B [a 730 m. Tinh bén kinh
ctia dudng tron (0). Lam tron két qua dén don vi mét.

m Chuong 5 - Buéang trén




GOC G TAM, CUNG VA HINH QUAT TRON

Tuf khoa: goc o tdm, cung, hinh quat tron, dé dai cung, dién tich
hinh quat tron.

ot
“% Vi sao dé chia mét chiéc banh ngot cé mit hinh trén thanh nhiéu phan bing nhau,
ngudi ta thuding cdt banh bang cac duéng di qua tdm banh (Hinh 5.43)?

Hinh 5.43 O\)

/
o GOC G TAM VA SO PO CUNG )

)
Trén dudng tron (0), 18y hai diém A v wﬂ‘n dé (0) dugc chia thanh hai cung ¢é chung
dau mut A va B, cling dugc goi la cu va ki hiéu 13 AB. D& phan biét hai cung, ta c6 thé

thém ki tu & gitra hai du mmg han trong Hinh 5.44a, ta ki hiéu hai cung 1a Am8 va

AnB, trong Hinh 5.44b ta ki hieu’AMB va ANB.
M
B
. B
,, N
Q;’?N n A
A
I a) b)

Hinh 5.44

- 4

HOAT DONG 1

Cat mét hinh tron bang gidy va g3p lam hai, 1am tu, 1am tam nhutrong Hinh 5.45.
1. Cho biét giao diém O clia cic duding gap & dau trong hinh tron?




2. Cacdudng gdp chia hinh tron thanh nhiéu phan. Trong mdi trudng hap, hay:
a) Cho biét khi duding tron (0) dugc gap lai, cdc cung chia dudng tron ndm
trong cac phan ¢é chéng khit Ién nhau khéng?
b) So sanh s6 do cAc gbéc dinh O trong méi phan va tinh téng sé do cac goc
dinh O trong tat ca cac phan.

C
-7 s =
N, ¢ A
! ’\‘
B A L-- A L--%
\ 0 1 \ 0, / '\ O :{A .

%
W # b | # N "
. - = - .y I P
- — - N
v,

Hinh 5.45 _ "\\ N
i -

N

o\g

I) Géce ¢é dinh tring vdi tdm dudng tron dugc ggt._lé?.jq;d‘ tdm ctia dudng tron.

Khi géc & tam |3 géc bet thi ta néi géc dé chan nira'dudng tron.

Khi goc & tdm ¢é 56 do nhéd han 180° cung nam tr‘é:gg'; géc & tdm dugc goi la cung nhé hoac
cung bi chdn bdi géc dé. Cung nam ngoai goc & tam goi la cung lon.

Chang han, trong Hinh 5.45: \

. AOB la g6c & tam chén nira duﬁng.tgﬁtj:"

. AOC la géc & tam chén cung nh# \G (cung nhé AC bj chdn bdi AOC);

. AOD I3 gbc & tdm chin cung’ﬁhé AD (cung nhé AD bi chin bai AOD).

Ta ¢6 dinh nghia s6 do curfg;phu sau:

-_/ Trong duﬁng tron:

1. S6 dc ctia cung nhd la s6 do ctia géc & tdm chdn cung d6;
2, 56 do ctia cung lén la hiéu gidia 360° va 56 do clia cung nhé cing dau mut
—wvding;
4> 3. 56 do cianira dutng tron la 180°.
LUU\;:' Trong mét dudng tron: ff
« 56 do ctia cung AB duoc ki hiéu la sd AB; A ' l
. Cic cung cé s6 do biing n° dugc goi chung la cung n°. Mi diém <3
trén dudng tron dugc xem la mot cung 0°, ca dudng tron dugc
xem la cung 360°%
« Téng s6 do hai cung ¢é chung dau mat la 360% A
« Né&u diém M thudc cung AB va chia cung AB thanh hai cung AM, MB

(Hinh 5.46) thi ta c6 sd AB = sd AM + sd MB. Hinh 5.46

Chugng 5 - Budng tron




vibu1

Xac dinh sé do cia cac cung AmB, BnC va ApC & Hinh 5.47,
Bal glai A
Vi AmB I cung nhd bi chdn bai géc & tim AOB nén: z
sd AmB = AOB = 75°, B q
V1 BnC I3 cung nhd bi chan béi géc & tam BOC nén: n »
i BnC = BOC = 60", g
Suy ra sd ABC = sd AmB + sd BnC = 75° + 60° = 135", \?\
Do do 5d3§f=360°—sdﬂf= 360° — 135° = 225°, Hingém}\
LUYENTAP 1 > N

‘ Hinh 5.48

o D0 DAI CUNG O_)

HOAT DONG 2

Cat mét hinh tron bang glay ‘va danh ddu hai diém A, B bat ki trén mép cua
hinh tron.

a) SuU dung day mém de Ién lugt vién theo hai cung AB nhu Hinh 5.49a va do
do dai ctia doan day trong m&i trudng hop.
b) Lay mét diém Mbat ki trén cung AB, chia cung AB thanh hai cung AM va MB.

So sdnh tﬁng du dai hal doan déy dugc vién theo cung AB va MB véi dd dai
doan déy du'dc vién theo cung AB (Hinh 5.49b).

M
& B

fem1 2 3 4 5 8 7 B8 8 10 1 12

a) b)
Hinh 5.49




D6 dai chia doan day vién theo mét cung cda dudng tron nhu trong Hoat ddng 2 duoc
goi la do dai cta cung dé6.

Néu diém M thudc cung AB va chia cung AB thanh hai cung AM, MB thi dé dai cung AB
b&ng téng dd dai cia hai cung AM va MB.

HOATDPONG 3
Quay lal hoat dong gap hinh trén trong Hoat dong 1.
C L |
- r-.D N e
3 o N
B A [ [
) O ! A ! fA \ F . ~ d A \ II\
\h. .J'; \_k l _,} b : >: \'}'\

Hay x&c dinh céc s6 do cung va ti s6 trong cdc 6 [ 7 ) cua béng ‘dudi day. Em cé
nhan xét gi?

— =t =

Tis cﬁas do ct Ing

Ta thita nhan céng thirc d6 dai C U?J&ng trdn ban kinh R nhu sau:
C = 27R.
Trong do = 1a 56 vé ti ma ta thudng ldy gia tri gin dung la 7 = 3,14.
Hoat déng 3 gép phan :fn' g t6 do dai ctia cung ti 18 thudn vdi s6 do ctia né. Do dé néu/
la @6 dai cia cung cb@gd n° thi:

| __n_
Vay ta co: ”"\>\> 27R 360

\,Cﬁng thirc d6 dai cung n° ctia dudng tron bén kinh R:
) P.<i /i

180 :
l y
vipu 2 b

1 Tinh do dai cung 120° cia duding tron ban kinh 10 cm.

Bai glal
Tacdon=120vaR=10cm.

. _ 110120 _ 20
Do dédddalcunglal= 180 )

T (cm).

m Chuang 5 - Budng tron




LUYENTAP 2
l Tinh dé dai cung 235° clia dudng trdn bén kinh 7 cm.

@ o1eN TicH HINH QUAT TRON VA HINH VANH KHUYEN

Hinh quat tron la phén hinh tron bi gidi han bdi mét cung va hai ban
kinh di qua cic diu mut ctia cung dé. G Hinh 5.50, hinh trén tAm O
dugc chia thanh hai hinh quat tron: hinh quat trén tdm O cung AmB
va hinh quat trén tdm O cung AnB.

HOAT DONG 4

Quay lai hoat déng gap hinh tron trong Hoat déng 1.

TI s6 cua 56 do | Ti=5 cua dién tich hinh quat tron giéi han
ung v h&l:ungv&dlénﬂm hinhtrén
1, :
AC E- (2] @
AD @ (9D )
“
Ta thita nhan cong c}len tich 5,, cta hinh tron ban kinh R nhu sau
S,, = R,

Hoatdong 4931:) phén chiing té dién tich cia hinh quat tron ti 1& thuan véi sé do clia cung iing

vdi né. %‘%‘néu S, la dién tich ctia hinh quat trén ban kinh R (ing vdi cung c6 s8 do n° thi:
S

—a_ __n_
Vay ta cé: wR. 360 " d

Cong thirc dién tich hinh quat trdn ban kinh R dng véi cung n®:
s - mR’n
T 360




vipu 3 p

| ChoHinh5.51.
a) Tinh dién tich hinh quat tron tdm O cung nhé AB. ! A

b) Tinh dién tich hinh gidi han béi day AB va cung nho AB
(goi la hinh vién phédn tam O cung nhd AB). Lam tron
két qua dén hang phan mudi centimét vudng.

Hinh 5.51
Bai giai
AAB 0 A o 7.122.90 2
a) Vi AOB = 90° nén s do cung nhé ABla 90°.Do dé 5 = ‘aT = 36§?{c\m ).
b
‘ 12.12= 72,

b) Dién tich tam giac vuong ABCla5,,,.= = OA.OB=
Suy ra dién tich hinh vién phan cung nhé AB1a S, = 36 - ??\&,:‘-Tﬂ (cm?).

1
2 2

LUYENTAP 3 Ve
I Tinh dién tich cda hinh quat tron ban kinh 3 cm Ung vdiiﬁung 210",

Hinh vanh khuyén la hinh gigi han bdi hai dudng tr?:rﬁ"géng tam co
ban kinh khac nhau (Hinh 5.52). QV N

/
\Cb Hinh 5.52

'y . 1-_\-...___‘_.
) Cong thuic dién tich hin}h.i;*énlll'i khuyén gidi han bi hai duéng tron (O; R) va (O, 1)
(vair<R): .

vibu 4 o)

o
Tinh dieQ{f\ch hinh vanh khuyén trong Hinh 5.53.
Bai éii_\
.,?Igi?‘n tich hinh vanh khuyén can tim la:
S, =7(14" - 8% = 132n (cm’),
®*

Tl cong thic dién tich hinh tron, ta cé:

S, =n(R-1).

Hinh5.53

ff

J LUYENTAP 4

Tinh dién tich hinh vanh khuyén gidi han bdi hai dudng tron déng tam cé ban kinh
lan lugtla 5 cm va 3 cm.

Luu y: Tu cong thidc dién tich hinh quat tron va do dai cung n®, ban kinh R, ta cé cong thuc
lién hé hai dién tich hinh quat (S,) vi dé dai cung (/) Ung vdi né nhu sau:
S _7R*n _wRn R _
g

1
360 180 2 2"‘?'
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VAN DUNG

' Trong Hinh 5.54, chiéc quat ¢ dang mét hinh quat trén tdm O cung AB, ban kinh
OA = OB = 20 cm. Gidy dugc dan trong phan gidi han bdi cung AB, cung CD,
doan thang AC va BD v&i OC = OD = 10 cm. Biét khi md réng téi da, hai nan quat
ngoai ciing tao thanh mét géc AOB = 140°. Tinh chu vi va dién tich manh giady
dé dan mét mat quat (dién tich mép dan khéng dang ké).

@,
S

5.22.Veé dudng tron (0), sau do vé:
a) Mot géc & tam chia (O) cé sé do 50° /
b) M6t cung c6 s6 do 235°. @

5.23. Cho diém A thudc duang tron (0), TP'E}tié’p tuyén tai A cta (0) xac dinh diém M
sao cho AM = A0. Puing thing OM &AL (O) tai B8 va C (B ndm gia O va M).
a) Tinh géc & tdm BOA. O
b) Tinh sé do cung lén AC.Ir__

5.24.Tiép tuyén tai hai d}é@' va B clia dudng tron (0) cat nhau
tai M. Biét rang MAB'1a’tam giac déu. Tinh s6 do cung nhd va
cung ldn AB. . g

5.25.Trong 20 glﬁy}ﬁ;n gidy ciia dong hé quay dugc mot cung ¢

56 do bang bao nhiéu (Hinh 5.55)?

5.26. Tl/rkﬁ*thmvé dién tich phdn dugc té mau trong méi truéng hop
d }-@Fih 5.56. Lam tron két qua dén hang phan mudi.

h l
A 15¢cm
B - be=>C
14 cm
a) b) €

Hinh 5.56




5.27. Trong Hinh 5.57, bia ban cung ¢é dang hinh tron ban kinh 20 ¢cm. Bia dugc chia thanh
nam phan bdi bén dudng tron ¢é ban kinh lan lugt la 4 cm, 8 cm, 12 cm, 16 cm.
Mbi phan dugc son mét mau khac nhau. Tinh dién tich mdi phan.

Hinh 5.57 | \Y?\

5.28.Trong Hinh 5.58, banh pizza c6 dang hinh tron tam Q EL{IJC cat thanh sau phéan
bang nhau. Géc AOB 6 s6 do bang bao nhiéu?

G

e
/\O Hinh 5.58

5,29. Mét chiéc xe lu c6 dudig kinh tréng lu I3 1,5 m va duéng kinh ctia banh sau 13 1,2 m
(Hinh 5.59). Khi hna@ﬁg, tréng lu quay hét mét vong (360°) trong 5 phiit.
a) Trong mdi pfi;gt, tréng lu quay dugc bao nhiéu do6 va xe lu can dugc bao nhiéu
mét guﬁ@
b) D& can dugc 1 mét dudng thl tréng lu phal quay mét géc bao nhiéu dé?
c) Bé‘.tfgr:g lu quay dugc 1 vong thi banh sau phai quay bao nhiéu vong?

"Q?\ Tréng lu
@ - T M
' )f
J Ny
) s !,“
M N

b 15m ot v 1,2m
" [ (]

Hinh 5.59
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GOC NOI TIEP

Tir khoa: goc ndi tiép, sé do géc néi tiép, cung bi chan bai géc ndi tiép:

- e,
FUE i )

6 s6 do bang bao nhiéu?

o KHAI NIEM GOC NOI TIEP

HOAT DPONG 1

Quan sat hinh ngdi sao nam canh trong Hinh 5.60, dinh v{mnh ctla géc CAD co
lién hé nhu thé nao vdi dudng tron khung ctia l6ng dén ﬂng sao?

Géc CAD chia |6ng dén éng sao trong Hoat déng 1 ctg;-l’a hinh anh ctia mét géc ndi tiép
cta dudng tron. Ta ¢é dinh nghia sau: Q) 4

plx :

T

Goéc c6 dinh ndm trén dudng tron vé hai canh chura hai day cia duéing tron dugc
goi Ia mét gée néi tiép clia dué‘ng tron.

Luu y: Cung bi chan béi mé@ 5i tiép 1a cung ndm trong géc nodi tiép do.

vibu1 C'O

1 Trong Hinh 5 m la géc ndi tiép chan cung nhd AB cla dudng tron (O).
Trong HM@S%; xMy Ia géc ndi tiép chdn cung Ién AB ctia duding tron (O).
S A :
”, b
?‘ B
Q? y . y
A
X
a) b)
i Hinh 5.61

Viét tén cic géc ndi tiép cla dudng tron (O) dugc vé trong
Hinh 5.62. "
Hinh 5.62

B
LUYENTAP 1 A m c




e LIEN HE GIUA SO DO CUA GOC NOI TIEP VA SO DO CUNG

HOAT PONG 2

Trong Hinh 5.63, AOB = 70°.

a) Suirdung thuéc do géc, xac dinh s do cdc géc nditiép AMB,
ANB, APB chan cung AB.

b) Nhan xét vé mai lién hé giita sé do cac goc ndi tiép trén vai
s6 do cung nhd AB.

M6t cach tdng quat, ta o dinh li sau:
“ 1 *.;\_\

Trong mét dudng tron, sé do clia géc ndi tiép béng mﬂt nita 56 do cung bi chan

bdi goc do.
Chudng minh \\\U
Xét goc ndi tiép AMB cua duong tron (0), cung bj chﬁn la AB. Ta xét ba truéng hop:
» Truong hop 1: Tam O nam trén mot canh cla AMBrchéng han canh M
MA (Hinh 5.64). /

Tac6 AMB = L {AMB + MBO) (vi ﬂOMB‘técéil 0)

l o _ ’
> (180 BOM ) {UY(;:: tong ba goc cla tam giac) / B
15

2

AOB = —sdb 208 I3 g6c ndi tiép chan AB} A

Hinh 5.64
O

M
« Truéng hgp 2: Tam O nam trong AM AMB.Vé dudng kinhMN(Hinh5.65). A e
Khi dotaco tl?/MAP nam trong AMB va N n3m trén AB. \
Do d6 AMB%AMN + BMN ‘ B
\ = —[sﬂ AnN + sd BmN] (dp dung két qua & truéing hop 1) m
(8?\ = l sdAB. N
2 Hinh 5.65 f

M f"

-

- Truéing hop 3: Tam O nam ngoal AMB. Vé dudng kinh MN (Hinh 5.66). 4 7
Khi d6 ta co tia MB ndm giira hai tia MA, MN va B nam trén AN.

Do d6 AMB = AMN - BMN
= Jz-{sd'ﬁﬁﬁ — sd BmN) (dp dung két qua & truging hap 1) o m

%sd AB. Hinh 5.66

Chugng 5 - Budng tron




Nhan xét:

Trong mét dudng tron:

« Cac gbc ndi tiép ciing chan mét cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau;

+ Géc ndi tiép chdn cung nhd c6 sé do bang mét nia sé do géc & tdm cung chédn
mot cung;

» Goc ndi tiép chan nira dudng tron la gée vudnag.

vibuy 2
Tinh sé do cac géc AMB trong méi trudng hap & Hinh 5.67. ?\
m Q\z\
W
\
a) B)Cl)
Hinh 5.67 \
Bai giai

a) Xétdudng tron (0), c6 AMB la géc ndi ti€pva AOB la géc & tdm cling chan cung

nhé AB. 0_)

Do d6 AMB = %A B - % . 80° = @géc nél tiép v3 gbc & tim ciing chdn mét cung.

b) AMB= lsd AmB (lién hé}é\@éc ndi tiép va cung bi chan)

= —(350“ sd MB}

= _{350" C“?)= —(360' 110°) = 125",
| V\) )
LUYEN TﬁPT& '

Tinh 56‘ do cac goc ANB, AOB va cung Ién AB trong Hinh 5.68.

© “ (

Hinh 5.68

VAN DUNG

Quay lai bai todn ¢ phan Khai déng (Hinh 5.60). Cac cung nho AB, BC, CD, DE va AE
cua l6ng dén 6ng sao c6 s6 do bang nhau. Tinh sé do mdi cung, tir dé tinh sé do géc
CAD cuia cénh sao.




5.30. Tinh cac s6 do x va y trong mdi truéng hop & Hinh 5.69.

a) b) c)

Hlnh 5.69 @

5.31. Trong Hinh 5.70, hai cat tuyén AB va CD cua dudng tron cét@‘la tai M.
a) Chung minh rang AAMD v» ACMB.
b) Tinh MB va MC, biét MD = 100, MA = 70, AD = 40@9: 42.

'Q. h5.70
O?* Hinh s.

5.32. Trén vong du quay tam .Tl(ai ban An va Binh ngdi & hai cabin tai diém A va Bké tiép nhau,
ban Cudng ngdi trér¢abin tai diém C nhu Hinh 5.71. Tt vi tri cia minh, ban Cuéng
do dugc ACB =Z% fihh s6 do cung AB, tir dé tinh sé cabin ctia véng du quay.

%@9

Hinh 5.71

m Chuong 5 - Pudng tron



~ ONTAP CHUONG 5
BAI TAP TU LUAN

5.33. Tinh s6 do x trong moi trudng hop & Hinh 5.72.

-~
A ' R

AB /¥ CD
a)

Hinh 5.72

5.34. Trong Hinh 5.73, bdn canh cua t giac ABCD
tiép xtc dudng tron (0). Chung minh rﬁng
AD + BC=AB + CD.

Hlnh 5.73

5.35. Cho dudng tron (O; R). T diém M nam) ngoai duding tron véi MO = 2R, vé hai
ti€p tuyén tiép xuc (0) tai A va 8. Viét cong thuc tinh phan dién tich ndm
ngoai dudng tron (0) cha tu glac 'MAOB theo R.

5.36. Cho hai duéing tron tam. Ova I cdt nhau tai M va N. Vé mét dudng thang qua

M cit (O) tai A va cit (/) tai 8, mét duding thing qua N ct (O) tal C va (/) tal D.
Chitng minh r%ng AC/ BD.

5.37. Trong Hinh 5. ?4. do dai canh clia cac hinh vuéng lén 1a 10 cm. Tinh dién tich
va chu u_fl_cua phan dugc té mau.

4
b

Hinh 5.74

5.38. Tinh chu vi dia st va dién tich phan vién trdng men xanh
cla dia st trong Hinh 5.75.

20cm

Hinh 5.75

TOAN9




5.39. Trong Hinh 5.76, hai puly c6 dang hinh tron tdm A ban kinh 12,5 cm va tam B
bén kinh 7 cm duoc néi bang day curoa. Khoang cach gilfa tam cla hai puly
|a AB = 30 cm. Poan day CD, EF tiép xuc vdi ca hai puly. Tinh:

a) Do dai CD va s do cac goc cua tu gidc ABCD;
b) D¢ daiday curoa.
Lam tron dd dai dén hang phan mudi centimét, sé do gdc dén phut.

Day curoa

(A
Hinh576 ~. ../

5.40. Trong Hinh 5.77, m&i lan chay ctia san van dong dugc thiét ké gém hai phan
la duding chay thang va hai phan c6 ﬁgnagntra dudng tron. Trong mot cudc
thi dién kinh, van déng vién & lan trong cling xuat phat tir vj tri diém A, chay
ngudc chiéu kim déng hé agnﬁ‘_mm véng va vé dich & diém A.

a) Tinh culi chay ctia cude thi{tdng quang dudng van dong vién phai chay).
b) P& dam bao culi d1ay y nhu nhau, van déng vién & lan ngoai cung khéng
chay dung mét. whng ma xust phét tu vi tri diém B va vé dich & diém C.

Xac dinh sé qn géc COB.
s 85,3
"/ < AL

Hinh5.77
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BAI TAP TRAC NGHIEM

5.41. Hai dudng tron cé ban kinh lan lugt 1a 7 cm va 8 cm. Khodng cach gilia cac
tam cua hal dudng tron 1a 15 cm. Vi tri tuong d6i cta hai dudng tron la
A. Cit nhau. B. Tiép xuc trong.
C. Tiép xuc ngoai. D. Ngoai nhau.

5.42. Pudng thang d tiép xuc véi dudng tron tdm O dudng kinh 8 cm. Khoang cach
tir tam O dén duding thing d I
A. 4cm. B. 8cm.
C. 12cm. D. 16 cm.

5.43.Tur diém M vé tiép tuyén MA dén dudng tron (O; 6 cm} (Ala tlép diém).
Néu MO = 10 cm thl do dai MA bdng
A. 6cm. B. 7cm.
C. 8cm. D. 9cm.

5.44. Cho MA va MB la hai tiép tuyén cla dudng-tron EO; R) (A, B |2 hai tiép diém)
sao cho AMAB la tam giac déu. Khoang cach OM bang

1
A. 2 R. ~B. R.
C. 2R. D. RV2.
5.45. Géc ndi ti€p chan cung nhd AB c6 56 do 55°.58 do clia cung lon AB la
A. 55° B. 110°
C. 205 | D. 250°

5.46. Do dai cung 30° ctia duéng tron ban kinh 6 cm la

A. %cm_. B. mcm.
C. 2zcm. D. 3z cm.

5_._47'. Hinh quat tron ban kinh R (cm) Ung véi cung 240° ¢6 dién tich bang 6z cm?,

‘Ban kinh R bing >
A. 3cm. B. 6cm.
C. 9cm. D. 12cm.

5.48. Dién tich cta hinh vanh khuyén gidi han bdi hai dudng tron tam 0 13 2407 cm?.
Néu dudng tron nhé c6 béan kinh 17 cm thi dudng tron Ion cé ban kinh 13
A. 21 cm. B. 22cm.
C. 23cm. D. 24 cm.



HOAT DPONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

KIEN TRUC SU VA NHA THIET KE TUONG LAl

Luu y: Trong bai c6 hudng dan cdc hoat dong dung hinh truc tiép bang thudc va compa.
Cac thao tac dung hinh nay cé thé dugc thuc hién trén phdn mém GeoGebra theo céc

budc hoan toan tuong tuy.

Muc tiéu: Ndm dugc cich dung mét sé dudng co ban bang thudc, compa va*r dung
duogc chung dé dung hinh, chp néi tron cic duang va thuc hién thiét ké do

Yéu ciu chuan bj: Q

. Gidy; ‘ @

« Thudc thing, compa, but chi, bt mau. ?-

T6 chifc hoat ddng: Hoc sinh thuc hién theo nhém. Mbi nhé@ﬁm 4 -6 ban.
HOAT BONG 1 | f.‘(._-f)

- \ o
Dung mét sé dudng co ban bang thudc tlrihgji‘r'a compa
W,

Dung dudng phan giac géc xOy: /

« Vé duding tron tdm O cdt hal canh cta 1 goc xOy tai A va B;

« V& hai dudng tron tam A va B cé ctmg bén kinh cat nhau tai
diém Ckhac O. Khi dé tia {'.';C _!&\ﬂ;”phan gidc clia goc x0y.

F

i' ‘ M
Dung dudng trung trlrc cta doan thang AB Vé hai dudng tron
tamAvatadmB cé cting ban kinh lén hu-'n > —ABcdtnhautaihai A B
diémM, NI{hI dé MN 13 dudng trung truc ctia AB. w

PN A
v
O~
“Dung dudng thing qua diém A va vuéng géc dudng thing d:
. Vé duding tron tam A cit d tai hai diém Bva G \E"“‘"""T/ d
. V& hai dudng tron tam B va C c¢é cung ban kinh cat nhau tai ‘\‘ Y
- diém D khic A. Khi dé AD 13 dudng thang can dung. K
D

Cau hai: Vi sao cic cich dung trén cho ta duéng phan gidc, dudng trung truc va dudng
thdng vuéng géc can dung?

m Chuaong 5 - Buong tron




HOAT DONG 2

Gidi thiéu vé vé chap ndl tron

Trong thiét k& ki thuat va dé hoa, ta thuéng gap cic trudng hop céc chi tiét
dugc chdp néi véi nhau bang cac cung cla dudng tron. Cic duding tron nay
thudng tiép xtc véi cac chi tiét dugc ndi vdi ching sao cho duding di khéng
bl "gdy" (HInh 5.78a) ma dugc "tran" tai diém néi (Hnh 5.78b). Khi dé ta néi cac
chi tiét dugc chdp ndi tron véi nhau.

- -

H - 1 : .
ﬂ‘_/ D O
A ~ . J—I \‘. N

a) Budmg di bi gy tal diém ndl A
Hinh 5.78
Chéng han, trong Hinh 5.79, c4c doan 6ng nudc hay duﬂng ray th&ng dugc chap
néi tron véi nhau bang cac cung clia dudng tron. F..'rleu nc’:y gidp cho cédc dong luu
théng co thé dugc van hanh mét cich tron tru.

b) Budng ditron rgf_d:‘é'rh néiB

Hinh 5.79
Thuchanh 1: Em hay tim thé Jn céc hinh anh vé céc chi tiét dugc chap ndi tron trén thuc té.

HOATDONG 3 . \\
Vé chép néi t_r&n hai duéng thing

Vé chdp ndi tron hai
tia Ox va Oy tal diém A
thubc Ox.

Buéc@ Dung dudng
phan gidc Oz cla géc xOy
va dudng thdng qua A
vudng géc Ox. Hal dudng
thang cat nhau tai M.

Busc@® Dung dudng
thang qua M vuéng géc
Oy cat tia Oy tai B.

Vé dudng tron tdm M di
qua A ta dugc cung AB
néi tron hai tia Ox va Oy.




Céau héi: Vi sao vai cdch dung nhu trén thi dudng tron (M; MA) tiép xtc ca hai tia Ox va Oy?

Thuc hanh 2: Sit dung phuong phép néi tron hai duéng thdng dé hoan thién phac thdo
bén trai va trang tri thanh ban vé thiét ké nga tu dudng nhu trong Hinh 5.80.

Hinh 5.80

HOAT PONG 4
O

G | Gr|

X y X Moo
N&i tron dudng thang Bu&co Vetiép tuyén clia | Bugc @ Néitron tiép tuyén
xy va dudng tron (O) tai dqﬁngybn (O)tai A, citxy | Mz va tia My tal diém A

diém A thudc (0). taidiém M. theo cic budc nhu & Hoat
(- déng 2, ta dudc dudng nai
(:%; | cindung.
2

Luuy: O Budc cﬂng c6 thé ndi tran dudng tron (0) vdi tia Mx.

4

Cau hoi: Vi sao vdi cach dung nhu trén thi duong tron (f; 1A) ti€p xtc duding tron (0) va
duéng thdng xy? Trong trudng hgp nao hai dudng trén (0) va (/) tiép xuc ngoai, trong
truding hop nao hai duang tron tiép xtc trong?

m Chuong 5 - BPudng tron



Thuc hanh 3: Sir dung phuang phap néi tron duéng thang véi duéng tron dé hoan thién
phac thao bén tri va té mau thanh hoa vin hinh tral tim nhu trong Hinh 5.81.

Hinh 5.81 - <é48?“
D

HOAT DONG 5 T
\ S~

\u

V& chap néi tron hai duéng tron AN

NG tron hai duding tron (0) va () tir _ Buac @ Xac dinh diém J trén ban kinh
diém A thudc (0). , OA sao cho A/ bang bén kinh cta (/).

Buéc @ Dyng'dueng trung truc ctiall  Bude © Xac dinh giao diém 8 ciia Ml

cat dudng thing OA tai M. va dudng tron (/). Vé dudng tron tim

X M di qua A, ta dugc cung AB la dudng
ndi tron can dung.

Céu héi: Vi sao vdi cach dung nhu trén thi MA = MB va dudng tron (M; MA) tiép xuc ca hai
dudng tron (O) va (?

Thuc hanh 4: Sir dung phuong phip néi tron dudng tron véi dudng trén & trén dé
hoan thién phéc thao bén trai va trang tri thanh thiét ké hé boi trong Hinh 5.82.




TN
Hinh 5.82 Q\Z\

Thuc hanh 5: Sir dung céc phuong phap dung hinh va chép\"ﬁﬁi. ron nhu trén dé
thuc hién mot thiét ké hodc mau hoa van trang tri tuy y. Trinh ay.?‘thﬁng va mau thiét ké
trudc lop.

@,
7/ EM CO BIET . _: \%

Quy cu

Trong tir viing Han Viét, "quy” (#3) la dung cu dung dé vé dudng tron hay la cai compa,
"ed” (46) 12 thudic dé vé géc vudng hay'1a thudc é ke. Day 1a hai dung cu cd ban va
khéng thé thiéu trong viéc xay dyng v va thiét ké vi néu khéng ¢é chung thi cac hinh

thiét ké khéng thé chuan xac. Tmng cuéc s6ng hing ngay, tif "quy ci" mang nghia
"nhiing quy dinh nham lam cho mut viéc 1am nao d6 thanh co trat tu, cé t6 chic".

(Theo Tirdién tiéng Viét, Vign Ngén ngi hoc)
C’)\
9
R
\3

oF
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BANGTRA CUUTHUAT NGU

Bat ddng thuc

Giai tam gidc vuéng

29 85
B4t phuang trinh 37 Giao diém clia duéng thdng va 108
Bat phuong trinh bac nhat mét an 39 yong fron -
Giao diém ctia hai dudgng tron 103
G6c ha 05
Goc nang . N |95
: 66 Gocnditiép NN
Cain bac hai 51 G6c & tAm \:\;F*-' 116
Can thucbdc ba 69 \kl<
Can thic bac hai 59 @
Canh déi 75 m‘\
Canh ké 75 Hai biéu_t_hl.?c‘llén hop véi nhau 63
Cat tuyén cla duding tron 108 Hai duting tron cét nhau 103
Cosin ciia géc 76 Hai d(i&ng tron khéng giao nhau 103
Cotang clia goc 76 "Hai duting tron tiép xuic ngoai 103
Cung bj chdn 16~ - Hai duéing tron tiép xuc nhau 103
Cung Ion (',I‘i'g'i Hai duéng tron tiép xic trong 103
Cung o° ' : ilﬁ Hai géc phu nhau 78
e Hé hai phuong trinh bac nhat hai dn
Cung nho Q'\ 116 XVAY 11
% Hinh quat tréon 119
Hinh vanh khuyén 120
| 100 "Hinhvien phan 120
Diéu kféh;ﬁi’i: dinh cGia phuong trinh 4
chuia 4n & miu Nghiém ctia bdt phuong trinh l 38
Pua thira s6 ra ngoai ddu can 56 Nghiém ctia hé hai phuong trinh ‘ .
Pua thira s6 vao trong diu cin 56 bac nhét hal 4n
Pudng thing va dudng tron cit nhau | 107
Puting thing va dudng trén khéng
giao nhau e/ _
Dudng thdng va dudng tron tiép 107 Phuong trinh bac nhét hai dnxva y I 8
xuc nhau Phuong trinh chia &n & mau | 4




g

Sin ctia géc | 76 | Tiép diém cua duong thing va
108
dudng tron
[ Tiép diém cua hai dudng tron 103
Tang clia goc 76 Tiép tuyén clia dudng trdn 108
Tam dél xting 98 Truc can thuc & mau 63
Ti s6 lugng giac 76 Truc d6i xung 99

BANG GIAI THICH THUAT NGU

¥
&
s

{

Thuat ngit Giai thich
@,
s " - el ‘\--:b -
Bat dang thuc Hé thic dang{J b(hoica>b,a<b,a=b).
Cho A(x), B‘lx}-f& hai bidu thic cha bién x. Khi cdn tim x
Bt phuong trinh sao cho Alx) > B(x)(hoac Alx) < B(x), A(x) = B(x), Alx) < B(x)),

N6 A(x) > B(x) (hodc A(x) < B(x), A(x) = B(x), A(x) < B(x))
larmot bat phuong trinh &n x.

o
®)
Bat phuong trinh bac nhat m¢t.£h\
|

Bat phuong trinh cd dang ax + b> 0 (hodcax + b <0,
ax+b=0,ax+b=0),trongdéa#0.

N —

Cinbicba (’Q\

.

Cén bacba ctia mét sé thucalasé xsaochox*=a.

Can bac hai - 0
Lo

Can bac hal cia mét sé thuc a khéng am |a s6 x sao
chox*=a.

N\
Cin thl.'fc.tg‘;l:a

1
o,

Vdi A 1a mét biéu thure dai s6, ta goi VA 13 can thuc
bac ba cda A.

\‘;--

Cdn thuc bac hal

Vdi A 1a mét bidu thic dai s6, ta goi vA 1a cin thuc
bac hai cia A.

Cho tam gidc ABC vudng tai A. Canh AC dugc goi la

Canh 46l canh ddi ctia gdc B.

Canh ké Cho ta[n ?Iéc ABC vuéng tai A. Canh AB dugc goi la
canh ké ctia g6c B.

Cat tuyén cla dudng tron Pudng thang ma cat dudng tron do.




Cdsin cha goc

Cho tam gidc vudng c¢é géc nhon a. Cosin cua « la
ti s6 gira canh ké cla a va canh huyén.

Cho tam gidc vudng cé géc nhon a. Coétang clha a la

Cotang cua goc ti 6 gilra canh ké va canh d6i clia .
« Cung bl chadn bdl géc & tdm: cung ndm trong gdc
dtam.

Cling bj chin « Cung bj chdn béi gbc ndi ti€p: cung nam trong‘a’&
ndi tiép. O\(

. Trong hai cung ¢6 cung dau mut, cu ngﬁz‘b do dai lan
Cung lén hon duogc goi |3 cung lén.
JTe ; \)j?~
Cung nhé Trong hai cung ¢é clng déumm ung ¢6 dé dainho
hon dugc goi 14 cung nhd"/)
Day Mét day clia duds g‘t{s la doan thang ndi hai diém

phén biét cua dﬁiﬁgg{rbn dé.

Piéu kién xac dinh cta phuong trinh

LA diéu kign ¢Ga &n dé tét ca cdc mau trong phuang

b

chia 3n & mau trinh d{: ac0.
Ja.ga\ch bién déi:
Pua thisa sé ra ngoal diu cin P g;]b =avbkhia=0b2>0;
[ N Va’b = -avb khia<0,b>0.
T

Pua thira sé vao trong déﬁn

Ny

LA cich biEn déi:
avb =va'bkhia=0,b>0;
avb = -Va’bkhia<0,b=0.

;‘U"

W
Puong thdng {5 'd:llﬂng tron cat nhau

-u..___

Puong thdng va dudng tron cd dang hai diém chung
phan biét.

Buong th%m\g va dudng tron khong
giao nha

Pudng thing va dudng trén khéng cé diém chung
nao.

Puéng thing va duéng tron tiép xac
nhau

Puémng thdng va duéng trén cé ding mét diém chung.

Gidi tam gidc vubng

La bai todn xac dinh s6 do tat ca cac goc va dé dai
tat ca cac canh clla mét tam gidc vudng.

Giao diém cla hai duéng tron

Diém chung cla hai dudng tron cat nhau.




Goc ndi tiép

Goc ¢6 dinh ndm trén dudng tron va hai canh chua
hal day cung ctia dudng tron.

Goc dtam

Goc cd dinh trang véi tam dudng tron.

Hai biéu thuc lién hgp véi nhau

VA + B va vA — Bl hai biéu thic lién hop véi nhau.
VA +vB va YA — VB 1A hal biéu thurc lién hop véi nhau.

Hal duéng trén cat nhau

Hai dudng tron khong giao nhau

Hai dudng trén ¢é dung hai diém chung. \?*

Hai duéng tron khdng cé diém chl.égg. 0.

Hal duding trén tiép xic ngoal

\S
Hai duéng tron tiép xuc nha u'é\Eém ngoai nhau.
\

Hai duéng tron tiép xtc nhau

NN
Hal duding tron ¢é dﬂng\p_q_t,diém chung.

Hai duéing tron tiép xtc trong

Hai dudng tron tié{}:ﬂlc nhau va mét duong tron
n&m trong dutlr'l;ﬂ?bn con lal.
b

Hai géc phu nhau

Y
La hai géc'e6,86ng s6 do bing 90°.

i

7
He hal phuang trinh bac nhat hal &n La I%dm hal phuong trinh bac nhat hai dn x va y,
xvay —
M
\‘ -
Phdn hinh tron bi gigl han bdli mét cung va hai
Hinh quat tron -"{\O ban kinh di qua ddu mut cta cung do.
N
\ Hinh giéi han béi hai dudng tron déng tam khac
Hinh vanh khuyén O)CQ ban kinh.
Hinh gidi han bai mot cta dudng trdn va da
Hinh vién phan;‘:}) N g E'm. .m' e 9 4
\ ndi hai ddu mat cda cung dé.
o\
o

L,

Nghfé’m\}:ﬂa bt phuong trinh

(O\

Néu khi thay gia tri x = x, vao hal vé clia bét phuong
trinh 4n x ma dugc mét khang dinh dung thi ta néi
x =X, 1a mét nghiém clia bt phuong trinh dé.

Nghiém ctia hé hai phuong trinh béc
nh&t hai &n

La nghiém chung cta hai phuong trinh trong hé.

Phuong trinh bac nhithaidnxvay

La phuong trinh c6 dangax + by = ¢, trong dé a, b, ¢
la cAc s6 da biét (a # 0 hodc b #0).

Phuong trinh chia 8n & mau

LA phuong trinh cé bidu thirc chira 8n & mau.




Cho tam gidc vudng ¢ géc nhon @ Sin cla @ la tl s6

Sin ¢t
hcda goc gitta canh déi clia a va canh huyén.
) Cho tam glac vuéng cé géc nhon a. Tang cla e lati sé
Hang cua goc gitfta canh d6i va canh ké ctia a.
Ti s6 lugng giac La céc ti sd sin, cosin, tang, coétang.
Tiép diém cha duding thing va Piém chung cta duding thing va dudng tron tléiﬁﬂc
dudng tron nhau. \

)

Tiép diém cua hai duéng trén

Piém chung cua hai duéng trén tiép @q‘éu.
i

-
Tiép tuyén cta dudng tron Budng thang tiép xuc dudng tr{hp-.\q
[
. La phép bién ddi cac bié L}C“};ITI‘LH can thuc vé dang
Truc cin thuc é mau )
khéng con cin thic & m\u?
—
O
/
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