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LOI CAM DOAN

Toi xin cam doan déy 1a céng trinh nghién cdu cua
riéng t6i. Céc s6 liu, k€t qua néu trong luan 4n 1a
trung thyc va chua tung dugc ai cong bé trong bat
ki cong trinh nao khac.

Tac gid ludn an

Uy
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LOI CAM ON

Luan &n dugc hoan thanh dudi sy hudng din cia PGS.PTS Vi
Duong Thuy va PGS.PTS Dao Tam. Trong thoi gian hoan thanh luan an,
tac gia con dugce sy giip d& cua Khoa Toan Trudng Dai hoc Su pham
Vinh, Phong Toan Vién Khoa hoc Gido duc, B6 mén Phuong phép day
hoc todn-tin Truong Dai hot Su pham - Dai hoc Qudc gia Ha Nai,
Khoa Dao tao sau dai hoc Trudng Dai hoc Su pham Vinh, Phong Dao
tao sau dai hoc Truong Dai hoc Khoa hoc tu nhién - Dai hoc Quéc
gia Ha Néi, Vu Dao tao sau dai hoc B6 Giao duc va dao tao, Ban
Toan Nha xuat ban Gido duc. Dac biét tac gia nhdn dugce nhiéu gép ¢
bé ich cua PGS. PTS Tran Thic Trinh. GS.TS Nguvén B4 Kim, PGS.

PTS Tran Kiéu, PGS.PTS Ngé Hiu Ding, PGS.PTS Nguyén Quy Dy,

PTS Dao Thai Lai, PTS D6 Manh Hung, PTS Nguvén Viét Hai. PTS
Bui Gia Quang, PTS Nguyen Hdu Chau, ...

Tac gia nhan duge sy giip d0 tén tinh cta 6ng Nguyén Kim
Hodn (Gidm déc S6 Gido duc va dao tao Ha Néi), 6ng Pham Quy
Hung (Phé Gidm déc $& Gido duc va dao tao Nghé An), dng Pham
Dinh Dau, (Hiéu trudng trusng PTTH Chu Vin An, Ha Noi), 6ng
Nguyen Xuan Khang (Hiéu trudng trudng PTTH dan 1ap Marie-Curie,
Ha Noi), ong Vd Dic Thi (Hiéu trudng trudng PTTH Lé Hong
Phong, Nam Ha) va rdt nhiéu GV Toan cac truéng PTTH ¢ : TP Ha
N6i, TP Ho Chi Minh, Ha Tay, Nghé An. Ha Bic, Thai Binh, Ninh
Binh, Long An,v'Thanh Héa. |
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Trong thoi gian hoan thanh luan 4n, tac gia rat nhé tdi nhidng bai
hoc dau tién vé Phuong phép giang day toan cua thdy gido Nguvén Van
Bang /Dai hoc su pham Hué).

Céc thay gido Nguyén Thai Hoe (DHSP Vinh), Lé Quang Phan
(Vién KHGD) da danh cho tac gia nhidu 13i khuyén b ich.

Gia dinh va ban bé than hdu luén 1a nhing ngudn dong vién rat
hiéu qud d€ tdc gid c6 thém nghi luc, tinh than hoan thanh luin

-

an.

Trudc khi trinh bay ndéi dung chinh cta luan an, xin chan thanh

cam on rat ca moi tam lono da uu ai danh cho tac gia.

Téac gia luan an
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CAC Kf HIEU VIET TAT

HS Hoc sinh
GV : Giao vién
PTTH : Pho thdng trung hoc

L&i giai sai [am
Phan tich sai 1am

SGK: Séach gido khoa
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MUC LUC .

Mo dau

Chwong 1 : NGHIEN CUU CAC SAI LAM PHO BIEN CUA

1.1

1.2.

HOC SINH PHO THONG TRUNG HOC KHI GIAI TOAN
tweh hinh thyc t&€ qua cac digu tra va quan sat
Mot s6 sai 1am pho bi€n cta hoc sinh phd thdng
trung hoc khi giai toan Dai s6 -~ Giai tich

. Phan tich cdc nguyén nhan dan téi sai lam

cua hoc sinh pho théng trung hoc khi giai toan

Chwong 2 : CAC BIEN PHAP REN LUYEN NANG LUC GIAI TOAN

9 2
2

2.4,

CHO HOC SINH PHO THONG TRUNG HOC THONG QUA
PHAN TICH VA SUA CHUA SAI LAM

1. Co s0 v luan
- Ba phuong cham chi dao s dung céc bién phap

su pham nham han ché va sta chia sai lam cua
hoc sinh khi gidi todn

. Bon bién phap su pham chd véu nham han ché

va sua chda sai |am cho hoc sinh
Céac yéu cau d6i v6i hoc sinh va gidgo vién-

Chirong 3 : THUC NGHIEM SU PHAM

]

L LI LI Lo Lo
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(JJ

Muc dich thuc nghiém

Noi dung thuc nghiém

T6 chic thyc nghiém

Két qua thuc nghiém

Két luan thuc nghiém | _.

Dé nghi vé mot hi€u bi€t quan trong cua
sinh vién su pham toén

K&t luan

Cac cong trinh da cong bd lién quan téi ludn an
Tai liéu tham khao

Phu luc :

Kinh nghiém thuc tién cda tac gid

2
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114
127
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130
132
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134
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145
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MO DAU

I. Lf DO CHON DE TAL |

Hién phap nuéc CHXHCN Viét Nam nam 1992 da ghi & diéu 35 :
"Giao duc - dao tao la qudc sach hang dau”. Béo cio chinh tri cta
BCHTW Dang khéa VII tai Dai hoi dai bi€u toan qudc lan tht VIII
cua Dang lai khdng dinh : "Gido duc va dao tao la quéc sach hang dau
nham nang cao dan tri, dao tao nhan lyc, bdi dudng nhan tai".

Tam quan trong cua gido duc va dao tao trong su nghiép cua dan
toc dat 1én vai déi ngd nhung ngudi 1am cdng tac g1do duc nhiéu trach
nhiém nang né. |

"Trong cdc mon khoa hoc va ki thuat, toan hec gid mot vi tri noi
bat. NO con la mon thé thao cua tri tué, giip ching ta nhiéu trong viéc
rén luvén phuong phap suy nghi, phuong phap suy ludn, phuong phép
hoc tap. phuong phap gidi quyét cac van dé, gitp ching ta ren luyén
tri thong minh sang tao.

NG con gidp ching ta rén luyén nhiéu dic tinh qui bau khac nhu
can cl va nhan nai, ty lyc canh sinh, v chi vugt khé, yéu thich chinh
xac, ham chudng chan li. Du cac ban phuc vu nganh nao, trong cdng
tdc nao thi céc ki€n thilc va phuong phép todn hoc ciing rit cin cho
ciac ban" [28, tr.1].

Céc nha gido day todn chinh la cic hudn luyén vién trong mén
thé thao tri tué ndy. Cong viéc day toan cua chdng ta nhim rén luyén
cho HS tu duy todn hoc cung nhiing phim chat cta con ngudi lac ddng
méi d€ cac em viing vang trd thanh nhdng chi nhan tuong lai cia Dat
nudc. | |

(U8
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0 truéng pho théng dav hoc toan la dav hoat déng toéh hoc. Dai
voi HS c6 thé xem gidi todn la hinh thitc chit yéu cia hoat déng todn hoc.

Cac bai todn & truéng phd thong 1a mét phuong tlen rdt c6 hiéu
qua va khong thé thay thé dugc trong viéc cuup HS ndm ving tri thitc,
phat trién t duy, hinh thanh ki nang, ki xao (ng dung toan hoc vao
cuoc s6ng. Day hoc giai todn mang trong mmh cac chiic nang : gido
duOng, glao duc, phat tri€n va ki€m tra. Vi vay hoat dong gidi toan la
diéu kién dé thuc hién t6t.cac muc dich day hoc toan. Do d6, t6 chiic ¢6
nxai qua viéc day hoc giai todn ¢ vai trd quyét dinh ddi véi chat lugng
day hoc toan [53, tr. 201].

Khao sat thuc tién day hoc todn ¢ nudc ta trong nhiéu nam qua
cd the thiy rang chdt luong day hoc toan 4 trudng phd théng con chua
tot,- thé hién & nang luc giai toan cua HS con han ché€ do HS con vi
pham nhi€u sai Am vé ki€n thic, ‘phuong phap todn hoc. Trong d6
nhiéu GV c¢on ¢6 it kinh nghiém trong cac viéc : phat hién sai [Am cua
HS khi giai toan, tim ra nhing nguyén nhén-cta nhing sai lAm dé va
nhung bién phap han ché, sua chda chung. Trong cac &n pham nghién
cltu khoa hac gido duc 6 nudc ta. cho t4i nay con thi€u ving nhing
cong trinh nghién clu cd hé thdng vé linh vuc nay. Tit d6 ¢6 nhu cau
ahan thic vé sai [am. tim ra nhung nguyén nhén va nhung bién phap
han bhe sua chia kip thoi cac sai lam nay, nham rén luyén nang luc giai
toan cho HS déng thai nang cao hiéu qua day hoc toan trong cac
trudng phd thong, déc biét & trudng PTTH dé dat muc ti€u dao tao chu
dong hon, tot hon. Chuno tdi chon déi tuong 1a HS truong PTTH vi bac

hoc ndy ¢é nhiém vu hoan chinh gido duc phd théng, chuin bi cho HS

ra cudc song va mot bod phan hoc lén bac Cao ding, Trung hoc chuven

nghiép, Dai hoc_
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Trén the gidi, nhiéu nha khoa hoc ndi tiéng da phat bi€wnhitu y

ki€n bo ich vé van dé nay. Chang han, J.A.Komensky di k ang dinh

cho HS hoc kém di néu nhu
GV khong chd y ngay tSi sai [am do, bang cach hugfig dan HS ty nhan
ra va sta chia, khdc phuc sai lam" (105, tr. 70]. "A.A Stoliar con nhan
manh : "Khoéng dugc ti€c thoi gian d€ phan tich trén gi¢ hoc cac sai
lam cua HS" [106, tr. 91]. G. Pélya dd néi : "Con ngudi phai biét hoc

"Bat ki mét sai lAm nao cing ¢ thé 13

¢ nhing sai lAm' va& nhing thi€u sét cia minh" [53, tr. 204].
B.V.Gonhedencd khi néu ra 5 pbam chdt cua tu duy toan hoc thi da
¢S t6i 3 phdm chat lién quan téi viéc tranh cac sai 1am khi giai todn :-
1) Nang lyc nhin thay duoc tinh khéng r6 rang cia suy luan: thay su
thi€u cdc mit xich can thiét cta ching minh; 2) C6 théi quen li giai
l6gic mot cach day di; 3) Su chinh xac cia i luan (98, tr. 31-34].

Chinh tit cac yéu cau cip bach va nhéan thuc trén dav chuno toi
da chon d& tai nghién cu ludn an 13 : )

"Rén luyén nang lue giai toan cho HS PTTH thong qua viée phan

- tich va sira chira cdc sai 1am cia HS khi giai toan".

2. MUC DICH NGHIEN CUU. |

| Nghi€n cliu cic sai lam phd bién cta HS PTTH khi l\’giéi toan,
dong thoi dé xuat cac bién phap su pham dé han ché va sta chua
cac sai lam nay, chu véu qua phan mdn Dai s& - Giai tich nham ren

luyen ndng luc giai toan cho HS va gép phin ning cao uhat luong
day hoc mon toan trong cac trudng PTTH.

3. GIA THUYET KHOA HOC.

Néu cic GV toan & truong PTTH ndm bét duge cac sal 1am pho
bi€n cia HS khi giai toan. dong thai bidt cich phan tich va su dung
cdc bién phap day hoc thich hop d& han ché, sua chia cac sai [Am

nay thi nang luc gidi toan cua HS sé dugc nang cao hon, ti dé chat
[ugng gido duc toan hoc sé t&t hon. !

5



Welcome
Rectangle

Welcome
Rectangle

Welcome
Rectangle


1 NHIEM VU NGHIEN CUU.
Nhiém vu nvhién clu ct . ludn 4n bao gdm : |
4.1. Diu tra céc sai lam phd bién cia HS PTTH khi giai todn.
4.2. Phan tich cac nguyén nhan sai [4m cta HS khi giai toan.
. D& xuat cac bién phap su pham vGi cac tinh hudng dlen hinh
dé€ han ché' sua chda cac sai [am cia HS PTTH khi giai toén.
44 Thuc nOhlem su pham dé xem x€t tinh kha thi va tinh hiéu
qua cua cac blen phap dugc dé xuat.

5. PHUONG PHAP NGHIEN CUU.

5.1. Nghién ciu ly luan : Co sd Iy Iuan vé tam 1y hoc, gido duc

hoc, ly ludn day hoc mdn toan, diéu khién hoc, thong tin hoc de phan'
‘tich cac nguyén nhédn va xay dung cac blen phap day hoc nham han
ché, sta chda cac sai [am cia HSPTTH khi giai todn.

5.2. Di€u tra tim hiéu : Tién hanh tim hi€u vé cc sai lam thdng
qua cac GV toan & nhiéu vung trong ca nudc, théng qua bai ki€m tra
truc ti€p HS & cac trudng PTTH.

. 33. Thue nghiém su pham : Tryc ti€p gidng day thyc nghiém &
khai 10. 11. 12 trudng PTTH dan lap Marie Curie (Ha Noi) trong céc
ndm hoc 1993-1994, 1994~1995, 1995-1996 va iép 10D1 trudng PTTH
Chu Van An (Ha NOi) nam hoc 1995-1996. Chon 16p 10 chuyen toan
“truong PTTH Lé Hong Phong (Nam Ha) lam d6i chiing dé xem xét

tinh kha thi. tinh hiéu qua cla cdc bién phap da d& xuit.

6. NHUNG LUAN DIEM DUA RA BAO VE, NHUNG DIEM
MOI VA Y NGHIA THUC TIEN CUA LUAN &N.
6.1. Nhimg ludn diém dwa ra bao vé : (
" Thyc trang déng lo ngai vé cac sai [am ctia HS khi giai toan,
doi hoi phai co cac bién phap cap bach, thich h(jp gidp cac GV day
toan vugt qua.




W)

*.Cic dang sai iam pho bién cua HS khi giai toan

* Cac nguvén nhdn sinh ra cac sai 1am cua HS khi giat toan. C5 thé -

nan ché va sda chda dugce cdc sai am nay nhd cac bién phap su pham
-hich hop.

6.2. Nhirng diém méi va y nghia thuwe tién ciia luan dn :

- Luan 4n néu ra mot cach ¢ hé thdng cic sai lam phd bién cla
HS PTTH khi giai toan thong qua 74 bai toan cua 12 loai toan trong
phan mén Dai s6 - Giai tich PTTH, ciing véi viéc phan tich cic nguyén

nhdn gdy nén cdc sai [am nav. Ta«. gia dé xuat bdn bién phdp su pham

_voi ba phuong cham chi dao su dung trong cac tinh hudng di€n hinh_

———, . - e i s e PR

nhdm han ché va sta chia cac sai lam chos HS PTTH khi giai todn. Dac .

\..__,___,__,——--“..._ e o e e e

ble_t ludn an dua ra 8 dau hiéu dé rén luyén cho HS ty nhan biér loi

gidi ¢ sai lam. Ludn an gép phan hoan thién. thém li luan day hoc mon

—\

~LOdH 0 nudc ia.

e |

-~ Luén &n cung cdp mot 1ai liéu tham khdo bd ich dé boi dudng -

GV todn, sinh vién su pham todn gép phan nang cao hidu qua-day-va— "

hoc & cdc trusng PTT ’

~d

. CAU TRU( LUAN AN.

Ngoai phan Md diu, Két ludn va Tai liéu tham khao, luan an cé
chuong | |

* Chuong I : Nghién culu cdc sai 1Am phd bién cia HS PTTH
Khi giai toan.

(UP)

* Chuong {I : Cac bién phap ren luyén nang lyc giai toan vho HS

PTTH thono qua phan tich va sua chda sai [am.
/ Chuong I - Thuc nghiém su pham J_
| [

—

Ludn 4n c6 10 so d6."10 bang va | phu luc.

7
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Chuwong 1

NGHIEN CUU VE CAC SAI LAM
PHO BIEN CUA HOC SINH PHO THONG
~ TRUNG HOC KHI GIAI TOAN

Theo Ti di€n Tiéng Viét thi sai lim 13 "trai voi yéu ciu khach quan
hodc vi 1€ phai, ddn dén hau qua khong hay.” [95, tr. 830], phd bién 1
'c6 tinh chdt chung, c6 thé ap dung cho ca mdt tdp hop hién tugng, su
vat" [95, tr. 775]. |

Chung t6i hi€u va su dung thuét ngil sai im phé bién cia HS khi
gl todn vGi y nghia 14 : diéu trai v6i yéu cau khach quan (yéu.ciu bai
toan) hoac l€ phai (khai niém, dinh nghia, tién dé, dinh Ii, quy luat, quv
tac, phuong phap suy luan...), din tdi khong dat dugc yéu ciu cia viée
gial toin ma nhdng diéu nay xudt hién véi tAn s6 cao trong 18i gidi cua
ahigu HS. |

Can phan biét sai véi sét. C6 khi s6t 1a sai : s6t didu kién, s6t
truong hop. Nhung c6 khi sét chi 1a thi€u hodc chua day du : sot viéc
tong hop két qua, rit gon két qua.

V6i cdch hi€u trén, ching t6i da nghién clu cac sai [am phd bién
cua HS PTTH khi giai toan.

L.1. TINH HINH THUC TE QUA CAC DIEU TRA VA

QUAN SAT. |

L11 Di€u tra tir gido vién : [66, tr. 23]

Ching toi gui phi€u digu tra vé cac trusng PTTH & nhiéu tinh,
thanh trong ca nudc. P8i twong ghi phiéu ditu tra 1a GV dang gidng
day chuong trinh todn 16p 10 & cac trudng PTTH Tién Du (Tién Son,

8
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tia Bdc), Bim Son (Ha trung, Thanh Hoéa), Lé Quv Don (Ha Dong, Ha
Tav). Huynh Thic Khang (Vinh, Nghe An), Luong Van Tuy (Nich Binh),
Nguvén Hué (Ha Dong, Ha Tay), Quang Trung (Dong Da, Ha Noi),
Lé Hong Phong (TP Ho Chi Minh), Nguyén Trai (Vd Thu, Thai Binh),
L& Quy Don (Long An), Phan Dang Luu (Yén Thanh, Nehé An).

. Cac trudng trén 6 nhiéu vung dan cu khac nhau va dac di€m khac
nhau : truong trung hoc, trudng trung hoc chuyén ban, trudng chuyén.
Thoi gian nhan phiéu digu tra la 30.3.1995.

* Muc dich cua diéu tra : Tim hi€u nang luc giai toan cia HS 16p
10 PTTH. Tuy nhién, phiéu diéu tra cing con quan tdm ti nhing muc
“dich phu nhu mic d6 chuong trinh toan hién nay o cac trudng PTTH.
nhing khé khan cia GV vé phuong phap va tai liéu tham khéo, nhiing
bién phap ma GV thudng su dung dé dav giai bai tip toan. Qua didu tra
nay, ching tdi nhan thay HS con .phqm nhiéu sai lam khi giai todn va moi
cté'ii twong HS déu cé thé’ mdc sai lam khi gidi todn. Cac GV ‘duoc hoi v
kién vé nhing nguyén nhan dan t6i sai [am cta HS khi giai toan da cho
biét (bang 1) : : " |

]
Nguyén nhdn sai ldm cua HS % v kién dong ¥

1
I
l
1
]
|
l

. 1. Khéng hi€u khai niém, ki hiéu ; 38,5

f, 2. Tinh toan nh&m lan 73,0

i 3. Xért thi€u trudng hop 77,0 K |
N ) N .z ~ 13 T
, f Kh?ng l'ogfc trong suy dién ; 61,3 (j//t
' 3. Hi€u sai dé toan ’ 54,6 ;
6. Thigu digu kién i 69.2 ',
5'_7’ Nho sai cong thic, tinh chat | 50,0 |

8. Dién dat kém ] 653 N
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1.1.2. Diéu tra to hoc sinh :
Ngoai cac diéu tra thudng xuvén'd cac truong Marie Curie, Chu
Van an (Ha N6i) ma ching tdi ¢ diéu kién tryc tiép giang day trong
cic nam hoc 1993-1994, 1994-1995, 1995-1996, chung téi con tién
hanh diéu tra toan bd HS trudng PTTH chuyén va chuyén ban Lé
Hong Phong (Nam Dinh, Nam Ha) vao cudi nam hoc 1995-1996.
Chung t6i quan tam ti 16p 10 gom 13 16p, 464 HS. Truong t6 chitc coi
thi nghiém ttic va dong vién HS lam hét siic minh.
'Dé diéu tra thuc hién trong 90 phut :
Cau 1 : Giai phuong trinh
V& =T - \x + 1 =x+ L
Cau 2 : Tim m sao cho phuong trinh
x— V1 — xX =m
c6 nghiém duy nhat. |
Cau 3 Ching minh vdi moi sd a, b, ¢ ta cé
(@ + bH)(b* + (e + ad) > 3a'bc _
Cau 4 : Tuy theo a, hay tim gi4 tri nhd nhat cua biéu thic : / p
F=02x+v+1) +(ax +v +3)2
Luuvla HS .vua thi hoc ki ‘{OHU nén toan b kién thic I6p 10 da
ducc on tap ki. Dé thi vita stic va rdt chi v i cac 'bav sai am Cac sali
lam ma diéu tra quan tam la :
"S1:{ABz0vaA =20} {A=0vaB >0} (caul)

* S2 : Chuyén bai toan sang bai toan khdng tuone ducne
y g g g g

(cdu 2, céu 1). |
"‘S3 Gla_llmsax cau 4 ‘ N | \
§;i {A =B vE"w > N} = AM = BN (cau 3). | \,\.

*SS5 : Tinh toan nham lan. (

[0
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Dudi day la thdng ké s& HS mdc.cac sai [am trén (bang 2) :

| L;p\\ \Sf‘\lé\m\ st 182 $3 S4 S5
10 chuyén Tin 2 14 219 51
I0HeaSmh | 35 | 37 | 41 | 3 | #n
10 chuyén Ly 10 23 32 14 36
| 10 chuyén Phap 34 39 0. 8 40
10 Van Anh 30 46 s 15 ) s —4
10 Toan tin 18 | 29 | 26 | 13 | 40 |
110 chuyén Anh 9 30 3 | 16 | 3
1 10 Toan Ly 10 26 30 035 | 35
| 10 chuyén Nga 0 | -4 16 | 4 16
WchuenToan | 6 | 14 | /120 4 16
10 chuyén Sinh | 19 0 | B . 120, 3
. 10 chuyén Van 32 33 3 00 025 3B
10 chuyén Hoa 501 19 2 1 6 | 31
| Téngs§ HS 210 | 344 | 379 1 195 | 455
% HS sai lam 46 |75 82 o4 L9

1.1.3. Quan sat k&t qua thi Dai hoc:

Trudng Dai hoc Su pham Vinh ¢é nhiém vu tuyén sirih';clhlﬁi'“;/\e"u%
cac tinh Nghé An, Quang Binh, Thanh Héa. D¢ thi cta trudng bam sat ;
chuong trinh pho thong. K&t qua thi mén toan cta cac HS thi vao khdi |
A trong 5 nam lién tuc thé hién & bang théng ké sau (némr 1990 khéng"“
théng ké s§ bai dudi didm 5 - tai liu do Phong dao tab cung cip)
(bang 3): ' -

11
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1991 | 1992 | 1993 | 1990
o 2 8 | 13
0.5 91 36 2 15
1,0 57 | w6 | 31 16
1,5 67 70 36 13
' 2,0 60 98 55 13
; 2,5 63 75 34 18
3,0 74 58 32 25
3,5 73 s |41 |27
| 1.0 54 55 42
13 o 3 o g
5.0 65 137l 26 21 43
5.5 R 2 31
6,0 o b 26 21 0 12 34
. 6.5 24 | 28 16 | 16 20
7.0 24 118 12 | 11 14
75 18 | 19 07 07 | 4
. 3.0 o1 14 06 06 02
83 07 04 04 02 02
9.0 o0 03 04 02 02
; 9.5 .00 01 02 | ol 01
10,0 |00 00 | 00 | 00 00
| Téng U84 |86 | 42 | 289
‘; S8 %HS 279 217 267 L 346
C oSS len | (238) 0 (188) | (118) | (100) | (163)

12
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1.1.4. Theo d6i cac bao cdo khoa hoc:

Trong Hoi nghi "Déi moi phudng phap day h¢. Toan o trudng
phc‘i théng trong giai doan hién nay” tai Vinh (20 - 21/12/1995), chiing
(ol quan tam t6i 2 bang théng ké sau day;

a. K¢t qua thi thi tot nghiép mon Toan 1995 (dé cia Bé GD DT)
cua HS trudng PTTH Huong son, Ha tigh [58, tr. 124] (bang 4) :

~ Diém | 0dén2 | 3dénd | 5déa7 | 8denl0 |
. S6HS . 8 1 120 | 40 | 10 |

!

Nhu vay s6 HS trung binh trd 1én 1a 20%.

b. Két qua kiém tra chuong II, DS 10 cta truong PTTH chuyén ban
Thanh Chuong I, N

e e i

ghé An : [S8, tr. 54-36] (bang 5) :

Doituong HS | Tu 5 tro én

| ' Chd ¢ thém |
" Lép chon ban A | 65% | Khong c6 diém duéi3 |
Lop thuongban A 30% ‘
.~ BanC ' 133% | 133%diémOval !

1.1.3. Nhirng k&t ludn cin thiét

“ HS con méc nhiéu sai lAm khi giai toan, k& cac 16p chuyvén &

nhung trudng ¢d truyén thdng hoc tot, day tot.

* Viéc linh hdi cac khai niém toan hoc cua HS, dac biét 1a cac
khai niém méi duge dua vao chuong trinh phd théng con gap nhiéu khéd
khan, ma déi khi lai xudt phat ti su ling ting vé phuong phap day hoc
cua GV. . | .

* Nhigu GV chua luu § cho HS nhiing sai [Am c6 thé méc phrai

khi giai toan.
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* Su can thiét phai ¢ mdt nghién cltu nghiém tic vé cac sai iam cla
£[S khi gidi todn trén cac phuong dién : thé hién, nguvén nhan, ngdn ngia,
<hac phuc d€ bo sung va hoan thién vao phuong phap giang day mdn

Toan, nang cao hiéu qua cho viéc day hoc Toan.

o

2. MOT SO SAI LAM PHO BIEN CUA HOC SINH PHO THONG
TRUNG HOC KHI GIAI TOAN DAI SO - GIAI TICH

~ Trong ludn an nay, ching toi khong dat nhiém vu thong ké hét

moi sai 1am ctia HS PTTH khi giai toan, ma chi néu én nhing sai [im_

phé bién cua HS khé gidi, div 1a nhdng sai lAm ma qua nghién clu,

ching toi nhan thay cé tan s cao trong cac 15i gidi toan cta HS. Nhing
sai lam nay cd khi kha tinh vi, ma nhiéu khi GV khé phat hién kip thoi.
Viéc dua ra céc sai [am pho bién nay nham tac dung ngan nglta cho HS
v GV khi gidi toan. Kem theo I8 gidi sai (ki hiéu ?) ching 1o con
phan tich sai [Am cla 13i giai (ki hiéu !} gidp cdc ddng nghiép tham
khao dé€ xu li cac tinh hudng khi HS giai sai. Viéc chi ra mot idi giai sa
khong phai lic nao cuing dé dang. Dayv cing la nhdng cd géng cua
ching 14i gép phan nang cao hidu qua day hoc mon toan. D€ thuan oi
cho viéc theo doi. ching tdi xin trinh bav 74 thi du theo 12 loal toan
thudng gap trong chuong trinh Dai s6 - Giai tich PTTH. Cac 16i gidi
dung cho céc thi du chung toi da trinh bay trong [6]. Tuy nhién vdi mét

vai thi du cdn nhin manbh, 16i giai ding van dugc dan ra.

1.2.1. Sai l1dm khi bi€n déi bi€u thic !

Nhing sai [Am khi bién déi bi€u thiic thudng méc khi st dung iz
dang thic khong phai 12 hang dang thuc, dé 1a cac "4 hang ding" - ch
ding véi nhdng diéu kién nao dé. D6i khi sai [am xudt hién do hiét

nham cong thuc.
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* Ngoai 3 thi du trén, HS cdn hay mic sai lam khi su dung cac

cong hic bién dbi sau dayv (bang €

Sai 1 Dung
log, X = 2log, x log, x* = 2log,|x|
; 2x 2y = 2w 7% 2y 2x+ y
1 ‘ 1 1
= |logo . = —|oo. 3 lo 3= =
lc 10:2- . 3 7'V % Sex logdx Z2log2+log, x
B - 22 - 2"" ?
¢ = 2lodt x logx® = [Zlogzlxl] = 4log |x|
. =2 . !
2, = 2.2 =2 ¢

—

" (va+\D)’= (Va)y + (b) = a+b

‘(Ya + {b) =a + b + 2{ab

; vBia=0vab =0

1.2.2. Sai lam khi giai phwong

trinh, bat phwong trinh

Nhung sai/ .«a khi gidi phuong trinh thudng méc khi HS vi pham

a
us

quy tac bién

hav thiéu cac di€
muc... khéng gi

viéc bién doi

chuong nay.

Thi du 1.« 1ong trinh
3 - 9% =9 (x

EEGE

trinh, bat phuong trinh tuong duong. Dat thia
- déu dan dén nhing sai [am, tham chi sai dé€n
- Juge nda ! Mot 8 sai lam con do hdu qua cua

~~{c khéng ding, nhu da chi ra ¢ muc 1.2.1 cta

- 2x - 3) (*)

f-2%-3)=9(x*-2x-3)

@ 3x =0 x =3

\ 16
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! Cé thé thay rfoav X = -1 clng la nOhle'n Sai 1am 12 HS di chia
hal v€ clia phuong trinh cho x* - 2x - 3 ma quén ring :

b=cbebla-¢c)=10

. Thi du 2. Giai phuong trinh

{-x’+3x—2+\jx+1=v2

? Diéu kién cén thic c6 nghia :

-x* +3x -2 =20 o ¥ = 3x+2=<0

x+1 =90 x = -1

(x -~ D)(x +2) =0 X+2<0 X < =2
=S _ RS =

x = -1 x = —1 X 2 -1

Véy khong ton tai gi4 tri cta x dé€ hai ¢an thic déng th01 c6 nghia
nén phuom trinh vO nghiém.

! C6 thé chira véi x = 1 thi ca hai can thic déu c6 nghia va x = 1
chinh la nghiém cta phuong trinh. HS da sai khi gial bat phuéng trinh

(x-1)F (x+2)s0ex+2 <.

Thi du 3. Giai phuong trinh’
X* =1 = Nx + 1 =x + 1
? Dicu kién can thic ¢ nghia :

J‘(“ -1 = O@j(x—
lx +

D ( > ()
1 =0

1_19x.>. 1.

‘<+ 1 = 0
- {x-— 1 20@{){
x+1 =20 X
Khi d6 phuong trinh ¢6 dang
Vx = D+ D —\[x+1=x+1
Vix 2 1nén VX ¥ 1 > 0, chia hai vé choxf__
tacd:Vx — 1L — | = x + L.

Viveix 2 1thiyx=1 < (XF,nén \x=T -1 < x=T.
1 .

vV v

Vay phuong trinh vo nghiém.

17
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~
-

OO nhiéu HS tuong ran

0
0

.—.&.—‘
P
V o

<

<o

¢
P
> 3

IV v

O 16i giai trén thi€u x = -1 va dé chinh la nghiém duy nhat cua
A O /
.
B cd nghia g

0

4

A.B
=

N > 2
phuong trinh. HS da quén ring { A >0 >°
=

0
0

Lm giai ding la : Diéu kién can thic ¢é nghia.

{xz-lzoaw‘:il_la{x
> X <

Il

-1

x + 1 0 X 1

[xz—l

v

Thay x = -1 thda man phuong trinh
Véix = 1 lam nhu 13i giaj trén.

Tom lai : phuong trinh ¢é nghi€ém x = -1.
Thi du 4. Giai va bién luan phuong trinh

-~

- 2a + 5 <
a = >+ ——— = (0 (*) theo tham 38 a.

o)
X — 2

7 Dieukién : x # 2. Khi d6 (*) @ (a - 5) (x - 2) +2 2a+5 =0

®((5-a)(x-2)=2a+35 - /
® x(5-a)=
. o 15 | e TH
Néua # 5thix = —— ‘1t
5 - a ; N
Néu a = 3 thi phuong trinh v ncrhlem ST
. 15
Sax [dm 12 HS khong d€ § x kh1 nao khong la rm)/ i
~——— J -

. P —-

cia phuong trinh. Vi nghi€ém phai thoa man .x # 2 nén khi
15

T = .3 = —
J — a

2|

thi phuong trinh v6 nghiém. Loi giai phai bd
sung diéu nay va két ludn ding fa :

18
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N s

( -~
a * J -
- . 15
Neu < 3 thix = <
a = — = - a
2
[a = 5 ,
Néu 4= — 3 thi phuong trinh v6 nghiém
2
L

Thi du 5. Giai phuong trinh

x +\x =3 = 16 *)

? Diéu kién : x = 3. Ta ¢6
(Y Nx — 3 = 16-2x @ x -3 = 256 - 6dx + 4x2

x =7
@ 4x - 65x+259 =0 37
X = —.
4
37
thoa man x = 3. Vay phuong trinh ¢6 2 nghiém x = 7 hodc x = T

“a . e B ~ w(
! Sarlam khi viet {x = 3 = 16 — 2x @ X =3 = 256 - 6dx +dxi

Cén luu ¢ HS ring :

v

b =0
Ya = b w{a e
y . 3T a1 .
(khdng can dit diéu kiéna 2 0). Tacd x = -31— khong 1a nghiém

Thi du 6. Giai phuong trinh

log, x2 = 2log, (3x + 4) (™)
x>0 x =0
'?Diéukien:{3x+4>0® > -3
b 3'

Khi do (*) < 2log, x = 2log, (3x +4)
< log, x = log, (3x +4)

® X=3xX+4ex=-2 .

19
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Gia tri nay khong théa man diéu kién da dar nén phuong trinh vé
nghlém
! Sai lam khi bién d&i log, x* = 2log, x, do d6 mat nghiém

x = - L.

Thi du 7. Giai phuong trinh
dosx + x — 6 =0
? Ta c6 4% = (2°8% = ¢ hap phuong trinh tuong duong voi

-

X = =3
X = 2

X¥+x-6=0e [
! Canluu y HS : 2% = x chikhix > 0. Do dg chi lay duge x = 2
[a nghiém.
Thi du 8. Tim m sao ého phuong trinh
Ig (x*+2mx) - lg (x - 1) = 0 (*)
¢o nghiém duyv nhit. |
P (%) e lg (x2+ 2mx) = lg (x-1)
© X +2mx =x-1
®x+2m-1)x+1=0 N G TN

Phuong trinh ¢ nghi€ém duy nhat khi A = 0

0
\

.! Trong nhiéu ki thi dai hoc, loai phuong trinh nay xuit hién lam

il

.o ®*(Im-1)Y-1=0«dm*-dm = 0 & [2_

—

khd nhiéu HS gidi sai. Trén day chi 12 mét kicu sai. Saj [im la khi md
hoa kh logarit. HS da khong dat digu kién nhé duge log, f(x) = log, g(x)

0 <a=1 :
e Tf(x) = 8(x) (chuy f(x) = g(x) hén chi dat diéu kién f(x) > 0,

f(x) > 0 khi f(x) don gian hon g(x)).

20
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Mot 56 ¢6 luu v t6i diu kién x > 1 nhung lai If luan : (*) ¢4 nghiém

r A =0
duy nhat « (**) ¢6 nghiém duy nhat x > 1 S - ()
7

A e . - a oNa .- A xz + me > O
Mot s6 lai dat hé diéu kién '
' T lx = 1>0

va vap phai bé tdc khoéng giai ti€p dugc nia !

Thi du 9. Giai bat phuong trinh

1 <
\xf — 2x — 3 X

(*)

Ly
N

7(*) e x4+ 3 < ¥ - X =

®(X+5)P < - 2 = 3

@ [2x+28<0ex < - =

3w
. S |
'HS sai l[am khi nghi rang/jd- <5 b<a,
| | - ab > 0
a dine -1—<'—1-¢:a—b>0¢> a>b
ma uné ra— < ™ ab < 0
a<pb
L
Thi du 10. Giai bat phuong trinh
Xx.g > o )

? Taco f(x) = xvaf(x) = e la cac ham s6 déng bi€n trén

R = f(x) = x.e*la tich cua hai ham dbng bién nén cing ddng bién
trén R. |
, : Lo =1
Ta c6 f(-1) = (=1).et = =

Do dé6 (*) « f(x) > f(-1) & x > -1.
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! Sai [Am khi nghi ring tich cta hai ham dong bi€n la ham dbng
bién N&u cdc ham dong bi€n chi nhén cic gid tri duong thi méi duge
k&t ludn nhu vay. |

Loi giai ding la :

Xétf(x) = x.e*véix € Rtacd P(x) = ex + 1) nén bang bién
thién cua f(x) la :

x |— -1 + ®©
P(x) | -0+

>~ .

.« i . 1
Td dé ta co f(x) >— g©x¢—1.

1.2.3. Sai lim khi ching minh bdt ding thirc |

Cac sai [am thudng bat ngudn tit viéc van dung cac bat cﬁng thic
¢ dién ma khoéng d€ y t6i didu kién dé bat ddng thic ding, hodc su
dung sai sot cdc quy tic suy ludn khi tu bit ding thic nay suy ra bat
ing thitc i, e b, S

Thi du 1. So sanh

X +

R T
<
m/
[\

- A - ” | . ~ ~ 1 : »
? Ap dung bat dang thic Cauchy cho hai s6 x va L raco

%<x+-}(—>2\’x.;=l

U

s

+
e

v

D

[ ]

: . 1
Dang thic xay ra « x = P

9
B AN
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! Sai lam vi khong d€ § di€u kién cia cac s a. b trong bat ding

thuc Cauchy :

vdiaz0vab=90
Thi du 2. Ching minh rang véi moi a ta ¢6 :
1

al - a) < ; (*)

? Ap dung bdt ding thic Cauchy cho hais§ ava 1 - a ta c6 :

—_— a+1-2a 1
va(l — a) = 5 =3
> a(l—a)€l
: T4

! Lai van sai nhu da phan tich 6 thidu 1,viava 1 - a chi khong

- am khia € [(; 1]

Lot giai diing la :

=0 ]

# . S _1_
(*) ® a a- = 1

1.: . ca . .. .
® (a — =) = 0hién nhién dune véi moi a.
\ 2 2 ’

-1

Thi du 3. Chung minh rang néu x > -1 thi x.e* >

>Tacd x> -1 (1)

1
) G 2
e > e . (2)

Nhién theo tung vé€ cta (1) va (2) ta c6 :
X.e'* > — i—(dpcm).
! Can luu y HS réng :

a>hb
{c>d = ac > bd.

oo

v
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Khéng thé nhan ting v€ cia (1) va (2) d€ suy ra didu phai
chung minh.

Thi du 4. Chuing minh rdng : Néu x = y > 1 thi

{ .'(-f-\1y2y+\jx./;x
/‘

?Voixzy>1ltacod: )
(e

~ X2yvax =y - |

{Trﬁtheotﬂngvé'tacéx—-ﬁ zZy-VJy=x+Vy 2 y+x
! Sai lam khi trit ting v& ctia hai bat ding thitc cung chiéu. Can

luu v HS :
: {a
1 : ¢
Loi gidi ding la : Xét f(t) =t — T vdit > 1ta cd
INT -

f’(t)=1—2\1ﬁ="\‘;ﬁ1>0

Do d6 f(t) dong bién véi t > 1.

v
i

v v
oy

Aa-c=2b-d.

Ma x 2y > 1 nén f(x) 2 f(y) > x = VX 2y -~y =
X + vy 2y + X (dpcm).

Thi du 5. Chling minh véi moi x > 0 thi sinx < x.
7 Xét f(x) = x - sinx v&i x > 0

Tacd F(x) = 1-cosx,. > 0 = f(x) dong bi€n véi x > 0.
- ﬁTux>( uy ra t(x) > (0 o

e e e g L

= x-sinx > 0-sin0 =0
t Lot gidi ¢6 vé ding, nhung sai [Am kha tinh vi ! Sau khi két
luan f(x) dong bién trén (0; +=) thi vi sao ti x > 0 suy ra duge

f(x) > f(0). Can luu y HS réng : Néu f(x) dong bién véi x € [a; b] va

a = x <x < bthif(y) > f(x). O 1o gidi xét f(x) dong bién trén

mién (0; +%) khdng chita s§ 0 nén khéng thé so sanh f(x) va £(0), khi
x > 0.

24—
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Thi du 6. Ching minh rang : Néu

a+b+c>0 (D
ab + bc + ca >0 (2)
abc > 0 (3)

“thia>0;b>0;¢c>0

2 Do vai trd binh ding cta a, b, c nén ta chi can ching minh
a > 0. |
Gia st a < 0 thi tit (3) = be < 0.
Tu(2)=alb+c)>-bc>0=>b+c<0

Tda<0,b+c<0=a+b+c < 0mau thuin véi (1). Do dé
a > 0.

! Khi pht dinh a > 0 dé thuyc hién phép ching minh phan clﬁﬂpg

thi phai xét a s 0. L&i giai trén thi€u trudng hop a = 0.

Thi du 7. Ching minh ridng néu a, b, ¢ > 0 thi :

96 92 96
a_+b-+c > \[@bc.
a‘)s +b93 + C*)S

» Ap dung bat ding thiic Cauchy cho 3 53 duong ta ¢6 :

a”* +b% +c* = 3 Y(abc)* (1)
a% +b% +¢% = 3 (abo)™ ()

Cac v& cta (1) va (2) déu duong nén chia theo ting
a% + b')b + Cgﬁ 3 (abc)%
> 3 - = . = ¥abc.
a” + b% + ¢ (abc)”

vA ta dugc

! Suy ludn tt A = B >.Ovz‘1C,>_D>Odécé% Z'ITB)—)l‘asai.

~

3 1
- > 5(0)

Chang han 3 > 1 va 9 > 2, nhung khong suy ra duge 5
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Lii giai ding la :

Do vai trd binh déng cta cac s8 a, b, ¢ nén cé thé gia su
D<asbsc=a”x<b" < c” Ap dung bat ding Tchebycheff ta ¢o :
3(a.a” +b.b® +c¢.c¥) = (a +b +c)(a”® +b*» +c%)

a’ + b + ¢ a+b+c
a” + b»% + ¢” 3

Ap dung bét ding thic Cauchy ta ¢é

—a—‘%i—c > ¥abe (2). Tu (1), (2) suy ra digu phai chitng minh.

1.2.4. Sai lam khi tim gid tri lon nhit, gid tri nho nhat
Nhing sai lam khi tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nhd nhat cla ham
s& hay cua bi€u thic nhiu 4n thudng do vi pham quy tic suy ludn
l6gic :
"Néu f(x) = m (m 1a hang sd), v4i moi x € A va tdn tai x,
S A sao cho f(x,) = m thi gié tri nho nhat cla f(x) trén mién A la m"
(cd quy tac tuong tu cho gia tri 1dn nhat cua f(x)).
D6i véi biéu thic nhiéu &n, cing cé quy tic tuong ty.
Thi du 1. Tim gia tri nhd nhat cua :
Fi.y) = (x+y)+(x +1)* +(y - 2)?
? Véimoix,y € R thi :
(x ¥y =0
(x+1)2 =0
(y-22=0"
Vay F(x,y) 2 0¥,y €R

v

v

Tu d6 suy ra minF(x,y) = 0
! Sai ldm cla 16i gidi 12 khong chi ra cac gia trj cta x va y dé
2

F(x;y) = 0. Nh6 rang : F(x;y) = 0 Vx, y € R va néu ton 1ai x; y, sa0

26
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cho F(x:y,) = 0 thi méi két luan duge min F(x:v) = 0. D3i véi bai
todan nay, khong ton tai x; y, dé F(xo;y;) = ().
Li gigi ding lg :
Ap dung bat ding thitc Bunhiacopski véi
a, = -1, a, = 1; a, = 1

-
s 2

b, = (x +y); b,=x+1;, b

il

~<

!
S}

3
ta ¢o :
1= |C-D.(x+y) +Lx+1) +1L(y-2)]

=5 ' b : 1
s N3 NF(X y) = 1 =3F(xy) = F(xpy) = 3
s b! bl bS
Dang thic xayrae® — = — = —
- a, a, a,
4
X = — 3
{?.x + .y -1 3
=N / . ® .
X —y = -3 S
y y = >
J
. - 1 4 5
Viy i minF(xty) = s ox = -5,y = =,
' 2 2 2
flu du 2.0 Tim gla tri nho nhiat cua
. .1 1 -
fxy=x"+—= — 2 (x + j{‘) +. 5
5 s R TR D .
?Date = X+;th1x--r'—; = t* — 2nén

f(x) = g(t) =t - 2t +3 = (t- 1) +2 2 2 ¥Vt € R. Ddng thic xay
raet =1 | "

Doddé:minf(x) =2t =1 \

| Sai [am [a chuyén bai todn khong tuong duong. Gia tri nho
nhat cua f(x) khong trung vdi gia tri nhd nhat cta g(t) voi t € R. C6 thé

thay ngay véi t = | thi khong ton tai x va thyc ra sai lam & 18i giai

ndy lai trd vé sai 1am O thi du 1 vi khéng ¢6 gia tri cha x dé f(x) = 2.

27

13



Welcome
Rectangle

Welcome
Rectangle


o

Thi du 3. Bi€t rdng x* +y® = x +y. Tim gia tri [6n nhat cua
F = xy.
?Tacé (x-y) =0 Y,y € R
=>x+y =2y Vxy €R

<+ Y
=" 2F Wy

—

Mm

R.

Déng thic xdy ra < x = v,
Thay x = y vao hé thic da cho ta cé 2x* = 2x.
‘ x =0
<P
‘:x =1
Onén F = 0.
Néux =1thiy=1nénF = L.

, Néux =0thiy

TudésuyramaxF=1e®x=y =1
!Can luu § HS rang : F < M v6i M 12 hang 56 thi khi ton tai
X.y d€ F = M, méi két luan maxF = M. Loi Jlal trén sau khi chin

1
5 mac sai lam

. ‘ E+y X+ . . L
minh F =< -—;—L da coi xry nhu la hang so (!) va

Thi du 4. Tim gia tr{ nhd nhat cua

1

= Fw

T T chfx) = X £ 3 + —— -3
X + 3

Ap dung bat ding thic Cauchy cho 2 s& duong

1 .
ﬁ+3va—ﬁT; ta co

ﬁ+3+~{;——1—>7?f(x)22-3=-1

vol moi x = 0.
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2 1 A ' "—— 2 1 i I\
Dang thicxdyra khi yx + 3 = —=—— & (Nx + 32 =1

| Vx +3
Thay ngay khong 6 gia tri clia x thda man vi VX + 3 = 3 =
(Nx + 3P =29>1,
 Vay f(x) khong ¢4 gia tri nhd nhat.
' Khong ¢6 gia tri cua x d€ f(x) = -1 thi chi suy ra dugc gia tri
min £(x) > -1 va 16i gidi trén khong di dén duoc minf(x).

Thi du 5. Tim gia tri nho nhat

f(x) =Nx = 2x + 2 + & + %x + 2
?Tacd f(x) = N(x = DI + T + {(x + 12 + 1
Chon trén mat phang toa do cac di€m

M(x;0) ; A(1;1) ; B(-1;1)

thi £(x) = MA + MB.

Theo bt ding thic tam giac thi :

f(x) =MA+MB 2 AB = V(I ¥ I + 0 = IF = 2.
Tu d6 min f(x) = 2. ‘ '
! Lai sai lam vi khong d€ ¢ ¢6 ton tai vi tri cia M d€ MA +MB = AB
hay khong, nén khong két luan duge gi. O day : MA + MB = AB o
M thuéc doan thing AB, nhung M thi thuéc Ox, AB // Ox nén
khong ton tai M.
Thi du 6‘, Tim gia tri Ién‘ nhat va nhd nhit cla

_ cosx + 2sinx + 3
‘ 2cosx — sinx + 4

- VO X € (-7 ;7).

? Ta tim tdp gia tri cua v, tic 12 tim vy d& phuong trinh y = f(x)

A

¢ nghiém.

ViZcosx - sinx +4 > 0 Vxnény = f(x) . o
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« lvcosx - y‘éinx +4dy = cosx + 2sinx + 3.

& (2 +y)sinx + (1 - 2y)cosx = 4y - 3

Phuong trinh ¢4 righiém‘ khia*+b' =z e

(24P +(1-2y) = (dy - 3)2 o 11y2 - 24y +4 < 0

2 2
= < < 72 3 = * mi = —
all_y__.Dodomaxy 2; miny 1

! Loi gidi quén han yéu ciu x € (-x ; 7). Lé ra theo dudng

61 tim tap gia tri thi phai tim y d€ phuong trinh v = f(x) ¢6 nghiém

Lot giai ding la : Diatt = to— thix € (- ;) »

";' € (-3 %) Khi d6 phuong trinh y = f(x) ¢6 nghiém

: . tt+ 2t + 2
X & (-7 ; 1) khi phuong trinhy = ————= ¢4 nomemtER
. ’ -t +3
© v 2 X N 2
Tudécoy &€ Tf;?‘ nenmaxy=2vammy=-ﬁ.

1.2.5. Sai lam khi giai cdc bai todn tam thirc bic hai

Khi 01211 toan tam thua bac hai, cac sai [am xuat hlen do khonv

cha }? dé’n ala thlet cua cac dmh li ma da voi vang ap dung hoac Ia lam :

dung suy dién nhuno ménh de khéng ding hodc xét thleu cac truong

,' [ Lo

hop can bién luan. A Lmu L

Thi du 1. Tim m dé bleu thuc

V(m + Dx*=2(m — D)x + 3m — 3
¢4 nghia vdi moi x.
?Bi€u thitc ¢ nghia véi moi x

< f(x) = (m + 1)x* - 2(m - Dx+3m-320 W

30.
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(=4

a>0 {m+1>0
<

Ay S0 \(m - 1P =3m - Dm + 1) < 0
m> -1 '-im>—1
Q{Z(m.— 1)(’m+2)20©12§1_q¢ m=t

Tacokét quam = I.

'Cén luu § HS ring f(x) = ax) +bx +c = 0 Vx

a=b=190
c =0
PN 4> 0 Loi giai Ket thiéu mc;t tru0no hop a = 0.
ol Lo foeid
A s 0 Nes o H e e e |

Thi du 2. Tim m dé€ phuong trinh
(m=-Dx*+2m-Dx+m+5 =0
¢ hai nghiém phan biét.
 ?Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét khi
A>0e (2m-17-4m-1) (m+5) >0

®-0m+21>0em <%
LA . 21 . . :
!Cothé chiravdéim =1 < 5 ma phuong trinh chi ¢é 1 nghiém
X = -6. Nh rang : f(x) = ax? + bx +¢ c6 ding hai nghiém phan biét
ja = 0
g iA< > 0-

Thi du 3. Tim m sao cho :

X —2mx + 3m + 2 ;

; < 1 vdi ¥x €R. (*)
2" —mx + 2
3 - 4 i
2 e x-2mx+3m+2 <2 -mx+2 YxER
©x+mx-3m=0 VYx€R

@Ax506m3+12m50 !

®-12<m <.
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'Sai lam khi nhan hai v& véi 2x* - mx + 2 khi chua biét diu cua
bicu thic nay.
Thi du 4. Bi€t réng (x:y) 1a nghiém cia hé

§x+y=m.
X+ vy = -m + 6

Tim gia tri 16n nhat va nhd nhat cla
F=xy-6(x+y).
MTacdx*+y* =-m*+6 e (x +y)? -
| =-m +6em -2y =-m+6exy=m -3

Dodd: F=m"-3 - 6m |

=m:—6m—3=(m-—3)2—

Vaymin F=-12 e m=23
F khong c6 gia tri 16n nhat vi F la ham bac hai véi hé s& m® [a
[P ) P ‘
a=1>0 {0 i;i. Vonde g

1Loi giai khdng dat diéu kién d€ ton tai x va v. Do dé da xét F
voi Vm € R. |
Thi du 5. Tim m sao cho phuong trinh :
x? - Cm+ Dx+m? = 0

-

chi c6 mot nghiém thoa man x > 3.

_ ? Cich 1 : Phuong trinh c6 nghiém duy nhat khi A_ = k o{mw
. . s S n?&#.
phuong trinh ¢6 nghiém x, = x, = 5 - Do dé phuong trinh chi co J
A =0
'nghi¢m théa man x > 3 e {g
5 - 3

rln -
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‘ ' [ !\ i 1
[m == - l . ";' Lt —l\ ‘\\;‘r\l !
- 4 j IR /
5 T N
i’ U
A R . “ - <. . ' . P ‘ ,’.'." ‘ ! -,
Viy khong ¢ m théa man bai toan. e \‘h--»f(' CoRd b
" AR R K E o ARSL
& ] ~ IR A
N a e ./‘\v . R -~
. . . N - '\‘vr:\'_;’ i Cop
? Cdch 2 : Xét hai trudng hop = ‘\f\i \w i
= I
, . A =0 m= — Z\
“Trudng hop 1:3 <x =x, ® {5  _ = 5
57 m > =
- 2
Khong c6 m thda man trudng hgp nay
af(3) = 0
* Truong hop <= 3 <x, ¢S n
- -—_ > b)
' 2
fm* — 6m + 6 < 0 ?-—ﬁsInss+ir "
5 -
ai-m+l>3 °m>% C(A(,,lwv/
o
‘ 7/ l\,kyﬁu,ﬂ w
2 <m=3+ 3. S wr‘w-

: \"Mj i«l/t\ E-{{‘:

. 5 - : . ,{4
Tom lai: m € (; 03+ \]J] A g’mg e Lt
— ‘\L(( L}'\\ Ll/%

' /
'Cach 1 to ra HS chua h]CU cum tu "ch1 co mot nOhlem nén da

phlen du.h tuncr doan veu cau thanh ra khac voi nghia cua bai toan.

Can lLru v cho HS la phuong trinh chi ¢ mét nghiém théa man x > 3

khono co nghia la phuong trinh khong dugc ¢o hai nghiem ! Céch 2 1a (6i

giai cd canc lam gon hai trudng ho X, < 3 < vald=x <'x thanh mot
- ‘ e v

truong hop x, < 3 < x,. Tiée réng khi vié€t diéu kién "tuong duong” véi yéu diu

nay lai khong ding. Nhu vay s€ bd sét trudng hop X, <

S <3 <x,. Chinh vi

bl
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vay ma voi m = 2, phuong trinh trd thanh x* - 5x + 4 = 0 o

{: Z _11 théa man bai toan. nhung m = 2 khong c6 trong két luan cua
cach giai thu hai.
Két qua ding la: m € (3-N3:;3+3].
Thi du 6. Chiing minh r3ng phuong trinh
(x = 95)(x - 96) + (x - 96)(x - 97) + (x - 97)(x -95) =0
c6 hai nghiém phan biét 1én hon 95.
?Goi v€ trai la f(x) thi
f(x) = 3x° = 2(95 + 96 + 97)x + 95.96 + 96.97 + 97.95.
Do dé : af(95) = 3(95 - 96)(95 - 97) > 0

; 95 + 96 + 97 _
va 2 o05 = BEI T o0
< J
Suyra: 95 < x < X,
'Tu at(95) > 0 vég > 95 chua két ludn dugc f(x) ¢6 hai nghiém
T : ’r" Ili
phan biér. ke

Loi gidi thi€u ¢dng viée ching minh quan trong nav.

1.2.6. Sai lﬁm khi xét cac loai hé phuong trinh, bit phuong trinh,

Sai [am khx X€t cac loai hé phuong trinh. bt phuong trmh thudng
xudt phat tu nouven nhan I\hono nam vung cac ‘phép blen d01 ‘tuong

dudng hoac khong de v blen Iuan du cac truong hop xay ra .
| Thi du 1. Glax hé : | ' ) /{ 4 )k“’m’
| {‘(3 —X x4+ 1=0 (1) %/C(’_'TH
X =&+ X +3=0 (2 A :
? Trd ting v€ ctia (1) cho (2) ta ¢6 : XZ‘%’M/

X = =1
X*-x-2= 0@[ 5
x = 2.

(ﬂuia\t:, LCWM {L /\(HH |
o Ve 3 gty e
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Vay hé ¢6 hai nghiém x = -1 hoac x = 2
! Cé thé thdy ngay khi thay x = -1 vao (1) ta c6 -4 = 0. Vay lam

sa0 x = -1 12 nghiém ctia hé ? Can luu y HS rang :

A=O¢° A =20
B =20 A-B=290

Loi gidi trén vi pham tinh tuong duong vi hiéu rang :

l{a=0_ N .
{\ {‘B = O g A B — O\ ) -/J,l/:j"’L’"-\l LLf’I’LUJ"‘
Ffa=0_ . TN U e e
Thuc ra thi < {B =0.=>A—B=O‘ }Czu.-)b\ e B =3
S o
Lii giai dingla : - ‘ Aong b 4
<. / _A-' YoV
Hé tuong duong voi ‘ ,(‘\,b, | (,{
-3 +x+1=0 (1) |
1x2—x—2=0 (3)°
Ta co (3) = {: 3 ;1

Tha x = -1, x = 2 [an lugt vao (1) khong thda man nén hé da
cho vo nghiém.

Thi du 2. Giai hé :

3 (
v+ 2=0G-x)7 (1)
22 —-y)y +2)=9+ Yy (2)
X2+ ¢ = dx , (3) \
tzzo : O
?Taco L)y +2y3-2)+9-42=10
Dodé:ytbntaikhiA’y20@22—222O
2 Ao

> [ﬁ - ()

Mat khac (3) & x* - dx +2* = 0.

o

Véyxt'énvtaikhiA’x?.‘chsl-z:20@—23252(6).
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K&t hop (4), (5), (6) ta ¢6 z = 0 hoac z = 2,

* % udng hgpz = 0 thay vao (2) ta c6y = -3, thay vao (3) ta
¢0 x = U hodac x = 4.

" Trudng hop z = 2 thay va0 (2) ¢6 y = -1, thay vao (3) ¢6 x = 2.

Tom lai : Hé cé 3 nghiém

|
N
#
|
)

x =0 X
y=-3;4y=-3;{y = -1,
z=0" z =10 z =2

¢ 1 C6 HS thyc hién xong 16i giai trén con nghi rdng : "hé ra thua
'phuong trinh (1)" (?) -

Bai todn giai hé tic 1a phai tim cac gia trj cia 4n théa man ddng

thai tat ca cac phuong trinh, bat phuong trinh trong hé. Sau khi tu (2),

(3), (4) tim ra (x,3y,5z,) cin phai thi vao (1) xem c6 théa man khong,

Dap s¢ ding la : (x,y,2) = {(4;-3;0);(2;-1:2)}
)
Thi du 3. Giaj va bién luédn hé
ax — by
bx + ay = 1

theo a, b.
| "Ta ¢b D = ;a oL a + b . R
- w b a / _
— 2 "'b - : Ve o B —
D,= |, | =2 +b K,&z(a%/f
: 4
5 ‘ L I Y f
Dy = ; I = a - 2b Ui«. W}}“C

NéuD = 0« 2 : 8 thi hé c¢6 nghiém duy nhat

Do 2a+0p D, a -

al+ b YT D T gy

(J‘)
o))
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NéuD=0sa=b=0thiD =D, = 0nén hé cé vd s6 nghiém.
' Day la sai 1am kha pho bién cia HS. C6 thé thdy ngay néu

= () thi hé vO nghiém.

1

a

\ o |'a1x + by =c¢
Can tuu v HS rang hé 1

ax + by = cl
neu a, = b, = a; = b; = 0 thi théda méan véi moi x, y khi
¢, = ¢c; = 0 va vd nghiém khi ¢, # 0 hodc c; # 0, luu y trong trudng
hOp nay khéng xét D, D,, D,. HS chi bét dau xét D, D, D, khi
Jr+a«+bt+b~¢0

K&t qua diing la :

2 -2
"‘a#OhoécbiOthix=:—?———t—t—)~- = 2 =b

N

S Y s
a- + b* " a + b
= () va b =0 thi hé vo nghiém.
Thi du 4. Gial va bién luan hé

X -2 -3<0 (1
X =—x-m >0 (2

? Trl ting vé ca (1) cho (2) (vi (1) va (2) nguoc chiéu nhau) ta cd :
x+m-3<0 (3) )
< X>m-3
Ching t6 voi moi m, hé 6 nghiém x > m - 3.
1C6 thé thiy ngay : (1) e -1 <x<3
Vay thi sao tap nghiém cho bdi 13i gidi trén lai ¢d thé 1a
x>m-=-37 ,

~

Thu thay m = 2 vao hé ta cé :

&) —1<X<3
X -2 -3<0
\ o x > 2
x> =-x-2>0
x < -1

2 2<x<3
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Néu nhu theo két qua "tdng quat” cua 13i gidi trén thi nghiém cua

hé phai la x > -1 (). ' - | N e (/

Sai lam 13 HS da su dung tinh chét

Y
{a>b=a_c>b-d, —
c<d j
{a<b=a-c<b-d
¢ >d

cua bat ding thic, dung dé suy ra bat dang thic hé qua (tit nhién
la bt ding thiic ding néu hai bat ding thic & gia thiét Ia ding)
vao viec blen d01 tuong duong” ‘he bat phuong trinh. Do chit "hé
qua cua (3) qua manh ma tdp nghiém dugec md rong qua lén va

dan dén sai [Am. Vi 16i giai trén, HS chua thdy mac dd phic tap

cua bai toan.
Thi du 5. Giai hé
{(x2 =X - 3 -+ 3) =20

(O%)

X< — 4x + > ()

) (X = dx + 320
Hé tuong ducng voi ¢, | -
X* =X =-3=0
[x >3
r b
x <1 lx =2 3
< N o
X =3 x = -1
[
[ X = -1
! Hay xem lai thi du 3, muc 1.2.2. Li giai trén lam mat nghiém

x = 1.
Ddp sé ding la : x € (- =-1] U {1} U [3; 4o0).
Thi du 6. Tim m dé hé

X+y+xv=3
XYy +yx=m

¢6 nghiém.
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Ju + v =3
|lu.v = m.
Theo dinh Ii Viete dao thi u, v la cdc nghiém cta phuong trinh :
U-3t+m=20. (*)
Hé ¢6 nghiém < (*) ¢6 nghiém « A", = 0
®9-dm=20em < -_9;
! Loi giai trén mdi chi ddm bao cho sy ton tai u va v. Cing
theo dinh li Viete thi x, y la cac nghiém cua phuong trinh
2 - uzt+v = 0, Do dé hé hai 4n x, v ¢6 nghiém khi hé hai dn u. v ¢6

nghiém thoa man u* - 4v = 0

u+v=3 ()
@ Hé u.v = m (2) cénghiém.
ut — 4dv =2 0 (3)

Kér qua ding lam < 2 N

1.2.7. Sai lam khi tinh giéi han.

Tiép xic vdi cac bai toan tinh gidi han. HS budc tit "manh dat
hiu han" sang "manh dat vo han" v4i nhdng dai iugng vo clng bé, vd
~ cling 16n nén rat dé bi mac sai lam. Cac sai lam xudt phdt tl viéc khong
nam ving quy tic van dung cac dinh i vé gidi han, dac biét la pham vi
cO hiéu luc cua cac dinh i

Thi du 1. Tinh :

- + e + .. + =
=+ n- + 1 \n* + 2 \n* + n)

L = lim < L L ‘ 1

7Ta ¢6 L = lim ——m—— + lim ——e 4.+ [~

. n—+e NN+ \ n—i*.-cn Jné +2 7 n— +x dn- +n
. {

=0+0+...+0=0.
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!'Can luu y HS ring, dinh Ii vé c4c phép todn cua gidi han chj
phat biéu cho hiu han 3 hang. L01 giai trén da ap dung cho gidi han
cua mot tono vO han cac so hang nén dan tdi sai am

Loi gidi ding la : Ta co : ,
: 1 L 1

_———— < = < s véik = 1,
\n° + n Vn® + K \n? | : a
\ Do dé6 : r Z = s 1.

N~ +% \‘nﬁ + n n-—+ +%

A e - 1 :
Theo nguyén 1i kep thi lim E == = L
= coTint + k
T4
Thi du 2. Cho I_ f tg"xdx. Tinh lim I_
- . n-—=+x
Tacévdin = 3 thi -
s 7 |
[ =) % . wxdt = [0 ¢ — — 1) dx =
1 N > { > \ cos’x )
T 2
4 4
= Jtg" i x.d(tgx) —~ | tg" " xdx
9 ]
1
= -1 .
n - 1 n--
L _ 1
| Do dé In+In_: Bl —
Gia st lim I = L thi lim I,., =L Suyra:
n— +x n— +o0 .
0 = lim =lm({I +1 _ )=
n—--:on - 1 n—-+oo( n n-h)

=lim [+ lim ., =L+ L =2L

N~ +xn n— +x

4)
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"R

TudotacdL = 0.
! Loi gidi thi€u viéc ching minh lim I ton tai. Shi nhé cho

n— <

lim u + lim v khi lim u va lim v,

n-+x n— +~x

HS ring chi <o lim (u, + v) =

n— +% N +~x n-—s +x

déu phai ton tai hiu han.
Thi du 3. Cho {u } véiu_= (-1)°
Chung minh {u_} khong c6 gi6i han.
Tacdu, =-1<u, =1>u =-1.

Chung t6 {u } khong ting, khong giam. Theo dinh ii Veierstrass

thi {u } khong ¢ gidi han.
!'Sai l[dm cua 13i giai do khong hi€u dinh li Veierstrass, dinh i

nay chi néu [én dleu Kien du chu khong pha1 diéu ki¢n can dé day sd
1 /! ’, }7 ‘f""

\
; ,‘(‘ " f , ‘ Y
! P : ‘
O A ST t

cO 2101 han.

Lot giat diing la :

Gia sulim u_ = L thi max {|1 ~ L] ;

21\1—L1:|1+L; ?_LL—LJ:1+L1 =1'
Do d6, véi ¢ ="—£-th1 1- L] >¢ehodc |[1+L| > etlcla

|u, - L| > ¢ hodic ju,_ - L| >¢ véi Vk € N*. Ching to mau thuan

voi gia thigt {u} - L, nén {u_} khong ¢ 3idi han.

n

Thz du 4. Tmh lim (-—-—-—

X=—r 0

X + 5, x - 3X + 3
’Tacohm \———) ———-——] =1 =]
x=w VX = 1/

e e
- "

‘! Thu hoi : 1 tai sao lai Ia\l\ Can luu y HS rang 1" = | véi

Vn € R, nhung n phai 1a s6 xac dinh. chit khéng 12 ki hiéu .

11 o
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Thi du 5. Tinh lim X* 1
== X + 1

el
=
. .. VXF + 1 }
’Ta ¢d lim = |lim = 1,
—= X + | a1
. X

31 2ial trén di chia o3 m os % . \x2 + ]
'Loi gidi trén da chia ca t va miy cua nhéan thuac B

cho
A? ) 0
x dé khu dang =

X X-

Diéu dé chi viét duogc khi x > 0.

nhung sai 1am xudt hién khi viét

”‘x;-l-—-véix>1
Thi du 6. Cho fx) = { yx = 1
2 véi x < 1
Tinh lim f(x).
X~ |
o e _ o VX =T X = 1
eI = = = i
=limyx = [ =0,

X—1

:L.oi gidi trén da mac nhién chj Xt x > | tic a xét gidi han phai
khi x tién i 1. |

Loi gidi ding g :

X -1

lim £(x) = lim lim X=X = 1

—ym VX =1 ot Nx = 1
| lim \x =T = 0
-1 .

li

X~

im f(x) = lim 2 = 2 |

X[ X—1

42
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rgE

Vi lim f(x) # lim f(x) nén lim f(x) khdng ton tai.
+ ‘ - x—1 .
X—i Xx—1{

Thi du 7. Ching minh vdi moi s tu nhién n = 2 thi

— e b

2 - Ly n

n

o . 1 |
.Xet{un}v01un=2 -;tacolunun= 2

el

n— +x

Xét {v_} voi v, = \n .

Don=2nén Yn > N1 =1 v

Mat khac, ap dung bat dang thiic Cauchy cho n - 2 5§ bing 1 va
250 1a \n thi

— (n - 2) + 2yn A 2
Vi = Wn . Vn = - === =

y n n \n

2 2 ) , 2 2 .

Dol < '\[nsl—-—+—r-_—v?ahm(l—-—w——r——‘, = |

- n \n L. n \Q

suy ra lim Yo = 1 tdc la lim v_= 1.

n—» +2, ' .- n— +x0
V‘llimun=2>1=limvn=>un2vnvéin.>.2.
n— +x n—e +x

'"Ta ¢4 dinh 1i : "Né&u {u}. {v_} ¢4 ¢i6i han va u_ = v_thi

limu, = lim v". Nhung diéu ngugc lai, k&t ludn u, = v

n— +rx n—> T

¥ n 2 2 nhu 10i gidi trén 1a sai. Ménh d& ngugc lai 6 thé phat biéu :

"Néu {u,} va {v,} thda man lim u, = lim v, thi t3n tai n* sao cho

n— +a N> rc
Vn = n* thi u, 2 vo". Di€u quan trong la d&i véi bai toan cu thé nay,
tai sao n* c6 thé chon la 2 ?. Khing dinh chon n* = 2. chinh 1a gidi

thi du 7.
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Loi giai dung la :
Ap dung bat ding thiic Cauchy cho n s§ duong gém 1 58 1a n va

n-1s0laltaco:

n+(n-1
o

=>2—*1-.>_‘\IF
n

Dang thic khéng xay ra vin = 2.

> Wn

1.2.8. Sai lam khi giai cdc bai toan lién quan téi dao ham

‘1

Céac sai [am lién quan toi khai niém dao ham thudng gap khi tinh

dao ham va khi van dung dao ham dé gidi toan.

Thi du 1 :
1 " o §
sin® x ) At O b
- B = O /\'\J_u_ - . (’/ R
Cho f(x) = { " M ¥ S e
0 khix = ( PN J
Tinh £(0).

?Ta ¢6 £(0) = 0 = P(0) = (0) = 0,

'Loi gidi da mAc sai [Am 16n khi thay x = 0 vao f(x) réi mai tinh -

e

dao ham? Néu ci nhu vay thi dao ham tai dxem bat k1 cua ham so bat /

ki déu bang 0 (). knfq ka “vW iz ‘{W‘“% I P{M’/&w”‘ tadn ,
Lo
Loi gigi ding la : Theo dinh HOhla ta co : “(”"”j} L’ ? ‘ {HJ
. . H0 + A~ f0) . sifAx C
£(0) = lim = |im ——
( Ax—1) Ax Ax—) (A X)‘
_ [lim smAx]: _—
Ax—0 X

Thi du 2. Tinh dao ham cta ham y = (x*+ 1)
Macéd y =x(x+1)*", x>+ 1)’

14
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=X (x*+ 1),
=25 (X + 1)
'Loi giai d4 van dung (x") = n.x°~!

. Van dung nhu vay 12 sai, vi & bai navy = (x* + 1) thi md x la

blen s0 chit khdng phai 1a hing 56 nhu & cOng thic trén.
Thi du 3. Tinh gia tri cua

f(x) = arctgx + arctg %
vai x = 0
‘ 1 1 1
? (X) = ———— 4 - =
faco P = 5 L, (- %)
(0
1 1
= = T = 0
x< + 1 Xt + 1
Ching to f(x) = ¢ vdi x = 0.
Ta c6 f(1) = arctgl + arctgl = iI— + } = -}
nén c = %r-z'f(\x)_ = %‘VOI mot x # 0,

'Cé the thay ngay f(-1) = arctg(-1) + arctg(-1)

= Xz - 2]
= (-7 ¢ < 4> 5 - Viy sai lamcdau >

Ta bi€t rang "Néu f(x) = c véi x € (a;b) thi P(x) = 0 Vx € (ab)".
Diéu nguoc lai, "Néu P(x) = 0 ¥x & (a:b) thi f(x) = ¢ ¥x € (a;b)". Lai
giai trén Jda coi R\{0} 12 mién c6 dang (a;b) d€ van dung digu ngugc
lai d6 12 sai fam. O day cin van dung ménh d& d6 cho ting khoang
(=005 0) va (0 ; +o0).

T
= nfux >0

2

- =~ néfux <0

Két qua ding la : f(x) =
‘ 5

45
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Thi du 4. Tim m dé ham s&
L

7% - mx’ + (m + :2):‘< + 1 dong bién trén R.
>vdong biéntrén R vy’ >0 VYxER.
®x*-Imx+m+2>0 VXERSA <0
esm'-m-2<0e-1<mc<?2

'y’ > 0 véix € (a;b) la diéu kién du d€ y ddng bién trén (a;b), chi
. khong phai 12 diéu kién can. Chéng han y = x* ddng bién trén R, nhung
y’ = 3x* = 0 khi x = 0. Nh6 rang, néu vy = f(x) xac dinh trén (a;b), f'(x) = 0

€ (a:b) nhung '(x) chi triét tiéu tai hdu han di€m thudce (a;b) thi y = f(x)

\/ { % @ [‘f 2 "( '
dong bién trén (a;b). G ].» /\ Colin U2 ;//( Ao
Léi giai ding la : [0 ket poo F O F
ydbngbiéntrénR@y 0V*<€R¢>\<*-7m\m—m+7>0
XER®A =s0em-m-2<0e-1<sm=<2 , =~
Thi du 5. Tim tap gia tri cia ham s6 i‘“ﬁ” ‘l( s et
X + 3 : Y
y = [ it - ’
<+ 1 Vi e (
?Tap xac dinh 1a R 7&: /;( }) LLN_ A
-3 + 1 \ /)
" Ta co vV = —————— = / T ( (4,
- (x~ + L)”‘ T Lo : \‘ {[ e
L. e . . g /AN N W W
Do d6 bang bién thién cua y la : J’é(‘. f’ W S A
e by / - ‘ ) .
)
|
i
v +:
v

- R
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Suy ra tap gid tri cla y [ (—: V10].

'Sai lam 1a HS tudng lim f(x) = —=.
Nhung lim f(x) = —1va lim f(x) = 1 Do dé tap gia tri cia y la
(=L VI0].

1.2.9. Sai ldm khi xét bai todn vé ti€p xiic va ti€p tuyén
Cac sai lam. khi xét nhung bai todn loai nay xuat phat tu viéc
khong nam viing thuat ngd hoac khong hiéu ding sy tiép xic cua hai
o thi la gi. |
Thi du 1. Cho ham s&
y=x-3x+1 |
Vi€t phuong trinh tiép tuyén ké i di€m A(3;19) t4i db thi.

?Ta thay () = 19 = A thudc db thi. Vay phuong trinh :iép

tuyén cin xac dmh la | for s * v,
v = 1t(3) = £(3)(x - 3) “’l ’,I(,. /L
L, AR
_ D - : \/ ! 7
® v= 4‘( 33. WY (/ “‘](ku“ i, LLu]’(

‘ !Phucmo"trinh tiép tuyén vy = 24x - 53 1a ti€p tuyén tai A (nhan /{
A lam tiép dxem) tat nhién la ké tu A. Nhung van cé thé ¢6 ti€p tuven*(
di qua AmaA khono phai 14 ti€p diém. \/Z
Két qua dung la : |
Co 2 tiép tu“yé'n théa man bai toan :

y=24x-3)+19
y=175(x - 3) + 19

Thi du 2. Tim céc diém trén truc Ox ma tu dé ké dugc ding mot

X2 -4
x—1°

ti€p tuyén téi do thiy =

Tt

47
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P

2 Goi diém can tim trén Ox 1a M(h:0). Dudng thang d qua M c6 dang

= k(x - h). ,
Dudng thang nay 1a tiép tuyén cua dd thi khi phuong trinh
ox-4 PR
¢ —1 = k(x - h) c6 nghiém kép

@ x*-4d=Kk(x-1)(x-h)co nghiém kép
@ (k-Dx*-k(h+Dx+kh+4=0c5 nghiém kép
e A =0 k(h+1) - 4k - 1)(kh +4) =0
e k(h- 1) +4(h- )k +16 = 0 "y
D€ 6 mét ti€p tuyén thi phuong trinh (*) ¢ ding mdt nghiém
ce A =0

H(h - 4) - 16(h - 1) = 0

h =2
“ lh= -2

' Vay ¢6 hai di€m thugc Ox tha man bai toan I M,(2;0) va
M., (-2:0).
'Loi giai trén lién ti€y mic sai [Am -
e Khu x - 1 6 mdu khong c6 digu kién.
« Phuong trinh dn x ¢c6 nghiém kép con thidu didu kién
K-1=0, o
e Phuong trinh (*) ¢6 1 nghiém con thifu yéu ciu k # 1 nén din
t0i thi€u cac trudng hop can xét.
D& gidi ding bai toin nay phai ndm wing phép bién ddi tuong
duong va bién luan du cdc trudng hop xay ra.
Thi du 3. Vi€t phucng trinh tiép tuyén cta db thi
v = X - x + 1,

biét rdng géc gida ti€p tuyén véi dudng thing y = 0 1a 45°

48
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?Goc gita tiép tuyén va dudng thdng y = 0 1a 45° khi hé s§ gbe
cua ti€p tuyén la tg43° = [,

Do d6 tiép tuyén c6 dang y = x + k. Dudng thing nay Ia ti€p
tuvén cta db thi « phuong trinh «? - X+ 1=x+k co nghiém kép «
x*~ 2 +1-k=0conghiémkép A =0k =0

Suy ra ¢6 1 ti€p tuyén théa man bai toan lay = .
'Loi giai trén da khérig chd y toi khai niém vé gbc gila hai dudng
thang. Can luu y HS réng : néu hé s6 gbc cia hai dudng thang lan lugt

| a —a

1 2

la a, a, va géc gida ching la a thi gz = 1T +aa
172

O déy dudng thang y = 0 ¢6 hé s8 géc a, = 0 nén hé 36 goc a,
4

cua ti€p tuyén théa mén |a,| = 1 a, = =1.
Loi giai trén thiu trudng hop a, = -1.
Két qua ding la :y = xvay = -x + 1.

~ Thi du 4. Tim cdc di€m cia truc tung ma tu d6 ké duge dung ba
ti€p tuyén t3i db thi )
| y=x'-x*+1.

?D0 thi ¢6 truc déi xing '1a Oy. Do dé néu d la tiép tuyén cua
di‘);th; khong vuodng goc véi Oy thi d’ déi xing véi d qua Oy ctng la
ti€p tuyén cta b thi. Suy ra tu 1 diém trén Oy ké duoc ding ba tiép
tuyén téi do thi thi trong cdc ti€p tuyén dé phai ¢6 ti€p tuyén vudng
géc Oy. Goi tiép tuyén nay la y = m thi hé

¥ =% + 1 =m (1)

Wk =0 (g nehiem
(x =0 _ |
Tacé(?.)é x=tl,-’ ]

19
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Néuthayx =0vao (Dtacém = | » ti€p tuy€n y = 1 cdt Oy
wat A(0;1) nén A(0:1) thda man.

™ . -~
2 . 3 3 .
Néu thay x = + \JT vao (I)tacodm = Mg ti€p tuyen y=—ci

4=

,“Oy} tai B <O; %) nén Bv<0; %) thoa rﬁa’m.

Tom lai, A(0;1) va B (o; %)

I'Ly luan phan diu cua 101 giai trén la ding, nhung viéc suy ra

trong céc tiép tuyén pha1 cé tiép tuyén vuong g6c vai Oy thi day chi la

. 3 .. '
diu kién can. Khi tim duce m = 1 hodc m = 1 dé cd Ax(O 1) hoac

-~

3
B (O: I) |01 giai trén véi vang khang dinh ca 2 diém nay thoa man nén

\

da sai 1am. Cin phai thd laj sé thdy véi A(0;1) ¢6 3 tiép tuyén di qua,

con vai B 4) thi ¢4 ding | tiép tuyén di qua.

? Gia su A(O m) la di€m cua truc tung. Goi x, 12 hoanh d¢ tiép
di€m cua tiép tuvén di qua A thim = f (x)(0 - x,) +f(x,)

*X -x+m~1=0 (%

(IQ —

Ta A ké dugc 3 ti€p tuyén « phuong trinh (*) ¢6 ding 3 nghiém
Khac nhau.
Diéu kién can dé (* ) ¢O 3 nghiém 1a x, = 0 thda man phuong

trinh {(*) > m = [.
Thu lai : véi m = 1 thj (*) trd thanh 3x* - XX =0
x =0
* . 3

X = = )
2

Vay A(0; 1) théa man.

50
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? Sau khi li luan (*) ¢6 3 nghiém phan biét, ditt = x! > 0 dap

dén phuony trinh gt) =3t"-t+m-1=0cs nghiémt, = 0var, >0

S[g0 =0 JPTi=0
S > 0 3>0 m =

Vay A0 ; 1) thda man.
'Hai |0i giai saj lam o dau ? (Méc du ¢ dap s dang ). Can luu

v HS réng : sO tiép dlem ¢6 hoanh do x, khong ding bing 53 ti€p tuvén,

nhdr [a d&j vOi ham s6 bac 4. Vi 3 tiep diém, biét dau chi cg 2 tiép
tuvén vi ¢ nhung ti€p tuyén cé 2 tiép di€m véi dd thi. Tai sao khéng
set phuong trinh (*) ¢6 4 nghiém | phan biét vi bi€t dau v3i 4 tiép diém
av lai ¢6 diing 3 tlep tuyen di qua A?
Thi du 5. Txmmdedothly X-k(x-1)-1
ti€p xdc véi truc hoanh.
> D6 thi tiép xic vdi truc hoanh « phuono trmhv

X - k(‘( - 1) -1=0 éo nahlem duv nhat \ ,'(J i s

\
'

2 B .
e X'~ + X + ]. -k = O \IO thl@m /, AN

(V3]

© A <0% dk-3<Dey<

4=
¢

{ i l‘ S A
. i
o L

! Do trude day, nhigu HS quen xet viée tiép xic cla dudng bac
hal va duong bac nhat hoic cua haj ducng bdc hai sé thdy hinh nhu (M
khi hai dudng cé mot diém chung thi sé ti€p xic nhau. Su suy dién ra
thanh mot tinh chat tong quat cho hai dudng b4t ky ti€p xic nhau
xhi va chi khj ching ¢6 mot dié€m chung 13 sai lam.
Loi gidi ding la : '
D6 thi ti€p xtc Ox < phuong trinh x* - k(x - H-1=0

>0 nghiém kép . .
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A,

k

0 ¢6 nghiém kép.

S (x- ) (xtHx+1-k) = g
" Trwong hop 10 t(x) = x* +x+ 1 - % cé nghiém kép «
=0Dedk-3=0«k=-=
1
. Tr‘m"ﬁf@’/ t((x) co ngh}ém Xx=leot(l)=03-k=0e
N T : N ,‘{,_ 0 PR/
Tom lai : D6 thi ti€p xtic véi Ox « k = 1 hoac k = 3.
. 6

Mot s6 HS khi giai nhu trén lai sal lam khi véu cau
1

- Chi y : M&
t\ruo'no hop 1 1a t(x) ¢6 nghiém kép khac 1. Neu t(x) cO nghiém kép x =

s
T

thi van thda man bai toan.
.2.10. Sai lam khi xét cdc dwomng tiém cin ciia dé thi

1.2
Khai niém vé dudng tiém cin cta do thi lién quan chat ché tdi
phep tinh gi6i han (ké ca phép tinh giéi han mot phia). Nhiéu HS
hono ndm ducc dinh nghia ma chi nhm vao hinh thic cua ham sd va

suy doan mot cach may mdc nén dan t6i sai [am. Tat nhién viée tinh
g : -s.‘ . |

- v . A i ‘
cac gici han sai cing dan dén sai [am khi tim cic dudne tiém can
53
3
YT —
V1l - x*

Thi du I. Tim cac dudng tiém can cia dudn
la

« - 2 Vilimy = % né&n do thi ¢é hai dudng tiém cin di g

X = * 1. '
Vi tap xac dinh cta ham sé:1a (-1; 1) nén lim v khone ton tai. suy
X —>00

ra do thi khong ¢é tiém can ngang
! Vi tdp xac dinh 1a (-1; 1) nén chi cé limy +% va
x—"l+

+co. Do dé khéng viét limy = .
x—=|

limy =

X~

(W}
J
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Can luu ¢ thém do thi clng khéng ¢6 tiém can xién vi tp xac
dinh cta ham sé 1a (-1 ; 1).
Thi du 2. Tim m dé do thi

X*+x=-2

vV =
: X—m
khong co tiém can ding.

?V&i moi m thi lim y = % nén do thj luén c6 dudng tiém can

X—m
ding x = m. Vay khong c6 m thda man baj toan.
!Sai lam khi viét lim y = . Nhieu HS khi tim dudng tiém cén

X—m

ding clia do thi ham phan thic y = s% thdbng giai phuong trinh v(x) = 0

dé€ tim x (!7) va tu d6 suy ra ngay (?) tiém can ding. Day 1a sy may

moéc khong ¢6 ¢o s6 nén rat dé méc sai [am.

Thi du 4. Tim tiém céan cia dd thi

x3
y = X+ 1°
?Tacd limy = » nén do thi ¢d tiém can ding x = -1.
X——1 .
Ngoaira lim[y - (ax + b)j =
X @
. X = (x+ 1)(ax + b LoX—ax*—(a+b}x—-b i
= lim ( X ) = lim ( ) =

(2 x+1 (= x+1
nén db thi khdng ¢6 tiém cin ngang va tiém can xién.
PLuu ¢ o limy = —o va limy '= +® nén db thi cé.tiém cdn
= -i Xx——1
“ding x = -1. |
Diing 1a 4 thi khong cd tiém can ngang va xién, nhung néu
luu y :
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thiimfy — (x* = x + )] = 0 nén do thi ¢d dudng riém cén la parabol

vE- x4 L
| 1.2.11. Sai 14m khi lam todn gidi tich 3 hop |

Day la loai toan mai duge dua vao chuong trinh toan & phd thong
cho nén nhiéu HS ling tding va dan t4i sai fam. |

Co s06 dé gidi cac bai toan la viéc van dung cac quy tic nhan, quy
tac cong va cac khai niém chinh hop, hoén vi, t& hop. Céac sai 1am do
khong biét 1a van dung quy tic nao, khai niém nao cho bai toan dang
giai’ |

Thi du 1. MOt da tiéc ¢6 10 nam va 6 nd déu khiéu vi gi6i. Nguoi
ta chon 3 nam va 3 nd dé ghép thanh 3 cip nhay. Hoi c6 bao nhiéu
cach ghép 3 cap nhay ?

> MGi cach sédp thi tu 3 ban nam trong 10 ban nam la mot
chinh hop 3 cua 10 nén s& cach chon 3 ban nam ¢4 thi tu la

A’ = 8.9.10 = 720 cach.
Tuong ty s6 cach chon 3 ban nd ¢6 thi ty 13 A} =456 = 120 cich.
Vay s6 cach bd tri 3 cap nhay la
Al A = 720 x 120 = 86400.

!'Tai sao lai sap th ty cd 3 ban nam va 3 ban nd. Gia sd <6 3.
ban nam theo thit ty 1a A, B, C ghép nhay véi 3 ban nd theo thit ty 12
a, b, ctlic la ta cé 3 cdp nhay (A, a), (B, b) va (C, ¢). Néu lay thi ty
khac ctia 3 ban nam la (A, C, B) va thit tu khac cua 3 ban ni 1a {a, ¢, b)
thi ghép 3 cap nhdy (A, a), (C, c) va (B. b) van la cach ghép 3 cdp nhay
trudce. Sai [am dan t6i s6 cach ghép 16n hon thuc t€ vi ¢6 nhiing cach
ghép 3 cap nhay duge tinh nhiéu' ian. K&t qua ding 1a 14400 cach

ghép.
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Thi dee 2. TU 5 cha s6 0. 1, 2, 3, 4 ¢ thé viét duoc bao nhidu 6

[y}
72

co 4 chu 5o khdc nhau ma 58 nav phai ¢é chi s

O)

y 1?2
?Goi sé théa mén bai todn ld aa.aga, , via, # 0 nén a, c6 4 cééh
chon. Mdi cach chon a,, a;, a, 1a mét chinh hop chap 3 cla 4 chit sd
con lai, nén véi mai cach chon 3, s€ cO A3 cach chon a,, a,, a,.

Do d6 sd cac so thoa man bai toan 1a

4 X Al =4 < 4 = 96

'Li ludn trén quén mat (va chua ¢é

uq
—

bao dam) dé s6 thoa man
bai toan cé chu so 1. |

Chi y : C6 thé xét a, = 1 thi mdi cach viét a,, a,, a, 1a chinh hop
con lai nén cd A} 50. Véia, = 1 thi a, ¢6 3 cach
viét va khi dé mdi cach viét a,, a, 1a chinh hop chap 2 cia 3 chil's§ con
lai. nén c6 3 x A = 18 sd.

Tuong e, a, =1 c6 1850, a, = 1 ¢o 18 s8. Vay sd cac s& thoa
man bai toan 1a A> + 3 x 18 = 78 s6. |

Thi du 4. Trong méot budi hop mat ¢o 5 ban nam va 5 ban nud. Co
bao nhiéu cdch x&p chd ngdi quanh mot ban tron sao cho cac ban nam.
nd ngdi xen ké nhau ?

? Hay ¢6 dinh chd ngdi cho 1 ban nam thi méi cich xép 4 ban
nam con lai la mot hoan vi ctia 4 nén c6 4! cach x€p. Mat khac 5 chd ngdi
cua 5 ban nu la xac dinh nén ¢d 3! cach xep cac ban ndu.

Vay s0 cach x€p chd ngoi cho 10 ban thoa man bai toan la
150 = 24 X 120 = 2880 cach. |

D& véi bai toan x€p chd ngodi cho mdt cude gap mat xuné q'uianh

mét ban tron dang c¢6 nhiéu quan di€ém. Nhu thé nao 12 mdt cach bd

wn
(W)
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ri vi tri ngodi cho moi ngudi ? Dé bai khong ndi ré thi hi€u nhu thé
nao day ? Ta chi quan tam Ji thi ty ¢ta moi Nguoi voi nhau hay quan
ram téi ca vi tri ngdi ? Vi mot thit tu da d;nhivan co thé bd i vi tri
ngoi khac nhau. |
>Cbz"m0 han ¢6 2 ban thoi thi chi ¢c6 mét thi tu bé tri 2 ban, nhung
vl tri, n001 thi r6 rang la ¢ hai cach bd tri vi tr1 n001 khéac nhau. Né&u
gia’ thlet bai toan khong ndi ré6 nhu thé nao la ha1 cach bé tri ngdi khac
nhau, th1 161 gidi khdng xac dinh hoac 1a cic ban phai bién luan.
Neu hi€u nhu binh thudng thi tuy thi ty ngdi khong ddi nhung
vi tri ngoi khac nhau 1a cac cich bd tri, khac nhau thi 16i giai trén Ia
sai 1am. Khi d6 15i giai ding la :
Hay b6 tri ché ngdi cho ban nam A, thi ¢6 10 vi tri khac nhau.
Vi méi vi tri cia A, thi mdi cach bS tri 4 ban nam con lai 1 mot
hodn vi cta 4 nén ¢ 4! cach xép dac ban nam va méi cach xép vi tri
cho 5 ban nd 1a mdt hoan vi clia 5 nén ¢é 5! cach x&p.
Vay v6i moi vi tri ciia ban nam A sé co 4! 5! cach bo tri chd ngodi
cho 9 ban con lai.
Do d6 ¢6 10 x 4! 5! = 28800 cach b tri thda man bai toin,
_Thi du 4. Cho 10 di€m trén mat phang trong dé khong ¢é 3 diém
nao thang hang. Xét tap hOp cac dudng thing di qua 2 di€m cua 10 _
di€m da cho. Hay tinh s¢ giao diém khac 10 diém da cho, do cac dudng
thang nay tao thanh nhiéu nhat 1a bao nhiéu ?
YMéi dudng thang di qua ding 2 trong 10 di€m da cho (vi khong
.¢6 3 diém nao thing hang). Do dé s§ cac dudng thang cé duge 1a

, 10!
G, = 31 a1 = d8§.
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D€ s4 giao diém tao thanh do cdc dudng thing khac 10 diém da
cho 1a nhiéu nhat thi cic dudng théné nay khong cé cip du..ng nao
song song va khong ¢6 3 dudng nao ddng quy.

Khi d6 ¢l 2 dudng thing cho 1 giao diém. Nén s& giao diém tao
thanh 1a Cj; . trong d6 ¢6 10 di€m da cho nén s§ siao diém nhidu

45!
43121

nhat khéc 10 di€m da cho'la C, — 10 = 10 = 980

!'V6i moi di€m da cho, khi ndi v6i 9 di€m con lai sé 6 9 dudng
thang va 9 dudng thang nay déng quy. Do dé gia thi€t cac dudng thing
khong ¢d 3 dudng nao déng quy 1a khong thé ¢6 va ti day dan téi sai
lam cua 16i giai. K&t qua ddng 1a 630 diém.

 Thi du 5. Cho 4 diém trong dé khong ¢4 3 di€m nao thing h
Cl qua 2 di€m trong 4 diém nguoi ta ké 1 dudng thang. Hay cho biét
sO giao diém tgo thanh khac 4 diém da cho sé it nhat ia bao nhiéu ?

4!
21 21

?Thay ngay s cac dudng thing 1a C? = = 6.

3
> -

bé 56 giao dlem tao thém ngoai 4 di€m da cho 1a it nhat thl trong

\

6 dudng thang nay phai ¢6 nhiéu cdp dudng thing song song nhat. Do
chi ¢6 4 di€m nén khong thé c6 3 dusng thing song song v&i nhau. Vi
véy cac cap dudng thdng song song sé khac phuong nhau. Suy ra 58
cap nhiéu nhat 12 2, khi 4 diém 13 cac dinh ctia mét hinh binh hanh
ABCD Do d6 s6 siao dlem dugce tao thém it nhdt 1a 1. chinh la g1ao

cla —\C va BD.

>

'Loi giai trén s€ ding néu gia thiét 4 difém di cho thuéc mOt mat

phang. Trong l\u“no gian hdy 1dy 4 diém 1a 4 dinh cia mot td dién thi

sO giao diém tao them ngoai 4 diém da cho sé 1a ... (!
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Thi du 6. V6i cac chd so 0.1,2.3,4 5¢o thé viét dugce bao nhxeu

m 8§ chi s6 ma trong dé chu 8 1¢6 mat 3 [An va mébi chd s6 khac

¢6 mat dang | lan.
XéttathpA={O'1-1'1
Goi sé thda man baj toan la d,a,3;3,a,aa,a, thi a, ¢é 5 cach viét

2;3;4;5}_

trong 5 chd sO 1,2,3, 4,53
V61 moi cach viét a, thi méi cich viét ti€p a,, a,, a,, a,, a, a,, a
la mot hodn vi clia 7 phan t con lai trong tap A, nén ¢6 7' cach viét

Suy ra, s6 cdc s& thda man bai todn 1a'5 x 7! = 25200 sd, néu

~

nhu coi 3 chd s6 1 khac nhau. Véi 3 vi tri nao dé cua 3 chd s§ !
gla

cho 3! hoan vi nhu nhau. Do dé sd cac s§ thda man bai toan dun

5 X 7! .
221 o 4200 5.
J. B
'Néu coi 3 ¢hi 56 1 12 khdc nhau thi a, phai ¢é 7 cach viét. Sau

d6 1i ludn ruong tu nhu trén s€ ¢ dap s6 ding |
Thi du 7. Mot cua hang cé 4 cta ra, vao. Hoi ¢é bao nhiéu cach

vao mot cua va khi ra cta khae. - |
> Méi cach chon vao mot cua va ra mot cda khac 1a mot 1o hop

\ . L 4! )
chap 2 cua 4. Do dé sé cach thoa man la C = W = 6 cach.
Vi phan biét cda vao va cua ra nén méi cich vio mot cua, ra
cua 4 ma phai 1a mét chinh

. . . 41 ‘
hop chap 2 cia 4. Do d6 s& cich thda man la A“ =5 = 12.

“cua khéac khong phai 13 mot t8 hop chap 2

Thi du 8. Giai phuong trinh
G = 14x

38
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x! x!

9 4 . - /
’Ta ¢co (x = 3)! + N x =) ldx
ox(x — Dx = 2) + ‘—(5———1—) = 1dx

X
¢2x3—5x—25=09{(

Phuong trinh ¢6 hai nghiém x = 5 ;x =

il

R juy Wi

o jn

-'L&i gidi trén chua c6 diéu kién d€ A} va C:~2 c6 nghia. Cin
phai bd sung diéu kién nay la x = 3 va x € Z. Tut d6, phuong trinh cé
nghiém duy nhat x = 3.

1.2.12. Sai lam khi giai todn nguyén ham, tich phan

Nhing sai [am thudc phan nay lién quan téi sy hi€u biét khong

«

ding cac khai niém va van dung sai cdc dinh li, quy tic.
 Thi du 1. Chung minh : F(x) = -(1 +x)e ™ la mdt nguyén ham

cua f(x) = xe™ Tu d6 hay tim nguvén ham cua g(x) = (x = 1)e™.

| 7Ta c()" i

F'(x) = —=e™+ (1 +x).e™ = xe™ = f(x) = F(x) 14 mdt nguyén ham

cuja t(x).

Jix = 1) e™ dx
fxe“‘dx—fe“‘dx=

= [-(1 +xe™+c]-[-e* +c] =

Ta ¢6 @ [ gix) dx

= —(l + x¥)e™ + e = —-x.e™.
'Sai [am cua 10i gidi trén tuong ty nhu sai [am khi gidi hé phuong
trinh luong gidc ma HS viér chung ki hidu k véi k € Z cho bi€u thic
nghiém cta hai phuong trinh nén khi tru ting v€ cua hai phuong trinh

da lam mat nghiém cla hé.
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Déi véi viéc 1ay nguyén ham cing vay, HS hay viét hing s3 C cho
moi phep tinh nguyén ham nén dan t¢ sai lAm. Can sua lai doan cudi
cua loi giai trén. - '

t

¢ Thidu2 Tinh [ (2x + 1) dx .

, [, rs 2x + 1)
’Tacé [ (2x + 1) dx = **:—L + c
+Loi giai trén da van dung céng thiic :

‘(n+1'

fx“dx = o

+ cvdin # -1.
1

O day phai datu=2x+1=>du=2dx=>’dx=7de ¢4 16i giai ding,

0

Thi du 3. Tinh [ (x + 1)? dx.

Datu = (x+1) = du = 2(x + 1)dx =

: d du . . - .
:>LL\=7(‘(:1_U=.)\l-u—.V01x=~2th1u=1;x=0th1u=1.
Do d6
) { 1
- ,,__-udu,__l_ —
_j:(.x. 1_)~dx—1]2ﬁ—2[\4u du = 0
PLuu v u =

(x + 1) khong phéi ham s don digu trén [-2 ; 0] nén
~khiéng thé ddi bi€n, ddi can nhu I8i giai trén dugc. Néu mudn ddi bién thi
phai viét tich phan cén tinh thanh tdng clia hai tich phan ma u = (x +1)*

.\ o . . e du du
don di€u. Loi giai trén con sai |am khi viét dx

2x+1)  2yu
nhu vdy da td u =

=(x+1)suvrax+1 = u, digu nay chi dugc viét
khi x = -1.

% ds
Thi du 4. Tinh [ —;‘-
g

00
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? Ap dung dinh [i Newton - Léibnitz -

- dx Y X7 -1 -3

- = X2 dx = — = - - ] = —

50X _fl -1 1= 2 2
. ~ 1 .. . ” >
'Him sy = & gién doan tai x = Q [-1; 2] nén khong su

dung duge dinh li Newton - Leibnitz dé tinh tich phan nhu & trén. Nhé
ring gid thi€t cua dinh li Newton - Leibnitz [4 y = f(x) lién tuc trén
[a:b], d6 chinh [a pham vi dugc st dung dinh i nay.

Loi giai ding la :

Viham soy = ] khdng xadc dinh tai x = 0 € [-1; 2] nén tich
phdn nay khong ton tai.

o , ~ A . . 1 A ~ A7 A .
Chii y : C4 thé nhan xét lim « = t®nenham s6 khéng bi chin

=y X

trén [~1; 2], do d6 tich phin nay khéng ton tai,

P g d‘
Thi du 5. Tinh [ —%-
v 1 + sinx
_ 2dt
’Détt-—-tg-:—thidx: ; .
2 I+t
dx - dt :
Do dé . = 2 < = 2 i od(t + ]
o dé | Ry J(t+l)“~ ,f(tj- D7 d(t D
-1 -7 L
=Ll =t = —=— 4 .
(t+1) X .
tg:;-l-l

Ap dung dinh i Newton - Leibnitz thi

T_dx -2 *
» 1 + sinx X . "
tg; + 1
-2 2
= T - " .
tg5 + 1 th +1
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Vi tg

VA

khong xac dinh nén tich phan cin tinh khéng xic dinh.
' Ddy la sai lam cta nhiéu hoc sinh hay dung céng thic lugng

gidc dé bi€u dién sinx, cos, tgx, cotgx qua tg

lgl;«‘-

Viéc tg

oS

Khong xac dinh & trén chi suy ra dugc tich phan di cho

khong tinh duge bang phuong phap do.
Thi du 6. V6i 0 < « < =z, tinh

t

f dx

5 Xt = 2xcosa + 1

L

. . dx
Tacd I = f e
I (x = cosa)* + sin‘a
X — cosa
! o d ( R — )
L dx 1 sinac
sinf‘ec ¥, /X — cosa \ 2 41 sin@ X, ;X — cos . - |
sine / < sina /
| X — Ccos !
= — arctg< —_— ) ’
sine sina -1
1 /1 — cosa r — 1 —cosa .
=—,——'[_arctg(%.-——) — arctg (——-————)]
sine L \ sin . sin

+LOi gidi chua thé ding lai ¢ k&t qua trén., tic 1a néu dung lai

nhu thé HS dang con "ng" bai toan rut gon. Cin tiép tuc 10i giai :

[ = -L 24 2 + o og
- oz [0 (w5 + arts (o)
L. to ¢ -+ o o T &
= o — —_— —
sine: [arcb<t°2> arctg <t°<2 2))]
.a X a 4
| { a b4 a T
do O<id<anén [ = — —-+————->——--'——
’ sine (2 2 2 2sina
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Thi du 7. Tinh f V1 + sinxdx.
U

°Tacof\11 + sinx dx = f\/ smw + cos )2 dx

1o

. X X . X X X
=f<sm: + cos;) dx = 2 f <sm; + cos ) d(;)
X "X 21
= 7 — —_ in — = 7
2 ( cos 5 + sm2> . 21 + 1)

'Lai giai sai 1Am khi bién déi bidu thitc

/~'3£+ E‘Z_‘_z{_-*- \X
(\mn2 cosz) = siny cos 5

21

-~
bh

[\]
TN
o=

YY) =

-_-v\[—J.ozj\[j:t\[F_" L // :

” o~ Al )

f(\/bh [r‘v‘xﬁi\ uj Cua Chose 7

. PHAN TICH c. AC NGUYEN NHAN DAN TOI SAI LAM CUA
HOC SI\‘H PHO THONG TRUNG HOC KHI GL‘\.I TOAN

Chuing t6i cha veu nghi¢n clu nhing nguyén nhan vé kién thuc
ctia HS da dan 16i sai lam. D3i voi nhing nguyén nhan vé v thuc va y
chi caa HS, nhunU nouyen nhan vé ning luc chuyen mon va phém chat
nghé nOhlep cua GV, ching tdi sé ban dén khi néu ra cac yéu ciu can |
thiét dé€ thyc hlen co hiéu qua cac bién phap dugc d& xuat & chuong 2

-

1.3.1. Nguyén nhan 1: Hiéu khong ddy di va chinh xdc cdc thuoc
tinh cua cdc khdi niém todn hoc.
Chung ta bict rang : Khdi niém la mit trong cac san phdm cia tie

duy todn hoc. MGi khai niém déu co néi ham vq ngoai dién. Tap hop cac

dau hiéu dic trung cho ban chdt cua cac déi tugng duge phan anh

trong khai niém chinh la noi ham cta khai niém. Téap hop cac d6i tugng

<o)
Ho
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¢4 chia cac dau hiéu trén chinh 1a ngoai dlen cua khai niém. Viéc
khong ndm vieng néi ham va ngoai dién cua mét khaz niém sé dan dS téi
s hiéu khong tron ven, thdm chi sai léch ban chdt ctia khdi niém. Tu dé,
ca¢ sai [am khi gidi toan sé xuat hién. Mat khac nhidu khai niém trong
toan hoc la md rdng hoac thu hep cua mét khéiv;niém o trude do. Viée
- ' 1

HS khéng ndm virng khdi niém ndy sé dé dén tgi viéc khong hi€u va khéong
thé 6 biéu twgng vé kihdi niém khdc. MGi quan hé gida cac khai niém
trong:toan hoccd tinh lién két l6gic. Nhiéu khax niém khé trong toan
noc moi duge dua vao trong chuong trinh PTTH nhu : vecto, bi€n hinh,
nguyén ham, tich phén... Néu ching ta khdng kip thdi ¢6 nhung cé ging

hoan thién méi vé phuong phap giang day cac khai niém thi HS sé 4

)\
-~

Kno khan rrong viéc linh héi cac khai niém dé..
Nhidu khi ngudi ta hav ndi t6i su "mat g6c” ctia HS vé ki€n thitc

thirrude hét can hi€u rang : d6 13 sie "mdt gbe” v cde khdi nidm. Khong

hi¢u su mo rong khai niém gée hinh hoc sang khai niém géc lugng gidc
thi HS gap ngay kho khin trong viéc nam ving khai niém vé cac ha;

luong gidc va ta dé viée bidu didn goc lugng giac, viéc giai céac
phuong trinh, dac biét viéc -widi cac bat phuong trinh lugng gidc sé
khong tranh khdi sai [am. Nhigu HS da viét sinx < 1 = x < 7/2 + 2k,
hay khi gidi hé phuong trinh luong giac thi cac sd nguyén khac nhau
déu duoc ky hiéu 12 k va dan t6i su thu hep tap nghiém. Ngay hai don
vi do goc lugng gidce 1a do va radian ma HS cing khong hi€u dudc day la
-hat don vi do khdc nhau ddn t6i cach viét sai lam 60° + 2k (7). Mot
sai [am kha phéd bién 1a nhizu HS khong biét ring : khi vi€t y = sinx

.~

va y' = cosx thi x phai do bdi don vi radxan do dé viét sai ring
=0 x =90+ klbO"( ).



Welcome
Rectangle


HS khéng ndm duoc khaj niém gidi han cua day s6 sé din tdi mot
loat sy khong hi€u cac khai niém tiép theo nhu : gii han ham 50, tinh
li€n tuc cda ham s6, dao ham, nguyén ham, tiém cén cua cac dudng cong.
Tham chi nhiéu HS con hidu cac Ky hiéu o, + %, - o 13 cac s8, nén sén
SANg VIET: @ = 0 = 00 w0 = - L(?). M8t s§ HS con hidu " tién
tdi a" tic la “thay x bdi a” (?). Mot s3 thi nghi rang "hai dudng tiém

can nhau thi khéng cit nhau" ( 7). Nhiéu HS khéng hinh dung ndi khaj

di€m udn cla dudng bac ba khong ti€p xic voi dusng bac ba dg" (7)

(chi vi thay tiép tuyén dac biét nay "di xuyén qua do thj").

HS khong hi€u khéi niém v& can thic nén da vi€t ya’ = a hay

Na® = —a, U d6 dan t6i sai fim khi gidi phuong trinh va khi b€y déj

| HS khéng hi€u khai niém cuc tri cta ham s§ (cuc dai, cuc rigu) |
nén khong phan biet duge khai niém nay voi khai nism va gid tri I6n

nhat va nhd nhat cia ham s6, dic bigt 1a SU lam dung ky hiéy

Voux » Y i |

HS khong hi€u khai niém anp Xa s€ dan t6i khong nim ving cic

khai ni¢m vé phép bién hinh, ham s6, ham s§ hop. ham s3 nguge. HS

Khong hién khaj niém ham hop. nén nhan dang cic ham hgp con véu,

tt dé HS tinh saj dao ham cta cac ham s& hop, chang han Y = sin (-2x)

thi y" = cos (-2x)' (?). HS khéne hi€u khai niém ham ngugce, nén tudn
y .- S 4 g

[ 8]

rang hai ham s§y = * v3 ¥ = VX nguoc nhau, nhung lai khé hiéu khj
nghe néi ham s6 y = 2+ |3 ham s6 nguoc cua ham s y = logx (7).
HS khéng hiéu khai niém ham s6 don di¢u nén nhdn dinh sai 1Am "ham
S8 y = 1/x ludn nghich bién" ma I ra Phai néi "ham s6 nghich bign trén

hai khoang (- ; O)} va (0 ; + o0)",

635
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HS khéng hiéu khaj niém nguyén ham, din t4i viéc ching minh
hé thic gida «dc nguyén ham bing cach ching minh "dac ham hai vé&

bang nhau" (?). Lé ra phai hiéu rang nguyén ham cua mot ham s6 f(x)
\

la mot tap hop cac ham F(x) sao cho F’ (x) = f(x) nén chiing minh haj

guyén ham bing nhau, tic la phai theo nguyén tic ching minh hai

tapsﬁap bang nhau. M M} /6.7/7 LJ)\ W}’e‘” g

HS khéng ndm vung khéi niém vé hé truc toa do%e cac vuono ’fu

go¢, nén nhiéu khij ldy don vi do trén hai lruc toa dj khdc nhau d¢ "dé
ve' (to thi ctia mét ham sé nao ds.
HS khéng ndm ving khai niém vé parabol nén da nham l4n khj

go1 tén mot s ducno ¢O hinh dang hoi 01on0 parabol, ching han dudng
\_—_—_‘

v = x*. HS khoéng nim duoc khai niém quy tich nén nhiéu khi méi [am

“Z)r;g ;—r)an thuln da dién dat sai : "quy tich cic di€ém thda lmzin tinh

chdt caa bai toan la dudng...” Tham chi ludn nght quy tich phai 1a mée

ducng, chi khéng bao gio la mot mién mat phéng toa do, dac biét
Khong bao gid quy tich chi gém 1 diém (1).

HS ¢6 khi con nhim lén khai niém vgi dinh ly, chéng han vi khéng

ndm duoc khai niém sé ma 0 cia | lay thua nén dé "ching minh 2° = 1",

HS khong ndm dugc mdi quan he gita khai niém s& md thuc va khai

—

ni€m can thlc nén cd tudne 2% = N2 v6i moi x thuC)c R, ti d6 dan t6i
l
gidi sai phuong trinh V2 = 2 vi dua phuong trinh vé dang 2% = 2 ro;

dan t8i nghiém x = | (7).

nhiéu khi két luan hé hai 4n x, y ¢6 "hai nghiém 12 x = 1 v y =2"

HS khéng hi€u khai ni€m ve nghi€ém cta mot hé phuong trinh né 7

Nhu vdy, qua cac dan chung cu thé trén chung ta cé the thay tu

viéc l\honc nam ving céc thudc tmh cia khai niém, HS ¢d the bi dan

66
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10i cdc sai lam trong i giai. Chung t6i xin luu y t6i nguyén nhan nay.
vi néu GV khéng c6 cac bién phap su pham kip thoi thi chinh ti d§ s&

- g3y ra hdu qua 16n cho HS, thé hién qua so do sau (so dd 1)

T ﬁ .
Khéng ndm viung Nhin dang sai !'-—\‘
ndi ham .
. .. T
Bién déi sai H
E
Khéng ndm vimg — '
cdc thude tinh Ki hidu sai H
Khai niém I
[ Ching minh saj E
_ N
L Vé hinh sai s
Khéng ndm vimg N
ngoai dién L Dién dat saj ‘] I
i Khong phat hien :
i
, l‘ Khéng phan tich ’
———|  Hoc sinh ‘

Gido vien j}—

{
: LKhéng cung ¢ J

Khéng phan loai I

— ,\’\‘ . ; 3
@2 Nguyén nhan 2 . Khong ndm vieng céu trie logic cua dinh Q)

Dinh Iy 12 mét ménh di da dugc khang dinh ding. CAu trac thdng

thuc‘mg cua dinh"l_"v co dang A » B. Trong cau tric cua dinh Iy A > B
thi A 1 gid thiét cla dinh Iy va cho ching ta biét pham vi st dung dugc
dinh 1y. Ngusi ta con néi A 1a didu kién da dé cg B, Nhung kha nhisu
HS lai khong nam ving hosc coj thuong gid thiét A nén din t6i saj lam

khi gidi toan, xR
| : N ULU \(A‘M’ ) !

£
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Khi hoc dinh 1i Viete thuadn, nhiéu HS chi nhd tdng va tich hai

qchiém 12 bao nhiéu, chit khong d& y téi gia thiét cla dinh j la phuong

[

(rinh phai 12 phuong trinh bac hai c¢é nghiém (a = 0, A = 0). Tu

46, HS sé méc sai 1am khi 4p dung dinh li nay.
Khi hoc dinh 1y vé dau cia tam thic bac hai, HS chi nhé 1a néu
| | |

A < 0thi f (x) = ax® +bx +c ludn cling dau véi hé s3 a ma khong luu §
a # 0 (xem thi du 1 muyc 1.2.5 trang 30). |

.. Nhidu HS nham oi4 rhiét A ciia dinh I¥ cing 12 diéu kién can d&

+ ¢6 k&t luan B nén mdéc sai Iam. Khi hoc dinh Iy vé chiéu bién thién cia

. ham s "Néu f'(x) > 0 véi moi x thudc (a;b) thi ham s6y = [ (x) dong
bién trén (a;b)", kha nhiéu HS nghi day 1a didu kién cin va dt dé€ ham so
v = f(x) dong bién trén (a;b). Thuc ra day chi 1a diéu kién di (ham s&
v = x° 12 ham s& dong bién trén R, hamsdy = x dong bi€n trén [0:4+x)
nhung khéng thoéa man gia thi€t cua dinh Iy). Tu d6, HS su dung dinh ly
nay d& xac dinh tham s& sao cho ham s& dong bi€n trén (a;b), dan téi
thiéu céc gi4 tri clia tham s& théa man yéu cau bai toan (xem thi du 4.
muc 1.2.8 trang 46). Khi hoc dinh 1y : "Néu P(x,) = 0 va P°(x) > 0
(£”(x,) < 0) thi ham s6 dat cuc tiéu (cyc dz_ii) taix = x.)", HS cung mac .

— T2 =
sai lim khi gap tinh hudng £(x,) = 0 va £°(x,) = 0 lai k&t luan ham® "™

-

s6 khong ¢6 cuc dai va cyc tidu (1). Tinh hudng nay chi dan dén mét

~ suy nghi hop 1y 1a trd vé quy tdc 1 xét cuc tri ham s nho dao ham bac

nhat, @n thi du cho sai lam cua HS 1a ham y = x*)Khi hoc dinh ly

e e e e

Veiersrtrass vé su ton tai gidi han day, nhiéu HS cing tudng diéu kién
_tudng dicu Xier

diy don diéu 1a diéu kién cin va ly luan sai 1am "Day khdng don diéu

nén khong cé gidi han’ (?). | /
. !
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Khéng ncfm vitng gia thiét cia dinh Iy nén HS c6 thé dp dung

dinh ly ra ngodi pham vi cia gia thzet Chang han, hoc quy tdc tinh

. dao ham cta ham s y =", HS khono luu ¥ rang s6 ma phai |a hang
so nén da 4p dung quy tic trén dé tmh dao ham ctia ham s6 y = x*. Ngay HS

X+ 1
f+x+1

E’I ['H ma con néi réno 12 s6 nguyén khi va chi khi x + 1 chia

hét (?) cho X +x + 1 mic du x thudc tap s6 thuc R! Digu trén chi néi
dudc néux+1vax+x+ 1 nhén gia trj thudc tip cac s§ nguyén Z.
Khi hoc vé bat ding thic Cauchy, HS khéng dé v téi gia thiét chi ap
~ dung bat déno thiic cho cdc s6 khong am nén khi gap bai toan so sanh

X+ 1/x véi s6 2 da 4p dung ngay d€ c6 két luan sai lam x + 1/x > 2 véi

X# lvax+1ik = 2voix =1.(?). L& ra HS xét x+l = |x|+|=

dé di t6i két luan ding, 5 ‘{% IWTm{ oo 1! U%«x {&4 Jd

u;tann.
Nhigu HS 16p 12 van dunor dinh li Newton - Leibnitz d€ tinh tich

! B

phan f " méc du ham s6 khéng xac dinh va lién tuc_tai x = 0 thudc [-2;1]

—'I &

dé ¢o dap sG sai 1a -1 ,5, thuc ra tich phan nay khéng ton' tai, Dmh ly

vé cic phép toan cta gidi han day chi phat biéu cho gidi han cua mot

ong hau han day va cdc day nay phai ¢ gidi han, nhung nhiéu hoc
sinh ap dung cho téng vo han, tham chi khéng can ting day cho trudce:
phai ¢6 gidi han (xem thi dy 1, muc 1.2.7 trang 39). Nguven nhan nay
con dan t6i viéc hoc sinh su dung sai cac "a hang ding thuc khi giai

toan, chano han
yab = ﬁ{s,‘ log,(xy) = logx + log,ylogh. log,c = logc ...

Tém lai, viéc khonc nam vuna cau truc xoou fua dmh lv sé dan

HS téi nhiéu saji I1Am trong khi hoc c todn va 01a1 toan Chuno ton xin luu

¥ boi so do sau (so doé 2) :
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DINHLY: A =B

Khong ndm wviing A Khéng ndm vimg B
Khong)  |Khongl | g ding Sit dung , Co A
035:1& st:; z:a dinh ly B ma Co B nhung
tuong tu khong Y| |swyra
suy ra khéng P nhé A co A khong
B ¢ B chua dung‘ phii B

_ LOI GIAI SAI

——| HOC SINH GIAO VIEN

.

1.3.3. Nguyén nhan 3 : Thiéu cdc kién thitc cin thiét ve logic.

Suy ludn la mét hoat déng trf tué dac biét clia phan doan - mot
trong cac hinh thic cia tu duy. Hoat déng suy luan khi giai todn dya

trén co sd cua logic hoc. HS thié’u cac kién thiic can thiét vé l6gic sé

mac sa1 [Am trong suy luan va ti d6é dan dén cac sai lam khi giai toan.

Trudc hét, nhiéu HS chua nim viung cac phép todn cua dai s&

ménh dé : pha dinh, kéo theo. tuyén, héi, tuong duong. Ngay viéc su

dung tu ndi "va". "hoac" vin 1a digu khé khin cia 1 rét nhleu HS. Lé ra

can khang dinh ® "tam glac cdn hoac vuodng” thi lai khdng dinh "tam
giac la vudng can". Khi bién ddi phuong trinh tich AB = 0, HS van
viet A =0vaB = 0.

Viéc khong c6 v thitc vé phép tuyén va phép héi gay cho HS khé

-—

khz‘m _ngay ca viéc linh hdi cac khai niém, cac dinh ly. Nhiéu dinh 1Y ¢6

gia thlet va I\et luan mang cau tric tuxen hoac hot. Nhleu tmh chat dac

- i

trung cua mot khai niém cing cé cac ki€u ciu tric nay. ChanU han

[ Cfu@(, /UL’H UW‘ |
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dinh 15 "Néu ham s& dat cuc trj tai x = ¥ thi ham s& khong ¢6 dao
ham tai x = x* hodc dao ham tai d6 triét tiéu", Nhisu HE khéng hiéu
ducc tir d6 suy ra mét khang dinh " Néu ham s8 ¢6 dao ham tai di€m
cuc tri X = x* thi dao ham tai d6 phéi' bé‘mg 0"

Khong nam ving méi quan hé giua phép' pht dinh va cac l-uong
tu ¥, 3, HS rat dé phat bi€u sai cic ménh dg, nhén dang sai cic khaj
niém va nhiéu khi din t6i cac phép ching minh sai. D& khang dinh ham
sO y = 3x + 1 khéng phai I ham s& chin, nhitu HS ching minh f(x) # f(-x)

v6i VX, ma khdng biét ring phu dinh ménh dé& "ding véi moi x" Ia ménh

dé "sai vdi it nhdt mot gia tri cua x". Nhu vdy chi cin néu f(1) = f(-1) 1a-

xong phep chiing minh. D€ chitng minh phuong trinh ¢6 nghiém, HS luén

nghl t6i cic diéu kién cé nghiém cla. phuong trinh (ma nhleu khi khéng

cd),(it d€ v viéc chi ra mot nghiém cu thé lm’ham chi, khi GV chi
ra mot nghiém ro rang ma HS van chua chiju cho day 1a phép chiing minh

(cl tuong phép chuncr minh phai la mot 1y ludn-gi dé that ghe gom!).
Khéng ndm dugc pheép phu dinh, HS rat kho khan khi phat
bi€éu ménh dé phan dao cia mét dinh ly dé suy ra menh dé phan
dao do6 cing 13 'mét dinh ly. Tu dinh 1y "N€&u tam thuc bac hai
t(‘< = ax* + bx +c c& A < 0 thi af (x) = 0 véi Vx", néu HS lap ducce

menh dé phan dao thi c6 ngay dinh ly "Néu da sao cho at(a) < 0

thi f(x) = ax*® + bx + ¢ ¢4 hai nghiém phén biét". D€ ching' minh ham
s y = f(x) khong lién tuc tai x = x*, hoc sinh nhiéu khj khong Aung lai
sau khi chi ra su vi pham moét diéu kién mé“lai ti€p tuc tim cach chi ra su
Vi pham ca nhtng diéu kién khac va dan t6i b€ tic trong 161 giai vi nhiéu
khi ham so dé chib"vi pham mét didu kién ma thoi (ching han ham s

N

| | wuf [ i W
F(x) : 0 véix = 0 L\{w(‘t@\ ﬁbl}; A0

sinx . .
~ voLx # 0
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1&9, i
thda man t(()) ton tai, hm t(x) = l.nhung hm t(x) # £(0) nén ham s6

khoéng lién tuc tai x = - 0). Khong ndm dugc phép phu dinh, HS rat kho
khan khi dung phuono phap ching minh phan chung. Viéc "phu dinh
l\hono hoan toan” sé din téi sai [Am trong I0i gidi phu dinh a>0la

a < 0 gdy cho 15i giai thigu truOng hopa = 0 (xem thi du 6, muc 1.2.3

tra 25) Stin, ’U/(/ ru
o Phep toan keo theo cual logic 1a phép toan rat quan trong trong

viéc phat bi€u cac dinh ly, khai niém va trono ldp luan cua 16i giai.

Trong 1.3.2, ching t6i da phan tich nguyén nhan HS khono nam ving

cdu tric 16gic cta dinh 1y nén din téi nhidu saj [Am th,,m_toan Nhung

su thi€u hiéu bi€t vé logic, ma dac biét 1a @hep toan kéo theo lai &

"nguyén nhdn cua nguyén nhan" din dén cac saj [Am. Nhleu HS khong

hleu dau 1A diéu kién can diéu kién da va tham ch1 thé nao ia disu

st Yung cac tit "néu”, "thi" Vi, "do do", "ma", "nén", "boi vay", "din

dan®, suy ra" chua duge HS su dung dung. HlCI’l tugng treng bai

giai cia HS tran ngap ky hiéu =, ® mot cach tuy tién khong phai su

dano mung cho viéc légic héa 18i giai. Nhiéu trudng hop HS viét A > B

nhunv A khéng phai la diéu kién du dé cé B. Tham chi khi tim dféu_

kién can va du, HS van dién dat mot tlit "dé" that ph1 I6gic : "Dé€ phuong
‘trinh... ¢4 nghiém khi vi chj khi...", 1€ ra phai bd tﬁ nay. Mot "sang kién"
cho viéc khéng dung céc phép kéo theo hodc tuong duong khi bién ddi
cdc ménh dé 1a HS ci viét xong m&i ménh d? lai xuéng dong ma gida
hai dong khdng hé cé ky hiéu loom gi ca ! Biét bao nhiéu HS thudng
ban khoan : bai quy tich nay cé can 1am phan dao hay khong ?

HS con thiéu nhitng hiéu bist vé cdc quy tdc suy ludgn nén dén téi

nhiéu sai {im khi thiec hién cdc phép chitng minh. Phan tich cac suy luan
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l\xcn can. thé nao la didu kién du, HS nhiéu khi cing kho tra 16i. Viéc
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trono chuno minh todn hoc, ta thdy md&i chlng minh bao «rom mot s6
budc cu ban, ma méi bude duge thyc hién theo nhdng quy tic nhat
dinh goi la cac quy tdc suy luin.

HS nhiéu khi nhdm phép suy nguoc tién 13 mot phép ching minh.

Chéng han, d€ chling minh v4i moi a, b, ¢ ta ¢6 bat ding thic

3@ +bi+ct) 2 (a+b+c)cd HS da vidt ! = Lt
3(a*+b*+c) = (a+b+ c)? AAey A R } 0

= 2a* +2b +2¢*~- 2ab - 2bc - 2ac = 0 | v\ J

. ’ i N ‘,1 Ve e
, /

= {a-Db)"+(b-c) +(c-a) =0, do bt ding thic cudi cul;i hlﬁn .

nhién duing nén bat dang thic can chithg minh cung dung. !

l

HS dé bi nham khi sd dung céac quy tic sai : |

"A->B,B
A
- A-=BA
| B | o
Chang han nhing suy luan sai [Am nhu "Néu day so tién va bi chan
trén thi ¢d gidi han, ma day c6 gidi han nén day phai tidn va bi chén
trén” hodc "Néu dav 56 ti€n va bi chan trén thi 6 gioi han, nhung da«
s khono ti€n va cuno khdng bi chan tren nén dav khong cd_ 0101 han”.

HS con chua hi€u thuc chdt cua phep quv nap toan hoc nhxeu

khi duno phép tuong ty thay phép chuuo minh bancr quy nap toan hoc.

Ching han, d€ tinh dao ham bac n cla ham s& y = e HS l4n luot tinh

b bR

y = 2eX y” = de™ vy = Se> vi tuong ty suy ra y® = 2%* ma khong
chung minh gi thern (7). Khi ching minh quy nap toan hoc, HS luén
xét n = 1, mic du ba1 todn yéu ciu ching minh véi n > 2. HS chua
hi€u dugce vi sao lal gid su bai toan ding véi n = k dé€ ching minh bai toan
ding véi n=k+ 1, vtham chi con thic mic : vé6i n = k ta chua chine

minh thi sac lai ding dugc!
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Khi ching minh phan ching, nhu da néi & trén HS khéng biét phi

dinh mt ménh d¢. Nhiéu em tuy bi€t 1a [ i din t6i mau thuin thi mai

két thic phép chiing minh phan chiing, nhung thudng chi nghi din dén
mau thuan véi gid thi€t ma khong biét ring ¢4 khi phai phdi hgp vai
gia thi€t d€ dan dén mau thuan véi mot chan 1y nao dé di duoc khang
dinh hoac dén ti hai ménh dé mau thuin nhau. HS khono biét day du

—

vé 3 hinh thic suy 1uan phan ching thudng dunt7

A =B B M
A
BA-E fA
: il
A=B W‘?‘” b
B > A W(
Mot trong nhdng nguyén nhan 1am cho HS dinh huéng sai !am W
khi giai toan, tham chi khong tim ra 15i giai 14 ¢ nhing ménh dé B do
nhiéu ménh dé c6 thé doc lap suy ra dugc ma HS khong nhé duge hét.
Do dé6 phép phan tich di 1én d€ tim 18i giai khong phai lic nao cling
thuc hién dugc trong hoan canh HS khéng ndm ducc cac didu kién du
dé ¢o B.
sTrong SGK thi cac phép chiing minh dugc trinh bay theo phuong
phap tong hgp ma khdng qua phuong phéap phan ‘tich dé dan t6i cich
ching minh, trong khi dé thi GV lai khéng thé hién dudi dang tudng
minh cac kién thic vé& cic quy luat, quy téc, phuong phap suy iuén da
dugce su dt_mg..
1.3.4. Nguyén nhan 4 : Hoc sinh khong ndm vitng phirong phdp
gidi cdc bai todn co ban |
HS khéng ndm ving phuong phép giai cua cac bai toén‘covbén

thi dan téi sai [Am trong 16 giai.
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Khéng ndm ving phuong phap giai, HS khong nghi dude du cac
l\ha nang can xét va dan tdi dat diéu kién sai (xem cac thi du 1, 2, 4,
muc 1.2.5 trang 30-32).
Khéng ndm _ving phuono phap 01a1 HS s€ bién ludn khono dﬁ
cac trUOnc hop '(av ra ctia bai toan.
. Khéng nam ving phuono phap oxax HS sé ap dung khéng ding
phz_im vi va dan téi bé tic khong di t&i 16i gidi. Chang han, sau khi giai
cac phuong trinh cu thé 3* + 4% = 5%, 6 +3* = 2* HS ¢4 thé duoc hinh

thanh mot phuono phap giai cho 16p cac phuom trinh 3% +b* = ¢* v4i

| ’

l\ 4, “ a, b, ¢, >0 A/e = / t(i(

Al a, b > ¢ BIRENT:
. \ v ST
\\ \.“ \/ . a b < (4 ! ! ; \ 5" U
,t\\ },. e LA
o /\/va/phuono trinh ¢6 mot nghiém da biét x nhusau: =~ '}
o a b \ RV
\/ i . . ~ \ X X ) ”\\VA-I\‘IMV
./ - Dua huono trinhvédang (—) + (=) =1 7
= > \c v C T e
‘ oY '\ ‘ L LAt
- Chi ra x =x_ la nghiém LA

- b . / v X bx
—Néu%.z> 1 thi t(x) Z-K%) + (= doncrbxennenwc X, la

@]
N

{
\

nghiém duy nhat.
. a b .. ) i . " .
- Néu0 < =, = < 1thif(x) nghich bién va nghiém x = x ~ing
c’c ' T o

cduy nhat. | o

Vi phuong phap giai nay, HS sé thanh cong khi giai phuono trinh
12+ 5 = 13* (x = 2), nhung sé that bax néu ap dung voi phuono trinh
4+ 6 = 9% Phuong trinh nay khong dung dugc phuong phap giai trén
vi khong nham ra nghiém X, Méc du véi phuono phap giai trén ta van ching

mmh duoc tinh duy nhat cla nghiém. HS quén mat phuong phép giai
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c¢ho 16p cac phuong trinh dang

A(2%)® + B(ab)™ + C(b?) = ()

o f(x)
(WdlyA=B=1C=-La=2b=3 f(x) = x) la dat an phu t = (g)

dé dua phuong trinh vé dang
At +Bt+C = 0.
Khéng ndm viing phuong phap giai HS ¢6 thé bé qua nhdng budc

quan trono va di ngay t6i két luan (xem thidu 5 va 1, -muc 1.2.4 trang 26-29).
¢

I\hono ndm wving cac phuong phap giai cua cung 1 loai toan, HS
1 i

t\hono chon ra dugce phu0n phap giai tdi uu cho mot bai todn cu thé.,

2

2 ' e e ~ R ~ X — m
C_hang han : "Tim m sao cho gia tri dn nhét clia ham sd v = o en

[0 1] ding bang 2", kha nhiéu HS su dung phubrio phap giai dung dao
ham. chia cac trudng hop va lap bang bién thién cla v trén [0; 1], tu do
tim m. Lot giai nav van ra két qua ding nhung qua phitc tap. Trong khi
d chi can dé vi0) =-1vdim = 0 thi HS dé dang xét hai trudng
hop m # 0; m = 0 va ching minh dugc ngay khong ¢6 m thda main
bai toan. | |

Su phic tap cfxé phuong phap gidi cung v6i nhing nguyén nhan

vé 1am i rdt dé dua HS t4i 15i giai sai lam. ,

Khong nam viing phuong phép gidi, 10i giai cua HS sé khono .co

trinh tu 16gic va se khono bi€t khi ndo két thic 101 giai.

- KET LUAN

Tat ca két qua nghién citu & chuong nay, cho phép chiing téi
/ .o e
khang dinh : /\I < ( .
. P e W bvedow 0
* HS con mac nhiéu sai lam khi giai toan. A ,

H i it .
. ; 3,', . Sy '
76 e U e
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* Nhing sai [am cta HS 6 thé hé thdng lai d€ giip GV dé phat

hién trong 101 giai cua HS.
i N, ) N PR , > A ” ~ Y a
* Nhung sai lam khi giai todan cua HS xuat phat tu nhiéu nguyén
. : ., " -— ‘ ‘ “‘" ‘,’\
1\\” ‘Y .‘_;_”F

-}

Al

) \ LA VALY

o . At . i ol - )
nhdn vé kién thic. R N ¥

* Tu nhdng nghién clu nay, ching tdi cd co sé thuc tién va Ii

ludn d€ dé nghi cic bién phdp hi¢u qua nhim phan tich, sta chia

va han ché cac sai lam cda HS khi giai todn. T d6, gép phin hoan
thién 1i luan day hoc mén todn va rén luyén nang luc giai toan cho

HS PTTH.

~1
-
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Chu'ong

CAC BIEN PHAP REN LUYEN NANG LUC
GIAI TOAN CHO HOC SINH PHO THONG
TRUNG HOC THONG QUA PHAN TIiCH
VA SUA CHUA SAI LAM

2.1. CO SO LI LUAN

Trong qué trinh nghién ctu d€ xdy dung cic bién phap han ché&
va sua chua cdc sai [am cia HS khi giai toan, ching ti da dua trén co
50 Ii ludn khoa hoc sau day.

2.1.1. Li luan vé phuong phdp day hoc

Can cu nay la tién dé d€ bd sung vao phuong phap day hoc mén
t0an nham dat muc dich d@ ra 1a han ché, sia chia céc sai lam cua HS

khi giai toan. Theo Nguyén Ngoc Quang, "phuong phap day hoc 1a cach

thuc 1am viéc cua thay va cua tro trong su phdi hop thono nhat va duoi

e s e

aU chi dao cua thav nham lam cho tro ty giac, tich cuc, tu luc dat téi
muc dich dav hoc" [76 tr. 231 | m ‘\hﬁﬁv %

Phuong phap dav phai ¢o hai chic nang la truvén dat va chi

dao. Phuong phap hoc cing cé hai chic ndng 1a ti€p thu va tu chi
dao [76, tr. 24]. |

Phuong phéap khoa hoc todn hoc va phuong phdp day hoc toan
hoc la dang cau, nhung khong dong nhat. Ngusi HS chi chi dono sang
tao trong khudn khé cia sy chi daoc su pham ctia GV, cua chuomJ trinh
dao tao. phat hién lai chan li mdi cho ban than {76, tr. 21].

Cdc nha tdm li hoc.khang dinh ring "moi tré em binh thudng

khono cd ' bénh tar gi deu c6 kha ndng dat diroc hoc vén todn hoc -
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ph() thong, co ban. dau cho chuong trinh toan da hién dai héa"
(40, tr. 49].

Nhu vay ¢6 the thdy ring cde sai lim cia HS khi giai todn la cé
thé khdc phuc dicoc.
© Gido duc hoc mon todn lién hé khang khit véi mot s§ khoa hoc
khac : khoa hoc duy vat bién ching va duy vat lich su, toan hoc, gido
duc hoc, tam i hoc 16gic hoc, didu khién hoc va Iy thuyét thong tin.

- Cac bién phap sua chia sai [im cho HS khi giai toan cing phai
dwa trén méi lién hé hitu co cia cdc bé mén khoa hoc trén.

Cac bién phap sda chia sai [Am cho HS. cing nhu phuong phéap
day hoc néi chung phai phan anh dudc : ciu tric bén ngoai va ciu tric
bén trong, dac biét d&i véi cdu triic bén trong phai chi ra dec cdc thao
tac tri tué, céchﬁ thitc td chilc l6gic cuia su nhan thiic va linh héi cua
HS. | ‘ |

Déi véi viéc chi ra céc sai lAm cta HS khi gidi todn edng co nhidu
quan diém khac nhau trén thé gidi. )

Nua thé ki sau ciia the ki XIX, mét s§ nha gido duc hoc ngudi
Dlc ma tiéu bi€u 1a Aphogut Lai cho rdng : viéc chd v tSi cac sai [Am
cixa HS trong gi6 hoc ¢6 ank hiréng xdu dén viéc ti€p thu bai giang.
Dac biét quan dlem nay dé nghi khong viét lai loi gidi sai 1én bang
vi diéu nay lam cuno ¢ thém sai [am trong ¥ thic HS. [105 tr. 70].

Day la mot quan niém c6 tinh chat may méc gido diéy, l\honc dua
tren qui ludt tiép thu tri thuc mot cach ¢6 ¥ thic cia HS.

Chung t6i dong nhat quan diém véi R.A. Axanop : VICC tlep thu
tri thuc mot cach ¢d ¥ thic dugc kich thich b3i vidc tu HS phan tich

mot cach cd suy nghz ngi dung cua tirng sai [Bm ma HS pham phai, giai
s
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thich ngudn gdc cua cac sai [am nay va tu duy, li ludn vé ban chit cla
c%c sai lam" [ 105. tr. 70].
| r'Chinh A.A. Sroliar cing da dat ra mot s& bai toan phuong phap
oitémo day ma trong dé lién quan téi cdc tinh hué’ng HS mdc sai [Bm khi
Olal ;oan va da khano dinh can phai cé bién phap nham day hoc mdn
todn dua trén céc sai lAm, khi cac sai [Am cia HS xuit hién [106,
tr. 89-93]. |
1 Mat khac, ngoai cac phuong phép day hoc truyen théng, cac nha
nghién cliu vé phuong phap day hoc da dua ra mot so phuong phap
méi ma tink huéng mdc sai Iim cia HS tao dzeu kién dé phdt huy wu
di€m cla cac phuong phap nay.
i+ - Ching t6i xin minh hoa ré y trén bang quan di€m cu thé dudi day.
' Phurong phdp day hoc giai quyét vin dé dua trén tinh huéng cé vin
dé trong day hoc. Khi HS mdc sai lam & 18 giéi la xuat hién tinh hudng
¢b van dé, khong phai do GV d& ra theo y minh ma ti 'né nay sink tir
légic'bén trong cua viéc giai todn. Sai |]am cua HS fao ra mau thuan va
mau thuan nay chinh 12 dong lyc thic ddy qua trinh nhan thic cua HS.
Sai lam cua HS lam nay sinh nhu ciu cho tu duy ma "tu duy sang tao
ludn bat dau bang mot tinh hudng goi vin da" (Rubinstein {33, tr. 115]).
" Sai [am ctia HS xuét hién thi sé khéu goi dugc hoat dong hoc tap
ma HS sé duoc hudng dich, 20i dong co dé tim ra sai [Am va di t&i 15
giai dung. Tim ra céi sai cta chinh minh hay ciia ban minh déu 13 s
khdm phd. Tu su khdm pha nay, HS chiém linh duge ki€n thic mét cach
+ tron ven 1on. Tuy nhién cdn gdy niém tin cho HS 1a ban than minh cd
thé tim ra duge sai [am trong mot 1o giai nao do HS co thé ty suy

nghi hoac trao ddi dé tlm ra cac sai lam.
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Trong tinh' trang phan cyc trinh d6 cua HS nhu hién nay (ngay

tron0 mot ldp) thi phuonc phéap day hoc phan hoa c6 tac dung rit bét
dan su phan cuc.

GV ¢6 thé déi xii ca biét ngay trong nhiing pha day hoc.déng
loat nhdm han ché va sia chua cac sai [Am cua HS khi giai toan.

Su phan héa trong nho théng qua nhdng mic dé "bay" sai [Am
l\hac nhau cho tung déi tugng HS, thé€ hién ngay 0 viée GV oxao bai
tap trén I6p hoac bai tap vé nha.

Su phén héa ngoai nho thong qua céc cong viée té chilc hoc tap
rheo nhdm, td va phu dao riéng cho nhing HS méc nhidu sai lam tram

tronc | ’ 'd,uj/ Xj{/ﬂ !

Tuy nhién, chuing ta khéng dugc quén tan déng ca

cac phuong phap day hoc truyén thong vao muc dlCh:b'S{ Eb\‘&;

huono toi.

Cac bién phap-duoc dé xuir dau dua tren quan dlem hoat dong
tron0 phuong phap day hoc véi cac tu tuono chu dao da duoc G.S
\ouven B4 Kim dic két nhu sau -

a) Cho HS thuc hién va tap luyén nhing hoat déng va hoat déng
thanh phan tuong thich véi ndi dung va muc dich day hoc

b) Gay c[onOr co hoat ddng va tién hanh hoat déng. S '

c) Fruven thu tri thic, dic biét 1a tri thic phuonv phap, nhtf
phuong tién va ket qua clia hoat dong. '

- d) Phan bac hoat dong lam ché dya cho viéc digu khién ciué trinh
'dav hoc {53, tr. '73]. |
2.1.2. \Ihﬁ:ng vin dé€ co ban ctia tim I hoc day hoc
Ngay tro:riig} cac nguyén nhan dn ti sai [im cta HS khj giai toan

fu

c0 cdc nguyén nhan vé tam I cia HS. Chinh v; vay khi dua ra cac bién
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phadp su pham, ching t6i 1dy cac qui ludt cia tdm 1i hoc day hoc lam
co so i luan.

Nho i thuyst hoat 'dcf)ng ma nganh tam li hoc su pham da nghién
clu duoc nhigu két qua do thuc tién day va hoc dat ra.

Chuing t6i rat'tan thanh quan diém "suy cho cung gido duc la qua
trinh bién nang lyc cda loai-ngudi thanh nang luc cia mébi tré em" [31,
tr. 59]. D€ lam dugc cong viéc ndy can phai théng qua hoat déng day
hoc. Tat nhién, ﬁoc_zt dong day khong thé tdch roi hoat déng hoc.

"Chdt lugng hoat dong hoc phu thudc vao trinh dé diéu khién va td
chic (trinh do nghé nghiép) cua thay, két tinh & trinh d6 phat trién nhing
hanh dong hoc tap tich cuc cia HS" [31, tr. 61].

Chung tdi rdt quan tdm tdi ban chat clia hoat dong hoc cua HS
da dugc khang dinh :

a) Tri thiuc va nh&hg ki nang, ki xdo tuong Ung véi tri thic ay 1A
ddi tugng cua hoat dong hoc. Viéc linh héi tri thitc, ki nang, ki xao cua
x4 héi sé khong thé thuc hién duge néu ngudi hoc 1A khdch thé bi ding
cia nhieng tdac déng sw pham. |

b) Hoat déng hoc lam cho chinh chu thé hoat déng nay thav ddi
va phat trién. Chi ¢ thong qua dé ngudi hoc mdi gianh dugc nhing
kha nang khach quan d€ ngdy cang tu hoan thién chinh minh.

¢) Hoat déng hoc can lam cho HS c¢6 ca nhing tri thiic v& hoat déng
hoc ma ching ta thudng goi la phuong phap hoc tip [31, tr. 62-64].

Cac bién phap sua chda sai 1Am cho HS khi giai todn phai tdc

ddng va nhdm dich vao hoat déng hoc cia HS. Trudc hét can tao ra déng

o hoc tap sua chda cdc sai 1dm. HS phai thdy viéc sua chda cac sai
lam Kkhi gidi todn 12 moOt nhu cau va can phai tham gia nhie mét chi thé

mot cdch ti nguyén, say mé hao hirng. HS phai cé duge "déng co hodn
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thién tri thire". Can lay hoat ddng hoc tip cia HS dé 1am co & cho qua
trinh linh hoi tri thitc.

Hoat déng hoc cua HS phax thong qua cac hanh dong cu thé :
hanh ddng phan tich, hanh dong cu thé hoa.

Cén cit vao nhing két qua nghién ciu vé tam Ii hoc day hoc,
chun0 téi thdy can hinh thanh & HS nhung ndng luc tao ra ndng luc,
ma trong dé ban than nang lyuc tim ra cac sai [Am khi giai toan s€ tao
ra nang luc gidi toan cho HS. Tu dé HS lw tin dé sua chita cdc sai lim

Tam 1i hoc khdng dinh "muén hinh thanh khaj niém 6 HS phax
lay hanh dono cua cac em lam co sd" [31, tr. 107). N&u t6 chic hanh dong
cho HS khéng tot thi HS khono thé nidm ving cac thudc tinh cta khaj
niém va nguyén nhan gay ra sai lAm sé xuat hién.

Hon nua, cac bién phap phai tap truno vao phat tri€n hoat dodng, rén
luven cac ky nang hoc tap cta HS (ky nang nhan thic, ky nédng thuc hanh,
ky nanv t6 chiic hoat dong, ky nang ty ki€m tra, danh gia).

Vi
BA PHU O\IG CHAM CHI DAQ/SU DUNG CAC BIE\I
PHAP SU PHAM NHAM HAN CHE VA SUA CHUA CAC
SAI LAM- CUA HOC SINH KHI GIAI TOAN.

1o
({9

2.2.1 Phu'O'ng cham 1 : Tinh kip thoi -
Cac bién phap phai chu y thich Ung v6i thdi diém thich hop Bién
phap chi phat huv hiéu qua néu dugc ap dung ding lic. Knono tl;le tuy
ti€n trong viéc phan tich va sua chia, cing nhu han ché cac sai lam
cua HS. Dac biét,; worgidt’ ma GV tiép xiic truc ti€p v6i HS la ) han.
Su khdng kip thoi sé gay lano phi thai gian va GV sé khé ¢6 dleq kién

N
?

lay lai thoi gian da mat.

- Tinh kip thoi cda cac bién phap don hoi su nhanh nhay cta GV

truoc cac tinh huono dién hinh, nhiam tic déng dung hoat ddéng hoc
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cua HS. Tinh kip théi doi hoi su txch cuc hda hoat dong nhan thic caa
ca GV va HS.

Tinh kip thsi ddi héi GV phai nghién ciiu va dy doan duge cac
sai l?;m cua HS ¢ tung thdi di€ém cta nam hoc, tung gio lén 16p. ]
Tinh kip thoi ddi hoi GV ludn 3 tu thé thudng truc véi muc tiéu

day hoc nhdm han ché va sia chda sai [3m cua HS khi giai toan. Sai

lam cang sia mudn bao nhiéu thi sy vt va cta thiy va trd cang ting
bdy phiéu. Tinh kip thdi doi héi GV phai ving vang vé tam li nghé
nohlep, bi€t chi ddng trong thai dé, biét kim che khi khé chiu va biét
dono cdm véi moi diéu sai, ding clia HS.

- Tinh kip thdi ddi héi GV phai tranh thi giao tiép véi HS, khong
chi & trén 16p ma con trong nhiéu hoan canh khac dé€ tan dung co héi
thuc; hién cic bién phap day hoc. |

. Tinh kip thoi doi héi GV phai tim cach han ché€ cac nguyén nhan ”lﬁ

sai lam cua HS ké ca khi cac sai lam chua xudt hién. *pwyf/
i Tinh kip thoi con doi hoi GV pha1 cung co thudng xuyén céc sai

lAm da sua chua cho HS, nham khong cdc sai lam tai dién.

2.2.2 Phuomg chim 2 : Tinh chink xic. fa M\QCW%%

Su chinh xac trong 13i giai 1a doi hdi cla foan hoc cung la su d01
hoi cua nhiém vu day hoc mén toan trong nha trudng phd thong dé _
"dao tao c6 chat lugng nhing ngudi lao dong mai". |

- C4c bién phap dé xuét phai di t6i muc tiéu 1am cho 15i giai cia |
HS bao dam d6 chinh xac cao. }

Tinh chinh xdc doi héi GV phai dién dat chinh xdc, ti ngdn neil

thong thudng dén ngdn ngi toan hoc. GV phai 1a miu muc vé phuong p

phap, tu duy chinh xac, vé 16i gidi chinh xac cho cac bai toan. o

Tinh chinh xdc ddi héi GV phai chi ra chinh xac nguy7n nhan sai . k‘s

| lgm cua HS trong 16i giai. ' Q.é Cod ’{% (L\g qu Z(M UMN

o %\,ﬁﬂ o V¢
4. 44
\ i ? Ay G ow
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GV khéng duge phi dinh 15i gidi sai cua HS mot céch chung chung. ”
Tmh chinh xac doi hdi cac bai todn ctia GV dua ra khéng dugc
“sai lam. Dé&i véi HS gioi thi c6 rhé su sai lAm cua bai toin s€ duge HS
phat hién, nhung d&i v6i HS y&u hodc trung binh thi bai todn sai dé
gdy hoang mang va mat nidm tin.vao GV.

Tmh chinh xac doi hdi su danh gia chinh xéc mic d6 sai [Am cta
HS. Chano han, khi HS viét 2229 = 2% thj thdng thudng, cac GV cho
day la mot sai lam nghiém trong vé kién thitc co ban. Tuy nhién, dé6i
vGi mét s6 HS cu thé thi sai [im nay c6 khi chi do su vO y thic gay

A

nen.

Tinh chinh xac d01 hadi GV danh gia bai gidi cia HS qua diém s¢

mot cach cong bing. y
Tinh chinh xac doi héi GV phai bi€t hudng dan dieu chmh sua
chua mot 16i giai sai d€ HS ty tim ra mot 10i gidi ding.
Tinh chinh xdc doi héi GV pha1 lua chon ding bién phap t01 uu
trong tuno tinh hudng di€n hinh.

2.2.3 Phuong cham 3 : Tinh gido duce.

Tinh gido duc d01 hoi GV pha1 lay sy phat trién nhan cach cta
HS lam muc tiéu cho' cac bién phép.

Tinh gido duc gidp cho HS thay duge tim quan trong ‘cua su
chinh xdc trong 15i giai. -

Tinh gido duc gitip cho HS tranh dugc cac sai [am khi sai lam
chua xuat hién. | i

Tinh gido duc gitip cho HS xéac dinh duge dong co hoc tap hon
toan. Tmh giao duc doi hdi GV phai ¢6 phdm chat va nang lyc xliing |
dang la ngudi thay. ‘

Tinh gido duc dodi héi GV kHc‘mg lam cho HS bj xdic pham vé nhan

cach khi mac sai [am trong 15i giai.
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Tinh gido duc lam cho HS O ¥ chi trong hoc toan, giai toan. HS
khéng ngai kho, biét kién tri va cdn .nan d€ di tdi 16 giai ding. Tinh
gido duc giip cho HS ¢ nhung théi quen t6t, nhu bigt tu ki€m tra viée
‘lam cua minh, biét phu dinh sai [am cua chinh minh va biét giup ban
nhan ra sai {am.

Tinh gido duc gidp cho HS khéng d&u dét, dam hai khi khong hiéu,
khong bi€t, tranh gian lan quay cop d€ mong 10 giai dung.

Tinh gido duc gidp cho HS tich cuc suy nghi, tang cudng hoat
dong hoc dua dén sy ham mé chi€m linh ki€n thdc chuin xac.

Tinh gido duc doi héi GV phai biét khen ngoi, khich 1€ ‘HS khi
da sda chia duge sai lam

Tinh gido duc lam cho HS thdy duge moi.saj [3m déu cg thé sua
chua dugc néu tim ra nguyeén nhan va c¢é y chi khic phuc.

Tinh gido duc lam cho HS biét duge uu diém cua truc glac la ¢cé

thé gitp nghi ra, ki€m tra |5i giai nhung cing chinh tryc giac cd thé
dua HS dén céc sai [am.

Tinh giao duc dodi hai GV dadm nhén ra sai [Am cua minh trong
loi giat, trono cach danh gia HS. '
Tinh giao duc doi hdi GV khong nong voi trong viéc thuc hién

cac bién phap d€ mong muén chim dit ngay sai [aAm cua HS. Cé nhing
sal [am doi héi GV phai huv déng nhién bién phap dong bd va qua mot
thoi gian dai méi khéc phuc néi. |

Tinh gido duc doi hai cac bién phap phai dua trén tinh thuong
yeu hoc sinh, mong HS tién bo va tuyét doi khdng xic pham hay quy
két sai nguyén nhan sai [Am cua HS,

Ba phuong cham trén hé trg, bo sung cho nhau lam cho cac blen
phap thuc hién ding muc. dich va két qua. Tinh kip thdi lam cho tinh
g1do duc dat duge nhanh hon va nguoc lai tinh gido duc giup cho cac

bi€n phap thuc hién dugc kip thoi, thuan lgi hon.
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Tinh chinh xac cung ¢§ cho tinh gido duc va tao dxeu kién cho
tinh kip thoi. Nouqc lai, tinh kip thoi 1a chudn bi digy kién thé hién
tinh chinh xac.

Mot bién phap, mot hoat dong cua GV hay HS nhxeu hic thé
hién ca ba phuong cham chi dao quan trong trén. Ching han sy tich
cuc héa trong viéc nhan thic cic khai niém viua cé tinh kip thoi
dé phong cac sai ldm, vita ¢6 tinh chinh xéc dé dat duge sy hiéu
bi€t sdu sic khaj niém va co tinh gido duc trong viéc giip HS cha

/ o
déng chiém linh céc klen thdc chuin. (? 1

2.3.1. Blen phap 1: Trang bi diy d, chinh xdc cdc kién thiic v bj
mon Todn. . A

Bién phap nay giai quyet bon tinh huéng cu thé sau day :

* Tinh huong 1 : Day khdi niém todn hoc nhu thé nao dé tranh sai
lam cho HS khi giai todn ? ' v

Ngoai cac hoat déng day hoc-khai niém da duo G.S Nguyén B4
Kim va P.G.S Vu Duong Thuy trinh bay & (53], chiing t6i ‘muén nhin
manh va hoan thién thém mot s& bién phap. : _

GV can du dodn tricée (bang kinh nghxem ban than hoac trao
déi voi dong nghxep) cac kha nang khoéng hi€u hét nhing thudc tinh
cua khai niém. Chang han doi v6i khdi niém ham s§ nguoc thi HS
¢o cdc kha nang nao kbong hi€u hét thuéc tinh cda khai niém ? Du
xdy dung qua kha1 niém song anh di ching nua, cudi cung d&i véi HS
phd thong chur10 ta déu dua vao phu‘ano trinh f(x) = y véiy thuje tap .
gid tri cita ham f cho trieége. Néu phuong trinh nay ¢s nghiém duy nhat
thi chuno ta cé thé xdy dung dirgc ham g sao cho néu f(x) = y thj

g(v) = xva ham g oon la ham nguge cia ham f. Khono nhung thé, nguoi
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ta c6 thé thu hep tap xac dinh caa f dé€ ton tai g. Nhiéu HS khi néi
t6i ham f "hudng chi quan tam téi vxec f cho boi 1 bi€u thic giai tich,
ma khéng d€é j téi nhirng ham fcho bGi nhidu bidu thicc gidi tich, thim
chi cho bdi cac cach khac nhu bdng gza tri tuwong iing, do thi v.v... Nhiéu
HS khéng dé y t6i tdp xdc dinh cia f. Chdng han ham y = f(x) = ¥
1a khono don digu trén R, nhung don diéu trén R*: HS coi ham y = flx) =%
trén R va trén R" 1a nhu nhau vi ciing mét cdch tuwong ing méi x véi y = x*.
" Tu d¢6, HS hoat déng nhan dang va thé hién dé mic sai 13m. Mot

$6 HS con néi ham y = arcsinx la ham nguoc cia ham y = sinx, chi

' A A ~ N - N . . T
khong nhan manh 13 ham ngugc cia ham y =smx voix € |:

> 2] HS

con nghi rang hai ham ngugc nhau f va g la khdc nhau !
PN N s 1 x+1
Do dé khi tim ham ngugce ciia ham y = x hay y = PER Salvesry
HS ngd ngang khong dam két luan ham ngugc ctia ham f chinh 13 ham .
Khi khong cé phuong trinh f(x) = y thi HS khong biét tim ham

aguoc nhu thé nao. Ching han cho ham s6 cho bdi bang gia tri tuong
ung (bang 7) :

L T T3 Ty T s Te 1 71 3
vl 8 1l e s 43T 2

thi HS khéng tim ra ham nguoc.
C6 khi HS con khéng ndm duge n€u ham g 1a ham nguge cua
ham f thi ham f cing 12 ham ngugc cla ham g |
Né&u du doan dugc cac sai Jam trén thi chic chdn GV sé chuin
bi bai gidng cla minh d€ d& phong trudc sai lam cho HS. Sir chit dong
dé phong sai lim xudt Iu'_e‘ri bao gid cling mang tinh tich cuc hon 1a Io
sda chua sau nay. Nhiing sai [am cta HS vé khai niém todn hoc mang

ddu an kho phai va rat mat cong chinh lai cho chinh x4c.
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O day cing luu y phén biét viéc chwa hiéu hét véi hiéu sai. Cé
nhing khéi niém khé, HS khong hidu héf cac thudc tinh ngay mt lic
ma phéi qua cic hoat déng nhan dang va thé hién méi di t6i su tron
ven. Chinh viéc chura hiéu hét cic thuc-tinh cia khai niém sé rét d&
dan dén viéc hidu sai khai niém. Do d6 ¢ nhing sai lam cia HS phai
lam cho HS hiéu hét cdc thujc tinh ¢ha khai niém thi méi mong HS hét
hi€u sai. Chéng han ngay viéc dung ki hiéu Yoo Yin T 16p 10, 16p 11
dugc HS coi la ki hiéu cho gia tri 16n nhat, nhd nhit ctia ham s6, nhung
lic d6 HS chua hi€u hét dugc cai sai ma phai 1én 16p 12 thi HS mdi
dugc giai thich thda déang. ‘

Trong li thuyét thong tin, d€ chdng nhifu théng tin, ngudi ta da
ra cac bién phdp ma chiing ta ¢4 thé van dung vio phuong phap day
hoc [76, tap 1, tr. 65-81].

HS ¢6 nhlem vu gzaz ma thong tin ma GV dua den Lam sao dé
vira sic giai ma cia HS ? Hay phdi déi ma d&é HS dé ozaz ‘ma hon. Cac
bién phap vé cnao cu truc quan da duge nhidu tac gia nOhlen citu, ©
day chdng toi dé Cap tOi mét bién phdp ddi ma cho HS bano cach ndng
gid mang cua thong tin. Chang han, khi day khai niém ham s6 lién tyc,
ching ta cé dmh nghia : :

"Ham s§ y = f(x) goi la lién tuc tai di€m x = x_ néu :

1) x, 13 mot diém thudc tap xac dinh cia ham so,

2) lim f(x) = f(x )" [11, tr. 113].

x—x,

Mot dinh nghia khac : :
"Mot ham s6 f(x) xac dinh trén tap s§ D, goi 1a lién tuc tai di€ém
x € D, néu lim f(x) = f(x )" [59, tr. 150].

Thuc ra khi viét f(x.) da mang thong tin ld x_ thujc "tép xdc dinh,
nhung cdc dinh nghia trén déu nhin manh riéng yéu cau'nay chinh Ia
tao diéu kién cho HS giai ma tSt hon (d& hon !).
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Tham chi, theo chiing t6i 1a rét tét, tro'ng [59] cac tac gia con luu
y ngay dudi dinh nghia : |

"Nhu vy mét ham s& £(x) lién tuc tai di€ém X, néu va chi néu ba
dxeu kién sau duoc théa man dong thoi :

1) f(x) xac dinh tai x = x,

2) lim f(x) ton tai,

X—X
o

3) lim f(x) = f(x)"

—

Chiing ta thdy véi luu § ndy cic tac gia ti'e”p tuc tao di¢u kién giai
md cho HS. Hay hinh dung 1€ ra chi cin 3, nhung da thém 1, va cudi
cung thém ca 2. Hi€u dugc dung j sir pham va §. nghza thong tin nay, GV sé

td chitc hoat dong nhén dang tét hon.

| Trong hoat déng nhan dang thi cic phdn thi du giu vai trd rat
quan trong trong viéc tranh céc sai lam cia HS khi linh hoi khai niém.
NOi ham mang cu tric hoi thi ching ta dua ra [in luot cde phan thi

. \ A , * s . A 2 < ~ X + 2 |
du vi pham tieng thujc tinh cia khdi niém. Chang han, ham s& y = 1
. X ,
X =1 iew 1
X A . : ———— véi X -
khong lién tuc tai x = -1 (vi pham 1), y =4 x+1
: 0 vl x = —1
. A . . ~jTowveix =0,
khong lién tuc tai x = -1 (vi pham 3),y = {x khdng lién

tuc tai x = 0 (vi pham 2).

Khi HS da di qua mét loat khéi niém, GV cin chi ra méi lién hé
gika cdc khdi ni¢m bang cac so do rat d& ghi diu 4n cho HS. Chéng
han, mdi lién hé gita 3 khai niém quan trong cua giai tich (so do 3) :

f(x) kha vi f(x) lién tuc Ny f(x) kha tich
trén (a ; b) trén (a; b) [ trén (a ; b)
Ngay viéc phan loai khai niém, GV cung can chi ra sir phdt trién
theo con dirdng todn hoc da di dé HS thdy dugc ndi ham va nooal dién
cua khai niém

CQ,Z _>7 JQMALU Cdj_{g Keoman
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Cé thé, GV con phai biét "bitc tranh toan cénh" vi cdc khdi niém

‘quan trong trong mét phdn mén ToAn, chang han cac khai niém quan trong

rong chuong trinh Dai s6 - Giai tich & PTTH (so db 4y :

Tinh don diéu

Cac day s§ dac biét

<

Gidi han day 56

.
4

Tap hop
|
i
| Anh Xa
Ham sé&
Tinh don diéu
| Cac ham 8 dac bit
| Gioi han ham s&
o
LHélm lién tuc |' Dao ham
Vi phan

Tich phan

Tiém céin

— Bat ding thiic

) ﬁhuong trinh |

L

Bat phubng trinh —

. o

i j |

' Hé phuong trinh

Bién d6i tuong duong

He bét phuong winh

J

91


Welcome
Rectangle

Welcome
Rectangle

Welcome
Rectangle

Welcome
Rectangle


I,’

* Tinh huéng 2 : Day cdc dinh li todn hoc nhu thé nao d¢ HS tranh
sai lGm khi giai todn ? %

NG6i t8i dinh Ii to4n hoc 13 ndi téi mgt khdng dinh diing (du ching
ta ¢6 day phép chiing minh dinh Ii hay khéng). Tuy nhién, viéc quan

trong ma GV can qian tém dau tién la cdu truc logic ctia dinh li. Nhu

.

: chunU toi da phan tich & 1.3.2, viéc khéng ném ving cdu tric dinh [
3 se dan HS t6i sai [am khi giai todn. Cac dinh 1i toan hoc thudng dugc

dién dat theo cdu tric A = B. Aj cung biét A la gia thiét va B 1a khang
. dinh, két ludn cta dinh I, Nhung ching t6i xin luu y thém : A cho biét
dung dinh li khi ndo va B cho biét sé két luan, suy ra dugc gi khi cé A.

Day dinh i toan hoc ¢6 thé dugc thuc hién theo hai con dyo
con dudng suy dién va con dudng cé khau suy doan [53, tr. 188]. éﬁ

" chiing t&i thiy can thiét phai phén tich ré gia thiét cua dinh li. HS nhiéu
* khi khdng quan tam téi gia thiét dinh li ma chi quan tam t6i ket ludn
cua dinh Ii nén din téi sai [Am.
GV can nhin manh gia thié€t cha dinh i ¢ cdu tric hoz hay tuyén.
Chang han, dinh If Viete - "

Néu phuong trinh bac hai ax® +bx +¢ = 0 (a # 0) 6 nghiém x,, x,

P

“thi tono va tich cac nghiém cua no 1a :

X tx = —=

C
XI.X,‘,.A= -

Cau tric cla gia thit ¢é ciu tric héi: {a = 0} A {A 2 0}. Truse
khi dung dinh li nay phai ki€m tra hoac dat djgu kién d€ bai toan thda

man dong thdi hai digu kien cha gid thi€t. HS rat hay quén didu kién

a # 0. Nhiéu HS van tinh tdng va tich cac nghiém cua phuong trinh

X — X+ | = 0mac du phuong trinh nay vé nghiém.
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| GV can tao ra nhing thi du ma cac diéu kién cla gia thiét churq
théa man hodn toan dé HS thay r%‘mg moi didu kién cua gia th: r 13
khing thé thicu dwoc. |
~ Thi du khi day dinh Ii : "N&u ham s§ y = f(x) ¢6 dao ham F(x) = g

rén khoang (a ; b) thi y la mét ham hing s§ trén khoang do, tirc |3
f(X) = ¢ v6i moi x € (a ; b) [35, tr. 54].

Nhiéu HS chi d€ § t6i viéc £(x) = 0 ma khong dé ¢ t6i (a : b)
nén dan tdi sai [Am nhu & thi dy 3, muc 1.2.8 (trang 45).

GV ¢6 thé su dung thi duy nay d€ luu § : dinh [i phét biéu cho
mot khoang (a ; b) chit khong phat bi€u cho hop cia nhidu khoang. N&u
gap hop cla nhiéu khoang thi phai van dung dinh li cho tieng khodng thi
mai tranh duge sai lam. |

Khi dinh 1i ¢6 cdu tric A = B thi A 12 didu kién da d€ c6 B chi
chwra chdc la disu ki¢n cin. , ,

GV cing can néu ra thi dy dé thuyét phuc, chit khong chi ding
lai & viéc nhdc nhé. Cac thi du ma dic biét I3 é:t;é""'hdn‘th;- u-bao_givr
ciing.tgo &n tirgng-sdu doi voi HS. - }k 1@& 4 (o' din Uy

Chéng han, khi day dinh Ii : ; o

"Cho ham s y = f(x) c6 dao ham F(x) trén khodng (% ; b). Néu
£(x) > 0 vdi moi x € (a ; b), thi y = P(x) dong bién (tic la thye su
tang) trén khoang dé" [35, tr. 54]. _ w

GV cin chira ham y = ¢ thuc sy tang trén R nhung y' = 3x°
vﬁrﬁ triét tiéu tai.x = 0, thAm chi ham y = x thuc sy tang trén [0 : +w)

nhung v’ = e khodng xac dinh tai x = 0, djzu nay chiing té gia thi&t

P(x) > 0 v6i moi x € (a : b) chi I divu kién dit chir khéng phéi la disy
k la'éh cdn d€ tranh sai lAm nhu d thi du 4, muc 1.2.8 trang 46.

D€ khic sau dinh li, GV cin chi ra dinh i nay Ia khai quét cho
“dinh If nao ma HS da big: trudc d6. Chéng han dinh Ii ham s§ cosin 14
khai quét clia dinh Ii Pitago. Dinh Ii ham 6 sin 1am HS nhin lai dinh

li vé quy tich cung: chia géc.
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Khi day mét dinh If can chi ra cho HS cdc hudng ing dung cuq

dinh li d€ tao ra St nhay cam cia HS khij ding trudc mot baj todn bict
nght t8i viéc van dung dinh !i nao.

Chuing t&i xin dén ra 3 thi dy cho 3 hudng ing dung nay.
Huéng 1 : thi du 3, muc 1.2.8 trang 45.
Huéng 2: "Chom > 0 v 3, b, ¢ 1a cic 56 thda mip

b c

e+ ==
m+ 2 m+1 m

hai, S I6p 11 dya vao dinh [ v& gid tri trung gian cta ham s& fian tuc, ca

hat 161 giai deu kha phitc tap, HS 16p 12 ¢4 the dya vao dinh Ij Lagrange.
Qua bai todn nay, GV can gidp Hs thdy duge mét bai hoc th

vi : khi duoc Cung cap thém cdc kién thize ¢ lop trén thi cing ¢6 thém

nhieng cdch nhin mgi vs citng mét bai todn va tit d6 cd thém nhizng liri

gidi moi. HS thdy ring sw phdt trién cig kin thikc chinh & mé rong fm

nhin, chi khéng phai 1a mang thém mot génh ning trong tri 6¢. |
Hudng 3 : "Chiing minh ring néu 0 < b < athi

. . a-—b a a—b,
<In- <
a b ;
Co thé goi y HS viét bat dang thiic cin chung minh vé dang "gan
2. A A g > . ’, ' ‘ — / .
VOl két luan” cda djnh | Lagrange : \ﬁL A,%// (—ﬂﬁ"ﬂ*
— C luan F
. _1_<lna—lnb<l v
a  a-b b’

Tu d6 HS théy ngay : xét ham & y = Inx kha vi trén (0 ; +0)

nén ton tai ¢ € (b; a) sao cho f’(c) = t aa:[t)b) c’-i- = m“:?_—%g. Ma
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1 1 1
0<b<c<anén 5 > ke = tu cac két qua trén suy ra diéu phai

churw minh.
Diéu dic bxer cin luu v la khi day dinh Ii toan hoc cho HS
: GV can cho HS thay rs phuwong phédp phén tich 4 chitng minh dinh
Chmh bién phap nay gitip cho HS dé& di t6i chiing minh dung trong
cnal todn sau nay. Day dinh li chinh nhdm muc dich truyén thy nhung
tri thitc phuong phap lién quan téi phép ching minh.
* Tinh huéng 3 : Cing cé‘o cdc kién thiec vé logic nhu' thé nao ¢
HS tranh sai lim khi giai tcan 2
Nhidm giai quyét tinh hudng nay, chuong trinh mén toan PTTH
chuyén ban di chinh thiic dua "mot s& hglh\w—l_uan toan hoc"

- ———

vao phian mén Daij 5§ [3p 10. GV khi day theo chuong trinh caj cach

gido duc can tham khao thém van dé ndy dé€ ti€n hanh bién’ phap cung
cap cdc ki€n thic vé légic cho HS ngay ti dau cdp PTTH."

Trude hét'can luu Yy t8i ménh dé va cac phep toan menh dé nhu

J

/ .
phu dinh, hoi, tuven kéo theo, tuong duong. (m 1 £+m,- Gy Co i

Theo thuc nghiém cua ching téi, viéc dua ra cac thi u theo ngdn

ngu tu nhién can di trudc cic thi dy theo ngdn ngi toan hoc. D4y chinh

la.con dudng di tu "tryc quan sinh déng" dén "ty duy truu tugng” cda
nhan thic. Chéng han, c6 thé néu ménh dé A = {Troj nang} ; B = {Déi ma}
thi théng thudng hoc sinh dudc nhdc nhd "Né&u tra nang thi doi ma"
nén HS dé hinh dung ra y nghia ctiia phép kéo theo A > B.:,

A la du de‘,cq B, nhung luu vy 1a nhiéu khi ' HS van déi mad khj troi
'khong ndng, nghia 1a A chua phai digy kién can dé c6 B.

Dac biét, néu A = B 1a ding thi day [A mot thi du dé€ nhin manh
ménh dé dao B = A khong ding. HS ¢é thé thay ngay viéc minh dai

mua khéng 1am cho troj nadng !
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Mot thi dy khac, dé pha dinh ménh dé do mét ban néu ra - "Té
;thudng xuyén tap the duc budj sang" thi chi cAn chi mdt budi sang
ma ban dy khéng tap. Tir dé din dén moi quan hé gita hai lugng tu
"v6i moi” va "tdn tai”. Tu ngon ngd théng thudng, GV bét dau sy dung
cac khai niém, tinh chat, dinh Ii todn hoc ma HS da bigt 4& phan tich
tinh chan Ii cha cac ménh dé [a hoi, tuyén, phu dinh, kéo theo, tuong
duong cia cac ménh dé cho truge (cac khai niém, tinh chat, dinh Ii toan
hoc ¢6 thé 18y & chuong trinh PTTH cg 50 thi HS cang dé hinh dung).

Chéng han, néu A = {sS tu nhién c6 tan cung 1a 0}; B = (s ty
nhién c6 tan cung la 5}; C = {s6 tu nhién chia hét cho 3} thi ta ¢4
(A vV B) = C dong thsi C = (A V B), do dé (A v B) & C 1a tiey
iéhu:i‘in chia hét cho 5 cua s§ tu nhién. Khi ki€m tra mét s3 chia hét cho 5
an\"khéng chi can ki€m tra A hosc B. T d6 phi dinh ménh d& nay ta
&6 (K A §) ® (—f qua day HS thay dugc thém mdi quan hé gida cac
;Shép toan héi, tuyén, phu dinh va tuong duong.

Mot sai ldm can trénh 12 §u dung cac ki hiéu 16gic thy tién) Nhidu
HS vi€t A > Bma A khdng phai diéu kién d€ 5 B, Chéng han, ¢ HS

viet 'y 2 1 > x = INle€raviet" x 2 1vax <1 X = 1" Ki hiéu kéo

theo (=) d6i khi con duge viet trong cdu van : "Doan xe di = mét dam
duimumic. g W) v iy W S Bl
— - Viéc trang bi cdc ki€n thie l6gic khdng chj dung lai 6ﬁ "mé)t 562&’
hinh thic suy luan toan hoc” trong phan dau chuong trinh Dai s6 16p (7i
10 ma can dugc thudng xuyén cing cd. '
Phép ching minh quy nap toan hoc, cd nhiéu dip d€ GV khic 15
cho HS. Chéng han khj ching minh hé thiic

1+2+ .. +p5=20@+D

7

thi ngoai cich da ducce SGK trinh bay, GV nén véu ciu HS dung thém
Ve I
cach thi hai nhg phuong phap quy'nap toan hoc. Khi day HS tinh dao
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ham bac cao, GV lai mét 1an nda su dung phuong phap nay dé giai

toan. Can phan biét suy doan voi suy dién. Ching han d€ tinh dao ham
A0 )

bacnclia ham s8y = e* HS ¢6 thé suy doan y™ = 2. e* nhung phai

chiing minh, tSt nhat & day la phuong phap quy nap toan hoc.

‘ GV c}‘m khéng tudng minh day hoc sinh phép tam doan luin dé
khéng dinh, phu dinh, lya chon, bic cau.

| GV ¢6 thé chd déng dua ra cac suy Iudn sai d€ HS phan tich va
tranh vdp phai sau nay. |

| Dac biét, can lam cho HS ndm dugc phuong phéap phan tich di
l€n, phan tich, tdng hop, phan chiing, quy nap.

GV can tan dung bat ci co hoi nao, mién 1a hop ki, d€ khic siu
ki€n thic légic cho HS. Chang han & 16p 10 d6i véi hé phuong trinh

{bx+y=a &j:t%«;/\;f’:

(X + by = ¢ + ¢ 9 lm'/l)fuw-‘b
thi viée phan tich hai yéu ciu sau day 1a khéc nhau chinh 12 tang cudng
kién thic l6gic : - ) v

- Tim a sao cho véi moi b vluéh ton tai ¢ dé hé ¢ nghiém ;1;75'

- Tim a sao cho tén tai ¢ dé hé c6 nghiém vdi moi b. - %

HS nim ving cic kién thic vé 1dgic s€ han ché dugc nhidu sai’ p
lam khi giai toan. ' )

* Tinh hudng 4 Trang bi phuong phdp gigi cdc bai todn co ban
nhur thé ndo dé trdinh sai lam cua HS khi gidi‘todn ?

C6 thé néi ring cac loai toan co ban trong chuong trinh Dai s - Giaj
tich PTTH déu c6 phuong phap sidi. Viec trang bi cic phuong phép giai
nay chinh [am cho HS ¢6 diéu kién nim ving céc loai toan co ban,
ax + by =

Phuong Qh?p giai hé ax + by = c,

dugc d& cap trong chuong trinh phé théng hai lan d& cung cdp tdi 4
cach giai : phép thé, phép cong dai s, phuong phap do thj va phuong
phap dinh thi. | |
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Nhiéu HS thudng tinh ngay D = khi bat dau 16i gjaj

sV
%
oy
3

(xem thi du 3, muc 1.2 .6, trang 36).

Ching tai thucmo dung so d6 sau dé tonc két phuong phap giaj
va bién luan loai toan nay cho HS (so db 5):

1

a{3+bf+a§+b§

Vo s
nghiém phy VN
‘thudc mot

phuong trinh

Tu so do trén HS con thay duge "Néu a,, a,, by, b, khong dong thoi
bang 0va D = ( thy hé ¢ nghiém khi va chj khj D = =D, =0" Day a kién

thic quan trong d€ HS tranh sa lam khi 8dp bai todn "Tim a sao cho voi
moi b [uén tdn tai ¢ dé hé sau

bx +y = a . o
X + by = ¢ + ¢ €6 nghiém".
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Trong chuong trinh Dai s6 10, HS can nim vung phuong phar
gidi dé so sanh cac nghiém cta tam thitc bac haj f(x) = ac +bx + ¢ (a=0)
v6i mot 6 @. GV ¢6 thd tong k&t theo so db 6,

“;)
L ‘ ,’T‘/;'VUJ'J
\’{ ‘; }:11,‘,“/
) ‘,-i ". .(‘;,.'-A_A/IJL/)
AN
. ‘\ \I\" '
;.//;“ ;}‘ ,‘ o4
\. R
. 1y ;(, .
L ')(U
A = b2 - 4a¢
>0
e [amnse][emes] [,
. ] - +
s - i‘j . Vo ,'“ ‘)/ [
\ T WV ! x<x<a ’ l a<x sxzi
\ i \\\,.»‘\. i o AT o
S U

Viéc ren luyén cho HS l&p cdc so dd nhuy trén vita [am 'HS né‘im
ving pl;ucng phap giai, via phat trién tu duy cho HS cg 16i ‘cho hoc
tp néi chung va hoc b6 mén Tin hoc néi riéng. Tt d6 Hs ¢6 thé tranh
sai lam khi giai toan (xem thi du 6, muc 1.2.5 trang 34). |

" J, ',)’ ,\A
Tuy nhién cing Iuy v HS 1a v6i mét loai toan c6 thé ¢6 nhizy

tinh huéng 2 muc 2.3.1, trang 94). |
Phép giai thudng Xuyén dugc clng cg dé€ HS nim
vung. Chang han bai toan so sanh nghiém cia tam thic bac hai véi cac

Cac phuongt
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4
5O (16p 10) con duge su dung khi xét phuong trmh Iu¢ng giac, phuong

trinh md, bat phUOng trinh md, phuong trlnh logant bat phuong trinh
l6garit (16p 11) xét chigu bién thién va cuc tn ham s& (16p 12).

Tu 16i gidi mot bai toan cu thé, GV can goi ¥y cho HS tim ra
phuong phap gidi cho mét 16p bai toan. Blen phap nay giip HS hiéu
ban chat I3i giai cu thé va tu duy khai quat hdéa dugc phat trién.
Tranh tinh trang "lam bai nao, biét baj ay", "thay cdy ma ching thay

runc Lam duge digu nay, GV da 01up cho HS "hoc mot, blet muai"”.

Thi du khi HS giai bai toan "Chiing minh 51n20° > % thi dua vao

éiné()" = 35in20°'— 4sin*20°, HS dua ra (%) =40 - 3x + i?— nhan

: 12 mién .

. - A ”, . A ' A’ . 1 A
sin20° 1a nghiém, sau d6 nhan tha sin20°, < thudc { -
g A y 3

(QO FE

1
2

N

23

nghich bién f(x) nén sin2(° > %.;. t(sin20°) < f(%) @ () <

ol

- i

va ti d6 dé dang giai xong. Khéng dung lai, GV cho lién tiép cac bai
(c6 thé 1a bai tap vé nha) : so sanh cole° va - ; ;3 + N9 va d

dé HS téng két thanh phuong phap giai mot lép cac bai toan.

Viéc tong két va hé théng lai cac phuong phap giai sé gitp cho
HS bét ling tung, dé vap phai sai lam dang ti€c khi giai toan

2.3.2. Bién phdp 2: Trang bi cdc kién thiic vé phuong phap giai
todn, ddc biét la viéc tw kiém tra phdt hién ra loi gidi ¢o sai lam.

Nhing kién thic can thiét v& phuong phap gidi todn da dugc
nhiéu tac gid trong vA ngoai nude nghién cltu kha sau sic.

N&i bat 1a nhung nghién ciu cta G. Polya [74]. Ngoai ra, cac tac

gia Nouven Ba Kim, Vi Duong Thuy [53], Nauven Thai Hoe [47] [43],
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Hqéng Ching [15], [16] cung da%@ﬁpaval ch,x thé hda cac tu tuom
Céc tac gia di sdu vao viéc tra 18i cau héi : Tim toi 16 giai bai
toan nhu thé€ nao ? |
G.Polya dua ra bon bude quan trong cho viée di dén 16i gidi cua
bai toan :
- Tim hiéu noi dung bai toan;
- Xay dung chuong trinh giai;
= Thuc hién chuong trinh giai;
- Kiém tra va nghién ciu 10 giai. ‘ .
Khéng nhing thé, G. Pdlya cdn dua ra mdt ban ggi § cu thé rit
c6 ich cho moi ngudi giai toan [74, tr. 225-227]. |
Chung t6i luu y thém nhlng y kién cia L.M. Phoritman - E.N:
Turetxki - Vi 1a, Xtctxencég/e s0 do cac budc tim kiém 15i giai ¢ua cac
bzn ‘toan nhu sau : }
- Trong khl doc ki bai toan, can phai c§ géng xac dinh dugc bai
toan th’ugc dang nao.

- Néu cdc-ban da nhan duoc trong do bai toan chuan cta dang
quen thudc, thi hay van dung qui tic da bict dé giai.

- Néu bai toan |a khong chudn thi cin phai-hanh ddng theo hai
hudng : tach tif bai toan ra hoac chia nhd bai toan ra thanh nhiing bai
todn nho c¢é dang chuén (thu phap chia nho) hoac dién dat lai baj toan
theo mét cach khac, dan bai toan dén mot bai toan cO dang chuan (thu

-phap md hinh héa)" [109, tr. 77-78]. ot
- Tuy nhién cac hudng dan trén cing chi 1a con dudng Ach~ung—, chua
phai 1a con dudng riéng hiéu qua cho méi_bai toan cu thé. Nga')/' G. Pblya

ciing thiia nhéan : "... d& dat dugc ké&t qua thyc sy thi anh ta cing can
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hoc tap ca cach suy ludn c6 19, 1a suy. lun ma toan b hoat ddng sing
tao cua anh ta sé phy thude vao dé... Ap dung mét cch c6 hiéy qua
cac suy luan cé ly nhu la mét ki nang thuc hanh va ki néng d6 cling
nhu moi ki ning thuc hanh khic déu hoc dugc bing con dudng bit
chudc va thyc hanh. Tsi du dinh lam tat ca nhdng gi tdi ¢6 thé lam
duge d€ gitip ban doc ham mudn hoc thdng thao cich suy ludn c6 ly,
song tat ca nhiing gi t6i ¢ the da nghi thi d6 chi Ia nhiing thi dy miy
va kha nang thuc hanh chy dao” [75, tr. 6-7]. ,

Voi muc dich han ché va sia chia cac sai [am cta HS khi giai
toan, ching t8i chd y téi hai bude cudi cling trong bén buéc ma G. Pélya

néu ra :

= Thyc hién chuong trinh giai vGi cdc goi ¥ nh3m tranh sai jam -
hdy kiém tra lai t&ﬁg budc. ¢é thé chiung minh duoc tinh ding din cua
tung budc lam hay khoéng ?

- T3 lai cach giai voi cac goi y dé kiém tra : cg the ki€m tra lai

k€t qua ? C6 thé ki€m tra lai toan b qua trinh gidi baj todn khéng ?

Nho thyc hién bién phap 1, trong dé ¢6 vide tr&g bi cac kién
thic vé 16gic cho HS ma viéc thyc hién kié’tn tra su cd Iy cua ting bude
suy ludn thyc hién dugc thuan. loi. |

Chéng han, hdy xem xét {5j gii cua bai toén : "Ching minh rang : néu

a+b+c>0
ab + bc + ca > 0
abc > ()

thia >0;b>0;¢ > @ (thi du 6, muc 1.2.3, trang 25). Ta thdy : HS sai
hgay O gid thié€t phan ching, khi cho ring pht dinh cia ménh dé a >
B ménh dé a < 0. saj [am Xay ra ngay & budc thit nhit cua 1oi giai.
Loi gidi thi du 1, muc 1.2.4 trang 26 lai mic sai Am & bude cud
cung khi tudng rdng tit F(x, ¥Y) 2 0¥, y € R thi min F(x;y) = 0. HS sé
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‘tranh dugc sai [Am néu tim cach chi.ra X, y sao cho F(x; y) = 0. R&
rang, khong c6 gia tri ndo cla x, y thoa man diéu do, nén HS sé thuc
hién con dudng khac dé gidi bai tosn. ‘
D€ thyc hién bién phép 2, ching t6i sé ban ky t6i ndi dung sau.
GV ¢an trang bi cho HS phuong phép nhan biét ra 161 giai sai.
Chung t&i dic biét quan tim téi cac diu hi€u cho biét 10i gidi sai (mot
s6 dau hiéu din t6i phan thi duy, tuy nhién d6i v6i nhiéu HS thj ngay

viéc hi€u nhu th€ nao 1a mét phan thi du cing dang con khé khan).

X
h

Ddu hiéu thit nhédt : Két qua loi giai bai todn mdu thudn véi két tu

T6i thi€u, GV can trang bi cho HS cic du hiéu quan trong sau day.

qua trong trudong hop riéng. vy

Mot loat thi du ma chung téi trinh bay & chuong 1 da minh hoa EU
cho ddu hiéu quan trong nay. Chang han : thi du 1, 2, 3, myc 1.2.1 .2

(trang 13) ; thidu 1, 2, 3, muc 1.2.2 (trang 16-17) ; thi du 1, 3, muc 1.2.6%
(trang 34-36) ; thi du 3, muc 1.2.8 (trang 45) ; .. | Juf
Ddu hiéu thie hai : = Trudng hop riéng & két qua khiong théa man Mo
bdi todn | 2
Chang han x;/éi chi ¥ nay HS c6 thé thdy cac nghiém ngoai lai cua f "
phuong trinh, bvéit:}phuong trinh hodc céc loai hé. Cac nghiém ngoéi fai &
xuat hién ching t3 viéc bién déi khéng tuong. duong hoac con thi€u
mét bude quan trong trong 19 giai. |
Minh hoa cho d4u hi€u nay c6 thé danra : thi du S, 7, muc 1.2.2
(trang 19-20) ;vthi du 1, 2, 3, muc 1.2.6 (trang 34-36) ; thi du 8, muc
1.2.11 (trang 38).
Déu hi¢u thit ba : Két qua loi gidi bdi todn khéng. chita két qua
trong truong hop riéng. " :

Déi khi dau hiéu nay thé hién nhu d4u hiéu thd nhat.
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i~ Khi dac biét hda bai toan sé dan téi mot k€t qua cu thé ma ket
quaicu thé nay phai thudc trong ket qua cua toan bd bai toan. Néu
diéu nay khdng xay ra thi 1oi giai ¢b sai lam. -

. Chang han, khi gii bai todn "Tim m d&. dthiy = x' - m + ¢5
truc ddi xung thing ding" cé thé thay ring trong trudng hgp dic biét
m = 0 thi ham s& trd thanh ham chdn nén ¢6 tryuc déi xing x = 0 thda
man bai toan. Ching t6 trong cac gia tri can tim cia m phai "t6i thié’u"
c6 m = 0. Néu két qua IGi gidi thi€u m = 0'thi chic chip 16i giai c6

sai lam.

., . Loigidi cach 2 cua thi du 5, muc 1.2.5 (tram7 33) b thé thay la

sal vi khi dac biét héa m = 2 thj yéu cdu thda.man nhung m = 2 |[aj

l\hono ¢ trong két qua cua 16i giai nay.

Déu hiéu thi tw : Keét qua bai todn cu thé khdc két qua bai todn
tong qudt da biét. ‘

Nhiéu bai toan ma HS giai 6 thé tdng quat va ¢6 ket qua téng
quat. Néu két ‘qua cua bai toan cu thé mau thuin vGi két qua cua bai

toan tono quat thi ré rang 1oi giai ¢6 sai [Am.

ax® + bx + ¢
a’x + b’

Chang han, dudng hypebol v = ¢O hai tiép tuyén
vudng gdc khi)vél chi khi cé di€m cuc dai va cuc ti€u. DG 1a ket qua
N . . A; . . m . o A .
tong quat. HS tim m d€ d6 thj y=x+ < <O hai tiép tuyén vuong géc
thi dut khoat dap sg phai la m > 0 (tim m dé ham 6 ¢6 cuc dai, cuc

ti€u 12 baj toan don gian hOn) né€u déap s6 khac thi chic chan 16i giai

co sai lam.

Mot thi du khac, qui tich cac diém ké dugc hai ti€p tuyén vuono
goc v4i nhau téi parabol y=ax*+bx+cla dudng thing cung phuong
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v8i tryc hoanh (cé thé viét dugc phuong trinh tong quat). Vay khi HS
tim qui tich nay d&i v4i ham béc hai cu thé gap két qua mau thuin thi

161 giai c6 sai lam.

s pa ax* +bx + ¢ e L
Hay 13, ham sO0 y = Xt b néu y’ ¢4 hai nghiém phan biét X, X,

| X + X, b’ - 2 -
M 2 ” . . . . X +x+1
thi —5— = - = Né&u HS tinh dao ham cta ham s§ y = B

X, +

duoc y’ ¢6 hai nghiém khéng thda man 1 5 i = —2 thi phép tinh dao

ham y’ hodc phép tim nghiém cta y’ bi sai [am.
Do d6'trong nhilng loai toan c6 thé duge, GV nén cung cdp cho
HS k&t qua tong quét bing cich lam bai todn tdng quat hodc ding lai
g thitc: dd. thong bae két qua dé€ HS c6 vOn kién thiic kiém tra lai 10

giai bai toan cu the

Déu hiéu thié nam : Két qué tim dwoc mdu thudn véi thl:c .

Tat nhién, nhiéu khi ddu hiéu nay xuat hién do chmh bai toan
ban d4u mau thuln véi thuc t&, O day, gia su ring bai toan da cho phu
hop v4i thyc t& ma néu két qua mau thudn véi thye t& thi 1 gidi méic
sai lam.

Loi giai nOl‘JV‘bién ndi ti€ng dé€ chitng minh luc si Asin chay thua
mot con rua, khono bao gid dudi kip con rlia néu con rua chay trudc
[2 mau thudn vcn thuc te do d¢ loi giai c6 sai lam.

T4t nhién tit v1ec biét 10i gidi sai dé&n viéc chi ra dugc chd sai,

nguyén nhan sai la mot qua trinh rén luyén tich cuc méi dat'duge.
‘ Thuc té ma 15i gidi mau thudn nhiéu khi 13 thuc t€ cia thuc
‘nghiém trén mo hinh. Toan hoc chi yéu 1a khoa hoc cia suy dién va
qui nap. Thé nhung ching t6i da gap nhung HS thuc righiefm trén mo

hinh d€ dy dodn két qua va ki€m tra I6i giai cia minh. Khi ching t6i
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cho bai toan "Cho hai diém A va B chuyén déng trén dudng parabdl
Y = x* sao cho AB = 1*Tim qui tich trung diém I cia AB", ¢6 HS di
lay doan thuéc ké cho hai diu trugt trén parabol d€ nhin dinh ket qua
bai toan néu la duong thdng hoac dudng tron 13 sai (tuy HS dé khong
°lal dugc nhung van dy doan dugc ‘nhdng két qua khong thé c6).

Trong cac bai toan tinh s ngudi, tinh s& cac kha nang ma két
qua khéng phai 1a s8 nguyén duong thi chic chin 16i gidi ¢6 sai [am.

C6 HS da dung phép qu1 nap toan hoc dé€ chiing minh moi nguoi
. cao bang nhau nhu sau :

Véin = 1thichicd 1 ngucn nén ngudi 4y cao bang nguoi ay luon dung.

Gia su ménh dé ding véi n = k nguoi.

Ta sé chiing minh ménh d& ding véi n = k + 1. That vay, véi k +1
nguodi ta lay bdt ra 1 ngudi (goi 1a A) thi con lai k ngudi cao bing nhau.
Sau d6 lai bdt 1 ngudi khac (goi & B) thi ciing cdn lai k ngudi cao bing
nhau. Trong nhém k ngusi dau phai c6 B va trong nhém k ngudi sau
phai c6 A nén A cao bing B vi cung cao bang C khac A, B. Vay moi
ngudi déu cao bing nhau (?) Lai giai sai vi mau thuin véi thuc té.

Déu hi¢u thit sdu : Két ludn khong binh ddng giita cdc yeu {6 binh
ddng ¢ gia thiét. -

Qua qua trinh day hoc, tich ldy nhiéu kinh nghiém, tic gia
Nguyén Thai Hoe da tam dic "Viéc phan tich cic gia thiét, cac dieu
kién cua bai toan va ca két qua cua né giup cho ngudi giai toan thay
rd qua trinh xdy ra c6 tinh qui luat cia moi bai -todn. Néi cu thé hon
la ngudi giai todn sé biét dude vai cac gia thiét, cac dicu kién da cho

nhu vay thi tat y€u k€t qua phai dién ra nhu thé nao ?" (43, tr. 10].

O day ching t6i mu6n nhan manh s bink ding cia cic Yéu té &
gid thiét bai todn sé tit yéu thé hi¢n tiép tuc suw binh ddng dé ¢ két

ludn. Khong xay ra diéu nay thi chic chin 15i giai sé sai lam.
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DA4u hiéu nay rit hay xudt hién & cic bai toan dinh dang tam gi4c
thoa man hé thic cho trudc. |

Chang han, néu 16i giai bai todn "Bi€t rang : r, = r +r, +r_.
Chiing minh tam giéc la tam gidc vudng" di t4i két ludn tam giac vudng
dinh B hoac dinh C 12 sai. Vi sy binh ding cua r,, r, trong gia thiét dan
téi su binh ding ctia B va C & két luan. Néu B = 90° thi C = 90° va
nguqgc lai, nhu vay tam gidc s€ ¢ hai géc vudng, vo i !

D4u hiéu nay con xuit hién & cac phuong trinh, hé d&i xing,
ching han, néu 13i giai bai toan "Tim cac s3 nguyén x, y thda man
(x +y)* = (x+1) (y +1)" c6 nghiém x = -1; y = 1 ma khdng c6 nghiém
x = 1; y = -1 thi 10i giai sai vi vai trd cta x, y 12 binh ding & gia thiét
nén néu da cd nghiém (-1; 1) thi cing phai c6 nghiém (1; -1).

Ddu hiéu ‘thit bay : Két qua cua loi gidi ndy khdc két qua cia loi
giai khdc, ma [oi giai sau cé hinh anh tin cdy.

Nhigu khi d& kiém tra I8i gidi, ngudi ta gidi bai todn theo mot
cach khac. Néu k€t qua cua hai cach giai mau thuln thi it nhat cé mét
|5i giai sai. Khi d6 phai tién hanh kiém tra ting budc thao tic cia mdi-
I5i gidi hoac dung cac dau hidu da trinh bay & trén.d€ xem xét I3i giai
nao sai (c6 khi ca hai 10i giai déu sai). .

Théng thﬁé{ng thi ngudi ta hay ki€ém tra 13i giai bing mét cach -
nhin khéc,.chéﬁg;.’;hgn béng hinh vé, tuy c6 thé cach nhin nay khong
cho két qua cy thé cia 13i gidi, nhung c6 thé bao cho ta mdt diu hidu
101 giai sai. , , o

Chang han khi giai hé

) ,{xz—-Zx +.y =
' | v -2y +

"t
n i
oo
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|oi-gidi chi c6 nghiém x = y = 0, vdi cach gidi khac, chdng han bing
hint. hoc thi hé viét thanh '

JEx =D+ ¥y =1
€+ @y -1)PF=1

va nghi€ém cua hé la toa d6 giao di€m cua hai dudng tron nén biét dugc
hé phai c6 hai nghiém vi hai dudng trdn nay cit nhau tai hai diém (vé

chinh xdc ¢6 thé thdy hai nghiém x = y = 0; x = y = 1). Tit d6 thdy
duzdc 15i giai ban dAu 12 sai.

Nhu vdy 10i giai thit hai c6 th€ khong di dén két qua, nhung nén
la di€m tya d€ nhan ra 15i gidi thit nhat sai.

Ddu hié¢u thit tdm : Don vi do ¢ hai vé cua mit ddng thirc khdc
nhau (sai [im vé thit nguyén).

Trong cac bai toan c6 ndi dung tinh toan mét dai lugng qua cac

dai lugng khéc, can luu y t6i don vi do cla céc dai lugng nay.

-
-

A . A » ’ A .. ' « a N
N€u tinh thé tich V qua cac d6 dai a, b, ¢ ma dugec V = thi

c
k€t qua nay sai (vi pham vé thit nguyén).
Vén t6c v cia chuyén dong tinh qua thdi gian t va quang dudng
t

s ma dugc v = 5 thi 101 gidi c6 sai [am.

Mot 16i giai sai c6 thé bifu hién cung mdt lic nhidu diu hiéu,
viéc trang bi kién thic gitip HS nhan ra d4u hiéu 16i giai sai Ia rat quan
trong, chinh bién phéptnéy gidp cho HS thuc hién dugc nhing 15i
khuyén bd ich ctia G. Pélya.

Ndm vitng 8 ddu hiéu trén, HS rdt thugn lgi khi ldm cdc bai thi
dudi hinh thitc trdc nghiém. .

‘M&i mot khi c6 18 gidi sai 1a mot dip 5t d€ GV cho HS thyc

hanh thao tac céc ddu hiéu trén mot cach thd vi va gid hoc ton sé hap
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dan va HS tich cuc hoat ddng, néi ding ra 13 ¢4 digy kién dé€ tich cuc

hoat ddng.

2.3.3. Bién phap 3 : HS duoc thit thach thu'&ng xuyén vdi nhirng
bai todn dé din dén sai lim trong i gidi.

: Day la bién phap thudng tryc, ké ca khi' sai lam nao dé da dugc
phan tich va sta chia cho HS.

Dé& thuc hién bién phap nay, GV phai bi€t dat cac baj todn co
chua cac "bay". _

Thuat ngd "bay" dugc cac tac gia L& Dinh Thinh - Tran Hdu Phiic |
- Nguyén Canh Nam néu ra trong tac phe‘{m cua minh [84]. Cac tac gia |
phan tich kha nhiéu thi du va méi khi HS mic sai Am sé duoc don0
nchla voi viée "sa bay". Vay "bay" trong cac bai toan la cac van dé dugc
tac gia cai dat ma,neu HS khong ving vang s€ bi sai lam trong 10i giai.
Trong cac hinh thic "bay” dé c6 ca loai "bay" lam cho HS b1 danh lac
hudng va mat thoi gian dé€ tim ra cich giai. ,' |

~ Chiing 15 xin dinh nghia du6i dang mo ta khai niém "bAy" nhim
theo nghia tich cuc va ¢d tinh su pham hon. Chung t6i khong thién vé
sw ddnh d6 hoc tro. Boi sy danh d6 qua mic sé din HS déq bé tac chu
- khong "sa bay", kh1 dd cac bién phép ¢6 cha dinh vé sy pham s€ khong
thuc hlen dugce.

Chung toi cf;o rang "bay" phai lam cho bai toan ¢ tinh hdp dén,
chinh déc trung nz‘xy lam cho HS tich cuc tham gia hoat d(‘)no giai toan.
HS chd quan nghi rang bai todn khong cé diéu gi uin khiic va dé dang
: dua ra loi gidi cia minh clung vai sai fam do giao vién du kién trudc.
.Chiing t6i da thuc nghiém va "bay" trong mot dot diéu tra 464 HS
truong PTTH Lé.Hong Phong (Nam H3). Véi bai toan ' ‘Ching minh véi

mona b, c thi: (a'-r-b) (b +c)(c +2%) 2 8a'b*c™ da 16i cuén 98,5%

109



Welcome
Rectangle


7' & 4
L e ,\Q« /ab(,&( V@ g J:“

HS tham gia gidi va c6 15i giai. Hau hét HS 13p 10 deu nhan xét [ bai
todn dé, chi lam chua dén 10 phit. Nhung da o6 tgi 42% (195 HS) bi
chung mét sai [Am khi nhan theo v€ cla 3 bat déng thic :

a’ +b* > 7ab b* +¢* = 2bc; ¢ +a? > 2ca
d€ c6 diéu phai chiing minh, méac du 2ab, 2bc, 2ca chua phai dong thai

la cac s6 khong 4m. Khi bi€t minh bj sai [Am do |5 nay, nhiéu HS rat

tham thia vé mot qui tac suy luén sai [am khi ching minh bat dang thiic.
Qua d¢, phai thdy ring HS chua VUng vang vé kién thitc bat déno thic,

mac du hau hét HS 1a HS cac 16p chuyén (xem thém bang 2 muc 1.1.2,
trang 11).

Nhu vay, dé dat muc dich su pham thi "béy" phai lam cho bai toan
cO tinh thir thich dé do dj vieng ving vé nhing kién thic cu thé caua HS.

C6 nhing bai toan dugc cai dat lién ti€p cac "bay". HS vuot qua
dugc tat ca cac "bdy" d€ di dén 1i gidi chinh xac, chinh I d4 qua mot
hinh thic do kién thic. Bai toan tuy nhiéu "bdy" nhung HS khé nhin ra.

' . ” 1.2, 1, X!
Chang han, bai toan "Giai bat phuong trinh (-3-) +3 <§-> S b
lién ti€p dugc cai cac "bay" sau day :
' 1

- HS dat ¢ =( -;—) >0 dua}veé giait+ t--.1'2 > 0vaviétt, = 3--_

= -4 (loal) o) day dleu kxen t > (}}andrexr kién cua nghlem bat
phuono trinh chi khong phai dxeu kién cho nghiém tam thic

khong thé néi dén viéc loai gia tr; t, = -4.

bac nén.

1

- HS viét (%) , 3 5 (—31-)“‘¢§> =1 bi sai lam vi khong ci

y dén co sc‘i%— € (0; 1).
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| - A 1 . . . o A N A g . A . ~”
~ HS viét 7 < -1 @ 1 < =x bi sai {am vi khOng th€ nhan hai vé

. ‘ g -~ ’ . . . A’ L] '
ciia bat phuong trinh v6i x khi chua biét ddu cia x.
‘Bai toan trén hoan toan khéng qua khé nhung da ki€m tra dugc
nhiéu kién thic cua HS.
" A "

Viy cudi cung, trong cdc bdi todn la cdc kién thitic ma HS dé

bi sai lim ¢ mot budce ndo ddy trong loi gidi, cic kién thiic niy dugc su

chuin bi cé chi dinh ciia GV nhdm dat dugc tink hdp dén cing véi
tinh thir thich déi véi HS. Tao ra dugc "bay" trong moét bai toan chinh .

la mot nghé thuat su pham cua GV. ,

Viéc tao cac "bay" d€ HS mdc sai [am chinh 13 sy phong tranh chu
ddng cac sai [am c6 thé xuit hién. Cic "bay" nay con cing cd lai, nham
“x6a hén nhing sai [am cia HS dé dugc sda chia trudc d6. ,

‘Tuy nhién c‘élriJ si dung cac "bdy" ¢ mic do. Su lam dung qua
bién phap niy sé din dén sy danh d& chit khong phai thu thach HS vi
muc dich su pham. | o |

2.3.4. Bién phép;% : Theo doi mét sai lam cua HS khi gidi todn qua

cdc giai doan.

¢

Dé tang cu0ng hiéu qua cua cac bién phap trén, GV pha1 nhan
- thic du(pc cac olan doan cu thé clia mét sai 1Am nao dé. Dox voi mot
sal lam (GV ¢ thé du doan truoc) thi tinh g1ax doéan thé hién kh r6.

* Giai doan 1 : sai l@m chua xudt hién.” . yor

O giai doan ndy, cac bién phap dugc huy-déng nhidm "phong
tranh" sai [Am xudt hién. Khéng c6 ¥ thic v& viéc nay chﬁng ta dé thi€u
tich cuc trong giai doan 1. | |

Bién phap chi yéu su dung trong giai doan nay la trang bi t6t
ki€n thiic bd mdn toan (bién phap 1), kién thic v& phuong phap giai
toan (bién phap 2).
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Mot diéu can luu y & giai doan nay la GV c6 thé di bdo trwée

cdc sai lam va thé hién ¢ cdc chi y déi véi HS.
t

Chéng han, GV cé thé cha y bat ding thuc Cauchy chi duc)c ap
1

dung v&i cic s khéng 4m, vi vay d€ chiing mmh a(l-a)s-=> b?:’mg'

4
cach ap dung bat ding thitc Cauchy cho hai sGiava 1 - a I3 saj [Am.

Tatinhién, d€ du béo t8t, GV phai dugc trang bi hi€u biét vé cac. sai

lam cua HS khi gidi toan va phai c6 nang luc chuyén mén, kinh nghiém
su pham. : ; vw,

* Giai doén 2 : Sai ldm xudt hién trong loi gidi cia HS.

+ Day la giai doan doi hdi GV phai két hqi) dugc ba hguyén tic

kip thoi, chinh x4c va gido duc, cung véi sy tich cuc héa cia HS d€ van

dung céc hi€u bi€t vé viéc ki€m tra 10i giai (bié}i bhép 2) nh3m tim ra
 sai [am, phan tich nguyén nhan va sia chiia 1o giai.

Quy trinh & giai doan nay la GV theo d01 thdy sai [Am - GV goi

y d€ HS ty tim ra sai [am - HS tu tim ra sai ldm - GV goi y diéu

chinh 1i giai - HS the hién 16i giai ding - GV tdng két va nhén manh

sai lAm da bi méc

Nhiéu sai [Am ctia HS kh4 tinh vi, c6 khx GV khong phat hién kip thoi.

Giai doan nay don hoi GV pha1 cé tha1 do don Xu khéo leo su

pham d€ tang hiéu qua giao duc.

Tuy theo mic d6 sai [am ma GV quyec-dmh su dung cae blerr

phap su pham thich hgp. - S R

'C6 khi GV can dira ra loi giai ding 4 HS déi chiéu va tim ra
sai [Am cua 16i giai sai, day cing 12 mo6t cach g0i ¥ d€ HS nhin ra
sai lam. ‘ . | B

C6 khi GV cha dng dica ra loi gigi sai dé HS nhan dang cac ddu

hiéu tim ra sai [am.

o
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CS khi GV dua ra nhizu lyi giai khac nhau d€ HS phan biét su
dung sai cua cac 1oi giai, ¢S thé su dung phuong phdp tric nghiém togn
l6p d€ moi HS deu phai suy nghi va c¢6 y kién.

Giai doan nay, GV dé& tao ra dugc nhing tinh hudng thd vi, c6
thé phat huy uu di€m cua nhiéu phuong phédp day hoc nhu : day hoc
giai quyét van de, day hoc phén héa, day hoc theo ly thuyét tinh hudng,
day hoc dam thoai,... trén quan di€m hoat ddéng cta qua trinh day hoc.

Nguoc lai, néu giai doan nady GV khong kip thdi phén tich va sta chia
cac sai lAm cta HS khi gidi toan thi cic sai [am sé ngly cang tram trong,
GV khéng hoan thanh nhiém vy day hoc, HS sé sit kém vé két qua.

* Giai doan 3 : Sai lim da dicoc phan tich va stta chira.

Mot sai [Am ctia HS tuy da duge GV phan tich va sua chia, vAnijg

¢ thé con tai dién. Ching ta luu § "tinh y" cua tu duy. Déc biét 1a cac'
sai lam gay ra ti cac thoi quen khong t6t. Viét dat bg mot thoi quen
khong don gian vi théi quen nim trong nép séng ctia mot con nguoi.
Song song v6i viée dit bg mot théi quen, GV can Xay dUnv cho HS 3
nhing thdi quen tot

GV can xay dung hoat déng hoc cho HS (xem 2.4. 2 trang 117)
va thu thach thuong xuy€n HS qua cac bai toan d& din dén Cac sai lam
da sda (bién phap 3).
| Su nd lyc cua thiy va trd chua diit bo MGt sai lam thi sai lam dé lai
budc vao mét vong tén tai méi. Dleu quan trong la lam sao, cudi cung,

co thé qua nhleu vong, GV cin xda han sai lam dé cho HS.

Viéc chia ba giai doan d&i v4i mat sai lam chi ¢6 y nghia nhan
-manh thdi diém cua sai lam. Trong mot thoi diém day hoc GV cO khi
dong thoi tac dong dén ca ba giai doan, bdi vi via "phong tranh" cac

sal lam chua xuat hlen vita lo phan tich va sda chia cac sai lam dang
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xudit hién, dong thoi lo x6a hin nhung sai [im d4 sua chia. So sau

chi r6 sy kién tri d€ x6a bg mot sai [am cia HS (so db 7

Sai 14m chua ' ' Sai 14m
xudt hién xudt hién
. . ‘ Phan tich
Phong tranh sita chim
Ciing c6 Sai lom duge
thir thach . . x0a bé

24. CAC YEU CAU DSI V6I HOC SINH VA GIAO VIEN
-Céc bién phap su pham dﬁoc dé xuit chi dat dugc hiéu qua khj

¢4 su dam bdo cla cic yéu ciu ve HS va GV. Déy 1a hai déj tugng cha
y€u tham gia thuc hién cic bién phap su pham. GV can Iuu y cac yéu
ciu sau day : ' | '

2.4.1. Ren luyén y thiic va Y chi hoc tdp cho hoc sinh. |

Chiing ta biét rang y thiic 1 sy phan anh tam li cao nhit ctia con
ngudi. Y thiic ndy sink vi phat trién bing hoat déng. r(fhﬁn'g ta hdy chi
¥ t6i hoat dong gia toan ciia Hs. Vige xdcdimimic dick hoc tip mon
todn sé anh hudng rdt'l&n toi didu kién dé cé ¥ thikc hoc ldp mén todn
cac t?mg bac. Muc dich chung nhat cua viéc hoc tdp chinh I3 dong co
hoc tap. Nhigu HS chua xac dinh dlic,)c déng co cing nhu muc dich cfxa
viéc hoc toan. Tham chi ¢c6 HS chi quan ni€m todn 1a mét mén hoc
phai thi ct nén phai hoc. HS khong bi€t ring todn la mt min hoc nhim

ren luyén tri tué mét cdch thudn loi nhét. Sy don diéu vé phuong phap
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giang day ctia GV cang lam cho nhiéu HS coi mén todn la met gdnh
ning trong viéc hoc tép ¢ phé thong.

HS chua y thitc dugc ring sau khi t&t nghiép PTTH, du lam nghe

gi trong xa héi cling cin dén hoc vén toan hoc pho théng (kién thic, |

phucmg phap, ky nang).
Theo Ii thuyé't thong tin thi mét trong 3 nguyén nhan d€ dén 4
linh trang mdt thong tin Id j thitc kém cua ngudi thu nhin théng tin

(ngoai ra con haj nguyén nhan lién quan téi : t§ chiic théng tin va ki

thuat thong tin). Chinh ti d6 HS nhan thic baj gidng clia GV khong
day di, khong chinh xéc va din 14 sai [am khi giai toan.

Thi€u y thic hoc tap, HS khdng c6 ke hoach thudng xuyén 6n -

tap lai cic kién thitc da duoc hoc. Do d6 cac kién thic co ban dan dan

mo nhat trong nhén thiic ciia HS, nhiéu "8 hdng" v& kién thic xust

hién, tham chi y chi hoc tap cing dan st kém. Nhiéu HS khj giai toan -

khdng c6 tinh thin vuot khé, khong chiu tinh todn cdn than, khong

chiu ki€m tra lai két qua da lam va tir dg dan t6i sai am.

Kha nhiéu HS § cac 16p chon, 16p chuyén tosn lai c6 mét § thic
hoan toan sai [am Ia coi thudng cic bai todn co ban, mau muc, thich
nhing bai toan 1at léo, phitc tap vi ydy din téi hau qua :"tuéng biét

nhiéu, nhung lai khéng biét dén noi dén chmChinh vi thé, nhidu HS

: chﬁyén toan khi lam nhing loai toan chuin lai dat két qua: thap va 16i
gidi vdn pham nhiu sai sot. R

HS PTTH dé& ty ai. va phan naoth;c-h—-si-d:,ea v8i cac ban trong
I6p, do dé6 m(f)tlsc‘)f HS tuy chuwa hi¢u bai giang, nhitng vén khing kip
 thoi hoi thay, héi ban. Tham chi nhi€u HS tuy khéng hiéu, vin chép
161 gidi & cac sach vao vé bai tap cta minh d€ d4&; phé véi GV va 3
ra la minh "lém': duge”. Sau mét s& [an nhu thé cac HS dé s@ khong

cG théi quan déc 1ap suy nghi va tu minh giai toan. -k
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\/Iot sé HS kém thi nghi ring minh cé co oang may cing khong
an chua‘ gi. Tt y thuc nay, HS khong c6 y chi hoc tap, khoéng chiu trau
doi klen thic, khong ty tin dé sua chia cac sai [Am nén ti€p tuc pham

lai cac sal lam.

J

Y chi hoc tdp mdn toan cua HS anh hudng t6i chitc nang nhan
thitc, khi hoc toan. Néu HS c6 § chi khing cao thi s huy dbng cic né lic
tri tug va the chdt vao vige gidi todn sé bi ikc ché. Ngay trong viéc gidi
todn, c§ nhiing bai todn ma d€ gidi diing phai c6 § chi kién tri timg
phép bién déi nho Thém chi, néu khong ¢6 ¢ chi thi nhidu HS sé mac

cdm véi trinh dd clia minh va khong bao gid khac phuc duge cac sai

[Am cta minh. "Y chi da lim cho con ngm)'i co sec manh phi thiwong vieot
qua muén van khé khdn, tré ngai twong nhiu khong vigt ndi" 30, tr. 240].

Thi€u y chi, HS sé khong doc I14p suy nghi dé giai todn ludn chd
GV chda hoic ban bé lam hé. Khi phai ty minh gidi to4n thi HS dé&
dang mac sai [am, c6 khi khong giai duoc ndi ca nhiing bai toan co ban.
Mat-khac, y chi cia m&i HS con bi anh hudng bdi khi chat. Nl'neu HS
¢6 khi chat ki€u hoat bat, hang hai thi rat tich cyc giai toan kh1 bai
todn hdp dan va giy hing thd, nhung lai dé chan nan khi gap nhing |
bai todn don diéu doi héi sy ti mi, mat cOng-site nhiéu. Nhleu HS
chuyén todn dang mic nhuqc diém nay trong,l;gg,tap moén Toan Do
dé6 trong nhiéu ki thi véi mic do binh thuong, gac c HS nay dat két qua
lai khéng t6t. HS c¢6 khi chét kidu néng nay-thr*rai-d'&br nham l4n trong
tinh toan hodc khong xét dugc diy du cac truong hcp, cac 4n y cia bai
toan.

Diéu kién dé HS hing thd hoc toin con han ché : co sO vat chat,

trang thi€t bi va tai liéu hoc tap thi€u thén lam anh hudng dén chat

116



Welcome
Rectangle


lugng day va hoc néi chung, cing nhu mén toan ndi riéng. Diéu dc
Agay cang lam cho nang lyc giai toan caa HS kém di va cac saj [am k-
gidi todn xudt hién cang "da dang".

| 2.4.2. Hinh thanh hoat dgng hoc cho hoc sinh.

Day hoc tap trung vao HS, nghia 12 18y HS 1am muc tiéy phar
dau ctia sy nghiép gido dyc va lay HS lam dong lyc chinh d& tién hanh toir
b6 qua trinh day hoc. Tu quan diém day hoc nay nén-cé 'phUOng phap day
hoc phat huy tinh tich cyc cia HS [38, r. 4.

Chinh vi day hoc tap trung vao HS va nhdm khic phuc cic
nguyén nhn sai lim cta HS khi gidi toan, ching t&i rdt ch § t4j
'su hinh thanh hoat déng hoc cho HS theo muc dich nay.

Chiing ta biét ring hoat dong hoc cia HS gom ba yéu t6 chy yéu
la dong co hoc tap, muc dich hoc t4p va hdanh djng hoc tap [ 31, tr. 78-91].‘i :

GV nén théy ring dong co hoc tip ciia HS khing the dp dit tir bén
ngodi ma phai dudi su hudng din va t3 chic cia ngudi tﬁﬁy.g

GV c‘z‘m’phéi lam cho HS théy sy hdp din cia moén _gtoé.i}. Su hapH
dan nay kich thich sy mong mudn chi€m Iinh kién thic. Khéng nhiing :
d ngay ting gi(‘)_ién 16p, ma GV nén t§ chiic cic hoat déné néoai khoa'
tc;én hoc, nhiing vai trd to 16n ciia toan hoc, nhing tim girong HS say
mé hoc tdp sé dan thitc tinh long ham mé hoc todn cia HS. HS sé cc-'y
'dfng co hoan thién tri thiic" s mon toan. M&i sang tao, mi sy chju
khé hoc.toan cia HS cin dugc tuyén disng; khich 18, khen thudng. HS
thdy phin khdi giGa’gid dinh, ban be, thiy 6.8 1l d6 tao nén "ding ;;.,

‘0o quan hé xa héi" i cac ké: qua hoc tap mén Toan.  ° ° b
GV can pHat hién va lp cic "3 hong" v& kién thic cho HS,
Nhigu HS ludi hoc vi nhung kién thiic it 6i v& mon Toan khéng di dizu
ki€n d& linh héi céc kién thic moi.
| - o )
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Can cho HS thdy ring sy hoan thién kién thic toan phé théng
$€ gilp ich nhiéu cho ‘cuéc séng, 1am viéc sau nay. |

Tu déng €0 hoc tidp modn todn, trong qué trinh hoc tap HS cling
dan dan hinh thanh muc dich hoc tgp.

"Lau nay nhiu ngusi hidu [am rang, muc dich hanh déng 14 hoan
toan do diu 6c con ngudi nghi ra mét cich chu quan” [31, tr. 82).

Viéc st dung tich Cuc cac bién phap di néu trudce, giip HS c6
diéu kién tdng cudng va tich cyc hoat dong hoc. Trink d5 hoc todn dicgc
nang lén thi muc dick hoc tap cang cu thé héa. Qua tim hi€u nhisy HS
gi0i toan thi cic em néj say sua vé muc dich hoc todn cia minh, trong

khi d6 cac em khiac thudng khé dién dat ra.

toan, HS phai ¢6 hanh déng hoc tap. Chinh céc hanh déng hoc tap sé
giam bét nhing nguyén nhan ve tAm li din t6i cac saj 1am khi giai toan.
GV can gitip HS hinh thénh'céc hanh d{mg cu thé trong viéc hoc -
toan va dé cﬁﬁg [a cac hanh déng hoc tdp ndi chung. S |
Cu thé, HS cin c6 hdnh djng phéan tich khi hoc todn. Dfmg trude
mot khai ni¢m, mot dinh I, mot qui tde, mae l6i-gidi HS phai bigt phan’ E
tieh d& linh hoi kién thic. HS phai biét nhing ehuhdi ot néu ra va ich
cuc tu tra I5i. Khlg'l'é—ltoa.ﬁ"blsal l?in}, HS ,é@m.tich cac sai [am dé

tim ra ngﬁyéfr-‘nhén' va diéu chinh din t6iT5; giai chinh xac. Chinh hanh

dong phan tich giip HS ¢4 y thic va ¥ chi hoc toan. Tuy nhién, "trinh
d6 phat trién hanh dong phan tich khong thé tach rdi trinh d¢ ndm 1ri
thic da ¢6 tir trude” 31, tr. 87]. Vi vay, cAn phéi hop nhidu bién. phdp

maoi giip cho hanh dong phan tich cia HS hinp thanh va phdt trién.
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Trong viée hoc toan va cy thé hon 1a viéc giai todn con doi hai
HS phai ¢ hank déng mé hink héa. Nhjsy bai toan phic tap, nhung
khi dugec mé hinh héa l‘ai lém,bcho 11 giai dé xudt hién. Ngudi ta vi "mé
hinh tua nhu ¢ xe cho 16gic cia khai niém vao dau" [31, tr. 88].

HS da tao ra mé hink biéy trung khi bi€u dién cac dai lugng bdi
cic doan thdng ngin, dai khac nhau tir cdp tiéu hoc, khi#dhn’g so do
Ven dé€ biéu thj cic tap hop. HS da ta0 ra mé hink vé dodn khi tiép xiic
VGi cac cong thite, qui tic, ki hidu. HS da tao ra mé hinh gin giéng vae
thdt khi quan sat cac 8140 cy truc quan cua GV, HS dj tao ra mé hinh
quad trinh khi lam quen véi cac thult toan. Chinh hanh déng mé hinh
hoa gitip HS gap thusn 10i trong cac thao tac cu thé d€ thuc hién hanh
déng phan tich. |

- Nhung hanh déng hoc toan ctia HS khéng chi ding lai § hai hanh
dong trén. T hoc li thuyét toan, HS phai ti€n hanh gidi todn. N&m
duge cac khai niém, dinh Ii rdi ma HS vin khé khan trong viéc giai
todn va mic cac sai fAm. Cin phai hinh thanh cho HS hdnh déng cu the
héa. Biét bat dfmg thitc Cauchy téng qhét nhung HS lai cu thé héa saj
bai toan chiing minh b4t ding thic. C6 thé néi rang, cac qui tic, cac
phuong phap gidi, cac khai niém, cic dinh If phai duge cy thé héa trong
-moi mot tinh hudng gidi toan. Sy ren luyén tich cuc nhd Cac bai tap
trén 16p hay bai tap vé nha chinh 1a giip HS khong nédm kién thic toan
chung chung ma phai bi€tvan dung vao gidi toamrva thuc ti€n

F N
Dé sua chia cic sai [Am khj giai toan thi viéc thuc hi€n cic hanh

'dOng ndi trén cdn ¢6 sy né luc 16n cua hoc sinh, Viéc nay doi héi HS
phai ¢c6 § chi, tic 13 cé nang lyc thuyc hién viéc sia chia sai ‘zl‘ém. Y chi
la moét hién tuong tam [ nhung cing 14 mat nang déng cua y thic,

Trong muc 2.4.1, ching t6i da nhan manh t6i ¥ thic va ¥ chi cia HS.

119



Welcome
Rectangle


Bén canh hanh doéng y chi can c6 nh&ﬁg hanh, d(f)ng t¥ dong hda nhu
thoi quen, ki xdo. ‘

b Nhing théi quen xdu can c6 'y chi m01 khdc phuc dugc. Nhiéu
HS cO théi quen trinh bay cau tha nén hay tinh todn nham Iin. Mot
s6 la1 ¢o théi quen doc dé toan xong la giai ngay nén cé khi dmh hudng
sai 10i gidi. Ching ta can xay dung nhdng théi ‘quen tét cho hoc sinh
nham tranh sai [am khi giai toan. Ching han thoz quen doc ki dZ bai dé
hzeu ro gia thiét, két lugn, thé; quen trinh bay bal sdng ro, mach lac, thoi
'quen On tap thuwong xuyén kién thirc ca, thoi quen kiém tra lai tieng buoc
va todn bg oi gidi... TAt ca cac théi quen tSt sé dan din thay thé cac
th01 quen xiu, tuy nhién rit can sy nd lyc cta thay va tro.

o Ngoai théi quen 1a mot hanh dong te déng héa thi ki xdo cung la
mot loai hanh déng ty ddng héa c6 § thic nho luyén tap:

Trong hoat déng ctia HS can ¢6 nhiéu k1 xao. Cic ki xao nay dugce
hinh thanh trén co sd cac ki nang so ding. Chéng han ki néng v€ hinh,
ve do thi, ki ning tinh todn, ki ning ghi chép... Nhi¢u HS max chép thi
lai khéng chd y nghe giang duge va ngugc lai. Diéu nay anh hudng rat
nhiéu den viéc nhén thiec. M4t s HS vé hinh rit ling ting, khong
chinh xac va thi€u tryc quan nén dé din 16; saj [am. Su luyén tap dé

‘hinh thanh céac ki nang, ki xdo, théi quen sé 'hé tro véi tri thite toan

hoc lam cho HS hoan thién hoat dong hoc. Tl d6 nang d4n trinh dé

2t e

giai toan han ch& va sda chiia ¢6 hiéu qua cic sai fam trong 10i giai.

- 2.4.3. Xay du'ng uy tin cua GV dua tren suw boi dudng ndng luc
- chuyen mén va pham chdt nghé nghiép. |

- Ching ta bié€t rang ‘nhan cach cia ngudi GV I3 nhan t6 ¢6

nghia to 16n d&i vdi chat iugng gido duc” (31, tr. 157].
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Nhan cach cua ngudi GV ¢é cdu tric nhu sau (so db 8) :

| — Nhan cach —-—]
| Phdm chét Ning Iuc .
= .// ! \\
‘ Tink| = |Kién : Phuong
Tu Xu cach thuic Hidu phép Giao T8
tudng huéng khi co HS day hoc tiép chie
3 chat ban T '

GV khéng tu thudng xuyén rén luyén nang luc chuyén mén cua
minh nén day HS kho hi€u, thim chi ¢c6 GV déi ltic.con gidi sai cac bai

‘todn. GV chua biét ap dung phuong phap day hoc phéan héa trong khi-

nang luc cua hoc smh phan cuc ddm nét.

e

Cé GV vung klen thitc toan nhung lai yéu vé nang luc su pham
nén cang day, HS cang thay vin dé phiic tap thém va din hoc sinh dén
sa1 [am vi cdc nguyén nhén ki€n thic. N

~ Nhiéu GV khi day dinh I, khai niém, quy tic chua c6 kha. néngﬂ;
phan tich r6 cau truc toan hoc va chua du ki€n dugc cic sai lam dé-
mac cua HS.

. Cé nhing HS rdt manh dan suy nghi va tim thém duoc 161 giai
khac cho bai toan nhung GV lai khéng biét ddng vién, cd khx con ché K
100 giai iy la dai dong,, S phu dink sdng tao cua HS, di sang tao nho
nho cung lam HS mat tw tin va din dén nhung%orgxar khong co can cd’

li ludn (v1 khong dam Ii luan) -

~ Viéc ki€ém tra danh gia két qua hoc tdp cua HS khong chmh xac sé |
~ lam mat uy tin ctia GV don v6i HS, mat sy doan két trong HS [67 tr. 11- 12).

Trude het neu GV khéng ¢é 1i tuonc nghe day hoc thl khong thé
hy sinh tdn tuy v6i nghé ngh1¢p va khong thé anh hudng t6t t4i nhan |
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cach cua HS. Mét s6 GV todn chua coi nghé day toan 1a sy nghié€p cua
‘minh, din den day HS qua loa, dai khax va din dén cac nguyén nhan
ki€n thitc lam cho HS dé bi sai [am khi giai toan.

Khoéng cé li tudng nghé day hoc nén GV khong rén luyen nang
luc chuyén mén vé ki€n thic toan va kién thic phuong phap day hoc.
Mot s6 GV khéng giai hét bai tdp trong sich gido khoa, dic biét la
nhing phan chuong trinh méi duge dua vio trong mén Toan PTTH.

Tinh cach va khi chit cioa mét s8 GV chua phii hgp véi méi
trucmg su pham. GV khi thdy HS sai c6 khi cau git, tham chi ché di&u

lam cho nhan cach cua HS bj xic pham, tu tuong cia HS thém hoang
mang.

Su cdu.tha tx:ong trmh bay 101 gidi, su. dai khai trong ching minh,
tuy tién trong ki hiéu ctia GV rit dé "lay" sang HS.

GV nhiéu khi chi thich day HS giéi, ngai day HS kém, chi mudn
boi dudng doi tuyén thi d4u cac c4p ma khéng thich phu dao, kém cgp
HS yéu. Tat nhién, day d&i tugng nao clng cd cai kho cdi vat va, nhung
néu nghi dén trach nhiém gido duc cia ngudi thdy thi chic chin ching
ta s€ vugt qua dugc cai cam giac: ay.

Nhiéu GV it giao ti€p véi hoc sink nén HS ngai trinh bay nhitng
thdc mde, ban khodn véi GV, Thé 12 sy ban khoan dd c6 thé b1en thanh

sai [Am trong 16i-giai sau nay cua. HS.- =

"Uy tin 1a mét yéu t5 vé cing quarf‘trbﬂg" gitp thdy gido thanh
cOng trong cdng tac. Ngudi cé uy tin 13 ngudi ¢4 anh huong rit manh
- dén nhing ngudi khac" [31, tr. 173]. | |

Trong hoat ddng day toan ma dic biét trong qua trinh han ché&
va sia chia sai [am ctia HS khi giai todn thi uy tin GV la digu kién

thuc hién hiéu qua cac bién phap su pham.
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Muén ¢6 uy tin thi GV phai cd nhén cach t6t, thC‘ la phai c6 phdm

chat nghé nghiép va nang luc chuyén mén t6t.

~ HS thudng If tudng hoa nhing ngudi thiy ¢6 uy tin va dénh gis
fha‘ip di so véi thuc té&, nhung GV khéng c6 uy tin véi cac em.
 Nhu vay néu GV khong c6 uy tin thi HS it ¢6 § thac linh hoi tri
thic toan, thdm chi nghi ngo ca nhidng chi din cia thay. |

~ Viée GV ty bdi dudng dé phat trién nhan cch dbi hei nhigy y
¢hi. Ching ta can tranh mot s§ khuynh huéng sai 1m nhim tao uy tin
gid tao. Ching han, mot s§ GV qud dé dai, xu? xja véi hoc sinh dé HS
~"thich", day khong phai 1a uy tin dich thyc. Ngugc lai, ¢6 GV lai tao ra
khodng cdch t}ong giao tiép v&i HS dé t3 ra minh Ia ngudi S vi tri cao |
vé tri thic va nghi ring HS sé ngudc mét nhin 1én minh véi anh mat
iy kinh Phuc. Day 1a suy nghi hoan toan saj 1am, GV cing xd cich HS
bao nhiéu thi uy tin sé cang giam bdy nhiéy. HS luén nhay cam véi suj";:‘
tan tuy va nang lyc cia GV. GV ¢4 ndng luc gidi ma khoéng: tich cuc,
say mé vai giang day thi cting khéng c6 uy tin véi HS. Tham chi 6 GV
lai tir & cao minh, ché nhing GV khéc dé€ tudng rang minh c6 uy tin
hon, cing sai ll‘mi, vi nhu vdy phdm chit cia GV d6 3 thdp kém. Tap

¥

¥
&

th€ manh sé lam uy tin cta ting GV ting’ 1én; =~ . ‘
- Chiling t3i sé khong dé cap réng dén sy hink thanh va phat trién
‘nhan cach cia GV. Ditu d6 da duge ban nhi#i trong bét c gido trink
tam Ii hoc nao. Chﬁng t6i mudn nhin- manh mot-s§ .dié’m__vqu:an trong
nhdm muc dich . tao diéu kién cho viéc han ch€ va sua Chﬁ&/l cac sai
lam cia HS khi gidi todn, | o
Trudc hét GV phai tdn tuy véi nghé day todn, chinh SU tan. tuy nay
S€ la tféﬁ dé cho imoi sw doi héi hoan thién cde tri thise bé mén va tri

thicc suw pham.
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GV can ndm viEng tri thikc b mén todn, théng qua doc sach, trao

,- ,dé':i v6i dong nghiép, du cac I6p boi dudng. Cac trudng PTTH can bg

trl sinh hoat nhém chuyén mdn cé chat lugng d€ cung nang cao trinh
+d6 cho GV. Cic S¢ giso duc va dio tao nén hang nam td chic by;
- dudng GV. Nhiéu vin dé cua toan hoc méi duge dua vao chuong trinh
: PTTH gay khong it ling ting cho GV, |
GV can thiét duge lrang bi kién thitc vé cdc sai lim cua HS khi
:8tdi todn. BGi c6 thé, cong viéc han ch€ va sda chia sai Am cho HS
m6i hoan toan chi dong. Dac biét 1a tranh ngay cic sai lm khi giai
'toan cua chinh GV. " S
GV phai rén luyén dé c6 duoc thdi d§ d6i xir khéo léo sy pham.
‘Day chinh 1a "dac diém quan trong nhat trong hanh vi cia GV va la
su bi€u hién r6 rang cic nang Iyc su pham cta GV" [73, tr. 232). Khi
HS méc sai Jam trong 19i gidi, GV can kip thoi ggi § dé HS ty nhan ra
sai lam.
GV cin tranh nhung két luan cham tdi long ty 4i ciia HS, dac biét
1a "yéu cau cao nhung khéng dugc ha thap phdm gia ctia HS" [73, tr. 233].
Khéng nén nhan manh sai [Am cia HS dé&p muc gy cho HS sy

hoang s¢. Can phai danh 81a ding mic d6 sai [Am va luén ddng vién -
HS 1a : néu chiu khé ren luyén ching ta sé cuing nhau khic phuc duge.

sai lam. So hai mdc sai lam HS se khéng dém 1am bai khé vi khong
-dam sang tao. GV hay giip HS ty tin vao chinh ban than. .-

GV can huu ¥ ring, du c§ g‘éng tranh, -nh-uhg trong qua trinh dj

S S

t0i su chufin xac trong 15i giai thi HS van c6 thé mic sai lAm. Thaj do

chin chan va quan tim cia GV déi véi HS chinp 13 "lidu thusc tém If
" hiéu nghiém" 80p phdn "chiza" cdc sai [im cua HS.

GV phai rén luyén tri gisc tSt, cdm nhén vin da kip thoi va nhan
dinh dung cac tinh hudng trén 16p, dac biét cac tinh huéng su pham
thay d6i nhanh chong. |

124

e o
|



Welcome
Rectangle


L

» phat phu thuéc hodn toan vio GV.

Khi HS giai bai tap trén bang, GV cin tap trung theo déi, tranh tinh
trang tho o va khdng phat hién kip sai [Am ctia HS.

Nhung bi€u hién tinh cam ctia gido vién khi HS méc sai [am 13 rit
quan trong doi voi viéc gido duc cac em. Su tLIc gidn cia GV sé€ gay tdn
thuong tinh cdm va mt uy tin véi HS, chinh vi vady GV can biét kim ché,
binh finh khi phén tich cic nguyén nhan din dén sai lAm ciia LS.

Théi do d6i xi khéo 1éo su pham con doi hdi GV phai bidt su

dung cdch khdc phuc sai ldm cia HS trong tirng hoan canh giao tiép (khi

ding trudc ca 16p, khi & nha ¢6 ca gia dinh, khi chi c6 mot thay mét
trd, khi tham quan vui choi -

Thai d6 dé&i xu khéo 1éo su pham doi héi GV cin than trong kl}i‘r
cham bai, khi danh gia cac phat biéu cia HS trén 16p. Su khong cong
bing trong danh gid HS sé dan t6i mét uy tin cua GV, tham chi gay
mat doan két trong tap thé HS.

T4t nhién, ching ta cin nhén thic ring viéc sia chita cdc sai hr‘n
cia HS c6 hiéu qua do sw ndng cao hiéu biét cia HS giai quyet chu' khong

Déi véi sinh vién su pham toén thi cic yéu ciu vé viéc rén luyén
pham chdt nghé nghiép va ning luc chuyén mén lai cang ddi héi cao.
Néu khéng c6 y thic _nay, nhiéu sinh vién khi ra truOng thay minh
khong dap ang dugc nhiém vu day toan, khong xay dung dugc uy tin
sé dé chan nghe day hoc. Lam sao dé€ gép phan 1 nédng cao tay nghé cho
sinh viémn su pham toan ? Chung t6i sé néu ra'mér dé nghx o cudi luan

an nay (trang 132) o - -

KET LUAN

i“' 5 i
[

Bén blen phap su pham vdi ba phuong cham chi dao nhim muc
dich lam cho HS cd duge kién thiic chudn xac. Diéu nay duoc téng két
bdi so do sau (so do 9) :
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Phdm
chat :
hf TRUYEN THY KIEN THUC
ning hye . - PHUONG PHAP
han ché

-

 HOC SINH -
Yéu t§
: tam ly
LINH HOI KIEN THGC : +
- PHUONG PHAP - kién thie
chua té¢

T

HS SAI LAM KHI GIAD TOAN

Xay dung uy tin
thyc hién bian

|__Phap su pham,

B Y

6 .

Ren luysn y thde, ¥ chi |-
Hinh thanh hoat dong hoc

B6 sung kign thic -

Tim ra, sta chia sai lam.,
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Chuwong 3 "
THUC NGHIEM SU PH g twl
[vﬂm
31. MUC PICH THUC NGHIEM. /JYQ

Sang t6 thém khing dinh sai 1Am cua HS khi gidi toan la tinh
trang phd bién hién nay, k€ ca HS chuyénvtoén (nhing HS dugc coi Ia
cé trinh dd kha gidi vé toan).

Thyc nghiém cdn nham tha nghiém cac bién phap day hoc thich
hop d€ phat hién, phén tich, han ch& va sta chiia cac sai 1am cua HS
khi giai toan. Tu d6 6 thé xem xét tinh kha thi va tinh c6 hiéu qua

cua céc bién phap da dé xuit.

3.2. NOI DUNG THUC NGHIEM.

Trang bi cac kién thic bd mon toan, trong dé cd cac kién thic
vé logic, cac khai niém, cac dinh If, cic phuong phép gidi trong pham
vi chuong trinh phén mén Dai sé 16p 10. :

- Trang bi cho HS céc kién thitc v phuong phap gidi todn, dic biét
la cac d4u hiéu dé phat hién 16i giai gidi sai, tao cac "bay" trong cac bai

_t:oan nhidm rén luyen HS han ch€ cac sai lam kh1 g1a1 toan.

nt e ——

3.3. TO CHUC THUC NGHIEM. L e

. Duoc su dong ¥y cia cac cdp lanh dao nganh gido duc va dao tao
‘Ha Ngi, tac gia chon d6i tuong thuc nghiém 1a HS chuyén toan 10p
'IODl, trucng PTTH Chu Vin An (Ha Noi).

3.3.1 Dic diém cia déi twong thue nghiém : 13 I6p chuyén toan
dau tién mo theo tinh than xay dung trudng PTTH Chu Van An trd
- 127
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thanh trudng PTTH chét lugng cao trong ba trudng chat lugng cao cta
ca HUOC
. Do tuyén nam diu nén chit lugng HS con yéu. Diém chuin
tuyé’h 1a 23/40 (thdp hon diém tuyén vao chuyén toan cua trudng PTTH
Ha Noi - Amsterdam 1a 7 diém). _
Chung toi da tién hanh tim hiéu HS qua phleu tim hiéu, diéu tra
chat luong dau nam vdi 41 HS thi duge k&t qua (bang 8) :

D.;? '
"ol 123l alstel 7181910
Két qua ' | | \
'S8 HS 311l 4l4ts1 701412101110
Ty e % |731267]9898(12,2/117,1]9,8 14,910,024 10,0

Nhu vy chiing t& trinh do HS khong déu va HS gidi con it.

3.3.2. Muc tiéu dwgc dat ra trong nam hoc 1995 - 1996 cia lép
10D, la :

- HS ném viing cac kién thic vé Iy thuyét tap hop, dai s& ménh
dé, ham s6, phuong trinh bac nhat, phuong trinh bac hai, phuong trinh
vo ti, bdt phuong trinh bic nhat, bit phuong trinh bac hai, bat phuong
trinh v6 ti, hé di xitmg hai 4n, hé bic nhit hai 4n, phuong trinh - bt
phuong trinh c6 chia diu tri tuyét d&i, mot s& phuong phap ching :
minh bat ding thiic va éng dung.

- C6 HS dat giai HS gidi toan chuyén thanh ph8 Ha Nai.

3.3.3. Qua trinh thire nghiém : .

Ching t6i truc ti€p gidng day phin mén Dai s cho 16p. Ngoai
thai khoa biéu 4 ti€t mdt tudn, nha trudng b& tri thém mot s& tidt bdi
dudng doi tuyén HS gidi. Vi nang luc thyc sy cia HS chua t6t nén

ching t6i vita day kién thilc mdi viia nhdn manh lai mot s3 kién thic
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ci 0 PTTH co sd. Qua dé con thay dugc viec khéng ndm ducc nhing

kién thic quan trong & pho théng co sd anh hudng 16n dén viéc giai
toan o 1ép 10. | '

Chiing toi phc‘ii hop cac phuong phap day hoc : phuong phap giai
quyet van de, phuong phéap day hoc phan hda, phuong phap dam thoai
d€ thé hién cac nguyén tic, cac bién phap da dé xuat. Q‘ Y,

Chiing t6i dé tang cudng cac chd § vé nhiing sai [am dé€ méc phai
cua HS khi gidi toan, l4n lugt qua chc chuong trong mén Dai s6 16p 10
nhu sau : ,

a) Chuwong I : Céac van d& bo sung vé I thuyét tap hop va 1dgic
ménh dé |

- Dung so dd Ven d€ giai toan va ki€m tra cac két qua nhim
' tranh sai [am.

- Phén tich thém y nghia cua cac phep toan légic va nhing sai"
[Am thudng mic phal khi ching rmnh quy nap toan hoc, ching mmh'
phan ching.

~ Nhén manh cac phuong phap phan tich di 1én d& tim 16i giai va
phuong phéap tdng hop d€ trinh bay 16i giai. ;

- M&i quan e gida cic ménh dé thuin, dio, phan, phan dao.

b) Chuong IT : Ham sS va dd thi ,v

~ Khéi niém h3m s&, dd thj va cdc khai niém lién quan : tip xac |
dinh, tap gia tri, tinh dGi xung ctia dd thi, ham sé- ngugc..., cung nhing
sai [4m thudng mic. ‘

- Céc phép bi€n déi db thj va ing dung cua dd thi.

¢) Chwong III : Phuong trinh - hé phuong trinh

- Céc sai lam v& bién ddi tuong duong cic phuong trinh, cic hé
phuong trinh. |
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- Cac sai [am khi st dung cac dinh Iy v& nghiém, diu cia tam
thic bac hai. |

- Céc sai lam vé blen ddi cac bleu thuc vo ti va phuong trinh v6 .

d) Chiweong IV : Bat phuong trinh - Bat ding thiic

- Céc sai lam khi su dung cac quy tac suy luan trén cac bat dang thic

- Céac sai 1am khi van dung céac bat ding thic.

- Cac sai 1am khi bién déi bat phuong trinh.

Ching t6i buéc dau tric nghiém dé HS tap nhan dinh 13i giai
dung ngay trén 10p hoic bai kiém tra.

Chéng han : Hay chi ra cac két qua sai cua bai toan sau day

"Tim m sao cho db thi y = x* - (m? - 1)x® + Im|x + 1 cé truc d6i
xung thing ding"

A:[m=4 B:-1=sm<s? C:[m‘=i-2

I
—

m m = 0
HS dung d4u hiéu 3 d€ biét két qua ding phai chia m = * 1
nén A va C la sai. HS dung d4u hiéu 6 dé biét néu m = @ théa man
bai todn thi m = - ciing thda man bai toan nén B cing sai.
Trong thai gian mét nam hoc, méi giao tiép gida thdy va tro ngay
cang dugc ting cudng nén cic bién phap thé hién thém hiéu qua.

PO

34. KET QUA THUC NGHIEM. —

Cong tac thuc nghiém dugc danh gia qua céc mét dinh luong va
dinh tinh.

3.4.1. Két qua dinh luong

Thong qua cic bai kiém tra thudng xuyén dé theo déi qua trinh
hoc tap cua HS va diéu chinh phuong phap, ki€n thic truyén thu.

Dudi day la két qua bai kiém tra cing dé bai voi kh01 10 truong
PTTH Lé& Hoéng Phong (Nam Ha) (xem trang 10) Chung t6i danh gia |
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cac sai lam S, S,, S, S,, S, d€ d6i ching véi 16p chuyén Todn trudng
PTTH L& Hong Phong (bang 9) :

Lo satlam gl 52 | s3 | sa | oss
Thuc nghiém (33 HS) | 12,1% | 15,1% | 21,2% | 9,1% | 212%
Déi ching (35HS) | 17,1% | 40.0% | 34,3% | 114% | 45,7%

e a R % ey s ia — e, \ndl

Két qua.dlem sO cua hai 16p (bang 10) : ﬁ bﬁu \megw j/ LJ»

Lo Deml | 3.4 | s-6 ] 7-8 | 9-10
Thuc nghiém 0 1 4 9 19
Dé&i chimg |@ 0 1 10 21 | 3

. ¥
Nhu vy, so véi diu nam hoc, | l6p 10D, da tién bd nhleu vé nang

luc giai toan. Tuy céc sai lam khi cr1a1 toan chua xéa bo hén dugc nhung
ti 1& HS méc sai lam da giam nhiéu..

34.2. Ket qua dmh tinh :

HS duge trang bx chinh xic cic khéai niém, dinh i, quy tic, thuat
g1a1 nén ludn co ¥ thic su dung hop li khi giai toan. |

Trong cac tht hoc, khong khi hoc tap s6i ndi; tich cyc. HS 6 thé .
nhan xét va phan: tich céc 10i gidi sai va sda chia- d€ cb 15 giai ding.
HS hinh thanh dugc théi quen phén tich d& bai va tu ki€m tra 10i giai
qua cic ddu hiéu dugc trang bi. | |

HS su dung céc ki hiéu, quy tic suy luin ngay cang chinh xac. Kha
: ﬁéng dién dat qua_ngén ngu néi, ngdn ngd viét duge phat trién tét.
Tuy nhién, dé€ phat huy hét tac dung clia cic bién phap su pham

thi can c6 thém thdi gian rén luyén. Hai nam nda, HS méi két thic
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chuong trinh pho théng trung hoc, ching t6i nghi ring téi ldc d6 nang
tuc giai toan cua hoc smh s€ dugc khing dinh day du hon.

Trong ki thi HS 0101 toan 16p 10 cua thanh phS Ha Néi, em Ngb
Huy Hoang da dat giai nhi cia hé chuyén toin. D& chinh la két qua.

cua ¥ chi rén luyén ctia ban than HS ma c6 phan déng gép cua GV,

3.5. KET LUAN THUC NGHIEM. |
Céc nhan dinh cua ludn an Ia dung dan. Cac bién phap vOi' cac
nguyén tic dé ra c¢6 tinh kha thi va hi¢u qua. HS giam bét cac saj [Am,
:tao dugc nhiéu théi quen t&t, kha nang suy luin dugc tang cuong va
cO y thic chinh xac trong dién dat. Qua thuc hi€n cic bién phap, chat

'~ luong cac gid hoc duge nang cao, HS hiing thi hoc tap va nang lyc giai
toan ¢ nhiéu ti€n ba.

3.6. DE NGHI VE MOT HIEU BIET QUAN TRONG CUA SINH
VIEN SU PHAM TOAN.

Qua nghién citu va quan sat cia minh, chiing téi cé mét kién nghi
tha thiét sau day : nhitng sai lim cua HS khi gzaz todn la mét hiéu biét
quan lrong ctia sinh vién suw pham [68, tr. 11].

That vay, nhin lai chuong trinh hoc cua sinh-vién su pham toan
chung téi thdy cac mén hoc ¢b tinh chét dao tao tay nghé day hoc nhu
tdm li hoc, gido duc hoc lai dugc giang day chtra s@u sdc va it cé thi du
van dung vao viéc giang day todn. Ti d6, sinh vién khong thich hoc hoéc
-hoc déi phé véi cac mén nay. | .

Nhiing ki€n thic v& cac sai [am ciia HS khi giai toan, thuc su la.
mét hiéu b1et cO tinh nghé nghlep cin duge trang bi cho sinh vién su
pham toan. Chiing tdi dé Xxudt ba con dudng dé dua hiéu biét nay dén

sinh vién su pham toan.
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* Con dudng thit nhdr - Cac nOhlen cliu, dua ra trong luan an
ducc bd SUng xen vao trong chucmcr trmh cdc mdén hoc lién quan tdi
chuong trinh todn 6 PTTH. Gidng vién cac mon nay dugc trang bi cac
tax liéu can thiét d€ khéo 1éo dua vio chuong trinh day & cac thdi diém
tthh hop. C6 thé dua cac hi€u biét nay vao trong chuong trinh ngoai
khéa. .

* Con dicong thie hai : Bién éoan thanh mét chuyén dé troﬁg
chuong trinh rén luyén nghiép vﬁ su pham cho sinh vién nam thi ba.

* Con duing thif ba : Dat van dé cho smh vién lam cac diéu tra
vé nhing dang sai lam cua HS PTTH khi giai todn, tit dé hudng dan
sinh vién lam men luén, khéa ludn vé cac van dé ti mi hon. ‘Day la con
dudng. gin sinh vien véi thuc t€ va tip dugt cho sinh vién ncrhxen citu
khoa hoc gido duc. |

Tl d6, ching 6 nghi s¢ gn chat thém ba dinh cia "tam gide

dao tao su pham” (so dd 10) :

. Phan anh thuc tién —
Trudng Su phamz .<Truéng phd théng

Dao tao doi ngd

Hoc nghe Su pham ~ Thyc tap Su phs;im

Trang bj kiéh thiic Thuc tién nghé nghiép
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KET LUAN

- Luén an 1am sdng t3 nhan dinh : Cac sai [dm cta HS khi giai toan
12 hién tuong phd bién hién nay, ké ca HS chuyén toan. Cic sai am
nay co th€ hé théng lai, ching han theo tung loai toan chi y&u nhim
gitip GV dé phat hién va sda chiia cho HS, |

Luan an da phan tich cic nguyén nhan chi yéu vé kién thiic cia
HS géy_nén cdc sai lam khi giai toan va da xuat ba phuong cham chj dao
(tinh kip thoi, tinh chinh xéc, tinh gido duc) dé viéc st dung bén bién phap
su pham nham han ché va sta chia sai 3m cho HS c5 hiéu qua.

Dic biét, ludn 4n da dua ra 8 d4u hiéu dic trung cia 15i giai c6
sai lam. Nhing du hiéu nay 13 kién thic phuong phép can thiét dé HS
tu phat hién 16i gidi c6 sai [am va rat hiu ich khi HS [am céc bai thi
theo hinh thic tric nghiém.

Vi téng két kinh nghiém cia 20 nim day toan cho nhiéu déi tugng,
6 nhiéu dia phuong va qua thuc nghiém su pham, c6 thé buéc diu khdng
dinh tinh kha thi, tinh hiéu qué cia cac bién phap dugc dé xuat.

Céc két qua nghién citu con c6 the phat trién theo nhidu huéng.
Ching han, nghién citu cac sai lam cia HS khi giai toan trong phan
mén hinh hoc hoic trong cac mén hoc khac & truong PTTH.

Noéi dung luén an ¢ thé [am taj liéu tham khao bd ich cho GV
toan, sinh vién khoa toan cac trudng su pham va cac can bd righién
clty, quan li day hoc mén toan. e -

Tl d6 c6 thé két luan ring : gia thuyét khoa hoc 13 chip nhan
dugc va cac nhiém vu nghién ciu cta luan 4n di hoan thénh. _

Luan an da duge trinh bay & t8 b6 mén Phuong phap gidng day
- khoa Toan, trudng Dai hoc su pham Vinh. M¢t s6 két qua da dugc bao
.€40 & céic hoi thao khoa hoc cua truong Dai hoc Su pham Vinh, hoi
thao "Cai cach gidng day toan hoc trong béi canh cudc cach mang cong
ngh¢ théng tin" do Hoi toan hoc Viét Nam va Hoi tin hoc Viét Nam
td chic. | o
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CAC CONG TRINH DA CONG BG LIEN QUAN TOI LUAN AN

.V nhing sai [Am thudng gdp cua hoc sinh phd théng trung hoc khi
giai toan, NCGD, 10/1995.

- Danh gia va ki€m tra kién thic toan cia hoc sinh nhu thé nao ?

NCGD, 8/1996.

Sai [am cta hoc sinh khi gidi toan - mét hidu bigt quan trong cla

-sinh vién su pham toén, Dai hoc va Giao duc chuyén nghiép, 8/1996.

. Rén luyén nang luc giai toan thong qua viéc huéng dan hoc sinh tim

ra va téng két thuat toan, Hoi thao "Cai cach giang day toan hoc

trong bdi canh cudc cach mang cong nohe thon0 tin", Ha N,
19/1995.

- Phat huy tinh tich cuc cta hoc sinh khi gidng day cac khai niém toan

hoc, Héi nghi -chuyén deé "D01 moi phuong phéap day hoc toan 0
truong phd thong trong giai doan hién nay", Vinh, 12/1995.

. Céac sai [am pho bién khi giai toan (dong tac gia), \Iha Xudt ban Giao
duc, Ha Noi, 1996,
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cho GV toan trong tmh.

PHU LUC

. KINH NGHIEM THUC TIEN CUA TAC GIA

Ngoai thuc noﬁiém cu'thé & 16p 10D1 trudng PTTH Chu Van An
(Ha Ngi), chuing t6i da giang day 20 nam lién tuc cho sinh vién khoa
toan, HS chuyén toan & trudng Dai hoc su pham Vinh, gép phan dao

tao nhidu GV day toan, nhleu hoc sinh gidi mén toan cta Quéc gia.

Duéi day 1a mot s8 y ki€n cla cac trudng hoc, sd GD va DT va
hiéu qua cua cic bién phép su pham ma chung t6i.da thuc hién trong
thdi gian qua. ¢

a) Nhdn xét cia Sé Gido duc va Pao tao Nghé An :

Dong chi Lé Théng Nhat 1a can bd gidng day khoa Toan trudng
Dai hoc su pham Vinh. Dono chi Nhat 1a mét cin bd co nhiéu kinh
nghiém trong lmh _§uc gang day toan PTTH Tmng thcn gian hoc tap

JORNE

va nghlen cuu khoa hoc ' ddng chi da nhleu lan gitip ds So chung t6i

3 -uSh& u

trong viée b01 dudngGV“_

~Cae’ chuong tr"‘fi b3i duong cua dong ch1 Nhat rat cO hiéu qua

"'ﬂ‘é it =
R

Cac. kc;,w“cm cu&dongteh'r‘Nhar co tmh thuc tién va
hiéu qua tét cho vxec nang cao chat lugng day va hoc toan phd thong .
trung hoc. [

Chic déng’ chi Le Théng Nhat thanh cdng trén con dudng hoc
tdp, gidng day va nghxen ciu khoa hoc.
‘ Vinh, ngay 02 théng 10 nam 1996
. Rhé Gidm dée Sé Gigo duc va Dao tao Nghe An

PHAM QUY HUNG

i
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- b) Nhén xét cua hiéu truéng Marie Curie (Ha Noz) vé qud trinh
giang day va nghién citu cua nghién citu sinh Lé Théng Nhair.

Tu thang 1 nam 1993, ddng chi Lé Thono Nhat da dat van da - ‘tham
gia gidng day tai trudng nhim muc dich tim hiéu thuc t&€ hoc va giai toan
cua hoc sinh PTTH, tit d6 phuc vu cho dé tai nghién citu khoa hoc:

Trong qua trinh giang day véi muc dich trén, ching téi nhan thay :

1) Dono chi Lé Théng Nhat c6 tay nghé day hoc Toan vung vang,

~dugce sy tin nhiém caa HS va phu huynh HS.
2) Muc tiéu day hoc dat két qua tét :
- Rén luyén cho HS muc dich, dong co hoc tap diing din, phuong
phap hoc toan cé h1eu qua.
- Rén luyén cho HS han ché va sta chia duoc cac sai 1am khx
giai todn. Tao cho HS nhidu théi quen tot khi giai toan. T d6 HS hoc
tip mén todn say mé va c6 hiéu qua.
~ G6p phan phat hién, bdj dudng dugc nhiéu HS gidi cho trudng
nhu Cac em-: Nguyen Thai Ha, Tran Minh Thuy, Nguyén Tu&mg Van,
Nguyén Thanh Timg, Dinh Trung Hang (16p 10), Nguyen Tuin Hai, Tran
Cao Ti.mg (16p 11, 12) da dat giai todn thanh phS Ha Noi. Dic biét em
Nguyén Thai Ha sau dé hai nam da gianh Huy chuong vang thi vé dich
- toan qudc t€ lan thit 37 taj An D06 nam 1996.

- Gép phan cho HS 16p 12 cua trudng lién tuc dé t6t nghiép pho
thong trung hoc100%; thi d& vao cic trudng Dai hoc trén 98%.

- Céc bién phap day hoc ma dong chi Lé Théng Nhit da ap dung
thanh cOng tai trudng sé gitip ich cho nhiéu GV toan.

- Xin cdm on moi dong gép “cla dong chi L& Théng Nhat Chuc

dong chi thanh cong trén con dudng. giang day toan va nghién ciu,

Ha Noi, ngay 20 thang 09 nam 1996
Hzéu trudng

NGUYEN.XUAN KHANG
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¢) Nh@n xét cua hiéu truong trieong PTTH Chu Vin An (Ha Néi,
- vé qud trinh day todn thire nghiém cho dé tdi nghién city cpq dong chi Li
Théng Nhdt. |

“ Duge sy gisi thiéu cua Ong Nguyén Kim Hoan, Giam déc S¢
- Gido duc va Dao tao Ha N01 dbng chi La Théng Nhat da tham gic
% giang day mén Toan cho HS l6p 10D1 (16p chuyén toan mg lai nam
du tién) cia trudng ching t6i nam hoc 1995-1996,

Vi tuyén sinh nam d%u nén chit lugng HS con chua t8t (diérr
chuin 23/40, kém diém chuin cua chuyén toan Ha N&i - Amsterdarr
[a 7 di€m). Tuy nhién, dudi sy lanh dao cua Nha trudng, véi sy dau
cong siic cha thdy va tro, dac biét 1a vai céc bién phap day hoc thict
hop cua dono chi Nhat nén 16p 10D1 da c6 tién bd t&t vé mén toan.

Déng chi Lé Thong Nhit da tin tuy voi HS, duge nhiéu bac cha
me HS tin yéu. Céc bai gidng ctia ddng chi Nhit da c6 hiéu qua va tac
dung cho HS trén nhiéu mat : phuong phap hoc toan va glai todn,

phuong phap ki€m tra 15 018.1 va dién dat chinh Xac, théi quen phan

tich dé toan...

Thénh tich cu thé trong nam hoc 1995-1996 da duge chﬁng minh
~ bang két qua thi HS gioi thanh pho Ha Néi : em Ngo Huy Hoang 16p
10D1 dat giai Ilhl mon todn chuyén, ngoai ra dong chi Nhat con giup
dd doi tuyen toan khéi 10 cua trudng dat thém 2 gidi nhi mén toan

danh cho céac 16p khong chuyén.

Qua mét nam theo déi tinh hinh va két qua giang day, chiing toi
nhan thay : ddng chi Nhét 1 ngusi GV ¢4 nhidu nang lyc va phdm chat
su pham tSt, 12 can bd nghién ci bidt két hop ly luan va thyc tién,
nhung bién phép day hoc ma di‘)rig chi Nhat da thyc hién c¢6 hiéu qua _

-
3
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t6t cho E‘lS Chuno toi danh gia tSt nhing déng gép ctia ddng chi cho

su nohlep day hoc todn cua trudng va mong donc7 chi ti€p tuc cong tac
a
lau da1 vOi chung td1. Chuc déng chi thanh cong‘tren‘ moi mét cong tic.

Héa N¢i, ngay 23 thing 09 nam 1996
Hiéu truong

PHAM DINH DAU

Nhiéu kinh nghiém clia tic gid da dugce gidi thiéu trong cac cudn
. / A4

sach tham khao cho GV va HS (6], [14], [56], [69], [71]).
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