SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO

KÌ THI CHỌN ĐỘI TUYỂN HỌC SINH GIỎI

  THÀNH PHỐ NINH BÌNH                               LỚP 12 THPT – NĂM HỌC 2010 – 2011

Môn thi : TOÁN

Thời gian 180 phút ( không kể thời gian giao đề )

Bài 1. ( 1,5 điểm ) 

Tìm tất cả hàm số 
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 thỏa mãn 
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Bài 2. ( 2 điểm )

Gọi  
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 là các số nguyên có giá trị tuyệt đối không vượt quá 
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 thỏa mãn 
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 có thể là nghiệm của 
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 được không ?
Bài 3. ( 1,5 điểm )

Cho đường tròn ( I ) nội tiếp tam giác ABC. D,E,F theo thứ tự là tiếp điểm của ( I ) với các cạnh BC,CA,AB. Gọi O là một điểm di động trên EF. Gọi M là giao điểm của BO và AC , N là giao điểm của CO và AB. Chứng minh rằng MN tiếp xúc với đường tròn ( I ).
Bài 4. ( 2 điểm )

Cho 
[image: image9.wmf]S

 là tập hợp tất cả các số nguyên dương 
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 sao cho cả ba số 
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 có thể biểu diễn được tổng của hai số chính phương. Chứng minh rằng nếu 
[image: image12.wmf]nS

Î

 thì 
[image: image13.wmf]2

nS

Î

.

Bài 5. ( 1,5 điểm )

Tìm tất cả nghiệm nguyên của phương trình 
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Bài 6. ( 1,5 điểm )

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, một điểm nguyên A được gọi là “ nhìn thấy được ” nếu đoạn nối O và A không chứa điểm nguyên nào khác ngoài O và A và nó sẽ được gọi là “ không nhìn thấy được ” trong trường hợp còn lại. Chứng minh rằng với mọi số nguyên dương 
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, tồn tại một hình vuông có diện tích là 
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 và chứa 
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 điểm nguyên “ không nhìn thấy được ”
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