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@). Tém tat kién thuc

1. Dién tich hinh thang cong

# Hinh phang giéi han béi d6 thi ham sd, truc hoanh, x=a va x=b

£(x)

lién tuc trén doan [a; b] .
F6)>0 tréen [a;b],

©® Ham s6
# Truwong hop
@ Khi d6 dién tich hinh thang cong giéi han bédi do6 thi f (X), OX v hai

5= [f(x)ax

dudong thidng x=a, X=b, .
, - f(x)=0

© Truong hop fx)=0 tren [a;b] , taco
© S hinh thang cong aABb =S hinh thang cong @A B b,
© (@A BD |4 hinh d6i xitng ctia hinh thang déd cho qua truc hoanh).
b
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© Dién tich clia hinh phang gi6i han béi d6 thi ham sé

S :]f(x]dx

# Téng quat:

F(x)

lién tuc, Ox v

a hai dudong thang x =a, X =b duoc tinh:
vy

o




e R
% Chay

y=r0) lab| f()

© Gia str ham so6 Néu

b
(x)dx =
[a;b] N :.’U. ]
thi: °
# Hinh phang giéi han béi dé thi ham s6, x=a va x=b
y=f0d _y y=g(x)

lién tuc trén khong déi ddu trén

}f(x}dX‘

@ Cho ham s6 lién tuc trén doan [a;b]. Goi D 1a hinh
phang giéi han béi d6 thi hai ham s6 dé va dudng thadng <>, X=b.

# Xet truong hop fO)zg(x)vxe [G;b]

Ox
X=a
© Goi 9 1a dién tich hinh thang cong giéi han béi x=b va Y =10 ;y :g(x).

5= 1£(0- g(x)ex

@ Khi dé dién tich:

vk y = J(x)
i y = glx) ‘ .
Q| a b =x
# Toéng quat:
© Dién tich ctia hinh phang giéi han béi dé thi ham sé ) va 9 () va hai

5= /£(0- glx)ax

dudong thdng ~<~>, X=b duoc tinh:
2. Thé tich hinh khaoi:
# Pinh nghia

© Goi B 1a phan vat thé giéi han béi hai mat phdng vudng géc véi truc OX tai

céc diém a va b S(x) 1a dién tich thiét dién cta vat thé bi cat boi mat

X, (a<x <b)

phéng vudng géc véi truc OX tai diém




S(x) ab|

o Gia st la ham so6 lién tuc trén doan [

v :]s(x)dx

@ Khi d6, thé tich caa vat thé B duoc xac dinh:
3. Thé tich khéoi tron xoay:

# Pinh nghia
© Thé tich khéi tron xoay duoc sinh ra khi quay hinh phang giéi han béi

y=r (X), OX, va hai dudong thng X =@ X=Db quanh tryc OX:

1% :p]’f“ (x)dx

y = f(x)

®. Phan dang toan co ban

‘Dang @: Xay dung cong thuc tinh dién tich theo hinh vé
# Phuwong phap
Xdc dinh céng thitrc dién tich hinh phdng:

© Buoc 1: Xéac dinh d6 thi cua cac ham s6 duwoc cho trén hinh vé.
© Buoc 2: Xac dinh céac vi tri twong giao gitra cac do thi.
§= [|f(0- g(x)|dx
© Buoc 3: Ap dung codng thitc tinh dién tich e
© Buoc 4: Pha tri tuyet doi: Lay cong thic ham s6 cua do th1 nam trén

trir c6ng thirc ham sé cua d6 thi nam duéi

Xdc dinh céng thirc thé tich khéi tron xoay:

© Buoc 1: X4ac dinh d6 thi ctia cadc ham sé duwoc cho trén hinh vé.
© Buoc 2: Xac dinh céac vi tri twong giao gitra cac do thi.
b
, V =p [f* ()dx
© Buoc 3: Ap dung cong thitc tinh dién tich a .

=Cac vi du minh hoa



Cau 1: Goi S la dién tich mién hinh phang dugc t6 dam trong hinh vé bén. Xay dung
cébng thuc tinh S?

y=r(x)
/—1 0| 1 ~—" x

Cau 2: Cho dé thi Y =F0 i hinh vé bén, Xac dinh céng thic dién tich mién duoc
gach soc & hinh bén.

Cau 3: Cho ham s6 ¥ =™ jian tuc va cé dé thi nhu hinh bén. Goi D 13 hinh phang

gi6i han bdi d6 thi ham s6 da cho va truc OX. Quay hinh phdng D quanh
truc OX ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich V' dugc xac dinh theo cong thic
gi?

Cau 4: Cho hinh phang (#) gi6i han béi d6 thi cia ham soé £,() va £.00 lién tuc
trén [a; b] va dudng thang X=a, X=Db_Co6ng thic tinh dién tich cta hinh

(H)

la?

I
i
i
Ol a g — c‘:\]b bxs

‘Dang ©: Dién tich hinh phang giéi han béi y=f(x), Ox va x=a, x=b
# Phuwong phap
=) :.
Ox - S = [f(x)dx

, X =a;x =b “
@ Dien tich hinh phang gioi han: !
© DE phéd bo dau gia tri tuyét d6i ta thuong lam nhuw sau:

f(x)=0 X,X,,..X €(@b)(a<x <x, <..<x <b)

© Buoc 1: Giai tim nghiém



S :i’ﬂ fO)dx+ ﬂ fOdx+...+ ﬂ fOx)dx

© Bub6c 2: Tinh ¢ '-

X

‘[f(x)dx

= + + ...+

T[f (x)dx

ij[f(x)dx‘

@ Chu y: Ngoai cach trén, ta c6 thé dua vao d6 thi dé bdé dau gié tri tuyét doi.

=Cac vi du minh hoa

C&u 1: Dién tich S cla hinh phang gi6i han bdi dé thi ham sé y=x truc hoanh
OX, cac dudng thang X=1, X=2 pang bao nhiéu?

—(x-2) -
Cau 2: Dién tich hinh phang giéi han bdi d6 thi ham s6 ¥ (x-2) -1

x=Il,x=2 béng

, truc hoanh va

hai dudng thang
Cau 3: Tinh dién tich S cla hinh ph&ng gigi han bai y=x- 2x’ yZO, X=-4 x=l

C&u 4: Tinh dién tich S cta hinh phang gidi han béi d6 thi ham sé y=x- 1, truc
hoanh, truc tung va dudng thdng X =2,

Cau 5: Thé tich khéi tron xoay do hinh phang gidi han bdi cac dudng y:\/;, truc
OX va hai duding thang X =1; X=4 khi quay quanh truc hoanh dugc tinh béi
cong thic nao?

‘Dang ©: Dién tich hinh phang giéi han béi y=f(x), y=g(x) va x=a, x=b

# Phuwong phap
y=f) i
y=g() - 8= [f0)- glx)dx

o n s N 2 o /e x :ﬂ,'x :b “
©@ Dien tich hinh phang gioi han: !

© DE phd bo dau gia tri tuyét d6i ta thuong lam nhuw sau:

o Budc 1: Gidi fx)=g(x) fim nghiém X, X, X, €(ab)(a<x -:x:e.:,,,e:xn-:b)'

S:k'ﬂf(x}— g(x]dx+y|‘|f(x}- gl dx+...+ Dﬂf(x}- g(x)dx
© Buéc 2: Tinh  ° : g

[(F60- gG)a

= + + ..+

(F60- gbaxs..+| [(70)- g(x))dx‘

Chu y: Ngoai cach trén, ta c6 thé dua vao do6 thi dé bdé dau gié tri tuyét doi.

®

= Cac vi du minh hoa



Cau 1: Tinh dién tich hinh phang gidi han béi ham s6 ¥ =X = 4 +4 V=X\ q5ng

théng XZO’ x =1.

Cau 2: Hinh phang gidi han bdi cac dudng cong y=x(1-x) va Y=X "X ¢4 dién tich

bang?
Cau 3: Tinh dién tich cta hinh phang giéi han bdi céc duong:

—i _ P __
(1) ¥=€,y=x- Lx=-1x=l, (o Y TIRXYEXX =S, X=P
Cau 4: Tinh dién tich cta hinh phang gidi han bdi céc duong:
_ _ P _
(1) Y=€.y=x,x=0,x=l, (o Y TSV =X+ X =2, X=p
S 2 (P):y:xl-_jxl 2
Cau 5: Tim @ dé dién tich S cta hinh phéng gisi han béi x-1 dudng thang

d:y=x-1, s x=q, x=2a (a>1) bing 1n37?
‘Dang O: Thé tich vat thé tinh theo mat cat vudng géc truc hoanh
# Phuwong phap
© Goi B la phan vat thé giéi han béi hai mat phdng vudng géc véi truc OX tai

céc diém ava b S(x) 1a dién tich thiét dién ctia vat thé bi cat bdi mat phang

R L o (a<x <b)
vudng géc véi truc OX tai diém X

S(x)

ab)

o Gia st la ham s6 lién tuc trén doan [ '

Vv :i}S(x)dx

@ Khi d6, thé tich cua vat thé B duoc xac dinh:
r=Cac vi du minh hoa
Cau 1: Tinh thé tich V' cQa phan vat thé gi6i han bai hai mat phadng X =1 va X =3, pjé
t rang khi cat vat thé bai mat phang tly y vudng géc véi truc OX tai diém c6
hoanh d& X (1 =X=3) thi dugc thiét dién 13 mét hinh chir nhat cé hai canh I3
3X vy X
Cau 2: Tinh thé tich V cda vat thé n&m gilta hai mat phadng X=0 va X =P, biét rang
thiét dién cda vat thé bj cat bdi mat phadng vudng géc véi truc OX tai diém

<x < . .
cé hoanh do X (0<x<p) la mot tam gidc déu canh 2VSIX



(3)

Cau 3: Cho phan vat thé > gidi han bdi hai mat phang cé phuong trinh X=0 v3

X =2 Cat phan vat thé (3)
(0=x<2)

bdi mat phdng vudng goc véi truc OX tai diém

, ta duogc thiét dién la mét tam gidc déu cé do dai

(:s')_

c6 hoanh d6 X

canh bang X¥2- X Tinh thé tich V cda phan vat thé

(#) duoc gidi han bdi dudng cong ¥ =V =X (m |3 tham s6

khac 0) va truc hoanh. Khi (H)quay xung quanh truc hoanh dugc khoi tron
xoay c6 thé tich V. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta M d& vV <1000p
‘Dang ©: Thé tich khéi tron xoay

Cau 4: Cho hinh phang

# Phuwong phap
y=f(x)

Ox:x =a:x =b

© Xoay mién hinh phdng gioéi han: quanh truc OX.

o Busc 1: Giai | W=0= x=cics|ab]
V =p [(f(x)): dx

@ Budc 2: Tinh a

=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Tinh thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gigi han bai cac

dudng sau xung quanh truc Ox; ¥=2X-X,y=0,x=0x=2

Cau 2: Thé tich cla khaéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han bai dé thi
II
Y e X=—
ham s6 Y =V@X truc hoanh va cac dudng thang X =0, 4 quanh truc
hoanh la

Cau 3: Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang ()

cac duong cong quay quanh truc hoanh

gi6i han bdi
() Y=N2+8INX 5y x=0 x=p . () Y=X +3,y=0,x=0,x=2

Cau 4: Khéi chdm cau cé ban kinh R va chiéu cao h (0<h=R) sinh ra khi quay hinh

ph&ng gi6i han bdi cung tron cé phuong trinh ¥ =VE = X' truc hoanh va hai
dudng thdng X=R-h, X=R xung quanh truc OX. Tinh thé& tich cta khéi
chdm cau nay.



©. Dang toan rén luyén

‘Dang ©: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon
f(x)
y=f(x),y=0,x=-2

Cau 1: Cho ham sé lién tuc trén i - Goi S la dién tich hinh phang gigi han bdéi

cac dudng va X3 (nhu hinh vé). Ménh dé nao dudi

day dung?
Yi
=277
O 3 =
S=- [f(x)dx- [f()dx. S= [f(Idx- [f(dx.
A. -2 I B. -2 I
S=- [fGddx+ [F()dx S= [feddx+ [f()dx
C. i D. = i
y=f&) lién tuc trén doan [a;b] . Goi D |a dién tich hinh phang

Cau 2: Cho ham sé

(C):y=f(x)

gidi han bgi do thi , truc hoanh, hai dudng thang X =4, X=b (nhu

hinh vé dudi day).



Gia sir b 13 dién tich hinh phang D. Chon céng thic ding trong cac phuong
an A, B, C, D cho duéi day?
a b [i] b
S, = [fOddx+ [f(x)dx S, = [fGddx+ [f(x)dx
A. a : B. @ .
[i] b [i] b
S =ff(X)dX- ff(X)dx S, =- J'f(x)clx— _[f(x)d_x
C. a a . D. a a .

Cau 3: Dién tich cia hinh phang dugc gidi han béi d thi ham s6 ¥ =/

:b(a< b)

, truc

hoanh va hai dudng thang X=a, X
day ?

tinh theo c6ng thuc nao dudi

1V
i .

/c O T

5= [f(ddx+ [f()ax 5= [f()dx
A. a c B. a
S:—]'f(x)dx:_[f(x)dx, S= ]'f(x]dx‘,
c. ¢ : pD. I
y=r()

Cau 4: Goi S 1a dién tich hinh phang gidi han bai cac dudng

a= I_!"f(x)dx b:]‘f(x)dx

, truc hoanh va

hai duong thang X=-3, X=2 pjt

-3 O 1 _
/ 2

Ménh dé nao sau day la dung.
A. S=a+bh. B. S=a- b c. S=-a-b. D. S=b-a



y=F(x)

lién tuc trén doan [a;b} c6 do thi nhu hinh bén va

(H

Cau 5: Cho ham s6

ce|ab| Goi S 1 dién tich cda hinh phang ) gi6i han bai dé thi ham s6

y:f(x)

va cac duong thang y:0’ Xx=a, x=b_Ménh dé nao sau day sai?

YA

S= [f(ddx+ [f(x)dx S= [f()ax- [f(x)dx
A. a c . B. a c .
5= [If

C.

S= [f()dx+ [f(x)dx
D. a b .

Cau 6: Dién tich hinh phang dugc gidi han béi dé thi ham sé y:‘ﬂ, truc hoanh va
hai duong thang X =1, X=8 |3

45 4 izl 4
A. 2. B. 4. c. 7. D. 8.
n R 2 i oam e e y=(x-2Y-1 . .
Cau 7: Dién tich hinh phang gidi han bgi dé thi ham sé , truc hoanh va
hai dudng thing X =X =2 pbang
1 2 3 7
A. 3. B. 3. C. 2. D. 3.
Cau 8: Tinh dién tich S hinh phang gidi han bdi cac dudong ¥ =X *1X=-LX=2 4

truc hoanh.
s=12
A. S=16, B. S=6. c. 6. D. S=13.
Cau 9: Goi S 13 dién tich cGa hinh ph&ng gidi han béi cac dusng Y =2 , Y=L, x=0,
X=2 Ménh dé nao dudi day sai?

S= [2*- 1]dx S:_ﬂl—z‘dx 5::|(i-3‘)dx 5::|(3‘-1)dx
. B. ¢ . C. @ . D. @ .

A.

Cau 10: Hinh phéng gi6i han bai cac dudng Y =4 *#2X- X V=X x=-1 x=2 ¢4 dién
tich la
A. 9 dvdt. B. 12 dvdt. C. 15 dvdt. D. 0 dvdt.



Cau 11: Cho hinh phang D gidi han bdi dudng cong y=x+l truc hoanh va céc
duong thang X =0,X=3Khgi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc
hoanh c6 thé tich V bang

348p

A. V=12p, B. V= 5 . c. V=32p, D. V=%,

Cau 12: Dién tich hinh phang giéi han bai dé thi ham sé Y =00sX, truc tung, truc
hoanh va dudng thang X =P bang
Al B. 3. C.2. D. 4.

Cau 13: Dién tich S cda hinh ph&ng gidi han béi dé thi ham sé V=X truc hoanh
Ox, cac dudng thang X =1, X=2 |3

8
s=2
3, D. S=7,

ﬁ(D){.Dd: (—])' Goi S 13

y:f(x)' V=0 x=-1y3 x=1,

A. S=8, B.
y=(x)

C.

Cau 14: Cho ham so lién tuc trén i va thda man

dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng
Xét cdc ménh dé sau

S= [f0dx+ [fOdx  s= [If(0jdx
(1) - d . (2) o .
5= [f(x)dx Sz‘i[f(ﬂdx‘
(3) . (4) .
S6 ménh dé dung la
A. 3. B. 1. C. 4. D. 2.

Cau 15: Khdi chdm cau cé ban kinh B=3 va chiéu cao N=1 sinh ra khi quay hinh

phang gidi han bédi cung tron cé phuong trinh Y=v9-x , truc hoanh va hai
dudng thdng X=2, X=3 xung quanh truc OX. Tinh thé tich kh&i chdm cau
nay.

8p 10p

A. 3. B. 2p. c. 3. D. P.

. P
AOB=—
Cau 16: Cho tam giac vudng OAB ¢4 canh OA =@ nam trén tuc OX va 3,



O_—1 I T
Z/

Goi P 13 khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac OAB xung quanh truc

Ox
pa pa
A. 3pa B. Pa c. 3. D. 9 .
Cau 17: Goi o, % 1an luot Ia dién tich hinh vudng canh bang 1 va dién tich hinh

phang gidi han béi cac dusng Y =X *1, ¥=0 x=-1 x=2 Khang dinh nao
sau day dung?
A. S =5, B. 5”5, c. 25 =5, p. 05 =5,
(ED |5 i oh&ng gidi han bdi cac dudng ¥ =X #X- 2 Y=2X+4 x =]
a a
() psng b (dvdt), véi GPE¥ va b 13 phan

Cau 18: Goi

X =4 Cho dién tich hinh phdng
s6 t6i gian. Gia tril =a+Db pang:
A. T =67 B. T =25 c. I'=76 D. I =23

Cau 19: Cho tam gidc vudng OAB cé canh OA=a nim trén tuc OX va

ADB:a‘ 0<a EE‘
- 41 Goi P 1a khsi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac

OAB xung quanh truc OX. Tinh thé tich V cua b theo ava a.

y B

O _—1 I €z
z‘

ptan’a.a 3ptan’® a.a@ psin’a.a 2pcos’a.a

A. 3 : B. 2 : C. 3 : D. J

Cau 20: Cho mot mé hinh 3D mé phdng mét dudng hdm nhu hinh vé bén.



Chiéu dai cia dudng hdm mé hinh 1a 3¢M, m&t phang vudng géc véi mat
day clia dudng ham tao duogc thiét dién la moét hinh parabol, thiét dién c6 do
dai canh day gap db6i chiéu cao. Tinh thé tich khéng gian bén trong dudng
ham mo hinh, biét chiéu cao ctia mbi thiét dién parabol cho bdi cong thic
y=3- Ex

5 (don vi la @), véi X 15 khodng céch tinh tur 16i vao 16n hon cua
dudng ham mo hinh. Két qua lam tron dén hang don vi.
A. 29, B. 30, C. 28, D. 31,

Cau 21: Cac nha kinh té st dung dudng cong Lorenz dé€ minh hoa su phan phdi thu
nhap trong mot quoc gia. Goi X |a dai dién cho phan tram so gia dinh trong
mot quéc gia va Y 13 phan tram téng thu nhap, mé hinh Y =% sé dai dién cho
mot qudc gia ma cac gia dinh cé thu nhap nhu nhau. Budng cong Lorenz

y =f("), biéu thi sy phan phéi thu nhap thuc té. Dién tich gitta hai mé hinh

nay, véi 0=X=100 pjéu thi “su bat binh ddng vé thu nhap” clia mot quéc
gia. Ndm 2009 gudng cong Lorenz clia Hoa Ky cé thé dugc mo hinh héa bdi

. y=(0,00061x +0,0224x+1,666) ,0 <x <100
ham sé ,
Trong d6é X dugc tinh t&r cac gia dinh nghéo nhat dén giau cé nhat. Su bat
binh ddng vé thu nhap cla Hoa Ki vao ndm 2009 ¢4 gia tri gan nhat vdi gi
tri nao dudi day?

A, 7922,9 B, 2922,9 C. 2085,5 p. 2077,1

Cau 22: Cho mét céi coc thay tinh hinh tru ban kinh day 14 6 cm, chiéu cao Ia 10cm
dang dung moét luong nudc. Tinh thé tich lugng nudc trong céc, biét khi
nghiéng coc nudc vira 1ac khi nudc cham miéng c6c thi ¢ ddy muc nudc
trung vai duong kinh day?

A, 240 cm’ B, 250 cm’ C. 245 am’ D. 249 cm’



‘Dang ©: Cau trac nghiém dung, sai

f(x)

Cau 1: Cho ham so lién tuc trén [a;d] va c6 do thi nhu hinh vé. Biét do6 thi

Ji(69)

cat truc hoanh tai 4 diém a,b,c,d' dong thai tao véi truc hoanh va 2

(#)

X =a,x=d

5, nhu hinh vé.

dudng thang

l&n luot 13 S-S

thanh mot hinh phang gom 3 phan cé dién tich

N
[l
0N
=2y

Xét tinh dung, sai cla 4 ménh dé sau:

S :b[f(x]ldx
(a) ¢

s = fF0dx
(b) ¢

5, = d[f(x)dx
(c) ¢

Sy = ?[f(x)dx - i[f(x)dm T[f(x)dx
(d) a b c

f(x)=-x+4 va g(x)=x-1

Cau 2: Cho hai ham s6 . Xét tinh didng, sai clla cdc ménh

dé sau:
(a) Dién tich hinh phang (H,) tao bai f).0x va hai dudng thang
: 46
X=-3,X=3 1) :_-ﬂf(qu 3
a 3
(b) Dién tich hinh phang (#,) tao bdi FO.0x s pa dudng thang
: 32
X=-2X=2 x S{H:] :ql‘f(}f)d.x :?
"7 la -2
(c) Dién tich hinh phang (#,) tao bai 9(x),0x va hai dudng thang

X=-3,X=3 |3 S :_JQ(XMH Ij'Q(X)dx —6



(d) Dién tich hinh phang (#,) tao bai 90X s o dudng thang
1 ]
= dx dx =10
X=-3,x=3 | Sk _‘!‘Q(x) + ;fg'(x)

Cau 3: Cho ham sé6 y=f)
f(x)

N N '3;3 7 N . N ~ " A P
lién tuc trén [ ] cO doé thi nhu hinh vé, Biét rang

(H)

tao vdi truc hoanh va 2 dudng thang X~ 3X=3 mat hinh phang

gom 2 phan cé dién tich lan luot la S5,

uk
2

=Y

SRR o

'S S

Xét tinh ding, sai cia 4 ménh dé sau:

S :]'f(x)dx
(a) a

S, :‘ |( 2X + 4}dx‘ =
(b) :

S :-‘i’(x+3)d_x+ I‘I‘E(DH [(— 2x +4 )dx

(c)

S =S~ [(-2x+4)dx
(d) !
Cau 4: Cho khéi chép déu cé day Ia hinh vudng canh L va chiéu cao I1a 1. Chon truc

OX sao cho g6c O trung véi dinh cta khéi chép va truc di qua tam cta day.
(nhu hinh duéi).



Y.

(a) Day cla khéi chép ndm trén méat phang song song véi OX.
(b) M&i mat phadng vudng géc véi truc OX tai diém c6 hoanh dé bang

x (0 5:{5}1}' cat khoi chop theo mat cat la hinh vudng canh 4.

 s(0=Lky
(c) Dién tich mat cat Ia h .

: , v=ipn
(d) Thé tich cta khai chép la 3

Cau 5: Cho do thi ham so y=¢ va hinh dugc t6 mau nhu dudi.
Yl

___r/

-1 @) 1

sy

(a) Hinh phadng dugc t6 mau gidi han béi 3 dudng

I ol
S=((e*) dx
(b) Dién tich hinh phdng duogc tinh bdi cong thidc -1

. S=e--
(c) Dién tich hinh phang e

(d) Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phdng dé quanh truc OX 13
1 [, 1]
v=re 5]
R

Cau 6: Cho d6 thi ham s6 V=X ~3X*2 3 V=X 1 5
dugc té nhu trong hinh dudi.

55, 13 phan dién tich phan



(a) Dién tich hinh ph&ng gii han bdi dé thj ham s6 Y =X ~3X+2 |y

[ +4x- 3)dx
y=x-1 5

(c) 5 =5

(d) Dién tich hinh phang gidi han béi dé thi ham s¢ Y =X ~3X*2, y=x-1.

3

|(- X +4x- 3)dx =1
x:0; x=3 3 9 )

Cau 7: Goi E) 1y hin phing gi6i han bdi cac duong Y= SInX Y=l

x=al0 =a=p)

’

X=p
(H)

(H)

(a) Néu a@=P thi dién tich cla bang 0.

(b) Néu @=0 thi dién tich cuda bang P+2.

3
), S=p-a+3

(c) Néu dién tich cta hinh la 2 thi @ |a s6 nguyén chia hét cho

0.

D

(E) [ﬂnxdx =S'- p-a

(d) Néu dién tich cta hinh 1a S thi &

Cau 8: Trong mat phang Oxy’ cho ham sé y=x+x va VEXEX

(a) Hoanh d6 giao diém cla dé thi hai ham s6 trén [& X =0 hodc X=-1



(b) Dién tich hinh phang gisi han béi dé thi hai ham sé trén va X=0, x =1

5= ((VX- ' )dx

dugc tinh theo céng thic @
(c) Dién tich hinh phang gidi han bdi dé thi hai ham s6 trén va X=0, x =1

I 1

5= [(X+ x:)dx— |(X+\E)dx

dugc tinh theo céng thic ¢ 8

(d) Dién tich hinh phang gidi han badi dé thi hai ham s6 trén va X=0, x=1 pg
1

ng 3 dvdt

Cau 9: Cho hinh phang (#) giGi han béi cac duong V=X *3, V=0 x=0, x=2_ xeét
tinh ddng sai cla cdc ménh dé sau:

(H) St :[(X' + B)dx

(a) Cong thic tinh dién tich hinh phang la: g

26

() bang 3.

(b) Dién tich hinh phang
(H)

(c) Cong thirc tinh thé tich khoi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang

v :_|(x: +3): dx
xung quanh truc OX |a: d :

(H

(d) Thé tich khai tron xoay sinh ra khi quay hinh phang ) xung quanh truc
202

Ox b‘éng T .

Cau 10: Khéi chdm cdu cé ban kinh R=5 va chiéu cao "=! sinh ra khi quay hinh

=25- X

ph&ng gidi han bdi cung tron cé phuong trinh ¥
dudng thdng X =4, X=5 xung quanh truc OX.

, truc hoanh va hai

(a) Khodng cach tir tdm cla khéi cdu dén khéi chém cau bang 3.

(b) Thé tich cta kh6i chém cau Vi dugc tinh theo cbéng thic

v :p](ES— X )dx

v _l4p

(c) Thé tich cta khéi chém cau 3 .



(d) Goi V2 13 thé tich cda nda khéi cau c6 ban kinh bang 5. Ti s6 thé tich
V 7

[

vV, 125

Cau 11: Cho tam gidc vudng OAB cé canh OA=a ndm trén tuc OX va

;—"LDB:a‘DﬁaqE

. Goi P 13 khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac
OAB xung quanh truc Ox.

Y B

O_—1 l €z
z#
a pa

(@) Khi 4 thithétich V caakhéi P 1a 3 (dvtt).

ke

a=P pa
. - AN ~ Ve 2 el b \
(b) Khi 6 thithé tich V cua khoi P 1a 9 (dvtt).
| e cosa <
(c) Khi thétich V cdakhéi P 13 3 thi gia tri 2,
pa

(d) Khi tana =cota thi thé tich V cta khéi P 1a 3 .

Cau 12: Cac nha kinh té st dung duong cong Lorenz dé minh hoa su phan phai thu
nhap trong mot quoc gia. Goi X |a dai dién cho phan tram so gia dinh trong
mot quéc gia va Y 13 phan tram téng thu nhdp, mo hinh Y =% sé dai dién cho
MmOt quoc gia ma cac gia dinh c6 thu nhap nhu nhau. Budng cong Lorenz

y =f("), biéu thi su phan phéi thu nhap thuc té&. Dién tich gitta hai mé hinh

nay, véi 0=X=100 pju thi “su bat binh ddng vé thu nhap” clia mot quéc

gia. Nam 2005 | dudng cong Lorenz clia Hoa Ky cé thé dugc md hinh héa bai
ham sé

y=(0,000615* +0,0218x+1,723) ,0 <x <100
Trong dé X dugc tinh tU cac gia dinh nghéo nhat dén giau cé nhat (Theo
R.Larson, Brief Calculus: An Applied Approach, 8% edition, Cengage
Learning, 2009)

Xét tinh ddng/sai cla cac khang dinh sau:



(a) Tinh theo th( tu t&r cac gia dinh nghéo nhat dén giau nhat, téng thu
nhap thuc té ctia 60% cac gia dinh dau tién chiém chua dén 30% so véi téng
thu nhap cda toan b6 cac gia dinh.

(b) Néu sap xép cac gia dinh theo th tu tir nghéo nhat dén giau nhat, roi
chia thanh 10 nhém bang nhau tir 1 dén 10, t6ng thu nhap cuta cac gia dinh
trong nhém 3 chiém khodng 8,56% tong thu nhéap cla toan bd céac gia dinh.
(c) Su bat binh d&ng vé thu nhap cla Hoa Ki nam 2005 dugc xac dinh béi
cbng thuc:

[[x— (000061 +0,0218x+1,723) | dx

(d) Su bat binh d&dng vé thu nhap cda Hoa Ky nam 2005 g& vuot qua 2000,
‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan

Cau 1: Do thi trong hinh duéi day la cda ham so yzf(X).

YA

sy

—2/' O 1

[£Oddx =3; [f(ddx =-1

Biét -2 . Tinh dién tich phan hinh phang té dam trong
hinh.
Cau 2: Tinh dién tich S cGa hinh phang gidi han bdi cadc dudng y:x-‘+2x+1' truc

hoanh, X =1 v3 x=2,
Cau 3: Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gidi han bdi cac dudng:
y=3x+x" y=0;X=0;X=3 4 ,anh truc OX bang bao nhiéu (Jam tron dén hang
don vi)?

3
h==
Cau 4: Khoi chém cau cé ban kinh R=3 va chiéu cao 2 sinh ra khi quay hinh
phang gidi han bdi cung tron cé phuong trinh Yy=v9-x truc hoanh va hai
x=2
dudng thang 2, x=3 xung quanh truc OX. Tinh thé tich kh&i chdm cau
nay (lam tron két qua dén hang phan chuc).



Cau 5: Tinh dién tich cta hinh phang gi6i han béi cac dudng: ¥ =5 X V=3

X =‘\E, x=\2 (két qud lam tron dén chir s6 thap phan thu 2)

-~

2 e . = y= _
Cau 6: Tinh dién tich cda hinh phang gidi han bai cac duong: Y \/& 2, x=0,
X =2 (két qua lam tron dén chit s6 thap phan thi 2)

Cau 7: Goi ()
y=3x" y=4-x

la phan hinh phang duogc gidi han bdi dé thi cia cdc ham sé

H)

va truc hoanh. Dién tich cla la bang bao nhiéu?

Cau 8: Cho (1)

la hinh phang dugc té6 dam trong hinh vé va dugc gidi han bdi cac
10 [-x  khix =l

y=—x-xX V= 5 1n
dudng cé phuong trinh 3 , ]-x 2 khi x>1 Dién tich cua

bang bao nhiéu.

(H)

Cau 9: Cho tam giac vuong OAB ¢4 canh OA ndm trén truc OX va

ADB:a‘Diaﬂg‘ B(a:b) o
\ <! va "%/ v6i @, b 1a cac s6 thyc théa @ +b =1 Goi by

khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac OAB xung quanh truc Ox,

Y B

O _—1 I €x
Z/

Tinh gid tri {ana khj thé tich cua khéi b dat gia tri [6n nhat. Lam tron két qua
dén chit s6 thap phan th 2.

Cau 10: Trong chuang trinh néng thén mai, tai moét xa Y c6 xay mot cay cau bang bé
tong nhu hinh vé. Tinh thé tich khaoi bé tong dé€ dé da cay cau. (Pudng cong
trong hinh vé la cac duong Parabol)




(D)

Cau 11: Cho hinh phéng dugc @gi6i han bdi céc duong
YEXAXALY=0-XGY=2 5 (D) ndm ngoai Parabol ¥ =X *2X*2 khi cho
(D)

quay quanh truc OX, ta nhan duogc vat thé tron xoay cé thé tich

v==> 3
b, trong d6 &P 13 cac s6 nguyén duong. Gia tri biéu thic P =a-2b
bang bao nhiéu.

Tai liéu duogc chia sé bdi Website VnTeach.Com

https://www.vnteach.com
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