Chuyén dé 24 MOT SO BAI TOAN TONG HO'P KHOI TRON XOAY

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

TAI LIEU DANH CHO POI TUQNG HQC SINH KHA - GIOI

(M3 102 - 2020 Lan 2) Cho hinh nén (N) c¢6 dinh S, ban kinh d4y bang VZa va do dai duong
sinh bang 4a. Goi (T) 1a mit cau di qua S va duong tron ddy cua (N). Ban kinh ciia () bang

A. 2‘/?1,70“. B. 161/?“. C. S‘E“. D. V13a.

(M4 103 - 2020 Léan 2) Cho hinh nén (N) c6 dinh S, ban kinh day bang a va do dai duong

sinh bang 4a . Goi (T ) 1a mat cau di qua S va duong tron day cua (N ) . Ban kinh cua (T ) bang

A. 2*{5‘1. B. 16*1/;—56’. C. 8\{15—5‘1. D. J15a.

(M3 101 - 2020 LAn 2) Cho hinh nén (N)co6 dinh S ban kinh day bing J2a va d6 dai duong
sinh bang4a .Goi (T) la mat cau di qua S va dudng tron déy ctia (N).Ban kinh ctia (T) bing
W2 B. Jida. . @ Wfa.

A.—a. D.
3

(M3 104 - 2020 Lan 2) Cho hinh nén (N)cé dinh S, ban kinh ddy bang a va d¢ dai duong sinh
bang 2V2a. Got (T) 1 mit cau di qua S va duong tron day ctia (N) . Ban kinh cua (T) bang

A A4, B. 2 c. 87a. D. V7a.
7 3 7
(THPT Bach Ping Quing Ninh 2019) Cho hinh thang ABCD vuong tai A va B véi
AD

AB=BC = - = . Quay hinh thang va mién trong ctia né quanh duong thang chira canh BC.

Tinh thé tich V' cta khéi tron xoay duoc tao thanh.

E
ct
L BI— ——————— A
3 3 3
ALy = B.V:ST;a . C.V=nd. D,y =™

(THPT Gia Loc Hai Duong 2019) Mot hinh nén ¢ chiéu cao 9(em) ndi tiép trong mot hinh

cau c6 ban kinh 5(cm). Goi V,¥, lan luot Ia thé tich ctua khdi nén va khéi cau. Tinh ti s6 o
2
2L B~ c. 2L, D. 2.
125 500 125 500

Trang 1



Cau 7.

Cau 8.

Cau 10.

Cau 11.

Trang 2

(Sé Ninh Binh 2019) Mot khdi g hinh try tron xoay ¢ ban kinh day bang 1, chiéu cao bang 2.
Nguoi ta khoét tir hai dau khoi gd hai nira khdi cdu ma duong tron day cia khéi gd 1a duong tron
16n ctia mdi nira khéi cau. Ti sb thé tich phan con lai ctia khéi g va ca khoi gd ban dau 1a
Az B. L. c.l p. L.

3 4 3 2

(Chuyén Lam Son Thanh Héa 2019) Mot khéi tru ban kinh day 13 a+/3, chidu cao 1a 2a+/3.

Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép khéi try.

2a/3
A. 86714’ B. 6/67a’. C. 437a’. D. #mﬁ.

(THPT Chuyén Thai Nguyén 2019) Mot khdi cau pha 1é gdm mot hinh cau (H 1) ban kinh R va
mot hinh nén (Hz) ¢6 ban kinh day va duong sinh 1an luot 13 7,/ thoa man r = %l va [l = %R

xép chéng lén nhau (hinh vé). Biét téng dién tich mit cau (H1) va dién tich toan phén cua hinh

nén (H,) la 9lem®. Tinh dién tich ctia mt cau (H, )

N

N
Z

104

A. —cm 26 2

B. 16¢cm? C. 64cm? D. ?cm

(KTNL GV Thuin Thanh 2 Bic Ninh 2019) Cho hinh thang cin ABCD c¢6 day nhé AB =1,

day 16n CD = 3, canh bén BC = DA = \/5 . Cho hinh thang d6 quay quanh AB thi dugc vat
tron xoay co thé tich bang
A.Eﬂ'. B.éw. C.ZT(. D.zﬂ'.

3 3 3 3
(Sé Thanh Héa 2019) Mot hop dung my pham dugc thiét ké (tham khao hinh v&) ¢6 than hop 1a
hinh try ¢6 ban kinh hinh tron day » = 5cm , chiéu cao 4 = 6cm va nép hop 1a mot nira hinh cau.
Nguoi ta can son mit ngoai ctia cai hop d6 (khong son day) thi dién tich S can son 1a



Cau 12.

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

A. S =110z em?. B. S=1307 cm*. C. S=1607 cm*. D. S =80z cm?.

(S¢ Binh Phwéc 2019) Mot dd vat dugc thiét ké boi mot nira khdi cau va mot khéi non up vao
nhau sao cho d4y ciia kh6i non va thiét dién ciia nira mit cau chong khit 1én nhau nhu hinh v& bén.
Biét khéi nén c6 duong cao gip doi ban kinh day, thé tich cia toan bd khéi do vat bang 36mcnr’.

Dién tich bé mit ctia toan bd dd vat d6 bang

D. W(\/§+2) cm’

47Zx/§

A. 7T(\/§+3) cm’ B. 977(\/§+2) cm? C. 97T(\/§+3) cm’

(Sé Ha Ngi 2019) Cho khoi cau (§) c6 ban kinh R . Mot khoi tru c6 thé tich bang R® va

noi tiép khoi cau (5). Chiéu cao ciia khoi try bang

NG 2 23
3

A SR B. RV2. C. R D. =2R
Tinh thé tich ctia vat thé tron xoay khi quay mé hinh (nhu hinh v&) quanh truc DF .
E F
a
=30°
A B
T O
a
wERC
D C
. mla3. B. %cf. C. 5—7[a3. . 1O—ﬂa3.

(S6 Ninh Binh 2019) Cho mit cau (S) tdm O, ban kinh bang 2. (P) 1a mat phang céch O mot
khoang bang 1 va cat (S) theo mot duong tron (C). Hinh nén (N) c6 déy 1a (C), dinh thude
(8), dinh cach (P) mot khoang 16n hon 2. Ki hiéu V], ¥, 1an luot 1a thé tich cua khéi cau (S)

. .,V
va khoi nén (N).Ti sO 71 1a

2

Trang 3



Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Ciu 19.

Cau 20.

Trang 4

Al B2, c. o D. 2.
3 3 9 9

(M3 104 2017) Cho mit cau () tim O, ban kinh R=3. Mit phing (P) cich O mét khoang
bang 1 va cit (§) theo giao tuyén la duong tron (C) ¢6 tam H . Goi T la giao diém cuia tia HO
v6i (), tinh thé tich V' ctia khéi nén c6 dinh 7' va ddy 1a hinh tron (C).

32r 167

A.V:T B. V=16x C.V:T D. V=32x

Mot hinh try ¢6 hai dudng tron day nam trén mot miat cau ban kinh R va co dudng cao bang ban
kinh mat cau. Dién tich toan phﬁn cua hinh try do béng

(3+2J§)nR2 (3+2\/§);sz (3+2J§);;R2 (3+2\/5)sz
~ B.— . ¢——~— p—"r
3 2 2 3
(M3 110 2017) Cho mat cau () c6 ban kinh bang 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang 4 va hai

A.

duong tron day nam trén (S ) Goi ¥, 1a thé tich ctia khdi tru (H ) va V, 1a thé tich cua khdi cau

(S). Tinh ti s6 2
£
A B2 A .3
v, 16 v, 3 v, 3 v, 16
(Chuyén Lam Son Thanh Héa 2019) Cho tam giac déu ABC noi tiép duong tron tim / duong
kinh AA', M 1a trung diém BC. Khi quay tam, gidc 4BM véi nita hinh tron duong kinh 44’
xung quanh duong thang AM (nhu hinh v& minh hoa), ta duoc khéi non va khdi cau cé thé tich
lan Iugt V,,V, .Ti sd % bang:

2

A B. 2 e D.

4 9 32 32
(Chuyén PHSP Ha Ngi 2019) Mot binh dung nudc dang hinh nén (khong c6 day), dung day
nuéc. Nguoi ta tha vao d6 mot khdi cau c6 dudng kinh bang chiéu cao cta binh nudce va do dugc
thé tich nude tran ra ngoai 1a 187 dm’ . Biét raing khdi cau tiép xuc véi tat ca cac dudng sinh cia
hinh nén va ding mot nira cta khéi cau chim trong nude (hinh bén). Thé tich ¥ cta nude con lai
trong binh bang



Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 24.

A. 24rdm’. B. 6dm’. C. 54zdm’. D. 127dm’.
(Chuyen Phan Bdi Chau Ngh¢ An 2019) Cho tam gidc déu 4BC ¢6 dudng tron noi tiép (O;r),

cit bo phan hinh tron va cho hinh phang thu duge quay quanh 40 . Tinh thé tich khéi tron xoay
thu duoc theor .

5 4
A. gm”3. B. Em”3. C. 7rr3\/§. D. 77,

(THCS - THPT Nguyén Khuyén 2019) Cho mdt cai binh hinh try c6 ban kinh day bang R va c6
4 qua cam hinh cu, trong d6 ¢6 3 qua cam c6 cing ban kinh va mot qua cam cung ban kinh véi
day binh. Lan Iuot bo vao binh 3 qua cam cing ban kinh sao cho chiung d6i mot tiép xuc véi
nhau, mdi qua cam déu tiép xuc véi voi ddy binh va tiép xic voi mot duong sinh ctia binh; Bo tiép
quéa cam thir tu con lai vao binh va tiép xtc véi mit ndp cia binh. Chiéu cao cia binh bang

A. R(\/Z\/g—3+1)2. B.R(\/Z\/g—3—1)2. C.R(\/Z\/g+3+1)2. D. R(\/2\/§+3—1)2.

(Lién Truwong Thpt Tp Vinh Nghé An 2019) Cho hinh cau tim O ban kinh R =5, tiép xuc voi
mit phang (P). Mot hinh nén tron xoay c6 ddy nam trén (P), c6 chiéu cao 4 =15, c6 ban kinh
day bang R . Hinh cau va hinh non nam vé mét phia dbi véi mat phang (P). Ngudi ta cat hai hinh
d6 boi mit phang (Q) song song v6i (P) va thu dugc hai thiét dién c6 tong dién tich 1a S . Goi

x 1a khoang cach gitta (P)va (Q), (0<x<5).Biétrang S dat gia tri 16n nhét khi x =% (phan

sO — tdi gian). Tinh giatri T=a+b.

a
b

P)

A.T=17 B. T =19 C.T=18 D. T=23
(Lién Truwong Thpt Tp Vinh Nghé An 2019) Mot khdi d6 choi gdm mét khdi hinh try (7) gin
chong 1én mot khdi hinh nén (N), lan lugt c6 ban kinh dy va chidu cao tuong ing 1a 7, A, 7,,
h, théa man r, =27, h =2h, (hinh v&). Biét rang thé tich ctia khdi non (N) bang 20cm’. Thé

tich cta toan bg khdi d6 choi bang

Trang 5



Cau 25.

Cau 26.

Cau 27.

Trang 6

A. 140cm’ B. 120cm’ C. 30cm’ D. 50cm’

(THPT L& Quy Dén Pa Niing -2019) Thd mdt qua cdu dic c6 ban kinh 3 (cm) vao mot vat
hinh nén (c6 day nén khong kin) (nhu hinh vé bén). Cho biét khoang cach tir tim qua cau dén
dinh nén 1a 5 (cm). Tinh thé tich (theo don vi cm?) phan khong gian kin gi¢i han boi bé mat qua
ciu va bé mit trong ctia vat hinh nén.

A 27 B. 47, c. 1o, p. %7
5 5 5 5

(Sé& Ha Ni 2019) Cho hinh nén c6 chiéu cao 2R va ban kinh day 1a R . Xét hinh tru noi tiép
hinh nén sao cho thé tich try 16n nhat. Khi d6 ban kinh day cua tru 1a
AR B. X p. X

3 3 2

(Thanh Twong Nghé An -2019) Mot con xoay duoc thiét ké gdm hai khdi tru (7)), (7,) chong
1én khbi nén (N)(Tham khdo mdt cat ngang qua truc nhu hinh vé). Khéi tru (7)) c6 ban kinh day
r(cm), chidu cao 4 (cm). Khéi tru (7,) cb ban kinh day 2r(cm), chiéu cao h, =2k, (cm). Khéi
nén (N) c6 ban kinh day r(cm), chiéu cao h, =4h(cm) . Biét rﬁng thé tich toan bd con xoay béng
31(cm?). Thé tich khéi nén (N) bang

A. S(cm’). B. 3(cm’). C. 4(cm’). D. 6(cm’).



Ciu 28. Cho tam gidc déu ABC c6 dinh A(5;5) noi tiép duong tron tim / duong kinh A4', M 14 trung

diém BC.Khi quay tam gidc ABM cung véi nira hinh tron dudng kinh 44" xung quanh dudng
thang AM (nhu hinh v& minh hoa), ta dugc khdi nén va khdi cau co thé tich lan luot 1a ¥, va V.

N

-

AV
T £ Eb;
ysoV2 ang
= B.2. 2 .2
32 4 32 9

Cau29. (P& Tham Khio 2017) Cho mit cau tim O ban kinh R . Xét mat phang (P) thay doi cat mat
cau theo giao tuyén 1a duong tron (C ) Hinh n6n (N ) ¢6 dinh S nam trén mat cau, c6 day la
dudng tron (C) va c6 chiéu cao A(h>R). Tinh & dé thé tich khoi non duge tao nén bdi (N) c6
gi4 trj 16n nhat.

=4TR C.h=37R D. h=-BR

Ciau 30. (THPT Hoang Hoa Tham Hung Yén 2019) Mot céi thung dung day nudc duoc tao thanh tir
viéc cat mat xung quanh ctia mot hinh non béi mot mdt phang vudng goc véi truc cua hinh nén.
Miéng thing 1a dudng tron c6 ban kinh bang ba 1an ban kinh mit day cta thung. Nguoi ta tha vao

A. h=-2R B. h

r A A A r \ ’ M 3 A 5 <\ r \ Aor r \
dé mdt khoi cau c6 duong kinh bang ) chi€u cao cua thung nudc va do dugc thé tich nudce tran ra

ngoai la 5437 (dm3). Biét rang khdi cau tiép xtic voi mit trong clia thung va dung mot nira cua
khéi cdu di chim trong nude (hinh v&). Thé tich nuéce con lai trong thing cé gia tri ndo sau day?

A. ?«@r (dm?). B. 1837 (dm’).  C. ?«@n (dm®).  D. 187 (dm?).

Ciu 31. (THPT Poan Thuwong - Hai Dwong - 2019) Chiéu cao cta khdi tru c6 thé tich 16n nhat noi tiép
trong hinh ciu c6 ban kinh R 1a

Trang 7



Cau 32.

Cau 33.

Cau 34.

Cau 35.

Cau 36.

Trang 8

A 4RV B. R\3. c. B3 p, 2R%3.

3 3 3
Mot binh dung nude dang hinh nén (khong c6 day) dung day nudc. Ngudi ta tha vao dé mot khoi
cdu c6 duong kinh bang chiéu cao cia binh nudc va do dugce thé tich nudc tran ra ngoai la
187 dm® Biét khdi cau tiép xtc vdi tat ca cac dudng sinh ciia hinh nén va dung mot nira khéi cau
chim trong nuée. Tinh thé tich nude con lai trong binh.
A. 277 dm’ . B. 67 dm’ . C. 97 dm’ . D. 247 dm’.

A ‘e A I O TR 7 S S A U | SR s
(Chuyén Thai Nguyén 2019) Cho khoi non c6 do 16n goéc & dinh 1a 3 Mot khoi cau (Sl) noi
tiép trong khoi ndi non. Goi (S, ) 1a khoi cau tiép xtic vi tat ca cac duong sinh cia non va véi
S, ; S, 1a khoi cau tiép xuc voi tat ca cac duong sinh cua khoi non va véi S, ;... ; S, 1a khoi cau
tiép xuc voi tat ca cac duong sinh cua noén va voi S, . Goi V, V,,...,V .V lan luot 1a thé tich

cua khoi cau S, S,,S,,....,S, va V la thé tich cua khoi nén. Tinh gid tri cua bi€u thuc

T - lim Vi+V,+..+V,
A.Tzi. B.Tzi. C.Tzz. D.Tzl.
5 13 9 2

(Chuyén Bic Ninh - 2020) Cho hinh tru ¢6 hai day 14 hai hinh tron (0) va (0'), ban kinh bing
a. Mot hinh nén c6 dinh 1a O’ va ¢6 ddy 14 hinh tron (0). Biét goc giita dudng sinh ctia hinh nén

v6i mat day bang 60°, ti s6 dién tich xung quanh cua hinh tru va hinh nén bang

1
A 2. B. 2. C.\3. D. ——.

NG

(Chuyén Bic Ninh - 2020) Cho mot chiée cbe co dang hinh nén cut va mot vién bi c6 duong
kinh bang chiéu cao ctia cdc. DS day nude roi tha vién bi vao, ta thiy luong nude tran ra bang mot
phan ba lugng nudc d6 vao cde luc ban dau. Biét vién bi tiép xtc véi day cde va thanh cde. Tim ti
s6 ban kinh ciia miéng cdc va day cde (bé qua do day caa cdc).

5

N/

A SH2L B.>. C. V21. p, 2LEV5.

2 2 2
(Pai Hoc Ha Tinh - 2020) Trén ban c6 mot coc nudce hinh try chira ddy nude c6 chidu cao bang
31an duong kinh cua day; mot vién bi va mot khdi nén déu bang thuy tinh. Biét vién bi 1a mot
khéi cau co dudng kinh bang cua cdc nude. Ngudi ta tir tir tha vao cde nude vién bi va khdi non
d6 ( nhu hinh v&) thi thiy nudc trong cdc tran ra ngoai. Tinh ti s6 thé tich cua lugng nude con lai
trong cbc va luong nudc ban dau( bo qua bé day cua 16p vo thuy tinh)




Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 41.

Cau 42.

2 B2 ¢t bl
9 3 9 2
(Sé' Ninh Binh 2020) Cho tam giac vuong can ABC c6 AB=BC = a2 . Khi quay tam giac
ABC quanh dudng thing di qua B va song song voi AC ta thu duge mot khéi tron xoay co thé
tich bang
2ra’ . C. 4dra’
3 3

(Sé Yén Bai - 2020) Mot khdi d6 choi gdm mot khéi tru va mot khdi non cé cung ban kinh duoc
chdng 1én nhau, d6 dai duong sinh khéi tru bang d6 dai dudng sinh khéi nén va bang duong kinh
khéi tru, khéi non (tham khao hinh v& ). Biét thé tich toan bo khdi dd choi 1a 50cm’, thé tich khéi

tru gan voi sO nao nhat trong céc so sau

A. 27a’. B. D. za’.

A. 38,8cm’. B. 38,2cm’. C. 36,5¢cm’. D. 40,5cm’.

(Nguyén Trii - Thai Binh - 2020) Trong tit ca cic hinh nén noi tiép trong hinh cau c6 thé tich
bang 367, ban kinh » cta hinh nén c6 dién tich xung quanh 16n nhét 1a

=£. B.r=§. C.r=242. D. r=3.

2 2

(Sé& Ninh Binh 2020) C6 mot bé hinh hop chit nhat chira day nude. Ngudi ta cho ba khéi non
gidng nhau c6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng can vao bé sao cho ba duong tron day cia
ba khéi nén doi mét tiép xuc voi nhau, mot khdi non cd duong tron day chi tiép xiic voi mot canh
ctia day bé va hai khdi non con lai co dudng tron day tiép xtc voi hai canh cta day bé. Sau do

A.r

. <1A , L, R Ao A g1 1 o4 o e
nguoi ta dat 1én dinh cua ba khoi non mot khoi cau ¢ ban kinh bang 3 lan ban kinh day cua khoi

337x

nén. Biét khdi cAu vira du ngdp trong nude va tong luong nude trao ra 1a (lit). Thé tich

nude ban dau ¢ trong bé thudc khoang nao dudi diy (don vi tinh: lit)?

A. (150;151). B. (151;152). C. (139;140). D. (138:139).

Cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi N 1a diém thudc canh AD sao cho AN =2DN . Pudng
thang qua N vudng goc v6i BN cit BC tai K. Thé tich V' cua khdi tron xoay tao thanh khi
quay tir giAc ANKB quanh truc BK 1a

B

A. V=Z7za3. B. V=i7ra3. C. V=éﬂa3. D. V=ﬂ7m3.
6 14 7 9

Cho mét khéi tron xoay (), mdt mat phang chira truc ciia () cat (H) theo mot thiét dién

Trang 9



Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.

Cau 46.

Cau 47.

Trang 10

nhu trong hinh vé& sau. Tinh thé tich cua (H) (don vi cm®).

I\"‘-—_._.—-""} - -
Fcrin

41z
=13r. B. V(H):237z. C.v,,=—.

) 3 =17r.

AV,

() D. Vi

)

Cho hinh thang can 4BCD, AB//CD, AB=6 cm ,CD=2 cm, AD =BC = \/B cm, Quay hinh
thang ABCD xung quanh duong thang AB ta duoc mot khdi tron xoay c6 thé tich 1a

D C

A B
A. 18n(cm3). B. 30n(cm3). C. 24n(cm3). D. 12n(cm3).

(Chuyén Long An-2019) Cho mét dung cu dung chat 16ng duoc tao bdi mot hinh tru va hinh nén
duogc lap dit nhu hinh bén. Ban kinh day hinh nén bang ban kinh day hinh try. Chiéu cao hinh tru

bang chiéu cao hinh nén va bang A. Trong binh, lwong chit 16ng c6 chiéu cao bang % chiéu cao

hinh tru. Lat nguoc dung cu theo phuong vudng goc véi mit dat. Tinh do cao phan chét 1ong trong
hinh noén theo 4.
N ) et b2

8 8 2 4
C6 mot hinh chit nhat ABCD vé6i AB =2a, AD =4a. Nguoi ta danh diu E 1a trung diém BC
va F e AD sao cho AF =a. Sau d6 nguoi ta cuén manh bia lai sao cho canh DC tring canh
AB tao thanh mot hinh try. Tinh thé tich t& dién ABEF véi cac dinh 4, B, E, F nam trén hinh
tru vira tao thanh.

3 3 3 3
L6a B, 3 ¢’ p. 3

A. . . ) )
3’ 3t RY/4 n’

(Chuyén Nguyén Hug- 2019) Cho hinh thang ABCD vuéng tai 4 va B v6i AB = BC = % =a.
Quay hinh thang va mién trong ctia nd quanh dudng thang chira canh BC. Tinh thé tich ¥ cua
khéi tron xoay dugc tao thanh.

3 3 3
drra _Sra Tra

AV =ra. B. V= C.V= 3 D. V=

Dé dinh vi mot tru dién, ngudi ta can dac mot khoi bé tong c6 chiéu cao £ =1,5m gdm:
A 7. r \ J4 , J4 \ J4 <A N 1
- Phan dudi c6 dang hinh tru ban kinh ddy R =1m va c6 chi€u cao bang Eh ;

- Phan trén c6 dang hinh nén ban kinh day bang R di bi cit bo bot mot phan hinh nén co ban

1
kinh day bang ER O phia trén (nguoi ta thuong goi hinh do la hinh non cut);



Cau 48.

Cau 49.

Cau 50.

\ x 1
- Phan ¢ gitra rong c6 dang hinh try ban kinh day bang ZR (tham khao hinh vé bén duoi).

2h/3

2h/3

h/3

Thé tich cia khdi bé tong (lam tron dén chir s6 thdp phan thir ba) bang

A. 2,815m’. B. 2,814m". C. 3,403m’. D. 3,109m".

Cho hinh thang ABCD vuéngtai 4 va B ¢c6 AB=a, AD=3a va BC=x v6i 0<x<3a. Goi
V., V,, lan lugt 13 thé tich cac khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh thang 4BCD (ké ca céc

L , . V7
diém trong) quanh dudng thang BC va AD . Tim x dé 7‘=§
2
A. x=a. B. x=2a. C. x=3a. D. x=4a.

(D@ thir nghiém 2017) Cho hai hinh vudng c6 cung canh bing 5 dugc xép chong 1én nhau sao
cho dinh X cta mot hinh vudng 14 tdm cua hinh vudng con lai (nhu hinh v&). Tinh thé tich V
ctia vat thé tron xoay khi quay mé hinh trén xung quanh truc XY .

Y
125(1+\5)7z 125(5+2\/§)7z
A V="t T B. V= - .
125(5+4J§)7z 125(2+J§)7z
C.V= ) D.V=-—"——
24 4

Nguoi ta ché tao mot mon do6 choi cho tre em theo cac cong doan nhu sau: Trude hét ché tao ra
hinh non tron xoay c¢6 goc & dinh 13 2a = 60° bing thuy tinh trong subt. Sau d6 dit hai qua ciu
nho bang thity tinh c6 ban kinh 16n, nho khac nhau sao cho hai mit cau tiép xuc véi nhau va tiép
xuc voi mit nén, qua cau 16n tiép xtic véi mat day ctia hinh non (hinh v&). Biét ring chidu cao cua
hinh nén bang 9cm .

Trang 11



Cau 51.

o122 B, 407 c. ¥ p, 1007

3 3 3 3
Nguoi ta tha mot vién billiards snooker c6 dang hinh cu voi ban kinh nho hon 4,5 cm vao mot
chiéc cdc hinh try dang chira nude thi vién billiards d6 tiép xtc voi day cde va tiép xtc v6i mat
nuéc sau khi dang (tham khao hinh v& bén). Biét rang ban kinh cua phan trong day cbc bang 5,4
cm va chiéu cao ciia muc nude ban dau trong cdc bang 4,5 cm.

Bén kinh ctia vién billiards d6 bang

Cau 52.

Trang 12

A. 2,6 cm. B. 2,7 cm. C.4,2 cm. D. 3,6 cm.

(THPT CAm Binh -2019) Nguodi ta tha mdt vién bi c6 dang hinh cau c6 ban kinh 2,7cm vao
mot chiée cde hinh tru dang chira nudc (tham khéo hinh v& dudi). Biét ring ban kinh cua phan
trong day cdc bang 5,4¢m va chidu cao ctia myc nuée ban dau trong cdc bang 4,5¢m . Khi d6

chiéu cao cuia myc nudc trong coc 1a?

A. 5,4cm . B. 5,7cm. C. 5,6cm. D. 5,5cm.



Cau 53.

Cau 54.

Cau 55.

Cau 56.

Cho tam giac déu ABC noi tiép duong tron tam / duong kinh 44', M 14 trung diém BC. Khi
quay tam gidc ABM cung véi nira duong tron duong kinh 44" xung quanh dudng thing AM

(nhu hinh v& minh hoa), ta dwoc khéi non va khéi ciu c6 thé tich 1an lugt 1a ¥, va V,. Ty s6 —

£
bang
4
B\j’/c
AV
A= B.2. 2 .2
32 4 32 9

Cho mit cau (S) c6 ban kinh bang 2 va cé mot dudng tron 16m 1a (C). Khéi non (N) c6 duong
tron day la (C) va thiét dién qua tryc 13 tam gidc déu. Biét rang phan khdi non (N ) chura trong
mit cau (S) c6 thé tich bang (a+b\/§)7r, v6i a,b 1a cac s6 hitu ti. Tinh a+b .

A.a+b=£. B.a+b=2. C.a+b=E. D.a+b=z.
3 3 3 3

(Binh Phwéc - 2019) Mot dd vat duoc thiét ké bai mot nira khdi cau va mot khdi non ap vao
nhau sao cho d4y ctia kh6i non va thiét dién ciia nira mit cau chong khit 1én nhau nhu hinh v& bén.
Biét khdi non c6 dudng cao gip d6i ban kinh day, thé tich cua toan bo khdi do vat bang 36w cm’.

Dién tich bé mat cta toan bo d6 vat do bang

A. 7T(\/§+3) cm’® . B. 97T(\/§+2) cm*. C. 97r(\/§+3) cm®>. D. 7r(\/§+2) cm’.

Cho mét hinh cau ndi tiép hinh nén tron xoay c6 goc & dinh 1a 2ar, ban kinh day 14 R va chiéu
cao 1a /. Mot hinh try ngoai tiép hinh cdu d6 c6 day dudi nam trong mit phang ddy ciia hinh nén.
Goi V,, V, lan lugt 1a thé tich ciia hinh nén va hinh try, biét rang ¥, #V,. Goi M 1a gia tri 16n

nhét cita ti sé 2. Gid tri ctia biéu thirc P =48M +25 thudc khoang nao dudi day? (tham khdio
1

hinh ve)

Trang 13



Mit phing cit béi miit

phing qua truc hinh non / \

A. (40;60). B. (60;80). C. (20;40). D. (0;20).
Cau 57. (Ha Ngi - 2018) Cho khoi cau () tam 1, ban kinh R khong d6i. Mot khdi try thay déi c6 chiéu

cao h vaban kinh day r noi tiép khdi cdu. Tinh chiéu cao 4 theo R sao cho thé tich cta khéi tru
16n nhét.

ER

3 2 2
CAu58. (To#n Hoc Va Tudi Tré 2018) Cho tam gisc SAB vudng tai A, ABS =60°, dudong phan gide

trong ctia ABS cit SA tai diém [ . V& nira duong tron tim / ban kinh I4 ( nhu hinh v&). Cho
ASAB va nira duong tron trén cing quay quanh S4 tao nén cac khdi cau va khdi non co thé tich

A h B. h C. h D. h=R2.

tuong tmg V,, V,. Khing dinh nao dudi diy ding?

S
i
_ m;
A B
A. 4V =97, B. 9V =4V, C.V =3V, D. 2V =3V,

Cau59. (THPT Hoang Hoa Tham - Hung Yén - 2018) Nguoi ta dat dugc vao trong mot hinh nén hai
khéi cau c6 ban kinh 1an luot 14 @ va 2a sao cho cac khéi cau déu tiép xtic v6i mit xung quanh

Trang 14



Cau 60.

Cau 61.

Cau 62.

Cau 63.

Cau 64.

Cau 65.

cua hinh nén, hai khoi cau ti€p xtic véi nhau va khodi cau 16n tiép xtic véi ddy cua hinh néon. Ban
kinh day cta hinh non da cho la

A. \3a. B. 3a. C. 2\2a. D. 8?“

(THPT Hau Lgc 2 - TH - 2018) Cho hinh nén (N ) c¢6 ban kinh day r=20(cm), chiéu cao
h =60(cm) va mdt hinh try (T ) noi tiép hinh né6n (N ) (hinh try (T ) c6 mot day thudc day hinh
nén va mot day nam trén mat xung quanh cua hinh nén). Tinh thé tich ¥ cua hinh tru (T ) co dién

tich xung quanh 16n nhét?

A. V' =3000z(cm’). B.V= @ﬂ(cmﬁ. C. V =36007(cm’). D.V =4000z(cm’).
(Phan Ding Luu - Hué - 2018) Trong tit ca cac hinh chop tir gidc déu noi tiép hinh cau c6 ban
kinh bang 9. Tinh thé tich ¥ ctia khdi chép c6 thé tich 16n nhét.

A. 57612 . B. 576. C. 14442 . D. 144.

(Toan Hoc Tudi Tré - 2018) Cho tam gidc ABC vudéng & 4 c¢6 AB=2A4AC. M 1a mot diém
thay ddi trén canh BC. Goi H, K lan luot 1a hinh chiéu vudng goc cia M trén AB, AC . Goi
V va V' tuong Ung la thé tich cua vat thé tron xoay tao boi tam gidc ABC va hinh chit nhat

MHAK khi quay quanh truc 4B . Ti s6 % 16n nhat bang

AL B. >, c.’
2 9 3
(THPT Nguyén Trai - Pa Niing - 2018) Xét hinh tru (7') ndi tiép mot mét cdu ban kinh R va §

D.

A|w

1a dién tich thiét dién qua truc cia (T). Tinh dién tich xung quanh cua hinh try (7') biét S dat gia
tri 16n nhat

2 2
A s, =R B. 5, =X
X 3 xq

C. S, =2zR*. D. S =7R*.

(THPT Quynh Luu - Nghé An - 2018) Mot khiic gb c6 dang hinh khdi nén c6 ban kinh day
bang r =2m, chidu cao 4 =6m. Bac tho moc ché tac tir khic gb d6 thanh mot khic gd ¢ dang
hinh khéi try nhu hinh v&. Goi ¥ 14 thé tich 16n nhét cta khic gd hinh try sau khi ché tac. Tinh
V.

32 32 32 32
A. V:T”(mz). B. V:F(mz). C. V:T”(mz). D. V:T”(nf).

(THPT Thanh Mién I - Hii Duong - 2018) Cho mit cau (§) c6 ban kinh R khong doi, hinh
non (H) bét ki noi tiép mit cau (S). Thé tich khdi non (H) 1a V;;va thé tich phan con lai cua
khi cu 1a V. Gia tri 16n nhat ctia " bang:
2
A.ﬂ. B.E. . 32. D. 32.
32 32 81 76

Trang 15



Ciu 66. (THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Tinh - 2018) Cho tam giic déu va hinh vudng cing c6
canh bing 8 dugc xép chdng 1én nhau sao cho mét dinh cia tam giac déu tring voi tim cua hinh
vudng, truc cua tam giac déu trung voi truc cua hinh vudng (nhu hinh v&). Tinh thé tich cua vat
thé tron xoay sinh boi hinh di cho khi quay quanh truc.

A
H
C
K
16;:(23+4ﬁ) 647;(17+\/§) 167r(17+3\/§) 647z(17+3ﬁ)
A. B. C. D. .

3 3 9 9

Ciu 67. (Chuyén Lé Hong Phong - Nam Dinh - 2018) Ban dau ta c6 mdt tam gidc déu canh béing 3
(hinh 1). Tiép d6 ta chia mdi canh cua tam giac thanh 3 doan bang nhau va thay mdi doan & giita
bang hai doan bang né sao cho ching tao v4i doan bé di mot tam gidc déu vé phia bén ngoai ta
duoc hinh 2. Khi quay hinh 2 xung quanh truc d ta duoc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich khéi
tron xoay do.

Hinh 1 Hinh 2

A ST g, 973 C. 573 p, S7m3
3 8 6 2
Ciu 68. (THPT Nguyén TAt Thanh - Yén Bai - 2018) Bén trong hinh vudng canh « , dung hinh sao bén
canh déu nhu hinh vé& bén (céc kich thudc can thiét cho nhu trong hinh). Tinh thé tich ¥ cta khéi

tron xoay sinh ra khi quay hinh sao d6 quanh truc xy.

Trang 16



AV :5—7[613. B. V=
48
Cau 69. (THPT Chu Vin An - Ha Ndi - 2018) Ban An c¢6 mot cdc gidy hinh non c6 duong kinh day 1a

10 cm va dd dai dudng sinh 1a 8 cm. Ban du dinh dung mot vién keo hinh cAu sao cho toan bo

D. V:£a3.
8

vién keo nam trong coc (khong phan nao cua vién keo cao hon miéng coc).

Hoi ban An c¢6 thé dung duoc vién keo co6 duong kinh 16n nhét b'?lng bao nhiéu?

64 539 10439 32

A. — cm. B.—— cm. C. cm. D. — cm.

Bo 13 13 V39
Cau70. (Chuyén Nguyén Pinh Triéu - Pong Thap - 2018) Mot trai banh va mot chiée chén hinh tru c6
cung chiéu cao. Nguoi ta dit trai banh 1én hinh try thiy phan ¢ bén ngoai clia qua bong c6 chiéu

N 3 A 5 r . A \ A or 5 5 ) B < A r . )
cao bang 2 chiéu cao cua no. Goi V,,V, lan luot 1a thé tich cua qua bong va chiéc chén, khi do:

~

A. 9V, =8V, . B. 3V, =2V,. C. 16V, =9V,. D. 27V, =8V,.

Trang 17



Cau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

Cau 77.

Cau 78.

Trang 18

" | R: s Y , A gia N4 A
(THPT Cum Viing Tau - 2021) Cho khoi non c6 géc ¢ dinh cua thiét dién qua truc la 3 Mot
khéi cau (S,) néi tiép trong khéi nén. Goi (S, ) 1a khdi cu tiép xtic véi tat ca cac dudng sinh cia
non va voi (S1 ); (S3) 1a khéi cau tiép xtic voi tt ca cc duong sinh ctia nén va véi (Sz);.; (Sn)
14 khéi cau tiép xtic v6i tit ca cac duong sinh clia non va véi (S,.). Goi V3 V,55 V, lan luot 1a

thé tich cua khéi cau (5);(8,):5 (S,)vav la thé tich ctia khéi non. Tinh gia trj cta biéu thic

T - lim Vi+V,+..+V, :
A.Tzz. B.ng. C.Tzi. D.Tzl.
9 5 13 2

(Chuyén Ha Long - Quang Ninh -2021) Mot mit cau tim O nam trén miat phang day cia hinh
chop tam giac déu S.ABC co tit ca cac canh bang nhau, cac dinh 4, B,C thudc mit cau. Biét ban
kinh mit cau 1a 1. Tinh téng do dai /, céc giao tuyén clia mit cau v&i cac mat bén cia hinh chop

thoa man?
Al (1-\6) B. ! (2-3\5) C.1l (\@-2) D. [ [*51]
el . Llel2; . .le ;2. .le b

(Chuyén Nguyén Binh Khiém-Quang Nam-2021) Cho ba hinh cau tiép xtic ngoai nhau timg doi
mot va cung tiép xGic véi mot mat phang. Cac tiép diém cua cac hinh cau trén mit phang 1ap thanh
mot tam gidc ¢o cac canh bang 6,4 va 5. Tich ban kinh cta ba mit cau trén 1a

A. 120. B. 225. C. 15. D. 40.

(M3 101-2022) Cho hinh nén ¢6 géc & dinh 1a 120°va chiéu cao bang 4. Goi () 1a mat cdu di
qua dinh va chtra dudng tron ddy cta hinh nén da cho. Tinh dién tich cua (§) bang:

A. 64r. B. 2567 . C.192r. D. 967 .

(M3 102 - 2022) Cho hinh nén c6 goc & dinh bang 120° va chiéu cao bing 1. Goi () la mit cau

di qua dinh va chira duong tron ddy cta hinh non da cho. Dién tich cia () bang

A. 167 B.12rx. C.4r. D. 487

(M3 103 - 2022) Cho hinh nén c6 géc & dinh bang 120° va chidu cao bing 3. Goi (S) la mat cau

di qua dinh va chtra duong tron day cta hinh non da cho. Dién tich cua () bang

Al44r. B. 1087. c. 48x. D. 967 .
(M3 104-2022) Cho hinh nén ¢ goc ¢ dinh bang 120° va chiéu cao bang 2 . Goi (S ) 1a mat cau

di qua dinh va chtra duong tron day ctuia hinh nén da cho. Dién tich cua (S ) bang

A. 16—n B. 64—“ C. 64r. D. 487.

3 3
(THPT Hwong Son - Ha Tinh - 2022) Mot chiéc kem Oc qué gdm 2 phan, phan duéi 1a mot
khéi nén c6 chiéu cao bang ba lan duong kinh day, phan trén 13 nira khdi cdu c¢6 dudng kinh bang
duong kinh khéi non bén duéi (nhu hinh v&). Thé tich phan kem phia trén bang 50cm’. Thé tich

cua ca chiéc kem bang



A. 200cm’. B. 150cm’. C. 125cm’. D. 500cm’.

Cau79. (Sé Bac Liéu 2022) Trén ban c6 mot cdc nudce hinh tru chira déy nude, cd chiéu cao béng 3 lan
duong kinh ciia day; mot vién bi va mot khdi non déu bang thiy tinh. Biét vién bi 1a mot khdi cau
c6 duong kinh bang duong kinh cia dudng tron ddy cdc nude. Nguoi ta tir tir tha vao cde nude
vién bi va khdi nén sao cho dinh khdi nén ndm trén mat cau (nhu hinh v&) thi thiy nudc trong coc
tran ra ngoai. Tinh ti s6 ctia lwong nudc con lai trong coc va lugng nude ban dau.

4 1
‘5 =%
Ciu 80. (Sé Lang Son 2022) Mot cai ¢t co hinh dang nhu hinh bén (gdm mot khdi non va mot khdi tru
ghép lai). Chidu cao do duoc ghi trén hinh, chu vi day 1a 20cm .

D

A B. é C.
9

(USH )

Thé tich cua cot bing
52000 5000 5000 13000
A. (cm3). B. 7(0}113). C. 7(cm3). D. P (cm3).

3z
Céu 81. (S¢ Thai Nguyén 2022) Cho mét dung cu dung chit 16ng nhu hinh 1 ¢6 phan trén 13 mat xung
quanh va day cua hinh tru, phan duéi 1a mit xung quanh ctia hinh nén. Biét hinh tru ¢ cing ban
kinh day R va cing chiéu cao 4 =24cm v6i hinh nén. Trong hinh 1, luong chat 16ng c6 chiéu cao
bang 12cm . L4t nguoc dung cu theo phuong vudng goc véi mat dat nhu hinh 2. Khi d6 chiéu cao
cua chit 10ng trong hinh 2 13

Trang 19



Cau 82.

Cau 83.

Trang 20

Hinh 1 Hinh 2
A. 3cm. B. 2cm . C. lem. D. 4cm .

(Chuyén Phan Bdi Chau — Ngh¢ An 2022) Tir mot tim ton hinh tam giac déu canh bang 6m,
ong A cit thanh mot tAm tén hinh chit nhat va cudn lai duoc mot cai thung hinh tru(nhu hinh v¢).

A [

Ong 4 lam dugc cai thing c6 thé tich t5i da 1a ¥ (Vat liéu lam nédp thing coi nhu khong lién
quan). Gid tri cua V' thoa man

AV <1m’.

B.V>3m’.

C.2m’ <V <3m’.

D. Im’ <V <2m’.

(THPT Co Noi - Son La 2022) Cho hinh nén cé d¢ dai duong kinh day 1a 2R, d¢ dai duong
sinh 1a Rv/10 va hinh tru c6 chiéu cao va duong kinh ddy du bing 2R, 1dng vao nhau nhu hinh

VE.

2R

Ti s6 thé tich phan khéi nén nam ngoai khéi try va phan khéi tru khéng giao voi khdi nén 1a
L B. L. c. L. D. .
56 27 54 28



Cau 84.

Cau 85.

(THPT Hoang Hoa Tham - Quing Ninh - 2022) Cho mit cau (S) bén kinh R. Hinh nén (N)
thay doi c6 dinh va dudng tron ddy thude mat cau (S). Thé tich 16n nhat cua khéi nén (N) la:
327k’ 32FR° 32FR° b 327k’

A. . B. . C. . .
81 81 27 27

(Chuyén PHSP Ha Ngi 2022) Pit ba vién bi bang nhau ban kinh bang 1 vao cai lo hinh try.
Nhaén thay cac vién bi d6i mot tiép xtac nhau, dong thoi tiép xuc véi hai day va cac duong sinh ctia
hinh tru. Dién tich xung quanh lo hinh tru gin nht véi gia tri nao sau day?

A.27,08. B. 13,54. C. 18,61. D.6,77.

Trang 21



