
ĐỀ ÔN TẬP KIỂM TRA CUỐI HỌC KỲ II

MÔN: TOÁN 12 – ĐỀ SỐ: 37 (100TN)

Câu 1: Cho  và . Tính .

A. . B. . C. . D. .

Câu 2: Gọi  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành, đường thẳng 

. Hỏi cách tính  nào dưới đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .

Câu 3: Cho , với  là các số nguyên. Giá trị của  bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 4: Tính tích phân sau 

A. . B. . C. . D. .

Câu 5: Giá trị của tích phân  bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 6: Biết . Tính 

A. . B. . C. . D. .

Câu 7: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường  và 

A. B. C. D. 



Câu 8: Tính thể tích của khối tròn xoay khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường  , 

, ,  quanh trục 

A. . B. . C. . D. .

Câu 9: Cho . Tính tích phân .

A. . B. . C. . D. .

Câu 10: Tích phân , với  là các số hữu tỉ. Biểu thức  bằng:

A. B. C. D. 

Câu 11: Biết  trong đó , ,  là các số nguyên. Tính giá trị của 

biểu thức .

A. . B. . C. . D. .

Câu 12: Cho  là hàm số liên tục thỏa . Tính .
A. 2020. B. 2019. C. 2022. D. 2021.

Câu 13: Biết , trong đó  là các số thực dương. Tính tích phân .

A. . B. . C. . D. .

Câu 14: Cho tích phân . Với , , . Tính giá trị của biểu thức 

A. . B. . C. . D. .

Câu 15: Cho số phức  thỏa mãn: . Tính mođun của số phức 

A. . B. . C. . D. .

Câu 16: . Cho số phức  thỏa mãn điều kiện: . Tìm số phức .

A. . B. . C. . D. .

Câu 17: . Cho số phức  thỏa mãn điều kiện: . Tìm module của số phức

.

A. . B. . C. . D. .



Câu 18: Tìm số phức liên hợp của số phức 

A. B. C. D. 

Câu 19: Tìm các số thực  biết  

A. B. C. D. 

Câu 20: Cho số phức thoả mãn hệ thức . Tập hợp các điểm biểu diễn của là một đường 
tròn có bán kính là

A. . B. . C. D. .

Câu 21: Cho số phức thoả mãn hệ thức . Phẩn ảo của số phức bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 22: Biết nghịch đảo của số phức  bằng số phức liên hợp của nó. Khi đó:

A. B. C.  là số thực. D.  là số thuần ảo.

Câu 23: Gọi  và  là hai nghiệm phức của phương trình . Tính giá trị của biểu thức 

A. B. C. D. 

Câu 24: Cho số phức thỏa mãn  Tìm môđun của 

A. B. C. D. 

Câu 25: Trong  mặt  phẳng  phức,  cho   điểm   lần  lượt  là  điểm biểu  diễn  của  các  số  phức 

 Biết tam giác  vuông cân tại  và  có phần thực dương. Khi 

đó, tọa độ điểm  là:

A. . B. . C. . D. 

Câu 26: Trong không gian , góc giữa hai vectơ  và  là

A. . B. . C. . D. .

Câu 27: Trong  không  gian  với  hệ  tọa  độ  ,  viết  phương  trình  mặt  phẳng   đi  qua  điểm 

 và vuông góc với đường thẳng .

A. . B. .

C. . D. .

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng  và điểm 

. Phương trình mặt cầu tâm  và tiếp xúc với  là

A. . B. .



C. . D. .

Câu 29: Trong không gian  , cho đường thẳng   và điểm  . 

Viết phương trình mặt phẳng  đi qua  song song đường thẳng  và trục .

A. B. . C. . D. .

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng . Điểm  

có hình chiếu lên  là điểm . Tổng  bằng bao nhiêu?

A. . B. . C. . D. .

Câu 31: Trong  không  gian  ,  cho  mặt  phẳng   và  mặt  phẳng 

. Đường thẳng  là giao tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng  
có phương trình là

A. . B. .

C. . D. .

.

Câu 32: Trong  không  gian  ,  cho  điểm   và  đường  thẳng   có  phương  trình 

. Tìm phương trình đường thẳng  đi qua , vuông góc và cắt .

A. . B. . C. . D. .

Câu 33: Trong  không  gian  ,  cho đường  thẳng   và  mặt  phẳng 

. Góc giữa  và  bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 34: Trong không gian , cho tam giác  có , , . Diện tích 

tam giác  bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 35: Trong không gian  , cho   điểm  Tính thể 

tích tứ diện .

A. . B. . C. . D. .

Câu 36: Biết  với  là hai số nguyên dương. Tính 

.



A. . B. . C. . D. .

Câu 37: Hình phẳng được tô đậm trong hình dưới đây được giới hạn bởi đường tròn, đường parabol,  

trục hoành và có diện tích , với . Tính tổng .

I
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A. . B. . C. . D. .

Câu 38: Một vật chuyển động trong 3 giờ với vận tốc  phụ thuộc vào thời gian  có đồ 

thị hàm số là một phần của parabol có đỉnh  và trục đối xứng song song với trục tung 

như hình vẽ. Tính quãng đường  mà vật di chuyển được trong 3 giờ đó.

A. . B. . C. . D. .

Câu 39: Cho hàm số  có đạo hàm trên , hàm số  là hàm bậc hai có đồ thị như 

hình vẽ dưới và có diện tích .

Mệnh đề nào sau đây 

đúng ?

A. . B. .

C. . D. .

Câu 40: Trên tập hợp số phức, cho phương trình  với . Biết rằng hai nghiệm của 

phương trình có dạng  và , với  là một số phức. Tính giá trị của biểu 

thức .



A. . B. . C. . D. .

Câu 41: Cho số phức  thỏa mãn  là một số thuần ảo. Tập hợp điểm biểu diễn số phức  
là một đường tròn có chu vi bằng.

A. . B. . C. . D. .

Câu 42: Cho  số  phức   thỏa  mãn  hệ  thức  .  Giá  trị  nhỏ  nhất  của  biểu  thức 

 bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 43: Trong không  gian  với  hệ  tọa  độ  ,  cho  hai  điểm  ,   và  mặt  cầu 

. Số mặt phẳng chứa hai điểm ,   và tiếp xúc với mặt 

cầu  là

A.  mặt phẳng. B.  mặt phẳng. C.  mặt phẳng. D. Vô số mặt phẳng.

Câu 44: Trong không gian  cho ba điểm , , . Tìm tọa độ điểm M 

trên mặt phẳng  sao cho  nhỏ nhất.

A. . B. . C. . D. .

Câu 45: Trong  không  gian  với  hệ  tọa  độ  ,  cho  hai  đường  thẳng   

 
và mặt  phẳng   Phương trình nào sau đây là phương 

trình của đường thẳng song song với , cắt  và  lần lượt tại  và  mà 

A. . B. .

C. . D. .

Câu 46: Cho  hàm  số   có  đạo  hàm  liên  tục  trên   và  thỏa  mãn  điều  kiện: 

 và . Tính tích phân .

A. . B. . C. . D. .

Câu 47: Cho hàm số  và  có đồ thị như hình vẽ. Biết 

đồ thị  hàm số   và   cắt  nhau tại  ba  điểm phân biệt   thỏa mãn 



 Tính diện tích hình phẳng  giới hạn bởi đồ thị hàm số  và đường 

thẳng 

A. . B. . C. . D. .

Câu 48: Cho số phức  thỏa mãn  và biểu thức  đạt giá trị lớn nhất. 

Giá trị  bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 49: Trong không gian   cho điểm  và điểm . Gọi   là đường phân 

giác trong của góc  của tam giác . Điểm  trên  sao cho  đạt giá 

trị nhỏ nhất. Hỏi  có giá trị bằng

A. . B. . C. . D. .

Câu 50: Trong không gian với hệ trục toạ độ , gọi  là đường thẳng đi qua điểm , 

song song với mặt phẳng  
 
sao cho tổng khoảng cách từ các điểm 

 
tới đường thẳng đó đạt giá trị nhỏ nhất. Vectơ chỉ phương của   là 

. Tổng  bằng:

A. . B. . C. . D. .

---------- HẾT ----------



HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT

Câu 1:  Cho  và . Tính .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có: 

.

Câu 2: Gọi  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành, đường thẳng 

 (như hình vẽ bên). Hỏi cách tính  nào dưới đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .
Lời giải

Ta có: 

Câu 3: Cho , với  là các số nguyên. Giá trị của  bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải



Câu 4: Tính tích phân sau 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đặt ; Đổi cận 

Khi đó: .

Câu 5:  [Mức độ 2] Giá trị của tích phân  bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có 

Câu 6:  [Mức độ 2] Biết . Tính 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đặt 

Ta có: 

. Vậy .

Câu 7:  [Mức độ 2] Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường  và 

A. B. C. D. 
Lời giải

Phương trình hoành độ giao điểm .

Diện tích hình phẳng là: 

Mà  và  nên



.

Câu 8:  [Mức độ 2] Tính thể tích của khối tròn xoay khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường 

, , ,  quanh trục 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

.

Câu 9:  [Mức độ 2] Cho . Tính tích phân .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đặt . Đổi cận: .

Khi đó .

Câu 10:  [Mức độ 2] Tích phân , với  là các số hữu tỉ. Biểu thức  bằng:

A. B. C. D. 
Lời giải

Đặt  Suy ra: 

Suy ra 

, suy ra 

Câu 11:  [Mức độ 2] Biết  trong đó , ,   là các số nguyên. 

Tính giá trị của biểu thức .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải



Đặt , ta có .

Do đó: 

.

Suy ra 

Câu 12:  [Mức độ 2] Cho  là hàm số liên tục thỏa . Tính .
A. 2020. B. 2019. C. 2022. D. 2021.

Lời giải

Đặt . Đổi cận , .

Ta có .

Câu 13:  [Mức độ 2] Biết , trong đó  là các số thực dương. Tính tích phân .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đặt . Đổi cận: khi 

Vậy .

Câu 14:  [ Mức độ 2] Cho tích phân . Với , , . Tính giá 

trị của biểu thức 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải



.

Câu 15:  [ Mức độ 2] Cho số phức  thỏa mãn: . Tính mođun của số phức 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có: .

Do đó: .

Câu 16: . [ Mức độ 2]. Cho số phức  thỏa mãn điều kiện: . Tìm số phức .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Giả sử .

Ta có: .

Theo giả thiết ta suy ra . Vậy .

Câu 17:  [ Mức độ 2]. Cho số phức  thỏa mãn điều kiện: . Tìm module của số phức

.

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Giả sử .

Ta có: .

Theo giả thiết ta suy ra  .

, do đó .

Câu 18:  [ Mức độ 2] Tìm số phức liên hợp của số phức 

A. B. C. D. 
Lời giải



Ta có: 

Câu 19:  [  Mức  độ  2] Tìm  các  số  thực   biết   

A. B. C. D. 

Lời giải

Ta có

Câu 20:  [ Mức độ 2] Cho số phức thoả mãn hệ thức . Tập hợp các điểm biểu diễn của 
là một đường tròn có bán kính là

A. . B. . C. D. .
Lời giải

Goi  với là điểm biểu diễn của số phức . Ta có .

Theo  giả  thiết  ta  có   

Vậy tập hợp các điểm biểu diễn của là đường tròn tâm , bán kính .

Câu 21:  [ Mức độ 2] Cho số phức thoả mãn hệ thức . Phẩn ảo của số phức bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có 

Vậy phần ảo của số phức là 1.

Câu 22:  [ Mức độ 2] Biết nghịch đảo của số phức  bằng số phức liên hợp của nó. Khi đó:

A. B. C.  là số thực. D.  là số thuần ảo.
Lời giải

Điều kiện . Có ;  (do )

Câu 23:  [ Mức độ 2] Gọi  và  là hai nghiệm phức của phương trình . Tính giá trị 

của biểu thức 

A. B. C. D. 
Lời giải



 

Suy ra .

Câu 24:  [Mức độ 2] Cho số phức thỏa mãn  Tìm môđun của 

A. B. C. D. 
Lời giải

Gọi 

 Ta có 

Vậy 

Câu 25:  [Mức độ 2] Trong mặt phẳng phức, cho  điểm  lần lượt là điểm biểu diễn của các số 

phức  Biết tam giác  vuông cân tại  và  có phần thực dương. 

Khi đó, tọa độ điểm  là:

A. . B. . C. . D. 
Lời giải

Giả sử  với  suy ra .

Ta có   .

Tam giác  vuông tại  nên

.

Tam giác  cân tại  nên .

Thế  vào  ta được:

.

Vì  nên . Vậy điểm  có tọa độ là .

Câu 26:  [ Mức độ 2] Trong không gian , góc giữa hai vectơ  và  là

A. . B. . C. . D. .
Lời giải



Gọi   là  góc  giữa  hai  vectơ   và  ,  ta  có: 

.

Câu 27:  [ Mức độ 2] Trong không gian với hệ tọa độ , viết phương trình mặt phẳng  đi qua 

điểm  và vuông góc với đường thẳng .

A. . B. .

C. . D. .
Lời giải

+) Mặt phẳng  đi qua điểm .

+) Mặt phẳng   vuông góc đường thẳng   nên   nhận vec tơ chỉ phương của đường 

thẳng  làm vec tơ pháp tuyến. Suy ra  có vec tơ pháp tuyến là .

Khi đó: 

Vậy phương trình mặt phẳng 

Câu 28:  [ Mức độ 2 ] Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng  và 

điểm . Phương trình mặt cầu tâm  và tiếp xúc với  là

A. . B. .

C. . D. .
Lời giải

Mặt cầu tiếp xúc mặt phẳng nên bán kính mặt cầu là .

Vậy phương trình mặt cầu là .

Câu 29:  [Mức độ 2] Trong không gian , cho đường thẳng  và điểm 

. Viết phương trình mặt phẳng  đi qua  song song đường thẳng  và trục .

A. B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có:  là vectơ chỉ phương của đường thẳng  và 

 là vectơ pháp tuyến của mặt phẳng 



Phương trình mặt phẳng  đi qua  song song đường thẳng  và trục là

Câu 30:  [Mức độ 2] Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng . Điểm 

 có hình chiếu lên  là điểm . Tổng  bằng bao nhiêu?

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đường thẳng  qua  vuông góc với   nhận véc-tơ pháp tuyến  của 

 làm véc-tơ chỉ phương nên có phương trình .

Xét phương trình .

Suy ra giao điểm của  và  là  là hình chiếu của  lên mặt phẳng .

Do đó .111Equation Chapter 1 Section 1

Câu 31:  [Mức độ 2] Trong không gian  , cho mặt phẳng   và mặt phẳng 

. Đường thẳng  là giao tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng  
có phương trình là

A. . B. .

C. . D. .
Lời giải

Mặt phẳng  có véc tơ pháp tuyến .

Mặt phẳng  có véc tơ pháp tuyến .

Gọi  là  véc tơ chỉ phương của đường thẳng . Do  nên .

Chọn .

Lấy điểm  Tọa độ  là nghiệm của hệ phương trình:

. Suy ra .



Phương trình đường thẳng .

Câu 32:  [ Mức độ 3 ] Trong không gian ,  cho điểm  và đường thẳng  có phương 

trình . Tìm phương trình đường thẳng  đi qua , vuông góc và cắt .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Cách 1:

Đường thẳng  có véc tơ chỉ phương .

Gọi   là mặt phẳng qua điểm  và vuông góc với đường thẳng  , nên nhận véc tơ chỉ 
phương của

 là vecto pháp tuyến 

Gọi  là giao điểm của mặt phẳng  và đường thẳng .

Vì 

Ta có đường thẳng  đi qua  và nhận vecto  là véc tơ chỉ phương có dạng

.

Cách 2:

Gọi 

. Đường thẳng  có VTCP là 

Vì  nên 

Suy ra .Ta có đường thẳng  đi qua  và nhận véc tơ  là 
véc tơ

chỉ phương có dạng .

Câu 33:  [Mức độ 2] Trong không gian , cho đường thẳng  và mặt phẳng 

. Góc giữa  và  bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải



Ta có một véc tơ chỉ  phương của   là  ;  một véc tơ pháp tuyến của   là 

.

Cách 1: Nhận thấy  nên đường thẳng  suy ra .

Cách 2: Áp dụng công thức  (trong đó )

 .

Câu 34:  [Mức  độ  2] Trong  không  gian  ,  cho  tam  giác   có  ,  , 

. Diện tích tam giác  bằng

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Fb tác giả: Tran Minh

; .

Câu 35:  [  Mức  độ  3] Trong  không  gian  ,  cho   điểm  

 Tính thể tích tứ diện .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có ; ; .

.

 là đỉnh của một tứ diện.

Thể tích tứ diện  là .

Câu 36:  [ Mức độ 3] Biết  với  là hai số nguyên 

dương. Tính .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Ta có 



Tính 

Đặt 

Đổi cận: .

Khi đó 

Vậy 

Câu 37:  [Mức độ 3] Hình phẳng được tô đậm trong hình dưới đây được giới hạn bởi đường tròn,  

đường  parabol,  trục  hoành  và  có  diện  tích  ,  với  .  Tính  tổng 

.

I

2

1 2

y

xO

1

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Phương trình của parabol là .

Phương trình đường tròn là:   phần đường tròn nằm phía dưới đường 

thẳng  có phương trình là .

Parabol cắt trục hoành tại hai điểm có hoành độ là  và cắt đường tròn tại các điểm có 

hoành độ là  (trong đó tiếp xúc tại điểm có hoành độ bằng ).

Do tính đối xứng nên diện tích của hai phần tô đậm là bằng nhau, do đó:

 ( với )



.

Câu 38:  [Mức độ 3] Một vật chuyển động trong 3 giờ với vận tốc  phụ thuộc vào thời gian 

 có đồ thị hàm số là một phần của parabol có đỉnh  và trục đối xứng song song với 

trục tung như hình vẽ. Tính quãng đường  mà vật di chuyển được trong 3 giờ đó.

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Gọi hàm số biểu thị vận tốc của vật là .

Theo đề bài, ta có : 

Suy ra , . Vậy .

Câu 39:  [ Mức độ 3] Cho hàm số  có đạo hàm trên , hàm số  là hàm bậc hai có 

đồ thị như hình vẽ dưới và có diện tích .



Mệnh đề nào sau đây 

đúng ?

A. .B. .

C. . D. .

Lời giải

Ta có  

Do  là hàm bậc hai theo hình vẽ trên thì  là trục đối xứng của đồ thị hàm số 

 từ đó ta có: 

suy ra  . Từ  và  ta có .

Câu 40:  [Mức độ 3] Trên tập hợp số phức, cho phương trình  với . Biết rằng hai 

nghiệm của phương trình có dạng  và , với  là một số phức. Tính giá 

trị của biểu thức .

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Vì  và  là hai nghiệm của phương trình bậc hai hệ số thực nên 

. Đặt .



Ta có 

.

Vì .

Suy ra ; .

Áp dụng định lý Vi-et ta có . Suy ra .

Câu 41:  [Mức độ 3] Cho số phức  thỏa mãn  là một số thuần ảo. Tập hợp điểm biểu 
diễn số phức  là một đường tròn có chu vi bằng.

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Đặt , ta có: .

Do  là một số thuần ảo nên có phần thực bằng  hay .

Vậy tập hợp điểm biểu diễn số phức  là đường tròn  có bán kính 
.

Vậy chu vi đường tròn là .

Câu 42:  [Mức độ 3] Cho số phức  thỏa mãn hệ thức . Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 

 bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Cách 1:

Giả sử .

Từ giả thiết ta có 

.

Biểu thức .



.

.

Vậy  đạt được khi .

Cách 2:

Giả sử .

Từ giả thiết ta có 

.

 Tập hợp các điểm biểu diễn số phức  là đường thẳng 

Biểu thức 

Giả sử   và .

.

Câu 43:  [Mức độ 3] Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm ,  và mặt 

cầu . Số mặt phẳng chứa hai điểm ,  và tiếp xúc với mặt 

cầu  là

A.  mặt phẳng. B.  mặt phẳng. C.  mặt phẳng. D. Vô số mặt phẳng.
Lời giải

Gọi  phương  trình  mặt  phẳng  thỏa  mãn  yêu  cầu  bài  toán  là 

.

Theo đề bài, mặt phẳng  đi qua 2 điểm  nên ta có:

.

Khi đó, phương trình mặt phẳng  có dạng: .

Mặt cầu  có tâm  và bán kính .



Vì   tiếp  xúc  với   nên :  

.

Suy ra : Phương trình mặt phẳng có dạng .

Vậy: Có duy nhất một mặt phẳng chứa hai điểm ,  và tiếp xúc với mặt cầu .

Câu 44:  [Mức độ 3] Trong không gian  cho ba điểm , , . Tìm tọa 

độ điểm M trên mặt phẳng  sao cho  nhỏ nhất.

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Cách 1

, , 

Dấu bằng xảy ra khi . Vậy .

Cách 2

Gọi G là trọng tâm tam giác ABC 

Ta có: 

 nhỏ nhất khi MG nhỏ nhất

 M là hình chiếu vuông góc của G lên mặt phẳng . Vậy .

Câu 45:  [Mức độ 3]  Trong không gian với hệ tọa độ  , cho hai đường thẳng   

 
và mặt phẳng  Phương trình nào sau đây là phương trình 

của đường thẳng song song với , cắt  và  lần lượt tại  và  mà 

A. . B. .



C. . D. .

Lời giải

Gọi  và . Suy ra .

Mặt phẳng  nhận  làm vectơ pháp tuyến.

Do  đường  thẳng   song  song  với   nên  

.

Khi đó .

.

Với  thì  ( loại do không có phương án chọn).

Với  thì  và .

Vậy phương trình đường thẳng :  hay 

Câu 46:  [Mức độ 4]  Cho hàm số   có đạo hàm liên tục trên   và thỏa mãn điều kiện: 

 và . Tính tích phân .

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Ta có: 

Bằng phép đổi biến, 

, thay  ta được 



Vì , khi đó .

Suy ra .

Câu 47:  [Mức độ 4] Cho hàm số  và  có đồ thị như 

hình vẽ. Biết đồ thị hàm số  và  cắt nhau tại ba điểm phân biệt  thỏa 

mãn   Tính diện tích hình phẳng   giới hạn bởi đồ thị hàm số   và 

đường thẳng 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Ta có  là hàm số bậc hai, cùng bậc với .

Mà  từ  đồ  thị  ta  có  hàm  số   đạt  cực  trị  tại  hai  điểm  là  nghiệm  pt   nên 

 

 (1)

Đồ thị hàm số  có tung dộ đỉnh bằng  nên . 
(2)

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hai hàm số  và :

.



Theo giả thiết, phương trình (*) có 3 nghiệm  thỏa mãn  nên theo định 

lí Viet cho phương trình bậc ba, ta có . (3)

Từ (1), (2) và (3) ta có hpt: .

Với các giá trị trên thay vào (*) thì thỏa mãn phương trình có 3 nghiệm phân biệt có tổng bằng 
9.

.

Xét phương trình .

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  là:

Câu 48:  [Mức độ 4] Cho số phức  thỏa mãn  và biểu thức  đạt giá 

trị lớn nhất. Giá trị  bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Gọi  là điểm biểu diễn của số phức  Gọi  và (  là trung 

điểm của )

Phương trình đường thẳng 

Ta có  

Suy ra điểm  thuộc vào đường tròn tâm , bán kính .

Gọi   là  hình  chiếu  của   trên  đường  thẳng  ,  phương  trình  đường  thẳng 

Tọa độ của điểm là nghiệm của hệ phương trình:

.



Từ giả thiết: 

Có: 

( Vì )

Suy ra: . Dấu xảy ra 

Suy ra điểm  là giao của đường thẳng  qua  song song với  cắt đường tròn 

Phương trình đường thẳng 

Tọa  độ  điểm   là  nghiệm  của  hệ  phương  trình: 

Vậy: Khi  đạt giá trị lớn nhất thì .

Câu 49:  [Mức độ 4] Trong không gian  cho điểm  và điểm . Gọi  là 

đường phân giác trong của góc   của tam giác  .  Điểm   trên   sao cho 

 đạt giá trị nhỏ nhất. Hỏi  có giá trị bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải



Gọi  là chân đường phân giác trong tại góc .

; 

Ta có . Vậy .

Có  nên chọn vtcp của  là 

Vậy phương trình đường phân giác trong xuất phát từ đỉnh  là: .

Dễ thấy  nằm khác phía so với   nên  nhỏ nhất khi   thẳng hàng 

hay .

Suy ra . Vậy  nên .

Câu 50:  [Mức độ 4] Trong không gian với hệ trục toạ độ , gọi   là đường thẳng đi qua điểm 

, song song với mặt phẳng 
 
sao cho tổng khoảng cách từ 

các điểm 
 
tới đường thẳng đó đạt giá trị nhỏ nhất. Vectơ chỉ phương của 

 là  (trong đó  là các số thực thỏa mãn ). Tổng  

bằng:

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Gọi  là mặt phẳng đi qua 
 
và song song với , ta có .

Khi đó .

Gọi  lần lượt là hình chiếu của  trên mặt phẳng .

Ta có .

Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi đường thẳng  đi qua hai điểm . Khi đó  (với 

).

Gọi  là đường thẳng đi qua  và vuông góc với mặt phẳng , khi đó phương trình của 

đường thẳng  là .



Vì .

Gọi  là đường thẳng đi qua  và vuông góc với mặt phẳng , khi đó phương trình của 

đường thẳng 
 
là .

Vì .

Vậy .

Mà .

Vậy .

---------- HẾT ----------
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