


Ví dụ 1: Cho  là trung điểm của đoạn thẳng . Tìm số  trong mỗi trường hợp sau:


a) ; 			b) .
Giải


a) Ta có:  là hai vectơ cùng hướng và 


Suy ra  Vậy 




b) Ta có:  là hai vectơ ngược hướng và . Suy ra . Vậy .
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1. Cho tam giác . Hai đường trung tuyến  và  cắt nhau tại . Tìm các số  biết:











Ví dụ 2: Vật thứ nhất chuyển động thẳng đều từ  đến  với tốc độ là  và vật thứ hai chuyển động thẳng đều từ  đến  với tốc độ là . Gọi  lần lượt là các vectơ vận tốc của vật thứ nhất và vật thứ hai. Có hay không số thực  thoả mãn 
Giải



Do tỉ số tốc độ của vật thứ nhất và vật thứ hai là  đồng thời hai vật chuyển động ngược hướng nên hai vectơ vận tốc ngược hướng. Suy ra . Vậy .
II. TÍNH CHẤT


Với hai vectơ bất kì  và hai số thực , ta có:











Nhận xét:  khi và chỉ khi  hoặc .

Ví dụ 3: Cho ba điểm . Chứng minh:


a) ; 		b) .
Giải

a) Ta có: .

b) Ta có: 
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2. Cho ba điểm . Chứng minh 
III. MỘT SỐ ỨNG DỤNG
1. Trung điểm của đoạn thẳng




HOẠT ĐỘNG 3. Cho  là trung điểm của đoạn thẳng  và điểm  tuỳ ý. Chứng minh rằng .
Để chứng minh đẳng thức trên, ta làm như sau:






Kiến thức trọng tâm: Nếu  là trung điểm của đoạn thẳng  thì  với điểm  bất kì.
2. Trọng tâm của tam giác




HOẠT ĐỘNG 4. Cho  là trọng tâm của tam giác  và điểm  tuỳ ý. Chứng minh rằng .
Để chứng minh đẳng thức trên, ta làm như sau:



  




Kiến thức trọng tâm: Nếu  là trọng tâm của tam giác  thì  với điểm  bất kì.






Ví dụ 4: Cho tứ giác  có  lần lượt là trung điểm của hai cạnh  và . Gọi  là trung điểm của đoạn thẳng .

Chứng minh .
Giải



Vì  là trung điểm của  nên .



Vì  là trung điểm của  nên .

Suy ra 
LUYỆN TẬP - VẬN DỤNG



[bookmark: _GoBack]3. Cho tam giác  có  là trọng tâm. Chứng minh .

89

oleObject2.bin

oleObject47.bin

image48.wmf
I


oleObject48.bin

image49.wmf
AB


oleObject49.bin

image50.wmf
M


oleObject50.bin

image51.wmf
2

MAMBMI

+=

uuuruuuruuur


oleObject51.bin

image52.wmf
(

)

(

)

(

)

2202

MAMBMIIAMIIBMIIAIBMIMI

+=+++=++=+=

uuuruuuruuuruuruuuruuruuuruuruuruuuruuur

r


image3.wmf
k


oleObject52.bin

image53.wmf
I


oleObject53.bin

image54.wmf
AB


oleObject54.bin

image55.wmf
2

MAMBMI

+=

uuuruuuruuur


oleObject55.bin

image56.wmf
M


oleObject56.bin

image57.wmf
G


oleObject3.bin

oleObject57.bin

image58.wmf
ABC


oleObject58.bin

image59.wmf
M


oleObject59.bin

image60.wmf
3

MAMBMCMG

++=

uuuruuuruuuuruuuur


oleObject60.bin

image61.wmf
(

)

(

)

(

)

MAMBMCMGGAMGGBMGGC

++=+++++

uuuruuuruuuuruuuuruuuruuuuruuuruuuuruuur


oleObject61.bin

image62.wmf
(

)

3303

MGGAGBGCMGMG

=+++=+=

uuuuruuuruuuruuuruuuuruuuur

r


image4.wmf
CAkCB

=

uuuruuur


oleObject62.bin

image63.wmf
G


oleObject63.bin

image64.wmf
ABC


oleObject64.bin

image65.wmf
3

MAMBMCMG

++=

uuuruuuruuuuruuuur


oleObject65.bin

image66.wmf
M


oleObject66.bin

image67.wmf
ABCD


oleObject4.bin

oleObject67.bin

image68.wmf
,

MN


oleObject68.bin

image69.wmf
AB


oleObject69.bin

image70.wmf
CD


oleObject70.bin

image71.wmf
G


oleObject71.bin

image72.wmf
MN


image5.wmf
CAkAB

=

uuuruuur


oleObject72.bin

image73.wmf
0

GAGBGCGD

+++=

uuuruuuruuuruuur

r


oleObject73.bin

image74.wmf
M


oleObject74.bin

image75.wmf
AB


oleObject75.bin

image76.wmf
2

GAGBGM

+=

uuuruuuruuuur


oleObject76.bin

image77.wmf
N


oleObject5.bin

oleObject77.bin

image78.wmf
CD


oleObject78.bin

image79.wmf
2

GCGDGN

+=

uuuruuuruuur


oleObject79.bin

image80.wmf
(

)

222200

GAGBGCGDGMGNGMGN

+++=+=+=×=

uuuruuuruuuruuuruuuuruuuruuuuruuur

rr


oleObject80.bin

image81.wmf
ABC


oleObject81.bin

image82.wmf
G


image6.wmf
,

CACB

uuuruuur


oleObject82.bin

image83.wmf
3

ABACAG

+=

uuuruuuruuur


oleObject83.bin

oleObject6.bin

image7.wmf
2

CACB

=

uuuruuur


oleObject7.bin

image8.wmf
2.

CACB

=

uuuruuur


oleObject8.bin

image9.wmf
2

k

=


oleObject9.bin

image10.wmf
,

CAAB

uuuruuur


oleObject10.bin

image11.wmf
2

CAAB

=

uuuruuur


oleObject11.bin

image12.wmf
2

CAAB

=-

uuuruuur


oleObject12.bin

image13.wmf
2

k

=-


oleObject13.bin

image14.wmf
ABC


oleObject14.bin

image15.wmf
AM


oleObject15.bin

image16.wmf
BN


oleObject16.bin

image17.wmf
G


oleObject17.bin

image18.wmf
,

ab


oleObject18.bin

image19.wmf
;.

AGaAMGNbGB

==

uuuruuuuruuuruuur


oleObject19.bin

image20.wmf
A


oleObject20.bin

image21.wmf
B


oleObject21.bin

image22.wmf
9 m/s


oleObject22.bin

image23.wmf
B


oleObject23.bin

image24.wmf
A


oleObject24.bin

image25.wmf
6 m/s


oleObject25.bin

image26.wmf
12

,

vv

rr


oleObject26.bin

image27.wmf
k


oleObject27.bin

image28.wmf
12

?

vkv

=

rr


oleObject28.bin

image29.wmf
93

62

=


oleObject29.bin

image30.wmf
12

3

2

vv

-

=

rr


oleObject30.bin

image31.wmf
3

2

k

-

=


oleObject31.bin

image32.wmf
,

ab

r

r


image1.wmf
B


oleObject32.bin

image33.wmf
,

hk


oleObject33.bin

image34.wmf
(

)

(

)

 ;;

kabkakbkabkakb

·+=+-=-

rrrr

rrrr


oleObject34.bin

image35.wmf
(

)

 ;

hkahaka

·+=+

rrr


oleObject35.bin

image36.wmf
(

)

(

)

 ;

hkahka

·=

rr


oleObject36.bin

image37.wmf
(

)

 1;1.

aaaa

·=-=-

rrrr


oleObject1.bin

oleObject37.bin

image38.wmf
0

ka

=

r

r


oleObject38.bin

image39.wmf
0

k

=


oleObject39.bin

image40.wmf
0

a

=

r

r


oleObject40.bin

image41.wmf
,,

ABC


oleObject41.bin

image42.wmf
222

ABBCAC

+=

uuuruuuruuur


image2.wmf
AC


oleObject42.bin

image43.wmf
(

)

3514

ACCBACAB

+-=

uuuruuuruuuruuur


oleObject43.bin

image44.wmf
(

)

2222

ABBCABBCAC

+=+=

uuuruuuruuuruuuruuur


oleObject44.bin

image45.wmf
(

)

351415141514

ACCBACACCBACACACCBACCBAB

+-=+-=-+=+=

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur

uuuruuur


oleObject45.bin

image46.wmf
,,

ABC


oleObject46.bin

image47.wmf
(

)

(

)

3223

ABBCABBCAB

+-+=

uuuruuuruuuruuuruuur


