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CĐ6: CÁC BÀI TOÁN VỀ SỐ CHÍNH PHƯƠNG

Dạng 1. Chứng minh một số(một tổng) là số chính phương

A. Trắc nghiệm (không có)

B. Tự luận

Câu 1. (HSG 7 huyện Vũ Thư, tỉnh Thái Bình, 2022- 2023)   

Cho đa thức: . Biết  là các số nguyên và . Chứng 

minh rằng:  là số chính phương.

Lời giải

Vì , nên:

 (1)

Mà:   (2)

Do đó:  là số chính phương (vì ,  đều là số nguyên)

Dạng 2. Chứng minh một số không phải là số chính phương

Dạng 3. Tìm số chính phương

Câu 1. (HSG 7 huyện Lâm Thao, tỉnh, trường …………… 2022 - 2023)   

Tìm các số nguyên  để  là một số chính phương
.

Lời giải

Ta có  là một số chính phương.

Suy ra 

Vì 

Với  (loại)

Với  ta đều có  (thoả mãn)



Với  ta có 

Gọi  là một ước chung nguyên tố của  và 

Suy ra 

Nên   là một số chính phương khi  và  đều là số chính 
phương.

Để  là số chính phương thì .

Suy ra 

 (không thoả mãn)

Vậy  thì  là một số chính phương.

Câu 2. (HSG 7 huyện Trực Ninh, tỉnh, trường, 2022 - 2023)

Cho . Tìm số tự nhiên  lớn nhất sao cho  là số chính phương.

Lời giải

Giả sử tồn tại số tự nhiên  để  là số chính phương.

* Xét :

Ta có: 

 

Ta có:  là số chính phương.

Với  và  thì  nên để  là một số chính phương thì

 cũng là một số chính phương

 mà  nên 

Kết hợp với điều kiện ta có: 



Vì  là số tự nhiên lớn nhất nên .

Thay  vào  ta được  là số chính phương    

*Xét :

Giả sử tồn tại  thỏa mãn  để  là số chính phương

Ta có:  là số chính phương.

Với  và  thì  

Nên để là một số chính phương thì  cũng là một số chính 
phương

 mà  nên

    

Từ  và  suy ra là số lớn nhất để  là số chính phương.

Câu 3. (HSG 7 thị xã Bình Long, 2022 - 2023)

Tìm số chính phương có chữ số, biết rằng chữ số đầu giống nhau, chữ số cuối 
giống nhau.

Lời giải

Gọi số chính phương có chữ số, biết chữ số đầu giống nhau, chữ số cuối giống 

nhau cần tìm là  

     Vì  là số chính phương nên: .

    Ta có: .

    Mà . Do  nên .

    Thử trực tiếp chỉ có .

    Vậy số cần tìm là .

(Hết)
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