Chuong 03 ‘
HAM SO BAC 2 & PO THI

HAM SO BAC HAI

Ly thuyét

1. Ham s6 bac hai

ﬁ ~
[::}r Pinh nghia
) Ham s6 bac hai la ham sé cho béi céng thic: y=ac +b+c
Trong d6 X 1a bién s6, &P:Cla c4c hing s6 va 470,
Tép xac dinh ctia ham s6 béac haila i .
Chuy:

» Khi =0, b#0 ham s6 tré thanh ham s béac nhat y=bx+ c

T £ :h:ﬂ Ly o~ 2y s 1y V =C

(o
-+

2. D

hi caa ham sé bac hai
h

- Do thi ham sé: y=ax?

T,

v 2
et A o N ~ sy \ s - o
b6 thi ham so6 V=015 cac dac di€m sau:

» Dinh la géc O(O;O).

» C6 truc doi xtmg 1a X =0
» Huéng bé 16m 1én trén khi 4> 0va hwéng xudng khi a<0,

Y U\
2 9 -
Y= ax T
y = ar’
] T
a >0
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Chuong 03 ‘
HAM SO BAC 2 & PO THI

. y=ac +bx+cla=0)

~ D6 thi ham so la m6t duwong Parabol coé:
I‘ - _}E;— b
» Pinh la 2a 4aj
—
» C6 truc dé6i xtmg: dudong thang 2a,

» @>0: B& 16m huéng 1én trén.

» d<0: Bé& 16m huwéng xuéng dudi.

Y 2 y
y=ar +br+c

i I A
: 1 - la
b :
) —ii 1:
: T :
i i 0
: i" €T
: Eri:
- i / :: y = oz’ + bx + e
—— - [
[ , N
°=i> Cach ve:
1. Xa&c dinh toa do dinh 2a 4a :
b
. X =-
2. Veé truc doéi xing 2a.

3. XA4c dinh toa do céc giao diém cla parabol véi truc tung, truc hoanh

(néu co)
3. Chiéu bién thién caa ham sé bac hai
m 7 ~
-=i- Cach ve:
= b

=5 N&u @>0 thi ham sg ¥ = *+Bx+C %

b

<

» Nghich bién trén khoang

{- —;t oo

—00 2a +00
H-00 t+o0
-
24| \ /
b _é a>0
4a

A o &%, A 2 2
» bong bién trén khoang ' ~a . b
» Néu <0 thi ham sé y=ac +bx+c j — Zz +00
b
cpee 2

» Dong bién trén khoang

[':*’*““
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© y 4 - A 2 hY ~
g Bang bién thién cia ham sé: y=ax*+bx+c

o
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HAM SO BAC 2 & PO THI 2

&Céc dang bai tap

0 Dang 1. Xac dinh ham soé bac 2

- )

Dé x4c dinh ham sé bac hai y=f(x)=ac +bx+c

(xac dinh cac tham s & b, )
Dua vao gia thiét dé 14p nén céc phuong trinh (hé phuong trinh) 4n 1a be
Viéc 1ap nén cac phuwong trinh néu & trén thuong st dung dén cac két qua sau:
» D6 thi ham s6 di qua diém M(X"‘. y") = Y :f(x,:,]

‘ ] ) X=X, = - g:x.,
» Do thi ham so ¢é truc doi xing =a
b
= -}_G :XI
Inx:y )= =
(x; v,) D S
» DO thi ham sé c6 dinh la 4a
» Trén i , ta co:

L )

c6 gid tri 16n nhat < 9< 0 Lic nay gia tri 1é6n nhat f0) la
D | b
w2

4 Vidu 1.1.
Xéac dinh parabol

|
1 =Ty 2 ; XTy
1) (P):y=ax +bx+“, biét (P) qua M(1;5) ,c6 truc déi xtimg la l
© (P):y=a +2X*C it [2 2 ) 1a dinh cta (P).
@®) (P):y:af +11=<+c’ biét (P) di qua Al l), B(2;3)' cti-3)
) (P)=}’ =ax< - 4x+cC

A+ hadnlh AA Alnl (P) hloco Rl o (P) o

o Loi gidi
] =% 2 . (P)
(1) (P):y=ax +bx+“, biét (P) qua M(;5)

,c6 truc doi xing la
a+b+2=5
b a+b=3

- =

2q a=2b

=3

‘a=2
=]

(P):y=2x"+x+2
Ta c6- b=1
aco: |

1

4 \
L]

Yy =ax +2 ’ 4 ) o el

o PIy=a+2x+e 40 4 1a dinh coa ¥
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(o)

2 1
"2a 2 ,
dssc 11 0= (P):y=-2x*- 2x+5
Ta co : -8 2 (€=3
o @), (P§) bist (P) 4 qua VA e (P)’ c(-1;-3)
al’ +bl+c=-1 a=1
a2’ +b2+c=3 = lp=1
o otal-1) +b(-D+c=-3 c=-3= (P):y=x+x-3
Ta co: .
P a = : - 4 4 \ A 2 p =g 0 \ = )'
) (P):y=ac - dx+c biét hoanh d6 dinh (P) bang vy (P) qua M(-2 1).
[ o)
a=-—
-4 , 3 2, 13
R et P T it ¥
Ta cé: 4a+8+c=l |4a+c=-T7 3
4
4 Vidu 1.2.

s . . ~ V=a© + b+ ,. < N e 3 N o
Xac dinh ham s¢ ¥ =% b+c véi 4, b, € 1a céac tham s6, biét rang ham s6

~ A 4/ 4 17 1N 1Y K, . v—_1 N7 AR g1 e 3. R M(];_l)
 Loi giai
Tap xéac dinh D =i .

Trén i , do ham s ¥ =% thx+c dat gia tri 1én nhat nén a<0.

2
a=- —
_E :_1‘ 3
2a 8
lag-2b+c=5s < |P="3
a+b+c=-1 C:E
Do dé theo gia thiét, ta co: ! L3 (nhéan).
¥
o V==X = —X+—
Vay ham s6 can tim 1a 3

4 Vi du 1.3.

I S " e P):y=nw - 2nx- 3m- 2
Tim tat ca cac gid tri cua tham s6 ™M dé parabol (P):y

(m#O) Z. a2 o @ vV=3x-1 .

@1Lm gl:&l'
binh cta (P) la 10;-4m- 2).

Theo gia thist, | thudc duong thing ¥ =" nen -4m-2=3.1- 1= m=-1.
vay m=-1,
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0 Dang 2. Vé do thi ham sé bac 2

- )

y=f(x)=ac +bx+c

D€ vé d6 thi ham so bac hai ta thuc hién theo cac budc sau:

I‘. b A
» Buoc 1. Xac dinh toa d6 dinh 2a° 4a)
b
, x =
» Bwoc 2. Vé truc doi xing 2a,
» Buwoc 3. Lap bang gia tri
b
X X ‘ X, X =- 2a X ‘ Xy
V| y(x) ‘ y(x,) ‘ _Ea ‘ y(x,) ‘ y(x,)

» Buoc 4. Vé Parabol
Luwu y:
s Khi vé can cht y ddu ctia hé s6 4 (bé 16m 1én trén néu 4>0 | xuéng duéi néu
a<( )

(0;¢)

= Do thi cia ham s6 cat truc tung tai diém

(x,;0)

~ . 2 ~ < ~ . o« 2 . .
o PA thi r11a ham <A rcat triie hnanh (Mén cA) tai didm véii X0 1A nerhidm

Vi du 2.1.

r Lap bana bién thién va vé d6 thi clia ham s¢ Y =X ™ 2X,
 Loi giai
[ = — _ A 32 CI(0;-1)
Tacé a=1, b=-2 ¢=3 Suy ra toa d dinh la .
T | -0 1 +oo
Yy +00 +00
\ ) /

(- ;1)

Do dé ham s6 nghich bién trén khoang
(1;+)

va dong bién trén khoang

Vé dé thi: Ta cé dinh 1a 10;-1)

Bang gia tri

va truc doi xtmg 1la X =1.

X|-tjoli]2]s3
Viszjo|-1]0]3

Ta cé d6 thi ctia ham s6 ¥ =X ~ X 13
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Vi du 2.2.

] ) Y= =X #2x-2
TAn hAna hién thién va va da thi ctia ham sa 2
o Loi giai
1
, a=-= I1(2;0
Ta c6 2, b=2 ¢=-2 Suyra toa d6 dinh la ( ).
xTr — 00 2 +OO
Y / 0\
— 60 —0C
(-0:2)

Do d6 ham sé dong bién trén khoang
(2;+)
1(2;0)

Vé d6 thi: Ta cé dinh 1a va truc doi xtmg 1a X =2,

va nghich bién trén khoang

Bang gia tri

X|-2]0]2]4]6
Vi-8|-2]0]-2]-8
:-I—x +2x-2
Ta c6 d6 thi ctia ham s6 2 1a

Vi du 2.3.

Cho ham s@ Y =X *+2X+3

A 2 . A « A \ ~ A o (P) 2 \ ~
(1) Lap bang bién thién va vé do thi cua ham so.
(2N TBen b AAS 58 e Bl &K .y>0 xrA .y<0
o Loi giai

(1) Lap bang bién thién va vé do thi i ' chia ham s6.

Tacé a=-1, b=2 c=3, Suy ra toa do dlnhl 1(1.4).

/\

)

Do dé ham s6 dong bién trén khoang

(l,+oo)'
I(1;4)

Vé dé thi: Ta cé dinh 1a va truc doi xtmg la X =1.

Bang gia tri
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7 A . 2 \ ~ —= :+2 + N
Ta c6 do6 thi cua ham so6 Y=oXH2X43

(2) Tim céc gia tri ctia ® dé ¥V~ 0 vy V<0

Tir d6 th ta thay d8 ¥> 0 thy ¥ 13) g y<0 ypy X€ Lo DU G+ 0)
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V'

m/
3
1))
©

I Dang 3. Tim tham sé dé h bac 2 don diéu

- )

a=0

—
» Truomg hop 4=0: Yéu c4u clia bai toan Lb) 0]

‘a=0

(mn)c‘ = — 40
. 2a J

» Truong hop 4> 0: Yéu cau clia bai toan
a<o

(mn)c |- 2
» Truong hop 4<0: Yéu cau clia bai toan | ' <a,
Lwu y:

» Viéc tim diéu kién dé ham sé ¥ =% tix+c nghich bién trén khodng (m;n)

\
1Av t1ivAn A Fie

duoc

Vi du 3.1.
' Tim tat ca céc gid tri clia tham s6 ™M dé ham sé
(1) Y= X +2MX*1 q6ng bién trén ¢ 00;3).

(o) V=-4X +4nMx- nT +2

nchich hién trén (- 2;40)

o Loi giai
(1) Y= x 2l dong bién trén S 00;3).
b

ja=-1<0, 22 " nén ham s6 da $ng bien trén M
Ta co , =a nén ham s6 da cho dong bién trén .

D e mes
Do vay, yéu cau cta bai todn © 24

Ké&t luan: Mm=3,

© ¥ = 4X +4NX- NT +2 (-2;+0)

nghich bién trén

2

nén ham s6 da cho nghich bién trén | 2

"
M2 me-4

Do vay, yéu cdu cta bai todn < 2

Két ludn: M=-4,

Vi du 3.2.
Tim tat ca céc gia tri ciia tham s6 M dé ham s6

=(nF +1)x* - 4nc+1 , - ;
ey y=(m +1)x: - 4mcs nghich bién trén (Oo’l).

42\ y:m: - (nf +I)X+3 2 L a A (1,+CD)
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o Loi gidi
y=(nt #1)x* - 4m+1 e (1)
ey nghich bién trén .
b _ 2m . 2m
Tacé =M +1>0, 2a nf +1 nan ham s6 da cho nghich bién trén ' L
2m 1

Do v4y, yéu cau clia bai toan © nt+1 o (M-1) =0 & m=1
Két luan: m=1,
= - (N7 +1)x+3
o Y (nt +1)

(1; +00).

dong bién trén
b _nt+l
Tacé a=m_ 2a Im yi m#0,

» Trudomg hop M=0. V=" X+3 13 ham s6 nghich bién trén i nén loai M=0,
» Truomg hop M<0. a=m<0 pgn ham s6 cé BBT nhu sau:

X |- ¥ m* +1

+¥

Duya vao BBT thay ham s6 khong thé dong bién trén (l;+w). Tic M<0 bj loai.

» Truomg hop M>0: Ta c6 a=M>0 pén ham sé c6 BBT nhu sau:
m’ +1
2m +¥

+¥ +¥
y \ /
m=0

1+nT Im}ﬂ
< .

\ ~ n /\‘ ki N . Ve - 2 —
Dua vao BBT thay yeu cau cua bai toan < 2m o (I+m=im o m=l,
Tém lai: M=1,

y

% - ¥

Vi du 3.3.
Tim céc gid tri cha tham s6 ™ d€ ham so

_ 24" - s ] ; -1
y=nx +2(m- 1)x+2ms+| nghich bién trén( 1’2).

o Loi gidi

b 1-m

Tacé A=M  2a m vy Mm#0,
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- 2X+1

» Truong hop M=0: Ham s6 da cho tré thanh Y~ , 14 ham s6 nghich bién

(-1,2)

trén i nén cling nghich bién trén . Tiec M=0 théa man yéu cau cua bai

toan.

"]-m
m

;oo

» Truomg hop M<0: Ta c6 4=M<0 pén ham sé nghich bién trén '

-m__, <0

1
Do vay yéu cau cua bai todan © M ® m | dang véi M<0,

- oo;
m

l-m]'

» Truomg hop M>0: Ta c6 a=M>0 pén ham sé nghich bién trén '

1- m 1-3m 1
‘ >2 >0  m=-
Do vay yéu cau cua bai todn m e m Ad 3
m<t
Tém lai: 3.
Vi du 3.4.

' Tim céc gia tri cua tham s6 ™ d€ ham s6
y =(m- 2)x° - 2n+m+2025

nghich bién trén (- 00;3).
o Loi giai

» Truomg hop m=2=y=-4x+2019 , nghich bién trén i nén nghich bién trén

(- 00;3). Tirc M=2 théa man yéu cau bai toan.
» Truomg hop M#2: Dya vao sy bién thién ham béac hai ta thay
‘m-2>0
m = 2<am=3

Fl nghich bién trén khoadng (oo3) 'm- 2

Tl céc truong hop trén, suy ra: 2<m=3
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Chuong 03 ‘
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0 Dang 4. Cac yéu t6 lién quan do thi ham sé bac hai

- )

(P):y —ax’ +hbx+cC
()

Loai 1: Cho parabol:
» Xac dinh truc doi xing, toa do dinh cua
» Tuwong giao cua (P) véi truc OX,

N - R - A Vd . . 2 P N 2 ~ - « A
» Tim diéu kién d€ céc giao di€ém cua (P) va truc OX théa méan diéu kién

nao do.
Thuong dung dén cdc két qud sau:
_-b I‘l -b -D
\ 2 X _2_ N A 7 2 (P) s | za-' 4.‘_‘1 \ 2 k]

bPuong thang d la truc doi xung cua , diém la dinh cua
»
(P)

Nghiém cta phuong trinh & +bx+¢=0 13 hoanh d6 giao diém caa (P) va
»
Ox

V% Alx;¥,).B0G;3,) la hai giao di€ém cua (P) va truc OX. Khi d6:

D=0
< X, +X <

Oy | Xy Xp > 0

D=0
< X, X =0
Oy Ix_q,XB}U
D =0
=]
Oy X, X >0

» Gid s
= A, B ¢iing & bén trdi d6i véi truc

= A, B cung é bén phdi d6i véi truc

= A, B cung é mét bén déi véi truc
- A, B khéng & cung mét bén d6i véi truc Oy & X, X, <0

(P):y:ax*+bx+c d:y=nx+n

Loai 2: Cho parabol: va duong thang

o A A A~ o2 k] P \ \
» Bién luan s6 diém chung cua (P) va truc hoanh.
( D\

4 Vi du a.1.

" - 2 5% - - Vi A 2 2
(P):y =)’ +5x ° Xéc dinh truc doéi ximg, toa do dinh cua

. (P)

. o 2
tAan AA ~AinA ATAT A1Ta narahAl

o Loi giai

" Cho parabol
(P)

nnarnhnal A Friia haanh
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b_ 5 A_
Tac6 2a 2, 4a 4  dovay
5
X =- —
(P) c6 truc doi xung la 2,
{59
®) 6 dinnta | 2 4.
Hoanh d6 giao diém cla (P) v6i truc hoanh la nghiém cua
s X =1
X +5x-0=0«
X =-6
Vay toa do giao diém cua (P) véi truc hoanh la (1,0).(-6,0).
4 Vi du 4.2.
P):y=a’ +bx+c _,. e s NP ;
Cho parabol (P):y vé6i a<0 . Xét ddu ctia D-P.C pist rang (P) cat
truc hoanh tai hai diém phan biét c6 hoanh d6 am.
o Loi giai
D=0
-b
D>0= F =0 D=>0
= {§<0 c = 1b<0
—>0
(P) P>0 a = c<0

cat Ox tai hai di€ém phan biét c6 hoanh do Am

/Vidu a.3.

R N " 2 P):y=x"-2x+m- |
Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 " dé parabol (P):y

OX khong cé diém chung.

va truc

o Loi giai
Phuong trinh hoanh dé giao diém cta (P) va truc OX 13 X' - 2x+m-1=0 )

A A 2 \ . s > A « A - A
Yéu cau cua bai toan © ( )VO nghiém < A <0« 2-m<le m>2 yay m>2,

Vi du 4.4.

P17 = w2 . 2 Ly = N N 0.2
Cho parabol (P):y=x* +x+2 va duong thang diy=ax+1 Ty 14t ca cac gia

tri ~an tham oA AR d FiAN v~ xrAA (P)
o Loi giai
Phuong trinh hoanh d6 giao diém (P) ;dla; X +X+2=ax+]
= +(1- @x+1=0 (1)
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a=-1
e} —
= (-a)-4=0 a=3

1)

d tiép xtc v6i < ¢6 nghiém duy nhat < A =0

[_ 1.2l
Véy ael ],3J .
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01 Dang 5. Su tuong giao

\ Ph
(_{é_ N l;l'O'ng ) )
Loai 1: Dua vao do thi cua ham so f() bién luan theo tham sé ™ s6 nghiém cua|
f(x)=g(m)
» V& do thi ©) cua ham so f (X).

d:y=g(m) VE\:I(C).

» Tuy vao gid tri cia dé chi ra s6 giao di€ém cua

©)

» S6 giao diém cua d va clting chinh la s6 nghiém cua phuwong trinh

fx) :g(m).

Luu y: d:y=g(m)

la dudomg thdng cé phuong ngang va cdt Oy tai diém cé tung
" Su tuong giao clia d6 thi ham s6 bac nhat va bac hai

Cho d6 thi P g y=ac +bxec

Loai 2:

ctia ham s va do thi d clia ham s6 y=hx+m
}F:ﬁ]}{'ﬁ-h‘(‘f-C(l)

Toa do giao diém cua hai do thi (P) va d 1a nghiém ctia ¥ =kc+m

Phuong trinh hoanh dé giao diém cta (P)

va d1a

ax’ +bx+c=k¢+m

= a +(b- K)x+c- m=0 (2)

Nhan xét:

(P)

va d bang s6 nghiém ctia hé phuong trinh va ciing bang

()

sO nghiém cua phuong trinh ",

1. S6 giao diém cua

4 Vidu5.1.

(P):y=-x"-4x+1

Tim tna dA aian didm ecn1a Parahnl
o Loi giai

2
va divma thina d. I

X -4X+]l =-X+3e= X +3Xx+2=0=
Phuong trinh hoanh dé giao diém
V(l)’]_ X =- |=‘.? }i’:ﬁl. X:—E:‘; }i‘:j

(P)

- 1- I
Toa dd giao diém cta = “va d 1a A(-1;4), B( “‘”}.

Y 4

4 Vidu 5.2.

(P):y=x*-3x+2

" Cho Parabol va duong thang d:y=mx+2 mym mgg d tiép

110 ey (P) Tim tna AA tié&n d&idm thi A4
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o Loi gidi
\ N N . R 2 — x:
Phuong trinh hoanh d6 giao diém X - 3x+2=mx+2 <
x =0
X =m+3

—_

pé d tiép xuc voéi (P) thi m+3i=0s m=-3

Toa d6 tiép didm khi d6 1a 112,

Nhan xeét: Tir phuong trinh (1) ta tinh D =(m+3)

(1) c6 nghiém kép < D=0 m=-3,

4 Vi du 5.3.

-(3+m)x =0

. D& d tiép xtc véi

(P)

thi

Cho ham s6 Y =X *9X*2 ¢4 46 thi nhw hinh vé bén duéi. Dya vao do thi tim

c&c gia tri chia tham s6 M d€ phuong trinh - X +4X+2 =M ¢4 2 nghiém phan

 Loi gidi

-x +4x+2=mll) _, . . A o s
1) la phuwong trinh hoanh do giao diém cua

d6 thi ham s6 (P) clig YT X HAXHD Gy diy=m
o N () IS e, (P)
S6 nghiém phuong trinh bang s6 giao diém cua va
(d)
Dua vao d6 thi ta thdy, yéu cau bai todn © M<6,
Vay m< 6
L ﬁ .
4 Vidu 5.4.

(P)

Cho ham s6Y =X = 0X*3 ¢4 @6 thi

nhw nhinh vé bén duéi. Dya vao do thi,

tim céc gi4 tri clia tham s6 ™ dé phuong trinh: 2X - 12X+0m-1=0 ¢¢ 2

nghiém phéan biét duong.
o Loi giadi
o X'- 6x+5=-3m+ L (1)

Phuong trinh: 2X - 12x+6m- 1 =0 5

Phuong trinh )

— (d)y == 3M+—
(P) Y=X-0X+35 oy duong thang 2

(P)

~ - A 2 \ 1 \ ~ . o« 2 2
S0 nghiém cua phuong trinh ) la sO giao diém cua
(d)
—4-:—3m+u-=:5 = l{m{E
2 0 0

Yéu cau bai todn © z
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Vay 6 6.
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0 Dang 6. Gia tri I6n nhat - Gia tri nhoé nhat

)
Loai 1: Tim gid tri 16n nhat, gia tri nhé nhat ciia ham soé trén 1 tap cho trudc
» Lap bang bién thién
» Xac dinh tap bai toan yéu cau
» Két luan.

Loai 2: Tim diéu kién d€ ham sé béc hai dat gia tri 16n nhat/nho nhat.
Cho ham s6 bac hai: ¥ =ac +Ix+c (a=0)
a0 g TV = N =
» Néu @>0 thi . 2@] 4@ gat tai hoanh dé dinh 2a,
mazy:fl-b-: D xz_b

» Néu a<0 thi 2a]  4d dat tai hoanh d6 dinh 2a,
Truong hop tap xac dinh khéc i , ta ké bang bién thién ciia ham s6 trén tap do
dé co duoc gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat.

'/ Vi du 6.1.

Cho ham s6 Y =X~ *"3 Tim qia tri 16n nhat ctia ham s6 da cho trén I
o Loi giadi

b4 . -D_(-4)-4.(3) .23 _; r |3 2 5

Tacé: 24 2.1 . 4a 4.1 4 yoolas )
— . . -00;2
vi @=1>0 ngn ham s6 nghich bién trén (-0 ) \—7 /
. . 25+
dong bién trén ( ’+w).
miny=y(2)=-7 maxy=y(-3)=18

Duya vao bang bién thién, vay *= 7! va 57

Vi du 6.2.

Cho ham s¢ ¥ =" 2X +4X+3 1y gia tri 16m nhat va gid tri nhé nhat cia ham

QA tran [2;7]
o Loi giadi
-b_ -4 ., b_ 4-4(-2)3 _s x| 2 7
Ta cé: 24 2(-2) . 4a 4.(-2) y | 3
42240 nen ham <6 déng bicn trén ) T
Vi @=-2<0 pnégn ham sé6 dong bién trén , - 67

(1 +00).

nghich bién trén

\

miny=y(7)=-67 maxy=y(2) =3
Dua vao bang bién thién, vay =’ va =
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“4 Vi du 6.3.

) N .7 . 2 ~ 2 \ ~ =. . -2 = -7 7 .7 .
Tim gia tri thuc cia tham s6 M#0 @€ ham s6 y=nxt- Imx- 3m- 2 o gia tri
nhoé nhat bang - 10 trén i -

o Loi giai
b 2m
. A 22 Xp = 5 =o = y, =-4m- 2
Hoanh do dinh: ~a -:m  suyra .
‘m>0
= = m=2
-4m-2=-10

D& ham s6 cé gia tri nhé nhat bang - 10 . (Thoa mén)

4 Vi du 6.4.

' Cho ham sg Y =@ +Dx+c dat gid tri nhé nhat bang 2 khi X =! va nhan gid tri
bing 3 khi X=2. Tinh dbC.

o Loi giai

P& ham s6 V=& thx+c dat gia tri nhé nhat bang 2 khi X=! va nhan gié tri

bang 3 khi x=2 khi va chi khi
‘aso (a>0
> .
-£=| 2a+b=0 a=l
| 267 o e 1b=-2= ac=1.(-2)3=-6
f(I)ZE a+b+c=2 c=3
f(,})_?’ I4ﬂ+3b+5‘:3 e

Vi du 6.5.

R ~ V=X - 2X- m- . o ; < 9o sz
Cho ham s¢ ¥V =M - 2X- M- 1 'y gia tri thuc cua tham s6 ™ dé gia tri 1én
nhéat ctia ham so6 da cho dat gia tri nho nhat.

o Loi giai

b 2 1 (1] (1] -nt - m- 1
X — == = }i} =ITL| — = 2 — | = M- I =
Hoanh d6 dinh: = 2@ 2m M gsyyra mj L m) m
-7 - m- 1 1
.  maxy=y, =——— . X T
» Truong hop 1: Khi M<0 thi m tai diém m,
_ 'i_ _ _ '\_ ‘.} _ _ :
y = fim) ="l ot ame L M) =
m m m

Vay DIV =l e ¢igm m=-1,
» Truomg hop 2: Khi ™>0 thi ham sé da cho khong cé gia tri 16n nhat, chi cé
gia tri nho nhat.

» Truong hop 3: Khi M=0 thi ham s¢ ¥ = 2X=1 44 cho 1a ham s6 bac nhat,
khong cé gia tri 16n nhat.
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Két ludn: Mm=-1,
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0 Dang 7. Bai toan thuc té

)
Bai toan: Céc bai toan thuc t€ ma mé hinh thuc tién chua chuyén vé mé hinh toén
hoc. Cac budc lam nhw sau:

» Buoc 1: Dua vao gia thiét cua dé bai, xay dung mo6 hinh toén hoc cho
van dé dang xét, tirc dién ta dudi “dang ngén ngir todn hoc” cho
moO hinh mé phong thuc tién. Can cit vao cac yéu to bai ra ta chon
bién so, tim diéu kién ton tai, don vi.

» Buoc 2: Dua vao cac moi lién hé rang budc gilta bién s6 véi cac gia
thiét cua dé bai cling nhw céc kién thirc lién quan dén thuc té, ta
thiét 1ap ham s6 bac hai. Chuyén yéu cau dat ra déi véi bai todn
thuc tién thanh yéu cau bai todn ham sé bac hai.

» Buoc 3: Dung tinh chat ham sé bac hai dé gidi quyét bai todn hinh
thanh & budc 2. Luu y kiém tra diéu kién, va két qua thu duoc c6
phu hop véi bai toan thuc té da cho chua.

[ Vidu7.1.
"Mot qua bong dwoc ném vao khong trung cé chiéu cao tinh tir lic bat dau ném

h(t) =-t +2t+3

ra duoc cho bdi cong thic (tinh bang mét), t la thoi gian tinh

. . (t=0)
bang giay .
(1) Tinh chiéu cao lén nhat qua béng dat duoc.
o Loi giai
(1) Tinh chiéu cao 16n nhat qua béng dat duoc.

, h(t)=-t+2t+3 _ h(t)=-(t- 1) +4 _ maxh(t)=h(1) =4
Ta co: e = .

Vay qua béng dat chiéu cao 1én nhat bang 4 m tai thoi diém ¢ =1 giay.
(2) Hay tinh xem sau bao lau qua béng sé roi xuéng mat dat ?

Ta c6: -t +2t+3=0 < t=-1 (loai) hodc =3 (nhan).
Vay sau 3 gidy qua béng sé roi xuéng mat dat.

4 Vidu 7.2.

"P06 cao cua qua bdéng golf tinh theo thoi gian c6 thé duoc xac dinh bang mot
ham béac hai. Véi cac thong s6 cho trong bang sau, hay xac dinh d6 cao qua
béng dat duoc tai thoi diém 3 gidy ?

M gem g | gs| 0 | 2
(giay)
Db cao (mét) | 0 | 28 |48 6
o Loi giai %
bPd cao cua qud béng tinh theo thoi gian dwoc xdc dinh bdi ham so6

ht)=a’ + bt +c (tinh bang mét), t : giay, t=0.
Véi cac thong s6 cho bdi bang trén ta co:
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c=0

1 1 _

a+b+c=48 < {b=64
4a+2b+c=0 c=0 = h(t)=-16t" +04t = h(3) =48

Vay do cao qua béng dat duoc tai thoi diém 3 gidy la 48 m.

Vi du 7.3.

M6t miéng nhom c6 bé ngang 32 cm duoc uén
cong tao thanh mang dan nwéc bang chia tam

xcm

(32-2x) cm

nhom thanh 3 phan roi gap 2 bén lai theo mét goc ' B ;F—fé;‘ /
vuéng nhw hinh vé duéi. Hoi X bang bao nhiéu dé /B o S
tao ra mang c6 c6 dién tich mat ngang S 1én nhdt ¥
dé cd thé cho nirée di aua nhiéu nhat ? e
o Loi giai
SO 1y a NP
Goi la dién tich mat ngang img véi bé ngang X (cm) cua phan gap hai bén,
ta co:

S(X) :X(BE‘ EX)I Vé’]_ 0<X<16

Dién tich mat ngang 16n nhat khi ham s6 ()

S(x) =-2x +32x =- 2(x- 8) +128 =128, wxe(0:16)
Ta co: )
= maxS(x) =5(8) =128

Vay X =8 cm thi dién tich mat ngang 16n nhat.

Vi du 7.4.
Hai con chuén chuén bay trén hai qui dao khac nhau,
xudt phat cung thoi diém. M6t con bay trén quy dao la

duong thang tir diém A(0;100) dén diém 0(0;0)

téc 5 M/S_ Con con lai bay trén qui dao la duong thang tir

B(60;80) .. OW0;0) .. . . . 7. .
( ) dén (0;0) vol van toc 10 m/s  Hej trong qua

Yy

dat gia tri 1é6n nhat trén

vOi van 4’ ¢

(0;16)

B(60; 80)

trinh bay thi khoang cach ngan nhat hai con dat duoc la

= Loi giai

7 . N . .2 . A t 0;10

Xét tai thoi diém t (gidy), © [0;10]

A(0;100- 5t)

Con chuén chuén bay tir B(60;80) vé 0(0;0)
4 30

, k=tana =—= cosa=—, sSina=—
so6 goc la 3 5

Tai liéu duoc chia sé boi Website VnTeach.Com
https://www.vnteach.com

o

, con chuén chuon bay tirA vé O c6 toa do la

trén qui dao 1a duong thang c6 hé



Chuong 03 ‘
HAM SO BAC 2 & PO THI

'x=60- 10t.cosa [x=60- 6t

=
Do dé6 tai thdi didm t, n6 cé toa do la (Y=50-10bsna  |y=80-s

= B(60- 6t:80- 8t)

, fﬂﬁé" =(60 - 6t:-20- 3t)
Ta co: ;

Khi d6, khoang cach gitta hai con chuén chuon la:
d=AB :J(mj - ot) +(2043t) _ d =45t - 600t + 4000

d nho nhat khi ham sé f() =45t - 600t +4000 dat gia tri nho nhat trén [0;10] .

s FO)=30t- 20)° +2000 =2000, vte [0;10]

Ta c
= min f(t} =f

te ;10|

=2000

30"
3 )

Vay khodng cach ngan nhat cua hai con chuén chudn trong qud trinh bay la

V2000 =2045 ;.
g

Vi du 7.5.

Mot ctra hang ban budéi Doan Hung cua Phu Tho vé6i gid ban moéi qua la 50000
dong. V4i gia ban nay thi moi ngay ctra hang chi ban duwoc 40 qua. Clra hang
du dinh gidm gid béan, wéc tinh néu clra hang ct gidm moi qua 1000 dong thi
s6 budi ban tang thém duoc la 10 qua. Xac dinh gid ban d€ ctia hang thu duoc
loi nhuan cao nhat, biét rang gia nhap vé ban dau cho moi qua la 30000 dong.

< Loi gidi
Goi X la gid ban thuyc té cua moi qua budi Doan Hung (X: dong,
BDDDD*_:X*_iiUDUD).

Twong Ung véi gid bédn la X thi s6 qua ban duoc la:

40+—2 (50000 - x)=- ——x+540
1000 100 _

Goi () f (x)

la ham loi nhuan thu dwoc
f(x) :‘ - yes40 ‘ (x- 30000) =- 1 e +840x- 16200000
100 _ 100

: dong), ta co:

()

Loi nhuan thu dwoc 1én nhat khi ham
[ 30000 : 5r:+r:+r:rr:+]

dat gid tri 16n nhat trén

flx)=- ‘ %x— 4200 | +1440000 <1440000, Yx&[30000;50000

Ta co:
= max f(x)=f(42000) =1440000

x| 0000 5000 |

Vay véi gid ban 42000 dong moi qﬁé budi thi ctra hang thu duoc loi nhuan 1én
nhat.
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I~ Vi du 7.6.
Ong Tién c6 mot manh dat hinh tam gidc vuébng P2
ABC ¢¢ dién tich 12577 . Ong Tién c6 y dinh dao ao

tha cé c6 dang hinh chit nhat trén khu dat ciia minh E
(nhw hinh vé ). Hdi rang 6ng Tién c6 thé dao mot e ]
cai ao vdi dién tich 1én nhat la bao nhiéu? 4 c
o Loi giai
B
G E
o
A C

Gia st ao cé hinh chir nhat AHEG nhu hinh vé.
Dién tich ao 1a S=AHHE

BE
x=—,(0<x<l)
pat  BC
ﬁ:%:x:» AH =xAC
Theo Talet ta c6 AC BC
HE CE BC- BE
= = =1- x= HE =I1- x).AB
va AB BC BC = HE=(-x)
= = - == Sy
Khi d6 S=AH.HE =x(1- x)ABAC =-250x +H5C+x,
xe(0;1)

Ta x6t ham s6 S=-250x" +250X v¢j c6é bang bién thién nhu sau:

Vay 6ng Tién c6 thé dao ao tha cé véi dién tich 16n nhat la 62,5NT 1hj d¢inh E
1a trung diém ctia canh huyén BC .
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