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Câu 1. (2,0 điểm)

	Cho biểu thức : 
a) 
Rút gọn biểu thức 
b) 

Tìm để đạt giá trị lớn nhất 
Câu 2. (3,0 điểm)
a) 
Giải phương trình: 
b) 
Giải hệ PT: 
Câu 3. (1,5 điểm)








	Cho tam giác vuông tại A. Trên tia đối của tia lấy điểm D sao cho Gọi lần lượt là trung điểm của Đường thẳng qua và song song với cắt tại E.
a) 
Chứng minh tứ giác là hình chữ nhật
b) 
Chứng minh 
Câu 4. (1,5 điểm)
a) 

Tồn tại hay không 3 số thỏa mãn 
b) 

Tìm tất cả các cặp số nguyên thỏa mãn 









Câu 5. (1,0 điểm) Cho hai đường tròn (O) và (O’) cắt nhau tại M, N. Kẻ dây của đường tròn (O) tiếp xúc với và dây của đường tròn tiếp xúc với Đường tròn ngoại tiếp tam giác cắt đường thẳng tại Chứng minh rằng 
Câu 6. (1,0 điểm) 


	Cho các số thực dương thỏa mãn Chứng minh rằng:


Dấu xảy ra khi nào ?
[bookmark: _GoBack]

ĐÁP ÁN
Câu 1.
a) 
ĐKXĐ: 


b) Ta có:


Câu 2. 
a) 
ĐKXĐ: 





b) 
Giải hệ phương trình 

ĐKXĐ: 



Đặt 

Vậy 


Câu 3.
[image: ]
a) 




Ta thấy rằng lần lượt là trung điểm của nên là đường trung bình của tam giác hay 


Vì cân tại B

Vì 


là tứ giác nội tiếp 

Vì 
b) 

Dễ thấy (cùng phụ với 


Lại có là góc chung nên 

Mà 


Do là góc chung 


Lại có (đường trung bình)
Câu 4.
a) 
Giả sử tồn tại bộ số thực thỏa mãn yêu cầu đề bài


Rõ ràng ĐK là: 


Nếu thì (vô lý)

Vậy nên trong 3 số phải có ít nhất 2 số khác nhau. Khi đó:


Áp dụng tính chất dãy tỉ số bằng nhau, ta có:




Khi đó, nếu tồn tại 2 số bằng nhau, giả sử  thì:



(vô lý)
Từ dãy tỉ số bằng nhau, ta có:



Đặt : 




Kết quả cho thấy vô lý. Vậy không tồn tại bộ 3 số thỏa mãn theo yêu cầu.
b) 
Vì 



Áp dụng BĐT: (luôn đúng)

Ta có :

Mà : 



Vậy nghiệm của phương trình là 


Câu 5.
[image: ]






Gọi là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác Gọi theo thứ tự là giao điểm của với MN và MI. Rõ ràng và 



Ta thấy nên nên OI là đường trung trực của đoạn 


(vì 



Tương tự là hình bình hành, khi đó là trung điểm của 



là đường trung bình hay 

Mà 
Câu 6.
Bình phương 2 vế, ta cần chứng minh tương đương


Áp dụng BĐT Cauchy ta có:


Gọi vế trái của (*) là S. Áp dụng BĐT Cauchy ta có:




Dấu xảy ra 
image3.wmf
x


oleObject47.bin

image49.wmf
//

ACDMNCD

Þ


oleObject48.bin

image50.wmf
·

·

ANEADB

=


oleObject49.bin

image51.wmf
BABDABD

=ÞD


oleObject50.bin

image52.wmf
·

·

,

BNABBDABAD

Þ^=


oleObject51.bin

image53.wmf
·

·

·

·

0

//90,

BEADBNANBEANENEB

Þ===


oleObject3.bin

oleObject52.bin

image54.wmf
BEAN

Þ


oleObject53.bin

image55.wmf
·

000

1809090

NEA

Þ=-=


oleObject54.bin

image56.wmf
·

·

·

0

90()

NAEBNANBEdfcm

===


oleObject55.bin

image57.wmf
·

·

MAEDAB

=


oleObject56.bin

image58.wmf
·

·

·

)

BAEMAEMNA

Þ=


image4.wmf
1

2.

PA

x

=-


oleObject57.bin

image59.wmf
·

AME


oleObject58.bin

image60.wmf
(.)

MAMN

MAEMNAgg

MEMA

DDÞ=

:


oleObject59.bin

image61.wmf
MCMN

MAMC

MEMC

=Þ=


oleObject60.bin

image62.wmf
·

EMC


oleObject61.bin

image63.wmf
·

·

(..)

MECMCNcgcECMMNC

ÞDDÞ=

:


oleObject4.bin

oleObject62.bin

image64.wmf
//

MNCD


oleObject63.bin

image65.wmf
·

·

·

·

()

MNCDCNACEDCNdfcm

Þ=Þ=


oleObject64.bin

image66.wmf
(

)

,,

abc


oleObject65.bin

image67.wmf
,,

abc


oleObject66.bin

image68.wmf
222

,,

abcbcacab

¹¹¹


image5.wmf
2

6832

xxx

++=+


oleObject67.bin

image69.wmf
abc

==


oleObject68.bin

image70.wmf
2222

0

abcaaabc

-=-=Û=


oleObject69.bin

image71.wmf
,,

abc


oleObject70.bin

image72.wmf
(

)

(

)

(

)

222

0

abbcca

-+-+->


oleObject71.bin

image73.wmf
(

)

(

)

(

)

222

222

1

1

2019

2

abcabc

bcacababc

abbcca

++

====

---

éù

-+-+-

ëû


oleObject5.bin

oleObject72.bin

image74.wmf
0.

abc

Þ++>


oleObject73.bin

image75.wmf
ab

=


oleObject74.bin

image76.wmf
(

)

(

)

22

22

0

0

ab

bcacab

bcacab

abcbcbc

=Þ--+=

--

Þ++-=Þ=


oleObject75.bin

image77.wmf
abc

Þ==


oleObject76.bin

image78.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

222222

1

2019

1

2019

abbcca

bcacabcababcaabbca

abbcab

bcabccaabcababc

---

===

--+--+--+

---

Û===

-++-++-++


image6.wmf
(

)

(

)

22

2

2

2222

1

22

xyxyxy

xy

yx

ì

+++=++

ï

í

æö

æö

+=

ï

ç÷

ç÷

++

èø

èø

î


oleObject77.bin

image79.wmf
2

2222

2

xyz

yzxxyzxyyzzx

zxy

ì

=

ï

=Þ++=++

í

ï

=

î


oleObject78.bin

image80.wmf
(

)

(

)

(

)

222

0

xyyzzxxyz

Û-+-+-=Û==


oleObject79.bin

image81.wmf
(

)

222

222

222

30

abcabcabc

cbacbacbaabc

acbabba

ab

ì

+=+=+=

ìì

ï

ïï

Û+=Û+=Û+=Û==

ííí

ïïï

+=-=-

-=

îî

î


oleObject80.bin

image82.wmf
22

22

85

,,

13

xy

xyxyxy

xy

+

ÎÞ++ÎÞ=

+

¢¢


oleObject81.bin

image83.wmf
(

)

(

)

22

851300

xyxyxy

Û+=+>Û+>


oleObject6.bin

oleObject82.bin

image84.wmf
(

)

(

)

2

2

22

0

2

xy

xyxy

+

+³Û-³


oleObject83.bin

image85.wmf
(

)

(

)

(

)

2

22

13170

851313

213

xyxyxyxyxy

+=+³+Þ+£Þ+£


oleObject84.bin

image86.wmf
22

0

1385

13

xy

xyxy

xy

+>

ì

Þ+=Þ+=

í

+

î

M


oleObject85.bin

image87.wmf
(

)

2

22

2

6

()

13

7

13

85

7

1385

()

6

x

TM

yx

y

xy

xy

x

xx

TM

y

é=

ì

í

ê

=-

ì

=

+=

ì

ïî

ê

ÞÛÛ

íí

ê

+=

=

+-=

ì

ï

î

î

ê

í

=

ê

î

ë


oleObject86.bin

image88.wmf
(

)

(

)

(

)

{

}

;6;7;7;6

xy

Î


image7.wmf
ABC


oleObject87.bin

image89.emf
H

K

P

I

B

A

N

O

O'

M


image90.wmf
I


oleObject88.bin

image91.wmf
.

MAB


oleObject89.bin

image92.wmf
,

HK


oleObject90.bin

image93.wmf
'

OO


oleObject91.bin

oleObject7.bin

image94.wmf
'

OOMN

^


oleObject92.bin

image95.wmf
HMHN

=


oleObject93.bin

image96.wmf
IMIP

=


oleObject94.bin

image97.wmf
NPNM

=


oleObject95.bin

image98.wmf
MA


oleObject96.bin

image8.wmf
BC


image99.wmf
//'

MAOIOIMO

Þ^Þ


oleObject97.bin

image100.wmf
')

MAMO

^


oleObject98.bin

image101.wmf
'//'

OIMOOIMO

Þ


oleObject99.bin

image102.wmf
K


oleObject100.bin

image103.wmf
MI


oleObject101.bin

oleObject8.bin

image104.wmf
HK

Þ


oleObject102.bin

image105.wmf
//

MNINIHK

DÞ


oleObject103.bin

image106.wmf
//'

NIOO


oleObject104.bin

image107.wmf
'()

MNMOMNININMPPNMNdfcm

^Þ^Þ^Þ=


oleObject105.bin

image108.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

22222

2222

111211

2112114(*)

abbccaabbc

bccacaba

++++++++

++++++³


oleObject106.bin

image9.wmf
.

BDBA

=


image109.wmf
(

)

(

)

22222222

111211

abababababab

++=+++³++=+


oleObject107.bin

image110.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

222222222

222

21

2121

3.4

Sabbccaabcabbc

bccacaab

abbccaabcabbccaabbcca

³+++++++

++++

=+++++³+++++=


oleObject108.bin

image111.wmf
""

=


oleObject109.bin

image112.wmf
0

3

111

3

1

abc

abbccaabc

abbcca

==>

ì

ï

Û+=+=+Û===

í

ï

++=

î


oleObject110.bin

oleObject9.bin

image10.wmf
,

MN


oleObject10.bin

image11.wmf
,.

ACAD


oleObject11.bin

image12.wmf
B


oleObject12.bin

image13.wmf
AD


oleObject13.bin

image14.wmf
MN


oleObject14.bin

image15.wmf
NAEB


oleObject15.bin

image16.wmf
·

·

ACEDCN

=


oleObject16.bin

image17.wmf
,,

abc


oleObject17.bin

image18.wmf
222

1

2019

abc

bcacababc

===

---


oleObject18.bin

image19.wmf
(

)

;

xy


oleObject19.bin

image20.wmf
22

85

13

xy

xy

+

=

+


oleObject20.bin

image21.wmf
MA


oleObject21.bin

image22.wmf
(

)

'

O


oleObject22.bin

image23.wmf
MB


oleObject23.bin

image24.wmf
(

)

'

O


oleObject24.bin

image25.wmf
(

)

.

O


oleObject25.bin

image26.wmf
MAB


oleObject26.bin

image27.wmf
MN


oleObject27.bin

image1.wmf
3222

:1

23562

xxxx

A

xxxxxx

æö

+++-

æö

=++-

ç÷

ç÷

---+--

èø

èø


image28.wmf
(

)

.

PPM

¹


oleObject28.bin

image29.wmf
PNPM

=


oleObject29.bin

image30.wmf
,,

abc


oleObject30.bin

image31.wmf
1.

abbcca

++=


oleObject31.bin

image32.wmf
222

1112.

abbcca

+++++³


oleObject32.bin

oleObject1.bin

image33.wmf
""

=


oleObject33.bin

image34.wmf
0,4,9

xxx

>¹¹


oleObject34.bin

image35.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

94222

:

5656562

312

31

:

562

.32

xxxxxx

A

xxxxxxxx

xxx

xxx

A

xxxxx

xxx

æöæö

--+--++

=-+

ç÷ç÷

-+-+-+--

èøèø

-+-

æö

-+

===

ç÷

-+--

--

èø


oleObject35.bin

image36.wmf
(

)

2

2

max

111111

2.2.1312.31

1

3130

1

3101()

PA

xxx

xxx

Px

x

Pxtm

x

æöæöæö

=-=+-=--+=--

ç÷ç÷ç÷

èøèøèø

æö

Þ=--£"¹

ç÷

èø

æö

Þ=Û-=Û=

ç÷

èø


oleObject36.bin

image37.wmf
2

x

³-


oleObject37.bin

image2.wmf
A


image38.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

22

6832323232

1232210

1

12320

21

3

1220

21

xxxxxxx

xxxx

x

xxx

x

xxx

x

++=+Û++++=+

Û+++++-=

+

æö

Û++++=

ç÷

++

èø

æö

Û++++=

ç÷

++

èø


oleObject38.bin

image39.wmf
(

)

3

120...20

21

2()

1()

xxdox

x

xtm

xtm

æö

Û++=++>

ç÷

++

èø

=-

é

Û

ê

=-

ë


oleObject39.bin

image40.wmf
(

)

(

)

22

2

2

2222

1

22

xyxyxy

xy

yx

ì

+++=++

ï

í

æö

æö

+=

ï

ç÷

ç÷

++

èø

èø

î


oleObject40.bin

image41.wmf
2,2

xy

¹-¹-


oleObject41.bin

image42.wmf
(

)

(

)

22

2

2

2

2

1

2222

22

1

1

22

22

xy

xyxyxy

yx

xy

xy

yx

yx

ì

+=

ì

+++=++

ï

++

ï

ï

Û

íí

æö

æö

æö

+=

æö

ïï

ç÷

ç÷

+=

++

ç÷

ç÷

èø

èø

î

ï

++

èø

èø

î


oleObject42.bin

oleObject2.bin

image43.wmf
(

)

2

2

22

2

2

1

22

1

2

1

1

2

22

02

()()

1

10

10

11

()()

02

xy

x

a

yx

ab

y

ab

y

xy

b

x

yx

ax

TMTM

ba

by

ax

aa

TMTM

by

ì

ì

+=

=

ï

ï

++

+=

ì

+

ïï

ÞÛ

ííí

+=

æö

æö

î

ïï

=

+=

ç÷

ç÷

ïï

+

î

++

èø

èø

î

é==

ìì

Þ

íí

ê

=-

ì

==

ïîî

ê

ÛÛ

í

ê

==

+-=

ìì

ï

î

ê

Þ

íí

==

ê

îî

ë


oleObject43.bin

image44.wmf
(

)

(

)

(

)

{

}

;2;0;0;2

xy

Î


oleObject44.bin

image45.emf
E

N

M

D

B

A

C


image46.wmf
,

MN


oleObject45.bin

image47.wmf
,

ACAD


oleObject46.bin

image48.wmf
MN


