
CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

CHUYÊN ĐỀ 3: ĐỘ DÀI CUNG TRÒN, DIỆN TÍCH HÌNH QUẠT, HÌNH VÀNH
KHĂN

 A. KIẾN THỨC CẦN NHỚ

(ghi lại nội dung chính của bài/ của chương: dạng liệt kê, bảng hoặc sơ đồ tư duy)
1. Công thức tính độ dài đường tròn

C d  hay C 2 R  vì 

 là độ dài đường tròn

2.Công thức tính độ dài cung tròn

           

Rn
l

180




 là độ dài cung tròn

 là bán kính đường tròn

 là số đo độ của cung tròn

3.  Công thức diện tích hình tròn

Diện tích  của một hình tròn bán kính  được tính theo công thức: 

4. Công thức diện tích hình quạt tròn

Diện tích hình quạt tròn bán kính , cung  được tính theo công thức: 

 hay .

(  là độ dài cung  của hình quạt tròn).
5. Công thức diện tích hình vành khăn (vành khuyên)

Diện tích hình vành khăn tạo bởi hai đường tròn đồng tâm có bán kính là và  được tính theo 

công thức:  với .

B. BÀI TẬP 
PHẦN I. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
1. TRẮC NGHIỆM CHỌN ĐÁP ÁN (soạn khoảng 12 câu theo các mức độ

NB: 4 câu; TH: 4 câu; VD: 3 câu; VDC: 1 câu)

Câu 1. [NB] Độ dài cung tròn  của một đường tròn có bán kính bằng

A. . B. . C. . D. .
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Lời giải

Chọn B

Độ dài cung tròn  của một đường tròn có bán kính bằng: 

Câu 2. [NB] Độ dài cung tròn  của một đường tròn có đường kính bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C

Bán kính của đường tròn đó là 

Độ dài cung tròn  của một đường tròn có đường kính bằng: 

Câu 3. [NB] Diện tích hình quạt tròn cung  của một đường tròn có bán kính 4cm bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B

Diện tích hình quạt tròn cung  của một đường tròn có bán kính  bằng: 

 

Câu 4. [NB] Diện tích hình vành khăn nằm giữa hai đường tròn đồng tâm có bán kính là và

 là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Diện tích hình vành khăn nằm giữa hai đường tròn đồng tâm có bán kính là và  là: 

 .

Câu 5. [TH] Gọi  là diện tích của một hình tròn tâm , bán kính . Khẳng định nào sau đây 
đúng: 
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  A. Nếu  tăng gấp đôi thì  tăng lên  lần

  B. Nếu  tăng gấp đôi thì  tăng lên  lần

 C. Nếu  tăng lên  lần thì  tăng lên  lần

 D. Nếu  tăng lên  lần thì  tăng lên  lần

Lời giải
Chọn A

Vì  nên

+ Nếu  tăng gấp đôi thì  tăng lên  lần. Đáp án A đúng, đáp án B sai

+ Nếu  tăng lên  lần thì  tăng lên  lần. Đáp án C, D sai

Câu 6. [TH] Tỉ số giữa độ dài cung và độ dài đường tròn (có cùng bán kính) bằng

A. . B. . C. . D.
 

 

Lời giải

Chọn D

Độ dài cung  có bán kính  là  

Độ dài đường tròn có bán kính là  

Tỉ số giữa độ dài cung và độ dài đường tròn (có cùng bán kính) bằng 

Câu 7. [TH] Diện tích hình tròn nội tiếp một hình vuông cạnh  bằng

A. B. C. D. 

Lời giải
Chọn D 

Hình tròn nội tiếp một hình vuông cạnh  nên đường kính của đường tròn cũng bằng

Do đó diện tích của hình tròn bằng  

 

Câu 8. [TH] Cho đường tròn và lấy một điểm  sao cho . Kẻ dây  vuông 

góc với  tại . Độ dài của cung nhỏ  (làm tròn đến chữ số thập phân thứ nhất) bằng
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A.  . B. . C. . D. . 

Lời giải
Chọn A 

B

A

I
O C

Vì dây  vuông góc với  tại nên  

Do đó  vuông tại . Áp dụng tỉ số lượng giác trong ta được: 

cos  . Vậy 

Xét cân tại , có là đường cao nên cũng là đường phân giác

Do đó: 

Xét có  (góc ở tâm chắn cung )

Độ dài cung nhỏ AB bằng .

Câu 9. [VD] Cho đường tròn  và lấy một điểm sao cho  , Kẻ dây  vuông 

góc với  tại . Diện tích hình quạt tròn  (làm tròn đến hàng phần mười) bằng

A.  . B. . C.  . D. .

Chọn C 

B

A

I
O C
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Vì dây  vuông góc với  tại nên  

Do đó  vuông tại . Áp dụng tỉ số lượng giác trong ta được: 

cos  . Vậy 

Xét cân tại , có là đường cao nên cũng là đường phân giác

Do đó: 

Xét có  (góc ở tâm chắn cung )

Diện tích hình quạt tròn bằng .

Câu 10. [VD] ] Diện tích của phần giấy để làm chiếc quạt như hình vẽ sau bằng

A.
 

. B. . C. . D. . 

Lời giải
Chọn C 

Độ dài của cung  bằng  

Diện tích hình quạt có bán kính  bằng  

Diện tích hình quạt có bán kính  bằng  

Diện tích phần giấy của chiếc quạt là:  .

Câu 11. [VD] Diện tích phần còn lại của nửa đường tròn đường kính  bị cắt bởi hai nửa

đường tròn đường kính  (  ) ( làm tròn đến hàng đơn vị ) là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải
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Chọn B 

B O DA C

Diện tích của nửa đường tròn đường kính  là:  

Diện tích của hai nửa đường tròn đường kính  là:  

Do đó diện tích phần còn lại của nửa đường tròn đường kính  bị cắt bởi hai nửa đường

tròn đường kính là  

Câu 12. Cho tam giác cân có  ; . Diện tích hình tròn ngoại tiếp tam giác đó
bằng

   A.
 

. B. . C. . D. .

Lời giải
Chọn A 

I

O

C

B

A

D

Kẻ  tại  (1)

Vì  cân tại  nên  mà 

Do đó thuộc đường trung trực của  

Suy ra      (2)

Từ (1) và (2) suy ra thẳng hàng

Vì  cân tại  nên đường cao  đồng thời là đường trung tuyến, đường phân giác
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 Suy ra  

Xét  vuông tại có:  nên  

 

Xét  có  là góc nội tiếp chắn nửa đường tròn nên

Xét  và có

;  chung

Suy ra ∽  (g.g)

Suy ra  

. Do đó: 

  

Suy ra  

Vậy diện tích hình tròn ngoại tiếp tam giác bằng  .
2. TRẮC NGHIỆM ĐÚNG SAI (Soạn khoảng 4 câu): Các khẳng định đúng sai  được sắp 
xếp theo thứ tự từ dễ đến khó, các khẳng định về cùng một nội dung hỏi.
Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, em chọn đúng hoặc sai

Câu 1. Cho  có như hình vẽ sau

a) Độ dài cung  bằng - Đ

b) Diện tích hình tròn  bằng - S

 

m

O A

B
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c) Diện tích hình quạt tròn bằng - Đ

d) Diện tích hình viên phân  bằng - S
Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

- Độ dài cung  bằng  nên câu a đúng

- Diện tích hình tròn ( ;6 )O cm  bằng nên câu b sai

- Diện tích hình quạt tròn OAB bằng nên câu c đúng

 

m
I

O

B

A

Gọi trung điểm của .

Suy ra 

Xét  cân tại  mà 

Nên đều. Do đó  suy ra 

Áp dụng định lí Pitago vào vuông tại có

  

Suy ra  

Diện tích hình quạt tròn OAB bằng 

Diện tích hình viên phân  là S  

Nên câu d sai
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Câu 2. Độ dài cung tròn  của một đường tròn là . Khi đó: 

a)  Bán kính của đường tròn đó bằng -Đ

b)  Chu vi đường tròn đó bằng - Đ

c)  Độ dài của cung lớn có chung hai mút với cung của đường tròn đó bằng  - S

d) Diện tích hình quạt tròn ứng với cung  của đường tròn đó bằng - S
Lời giải

a) Đ b) Đ c) S d) S

- Bán kính của đường tròn đó bằng  nên câu a đúng

- Chu vi đường tròn đó bằng  nên câu b đúng

- Độ dài của cung của đường tròn đó bằng  

- Độ dài của cung lớn có chung hai mút với cung của đường tròn đó bằng

 nên câu c sai

- Diện tích hình quạt tròn ứng với cung  của đường tròn đó bằng

 nên câu d sai.

Câu 3. Cho hai đường tròn đồng tâm và  biết như
hình vẽ.

 

m

nF

EO
M

N
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a)  Tỉ số diện tích của hai đường tròn và  bằng - Đ.

b)  Tỉ số diện tích của hình quạt tròn và hình quạt tròn bằng  - S.

c) Diện tích của hình có gạch sọc là - Đ.

d) Diện tích của hình có gạch sọc chiếm khoảng diện tích của - S.

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

- Tỉ số diện tích của hai đường tròn và bằng  nên câu a 
đúng.

- Tỉ số diện tích của hình quạt tròn và hình quạt tròn bằng

  nên câu b sai

- Diện tích của hình có gạch sọc là  nên câu c đúng

-Tỉ số phần trăm của diện tích hình có gạch sọc so với diện tích của  là: 

 nên câu d sai.

Câu 4. 

Một tấm bia tạo bởi năm đường tròn đồng tâm lần lượt có bán

kính  là  ,  ,  ,  ,

. Giả thiết rằng một người chơi ném phi tiêu một
cách ngẫu nhiên và luôn trúng bia. Biết rằng xác suất ném
trúng mỗi vòng bằng tỉ số giữa diện tích của hình vành khăn
tương ứng với diện tích của hình tròn lớn nhất.

a) Diện tích hình tròn lớn nhất bằng - Đ.
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b)  Diện tích của hình vành  khuyên nằm giữa đường tròn thứ hai và thứ ba bằng - Đ

c)  Xác suất ném phi tiêu trúng vòng   bằng - Đ

d) Xác suất ném phi tiêu trúng vòng   bằng - S
Lời giải

a) Đ b) Đ c) Đ d) S

- Diện tích hình tròn lớn nhất có bán kính  bằng   nên câu a đúng

- Diện tích của hình tròn thứ hai có bán kính  bằng

 Diện tích của hình tròn thứ ba có bán kính  bằng

Diện tích của hình vành  khuyên nằm giữa đường tròn thứ hai và thứ ba bằng

nên câu b đúng.

- Diện tích của hình vành  khuyên nằm giữa đường tròn thứ hai và thứ ba là diện tích của vòng 8

Do đó xác suất ném phi tiêu trúng vòng 8 là  nên câu c đúng.

- Diện tích vòng 9 bằng  

Do đó xác suất ném phi tiêu trúng vòng 9 là nên câu d sai.
3. TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN ( soạn khoảng 6 câu)

Câu 1.  [NB] Cho đường tròn đường kính  bằng . Tính độ dài cung  của đường tròn 
đó.

Lời giải

Bán kính của đường tròn đó là 

Độ dài cung tròn  của một đường tròn có đường kính bằng: 

Câu 2. [NB]  Tính diện tích hình vành khăn nằm giữa hai đường tròn đồng tâm có bán kính là

và 
Lời giải

Diện tích hình vành khăn nằm giữa hai đường tròn đồng tâm có bán kính là và  là: 
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 .

Câu 3. [TH]

Chân một đống cát đổ trên một phẳng nằm ngang
là một hình tròn có chu vi 10m. Hỏi chân đống cát
đó chiếm một diện tích là bao nhiêu (làm tròn đến
hàng phần mười)?

                     

Lời giải

Bán kính của chân đống cát hình tròn là  

Diện tích của chân đống cát là  .

Câu 4. [TH]

Đầu làng có một cái giếng, miệng giếng hình tròn có đường

kính . Xung quanh miệng giếng người ta xây một cái

thành rộng . Tính diện tích thành giếng.

           
 

Lời giải

Diện tích thành giếng là diện tích của hình vành khăn của hai đường tròn đồng tâm với bán kính là

Do đó diện tích của thành giếng là 

Câu 5. [VD] 
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Cho hình vẽ,  tính diện tích phần tô màu xám, biết

,  .

Diện tích nửa hình tròn đường kính  phần trắng là: 

 Diện tích hình quạt  là: 

Diện tích phần tô màu xám là:  .

Câu 6. [VDC] Cho  cân tại  có . Tính độ dài đường tròn ngoại tiếp tam
giác đó.

Chọn A 

O

B

A CI

D

Kẻ  tại  (1)

Vì  cân tại  nên  mà 

Do đó thuộc đường trung trực của  

Suy ra      (2)

Từ (1) và (2) suy ra thẳng hàng

Vì  cân tại  nên đường cao  đồng thời là đường trung tuyến, đường phân giác

 Suy ra  
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Xét  vuông tại có:  nên  

 

Xét  có  là góc nội tiếp chắn nửa đường tròn nên

Xét  và có

;  chung

Suy ra ∽  (g.g)

Suy ra  

. Do đó: 

  

Suy ra  

Vậy độ dài đường tròn ngoại tiếp tam giác bằng  .
 PHẦN II. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Phương pháp giải: 

BÀI TẬP MẪU

Ví dụ 1 [NB]: Cho . Hãy điền vào các bảng sau: 

Bán kính  Đường kính Độ dài Diện tích 

Lời giải
Bán kính  Đường kính Độ dài Diện tích 
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Ví dụ 2 [TH]: Cho đường tròn đường kính . Lấy điểm  thuộc . Vẽ dây

 vuông góc với  tại . Giả sử ; . Tính

a) Độ dài đường tròn 

b) Độ dài cung .

Lời giải

Xét có: + đường kính , dây CD

                 + dây  vuông góc với  tại 

Nên  là trung điểm của 

a, Xét vuông tại  có: 

   

Xét có nội tiếp đường tròn,  là đường kính

vuông góc tại 

Xét  vuông góc tại có: 

Xét  vuông tại 
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(Pytago)

Độ dài đường tròn 

b, Vì 

cân tại  có 

đều

Độ dài cung : 

Xét có: 

+  là đường cao ( )

+  là đường trung tuyến  là trung điểm )

cân tại  

Mà 

độ dài

Ví dụ 3 [TH]: Cho tam giác  vuông tại , .Vẽ đường cao ; gọi   và  theo

thứ tự là trung điểm  và 

a) Chứng minh: tứ giác  nội tiếp

b)Tính độ dài đường tròn ngoại tiếp tứ giác .

Lời giải

a) vuông góc tại  có  là đường trung tuyến 
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cân tại 

(1)

C/M tương tự ta có (2)

Ta có (3)

Từ(1),(2),(3) ,

Tứ giác  nội tiếp (dhnb)

b) Xét   vuông tại 

 

 

  Xét có:   và  theo thứ tự là trung điểm  và  

Nên  là đường trung bình  

 
Độ dài đường tròn ngoại tiếp tứ giác  là: 

 

Ví dụ 4 [VD]: Cho hình chữ nhật  có  ; .Vẽ đường tròn ngoại tiếp
hình chữ nhật này.

a)Tính diện tích đường tròn 

b)Tính tổng diện tích  hình viên phân

c)Tính diện tích hình viên phân do dây  tạo với cung nhỏ 

Lời giải

Theo giả thiết ta có tứ giác   là hình chữ nhật  =>  

a) Xét vuông tại  : 

 (Pytago)
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Vì ngoại tiếp HCN 

=>Đường chéo  là đường kính 

 

Diện tích đường tròn 

  

b)  

Tổng diện tích 4 hình viên phân là 

c)  

Xét  vuông tại  có: 

 

cân tại   có  

đều =>  (góc ở tâm)

Diện tích hình quạt tròn  bán kính , : 

 

Kẻ  

 Xét có: 

 là trung điểm  (  là đường kính )

 //  

Nên  là trung điểm 

 là đường trung bình  
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Diện tích hình viên phân do dây  tạo với cung nhỏ  là: 

BÀI TẬP TỰ LUYỆN
Bài 1. [NB] Điền vào ô trống trong bảng sau (làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất): 

Bán kính
đường tròn

 

Độ dài đường

tròn  

Diện tích hình

tròn  

Số đo của

cung tròn  

Diện tích hình
quạt tròn

cung 

  

  

  

Hướng dẫn
Bán kính

đường tròn

 

Độ dài đường

tròn  

Diện tích hình

tròn  

Số đo của

cung tròn  

Diện tích hình
quạt tròn

cung 

    

   

 

  
 

 

 

Bài 2. [TH] Cho đường tròn bán kính . Từ trung điểm  của  vẽ dây  . Biết 

độ dài đường tròn là
 
. Tính: 

a) Bán kính đường tròn 

b) Độ dài hai cung  của đường tròn.
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Hướng dẫn

 a)  

b) (  đều)

 

 nhỏ =  

và  lớn = 

Bài 3. [TH] . Cho đường tròn  và một điểm  sao cho  . Từ  vẽ các  tiếp tuyến

  với đường tròn (  là các tiếp điểm).

a) Tính độ dài cung nhỏ  .

b) Tính diện tích giới hạn bởi hai tiếp tuyến  và cung nhỏ .

Hướng dẫn

a) ;

b)  

 Bài 4. [VD] Cho tam giác  vuông tại  có  . Đường tròn tâm , đường 

kính  cắt  ở .

a) Chứng minh  vuông góc với .

b) Chứng minh đường tròn tâm  đường kính  đi qua .

c) Tính độ dài cung nhỏ  .

Hướng dẫn
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a)  là góc nội tiếp trên đường kính  .

b) Do nên   đường tròn 

c)  cân tại I có  

 đều  .

Bài 5. [VD] Cho đường tròn  đường kính . Lấy  thuộc đoạn . vẻ dây  vuông góc 

với  tại .Giả sử  Tính: 

a) Độ dài đường tròn và diện tích đường tròn ;

b) Độ dài cung  và diện tích hình quạt tròn giói hạn bởi hai bán kính  và cung nhỏ

.

Hướng dẫn

a)  

 

b)  đều  

.
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Bài 6. [VDC] Cho nửa đường tròn  đường kính . Vẽ dây  ( thuộc cung   

Nối  và  cắt nhau tại  .

a) Chứng minh rằng khi  thay đổi vị trí trên nửa đường tròn thì độ lớn góc  không đổi.

b) Cho , tính độ dài cung nhỏ  và diện tích hình viên phân giới hạn bởi dây  và 

cung nhỏ .

Hướng dẫn

a) Chứng minh được  đều  

b) 

CHUYÊN ĐỀ 4: VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA ĐƯỜNG THẲNG VÀ ĐƯỜNG TRÒN.

TIẾP TUYẾN CỦA ĐƯỜNG TRÒN

DA DT8 CD 4 VI TRI TUONG DOI CUA DUONG THANG VA DUONG TRON. TIEP

TUYEN CUA DUONG TRON 

A. KIẾN THỨC CẦN NHỚ

1. Vị trí tương đối của đường thẳng  và đường tròn

- Đường thẳng  và đường tròn  cắt nhau nếu chúng có đúng hai điểm chung.

- Đường thẳng  và đường tròn  tiếp xúc với nhau nếu chúng có duy nhất một điểm chung.

+ Điểm chung đó gọi là tiếp điểm 

+ Đường thẳng còn gọi là tiếp tuyến của đường tròn .

- Đường thẳng  và đường tròn  không giao nhau nếu chúng không có điểm chung.

2. Dấu hiệu nhận biết tiếp tuyến của đường tròn.

Định lí 1: Nếu một đường thẳng đi qua một điểm nằm trên một đường tròn và vuông góc với bán

kính đi qua điểm đó thì đường thẳng ấy là một tiếp tuyến của đường tròn.

3. Hai tiếp tuyến cắt nhau của một đường tròn.
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Định lí 2: Nếu hai tiếp tuyến của đường tròn cắt nhau tại

điểm thì: 

 Điểm  cách đều hai tiếp điểm;

  là tia phân giác của góc tạo bởi hai tiếp tuyến;

  là tia phân giác của góc tạo bởi hai bán kính qua hai

tiếp điểm.

B. BÀI TẬP 

PHẦN I. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
1. TRẮC NGHIỆM CHỌN ĐÁP ÁN (soạn khoảng 12 câu theo các mức độ

NB: 4 câu; TH: 4 câu; VD: 3 câu; VDC: 1 câu)

Câu 1. [NB] Đường thẳng  và đường tròn cắt nhau nếu chúng có đúng số điểm chung là

A. . B.     . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

Câu 2. [NB] Đường thẳng  và đường tròn không có điểm chung, khi đó

A. đường thẳng  và đường tròn không giao nhau.

B. đường thẳng  và đường tròn tiếp xúc với nhau.

C. đường thẳng  và đường tròn cắt nhau.

D. đường thẳng  và đường tròn  song song với nhau.

Lời giải

Chọn A 

Câu 3. [NB] Nếu một đường thẳng đi qua một điểm nằm trên một đường tròn và vuông góc với 

bán kính đi qua điểm đó thì

A. đường thẳng ấy là một dây của đường tròn.

B. đường thẳng ấy là một tiếp điểm của đường tròn.

C. đường thẳng ấy là một tiếp tuyến của đường tròn.

D. đường thẳng ấy là một đường kính của đường tròn.

Lời giải

Chọn C 
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Câu 4. [NB] Chọn câu trả lời sai. Nếu hai tiếp tuyến của đường tròn cắt nhau tại điểm  thì: 

A. Điểm  cách đều hai tiếp điểm.

B. là tia phân giác của góc tạo bởi hai tiếp tuyến đi qua hai tiếp điểm.

C. là tia phân giác của góc tạo bởi hai bán kính qua hai tiếp điểm.

D.  bằng độ dài đoạn thẳng nối hai tiếp điểm.

Lời giải

Chọn D 

Câu 5. [TH] Cho đường thẳng  và điểm  cách  một khoảng 2,5 cm. Vẽ đường tròn tâm  đư

ờng kính 5 cm. Khi đó đường thẳng 

A. không cắt đường tròn .           B. tiếp xúc với đường tròn .

C. cắt đường tròn .                     D. không tiếp xúc với đường tròn .

Lời giải

Chọn B 

Vì khoảng cách từ điểm  đến đường thẳng  bằng bán kính của đường tròn.

Câu 6. [TH] Cho hình vẽ, từ điểm  nằm bên ngoài đường tròn  kẻ các tiếp tuyến , với

đường tròn ( , là các tiếp điểm). Khi đó 

A.  .                    

B.  . 

C.      .                      

D.  .

Lời giải

Chọn C 

Theo tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau thì 

Câu 7. [TH] Cho hai tiếp tuyến ,  của đường tròn  ( ,  là hai tiếp điểm). Biết số đo

, khi đó số đo  bằng bao nhiêu?

A. . B. . C. . D. .
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Lời giải

Chọn C 

Hai tiếp tuyến  của đường tròn cắt nhau tại 

 là tia phân giác của 

Câu 8. [TH] Cho đường tròn , điểm , đường thẳng  đi qua  và khoảng cách 

từ tâm  đến đường thẳng  bằng 2 cm. Khi đó, đường thẳng  và 

A. không tiếp xúc với nhau.           B. tiếp xúc với nhau.

C. cắt nhau.                      D. không cắt nhau.

Lời giải

Chọn C 

Vì khoảng cách từ điểm  đến đường thẳng  (2 cm) nhỏ hơn bán kính của đường tròn (3 cm).

Câu 9. [VD] Cho đường tròn  và dây cung . Kẻ  vuông góc với  tại 

. Số đo cung nhỏ  là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D 

Có cân tại ,  là đường cao đồng thời là 

đường trung tuyến, đường phân giác 

Áp dụng hệ thức lượng trong  vuông tại : 

 

suy ra số đo cung nhỏ bằng 

Câu 10. [VD] Trong hình 10. Biết là tiếp tuyến của và . Tính giá trị của góc

có số đo bằng ?
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A.  .                      

B.  .     

C.  .                    

D.  .

A

x
58

H10

O

M

B

Lời giải

Chọn B 

Có cân tại 

Câu 11. [VD] Hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn  cắt nhau tại . Nếu  th

ì  bằng : 

A.  B.  C.  D . 

Lời giải

Chọn A 

Áp dụng hệ thức lượng trong  vuông tại : 

 

 

Câu 12.  [VDC]  Cho đường tròn  và điểm   nằm ngoài  . Từ  , kẻ hai tiếp tuyến

 với  ( là các tiếp điểm). Gọi  là giao điểm của  và . Lấy  đối xứng với

 qua . Gọi  là giao điểm của đoạn thẳng  với  (  không trùng với ). Khi đó: 

A. . B. .
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C. . D. .

Lời giải

Chọn A 

Ta có  vuông tại 

Tương tự,  vuông tại 

Chứng minh: 

Chứng minh: 

Từ (1) và (2) suy ra: 

2. TRẮC NGHIỆM ĐÚNG SAI (Soạn khoảng 4 câu): Các khẳng định đúng sai  được sắp 
xếp theo thứ tự từ dễ đến khó, các khẳng định về cùng một nội dung hỏi.
Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, em chọn đúng hoặc sai

Câu 1. [NB] Vị trí tương đối của đường thẳng  và đường tròn  là: 

a) Đường thẳng  cắt đường tròn  nếu giữa chúng có đúng một điểm chung.

b) Đường thẳng  và đường tròn  không giao nhau nếu chúng không có điểm chung.

c) Đường thẳng  tiếp xúc với đường tròn  nếu giữa chúng có nhiều hơn một điểm chung.

d) Đường thẳng  và đường tròn có hai điểm chung thì đường thẳng  là tiếp tuyến của 

đường tròn .

Lời giải
a) S b) Đ c) S d) S

- Đường thẳng  cắt đường tròn  nếu chúng có hai điểm chung nên a sai.

- Đường thẳng  tiếp xúc với đường tròn  nếu giữa chúng có một điểm chung nên c sai

- Đường thẳng  và đường tròn có hai điểm chung thì đường thẳng cắt đường tròn  nên d
sai.
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Câu 2. [TH] Cho đường tròn , điểm  nằm bên ngoài đường tròn. Kẻ các tiếp tuyến ,
 với đường tròn ( , là các tiếp điểm). Khi đó: 

a) Điểm  cách đều hai tiếp điểm  và .

b)  là tia phân giác của góc 

c)  là tia phân giác của góc 

d) //

Lời giải
a) Đ b) S c) Đ d) S

- Điểm  cách đều hai tiếp điểm  và .

-  là tia phân giác của góc nên b sai

-  là tia phân giác của góc  đúng

- là đường trung trực

của  nên d sai.

Câu 3. [VD] Cho đường tròn , điểm  nằm bên ngoài đường tròn cách tâm  là . 
Kẻ các tiếp tuyến , với đường tròn ( , là các tiếp điểm). Ta có: 

a) 

b) 
c)

d) 

Lời giải
a) Đ b) Đ c) S d) Đ

a) Áp dụng định lý Pythagore cho tam giác  vuông 

tại B ta có: 

 nên a đúng

b)  nên b đúng
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c) Xét và có: ;  chung nhưng không có cặp góc nào bằng nhau nên hai

tam giác không đồng dạng được với nhau, c sai.

d) chứng minh được  là đường trung trực của 

Xét và có: ;  chung

 nên d đúng.

Câu 4. [VDC] Cho tam giác  có ; ;  . Vẽ đường tròn

, gọi  là giao điểm của đường tròn với . Khẳng định nào sau đây là đúng?

a)  là tiếp tuyến của 

b) 

c) Số đo cung nhỏ  bằng                 

d) 

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

a) Xét tam giác  có: 

Suy ra tam giác  vuông tại  (ĐL Pythagore đảo)

mà   nên   là  tiếp tuyến

của nên a đúng

b)  nên b sai
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c) . Do  là góc ở tâm khác góc bẹt nên  là cung nhỏ, do đó

sđ  nên c đúng

d) cân tại M nên 

 nên d sai.

3. TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN

Câu 1.  [NB] Số vị trí tương đối giữa một đường thẳng và một đường tròn?
Lời giải

Đáp án: 3 vị trí tương đối giữa một đường thẳng và một đường tròn

- Đường thẳng và đường tròn cắt nhau nếu chúng có đúng hai điểm chung.

- Đường thẳng và đường tròn tiếp xúc với nhau nếu chúng có duy nhất một điểm chung.

- Đường thẳng và đường tròn không giao nhau nếu chúng không có điểm chung.

Câu 2. [NB] Nếu một đường thẳng là tiếp tuyến của một đường tròn thì cần điều kiện gì?
Lời giải

Đáp án: Đường thẳng ấy phải đi qua một điểm nằm trên đường tròn đó và vuông góc với bán 
kính của đường tròn đi qua điểm đó.

Câu 3. [TH] Cho đường thẳng và . Gọi  là khoảng cách từ  đến . Các giá trị của so 

với  để và có điểm chung?

Lời giải

Đáp án: 

+  thì  và có một điểm chung

+  thì  và có hai điểm chung

Câu 4. [TH] Cho đường tròn ; hai điểm , điểm  nằm ngoài . So sánh độ dài hai

đoạn thẳng  để  là tiếp tuyến của ?

Lời giải
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Đáp án: 

Câu 5. [VD] Cho đường tròn ; tiếp tuyến tại  và tiếp tuyến tại  của cắt nhau tại 

(với là các tiếp điểm). Số đo cung bằng bao nhiêu để ?

Lời giải

Đáp án: 

Hai tiếp tuyến  của  cắt nhau tại 

 mà 

Xét vuông tại : 

 (không phải góc bẹt)

Suy ra 

Câu 6.  [VDC] Cho tam giác   vuông tại  . Gọi  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác

;  là tiếp tuyến của đường tròn tại . Các tiếp tuyến của đường tròn tại  và cắt  theo thứ

tự ở  và .  là tiếp tuyến của đường tròn nào?

Lời giải

Đáp án:  là tiếp tuyến đường tròn đường kính  .

Sử dụng tính chất tiếp tuyến ta chứng minh được:  tam giác 

vuông tại .

Gọi trung điểm của  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam

giác  vuông   .  Ta  có  tam  giác   cân  tại  :  

 

Chứng minh được , mà 

 nên hay  là tiếp tuyến đường tròn đường kính  .

PHẦN II. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Phương pháp giải: 

Để biết vị trí tương đối của một đường thẳng với một đường tròn, cần so sánh khoảng cách từ 

tâm đường tròn đến đường thẳng đó với bán kính của đường tròn.

 Để chứng minh một đường thẳng là tiếp tuyến của một đường tròn ta phải chứng minh 

đường thẳng đó đi qua một điểm của đường tròn và vuông góc với bán kính đi qua điểm đó.

 

D

B
O

C

E
A
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Sử dụng tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau để chứng minh tam giá bằng nhau, tam giác đồng 

dạng, đoạn thẳng – góc bằng nhau, tính độ dài đoạn thẳng, tính số đo góc, …

BÀI TẬP MẪU

Ví dụ 1 [NB]: 

Cho và một đường thẳng , khoảng cách từ O đến  là . 

a) Cho biết vị trí tương đối của đường thẳng  với ?

b) Tính số đo cung .

Lời giải

a) Vì khoảng cách từ O đến  là  < bán kính đường tròn là 

Suy ra, đường thẳng  cắt  tại hai điểm  và .

b) Gọi  là khoảng cách từ  đến 

Xét vuông tại : 

Ví dụ 2 [TH]:  Cho đường tròn  đường kính  .   là 2 tia tiếp tuyến của   (

cùng nửa mặt phẳng phía trên đường thẳng ). Trên  lấy điểm , trên  lấy điểm

 sao cho  . Chứng minh rằng:  là tiếp tuyến của đường tròn .

Lời giải
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Vẽ . 

Tia CO cắt tia đối của tia By tại E. 

CM được: 

Tam giác DEC có DO vừa là đường cao vừa là trung tuyến

nên là tam giác cân. 

Khi đó DO cũng là đường phân giác

.

CM được: 

Ta có 

 Vậy CD là tiếp tuyến của đường tròn .

Ví dụ 3 [TH]: 

Từ điểm  ngoài đường tròn  vẽ hai tiếp tuyến  với đường tròn  tại  và . Từ

điểm  trên đường tròn vẽ tiếp tuyến với đường tròn cắt  thứ tự tại  và . Chứng
minh rằng: 

a) .

b) Tính góc  biết  = 600.

Lời giải

a) Theo tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau ta có: 

Mà 

b) Xét tứ giác ADOE có: ;  = 600

(Định lý)

Theo tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau ta có: 

OB, OC lần lượt là phân giác của  và 

+ =

 

H

E

D

O
A B

C
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Ví dụ 4 [VD]: 

Cho tam giác  cân tại , . Vẽ đường tròn có tâm  thuộc cạnh và tiếp xúc với

hai cạnh bên. Một tiếp tuyến của đường tròn cắt hai cạnh , lần lượt tại  và . Tính

tích .

Lời giải

Theo tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau ta có: MO và NO là các tia phân giác ngoài đỉnh M và N

của tam giác 

Suy ra AO là tia phân giác của góc A.

Mặt khác,  cân tại A nên O là trung điểm của BC.

Xét  có là góc ngoài nên: 

Suy ra 

Do đó 

 và  có:  (chứng minh trên);  (do  cân).

Vậy 

BÀI TẬP TỰ LUYỆN

Bài 1. [NB] Cho và hai đường thẳng và , khoảng cách từ  đến  là , khoảng

cách từ  đến  là . 
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a) Cho biết vị trí tương đối của đường thẳng  với ?

b) Cho biết vị trí tương đối của đường thẳng  với ?

Hướng dẫn

a) Vì khoảng cách từ  đến  là = bán kính đường tròn là 

Suy ra, đường thẳng  tiếp xúc với  hay là tiếp tuyến của .

b) Vì khoảng cách từ  đến  là  > bán kính đường tròn là 

Suy ra, đường thẳng  và  không giao nhau.

Bài 2. [NB] Cho có ; . Vẽ đường tròn . Chứng 

minh rằng  là tiếp tuyến của đường tròn .

Hướng dẫn

Chứng minh được  vuông tại , khi đó , = bán kính của

Suy ra,  là tiếp tuyến của đường tròn .

Bài 3. [TH] Cho nửa đường tròn đường kính . Trên cùng nửa mặt phẳng chứa nửa đường 

tròn vẽ các tiếp tuyến . Từ điểm  trên nửa đường tròn vẽ tiếp tuyến với đường tròn ,

tiếp tuyến này thứ tự cắt  tại  và . Chứng minh rằng : 

a) .
b) .
Hướng dẫn

a) Theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau: 
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 chứng minh được .

b) lần lượt là phân giác của  và , sử dụng công thức cộng góc chứng minh được

.

Bài 4. [VD] Từ điểm  ở ngoài đường tròn vẽ tiếp tuyến  với đường tròn ( là tiếp

điểm).

a) Vẽ dây . Chứng minh rằng  là tiếp tuyến của đường tròn.

b) Cho biết  tính độ dài .

Hướng dẫn

a) Gọi  tại H

AOB cân tại O, OH là đường cao đồng thời là phân giác

AOM = BOM (c.g.c)  nên MB là tiếp tuyến của đường tròn

b) Tính AM = 4cm

cm

Bài 5 [VD] Cho tam giác , hai đường cao  cắt nhau tại .

a) Chứng minh rằng bốn điểm cùng nằm trên một đường tròn đường kính .

b) Gọi  là trung điểm của , chứng minh rằng  là tiếp tuyến của đường tròn đường kính

.

Hướng dẫn
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a) ADH vuông tại D nên A, D, H thuộc đường tròn đường kính AH

AEH vuông tại E nên A, E, H thuộc đường tròn đường kính AH

Vậy bốn điểm A, D, H, E cùng nằm trên một đường tròn đường kính AH

b) Có H là trực tâm của ABC

BDC vuông tại D

Gọi I là trung điểm của AH, M là trung điểm của BC, theo tính chất đường trung tuyến ứng với cạnh

huyền trong tam giác vuông ;

Suy ra, MD là tiếp tuyến của đường tròn đường kính AH.

Bài 6 [VD] Cho nửa đường tròn đường kính  . Từ  và  kẻ tiếp tuyến . Qua điểm

 thuộc nửa đường tròn kẻ tiếp tuyến thứ 3 cắt các tiếp tuyến  lần lượt tại  và  .

a)  cắt  tại P ,  cắt  tại  . Tứ giác  là hình gì ? Tại sao ?

b) Kẻ  . Gọi  là giao của  và  . So sánh  và .
Hướng dẫn

a) Dựa vào tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau có

 và  nên   là
hình chữ nhật 

b)  

EM
MK

= EF
FB  mà MF = FB

 

EM
MK

= EF
MF

 

H

K Q

P

O

M

E

F

BA
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  mà 

EF
MF

= AB
HB  (Thales) 


EM
MK

= EA
KH

Vì EM = EA  MK = KH .
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CHUYÊN ĐỀ 5 : HAI TIẾP TUYẾN CẮT NHAU CỦA ĐƯỜNG TRÒN

A. KIẾN THỨC CẦN NHỚ

 Định lí về hai tiếp tuyến cắt nhau

✓Nếu hai tiếp tuyến của một đường tròn cắt nhau tại một điểm thì: 

- Điểm đó cách đều hai tiếp điểm.

- Tia kẻ từ điểm đó đi qua tâm là tia phân giác của góc tạo bởi hai tiếp tuyến.

- Tia kẻ từ tâm đi qua điểm đó là tia phân giác của góc tạo bởi hai bán kính đi qua các tiếp điểm.
 

B. BÀI TẬP 

Dạng 1 : Chứng minh hai đường thẳng vuông góc với nhau, hai đường thẳng song song với

nhau, trung điểm của đoạn thẳng, hai đoạn thẳng bằng nhau.

PHẦN I. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM

1. TRẮC NGHIỆM CHỌN ĐÁP ÁN 

Câu 1. [NB] Cho đường tròn tâm , hai tiếp tuyến tại  và  ( )của đường tròn cắt nhau 

tại . Khẳng định nào sau đây là đúng ?

A. .   B. .   C. .    D. .

Lời giải

Chọn A

Hai tiếp tuyến tại  và  ( )của đường tròn cắt nhau tại nên .

Câu 2. [NB] Cho đường tròn  điểm nằm ngoài  đường tròn, kẻ các tiếp tuyến  

với đường tròn (  là các tiếp điểm ). Lấy điểm  trên cung nhỏ , qua  dựng tiếp 

tuyến với đường tròn cắt các tiếp tuyến  và  theo thứ tự  và .  Khi đó, chu vi tam giác

 bằng

A. .                           B. .                       C. .                         D. . 

Lời giải

Chọn B 

Xét  có , ,  (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

 

E

D

C

B

O A
M
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Chu vi tam giác bằng

.

Câu 3. [NB] Hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn   cắt nhau tại .

Chọn khẳng định sai.

A. .                                                         B.  là đường trung trực của .

C. .                                                        D.  tại trung điểm của .

Lời giải

Chọn D

H

C

B

O A

Gọi  là giao điểm của   với 

Xét đường tròn tâm   có hai tiếp tuyến tại  và cắt nhau tại  nên (tính chất)

Lại có nên  là đường trung trực của đoạn  hay  tại  là trung điểm  

của .

 Ta chưa kết luận được  là trung điểm của  hay không nên khẳng định D sai.

Câu 4. [NB] Cho đường tròn tâm , hai tiếp tuyến tại  và  ( ) của đường tròn cắt nhau 

tại .  Biết   khi đó góc  bằng

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B

30?

O

C

B

A

Hai tiếp tuyến tại  và  ( ) của đường tròn cắt nhau tại  nên  là tia phân giác của

góc  vậy .

Câu 5. [TH] Cho đường tròn tâm  từ điểm  nằm ngoài đường tròn kẻ hai tiếp tiếp tuyến  

và  của đường tròn tâm  (  là tiếp điểm). biết   tam giác  là
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A. Tam giác đều B.Tam giác vuông. C.tam giác cân. D.Tam giác vuông

cân.

Lời giải

Chọn D

O

C

B

A

Tam giác  vuông tại  có góc  nên nó là tam giác vuông cân

Câu 6. [TH] Hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn  cắt nhau tại . Vẽ đường kính  

của . Khi đó: 

A. . B. . C. . D.  cắt .

Lời giải

Chọn A

D

O

C

B

A

 mà   vậy .

Câu 7. [TH] Tam giác  vuông tại . Đường tròn  nội tiếp tam giác , tiếp xúc với

 lần lượt tại  và  thì tứ giác  là: 

A. Hình vuông B.Hình chữ nhật. C.Hình thang. D.Hình thoi.

Lời giải

Chọn A

F

E
D

CB

A

O

Tứ giác  có ba góc vuông nên là hình chữ nhật  mà  (theo tính chất hai tiếp tuyến

cắt nhau) nên tứ giác  là hình vuông. 
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Câu 8. [TH] Hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn  cắt nhau tại . Khẳng định nào sau 

đây là sai?

A. . B.  là đường trung trực của .

C. . D.  tại trung điểm của .

Lời giải

Chọn D

O

C

B

A

 tại trung điểm của . Xét đường tròn tâm   có hai tiếp tuyến tại  và cắt nhau

tại  nên (tính chất)

Lại có nên  là đường trung trực của đoạn  hay  tại trung điểm  của

.

Câu 9. [VD] Cho đường tròn tâm , hai tiếp tuyến tại  và  ( ) của đường tròn cắt nhau 

tại .  Cho biết  thì tam giác  là ?

A.  Tam giác đều. B.  Tam giác vuông. C.  Tam giác tù. D.  Tam giác nhọn.

Lời giải

Chọn A

60° OM

B

A

Tam giác có  nên nó là tam giác cân. Mà  nên nó là tam giác đều.

Câu 10. [VD] Cho nửa đường tròn tâm  đường kính . Gọi  là các tia tiếp tuyến của 

nửa đường tròn. Qua điểm  thuộc nửa đường tròn (  khác  và ), kẻ tiếp tuyến với nửa 

đường tròn cắt  lần lượt tại  và .  cắt  tại ,  cắt  tại . Tứ giác

 là hình gì?

A. Hình vuông. B.Hình chữ nhật. C. Hình thoi. D. Hình thang cân.

Lời giải

Chọn B
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Tứ giác có  góc vuông nên nó là hình chữ nhật. Do

Câu 11. [VD] Hai tiếp tuyến của đường tròn tại  và cắt nhau tại . Biết .

Vẽ đường kính  của . Độ dài đoạn thẳng  là.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Áp dụng định lí Pita go cho tam giác vuông tại , Tính được 

D

H
O

C

B

A

Áp dụng định lí Pytago cho tam giác vuông tại , 

Tính được 

Câu 12. [VDC] Cho đường tròn bàng tiếp tam giác đều . Các cạnh của tam giác

 bằng: 

A. B. C. D.

Lời giải

Chọn C

E D

O

B

A

C

Ta thấy 

Ta thấy 

 



CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

Tam giác  có hai góc bằng  nên là tam giác đều, Hai tam giác này coa cạnh bằng nhau vì 

cùng  bằng BC, nên Tam giác   bằng tam giác .

Mà 

2. TRẮC NGHIỆM ĐÚNG SAI

Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, em chọn đúng hoặc sai

Câu 1. [TH] Hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn  cắt nhau tại .

a. .

b.  là đường phân giác của 

c. .

d.  tại trung điểm của .

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

O

C

B

A

 

a. (tính chất của tiếp tuyến)  đúng

b.  là đường phân giác của sai .

Sửa:  là đường phân giác của  hoặc  là đường phân giác của 

c. (tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau) đúng.

d.  tại trung điểm của sai

Sửa:  tại trung điểm của . 

Câu 2. [TH] cho nửa đường tròn tâm  đường kính . Gọi  là các tia tiếp tuyến của 

nửa đường tròn. Qua điểm  thuộc nửa đường tròn (  khác  và ), kẻ tiếp tuyến với nửa 

đường tròn cắt  lần lượt tại  và .

a. 

b. 

c. 

d.

Lời giải

a) Đ b) Đ c) Đ d) S
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Theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau nên

Suy ra

A, B, C đúng,D sai

Câu 3. [VD] Cho đường tròn  và điểm  nằm bên ngoài đường tròn sao cho . Kẻ 

hai tiếp tuyến  và  với đường tròn.

A. 

B. .

C.  là tam giác đều.

D. .  

Lời giải

a) Đ b) Đ c) Đ d) S

A. Ta có:  (theo tính chất của  hai tiếp tuyến cắt nhau)

 thuộc đường trung trực của (1)

Lại có: 

 thuộc đường trung trực của (2)

Từ (1) và (2)  là đường trung trực của 

  (đúng)

B. Ta có:  (tiếp tuyến vuông góc với bán kính đi qua 

tiếp điểm)

.

Từ  vuông tại , ta có: .

=> 

Ta có  (theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau). Do đó  

 (đúng)

C. Ta có:  (theo tính chất của  hai tiếp tuyến cắt nhau)

 cân tại (3)

ta có:  

 (theo tính chất của  hai tiếp tuyến cắt nhau)
 

P

N

O

M
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Do đó  (4)

Từ (3) và (4)  là tam giác đều  (đúng)

D. cân tại , có  (cmt).

(sai)

Câu 4. [VD] Cho hình thang  có  và  ngoại tiếp đường tròn tâm .

A. Chu vi hình thang  bằng hai lần tổng hai cạnh đáy.

B.  là tam giác đều.

C.  vuông cân tại 

D. .

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) Đ

Đường tròn  tiếp xúc với các cạnh  theo thứ tự tại .

N

M

Q

P
C

B

D

A

2

2
2

2

1
1

11

O

 
(hai góc trong cùng phía)

Do  (gt)

Theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau, ta có: 

 (vì ); 

 

A. Chu vi của hình thang  bằng: 

 

  

Vậy  (đúng)

B. Ta có: (cmt) =>  vuông cân tại (Sai)

C. Ta có:  (cmt)

 vuông cân tại (đúng)

D.  hay  bằng nửa tam giác đều cạnh , ta thấy  đối diện với góc  nên

(đúng)

Cách khác: Từ  vuông tại , ta có: 

.
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3. TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN (soạn khoảng 6 câu)

Câu 1.  [NB]  Cho hình vẽ, đường tròn tâm  được gọi là gì?

Lời giải

Đường tròn tâm  là đường tròn bàng tiếp tam giác .

Câu 2. [NB]  Cho góc  khác góc bẹt. Tâm của đường tròn tiếp xúc với hai cạnh của góc 

nằm trên đường nào?

Lời giải

Tâm của đường tròn tiếp xúc với hai cạnh của góc  nằm trên đường phân giác của góc .

Câu 3. [TH] Cho đường tròn tâm  từ điểm  nằm ngoài đường tròn kẻ hai tiếp tiếp tuyến  

và  của đường tròn tâm  (  là tiếp điểm). biết   tam giác  là tam giác gì?

Lời giải

O

C

B

A

Tam giác  vuông tại  có góc  nên nó là tam giác vuông cân.

Câu 4. [TH] Từ điểm  nằm ngoài đường tròn  kẻ hai tiếp tuyến  (với  và  là các

tiếp điểm). Qua điểm  thuộc cung nhỏ  vẽ tiếp tuyến với đường tròn , cắt các tiếp tuyến

 lần lượt tại  và . Tìm mối liên hệ giữa chu vi và ?

Lời giải

Đáp án: 

Theo  tính  chất  hai  tiếp  tuyến  cắt  nhau  ta  có:  

 

D

E

F

O

B
C

A

C
E

M
O

A

D

B
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Do đó 

Câu 5. [VD] Cho nửa đường tròn tâm  đường kính . Gọi  là các tia tiếp tuyến của 

nửa đường tròn. Qua điểm  thuộc nửa đường tròn (  khác  và ), kẻ tiếp tuyến với nửa 

đường tròn cắt  lần lượt tại  và . Tích  bằng bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án

Vì   nên 

Tam giác vuông tại có là đường cao nên

Vậy

Câu 6.  [VDC] Cho  và  là một điểm di động trên đường thẳng  cố định nằm ngoài

. Từ  kẻ các tiếp tuyến  với đường tròn  (  là các tiếp điểm). Gọi  là hình

chiếu vuông góc của  trên , dây cung  cắt  lần lượt tại . Tìm điểm cố định mà

 luôn đi qua khi  di động trên ?

Lời giải

Xét  và  có: 

 ; 

Mà   vuông  tại  ,  nên  theo  hệ  thức  lượng  ta  có:  

Ta có  cố định và đường thẳng  cố định  điểm  cố định

Ta lại có  cố định nên  qua  cố định.

 

R

R

1I K

MH

B

A
O

d
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PHẦN II. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Phương pháp giải: 

   Phương pháp: Sử dụng tính chất tiếp tuyến, quan hệ từ vuông góc đến song song, tính chất

đường trung trực của đoạn thẳng, định lí về đường trung bình của tam giác, các trường hợp đồng

dạng của tam giác, định lí Ta-let (thuận, đảo), định lí về đường trung tuyến ứng với cạnh huyền của

tam giác vuông áp dụng vào tam giác vuông nội tiếp đường tròn.

BÀI TẬP MẪU

Ví dụ 1.  [NB]  Từ điểm  nằm ngoài đường tròn tâm  bán kính  kẻ hai tiếp tuyến

với đường tròn (  là hai tiếp điểm). Gọi  là giao điểm của  với . 

Chứng minh rằng  vuông góc với  và  là trung điểm của .

Lời giải

GT

Đường tròn 

Tiếp tuyến ;

 là tiếp điểm;  cắt  tại 
H

O

C

B

A

KL

 vuông góc với ;

 là trung điểm của 

Xét đường tròn  là hai tiếp tuyến và  là hai tiếp điểm nên theo tính chất hai tiếp

tuyến cắt nhau, ta có: . Suy ra  thuộc đường trung trực của 

Mà  (bán kính đường tròn) nên  thuộc đường trung trực của  

Suy ra  là đường trung trực của . 

Do đó  tại  và  là trung điểm của .

Ví dụ 2.  [TH]  Cho đường tròn . Từ điểm  nằm ngoài đường tròn , kẻ hai tiếp tuyến

 với đường tròn (  là tiếp điểm). Kẻ dây  song song với . Chứng minh rằng ba

điểm  thẳng hàng.

Lời giải

GT Đường  tròn :  là  hai  tiếp  tuyến;
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 là tiếp điểm; dây 

KL Ba điểm  thẳng hàng

NF

E

HM
O

Xét đường tròn  có  là hai tiếp tuyến;  là tiếp điểm (gt)

 là tia phân giác của  

(Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

 cân tại  có  là tia phân giác nên  cũng là đường trung trực của  

 Mà  vuông tại  nội tiếp đường tròn  nên  là trung

điểm của . 

Suy ra   thẳng hàng.

Ví dụ 3.  [TH]  Cho đường tròn , đường thẳng  không đi qua tâm và cắt đường tròn

 tại . Trên đường thẳng  lấy điểm  nằm ngoài đường tròn. Từ   kẻ tiếp tuyến

 (  là hai tiếp điểm). Gọi  là trung điểm của . Chứng minh: năm điểm

 cùng thuộc một đường tròn. Xác định tâm của đường tròn đó.

Lời giải

 G

T
Đường  tròn   và  đường  thẳng  

không đi qua tâm cắt nhau tại ;

; Tiếp tuyến   Tiếp điểm

;  là trung điểm của 

KL Năm điểm  cùng thuộc một

đường tròn.  Xác  định  tâm của  đường

tròn đó.

Xét đường tròn  có hai tiếp tuyến cắt nhau tại  và  là hai tiếp điểm.

 (Tính chất tiếp tuyến);

Có  là trung điểm của dây  không qua tâm
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Có  suy ra   thuộc đường tròn đường kính  . Vậy năm điểm

 cùng thuộc đường tròn đường kính  và tâm của đường tròn này là trung điểm của

  

Ví dụ 4. [VD]  Cho nửa đường tròn  đường kính ,  kẻ tiếp tuyến  tại điểm A của

nửa đường tròn ( nằm cùng phía nửa đường tròn đối với ). Trên tia  lấy điểm

 khác  và . Từ  kẻ tiếp tuyến  với nửa đường tròn (  là tiếp điểm). Gọi  

là giao điểm của  với . Kẻ  vuông góc với  ( ),  cắt  tại .

Chứng minh: 

     a)   là trung điểm của .

     b)   là trung điểm của .

Lời giải

GT

Đường tròn  đường kính  Tiếp tuyến ;   tiếp
điểm; Trên tia lấy điểm  khác  và . 
Tiếp tuyến ;  là tiếp điểm. 

 cắt  tại  ; ;  cắt  tại .

KL

a)   là trung điểm của .

b)   là trung điểm của .

Xét đường tròn  có  là tiếp tuyến;  là tiếp điểm  (Tính chất tiếp tuyến),

 là đường phân giác của  và  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

 cân tại  có  là đường phân giác nên  cũng là đường trung trực của  (Tính

chất của tam giác cân) 

Có  nội tiếp đường tròn đường kính  nên    

Xét :  (Định lí về đường trung bình của tam giác)

Xét  và  có  . Mà

 là trung điểm của .

Ví dụ 5. [VD]   Cho đường tròn , lấy điểm   nằm ngoài đường tròn sao cho

. Từ điểm  kẻ hai tiếp tuyến  với đường tròn (  là tiếp điểm).

a) Chứng minh tam giác  là tam giác đều.
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b) Gọi là giao điểm của đoạn thẳng  với đường tròn . Tứ giác  là hình gì?

Vì sao?

c) Chứng minh  là trực tâm của tam giác . 

Lời giải

 GT
Đường  tròn ,  ;  Tiếp  tuyến

 ;  là tiếp điểm; Đoạn thẳng  c

ắt đường tròn  tại  .

KL a)  là tam giác đều.

b) Tứ giác  là hình gì? Vì sao?

c)  là trực tâm của 

a) Xét đường tròn  có  là hai tiếp tuyến tại  , là tia phân giác

của   (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau) và  (tính chất tiếp tuyến)

Xét vuông tại có   

 Xét  cân tại có  nên  là tam giác đều

b) Xét  vuông tại , (cmt)  

Xét  có  (Bán kính đường tròn),  là tam giác đều.

 

CMTT ta có  là tam giác đều  

Suy ra tứ giác  là hình thoi.

c) Có tứ giác  là hình thoi . Mà  nên suy ra  (Từ vuông góc đến

song song). Hay  

Tam giác   là  tam giác  đều,  có   là  tia  phân giác  của    nên  .  Hay

.

có   là hai đường cao cắt nhau tại   nên   là trực tâm của .  

C. BÀI TẬP LUYỆN TẬP

Bài 1. [NB]  Từ điểm  nằm ngoài đường tròn tâm  bán kính  kẻ hai tiếp tuyến với

 đường tròn (  là hai tiếp điểm). Gọi  là giao điểm của  với . 

Chứng minh  là đường trung trực của .

.

Hướng dẫn
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H
O

C

B

A

 Xét đường tròn  là hai tiếp tuyến và  là hai tiếp điểm nên theo tính chất hai tiếp

tuyến cắt nhau, ta có:  thuộc đường trung trực của 

Mà  (bán kính đường tròn) nên  thuộc đường trung trực của  

Suy ra  là đường trung trực của . 

Bài 2. [TH]    Cho nửa đường tròn  đường kính  Từ  và   kẻ hai tiếp tuyến

 Qua điểm  thuộc nửa đường tròn  kẻ tiếp tuyến thứ ba cắt các tiếp tuyến  lần lượt

ở  và  . Các đường thẳng  và  cắt nhau tại  .

1) Chứng minh .

2) Chứng minh .

3) Chứng minh   .

Lời giải

D

C

OA B

M

1) Xét đường tròn : 

Có  là hai tiếp tuyến cắt nhau tại  và  là

hai tiếp điểm

 là tia phân giác của  (Tính chất

hai tiếp tuyến cắt nhau);

Có  là hai tiếp tuyến cắt nhau tại  và  là

hai tiếp điểm.

 là tia phân giác của   (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau).

Ta có  , mà  (đpcm).

2) Có  là tia phân giác của ,  là tia phân giác của   (cmt)

Mà  và  là hai góc kề bù nên  (đpcm).

3) Xét  vuông ở  , có  (Tính chất tiếp tuyến)

 

Mà  và  nên suy ra  
 



CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

 (đpcm)

Bài 3. [VD ]  Cho đường tròn  đường kính . Từ điểm  nằm trên đường tròn ,

kẻ . Vẽ đường tròn . Kẻ hai tiếp tuyến  với đường

tròn  (  là tiếp điểm). Chứng minh thẳng hàng và .

Lời giải

 Xét đường tròn  có  tại

 nên  là tiếp tuyến của đường

tròn , là tiếp điểm.

Có là hai tiếp tuyến cắt nhau tại 

Có là hai tiếp tuyến cắt nhau tại 

Có đường kính nên 

 thẳng hàng là đường kính của đường tròn .

Theo tính chất tiếp tuyến, ta có Hay 

. Mà  nên tứ giác  là hình thang vuông.

Hình thang  có  là đường trung bình 

Mà 

BÀI 4. [VD ]  Cho đường tròn , lấy điểm  trên đường tròn. Gọi  là trung điểm của

. Kẻ dây  vuông góc với  tại  . Kẻ hai tiếp tuyến của đường tròn  tại  và

, hai tiếp tuyến này cắt nhau ở .

a) Chứng minh tứ giác  là hình thoi.

b) Chứng minh tam giác là tam giác đều.

c) Chứng minh  thẳng hàng và  là tâm đường tròn nội tiếp tam giác . 
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d) Gọi  là điểm đối xứng của điểm  lần lượt qua  và . Chứng minh  là ngoại tiếp

đường tròn 

Lời giải

GT

Đường tròn ,  là trung điểm của

. Dây  tại  ; 

Tiếp tuyến:  Tiếp điểm: .

 đối xứng với  lần lượt qua  và .

KL

a) Tứ giác  là hình thoi.

b)  là tam giác đều.

c)  thẳng hàng;  là tâm đường tròn nội

tiếp . 

d)  là ngoại tiếp đường tròn .

a) Xét đường tròn , dây  có 

Tứ giác  có  là hình bình hành. Mà  nên  là

hình thoi.

b) Vì  là hình thoi nên , mà  là tam giác đều 

Xét có (Vì  là tiếp tuyến,  là tiếp điểm của đường tròn  nên ,

Có  là hai tiếp tuyến cắt nhau của đường tròn  là tiếp điểm  và  là

phân giác của . Mà  là tam giác đều.

c) Vì tứ giác  là hình thoi nên , mà .

Mặt khác  là tam giác đều, có  là đường phân giác nên  cũng là đường cao

, mà  tại  nên  thẳng hàng.

Có  là tam giác đều, ,  mà  cắt  tại  nên  là trực tâm, suy ra

 cũng là giao điểm của ba đường phân giác trong  (Tính chất tam giác đều). Suy ra  là tâ

m đường tròn nội tiếp .

d) Có (cmt), (  là điểm đối xứng của điểm  lần lượt qua  và

) Suy ra  là tam giác cân. Mà  nên  là

tam giác đều.

Có  là đường trung tuyến của tam giác đều  nên  cũng là đường cao, đường phân giác

trong . Mà  nên  thẳng hàng. 
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là tam giác đều có  là đường trung tuyến nên cũng là đường phân giác. Suy ra  là giao

điểm phân giác trong các góc   và   nên   là tâm đường tròn nội tiếp  , hay

 ngoại tiếp đường tròn .

điểm .

Bài 5. [VD ]  Cho đường tròn . Từ điểm  nằm ngoài đường tròn , kẻ hai tiếp tuyến

 với đường tròn (  là tiếp điểm) và cát tuyến  không đi qua tâm  Tia  nằm

giữa hai tia . Các tiếp tuyến của đường tròn tại  và  cắt nhau ở   Chứng minh

 thẳng hàng và .

Lời giải

Kẻ tại . Gọi  là giao điểm của  và .

Xét đường tròn   có  là hai tiếp tuyến với tiếp

điểm là    là  phân giác của  

 cân tại  và  là đường trung trực của .

Xét  và  có:  và chung

Xét  có ( là tiếp tuyến của đường tròn  là tiếp điểm),  (cmt)

  

Xét  và  có:  chung 

 tại , mà  nên  là tiếp tuyến của đường tròn 

CMTT có  là tiếp tuyến của đường tròn . 

Suy ra  là giao điểm của hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn 

Mà  là giao điểm của hai tiếp tuyến tại  và  của đường tròn  nên trùng 

Suy ra  thẳng hàng (đpcm)
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Xét đường tròn có  là hai tiếp tuyến cắt nhau tại  nên . Suy ra thuộc 

đường trung trực của .

Có  suy ra  thuộc đường trung trực của . Do đó  là đường trung trực của 

 (đpcm).

Bài 6. [VD ]   Cho , đường tròn  tiếp xúc với các cạnh  theo thứ tự tại

. Gọi  lần lượt là hình chiếu vuông góc của  trên .

a) Chứng minh .

b) Chứng minh .   

Lời giải

FE

O

D

A

B C

I
KH

a) Xét đường tròn  có  là hai tiếp tuyến cắt 

nhau ở với  là hai tiếp điểm nên  (Tính 

chất hai tiếp tuyến cắt nhau)  cân

. Mà (Đối đỉnh)

Xét  và  có 

 (g.g)

b) Có (Cùng vuông góc với )  (Định lý Ta-let)

Mà  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau) nên suy ra 

Có 

Xét  và  có 

 (đpcm).

Bài 7. [VD ]   Cho nửa đường tròn  đường kính . Kẻ tiếp tuyến với nửa đường tròn.

Trên tiếp tuyến  lấy điểm . Từ  kẻ tiếp tuyến  với đường tròn (  là tiếp điểm). Tia

 cắt  tại .

a) Chứng minh .

b) Kẻ  vuông góc với  tại . Tia  cắt  ở  Chứng minh tứ giác là hình
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thoi.   

Lời giải

a) Xét đường tròn  có  là hai tiếp tuyến cắt

nhau tại   và   là hai tiếp điểm nên  

(Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)   cân tại

 

Có  nội tiếp đường tròn đường kính  suy ra

 

và . Mà  

  cân tại 

(đpcm).b)  Xét đường tròn  có  là tiếp tuyến,  là

tiếp  điểm  nên   (Tính  chất  tiếp  tuyến).  Mà  (gt)  nên  suy  ra

 

Gọi  là giao điểm của  với 

Có  thuộc đường trung trực của ;

(bán kính đường tròn)  thuộc đường trung trực của .

Suy ra  là đường trung trực của  tại .

Tam giác  có hai đường cao  cắt nhau tại   nên là trực tâm. . Mà

 (cmt) nên suy ra 

Từ (1) và (2) suy ra tứ giác  là hình bình hành. Mà  nên tứ giác là hình thoi.

D. BÀI TẬP TỔNG HỢP

Bài 1. [VD ]    Cho nửa đường tròn  đường kính  Từ  và  kẻ hai tiếp tuyến

 Qua điểm  thuộc nửa đường tròn  kẻ tiếp tuyến thứ ba cắt các tiếp tuyến  lần lượt

ở  và  . Các đường thẳng  và  cắt nhau tại  .

1) Chứng minh  .

2) Chứng minh 

3) Chứng minh   .

4) Chứng minh   

5) Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn đường kính  .

6) Chứng minh  .
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7) Gọi  là giao điểm của  với . Chứng minh  là trung điểm của  .

8) Xác định vị trí của  để chu vi tứ giác  đạt giá trị nhỏ nhất.

Lời giải

1) Xét đường tròn : 

Có  là hai tiếp tuyến cắt nhau tại  và  là

hai tiếp điểm

 là tia phân giác của  (Tính chất

hai tiếp tuyến cắt nhau);

Có  là hai tiếp tuyến cắt nhau tại  và  là

hai tiếp điểm.

 là tia phân giác của   (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau).

Ta có  , mà  (đpcm).

2) Có  là tia phân giác của ,  là tia phân giác của   (cmt)

Mà  và  là hai góc kề bù nên  (đpcm).

3) Xét  vuông ở  , có  (Tính chất tiếp tuyến)

 

Mà  và  nên suy ra  

 (đpcm)

4) Xét  cân tại  có  là tia phân giác của  (cmt)

 cũng là đường trung trực của  (Tính chất tam giác cân)

 .

Có  thuộc đường tròn đường kính  vuông tại  

  (cùng vuông góc với )

5) Gọi  là trung điểm của  

Xét đường tròn  đường kính  có  là hai tiếp tuyến;  là hai tiếp điểm

 (Tính chất tiếp tuyến). Hay  

 (Từ vuông góc đến song song)

Suy ra tứ giác  là hình thang, đáy là  và  . 

Xét hình thang  có  là trung điểm của  là trung điểm của  nên  là đường trung

bình của hình thang 

 (Tính chất đường trung bình của hình thang)
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Mà  nên suy ra  (Từ vuông góc đến song song).

Tam giác  có  là đường trung tuyến ứng với cạnh huyền  nên  

 thuộc đường tròn tâm  đường kính .

Có  tại  thuộc đường tròn  đường kính  nên  là tiếp tuyến của đường tròn

 đường kính  (đpcm).

6) Xét  có   (cmt) 

   

Mà  nên suy ra 

Xét  có  ,   (Định lí Ta-let đảo)

Mà  nên suy ra  (Từ vuông góc đến song song).

7) Cách 1: Đặt  .

Xét  có   

Xét  có   

  

 

 là trung điểm của  .

Cách 2: 

Gọi  là giao điểm của  và . Có  

 

Mà 

 

Có  

 

Mà  
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8) Chu vi tứ giác  là  

Vì  không đổi nên chu vi tứ giác  nhỏ nhất khi và chỉ khi  nhỏ nhất. Từ  kẻ

 tại .

Tứ giác  có ba góc vuông nên  là hình chữ nhật

 Ta có  (Quan hệ giữa đường xiên và đường vuông góc)  

 đạt giá trị  nhỏ nhất bằng    khi   trùng với   (Vì )

 nằm chính giữa cung  của đường tròn .  

Bài 2. [VD ]    Cho tam giác cân  là tâm đường tròn nội tiếp,  là tâm đường

tròn  bàng tiếp góc  là trung điểm của  

1) Chứng minh  cùng nằm trên một đường tròn .

2) Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn  .

Lời giải

H
O

A

CB

K

I

 

1) Xét  có  là đường phân giác trong góc  (Vì  là

tâm đường tròn nội tiếp ),  là đường phân giác ngoài

tại  (Vì  là tâm đường tròn bàng tiếp góc  của )

  (Tia phân giác của hai góc kề bù)

thuộc đường tròn đường kính  

CMTT ta có  thuộc đường tròn đường kính 

Vậy  cùng thuộc đường tròn đường kính 

2) Có  (bán kính đường tròn) 

 cân tại   

Vì  là phân giác của góc  

Xét  cân tại  có  là đường phân giác góc  nên

 cũng là đường trung trực của  (Tính chất tam giác cân)

Mà 

Có  tại  thuộc đường tròn  nên  là tiếp tuyến của đường tròn .

Bài 3. [VD ]   Cho đường tròn   từ một điểm  trên  kẻ tiếp tuyến d với . Trên đường

thẳng  lấy điểm  bất kì ( ), kẻ cát tuyến  và gọi  là trung điểm của , kẻ tiếp
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tuyến  là tiếp điểm). Kẻ . Gọi  là giao điểm của  và  là giao

điểm của  và  

1) Kẻ đường kính  của đường tròn . Chứng minh .

2) Chứng minh năm điểm  cùng nằm trên một đường tròn .

3) Chứng minh  .

4) Chứng minh  là hình thoi.

5) Chứng minh ba điểm  thẳng hàng.

6) Chứng minh khi  di chuyển trên đường thẳng  thì điểm  luôn chạy trên một đường cố định

7) Tìm vị trí của điểm  trên đường thẳng  để  là tam giác đều.

Lời giải
 

1) Xét đường tròn   có   là hai tiếp

tuyến cắt nhau tại  là hai tiếp điểm.

 là tia phân giác  (Tính

chất hai tiếp tuyến cắt nhau) 

 cân tại  , có   là phân giác nên

 cũng là đường trung trực cạnh   (Tính

chất tam giác cân)  tại 

Có  nội tiếp đường tròn  đường kính  nên suy ra  vuông tại  

 (cùng vuông góc với )

2) Xét đường tròn  có   là hai tiếp tuyến;   là hai tiếp điểm. 

  (Tính chất tiếp tuyến)

 

Có  là trung điểm của dây  không qua tâm  nên  (Định lí về quan hệ vuông góc

giữa đường kính và dây)  

Suy ra năm điểm  cùng thuộc đường tròn đường kính .

3) Xét  có ,  tại  (cmt)

.

4) Có  .

. 

Tứ giác  có  nên  là hình bình hành (Dấu hiệu nhận biết)

Mà  nên  là hình thoi (đpcm).
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5) Có  cân tại  và  là đường trung trực cạnh  (cmt) nên  cũng là đường cao. Mà

hai đường cao  cắt nhau tại  suy ra  là trực tâm của 

 . Hay  . Vậy ba điểm  thẳng hàng.

6) Có tứ giác  là hình thoi nên  

Suy ra khi điểm  di chuyển trên đường thẳng   thì

điểm  luôn cách điểm  cố định một khoảng   không

đổi. 

Do đó điểm  luôn chạy trên đường tròn  cố định

khi điểm  di chuyển trên đường thẳng .

d
H

O

A

M

B

D

C

7) ĐK cần: Tam giác  cân tại  . Để  là tam giác đều thì  

(Vì  là tia phân giác )

Xét  vuông tại  , có  

Suy ra   là giao điểm của đường tròn   với đường thẳng .

ĐK đủ: Với  là giao điểm của  với  thì  .

Xét  vuông tại  (Vì  theo tính chất tiếp tuyến) có 

Suy ra . Mà  

Mặt khác   nên tam giác  là tam giác đều.

Vậy để  là tam giác đều thì  là giao điểm của đường tròn  với đường thẳng .

Bài 4. [VD ]    Cho tam giác   vuông ở , đường cao . Vẽ đường tròn  tâm  bán kính

. Gọi  là  đường kính của đường tròn  . Tiếp tuyến của đường tròn  tại   cắt

  ở  .

1) Chứng minh tam giác   cân.

2) Chứng minh rằng  là tiếp tuyến của đường tròn .

3) Chứng minh  

Lời giải
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1) Xét đường tròn   có  là tiếp tuyến,  là tiếp

điểm  (Tính chất tiếp tuyến)

Xét  và  có 

  (Bán kính đường tròn tâm )

 (Hai góc đối đỉnh)

  ( g.c.g)

  (Hai cạnh tương ứng)

 

2 1 
I 

E 

H 

D 

C 

A 

B 

Xét  có  là đường cao ( ) đồng thời là đường trung tuyến  nên

 cân tại  (đpcm)

2) Kẻ  vuông góc với  tại .

Xét  cân tại  có  là đường cao nên  cũng là đường phân giác góc  

  

Xét  và  có ,  là cạnh chung,   (cmt)

  (cạnh huyền, góc nhọn) 

  (Cạnh tương ứng)

Suy ra    thuộc đường tròn  

Xét đường tròn  có  tại  và  thuộc đường tròn  nên  là tiếp tuyến của

đường tròn .

3) Xét đường tròn  có   là hai tiếp tuyến tại  và  cắt nhau ở  

  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Có  

Bài 5. [VD ]   Cho nửa đường tròn  đường kính . Lấy điểm  trên nửa đường tròn. Tiếp 

tuyến tại  của nửa đường tròn cắt nhau tại . Tia  cắt tia  tại .

a)  Chứng minh .

b) Kẻ  tại . Tia cắt  tại . Chứng minh .

c)  Đường thẳng  cắt tiếp tuyến tại của nửa đường tròn ở điểm . Chứng minh rằng ba 

điểm  thẳng hàng.

Lời giải

 



CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

K

I

D

F

H O

E

C

BA

a) Xét đường tròn  có  là hai tiếp tuyến 

cắt nhau tại  với  là hai tiếp điểm

 (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

 cân tại 

Có  nội tiếp đường tròn đường kính  nên

 (Định lí)

 và 

Mà  cân tại .

b) Có  (Tính chất tiếp tuyến), (gt) suy ra 

Xét có  

Xét có  

Mà  (đpcm)

c) Gọi là giao điểm của với .

CMTT câu b, ta có  là trung điểm của . Mà  là trung điểm của  nên  trùng với . 

Vậy  thuộc đường thẳng . Hay ba điểm  thẳng hàng (đpcm).

Bài 6. [VD ] Cho đường tròn  đường kính . Đường thẳng  vuông góc với  bán

kính  tại  Trên nửa đường tròn  lấy điểm thay đổi (  không

nằm trên ). Tia  cắt đường thẳng  tại . Tia   cắt đường thẳng  tại . Tiếp

tuyến tại  của đường tròn cắt đường thẳng   ở . 

a) Chứng minh .

b) Đường thẳng  cắt đường tròn  tại . Chứng minh  thẳng hàng.

c) Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn .

d) Chứng minh  luôn đi qua một điểm cố định khi thay đổi trên đường tròn . 

Lời giải
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a)  cân tại  

Có  là tiếp tuyến của đường tròn ,  là 

tiếp điểm nên  

Ta có  (Đối đỉnh),

 

Mà 
Suy ra  cân tại  

Có  thuộc đường tròn  đường kính  nên  vuông tại  

 

Xét  vuông tại  

Mà  

cân tại  (đpcm).

b) Xét  có hai đường cao  cắt nhau tại  nên  là trực tâm

Suy ra 

Có  thuộc đường tròn đường kính 

Từ (1) và (2) suy ra  thẳng hàng.

c) Xét  (Đường trung tuyến ứng với cạnh huyền)

Mà   nên  

Xét  và  có:  chung  

tại  là tiếp tuyến của .

d) Gọi  là giao điểm của  và ,   là giao điểm của  và .

Có  là đường trung trực của  tại   

Xét  có  

Xét  và  có:  chung  

 không đổi (Vì  cố định)

Suy ra điểm  nằm trên tia  cố định và cách điểm  cố định một khoảng  không đổi

nên  là điểm cố định. 
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Vậy  luôn đi qua một điểm  cố định khi thay đổi trên đường tròn .

     Bài 7. [VD ]  :  Cho tam giác có ba góc nhọn  nội tiếp đường tròn . 

Đường cao  của tam giác  cắt đường tròn  tại  (  khác ). Từ  vẽ  vuông 

góc với đường thẳng  tại . Qua điểm  vẽ tiếp tuyến  với đường tròn . Từ  kẻ 

đường thẳng vuông góc với đường thẳng  tại .

a) Chứng minh tứ giác  nội tiếp và .

b) Tia  cắt tại . Chứng minh tứ giác  nội tiếp và .

c) Đường thẳng  cắt  và  lần lượt tại  và . Chứng minh .
Bài làm

y

x

H

N

I
F

Q

K

E

D

O
B

C

A a) Có  tại  

      tại  

Ta có  nên , , ,  
thuộc  đường tròn đường kính .

 Tứ giác  nội tiếp.

( hai góc nội tiếp cùng chắn
cung KE)

Có ( hai góc nội tiếp cùng  chắn

cung 

Từ đó ta có .

b) Có AD là đường cao của nên 

 tại   .

Có  .

Ta có  nên , , ,  thuộc đường tròn đường kính .
 Tứ giác  nội tiếp.

( hai góc nội tiếp  cùng chắn cung )(1)

Lại có ( hai góc đối đỉnh) (2)

Có tứ giác  nội tiếp ( , , ,  ) 

( cùng bù với )(3)

Từ  (1),(2), (3) suy ra   
  Tứ giác  nội tiếp ( DHNB tứ giác nội tiếp- tứ giác có góc ngoài tại một đỉnh bằng góc 
trong ở đỉnh đối diện)

Có  ( hai góc nội tiếp cùng chắn cung trong đường tròn ngoại tiếp tứ giác )

    ( hai góc nội tiếp cùng chắn cung trong đường tròn )

( hai góc nội tiếp cùng chắn cung trong đường tròn )
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Từ đó ta có .

Có ( hai góc nội tiếp cùng chăn cung trong đường tròn ngoại tiếp tứ giác )

    (góc nội tiếp và góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây cung cùng chắn  trong  )

.

Mà ( hai góc nội tiếp cùng chắn cung  trong đường tròn ngoại tiếp tứ giác )

Từ đó ta có .

Xét  và  có

  (g.g)

c) Có với tỉ số đồng dạng   (4)

Có  (góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây cung và góc nội tiếp cùng chắn  trong  )

Có ( hai góc nội tiếp cùng chắn cung  trong đường tròn ngoại tiếp tứ giác )

Từ đó suy ra .

Mà hai góc này ở vị trí so le trong nên ( DHNB hai đường thẳng song song)

Ta lại có  nên  tại .

 vuông tại  với đường cao  ( hệ thức lượng trong tam giác vuông)

 vuông tại  với đường cao  ( hệ thức lượng trong tam giác vuông)

Từ đó suy ra  (5).      Từ (4) và (5) ta có .

Bài 8. [VD ] Cho tam giác có ba góc nhọn nội tiếp đường tròn , với . Gọi  và
 là các đường cao của tam giác . Các tiếp tuyến với đường tròn tại  và  cắt nhau tại

, các đường thẳng và  cắt nhau tại .
a) Chứng minh: Tứ giác  nội tiếp và .

b) Chứng minh:  và .
c) Gọi  là giao điểm  của  và ,  là giao điểm của  và .
Chứng minh  rằng .
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x
K

P I

O

D

N

M

CB

A Có  là các đường cao của . Suy ra

.

Xét tứ giác  có 
 Suy ra bốn điểm  cùng nằm trên một 

đường tròn đường kính BC.
là tứ giác nội tiếp.

Vì  là tiếp tuyến của đường tròn  với  
là tiếp điểm.
Suy ra  thuộc trung trực của đoạn .
Ta có  thuộc trung trực của đoạn 

Do đó  là trung trực của đoạn  tại

                  Xét đường tròn (O) có  (góc nội tiếp, góc tạo bởi tia tiếp tuyến và dây 

cung cùng chắn cung ).  Hay 

Xét  và  có: 

  (  tại ,  tại ).

  (chứng minh trên)

 

 Vì bốn điểm  cùng nằm trên một đường tròn đường kính ,  là  trung điểm 

(  là đường trung trực của ).

Suy ra  , nên   cân tại .

Suy ra  .

Gọi  là tia đối của tia . Suy ra .

Do đó . Suy ra  (1)

Mà  ( )  (2).

Từ (1) và (2) suy ra (c.g.c).  

c)Từ  
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Suy ra ;   (3).

Lại có  (cùng bù với ).

Xét  và  có:  ;  .

Suy ra  (g.g). Suy ra     (4).

Xét  có   

//  (định lí Ta-lét đảo).

Mà (đpcm).

Từ (3) và (4) suy ra .

CHUYÊN ĐỀ 6: VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA HAI ĐƯỜNG TRÒN
A. KIẾN THỨC CẦN NHỚ

Vị trí tương đối của hai đường tròn  và  với
Số điểm
chung

Hệ thức giữa ;  và 

Hai đường tròn cắt nhau

Hai đường tròn tiếp xúc nhau
Tiếp xúc trong
Tiếp xúc ngoài

Hai đường tròn không giao nhau

 và  ngoài nhau

 đựng 

 và  đồng tâm

Nhận xét: 
- Nếu hai đường tròn tiếp xúc nhau thì tiếp điểm thẳng hàng với hai tâm.
B. BÀI TẬP 

DẠNG 1: CÁC BÀI TOÁN VỀ HAI ĐƯỜNG TRÒN TIẾP XÚC NHAU
PHẦN I. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
1. TRẮC NGHIỆM CHỌN ĐÁP ÁN (soạn khoảng 12 câu theo các mức độ

NB: 4 câu; TH: 4 câu; VD: 3 câu; VDC: 1 câu)
Câu 1. [NB] Hai đường tròn tiếp xúc nhau thì số điểm chung là: 
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A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B 

Vì hai đường tròn tiếp xúc nhau có  điểm chung.

Câu 2. [NB] Cho hai đường tròn  và với  tiếp xúc trong và . Chọn
khẳng định đúng.

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn A 

Vì hai đường tròn  và  tiếp xúc trong thì .

Câu 3. [NB] Hai đường tròn  và . Biết  ;  và . Vị trí tương

đối của hai đường tròn là: 

A. Tiếp xúc ngoài. B. Tiếp xúc trong. C. Cắt nhau. D. Đựng nhau.

Lời giải

Chọn B 

Vì ta thấy  nên hai đường tròn và  tiếp xúc trong.

Câu 4. [NB] Cho đoạn thằng  và điểm  nằm trên đoạn  sao cho . Đường

tròn  bán kính  và đường tròn  bán kính . Vị trí tương đối của hai đường tròn là: 

A. Tiếp xúc ngoài. B. Tiếp xúc trong. C. Cắt nhau. D. Đựng nhau.

Lời giải

Chọn A 

Ta vẽ hình và quan sát được hai đường tròn có một điểm chung là điểm  và nên hai 

đường tròn này tiếp xúc ngoài tại .
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Câu 5. [TH] Hai đường tròn và với . Biết . Giá trị của  để hai đường 
tròn tiếp xúc trong là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

Để hai đường tròn tiếp xúc trong thì  .

Câu 6. [TH] Cho hai đường tròn và  với  tiếp xúc trong tại điểm . Dây  của 

đường tròn  cắt đường tròn  tại điểm . Biết . Số đo góc  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C 

Ta có tam giác  cân tại  nên 

Tam giác  cân tại  nên 

Mà  nên .

Câu 7. [TH] Cho hai đường tròn và  tiếp xúc ngoài tại  và một đường thẳng tiếp xúc với và

 lần lượt tại  và . Tứ giác  là: 
A. Hình vuông. B. Hình chữ nhật. C. Hình thang. D. Hình bình hành.

Lời giải

Chọn C 
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Vì  là tiếp tuyến của đường tròn  nên .

Vì  là tiếp tuyến của đường tròn  nên .

Suy ra 

 Tứ giác  là hình thang.

Câu 8. [TH] Cho hai đường tròn và  tiếp xúc ngoài tại  và một đường thẳng  tiếp xúc với

và lần lượt tại  và . Tam giác  là: 
A. Tam giác cân. B. Tam giác đều. C. Tam giác vuông.          D. Tam giác vuông cân.

Lời giải

Chọn C 

Xét  có 

 cân tại  

Xét  có 
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 cân tại  

Mà 

  vuông tại .

Câu 9. [TH] Cho đường tròn  bán kính  và đường tròn tâm đường kính . Dây  khác 

đường kính của đường tròn  cắt đường tròn  tại . Khẳng định đúng là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

Xét  có  là đường kính và  nên  vuông tại .

Xét  có  nên  cân tại  có  là đường cao cũng là đường trung tuyến nên

.
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Câu 10. [VD] Cho nửa đường tròn , đường kính . Vẽ nửa đường tròn tâm  đường kính

 (cùng phía với nửa đường tròn ). Một cát tuyến bất kì qua  cắt ;  lần lượt tại . 

Nếu  là tiếp tuyến của nửa đường tròn (O’) thì độ dài  theo  là: 

A. . B. C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

Ta có ;  ; 
Theo định lý Pytago ta có: 

  .

Câu 11. [VD] Cho đoạn  và điểm  nằm trên đoạn  sao cho . Đường

tròn  bán kính  và đường tròn  bán kính . Dây  của đường tròn lớn cắt đường tròn 

nhỏ tại . Kết luận đúng là: 

A. . B. . C. . D. Cả A, B, C đều sai.

Lời giải

Chọn C 
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Vì hai đường tròn có một điểm chung là  và  nên hai đường tròn tiếp xúc ngoài.

Xét đường tròn  và  có   nên 

Xét  cân tại  và  cân tại  có  (đối đỉnh) nên  

Suy ra    (g – g)   

Câu 12. [VDC] Cho hai đường tròn và  tiếp xúc ngoài tại . Kẻ các đường kính  của ;

 của . Gọi  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  (

; ). Gọi  là giao điểm của  và . Diện tích tứ giác  biết  và

 là: 

A. . B. . C.  . D. .

Lời giải

Chọn B 
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Xét  có    cân tại    

Xét  có    cân tại    

Mà 

  vuông tại .

Mà  (vì tam giác  có cạnh  là đường kính của  và  nên  

Tương tự ta có 

Nên tứ giác  là hình chữ nhật

Xét tam giác  cân tại  có nên   đều, suy ra  cm và 

 . Xét tam giác  có 

 
2. TRẮC NGHIỆM ĐÚNG SAI (Soạn khoảng 4 câu): Các khẳng định đúng sai  được sắp xếp theo 
thứ tự từ dễ đến khó, các khẳng định về cùng một nội dung hỏi.
Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, em chọn đúng hoặc sai.
Câu 1. Cho hai đường tròn tiếp xúc ngoài.

a) Hai đường tròn có điểm chung.
b) Hai đường tròn có nhiều hơn một điểm chung.
c) Hai đường tròn có đúng một điểm chung.
d) Hai đường tròn không có điểm chung.

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

Hai đường tròn tiếp xúc ngoài có  điểm chung nên a, c đúng còn b, d sai.

Câu 2. Cho đường tròn  bán kính  và đường tròn tâm đường kính . Dây  khác đường 

kính của đường tròn  cắt đường tròn  tại .

a) .
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b) .

c) .

d) .

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

Xét  có  là đường kính và  nên  vuông tại .

 vuông tại  

Xét  có  nên  cân tại  có  là đường cao cũng là đường trung tuyến nên

. Do đó ý a đúng.

Mà  nên  . Do đó ý b sai.

Vì  và  nên , . Do đó ý c đúng, d sai.

Câu 3. Cho hai đường tròn và  tiếp xúc ngoài tại  và một đường thẳng  tiếp xúc với 

và lần lượt tại  và . Lấy  là trung điểm của .

a)  là tiếp tuyến của đường tròn .

b) không là tiếp tuyến của đường tròn .

c)  là đường trung bình của hình thang .

d)  là đường trung tuyến của .

Lời giải

a) Đ b) S c) S d) Đ
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Xét  có  là trung điểm của  nên  là đường trung tuyến của . Do đó ý d đúng.

Xét  có 

 cân tại  

Xét  có 

 cân tại  

Mà 

  vuông tại .

Xét  cân tại 

Mà  (cmt) nên 

 tại  mà  nên  là tiếp tuyến của  nên ý a đúng.

Tương tự ta có  tại  mà  nên  là tiếp tuyến của  nên ý b sai.

Vì chưa có  là trung điểm của  nên chưa thể khẳng định  là là đường trung bình của hình 

thang  nên ý c sai.

Câu 4. Cho hai đường tròn và tiếp xúc ngoài tại . Kẻ các đường kính  của ;  của

. Gọi  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  ( ;

). Gọi  là giao điểm của  và .
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a) .

b) Tứ giác  là hình chữ nhật.

c) .

d)  không là tiếp tuyến của đường tròn .

Lời giải

a) Đ b) Đ c) S d) S

Ta có  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  ( ;

 nên  và . Do đó ý a đúng.

Xét  có    cân tại    

Xét  có    cân tại    

Mà 

  vuông tại .

Mà  (vì tam giác  có cạnh  là đường kính của  và  nên  

Tương tự ta có 

Nên tứ giác  là hình chữ nhật. Do đó ý b đúng.
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Xét tam giác  cân tại  nhưng không có thêm điều kiện gì nên chưa thể khẳng định . 
Do đó ý c sai.

Vì  ( Tính chất hình chữ nhật ) mà (  cân tại )

Nên  mà 

 mà  suy ra  là tiếp tuyến của đường tròn . Do đó ý d sai.

3. TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN

Câu 1.  [NB] Hai đường tròn  và  tiếp xúc nhau thì chúng có bao nhiêu điểm chung?
Lời giải

Đáp án:  điểm chung.

Hai đường tròn tiếp xúc nhau có   điểm chung.

Câu 2. [NB] Cho , vẽ đường tròn  và . Hỏi vị trí tương đối của hai đường tròn
là gì?

Lời giải

Đáp án: Hai đường tròn tiếp xúc ngoài.

Vì (cm) và nên hai đường tròn tiếp xúc ngoài.

Câu 3. [TH] Cho hai đường tròn  và  tiếp xúc trong tại điểm . Độ dài  là bao 
nhiêu?

Lời giải

Đáp án: .

Ta có  

Vậy .

Câu 4. [TH] Cho đường tròn  bán kính  và đường tròn tâm đường kính . Dây  khác 

đường kính của đường tròn  cắt đường tròn  tại . Biết . Độ dài  là bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án: .
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Xét  có  là đường kính và  nên  vuông tại .

Xét  có  nên  cân tại  có  là đường cao cũng là đường trung tuyến nên

 mà  nên  là trung điểm .

 mà .

Vậy .

Câu 5. [VD] Cho tiếp xúc ngoài với . Vẽ bán kính  và  song song với nhau

( Hai điểm  và  nằm cùng phia so với đường thẳng ). Độ dài  là bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án: 

Vì  có nên theo hệ quả định lý Ta-lét ta có: 

 suy ra  
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Mà    

Vậy .

Câu 6. [VD] Cho đoạn  và điểm  nằm trên đoạn  sao cho . Đường

tròn  bán kính  và đường tròn  bán kính . Dây  của đường tròn lớn cắt đường tròn 

nhỏ tại . Khi đó tỉ số của  và  là bao nhiêu?
Lời giải

Đáp án: .

Vì hai đường tròn có một điểm chung là  và  nên hai đường tròn tiếp xúc ngoài.

Xét đường tròn  và  có   nên 

Xét  cân tại  và  cân tại  có  (đối đỉnh) nên  

Suy ra    (g – g)   

.

Vậy .
PHẦN II. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Phương pháp giải: 
 Áp dụng các kiến thức về vị trí tương đối của hai đường tròn liên quan đến trường hợp hai 

đường tròn tiếp xúc nhau.

BÀI TẬP MẪU
 Ví dụ 1 [NB]: 

Cho đoạn thẳng . Vẽ đường tròn tâm  đường kính . Vẽ đường tròn tâm  đường kính . Xác 
định vị trí tương đối của hai đường tròn.
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Lời giải

Ta có  mà  
Vậy hai đường tròn tiếp xúc trong.
Ví dụ 2 [TH]: 

Cho hai đường tròn  và . Biết  (cm) với  là một số thực 
dương. Tìm  để hai đường tròn đã cho tiếp xúc nhau.

Lời giải

 
Ta xét các trường hợp: 

- Hai đường tròn tiếp xúc ngoài (hình 1), ta có (cm)

- Hai đường tròn tiếp xúc trong (hình 2), ta có (cm)

Vậy  cm hoặc  cm.
Ví dụ 3 [TH]: 

Cho nửa đường tròn , đường kính . Vẽ nửa đường tròn tâm  đường kính  (cùng phía với 

nửa đường tròn ). Một cát tuyến bất kì qua  cắt  ; lần lượt tại  Chứng minh rằng: 

a)  là trung điểm của .

b) .
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c) Các tiếp tuyến tại  và  của các nửa đường tròn song song với nhau.

Lời giải

 

a) Xét nửa đường tròn  có  là đường kính và  nên .

Xét có    cân tại  có  là đường cao nên  cũng là đường trung tuyến hay

 là trung điểm của .

b) Xét tam giác  có  là đường trung bình nên 

c) Kẻ các tiếp tuyến  với các nửa đường tròn ta có   mà nên

.
Ví dụ 4 [VD]: 

Cho hai đường tròn và tiếp xúc ngoài tại  . Kẻ  là tiếp tuyến của cả hai đường tròn với

;  ;  khác . Gọi  là điểm đối xứng với  qua ;  là điểm đối xứng với

 qua . Tiếp tuyến chung tại  của đường tròn  và  cắt  tại , cắt  tại . Chứng
minh rằng: 

a) .

b)  cũng là tiếp tuyến của đường tròn .

c) Tứ giác  là hình thang cân.

d)  là trung điểm của .

Lời giải
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a) Vì  là điểm đối xứng với  qua ;  là điểm đối xứng với  qua nên 

 mà ;  nên  

Vì  là điểm đối xứng với  qua ;  là điểm đối xứng với  qua nên 

b) Ta chỉ ra được  (c – c – c) 

Mà  nên  mà  nên  cũng là tiếp tuyến của đường tròn

.

c) Ta có ;  

Ta có  và  (Vì ) 

Ta có  và  nên  là hình thang cân.
d) Theo tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau ta có: 

;  suy ra  trung điểm của .
BÀI TẬP TỰ LUYỆN

Bài 1. [NB] Cho hai đường tròn  và . Biết . Xác định vị trí tương đối của 
hai đường tròn.
Hướng dẫn

Ta có: 

  và  tiếp xúc trong với nhau.

Bài 2. [TH] Cho hai đường tròn và  với  tiếp xúc trong tại điểm . Dây  của 

đường tròn  cắt đường tròn  tại điểm . Chứng minh rằng .
Hướng dẫn
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Ta có tam giác  cân tại  nên 

Tam giác  cân tại  nên 

Mà hai góc này ở vị trí đồng vị nên .

Bài 3. [VD] Cho hai đường tròn  và  tiếp xúc ngoài nhau tại  với . Gọi  là tiếp

tuyến của cả hai đường tròn   và  ( ). Tính  theo  và .
Hướng dẫn

Kẻ  với 

Ta thấy  là hình chữ nhật nên ; .

Xét , theo định lý Pytago có  .

Vậy .

Bài 4. [VD] Cho hai đường tròn  và  tiếp xúc ngoài tại  với . Đường nối tâm 

cắt  và  lần lượt tại . Gọi  là trung điểm của .  Dây  của  vuông góc với  

tại .

a) Chứng minh rằng  là hình thoi.

b) Gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh rằng  thẳng hàng.
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c) Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn .
Hướng dẫn

a) Vì  vuông góc với  nên  là trung điểm của  mà  là trung điểm của  nên tứ 

giác  là hình bình hành mà  là hình thoi.

b) Vì  nội tiếp đường tròn  có  là đường kính nên  vuông tại . Gọi  là 

giao điểm của  và .

Vì  nên  (hai góc so le trong) mà  nên  (1).

Vì  nội tiếp đường tròn  có  là đường kính nên  vuông tại (2)

Từ (1) và (2) suy ra . Vậy  thẳng hàng.

c) Ta có  (vì  vuông tại  có  là trung điềm của )

Lại có  (cùng phụ với )

Mặt khác 

       

  mà  nên  là tiếp tuyến của đường tròn .

Bài 5. [VD] Cho hai đường tròn  và  tiếp xúc ngoài tại  . Kẻ các đường kính  của  ;

 của . Gọi  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  vừa là tiếp tuyến của đường tròn  (

; ). Gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh rằng

a) Tứ giác  là hình chữ nhật.

b)  là tiếp tuyến của đường tròn và .

c) .
Hướng dẫn
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a) Xét  có    cân tại    

Xét  có    cân tại    

Mà 

  vuông tại .

Mà  (vì tam giác  có cạnh  là đường kính của  và  nên  

Tương tự ta có 

Nên tứ giác  là hình chữ nhật.

b) Vì  ( Tính chất hình chữ nhật ) mà (  cân tại )

Nên  mà 

 mà  suy ra  là tiếp tuyến của đường tròn .

Mặt khác  và  nên  là tiếp tuyến của đường tròn .

c)Ta sẽ chứng minh  (g – g). Từ đó suy ra .

Bài 6. [VD] Cho các đường tròn ; ;  tiếp xúc ngoài với nhau đôi một. Hai 

đường tròn  và  tiếp xúc với nhau tại . Đường tròn  tiếp xúc với đường tròn  và  

lần lượt tại  và .

a) Chứng minh  là tiếp tuyến chung của đường tròn.
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b) Tính .
Hướng dẫn

a) Theo tính chất đoạn nối tâm của hai đường tròn tiếp xúc ngoài ta có: 

; ;  và  là trung điểm của 

(vì )

 cân tại  có là đường trung tuyến nên cũng là đường cao

  là tiếp tuyến chung của hai đường tròn  và .

b)Xét tam giác  vuông tại  có: 

.

Bài 7. [VD] Cho hai đường tròn  và  tiếp xúc ngoài tại . Tiếp tuyến của cả hai đường tròn có 

tiếp điểm với hai đường tròn lần lượt ở  và . Tiếp tuyến của hai đường tròn tại  cắt  tại .

a) Chứng minh tam giác  và  là các tam giác vuông.

b) Xác định vị trí tường đối của đường thẳng  với đường tròn đường kính .

c) Tính  biết bán kính của hai đường tròn tâm  và  lần lượt bằng  và .
Hướng dẫn
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a) Ta có:  và  nên 

Tam giác  là tam giác vuông ở đỉnh 

Do đó  và  lần lượt là phân giác của hai góc kề bù  và  nên 

Tam giác  vuông tại đỉnh 

b) Gọi  là trung điểm của  thì , nên  là bán kính của đường tròn qua ba điểm

Mặt khác tứ giác  là hình thang,  là đường trung bình của hình thang này, do đó

 tại .

Vậy đường thẳng  là tiếp tuyến của đường tròn qua ba điểm  tại điểm .

c) Tam giác  vuông tại  ta có đường cao , nên ta có: 

Diện tích tam giác  là: .
DẠNG 2: CÁC BÀI TOÁN VỀ HAI ĐƯỜNG TRÒN CẮT NHAU
PHẦN I. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
1. TRẮC NGHIỆM CHỌN ĐÁP ÁN (soạn khoảng 12 câu theo các mức độ

NB: 4 câu; TH: 4 câu; VD: 3 câu; VDC: 1 câu)
Câu 1. [NB] Nếu hai đường tròn cắt nhau thì số điểm chung là: 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn C  
Vì hai đường tròn cắt nhau có hai điểm chung.

Câu 2. [NB] Hai đường tròn và  với  cắt nhau tại hai điểm phân biệt. 
Hệ thức đúng là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải
Chọn B  

Vì hai đường tròn và  với  cắt nhau thì 

Câu 3. [NB] Hai đường tròn và . Biết  và . Vị trí tương đối
của hai đường tròn là: 

A. Tiếp xúc trong. B. Tiếp xúc ngoài. C. Cắt nhau. D. Đựng nhau.
Lời giải

Chọn C  

Ta có  (cm) và  (cm)

Mà cm  nên .
Vậy hai đường tròn cắt nhau.

Câu 4. [NB] Cho . Lấy điểm  nằm giữa  và  sao . Vẽ đường tròn tâm  

và . Vị trí tương đối của hai đường tròn là: 
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A. Tiếp xúc trong. B. Tiếp xúc ngoài. C. Cắt nhau. D. Đựng nhau.
Lời giải

Chọn C  

Có 

Suy ra . Vậy hai đường tròn cắt nhau.

Câu 5. [TH] Cho hai đường tròn  và  có . Đường thẳng cắt  và

 cắt  lần lượt tại . Độ dài  là: 

A. . B. . C. . D. .
Lời giải

Chọn B

Ta có 

Suy ra .

Câu 6. [TH] Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại  và . Biết . Độ dài dây cung

 là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A 

 



CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

Ta có nên tam giác  cân tại .

Kẻ  vuông góc với  nên  là trung điểm của . Suy ra .

Xét tam giác  vuông tại  nên suy ra

Do đó

Mà 

Vậy .

Câu 7. [TH] Cho hai đường tròn và  cắt nhau tại  và . Biết rằng 

và  nằm cùng phía đối với . Độ dài đoạn nối tâm  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A 

Kẻ  tại  là trung điểm .

Ta có: 

Theo định lý Pytago ta có:   và 

Do đó  
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Câu 8. [TH] Cho hai đường tròn và  cắt nhau tại  sao cho  là tiếp tuyến của

. Độ dài dây  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D 

Vì  là tiếp tuyến của  nên  vuông tại .

Vì và cắt nhau tại  nên ta dễ dàng chỉ ra được  là trung trực của đoạn .

Gọi giao điểm của  và  là  thì  tại  là trung điểm của .

Áp dụng định lý Pytago vào tam giác vuông  ta có: 

Xét tam giác vuông  ta có: 

  .

Câu 9. [VD] Cho hai đường tròn  cắt nhau tại  trong đó . Kẻ đường kính  

của đường tròn . Chọn khẳng định đúng.

A. . B. .

C. là đường trung trực của . D.  .
Lời giải

Chọn C 
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Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  hay  và 

Do đó  là hai tiếp tuyến của  nên  (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Ta có  và  suy ra là đường trung trực của .
Nên các khẳng định A, B, D đều sai, C đúng.

Câu 10. [VD] Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại . Gọi  là trung điểm của . Qua 

vẽ đường thẳng vuông góc với  cắt  tại  và cắt  tại . So sánh  và  ta được kết 
luận là: 

A. . B. .

C. . D.  Không so sánh được.
Lời giải

Chọn A 

Vẽ  tại  

 tại  

Hình thang  có:  và 
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Từ (1) và (2) .

Câu 11. [VD] Cho hai đường tròn  cắt nhau tại  với  nằm cùng phía đối với . 

Kẻ đường kính  của đường tròn  và đường kính  của đường tròn (O’). Độ dài  biết

 là: 

A. . B. .

C. . D. .
Lời giải

Chọn C

Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  vuông tại  hay 

Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  vuông tại hay 

Suy ra  hay ba điểm  thẳng hàng

Xét tam giác  có  là trung điểm đoạn  và  là trung điểm đoạn  nên  là đường 

trung bình của tam giác    (tính chất đường trung bình).

.

Câu 12. [VD] Cho đường thẳng  và đường tròn  không giao nhau. Gọi  là một điểm di động

trên . Vẽ đường tròn đường kính  cắt đường tròn  tại  và . Kẻ . Khẳng định 
đúng là: 

A.  Đường thẳng  luôn đi qua một điểm cố định là .

B. Đường thẳng  luôn đi qua một điểm cố định là trung điểm .

C. Đường thẳng  luôn đi qua một điểm cố định là giao của  và .

D.Đường thẳng  luôn đi qua một điểm cố định là giao của  và .
Lời giải

Chọn C
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Vì  nên  là một điểm cố định và  không đổi.

Gọi giao điểm của  và  là ; giao điểm của  với  là .

Vì và đường tròn đường kính  cắt nhau tại  nên ta dễ dàng chỉ ra được  là đường 

trung trực của  suy ra .

Lại có điểm  nằm trên đường tròn đường kính  nên 

Xét  và  có  chung và nên   (g – g)

Suy ra 

Xét  vuông tại  có  là đường cao nên ta có  

Do  không đổi nên  cũng không đổi

Vậy  là một điểm cố định hay  luôn đi qua một điểm cố định là giao của  và .

2. TRẮC NGHIỆM ĐÚNG SAI (Soạn khoảng 4 câu): Các khẳng định đúng sai  được sắp xếp theo 
thứ tự từ dễ đến khó, các khẳng định về cùng một nội dung hỏi.
Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, em chọn đúng hoặc sai
Câu 1. Cho hai đường tròn cắt nhau.

a) Hai đường tròn có điểm chung.

b) Hai đường tròn có nhiều hơn một điểm chung.

c) Hai đường tròn có đúng một điểm chung.

d) Hai đường tròn không có điểm chung.

Lời giải
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a) Đ b) Đ c) S d) S

Hai đường tròn cắt nhau có hai điểm chung nên a, b đúng còn c, d sai.

Câu 2. Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại  và . Biết , .

a) .

b) .

c) .

d)  .
Lời giải

a) S b) Đ c) Đ d) S

Gọi giao điểm của  và   là .

Vì  nên tứ giác  là hình thoi.

 tại điểm  là trung điểm của mỗi đoạn  và .

Do đó:  .

Áp dụng định lý Py-ta-go vào tam giác  ta có: 

 

Vậy  nên các ý a, d sai còn các ý  b, c đúng.

Câu 3. Cho hai đường tròn  và cắt nhau tại  và . Gọi  là trung điểm của . Qua  vẽ 

đường thẳng vuông góc với , cắt các đường tròn  và  tại  và  (khác ).
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a) .

b) .

c) .

d) .
Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

Kẻ , 

Ta có: 

Suy ra : 

Suy ra :  (tính chất đường thẳng song song cách đều) (1)

Ta có : 

Suy ra :    (2)

Lại có : 

Suy ra :   (3)

Từ (1), (2) và (3) suy ra:  nên ý a đúng, ý b sai.

Mà  nằm giữa hai điểm  và D nên  nên ý c đúng, ý d sai.

Câu 4. Cho hai đường tròn  cắt nhau tại (  nằm khác phía đối với ). Kẻ đường 

kính  của đường tròn  và đường kính  của đường tròn (O’).
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a) .

b)  thẳng hàng.

c) .

d) .
Lời giải

a) Đ b) Đ c) Đ d) S

Hai đường tròn  cắt nhau tại  và  nên dễ dàng chỉ ra được  là đường trung trực của

  (tính chất đường nối tâm) nên khẳng định c đúng.

Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  vuông tại  hay .

Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  vuông tại hay .

Suy ra  hay ba điểm  thẳng hàng nên khẳng định b đúng.

Xét tam giác  có  là trung điểm đoạn  và  là trung điểm đoạn  nên  là đường 

trung bình của tam giác    (tính chất đường trung bình) nên khẳng định a đúng.

Ta chưa thể kết luận gì về độ dài  và  nên khẳng định d sai.
3. TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN ( soạn khoảng 6 câu)

Câu 1.  [NB] Hai đường tròn  và  cắt nhau thì chúng có bao nhiêu điểm chung?
Lời giải

Đáp án:  điểm chung.

Hai đường tròn cắt nhau có  điểm chung.

Câu 2. [NB] Cho , vẽ đường tròn  và . Hỏi vị trí tương đối của hai đường tròn
là gì?

Lời giải

Đáp án: Hai đường tròn cắt nhau

 



CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

Ta thấy  nên hai đường tròn cắt nhau.

Câu 3. [TH] Cho  và . Độ dài đoạn  cần thoả mãn điều kiện gì để hai đường tròn đó
cắt nhau?

Lời giải

Đáp án: 

Để hai đường tròn đó cắt nhau thì  hay .

Câu 4. [TH] Cho hai đường tròn  và  có . Đường thẳng cắt  và

 cắt  lần lượt tại . Độ dài  là bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án: 

Ta có  

Áp dụng định lý Pytago đảo cho  có  suy ra  vuông tại .

Gọi là giao điểm của  và .

Ta dễ dàng chỉ ra được  là đường trung trực của .

Ta có  là trung điểm của .

Áp dụng hệ thức lượng trong tam giác vuông  có
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Câu 5. [VD] Cho hình vuông  cạnh bằng . Gọi  là trung điểm của . Vẽ đường tròn đường

kính  và đường tròn đường kính . Độ dài dây cung chung của hai đường tròn đó.
Lời giải

Đáp án: .

Dễ dàng chỉ ra được  là đường trung trực của 

Gọi  cắt  tại  .

Ta có  vuông tại  nên 

Mà ;  

Ta lại có 

Mà ; ;   

.

Câu 6. [VD] Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại  và . Qua  kẻ đường thẳng  

cắt  tại  ( ), cắt  tại  ( ). Nếu  thì giá trị lớn nhất của  là
bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án: Giá trị lớn nhất của  là  khi đường thẳng  song song với .
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Kẻ  tại ,  tại ,  tại .

,  và tứ giác là hình chữ nhật

và .

Ta có  (đường vuông góc, đường xiên)

Dấu “=” xảy ra khi khi và chỉ khi  hay .

Vậy giá trị lớn nhất của  là  khi đường thẳng  song song với .
PHẦN II. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Phương pháp giải: 

BÀI TẬP MẪU

Ví dụ 1 [NB]: 

Cho đường tròn  đường kính . Gọi  là trung điểm của . Vẽ đường tròn . Xác 
định vị trí tương đối của hai đường tròn đó.

Lời giải

Ta có 
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Vậy hai đường tròn  và  cắt nhau.
Ví dụ 2 [TH]: 

Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại  và . Kẻ các đường kính , . Chứng minh 
rằng: 

a) Ba điểm  thẳng hàng.

b) .

Lời giải

a) Tam giác  nội tiếp trong đường tròn  có  là đường kính nên 

 

Tam giác  nội tiếp trong đường tròn  có  là đường kính nên .

Ta có: 

Vậy ba điểm  thẳng hàng.

b) Có  mà  

Ví dụ 3 [TH]: 

Cho hai đường tròn  và cắt nhau tại   và . Tính đoạn thẳng nối  biết rằng

.

Lời giải
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Ta có 2 trường hợp xảy ra: 

Gọi  là giao điểm của đường thẳng  và .

TH1:  và  nằm khác phía so với 

Khi đó 

Ta có 

Do đó 

TH2:  và  nằm cùng phía so với 

Khi đó 

Ta có 

Do đó 

Ví dụ 4 [VD]: 

Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại hai điểm  và . Vẽ đường kính  và đường 

kính . Qua  vẽ cát tuyến cắt  và  lần lượt tại  và .

a) Chứng minh  tiếp xúc với đường tròn đường kính .

b) Chứng minh .

Lời giải
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a) a) Tam giác  nội tiếp trong đường tròn  có  là đường kính nên 

 

Tam giác  nội tiếp trong đường tròn  có  là đường kính nên .

Ta có: 

Suy ra ba điểm  thẳng hàng.

Có  mà  

Do đó  tiếp xúc với đường tròn đường kính .

b) Xét tam giác  có  là đường trung bình nên 

Gọi  lần lượt là hình chiếu của  và  nên 

Khi đó lần lượt là trung điểm của  và 

Ta đưa việc so sánh   với  qua so sánh  với 

Xét 2 đường thẳng  và  song song với nhau.

Vì  vuông góc với cả hai đoạn thẳng đó nên  là đoạn thẳng nhỏ nhất trong các đoạn nối từ một 

điểm trên  tới một điểm trên . Khi đó: 

BÀI TẬP TỰ LUYỆN

Bài 1. [NB] Hai đường tròn  và  có vị trí tương đối với nhau như thế nào biết .
Hướng dẫn

Ta có:   Hai đường tròn cắt nhau.

Bài 2. [TH]  Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại  và . Một đường thẳng vuông góc với

 tại  cắt đường tròn  và  theo thứ tự  và  (khác ). Chứng minh rằng 

Hướng dẫn
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Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  vuông tại  hay 

Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  vuông tại hay 

Suy ra  hay ba điểm  thẳng hàng

Xét tam giác  có  là trung điểm đoạn  và  là trung điểm đoạn  nên  là đường 

trung bình của tam giác    (tính chất đường trung bình).

 Bài 3. [VD]  Cho hai đường tròn và  cắt nhau tại  và . Đường thẳng  cắt  tại

 cắt  tại , đường thẳng  cắt  tại , cắt  tại ( ,  khác  ).

Chứng minh ba đường thẳng  đồng quy tại một điểm.

Hướng dẫn

Chứng minh tương tự bài 2 ta có  thẳng hàng.
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Ta có   nội tiếp đường tròn có cạnh  là đường kính nên  vuông tại  suy ra

 hay  (1).

Lại  nội tiếp đường tròn có cạnh  là đường kính nên  vuông tại  suy ra

 hay   (2).

Tương tự  (3).

Từ (1), (2) và (3) suy ra  đồng quy tại một điểm (Ba đường cao trong tam giác ).

Bài 4. [VD] Cho hai đường tròn và  cắt nhau tại  và , trong đó  nằm trên đường tròn

. Kẻ đường kính  của đường tròn .

a) Chứng minh rằng  là các tiếp tuyến của đường tròn .

b) Đường vuông góc với  tại  cắt  ở I. Đường vuông góc với  tại  cắt đường thẳng  

ở . Chứng minh rằng ba điểm  thẳng hàng.

Hướng dẫn

a) Xét đường tròn  có  là đường kính, suy ra  hay  và
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Do đó  là hai tiếp tuyến của  .

b) Trong đường tròn  ta có  và  là hai tiếp tuyến cắt nhau tại 

Suy ra:   (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Mà  (gt) và  (chứng minh trên)

Suy ra:  (hai góc so le trong)

Suy ra: 

Hay tam giác  cân tại  

Khi đó  nằm trên đường trung trực của .

Lại có:  (tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

 (gt)

 (chứng minh trên)

Suy ra:  (hai góc so le trong)

Suy ra: 

Hay tam giác  cân tại  

Khi đó  nằm trên đường trung trực của 

Mặt khác: 

Suy ra  nằm trên đường trung trực của 

Vậy  thẳng hàng.

Bài 5. [VD] Cho hai đường tròn  và  cắt nhau tại  và . Dây  của đường tròn tiếp 

xúc với đường tròn  tại . Dây  của đường trong  tiếp xúc với đường tròn  tại . Gọi

 là điểm đối xứng với  qua trung điểm  của ,  là điểm đối xứng với  qua. Chứng minh 
rằng: 

a) .

b) Bốn điểm  cùng nằm trên một đường tròn.

Hướng dẫn
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a)  Gọi  là giao điểm của  và .

Vì  nên  OO’ là đường trung trực của  nên  tại .

Ta có: 

 là trung điểm của  nên  (1)

Trong tam giác , ta có: 

 (chứng minh trên)

 (tính chất đối xứng tâm)

Suy ra  là đường trung bình của tam giác 

Suy ra  (2)

Từ (1) và (2) suy ra: 

b) Vì  nên 

Lại có:  (tính chất đối xứng tâm)

Suy ra:  (tính chất đường trung trực)     (3)

Ta có:  (gt)

 (chứng minh trên)

Tứ giác  có hai đường chéo cắt nhau tại trung điểm của mỗi đường nên nó là hình bình hành

Suy ra:  và 
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 (vì  là tiếp tuyến của đường tròn )

 (chứng minh trên)

Suy ra: 

Khi đó  là đường trung trực của 

Suy ra:  (tính chất đường trung trực)     (4)

 (vì  là tiếp tuyến của đường tròn )

 (chứng minh trên)

Suy ra: 

Khi đó  là đường trung trực của .

Suy ra:  (tính chất đường trung trực)     (5)

Từ (3), (4) và (5) suy ra: 

Vậy bốn điểm  cùng nằm trên một đường tròn.

DẠNG 3: CÁC BÀI TOÁN VỀ HAI ĐƯỜNG TRÒN KHÔNG GIAO NHAU 
PHẦN I. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
1. TRẮC NGHIỆM CHỌN ĐÁP ÁN (soạn khoảng 12 câu theo các mức độ

NB: 4 câu; TH: 4 câu; VD: 3 câu; VDC: 1 câu)
Câu 1. [NB] Hai đường tròn không giao nhau thì số điểm chung là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A 

Vì hai đường tròn không giao nhau thì không có điểm chung.

Câu 2. [NB] Cho hai đường tròn  và với  đựng nhau và . Chọn

khẳng định đúng.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 
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Vì hai đường tròn đựng nhau  và với  đựng nhau thì  hay .

Câu 3. [NB] Hai đường tròn và . Biết  ;  và . Vị trí tương

đối của hai đường tròn là: 

A. Tiếp xúc. B. Ngoài nhau. C. Cắt nhau. D. Đựng nhau.

Lời giải

Chọn B 

Vì   nên hai đường tròn ngoài nhau.

Câu 4. [NB] Hai đường tròn và . Biết , số điểm chung của hai đường tròn là: 

A. . B. . C. . D.     .

Lời giải

Chọn D  

Vì   nên hai đường tròn đựng nhau. Do đó hai đường tròn không có điểm chung.

Câu 5. [TH] Cho hai đường tròn  và  và . Gọi  lần lượt là giao điểm 

của đoạn  với  và . Độ dài đoạn  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D 

Ta có 

Mà , ,  nên 
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Câu 6. [TH] Cho hai đường tròn  và  và . Gọi  là giao điểm của  

với  với . Gọi  là giao điểm của  với  với  nằm giữa hai điểm  và .  Độ

dài đoạn  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

 
Ta có 

Mà , ,  nên  

Câu 7. [TH] Cho hai đường tròn  và  và . Gọi  lần lượt là giao điểm 

của tia  với  và . Độ dài đoạn  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C 

 

Ta có 
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Mà , ,  nên 

Câu 8. [TH] Cho hai đường tròn  và  trong nhau với  và . Gọi  lần 

lượt là giao điểm của  với . Gọi  lần lượt là giao điểm của  với  sao cho  

nằm cùng phía đối với  còn  nằm cùng phía đối với . Hiệu  là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C

 

Ta có 

Mà ,  nên 

Câu 9. [VD] Cho hai đường tròn  và  ở ngoài nhau. Gọi  và  là tiếp tuyến của cả 

hai đường tròn (  và  thuộc ,  và  thuộc ) với  và  nằm cùng phía đối với ;

 và  nằm cùng phía đối với . Kết luận đúng là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

 



CHUYÊN ĐỀ ÔN THI VÀO 10              

Gọi  là giao điểm của  và .

Ta có  và 

Mà ; (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Suy ra .

Câu 10. [VD] Cho đường tròn đường kính  và đường tròn  với . Kẻ tiếp tuyến

 của  với , cho . Giá trị của là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B 

 
Ta có . 

Gọi  là tiếp điểm của tiếp tuyến  với .

Vì  là tiếp tuyến của  nên 
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Câu 11. [VD] Cho hai đường tròn  và  với   ở ngoài nhau. Gọi  là tiếp tuyến của 

cả hai đường tròn (  thuộc ,  thuộc ) với  và  nằm cùng phía đối với . Gọi  là 

giao điểm của  và . Tỉ số  tính theo  và  là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A 

Ta có  đồng dạng với  (g – g)

.

Câu 12. [VDC] Cho hai đường tròn  và  ở ngoài nhau với . Gọi  và  là tiếp

tuyến của cả hai đường tròn (  và  thuộc ,  và  thuộc ) với  và  nằm cùng phía đối

với  ;   và   nằm  khác  phía  đối  với  ;   và   nằm  cùng  phía  đối  với  .  Biết

. Bán kính của đường tròn là: 

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C
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Kẻ tại   tại .

Ta có: , 

mà 

 và 

2. TRẮC NGHIỆM ĐÚNG SAI (Soạn khoảng 4 câu): Các khẳng định đúng sai  được sắp xếp theo 
thứ tự từ dễ đến khó, các khẳng định về cùng một nội dung hỏi.
Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, em chọn đúng hoặc sai
Câu 1. Cho hai đường tròn ngoài nhau.

a) Hai đường tròn có điểm chung.

b) Hai đường tròn có nhiều hơn một điểm chung.

c) Hai đường tròn có đúng một điểm chung.

d) Hai đường tròn không có điểm chung.

Lời giải

a) S b) S c) S d) Đ

Hai đường tròn ngoài nhau thì không có điểm chung nên a, b, c sai còn d đúng

Câu 2. Cho hai đường tròn đồng tâm . Biết  là đường kính của đường tròn lớn . Dây  của đường

tròn lớn đồng thời là tiếp tuyến của đường tròn nhỏ sao cho  . Biết . 
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a) Điểm  là trung điểm .

b) .

c) .

d)  là góc nhọn.

Lời giải

a) Đ b) S c) Đ d) S

Ta có tam giác  nội tiếp đường tròn lớn có  là đường kính nên  nên ý d sai.

Ta có  nên điểm  là trung điểm .  Do đó ý a đúng.

Có  nên   hay  nên ý b sai.

Có  (cùng vuông góc với ) nên ý c đúng.

Câu 3. Cho hai đường tròn  và  với  ở ngoài nhau. Gọi  và  là tiếp tuyến của 

cả hai đường tròn (  và  thuộc ,  và  thuộc ) với  và  nằm cùng phía đối với 

;  và  nằm cùng phía đối với .

a) .

b) .

c) .

d) Ba điểm  thẳng hàng.

Lời giải
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a) S b) Đ c) S d) Đ

 
Ta có  mà  nên  nên ý a sai.

Ta có  nên  nên ý c sai.

Gọi  là giao điểm của  và .

Ta có  và 

Mà ; (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Suy ra  nên ý b đúng

Ta có  là tia phân giác của  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Và  là tia phân giác của  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Suy ra  hay  thẳng hàng nên ý d đúng.

Câu 4. Cho hai đường tròn  và  với  ở ngoài nhau. Gọi  tiếp xúc với cả hai 

đường tròn (  thuộc ,  thuộc ) với  và  nằm cùng phía đối với . Gọi  là điểm 

đối xứng với  qua . Gọi  là giao điểm của  và .

a) .

b) .

c) Tứ giác  là hình thang cân.

d) Đường thẳng  tiếp xúc với  và .

Lời giải

a) S b) Đ c) S d) Đ
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Ta có  nên ý b đúng.

Ta có  (cùng vuông góc với ) nên  là hình thang mà  nên  là
hình thang vuông nên ý c sai.

Ta có  đồng dạng với  (g – g)

 nên ý a sai.

Ta có  là điểm đối xứng với  qua  nên  là đường trung trực của   

Ta có  là đường trung trực của   nên  suy ra  cân tại  mà  nên  

là đường phân giác của .

Từ đó ta có  (c – g – c)

 mà  nên 

Do đó  mà  suy ra  tiếp xúc với .

Gọi  là chân đường vuông góc hạ từ  xuống  .

Ta có , . Do đó  đồng dạng với 

 mà  

Suy ra  mà  nên  hay 

Từ đó  và  nên  tiếp xúc với . Do đó ý d đúng.

3. TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN ( soạn khoảng 6 câu)
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Câu 1.  [NB] Cho hai đường tròn  và  và . Xác định vị trí tương đối của hai
đường tròn này.

Lời giải

Đáp án: Hai đường tròn ở ngoài nhau.

Vì  nên hai đường tròn ở ngoài nhau.

Câu 2. [NB] Cho hai đường tròn  và  và . Hai đường tròn này có bao nhiêu 
điểm chung?

Lời giải

Đáp án: Không có điểm chung nào.

Vì  nên hai đường tròn đựng nhau.

Do đó hai đường tròn này không có điểm chung.

Câu 3. [TH] Cho hai đường tròn  và  và . Gọi  lần lượt là giao điểm của tia

 với . Độ dài đoạn  là bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án: 

Ta có : 

Mà ,  .

Câu 4. [TH] Cho hai đường tròn ở ngoài nhau. Hỏi có thể vẽ tất cả bao nhiêu đường thẳng tiếp xúc với cả hai
đường tròn?

Lời giải

Đáp án:  đường thẳng thoả mãn.
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Có thể vẽ được tất cả  đường thẳng tiếp xúc với cả hai đường tròn.

Câu 5. [TH] Cho hai đường tròn  và  đựng nhau.. Gọi  lần lượt là giao điểm của

 với . Gọi  lần lượt là giao điểm của  với  sao cho  nằm cùng phía đối

với  còn  nằm cùng phía đối với . Tổng  là bao nhiêu?

Lời giải

Đáp án: 

Ta có 

Mà ,  nên 

Câu 6. [VDC] Cho hai đường tròn  và  nằm ngoài nhau. Gọi  và  là tiếp tuyến

của cả hai đường tròn với  và  nằm cùng phía đối với  còn  và  nằm khác phía đối với  (

). Biết , tính độ dài đoạn nối tâm .

Lời giải
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Đáp án: 

Kẻ  tại   tại .

Tính được: , 

Đặt  ;  và  . 
PHẦN II. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Phương pháp giải: 

BÀI TẬP MẪU

Ví dụ 1 [NB]: 

Cho hai đường tròn  và  và . Xác định vị trí tương đối của hai đường tròn 
này.

Lời giải

Vì  nên hai đường tròn đựng nhau.

Ví dụ 2 [VD]: 

Cho hai đường tròn  và  và . Gọi  lần lượt là giao điểm của  với

. Gọi  lần lượt là giao điểm của  với  sao cho  nằm cùng phía đối với

 còn  nằm cùng phía đối với . Tính hiệu .

Lời giải
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Ta có 

Mà ,  nên 

Ví dụ 3 [VD]: 

Cho hai đường tròn đồng tâm . Biết  là đường kính của đường tròn lớn và có độ dài bằng . 

Dây  của đường tròn lớn đồng thời là tiếp tuyến của đường tròn nhỏ và  . Hãy tính bán 
kính đường tròn nhỏ.

Lời giải

 
Gọi tiếp điểm của  và đường tròn nhỏ là .

Ta có  tại .

Ta có (cm)

Xét  có: 

.
Ví dụ 4 [VD]:  
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Cho hai đường tròn  và  nằm ngoài nhau. Kẻ các tiếp tuyến  và  (

 (với  và  nằm cùng phía đối với ;   và  nằm cùng phía đối với ) của cả hai đường tròn.

Tiếp tuyến  của cả hai đường tròn cắt  theo thứ tự tại ,  với  và

 nằm khác phía đối với . Chứng minh: 

a) .

b) .
Lời giải

a) Ta có:  và 

.

b) Ta có: .
BÀI TẬP TỰ LUYỆN

Bài 1. [NB] Cho hai đường tròn  và  và . Xác định vị trí tương đối của hai 
đường tròn này.
Hướng dẫn

Vì  nên hai đường tròn ngoài nhau.

Bài 2. [TH] Cho hai đường tròn đồng tâm . Biết  là đường kính của đường tròn lớn . Dây  của 

đường tròn lớn đồng thời là tiếp tuyến của đường tròn nhỏ sao cho  . Biết . Hãy 
tính bán kính đường tròn lớn.
Hướng dẫn
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Gọi tiếp điểm của  và đường tròn nhỏ là .

Ta có  tại  nên  là trung điểm 

Ta có (cm)

Xét  có: 

.

Bài 3. [VD] Cho hai đường tròn đồng tâm  và . Tính diện tích hình vành khuyên tạo 
bởi hai đường tròn đó.
Hướng dẫn

Diện tích hình vành khuyên tạo bởi hai đường tròn đó là  

Bài 4. [VD] Cho hai đường tròn đồng tâm , bán kính lần lượt là  và , dây  của đường tròn lớn 

cắt đường tròn nhỏ tại  và . Gọi  là đường kính của đường tròn nhỏ. Tính theo  và  giá trị 

biểu thức .
Hướng dẫn

Kẻ . Đặt 

Ta có: 
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Chứng minh được: .

Bài 5. [VD] Cho hai đường tròn  và  với  ở ngoài nhau. Gọi  và  là tiếp tuyến

của cả hai đường tròn (  và  thuộc ,  và  thuộc ) với  và  nằm cùng phía đối với

;  và  nằm cùng phía đối với . Chứng minh rằng: 

a) .

b) Ba đường thẳng  đồng quy.

c) Tứ giác  là hình thang cân.

Hướng dẫn

a) Gọi  là giao điểm của  và .

Ta có  và 

Mà ; (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Suy ra  

b)  Ta có  là tia phân giác của  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Và  là tia phân giác của  (Tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau)

Suy ra  hay  thẳng hàng . Do đó ba đường thẳng  đồng quy.

c) Ta có  và  nên  là đường trung trực của   

Ta lại có  và  nên  là đường trung trực của 

Mà  thẳng hàng nên .

Vì  nên .
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Từ đó ta có  là hình thang cân.
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