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CHUONG I: CAN BAC HAI - CAN BAC BA }

I. CAN BAC HAI - CAN THUC BAC HAI

1. Ciin bac hai s6 hoc
[ C/d Hic hai ciia mét sé khong am a la sé x sao cho x* =a.

¢ S6 dwong a cé ding hai can bac hai 14 hai sé déi nhau: Soé diong ki hiéu 1a \/;, so am ki

higu 1a —a .
¢ S6 0 ¢6 diing mét can bac hai 1a chinh sé 0, ta viét /0 =0.
e \V/6i 6 dwong a, 56 \Ja del can bac hai sé hec ciia a. Sé 0 ciing dgl can bac hai sé hoc cia 0

e Vi hai s khong am a, b, tac6: a<b < vJa </b.

2. Can thuc bac hai
o \/6i A 1a mét bidu thire dai s6, ta goi VA 12 can thirc bac hai cia A.
JA xéc dinh (hay c6 nghia) khi A Idy gi4 tri khéng am.

"/?:M':{i‘ néu A0

A néu A<0

Dang 1: TiM PIEU KIEN PE VA CO NGHiA

A conghia & A>0 o\/% co nghia A >0

Bai 1. Véi gia tri nao cta x thi mdi cin thirc sau c¢6 nghia:
a) v—3x b) v4—-2x c) V-3x+2
d) V3x+1 e) Vox -2 f) vox—1

2 1 2 1
bS: <0 b <2 C) x<— d > —— e) x=— ) x>—
a) x ) x ) x 3 ) x 3 ) x 5 ) x c

Bai 2. Véi gia tri ndo cua x thi mdi can thirc sau c6 nghia:

a)%+\/x—2 b) x2+\/x—2 0)

X— X+ x° =4

+Vx -2
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/ 1 4 -2
d e _—
) 3-2x ) 2x+3 D x+1

PS:a)x>2 by x22  C)x>2 d)x<% e)x>—% f) x<-1

Bai 3. Véi gia tri nao cta x thi mdi cin thirc sau c¢6 nghia:

a) Va2 +1 b) V4x? +3 c) VoxZ —6x+1
d) V—x%+2x-1 e) V—lx+3]| f) v-2x2 -1

DS:a) xeR b)xeR C) xeR d) x=1 e) x=-5 f) khéng co
Bai 4. Véi gia tri nao cta x thi mdi cin thirc sau c¢6 nghia:

a) V4 - x* b) Vx> -16 c) Va2 -3

d) Vx? —2x-3 e) Jx(x+2) f) Vx> —=5x+6

DS-a)lxl<2  b)lxl=4 o) lx>3 d) x<—1hodc x>3 €) x<-2 hodc x>0
f) x<2 hogc x>3

Bai 5. Véi gia tri nao cta x thi mdi cin thirc sau c¢6 nghia:

a) lxl-1 b) vlx—1-3 c) V4 -lxl

d) Vx—2vx—1 &) ! o1
V9 —12x + 412 x+24x -1
pS:a) =1 b) x<—2 hodc x>4¢) <4 d) x>l e)x;é% x>l

Dang 2: TINH GIA TRI BIEU THUC

i . 2 4 JA néu A>0
Ap dung: \/A7—|A|—{_A neu A<0

Bai 1. Thyc hién cac phép tinh sau:

2) —0,81/(~0,125)? b) y/(=2) 0 V(V3-2)

2
d) V(2v2-3)° 6) (%—%J f (0,1-401)
pS:a) -0.1  b)8 02-  d)3-22 e)%—l f 70,101
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Bai 2. Thyc hién cac phép tinh sau:

a) \/(3—2&)2 +\/(3+2J§)2 b) J(S—NE)Z —\/(5+2JE)2

) \/(2—@2 +J(1—J§)2 d) J(3+ﬁ)2 —\/(1—@2

) V(5 —2) (45 +42) 0 (21 2 sP

PS: a) 6 by 4v6 )1 d) 4 &) 25 f) 242 -4

Bai 3. Thyc hién cac phép tinh sau:

2) V5+2v6 —J5-2v6 b) VT=210 —\7+2J10  ¢) J4—243 +1/4+243
) V24+8V5 +9-4v5 @) V17T-12v2 +4/9+44v2 ) Jo—4v2 +122-1242
pS:a) 242 by 22 o) 23 d) 345 -4

Bai 4. Thuc hién cac phép tinh sau:

a) \/\/3—\/3—\/29—126 b) \/13+3o\/2+\/9+4ﬁ c) (\/5—\/5)\/5+2\/8
0) 5—\13+443 +y3+ V134443 ) \/1+\/3+\/13+4J§ +\/1—\/3—\/13—4x/§

DS:
Bai 5. Thuc hién cac phép tinh sau:
a)
DS:
Dang 3: RUT GON BIEU THUC
i . [2 14l JA néu A=0
Ap dung: A —|A|—{_A W A <0

Chii y: Xét cdc trieong hop A >0, A < 0 dé bé ddu gia tri tuyér doi.

Bai 1. Rt gon c4c biéu thuc sau:

a) x+3+Vx>—6x+9 (x<3) b) \]x2+4x+4—\/x>2 (2<x<0)
Vx2—2x+1 \/x2—4x+4

) — =7 (x>1) d) |x—2|+—2 (x<2)

DS: a) 6 b) 2 0) 1 d) 1-x

Bai 2. * Rt gon c4c biéu thirc sau:
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Q) V1-4a+4a®> —2a b) x—2y—\/xz—4xy+4y2 c) x?+vVx*—8x? +16
2
Vx© —10x+25 \/x —4x?+4 [
- 5 f) J(x— 4) e
_ ¥2_

d) 2x-1-

\/x —-8x+16

DS:

Bai 3. Cho biéu thic A=\/x2+2\/x2— —\/x2—2\/x2—1.

a) Vai gia tri ndo cua x thi A c6 nghia?

b) Tinh A néu x>~/2.
DS:a) x<-1hogc x>1 b) A=2
Bai 4. Cho 3 s6 duong x,y,z thoa didu kién: xy+ yz+zx =1. Tinh:
2 2 2 2
A=x\/<1+y Y(1+z )+y\/(1+z )1+ x%) \/(1+x )1+ y?)

1+ x? 1+y2 1+2°

PS: A=2.Ch0y: 1+y> =(xy+yz+z20)+y* =(x+y)(y+2),

1+ =(y+2(z+x), 1+ x2 =(z+x)(x+y)

Bai 5. Rt gon c4c biéu thuc sau:

a)
DS:
Dang 4: GIAI PHUONG TRINH
Ap dung: VA% =|Al; A’=B?> < A=+B;
‘\/Zz\/EQ{AZO(hayBZO) .\/XzBQ{BZOZ
_ A>0 A<O0 _ B>0
o|A|_B<:>{A:B hay{Az_B o|A|_B<:>{A=B hay A=—B
o |Al=IBl < A =B hay A=—B o|A|+|B|:0©{gf8
A=0
e JA++/B = 0<:>{B 0

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) \(x=3)2 =3-x b) Jax? —20x+25+2x =5 c) V1—-12x+36x% =5
d) Vx+2vx—-1=2 e) Vx— 2 —1=+x-1-1 f)Jx ——x 1.1

164
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DS:a) x<3 b)xﬁg C)le;xz—% d) x=2 e) x>2 f)xﬁi
Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:

a) V2x+5=+1-x b) Vx2—x =~/3-x 0) V2x2 -3 =/4x-3

d) V2x—-1=+x-1 e) Vxl—x—6=+x-3 f) Vx’ —x =/3x-5

4 " . R .

DS: a) x:_§ b) x=i\/§ C) x=2 d) vé nghigm e) x=3 f) vO nghi¢m
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:

Q) Vxl+x=x b) V1-x? =x-1 ¢) Vxt—4x+3=x-2

d) Va2 -1-x2+1=0 e) Vx’—4—-x+2=0 f) V1-2x> =x—1

DS:a) x=0 b) x=1 c) v nghi¢m d) x=il;x=i\/§ e) x=2 f)vo nghiém

Bai 4. Giai cac phuong trinh sau:

Q) Vxl-2x+1=x>-1 b) Vax? —4x+1=x-1 o) Vxt—2x2+1=x-1
d)1/x2+x+%=x e) Vx*—8x?+16=2-x f)\/9x2+6x+1=\/11—6\/5

DS:a) x=1x=-2 b) vd nghiém c) x=1 d) vd nghiém e) x=2;x=-3;x=-1

22 -4
307

3

f) x

Bai 5. Giai cac phuong trinh sau:

a) Bx+1=|x+1 b) |x2 3| =|x = /3] 0) Vox? —12x+4 =/x?

d) Va2 —4x+4 =\J4x? —12x+9

DS: a) x=0;x=—% b) x=\/§;x=—\/§+1;x=—\/§—1 C) x=1;x=% d) x=1;x=§

Bai 6. Giai cac phuong trinh sau:

a) |x2—1/«lx+1l=0 b) Va? —8x+16 +|x+2/=0 ¢) Vi—x? +3/x+1=0

d) Vi —4 4\ +dx+4=0

DS:a) x=-1 b)vdnghigm c) x=-1 d) x=-2

Bai 7. Giai cac phuong trinh sau:
a) b)

DS:
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I. LIEN HE GIUA PHEP KHAI PHUONG VA PHEP NHAN, PHEP CHIA

e Khai phiong mét tich: JAB =~JA~NB (A20,B>0)
Nhén cdc can bc hai: JANB=\AB (A>0,B>0)

e Khai phwong mot thwong: \/% = % (A>0,B>0)
B

Chia hai can bac hai: % = \/% (A>0,B>0)
B

Dang 1: THU'C HIEN PHEP TiINH

Bai 1. Thuc hién cac phép tinh sau:

a)\/E+2 27 +375-9+/48 b) 2\@(\/E+2\/&—\/%) c) (2\/5—\5)2
D) (153 v2)(15353442) © (3vB3:v3) 6 (WVi1avT ANTT_7)

PS:a) 133 b) 36 Q) 11-4J6 d) 24243  e) 10 f) 247 -4
Bai 2. Thyc hién cac phép tinh sau:
2) V2+43 —\2-3 b) V21-124/3 -3
0) (V6 +v2)(V3-2)y3+2 d) (4++15)(J10-/6) 415
&) V13-160 —/53+4+/90 f) \/6—2\/J5+\/E+\/18—@
2
DS Chii - \/2+\/——,/ ,/ 321) 3+1
a) V2 b)3-3 ) 2 )2 &) 45  HB-1

Bai 3. Thuc hién cac phép tinh sau:

a) 24/5—/125 /80 +/605 b) 15216 +/33-12v6 ) /83 — 242512 + 44/+/102
d) V23 (V6 +2) e) V3—+/5 +/3++/5 f (V2+1) - (v2-1)

pS:a) 45 b6 ¢) 0 d) 2 e) V10 ) 14
Bai 4. Thuc hién cac phép tinh sau:
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3 10+2\/E+ 8
5442 1-46

d) \/3—\/5.(3+\@)
V10 +4/2

J6

DS: a) -2 b) ———
a) ) =

Bai 5. Thuc hién cac phép tinh sau:

8) A=12-37 -124+37
\/§+\/3+\/§

c) C =+3-

py 2812 B2 \/2—\/§+\/2+\/§
V18 -/48 /30 ++/162 243 \2-3

) 1 . 1 (J5+2) -85
V2142443 V2-42-3 2\5-4

c) 4 d) 1

b) B4 +310+245 +4-10+245

DS: Chimgté A<0,B>0,C>0.Tinh A2,B%,C2= A=—/6; B=5+1, C=+10

Dang 2: RUT GON BIEU THUC VA TiNH GIA TRI BIEU THUC

Bai 1. Rt gon céc biéu thuc:

5 1546 py V104415 g 215231046 -3
\/E \/ﬁ \/§+\/_ 2x/§—2x/5—\/§+\/g
d)\/§+\/§+\/€+\/§+\/ﬁ x+\/> f)\/;+a\/3—\/3—b\/5
V2443 +44 y+\/7 ab—1
PS: a) V3 o) 2 0) 3-v2 d) 1+~/2 . Tach /16 =4 +/4
7 2 1-2
e)ﬁ f) Na—vb
NS Jab -1
Bai 2. Rt gon c4c biéu thuc sau:
X x+y\/7 b x—2\/;+1
AN L i Noradern O
C)\f 1 e (2\/;1)”) (xz1,y%1,y>0)
y X -
DS: a) \[xy b) |\/‘/E_1| néu 0<y<1va néu y>1
X+ - -

Bai 3. Rt gon va tinh:
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\/‘/_ ! \/‘/_ L V6i a=7.25b=3.25 b) V154> —8a15 +16 vdia=\/§+\/§
Jo+1 \Va+1 5 V3

¢) V104> —4av10 +4 voi a=\E+\E d)\/a2+2\/a2— —\/a2—2 @ —1véi a=+5

a-15
bS: ;= b) 4 c) 5 d) 2
R i ) ) )
Bai 4.
a)
DS:

Dang 3: GIAI PHUONG TRINH

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) |23 o by V2X _3=2 C) V4x® -9 =242x+3
x—1 Jx—
d) 22T _ [7x+5 e) V4x—20 —4
V7x+5

1 3

DS:a) x=—= b)vd nghi¢m c)x_——x_— d) x=6 e) x=9
2 )

Bai 2.
a)
DS:

Dang 4: CHUNG MINH BAT PANG THUC

Bai 1. So sanh cac so:

a) V7 -2 va1l b) V8 ++5 vaV7+6 ) ¥2005 +/2007 va 2006
DS:

Bai 2. Cho céc s6 khong am a, b, ¢. Chang minh:
a) a;bzﬁ b)ﬁ<\/;+\/z c)a+b+%2\/2+\/z

d) a+b+c2abbe +ea e) a;b _Na+b

2
DS:

Bai 3. Tim gi4 tri 16n nhit caa cac biéu thic sau:

Q) A=vx—-2++4—x b) B=v6—x++x+2 C)C=\/;+\/2—x

Lién hé tai liéu word mén toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC



Website:tailieumontoan.com

DS:a) A=2< x=3
Bai 4.

a)

DS:

b) B=4< x=2

c)C=2sx=1

I11. BIEN POI PON GIAN BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI

oVGi A>0vi B>0thi VA*B = A\B

oVGi A>0vi B>0thi ANB = A%B

+V&iA<0viB>0thi NAB =—-AB
+V6iAd<0viB>0thi ANB=—A%B

OVU’iA.BEOvdB¢Othi\/E=—VAB +VéiB>Oth‘|i=M
B Bl N
oVGiA>0vi A=B th —C _CWAzB)
JA+B  A-B?
eVGiA>0,B>0vid#Bth —C _Cc(azVB)
Jatds  A-B

Dang 1: THUC HIEN PHEP TiNH

Bai 1. Thuc hién céc phép tinh sau:

a) 125 — 4445 +3420 —/30

o4
I el

DS:a) -5\5  b) 22

Bai 2. Thuc hién céc phép tinh sau:
gV1=5 6-2071 6 5
2 4 J1-2 4447

1 1
VFE 5 B

1 1 1 |5 1

KRN AN Y PR

5y (499 — I8 —VIT)T1 + 3422
NN
" T

)—i e) —4 f 243

5
J_ 2 \/€+2+T
{\/—\/_ SJ 1
1-V3 \5) 542
2\/3—\/3+\/13+\/@
f)
J6 -2
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d) -3 ) - f)1

bs: ) 32\/?9—20 0 17g/8 . @ V3

Bai 3. Thuc hién céc phép tinh sau:

a)
DS:

Dang 2: RUT GON BIEU THUC

Bai 1. R0t gon va tinh gia tri biéu thic:

x—11 1 1 a’+2
Q) A=—2X " x=23-1243 b) B = + - Ca=+\2
) x—2-3 ) 20+va) 20-va) 1-4°
a4—4a2+3 1 1
oc="4"%7* _J3_-\2 d) D= + Ch=3
a*-124* +27 Jn+2dh—1 Nh-2vn-1

2x+2Vx> -4 3 3
e) E = L x=2(3+1) f)F=(—+ l—ajz 241, a=
\/x2—4+x+2 ' Vi+a {\ll—a2 J 2+43

2
DPS:a) A=Jx—2+3=243 b) B= - =*/57_3 c)c:a_1=5—2\/€

l+a+d’ a*-9
d) p=2Y""1 o h &) E=—0 3 f) F=vi-a=+3-1
-2 Sir2 2
Bai 2.
a)
bS:

Dang 3: GIAI PHUONG TRINH

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) Vx—1+v4x—4-25x-25+2=0 b) %\/x— —%\/9x—9 +241/x6—;1 =-17

c) Vox2 418 +24x2 +2 —25x2 +50 +3=0 d) 2x—x? +46x2-12x+7=0
e) (x+D)(x+4)—3x>+5x+2 =6 f)

DS:a) x=2  b)290 c)vo nghiém d) x=1+2v2¢€) x=2:x=-7
Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:

a)

DS:
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Dang 4: CHUNG MINH PANG THUC

Bai 1. Cho bidu thuc: S =(2+1)" +(2-1)" (véi nnguyén duong).
a) Tinh S,; S;.
b) Ching minh rang: Vi moi m, n nguyén duong va m>n,tacé: S, =S .S -S
c) Tinh §,.
DS:a) S, =6; S, =10\2 b) Chungminh S, . +S =S S ¢) S, =34
Bai 2. Cho bidu thuc: S, =(3+32)" +(3-+2)" (véi n nguyén duong).
a) Ching minh ring: S, =5, -2 b) Tinh S,, S, .

HD: a) Si dung hang dang thirc a® + b = (a+b)* —2ab b) S, =243; S, =10; 5, =98
Bai 3. Cho biéu thac: S, =(2—3)"+(2++/3)"  (v6i n nguyén duong).

a) Ching minh rang: S, +38, =S b) Tinh S, S,

HD: @) St dung hdng dang thic @’ + b = (a+b)’ —3ab(a+b) . Ching minh S, =S> -3 .

b) S, =4; Sy =61; Sy =226798.

Bai 4.

HD:

IV.RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI

Pé rt gon biéu thirc co chua can thirc bdc hai, ta can blet van dung thich hop cac phep bién
doi don gican nhw: dea thira Sé ra ngoai ddu cdn, dia thira S6 vao trong ddu cdn, khir can & mdu va
truc can thirc & mau dé 1am xudt hién cde can thirc bdc hai c6 ciing mét biéu thire duwéi ddu can.

Jr+1 2dx 245V
+ + :
Jx-2 Jx+2  4-x

a) Tim x dé biéu thirc A c6 nghia. b) RUt gon biéu thuc A. ¢) Timxdé A=2.

3Wx

Bai 1. Cho biéu thuc: A=

DS:a) x>20,x#4 b) A= c) x=16
\/;+2
B 2
Bai 2. Cho biéu thirc: A:{ 12 x+2 ].(l )
x=1  x4+2dx+1 2
a) Rutgon Anéu x>0,x=1. b)Timxdé A duong ¢) Tim gia tri 16n nhat cua A.
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DS: a) A=\/;—x

Bai 3. Cho biéu thiec:
a) Rat gon A.

\/;+1
Jx-3

DS:a) A=

Bai 4. Cho biéu thuc:

a) Rat gon A.

DS:a) A=

Ja
Bai 5. Cho biéu thuc:
a) Rat gon A.

2-5Jx
\/;+3

DS:a) A=

Bai 6. Cho biéu thuc:

a) Rat gon A.

Jx-2
1+x/;

DS:a) A=

Bai 7. Cho biéu thuc:

a) Rat gon A.

PS:a) A=a—a

Bai 8. Cho biéu thuc:

a) Rat gon A.

Lién hé tai lieu word mdn toan: 039.373.2038

2a+2Ja+2

b) 0<x<1

2x-9 B
x-5Jx+6 x-2

b) Timxdé A<1.

C) maxA:i khi x =

Jx+3 2Jx+1
3-x

1
e

A=

b) 0<x<9x+#4.

e

b)TlmadeA=7 c)Timadé A>6.

b)a=4;a=% C) a>0,a=1.
A:15\/§—11 3Wx-2 2Jx+3
x+2\/;—3 1-Jx  3+x
b)TimxdéA:l.
2
1
b) x=—.
) X=130

PVl N DV ST SN SO |

b) Timxdé A<O0.

Ao {1 \/; } [\/;+3 \/_+2 \/;+2

b) 0<x<4.

a2+\/; 2a+\/;
— +1
a—+a+1 \/;

b) Timadé A=2.

A=

¢) Tim gia tri nho nhét caa A.

b) a=4

A:[ﬁ_ I H@_wzﬂj
2 2\/2 \/;+1 \/;—1'

b) Timadé A<O0. c)Timadé A=-2.

C) minAz—l khia:l.
4 4

b) a>1 ) a=3+22.
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Bai 9. Cho biéu thuc: A= 1{

2a+va-1 2aa—a+a) a-a
I-a l—ava | 2Ja-1

V6 ¢) Chang minh rang A > %

1+\/E'

a) Rat gon A. b) Timadé A=

DS:

Bai 10.Cho bidu thuc: A= (x 5\/_ M 25— x \/§+3+J}_5J_

x-25 x+24dx-15 Jx+5 Jx-3
a) Rat gon A. b) Timxdé A<1.
5
DS:a) A= b) x>4;x#9;x#25.
3+\/;
Bai 11.Cho biéu thic: ( ! lj Ja+1 Ja+2)
Ja-1 Na)\Va-2 Va-1
a) Rat gon A. b) Tim a dé A>%.
DS:a) A= Va2 b) a>16
3Wa
Bai 12.Cho biéu thirc: U S St Y e S S S
x—=1 x+1]|x2-1 x-1 x+1
a) Rat gon A. b) Tinh gié tri cia A khi x =+/3++/8 . O)Timxdé A=+/5.
4x 1
DS: a b) x=-2 c x=—;x=—\/§.
Bai 13. Cho biéu thic: B= { + 2 WH al “y}
T e T e
a) Rat gon B. b) Tinh gia tri caa B khi x=3, y —4+24/3.
DS: a) B=1ly —x b) B=1.
Bai 14. Cho biéu thac:  B= s 2x St
\/;—Zy x+\/;—2 xy—2\/;.1—\/;
a) Rat gon B. b) Tim tat ca cac s6 nguyén duong x d¢ y =625 va B<0,2.
DS a) B=—— b) xe{2;3:4}.

5
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Bai 15.Cho biéu thuc:

[( 1} 2 ]\/7+y\/;+x\/;+\/7

VPR NPT PR Sy 1w
a) Rut gon B. b) Cho x.y =16. Xéc dinh x, y dé B c6 gia tri nho nhit.
DS:
Bai 16.Cho biéu thc: ! 3Wab L ab ) acb
\/7 \/7 aa+b\/7 \/;—\/Z a\/;—b\/g a+\/£+b
a) Rat gon B. b) Tinh B khi a=16, b=4.
DS:
2
o o) (b
Bai 17.Cho biéu thuc: .
\/— f yoXx ity
a) Rut gon B. b) Chang minh B>0.
DS:
Bai 18.Cho biéu thirc: po| Nart Nab+da ) [a+l Nab+da |
\/EH \/_1 \/EH \/—1
, o . B
a) Rut gon B. b) Tinh gid tri chia B néu a = 2—\@ va b= .
1+\/§

c) Tim gia tri nho nhét cua B néu va ++/b = 4.
bS:

Bai 19.Cho biéu thuc:
a)

DS:
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V.CAN BAC BA

e Cdn bdc ba ciia mgt sé a 1a sé x sao cho x° =a.

e Moi s6 a déu c6 duy nhat mér can bdc ba.

3
ca<BoVa<is oYAB-Yals  véiB-0tacs \/g %
B

Dang 1: THU'C HIEN PHEP TiNH
. 3
Ap dung: %/ajza; (%) =a
va c&c hang dang thirc: (a+b)> =a® +3a*b+3ab*> +b>,  (a—b)’ =’ —3d’b+3ab® - b°

a®+b° =(a+b)a® —ab+b?), a®—b> =(a—b)a® +ab+b?)

Bai 1. Thyc hién cac phép tinh sau:

a) Y2+ D3 +242) b) J4—-243)3-1) ¢) 3J-64 -3125+3216
o (fart) -@Wa-1) o (Yo Ya)5+32)

DS:a) 241 b)3-1 ¢ -3 d) 1232+2 e)5.
Bai 2. Thuc hién cac phép tinh sau:
a) A=2+5+32-15 b) B=Y9+45+J9—-4y5

¢) C=2-3)326+153 d)D—i/3+‘/9+%—i/—3 ‘/9+%

3
DS:a) A=1.Chuy: 2iﬁ=[#} b) B=3.Chly: 9+4\/_ (3 \/_J

¢) C=1.Chiy: 26+15v3 =(2+/3)°

d) D= 1Bata—i/3+‘/9 125 b:\/—3+ 0412 _ By 6ab_§ Tinh D3.
27 27 3

Bai 3. Thyc hién cac phép tinh sau:
a)

DS:
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Dang 2: CHUNG MINH PANG THUC

Bai 1. Chang minh rang, néu: ax® =by’ = ¢z’ va LI
X vy z

thi %/ax2+by2+cz2=%/;+%+§/;.

HD: Pit ax®=by’ = ¢z =1 = a=-".b="2,c=". Chungts V7 =vP=3r.
X y Z
Bai 2. Chimg minh ding thic:

v yve-3ie = (U 5+ (535 + (45 3 +(RE -]

2

HD: Khai trién vé phdi va rit gon ta dioc Vé tréi.

Bai 3.
a)
Dang 3: SO SANH HAI SO
Ap dung: A<Boa<iB
Bai 1. So sanh:

a) A=233 va B=323 b) A=33va B=33133  ¢) A=5Y6 va B=635
DS:a) A>B b)) A>B C) A<B

Bai 2. So sanh:
a) A=320+142 +320-142 va B=25

3
DS:a) A<B.Chuy: 2041442 =(24+2) "

Bai 3.
a)
Dang 4: GIAI PHUONG TRINH
Ap dung: Ja=B=A=B

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) Y2x+1=3 b) J2-3x=-2 ¢) Yx—-1+1=x
d) VP +9x% =x+3 e) d5+x-x=5
10

DS:a) x=13 b)xz? C) x=0;x=Lx=2 d) x=-1 e) x=-5x=-4x=-6
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Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:
a) Yx—2+x+1=3 b) d13-x+322+x=5 ) Yx+l=+x-3

BS: Sir dung phwong phdp dat 2 an phu, dwa vé hé phirong trinh.

a) x=3 b) x=—14;x=5 c) x=7
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:
a)
DS:

BAI TAP ON CHUONG I

Bai 1. R0t gon cé4c biéu thirc sau:

2) V20 a5+ 318 +472  b) (V28 -23 +VINT+488  ¢) (Vo +45) —v120
d) &\g—%ﬁ%\/ﬁj:

PS: a) 1542 -5 b) 21 0) 11 d) 5442

Bai 2. Rt gon cé4c biéu thirc sau:

1
8

gL 1 ) 4-243 g N2 2
\/§+\/§ \/E_\/E \/g—\/E 2+\/§ \/g 3+\/§
DS:a) 3 D) % c) 1-?

Bai 3. Chtrng minh cac dang thic sau:

2) 22(v3-2)+(1+242)" 246 =9 b) V243 +42-3 =6

c)\/ 4 —\/ 3 d) VI1=6v2 +4/11+6v2 =6
(2-5) V(2++5)
BS: Bién doi VT thanh VP.
Bai 4. So sénh (khong dung bang sé hay may tinh bo tai):
a) J2 +43 va 1o b)%m/ﬁvaz\/m c)\/ﬁvam
DS: a) V2 +3 <10 b) 2003 ++/2005 < 2+/2004 ¢) V543 > 35

2x _x+1_3—11x
x+3 3-x xZ_9
a) Rut gon biéu thirc A. b) Timx dé A <2.

vol x = 13.

Bai 5. Cho biéu thirc: A=
¢) Tim x nguyén dé A nguyén.

TAI LIEU TOAN HOC
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3x

X —

DS:a) A= b) 6<x<3;x#-3 C) xe{-6; 0; 2; 4; 6; 12}.

2
Bai 6. Cho biéu thuc: A:{)H_l—x Ly oW 1},“2003_

x—1 x+1 x2 -1 x
a) Tim diéu kién dé biéu thuc A c6 nghia. b) RGt gon A.
¢) Tim x nguyén dé A nhan gié tri nguyén.

DS a) x20xztl  b) A=2F2003 oy 122003:2003).
X

Bai 7. Tim gié tri Ion nhat caa biéu thuc:

1
A=~
x—\/;+1

PS: maxA =2 Kkhi x=1
3 4

Bai 8. Tim gi4 tri nho nhit caa biéu thic:
A=1-6x+9x% +49x% —12x+4

al+1b|=la+bl, ddu"="xdy ra < ab>0. minA:lkhi%st%

PS: Sir dung tinh chat

Bai 9. Tim X nguyén dé biéu thic sau nhan gié tri nguyén:

\/;+1
Jx -3

DS: x e{49;25;1;16;4}. Chay: A=1+

A=

_DEA eZthi Vx €Z va x =3 l4 uéc cua 4,

4
Jx -3

Bai 10. Cho biéu thic: 0= Vx2  x-2)dxrn
x+2Jx 41 x-1 Jx
a) Rat gon Q. b) Tim s nguyén x dé Q ¢ gia tri nguyeén.
2
DS:a) Q=—— b) x €{2;3}.
x—1
Bai 11. Cho biéu thirc M=( L1 J: Varl  iiasoast,
a-Ja Na-1) a-24a+1
a) Rat gon biéu thirc M. b) So sénh gié tri cia M véi 1.
psigg M=l 1 L pyma

Bai 12. Cho biéu thuc

P:( I x-3 J[ 2 _@ﬁj
Jr-Vr-1 Va-1-V2)(V2-Vx V2x-x)
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a) Tim diéu kién dé P co nghia. b) Rt gon biéu thic P.
¢) Tinh gia tri cia P véi x =3—2+/2 .

N

DS:a) x2L,x#2;x#3 b) P= \/7 C)P:\/E+1.
X
Bai 13. Cho biu thirc: po| 2l x 1+J7 x| véix20 vax=l.
\/:3_1 x+\/;+1 1+\/_
a) Rat gon B. b) Tim x dé B = 3.
DS a) B=x -1 b) x=16.

ai 0 biéu thuc: Ly L 2 \/7+ \/_+x\/7+\/7
Bai 14. Cho biéu thuc: _[{\/_ \/;J\/_ \/» ; y] j’xy+\/x;1

vol x>0,y >0.
a) Rut gon A.

b) Biét xy =16. Tim cac gia tri ctia X, y d& A co gia tri nho nhét. Tim gid tri do.

Sy

DS:a) ——— b) minA=1<x=y=4.
Jy
<. -2 , 1 X
Bai 15. Cho biéu thuec: P= + .
\/;+1 \/;—x
a) Rt gon P. b) Tinh gid tri cua biéu thic P khi x :%.
2
ps:a) p=3t1 b) P=-3-242.
1-x
Bai 16.Cho biéu thirc:
a)
pS:
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CHUONG II: HAM SO BAC NHAT ]

I. KHAI NIEM HAM SO

1. Khai niém ham sé

e Néu dai lwong y phu thudc vao dai heong thay déi x sao cho véi méi gid tri cua x, ta ludn xac
dinh diroc mét va chi mét gia tri neong vng cia y thi y dgl ham sé cia x, x dgl bién sé.

Taviét: y= f(x), y = g(x),...
eGiatricua f(x) tai x, ki hieula f(x,).
e Tdp xdc dinh D ciia ham sé y = f(x) 1a tdp hop cé&c gia tri cia x sao cho f(x) ¢é nghia.
e Khi x thay doi may ludn nhdn mét gia tri khong doi thi ham sé y dgl ham hang.
2. Do thi ciia ham s6

Do thi cia ham sé y = f(x) 1a tdp hop tdt cd cdc diém M(x;y) trong mat phang tog dé Oxy
sao cho x, y thoa mén hé thizc y = f(x).

3. Ham sé déng bién, nghich bién

Cho ham sé y = f(x) xdc dinh trén tap R.
a) y=f(x) dong bién trén R < (Vx,x, € R:x; <x, = f(x)) < f(x,))

b) y = f(x) nghich bién trén R < (Vx,x, e R:x; <x, = f(x)> f(x,))

Bai 1. Chohai hams§ f(x)=x> va g(x)=3—x.

a) Tinh f(-3), f(—%j, £(0), (), g(2), g3). b) Xéc inh a dé 2(a) = g(@).

DS: b) azl;az—%.

\/;+1
Jx-1

a) Tim tap xac dinh caa ham sb. b) Tinh f(4—2\/§) va f(a*) véi a<-1.

Bai 2. Chohamsb f(x)=

¢) Tim x nguyén dé f(x) 1a s6 nguyén. d) Tim x sao cho f(x) = f(x?).

DS a) x>0,x#1 b) f(4-243)==(3+23), f(a2)=a—: ¢) xe{0:4:9) d) x=0
a

Lién hé tai liéu word mén toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC



Website:tailieumontoan.com

Bai 3. Chohamsé f(x)= beetl b1
lx+1] =[x —1]
a) Tim tap xac dinh D cta ham so. b) Chung minhrang f(-x)=-f(x), VxeD.

DS: b) D=R\{0)
Bai 4. Tim tap xac dinh cua cac ham sé sau:
x-—1 1

c) y=

a) y=x>—2x>+x—1 b) y=——M—— -
(x+1)(x-3) x?-2x+3

d)y:3||x—_21 e) y=vx—-5-+vx+3 ) y=vx+2++J2-x
x| =

PS:a) xeR b)) x#-Lx#3 ¢)xeR d) x>Lx#2e) x>5 f) [x]<2

Bai 5. Chung to ring ham s y = f(x)= x> —4x+3 nghich bién trong khoang (—w;2) va ddng
bién trong khoang (2;+x).
HD: Xét f(x))— f(x,).

Bai 6. Chang to ring ham sé y = f(x) = x> ludn ludn ddng bién.
HD: Xét f(x))— f(x,).

Bai 7. Chuang to rang ham sé y = f(x) = X—JF; nghich bién trong tirng khoang xéac dinh caa né.
x a—

HD: Xét f(x,)— f(x,).

Bai 8. Chung to rang ham s6 y = f(x) = \/3—x+2\/2—x nghich bién trong khoang xac dinh cua
no.

HD: y = f(x)=v2—x+1.Xét f(x,)—f(x,).

Bai 9. Tim gia tri I6n nhat va nho nhat ciia ham sé y = f(x) = —x> + x> —x +6 trén doan [0;2].
HD: Ching té ham sé ludn nghjch bién trén R = £(2) < f(x) < f(0).

Bai 10. Tim gia tri 16n nht va nho nhét cia ham sb y = f(x) == ‘?
X+

trong doan [-3;-2].
HD: Ching té ham sé uén dong bién trén ting khodng xdc dinh cia nd

= [ f(0)<f(=2)

Bai 11.V& d6 thj caa hai ham s y = —%x; y= —§x+1 trén clng mot hé truc toa do. CO nhan xét
gi V& hai d6 thi nay.
Bai 12.Cho ham s y = f(x)=+/x .
a) Chang minh rang ham sé dong bién.

b) Trong cac diém A(4;2), B(2;1), C(9;3), D(8;2+/2), diém nao thudc va diém nao khong
thudc dd thi caa ham sé.
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Il. HAM SO BAC NHAT

1. Khai ni¢m ham s6 bac nhét
Ham sé bac nhdt 12 ham sé dwoc cho béi cong thirc y =ax+b Vi a#0.
2. Tinh chat
Ham sé bdc nhdt y = ax + b xdc dinh véi moi x thuge R va ¢6 tinh chdt sau:
a) Pong bién trén R néu a >0 b) Nghich bién trén Rnéu a < 0.

3. Do thi

e D thi cia ham s6 y =ax+b (a = 0) 1a mot duong thang:

— Cat truc tung tai diém c6 tung do bcing b.

— Song song Véi dwong thang y = ax néu b # 0; triing Véi duwong thang y = ax néu b=0.

e Cachvé dothihamsé y=ax+b (a#0):

—Khi b=0 thi y=ax. Pé thi cia ham s6 y = ax la dwong thang di qua goc toa dé O(0; 0) va
diem A(l;a).

—Néu b0 thi dothi y=ax+b la dwong thang di qua cac diém A(0;b), B(—Q;OJ.
a

4. Puong thiang song song va dwong thing cat nhau

Cho hai dwong thang (d):y=ax+b va (d"):y=dx+b' (aa' #0):

e @) (d')@{gzgﬁ -(d)z(d'm{gjgﬁ o(d) cit (d) =a =a’

e(d)L(d)=ad=-1
5. Hé s6 goc ciia dwong thing y=ax+b (a #0)
e Duong thang y = ax+b c6 hé sé goc la a.
e Goi ala goc tao boi duong thang y = ax + b (a # 0) Véi tia Ox:
+a <90° thia>0 +a >90° thia<0.

e Cdc dwong thang c6 cuing hé sé gac thi tao véi truc Ox cac goc bang nhau.
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Bai 1. Trong cac ham sb sau, ham sé nao 1a ham sé bac nhat? Vi cac ham sé bac nhat, hdy cho
biét ham s6 d6 dong bién hay nghich bién?

a) y=5-2x b) y=xv2 -1 C) y=2(x+1)—2x
2 1

d) y=3(x-1)—x e) y=—=x ) y=x+—
3 X

bS:

Bai 2. Chohamsé y=(3-+2)x+2.
a) Ham s6 trén 1a déng bién hay nghich bién trén R?

b) Tinh c4c gia tri twong tng cua y khi x nhan cac gia tri sau: 0; 1; 3 +x5; 3-42.

c) Tinh céc gia tri twrong wng cua x khi y nhan cac gia tri sau: 0; 1; 5 +x/§; 5-42.
DS:

Bai 3. Chocachamso y=x (d,), y=2x(d,), y=—x+3(d;).
a) V& trén cting mét hé truc cac do thi (d,),(d,),(d;).

b) Puong thing (d;) cét cac duong thang (d,),(d,) lan luot tai A va B. Tinh toa do cac diém
A, B vadién tich tam giac OAB.

DS: b) A(%;%),B(lﬂ),So s =0.,75.

Bai4. Chohamsb y=(a—Dx+a.
a) Chirng minh rang 6 thi ham sb ludn di qua diém A(-1;1) véi moi gié tri cua a.

b) Xéc dinh a dé d6 thi ham sé cit truc tung tai diém co tung d6 bang 3. V& @6 thi ham s trong
trueong hop nay.

¢) Xac dinh a dé d6 thi ham sé ct truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang —2. Tinh khoang cach
tir gbc toa do O dén duong thing do.

DS:b) a=3 C)a=2.
Bai 5. V& db thi cac ham sb:
a) y=lxl b) y=[2x-1 c) y=lx-2-1
Bai 6. Cho ham sb y =|x—1|+2|x|.
a) V& d6 thi ham sb trén.
b) Dua vao dd thi, bién luan theo m s6 nghiém cua phuong trinh: |x - 1| + 2|x| =m.
DS: b) m < 1:v0 nghiégm; m = 1: 1 nghiém; m > 1: 2 nghiém.

Bai 7. Tim cac cip duong thing song song va cac cip duong thing cit nhau trong sé cac dudng

thang sau:
a)y:\/gx—l b) y=2-x c) y=-0,3x
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d) y=-0,3x-1 e)y:3+\/§x f) y=—x+3
DS:a/le c//d; b//f

Bai 8. Choham sb y =mx —3. Xac dinh m trong mdi truong hop sau:
a) Po thi ham sé song song voi duong thang y = —3x .

b) Khi x=1++/3 thi y=4/3.

DS:a) m=-3 b)m:\/g.

Bai 9. Xac dinh ham sé y = ax + b, biét d thi cit truc tung tai diém c6 tung d6 bang 5 va cit truc
hoanh tai diém c6 hoanh d¢ bang —3.

DS: y:§x+5.

Bai 10. Cho duong thiang y=(a+1)x+a.
a) Xéc dinh a dé duong thang di qua gbc toa do.

b) Xéc dinh a dé duong thing song song véi duong thing v = (V3 +1) x +4.
DS:a) a=0 b)a=\/§.
Bai 11. Xac dinh ham s trong mdi trudng hop sau, biét d6 thi cia né 1a duong thing di qua gdc toa

do va:
a) bi qua diem A(2;4).

b) C6 hé s6 gbc a=—2 .
¢) Song song véi dudng thang y =5x—1.
DS:a) y=2x b)yz—\/ix C) y=>5x.

Bai 12. Viét phuong trinh duong thang qua goc toa do va:
a) di qua diem A(-3; 1).

b) c6 hé sé goc bang —2.
¢) song song véi duong thang y =2x—1.
1
DS: a) y:—gx b) y=-2x C) y=2x
Bai 13. Viét phuong trinh dwong thang di qua diém B(-1; —4) va:
a) c6 hé sb gac bang % .
b) song song véi duong thang y = —3x+1.

¢) c6 hé sé goc bang k cho truée.

Lién hé tai liéu word mén toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC




Website:tailieumontoan.com

DS: a) y:%x—% b) y=-3x-7 C) y=k(x+1)—4.
Bai 14. Cho ham s6 y = mx +3m—1.
a) Binh m dé d6 thi ham sb di qua gbc toa do.

b) Tim toa d¢ cia diém ma dudng thang ludn di qua véi moi m.

DS:a) m= b) A(=3;—1).

1
3
Bai 15. Cho 2 diém A(1; -2), B(-4; 3). 7

a) Tim hé s6 goc cua duong thang AB. b) Lap phuong trinh duong thang AB.

DS:a) k=-1 b) y=—x-1.
Bai 16.

a)

DS:
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BAI TAP ON CHUONG II

Bai 1. Cho hai hamsé: y=x va y=3x.
a) V& d6 thi cua hai ham sé do trén cung mot hé truc toa do Oxy.
b) Puong thang song song véi truc O, cat truc Oy tai diém c6 tung d6 bang 6, cit cac do thi
trén lan luot & A va B. Tim toa dé cac diém A va B. Tinh chu vi va dién tich tam giac OAB.

DS: b) A(6;6),B(2;6); AB=4,0A=632,0B=2410.

Bai 2. Cho hai ham sé y = —2x va y=%x.
a) V& d6 thi caa hai ham sb do trén cing mot hé tryc toa do Oxy.

b) Qua diém (0; 2) v& dudng thiang song song véi truc Ox, cat cac dd thi trén lan luot tai A va
B. Chirng minh tam giac AOB la tam giac vudng va tinh dién tich cua tam giac do.

DS:

Bai 3. Choham sé: y=(m+4)x—m+6 (d).
a) Tim cac gia tri cua m dé ham sé dong bién, nghich bién.

b) Tim céc gi tri cia m, biét rang duong thang (d) di qua diém A(-1; 2). V& db thi cua ham s
Vi gid tri tim dugc caa m.

¢) Chang minh rang khi m thay déi thi cac duong thing (d) luén ludn di qua mot diém cb dinh.
BS:b) m=0  c¢) (1;10).

Bai 4. Choham sb: y=(@m—-2)x—2m.
a) Xac dinh m dé d thi ham sé cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 2.

b) Xéc dinh m dé db thi ham sé cit truc tung tai diém co tung do bang 2.
¢) Xac dinh toa do giao diém cua hai db thi ang véi gid tri caa m tim duoc ¢ cau a, cau b.
PS:

Bai 5. Cho badudngthang (d)):y=-x+1, (d)):y=x+1Vva (dy):y=-1.
a) V& ba duong thing da cho trén cting mét hé truc toa do Oxy.

b) Goi giao diém ciia hai duong thing (d,),(d,) 1a A, giao diém cua duong thang (d;) véi hai
dudng thang (d,),(d,) theo thi tu 1a B va C. Tim toa d¢ cac diém A, B, C.
c) Tam giac ABC la tam giac gi? Tinh dién tich tam giac ABC.
DS:
Bai6. Chocachamsosau: (d):y=-x-5; (d,):y :%x ; (dy):y=4x.
a) V& d6 thi caa cac ham sb da cho trén cing mét hé truc toa do Oxy.

b) Goi giao diém cuia duong thing (d,) véi duong thang (d,) va (d;) lan luot 1a A va B. Tim
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toa d6 cac diém A, B.

c) Tam giac AOB la tam giac gi? Vi sao? Tinh dién tich tam giac AOB.
DS:

Bai 7. Cho ham sé: (d,): y=2x+2, (dz):yz—%x—Z.

a) V& d6 thi cua hai ham sé da cho trén cting mot hé truc toa do Oxy.
b) Goi giao diém cua duong thang (d,) véi truc Oy 1a A, giao diém cua duong thang (d,) véi

truc Ox 1a B, con giao diém cua dudng thang (d,), (d,) la C. Tam giac ABC la tam gidc gi?
Tim toa d¢ cic diém A, B, C.
c) Tinh dién tich tam giac ABC.
DS:
Bai 8. Cho hai duong thang: (d,):y=x+3 va (d)):y=3x+7.
a) V& d6 thi caa cac ham sb da cho trén cing mét hé truc toa do Oxy.
b) Goi giao diém cua duong thang (d,) va (d,) Véi truc Oy lan lugt 1a A va B. Tim toa do
trung diém | cua doan AB.
¢) Goi J 1a giao diém cua hai duong thang (d,) va (d,). Ching minh tam giac O1J 13 tam gidc
vuodng. Tinh dién tich cuaa tam giac do.
bS:

Bai 9. Cho dudng thang (d): y=—2x+3.
a) Xac dinh toa d6 giao diém A va B cua duong thiang (d) véi hai truc Ox, Oy. Tinh khoang
céch tir diém O(0; 0) dén duong thang (d).

b) Tinh khoang céch tir diém C(0; —2) dén dudng thang (d).

bS:
Bai 10.Tim gié tri cua k dé ba duong thang sau dong quy:
1 7 2 1
a) (d):y=2x+7,(d,):y=—=x+—, (d)):y=—x-=
) ( Diy=2x (dy):y 3 3 (dg):y K K

PsS:
Bai 11.Cho hai duong thang: (d,):y=(m+1)x-3va (d,):y=2m—-1)x+4.

a) Chang minh rang khi m = —% thi hai duong thang da cho vudng goc véi nhau.
b) Tim tat ca cac gia tri cia m dé hai duong thang di cho vudng goc véi nhau.

1
DS:b) m=0;m= —E.

Bai 12. Xac dinh ham sé y = ax + b trong mdi trudng hop sau:
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a) Khi a =+/3, dd thi ham sé cét truc tung tai diém c6 tung do bang —/3.
b) Khi a =-5, do thi ham s di qua diém A(-2; 3).
¢) Do thi ham s di qua hai diém M(1; 3) va N(=2; 6).

d) Db thi ham sb song song véi duong thing y =/7x va di qua diém (L7 +~/7).

BS.'a)y:\/gx—\/E b) y=-5x-7¢) y=—x+4 d)yzxﬁx+7.

Bai 13. Cho duong thang: y =4x (d).
a) Viét phuong trinh duong thang (d;) song song véi duong thing (d) va cé tung do goc bang
10.

b) Viét phuong trinh dudng thang (d,) vudng géc véi duong thang (d) va cét truc Ox tai diém
¢6 hoanh d¢ bang — 8.

c) Viét phuong trinh duong thing (d;) song song véi duong thang (d) cét truc Ox tai A, cét
truc Oy tai B va dién tich tam giac AOB bing 8.

DS:

Bai 14. Cho hai duong théng: y=(k=3)x-3k+3(d)) va y=QRQk+Dx+k+5 (d,). Tim céc gia
tri caa k dé:
a) (d,) va (d,) cét nhau. b) (d,) va (d,) cat nhau tai mot diém trén truc tung.

¢) (d,) va (d,) song song.

PS:a) k#—4 b) k:—% ¢) k=4

Bai 15. Cho ham s (d):y=(m+3)x+n (m=-3). Tim cic gia trj caam, n dé duong thang (d):
a) i qua cac diém A(1; -3) va B(-2; 3).
b) Cét truc tung tai diém c6 tung do bang 1—+/3, cét truc hoanh tai diém c6 hoanh do 3++/3.
¢) Cit duong thiang 3y —x—4=0.
d) Song song véi duong thang 2x +5y =—1.
DS:
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CHUONG 111 ' u
HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

I. PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

1. Khai niém phwong trinh bac nhat hai 4n
e Phurong trinh bac nhdt hai dn x, y 1a hé thirc dang: ax+by =¢ Q)
trong dé a, b, ¢ la cdc sé da biét (a =0 hogc b =0).
e Néu Xy, thod (1) thi cap s6 (x0:Y,) dgl mgt nghiém ciia phwong trinh (1).

e Trong mat phdang tog dg Oxy, méi nghiém cia (1) dwoc biéu dién bsi mgr diém. Nghiém
(Xg5¥,) duoC biéu dién bdi diém (Xg5¥0) -

2. Tap nghiém ciia phwong trinh bac nhit hai 4n
e Phurong trinh bdc nhat hai dn ax + by =c ludn c6 vd sé nghiém. Tdp nghiém ciia né diwoc

biéu dién bai dirong thang ax + by = ¢ (d).

eNéu a =0 vab =0 thi duong thing (d) la d6 thi cia ham sé y = —%x+%.

Néu a =0 va b = 0 thi phuong trinh tré thanh ax = ¢ < x =< va dwong thdng (d) song song
a

hogc trung vai truc tung.

Néu a = 0 va b =0 thi phwong trinh tré thanh by =c <y :% va dwong thang (d) song song

hogc trung vai truc hoanh.

Bai 1. Trong céc cap s6 (0; 4), (-1; 3), (1; 1), (2; 3), (4; 6), cap s6 nao la nghiém cua phuong trinh:

a) Sx—-3y=2 b) 2x+y=7 C) 2x—y=2
DS:

Bai 2. Tim nghiém tong quét va vé& duong thang biéu dién tap nghiém cua no:
a) 3x—y=1 b) x—2y=5 C) 2x—-3y=5
d) 3y+x=2 e) 4x+0y=12 f) Ox-3y=6
DS:

Bai 3. Cho dudng thang (d) c6 phuong trinh: (m —1)x + (3m—4)y =—2m —5. Tim m dé:
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a) (d) song song vai truc hoanh. b) (d) song song vai truc tung.

¢) (d) di qua gbc toa do. d) (d) di qua diém A(2; -1).
DS:
Bai 4. Tim tat ca cac nghiém nguyén cua phuong trinh:
a) 2x+y=0 b) 3x-2y=5 C) 2x+5y=15
d) 5x—11y=4 e) 7x +5y =143 f) 23x+53y =109
ps- x=t 7y b x=2t+1 c x=>5t d x=11r+3
%) {y:—Zt(te ) ){y=3t—1 ) \y=—20+3 ) \y=si+1
e) x=5t+4 f) x=53t-16
y=-7t+23 y=-23t+9
Bai 5. Tim tit ca cac nghiém nguyén duong cua phuong trinh:
a) 11x+8y=73 b) 5x+7y=112 C) 5x+19y =674
d) 2x-3y=7 e) Tx+13y=71
=3 x=7 Jx=14_|x=21
pS:a) " b ; ;
Y {y=5 ){yzll{y=6 {y=1
0) x=17. Jx=36_. |x=55. [x=T4. |x=93. |x=112. |x=131
y=31"|y=26" |y=21"|y=16" |y=11" |y=6 ' |y=1
d) {if;;tlz(t eZ,t>1) e) khdng c6 nghiém nguyén duong.
Bai 6.
a)
DS:
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Il. HE HAI PHUONG TRIiNH BAC NHAT HAI AN

1. Khai niém hé hai phwong trinh bac nhit hai an

Cho hé hai phirong trinh bdc nhat hai an:

ax+by=c 0
a,x+b,y=c,

e Néu hai phirong trinh trén c¢é nghiém chung (x05¥p) thi (x;¥,) dgl mgt nghigm cua hé (1).
e Néu hai phirong trinh trén khéng cé nghiém chung thi ta n6i hé (1) vo nghiém.
e Giai hé phwong trinh la tim tap nghiém cua nd.
2. Minh hoa hinh hec tap nghiém cia hé hai phwong trinh bac nhat hai an
Tdp nghiém cua hé phwong trinh (I) dwoc biéu dién bdi tdp hop cdc diém chung cia hai dwong
thang (d):ax+by=c va(d,y):a,x+by=c,.
eNéu (d,) cat (d,) thi hé (I) c6 mgt nghiém duy nhat.
eNéu (d,)) /I (d,) thi hé (1) vo nghigm.
eNéu (d;) = (d,) thi hé (I) c6 vo sé nghigm.

3. Hé phwong trinh twong dwong

Hai hé phuwong trinh dgl twong dwong néu ching c6 ciing tap nghiém.

Bai 1. Poan nhan s6 nghiém cua mdi hé phuong trinh sau va giai thich vi sao:

2x+y=3 3x+2y=0 3x+0y=6
a b c
){3x—y=1 ){2x—3y=0 ){2x+y=1
x+y=1
Ox—y=2 2x+4y=1 L ry_2
2 2 2

BS: a) I nghiém b) 1 nghiém c¢)1nghiém d)1nghiém e) v nghiém f)vd sé nghiém.

Bai 2. Bang d6 thi chung to cac hé phuong trinh sau ludn c6 nghiém duy nhét véi bat ki gia tri nao

cua a:

xX=a x—y=3
a b
){x+y=1 ){yza

3x—y=1
ax+2y=3
a) C6 nghiém duy nhatvéi a=-2.  b) V6 nghiém véi a=—6.

Bai 3. Bang do thi chung to hé phwong trinh: {
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~ Bai4. Bing db thi chiing t6 hé phwong trinh: 3x-2y=a
15x-10y =5
a) C6 vd s nghiém véi a=1. b) V6 nghiém véi a = 1.

Bai 5. Xac dinh m dé hé phuong trinh sau c6 nghiém duy nhat:

2x—y=1
a) x+y=2
mx—y=2m
DS:a) m=-1
Bai 6. Xac dinh a dé hai hé phuong trinh sau 13 twong duong:
2x-3y=5 . J2x-3y=5 x—y=2 s J2ax—-2y=1
a va b va
){4x+y=3 {12x+3y=a ){3x+y=1 {x+ay=2

DS:a) a=9 b) a=-1

I11. GIAI HE HAI PHUONG TRiNH BAC NHAT HAI AN

1. Phwong phap thé

e Buréc 1: Tir mgt phuong trinh cia hé di cho (coi la PT (1)), ta biéu dién mét dn theo dn kia,
roi thé vao phuong trinh thir hai (PT (2)) dé dwoc mot phirong trinh méi (chi cdn mét an).

e BuGce 2: Ding phuong trinh méi dy d@é thay thé cho PT (2) trong hé (PT (1) ciing thuong
duroc thay thé bai hé thirc biéu dién mét an theo dn kia).

2. Phuong phap cong dai s6

e Budc 1: Cong hay trir timg vé hai phuong trinh cta hé phuong trinh di cho dé duoc mot

phuong trinh moi.

e Budc 2: Dung phuong trinh méi Ay thay thé cho mot trong hai phuong trinh ciia hé (git

nguyén phuong trinh kia).

Chuy:

e Trong phuong phap cong dai sd, trude khi thuc hién bude 1, c6 thé nhan hai vé cia mdi

phuong trinh véi mot sb thich hop (néu can) sao cho cac hé sb ciia mot an nao dé trong hai

phuong trinh cua hé 14 bang nhau hoic déi nhau.

* Doi khi ta co thé dung phuong phap dat a an phu dé dua hé phuong trinh dé cho vé hé
phuong trinh véi hai an méi, rdi sau d6 sir dung mot trong hai phwong phép giai & trén.

Bai 1. Giai cAc h¢ phuong trinh sau bang phwong phép thé:

4x+y=2 3x-2y=11 Sx—-4y=3
a b c
){8x+3y=5 ){4)6—5)):3 ){2x+y:4
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x+y:4x_3 Xty _x-y Sx 2y ~19
9 159 AT DRI
x+3y= Y X 4x+22 =01
14 4 2 2

DS:a) (%;1) b) (7;5) C) (—Z —;LJ d) (12;-3) e) (8;2) f) (9;-10)
Bai 2. Giai c&c hé phuong trinh sau:

3) —x+2y=-4(x-1) b) 9x—-6y=4
Sx+3y=—(x+y)+8 34x-3y)=-3x+y+7

2(2x+3y)=3(2x-3y)+10

0) 3x+1D)+2y=—x
4x -3y =4(6y—2x)+3

S(x+y)=-3x+y-5

o |32 4y=\2 f){(x+5)(y—2):(x+2)(y—1)
x+(3+2)y=+6 x=Hy+7N=(x-3)(+4)

BS: a) vé sé nghiém b) vd nghi¢gm c) v nghi¢m d) G;lj e) vd nghiem f) (7;5)

Bai 3. Giai cac hé phuwong trinh sau:

a){2x+3|y|=13 )3 -2fy=—2 NEEENEE
3x-y=3 2\/;+f x—1+\/y—1:2
4 5 5 2 1
x+y-1 2x-y+3 2 xX+y x-y (x=1)"=2y=2
d) ) f ;
>, 7 L3 3(x—1)2 +3y=1
x+y—-1 2x—-y+3 5 X+y x-—y

DS a) (2;3), (—;-——j b) (0;1) c) (2;2) d) (_Q.QJ ) (ﬂ._ﬁj

373 207 20

Bai 4. Giai va bién luan cac hé phuong trinh sau:

) mx—y=2m b) mx+y=3m—1
4x—-my=m+6 x+my=m+1

DS:

a) m#+2 m=2 m=-2 |Db) m# *1 m=1 m=-1
2m+3  —m XeR vO 3m+1 m—1 xeR vO
m+2 m+2 y=2x-4 | nghiém m+1"m+1 y=2-x | nghiém

Bai 5. Tim m nguyén dé hé phwong trinh sau c6 nghiém duy nhat Ia nghiém nguyén:
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a mx+2y=m+1 b) (m+1)x— 2y m—1
2x+my=2m-1 m*x — y= m? +2m

DS:a) me{-1;,-3;1;-5} b) me{-1;0;2;3}

Bai 6. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phép cong dai so:

) 4x+3y=13 b) Tx+5y=19 0) Tx-5y=3
Sx—-3y=-31 3x+5y=31 3x+10y =62

d) x+5y=-5 ¢) 3x+2y=8 f) 2x+3y=-2
3x+2y=11 4x-3y=-12 3x-2y=-3

bS:a) (-2,7)  b) (=3;8) c) (45) d) (5:-2) e) (0;4) f) (=10

Bai 7. Giai c&c hé phuong trinh sau:
2 {3(x+1)+2y=—x b {2x+5=—(x+y) 0 {x+y=—2(x—1)

S5(x+y)=-3x+y-5 6x+3y=y-10 Tx+3y=x+y+5
\/_x \/_y 1 X — 2\/_y \/— f) (\/E—l)x—y:\/E
x+\/7y [ fx+y 1- \/7 x+(\/§+1)y=1
L A f 1
DS: a) vé nghiém b) vb so nghiém  ¢) v0 nghiém d) \/_
3

0 [26;36;1—%5@} 9

Bai 8. Xac dinh a va b dé do thi cua ham sd y =ax +b di qua hai diém A va B trong mdi truong

hop sau:
a) A(2; 1), B(1; 2) b) A(1; 3), B(3; 2) c) A(1; -3), B(2; 3)
d) A(-1; 1), B(2; 3) e) A(2; -2), B(-1;-2) f) A(1; 0), B(1; -6)

DS:a) y=—x+3 b)yz—%x+% C) y=6x-9 d)y=§x+§ e) y=-2 f) x=1

Bai 9. Chung to rang khi m thay déi, cac dudng thang co phuong trinh sau ludn di qua mot diém cd
dinh:
a) (=5m+4)x+GBm-2)y+3m—-4=0 b) Cm*> +m+4x—(m* —m-1)y-5m* —4m—-13=0
PS:a) (3;4) b)) 31

Bai 10.Giai cac hé phuwong trinh sau:

a)
DS:
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IV. GIAlI TOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRiINH BAC NHAT HAI AN

e Budc 1: Lap hé phuong trinh:
+ Chon hai an va dat diéu kién thich hop cho ching.
+ Biéu dién céc dai lugng chua biét theo cac 4n va cac dai luong da biét.
+ Lap hai phuong trinh biéu thi mbi quan hé giita cac dai luong.
¢ Budc 2: Giai h¢ hai phuong trinh néi trén.
e Budc 3: Tra 10i: Kiém tra xem trong cac nghiém cua hé phuong trinh, nghiém nao thich
hop  véi bai toan (thoa man diéu kién & bude 1) va két luan.

Dang 1: Toan vé quan hé giira cac sé

Bai 1. Tim mot sb tu nhién c6 hai chir sé sao cho tong cua hai chit s6 cia né bang 11, néu doi chd
hai chir s6 hang chuc va hang don vi cho nhau thi s6 do6 tang thém 27 don vi.
bS: 47,

Bai 2. Tim mot s6 tw nhién c6 ba chit s6 sao cho tong cac chir s6 bang 17, chix s6 hang chuc la 4,
néu doi cho cac chir s6 hang tram va hang don vi cho nhau thi s6 d6 giam di 99 don vi.
DS: 746.

Bai 3. Tim mot s6 tw nhién c6 ba chix s6 chia hét cho 11, biét ring khi chia s6 d6 cho 11 thi dwoc
thuong bang tong cac chir so6 cua so bi chia.
DS: 198.

Bai 4. Tim hai s biét ring tong cua hai s6 d6 bang 17 don vi. Néu sé thir nhét tang thém 3 don vi,
s0 thtr hai tang thém 2 don vi thi tich caa ching bang 105 don vi.
DS: 12 va5 hogc 4 va 13.
Bai 5.
bS:

Dang 2: Toan lam chung cong viéc

Bai 1. Hai voi nudc cing chay vao mot bé sau 4 gio 48 phut thi ddy bé. Néu voi | chay trong 4 gio,
voi Il chay trong 3 gio thi ca hai voi chay duoc % bé. Tinh thoi gian dé mdi voi chay riéng
mot minh day bé.

PS: 8 giv va 12 gio.

Bai 2. D¢ hoan thanh mot cong viéc, hai t6 phai lam chung trong 6 gio. Sau 2 gio 1am chung thi t
Il dugce dicu di lam viéc khac, to I da hoan thanh cong vigc con lai trong 10 gio. Hoi neu
moi t6 lam riéng thi sau bao 1au sé xong cong viéc do.

bS:

Bai 3. Hai l6p 9A va 9B cung tham gia lao dong V€ sinh san truong thi cong viée dugc hoan thanh
sau 1 gio 20 phat. Néeu moi 16p chia nhau lam nua céng viéc thi thoi gian hoan tat 1a 3 gio.

Lién hé tai liéu word mén toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC




Website:tailieumontoan.com

Hoi néu mdi 16p 1am mot minh thi phai mat bao nhiéu thai gian.
bS:

Bai 4.
DS:

Dang 3: Toan chuyén déng

Bai 1. Mot 6 t6 di tir tinh A dén tinh B véi mot van toc da dinh. Néu van tc tang thém 20 km/h thi
thoi gian di dugc s& giam 1 gio. Néu van téc giam bét 10 km/h thi thoi gian di sé ting thém
1 gio. Tinh van téc va thoi gian dy dinh cua 6 to.
DS 40 km/h; 3 gio.

Bai 2. Hai dia diém A va B cach nhau 85 km. Cuing lic, mot cand di xudi dong thir A dén B va mot
cand di nguoc dong tr B dén A, sau 1 gio 40 phut thi gap nhau. Tinh van téc that cia moi
cand, biét rang van tc cand di xudi dong 16n hon van tbc cand di nguoc dong la 9 km/h va
van tdc dong nude 1a 3 km/h (van tdc that cua cac cand khong doi).

DS: 27 km/h; 24 km/h.

Bai 3. Quang duong AB dai 200 km. Cung lic mot xe may di tir A dén B va mot 6 t6 di tir B dén
A. Xe may va 0 td gap nhau tai diém C cach A 120 km. Néu xe may khoi hanh sau 6 td 1 gio
thi gap nhau tai diém D cach C 24 km. Tinh van téc cua 6 td va xe may.

DS: 60 km/h; 40 km/h.

Bai 4. Mot xe khach va mot xe du lich khoi hanh dong thoi tir A dé di dén B. Biét van toc cua xe
du lich Ic’m,honyan toc xe khach la 20 km/h. Do d6 xe du lich dén B truéc xe khach 50 phdat.
Tinh van toc moi xe, biét quang duong AB dai 100 km.
DS:

Bai 5. Mot nguoi di xe may tir A d&én B. Vi c6 viéc gap phai dén B trudc thoi gian du dinh 13 45
phut nén nguoi d6 tang van téc 18n mdi gio 10 km. Tinh van tc ma nguoi dé du dinh di,
biét quang dong AB dai 90 km.

PsS:

Bai 6. Mot nguoi di xe may tir A tgi B. Cung mot e mot nguoi khac cling di xe may tir B toi A
. I4 N 4 4 - 4 - - - - X
véi van toc bang : van toc cua nguoi thar nhat. Sau 2 gio hai nguoi gap nhau. Hoi moi

ngudi di ca quing duong AB hét bao 1au?
DS:

Bai 7. Mot cand nguoc dong tir bén A dén bén B véi van tée 20 km/h, sau d6 lai xudi tir bén B tro
vé bén A. Thoi gian cand nguoc dong tir A dén B nhiéu hon thoi gian cand xudi dong tir B
tro vé A 1a 2 gio 40 phat. Tinh khoang céch giira hai bén A va B. Biét van toc dong nuéc la
5 km/h, van toc riéng cua cand luc xudi dong va lic nguoc dong bang nhau.

bS:

Bai 8.

bS:
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Dang 4: Toan co6 ni dung hinh hoc

Bai 1. Mot tam gi4c ¢ chiéu cao bang % canh day. Néu chiéu cao ting thém 3 dm va canh day

giam di 3 dm thi dién tich cua n6 ting thém 12 dm?. Tinh chiéu cao va canh day cua tam
giac.
DS Canh day 20 dm, chiéu cao 15 dm.
Bai 2. Mot khu vuon hinh chir nhat ¢6 chu vi bang 48 m. Néu tang chiéu rong 1&n bon lan va chiéu
dai 1én ba lan thi chu vi caa khu vuon sé 1a 162 m. Hay tim dién tich cua khu vuon ban dau.
DS:

Bai 3. Nguoi ta mudn lam mét chiéc thing ton hinh tru khong ndp c6 ban kinh déy 1a 25 cm, chiéu
cao cua thung la 60 cm. Hay tinh di¢n tich ton can dung (khong ké meép noi). Thung tén do
khi chira day nudce thi thé tich nude chaa trong thung la bao nhiéu.

DS:

Bai 4. Mot thira ruong hinh chit nhat cé dién tich la 100 m?. Tinh d9 dai cac canh cua thera ruong.
Biét rang néu tang chiéu rong cua thira ruéng 1én 2 m va giam chiéu dai cua thta rudng di 5
m thi dién tich cua thura rudng sé tang thém 5 m?.
bS:
Bai 5.
bS:

Dang 5: Cac dang khac

Bai 1. Hai gia sach c6 450 cudn. Néu chuyén 50 cudn tir gia thir nhat sang gia tht hai thi s6 sach
trén gia tha hai bang % s6 sach ¢ gia thir nhat. Tinh sb sach trén mai gia.
BS: 300; 150.

Bai 2. Hai xi nghiép theo ké hoach phai lam téng cong 360 dung cu. Thuc té, xi nghiép | vuot mic
ké hoach 10%, xi nghiép Il vugt muc ké hoach 15%, do do ca hai xi nghiép da lam duoc
404 dung cu. Tinh s6 dung cu moi xi nghiép phai lam theo ké hoach.
bSs:

Bai 3. Mot cdng nhan du dinh 1am 72 san pham trong mot thoi gian da dinh. Nhng thuc té xi
nghiép lai giao 80 san pham. Mac du nguoi d6 moi gior da lam thém maot san pham so véi du
kién, nhung thoi gian hoan thanh cdng viéc van cham so voi dy dinh 1a 12 phat. Tinh s san
pham dur kién 1am trong 1 gio cia nguoi do. Biét mdi gio nguoi d6 lam khong quéa 20 san
pham.

bS:

Bai 4. Theo ké hoach, mot cdng nhan phai hoan thanh 60 san pham trong thoi gian nhat dinh.
Nhung do cai tién ki thuat nén mdi gid ngudi cong nhan d6 da lam thém dugc 2 san pham.
Vi vay, ching nhiing hoan thanh ké hoach sém hon du dinh 30 pht ma con vuot mac 3 san
pham. Hoi theo ké hoach, mdi gio nguoi d6 phai lam bao nhiéu san pham.
bS:

Bai 5. Mot doi cdng nhan hoan thanh mét cong viéc véi mic 420 ngay cdng tho (nghia 1a néu cong
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viéc d6 chi c6 mot nguoi lam thi phai mat 420 ngay). Hay tinh s6 cong nhan cia doi biét
rang néu doi tang thém 5 nguoi thi s6 ngay dé doi hoan thanh cbng viéc s&€ giam di 7 ngay.
bS:

Bai 6. Mot doi xe van tai phai van chuyén 28 tan hang dén mot dja diém qui dinh. Vi trong ddi co
2 xe phai diéu di lam viéc khac nén mdi xe phai cha thém 0,7 tan hang nira. Tinh s6 xe cua
doi luc dau.

BsS:

Bai 7. Ngudi ta du kién trbng 300 cay trong mot thoi gian da dinh. Do diéu kién thuan lgi nén moi
ngay tréng duoc nhiéu hon 5 cdy so voi du kién, vi vay da trong xong 300 cay ay truge 3
ngay. Hoi du kién ban dau mdi ngay trdng bao nhiéu cay? (Gid si so cay dir kién trong mdi
ngay la bang nhau).
DS:

Bai 8.
DS:

BAI TAP ON CHUONG III

Bai 1. Giai cac hé phuwong trinh sau:

Sx—-4y=3 2x+y=11 3x—y=1
2 {7x—9y:8 ) {5x—4y:8 9 {6x—2y:5

3 2
d) (\/5+1)X+y=\/5—1 e) Zx+§y:16 f){ \@x—y=1
2x—(\/5—1)y=2\/5 §x_§y:11 5x+\/5y=\/§
2 5

DS:
Bai 2. Giai cac hé phuwong trinh sau:

Bt [
Xy X— y X=Yy XT3y

N5 D5 73 DN 45" ag
—+—=351 —t—=2 - =-1
Xy x—=1 y+2 2x—-y x+3y

) 2|x—6|+3|y+1|:5 e 2|x+y|—|x—y|:9 4|x+y|+3|x—y|:
5|x—6|—4|y+1|: 3|x+y|+2|x—y|:17 3|x+y|—5|x—y|:

DS:

Bai 3. Giai va bién luan cac hé phuong trinh sau:

) mx+(m—-1)y=m+1 b) mx+(m-2)y=>5 0) (m-1)x+2y=3m—-1
2x+my =2 (m+2)x+(m+1)y=2 (m+2)x—y=1-m
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d) (m+4)x—(m+2)y=4 ) (m+1Dx—-2y=m-1 mx+2y=m+1
Cm-Dx+(m—-4)y=m mzx—y:m2+2m 2x+my=2m+5
bS:

Bai 4. Trong cac hé phuong trinh sau hay:
i) Giai va bién luan. i) Timm e Z dé hé c6 nghiém duy nhat 12 nghiém nguyén.

){(erl)x 2y = m 1 0 { mx—y=1 c {mx+y—3=3

m?x — y= m* +2m x+4(m+1)y=4m x+my-2m+1=0

DS:

Bai 5. Trong cac hé phuong trinh sau hay:
i) Giai va bién luan.

i) Khi hé c6 nghiém (x; y), tim hé thac gitra x, y doc lap doi vai m.

3) mx+2y=m+1 b) 6mx+(2-m)y=3 0) mx+(m—-1)y=m+1
2x+my=2m+5 (m-1Dx—-my=2 2x+my=2
DS:
Bai 6. Giai cac hé phuwong trinh sau:
3x+y—z=1 x+3y+2z=8 x=3y+2z=-7
a) \2x—y+2z=5 b) 2x+y+z=6 C) \2x+4y+3z=8
x—2y—-3z=0 3x+y+2z=6 3x+y-2z=5

DS:

Bai 7. Mot khu vuon hinh chix nhat, chiéu dai I6n hon chiéu rong 5 m, dién tich bing 300 m?. Tinh
chiéu dai va chieu rong cua khu vuon.
DS:

Bai 8. Cho mét hinh chit nhat. Néu tang do dai m6i canh cua nd Ién 1 cm thi dién tich cua hinh chix
nhat s€ tang thém 13 cm?. Néu giam Chiéu dai di 2 cm, chiéu rong di 1 cm thi dién tich cua
hinh chix nhat s& giam 15 cm? Tinh chiéu dai va chiéu rong cua hinh chit nhat da cho.

bS:

Bai 9. Mot manh dat hinh chix nhat c6 chu vi 80 m. Néu tang chiéu dai thém 3 m, chiéu rong thém
5 m thi dién tich cia manh dat tang thém 195 m?. Tinh chiéu dai, chiéu rong cua manh dat.
bS:

Bai 10. Mot tam giac ¢ chiéu cao bing % canh day. Néu chiéu cao giam di 2 dm va canh day

tang thém 3 dm thi dién tich cua né giam di 14 dm® Tinh chiéu cao va canh day cua tam
giac.
bS:

Bai 11. Hai xe may khai hanh cting mét IGc tir hai tinh A va B cach nhau 90 km, di nguoc chiéu va
gap nhau sau 1,2 gio (xe thu nhat khoi hanh tir A, xe thir hai khai hanh tir B). Tim van téc
ciia mdi xe. Biét rang thoi gian dé xe thir nhat di hét quing dudng AB it hon thoi gian dé xe
thir hai di hét quang duong AB 1a 1 gio.

DS:
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Bai 12. Mot xe ltra di tir ga Ha Noi vao ga Tri Binh (Quang Ngai). Sau d6 1 gid, mot xe lira khac di
tir ga Tri Binh ra ga Ha Noi véi van téc 16n hon van toc cua xe thi nhat la 5 km/h. Hai xe
gap nhau tai mot ga ¢ chinh giita quing dudng. Tim van téc cua mdi xe lira, biét quing
duong sat Ha Noi — Tri Binh dai 900km.

DS:

Bai 13. Hai 6td khai hanh cling mét luc trén quing duong tir A dén B dail20 km. Mai gio 6td tha
nhét chay nhanh hon 6t6 thtr hai 1a 10 km nén dén B tréc 6t6 thir hai 13 % gio. Tinh van téc

cua mdi 6t6?
bS:

Bai 14. Mot cand xudi dong tur bén song A dén bén song B cach nhau 24 km; cung lic do, cling tir
A vé B mot bé nira tréi véi van toc dong nude la 4 km/h. Khi dén B cané quay lai ngay va
gap bé nira tai dia diém C cach A la 8 km. Tinh van toc thuc cua cand.

DS:

Bai 15. Cung mat thoi diém, mot chiéc 6td Xa xuat phat tir thanh phd A vé hudng thanh phé B va
mét chiéc khac Xg xuat phat tir thanh phd B vé hudng thanh phd A. Ching chuyén dong voi
van tdc riéng khong d6i va gip nhau lan dau tai mot diém cach A 1a 20 km. Ca hai chiéc xe
sau khi dén B va A tuong tng, lap tac quay tré lai va ching gap nhau lan the hai tai mot
diém C. Biét thoi gian xe Xg di tir C dén B 1a 10 phat va thoi gian gitra hai 1an gap nhau 1a 1
gio. Hay tinh van téc cua timng chiéc 6to.

bS:

Bai 16. Mot Xuﬁ)ng méy xudi dong séng 30 km va nguoc dong 28 km hét mot thoi gian béng thoi
gian ma xuong di 59,5 km trén mat hd yén ling. Tinh van téc cua xudng khi di trén hd biét
rang van tdc cua nude chay trén song 1a 3 km/h.

DS:

Bai 17. Mot xe may di tir A dén B trong mot thoi gian du dinh. Néu van téc ting thém 14 km/ gio
thi dén som 2 gio, néu giam van toc di 4 km/ gio thi &&n muon 1 gio. Tinh van téc du dinh
va thoi gian du dinh.

bS:

Bai 18. Mot tau thuy chay trén khic song dai 120 km, ca di va vé mat 6 gio 45 phdt. Tinh van toc
cua tau thuy khi nudc yén lang, biét rang van toc cia dong nudéce la 4 km/ h,
DS:

Bai 19. Mot cand di xudi dong 48 km 10i di nguoc dong 22 km. Biét ring thoi gian di xudi dong
|6n hon thoi gian di ngugc dong la 1 gio va van toc di xudi l16n hon van toc di nguoc la 5
km/h. Tinh van toc cand lac di ngugc dong.

DS:

Bai 20. Néu m¢ ca hai voi nudc chay vao mét bé can thi sau 2 gio 55 phit bé day nudc. Néu mo
riéng ting voi thi voi tha nhat 1am day bé nhanh hon voi thtr hai 1a 2 gio. Hoi neu mé riéng
tirng voi thi moi voi chay bao lau day be?

bS:

Bai 21. Néu hai voi nudc cing chay vao mét cai bé khong ¢ nudce thi sau 12 gio bé day. Sau khi
hai voi cung chay 8 gio thi nguoi ta khoa voi 1, con voi Il tlep tuc chay. Do tang cong suat
voi Il 1&n gap d6i, nén voi IT da chay day phan con lai cua bé trong 3 gio rudi. Hoi néu moi
vOi chay mot minh véi cong suat binh thong thi phai bao 1au méi day bé?

DS:
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Bai 22. D¢ hoan thanh mét cong viéc, hai to phai lam chung trong 6 gio. Sau 2 gio 1am chung thi to
II dugc dicu di lam viéc khac, t6 I da hoan thanh cong viéc con lai trong 10 gi¢. Hoi néu
moi t6 1am riéng thi sau bao lau sé lam xong cong viéc d6?

DS:

Bai 23. Theo ké hoach hai t6 san xuat 600 san pham trong mét thoi gian nhét dinh. Do &p dung ki
thuat mai nén t6 I da vuot mac 18% va té II da vuot muc 21%. Vi vay trong thoi gian quy
dinh ho d hoan thanh vuot mic 120 san pham. Hoi s6 san pham duoc giao cua mdi to theo
ké hoach?

DS:

Bai 24. Co6 3 doi xay dung cung lam chung mot cong viéc. Lam chung dugc 4 ngay thi d6i 111 duoc
diéu dong lam viéc khac, 2 d6i con lai cung lam thém 12 ngay nira thi hoan thanh céng viéc.
Biét rang ning suit cua doi I cao hon niang suat caa doi II; ning suat cua doi 111 1a trung binh
cong cua nang sudt doi I va nang suat doi I1; va néu mdi doi 1am mot minh mot phan ba
cong viéc thi phai mat tat ca 37 ngay méi xong. Hoi néu mdi doi 1am mot minh thi bao
nhiéu ngay xong cong viéc trén.
DS:

Bai 25. Nha truong t6 chic cho 180 hoc sinh khéi 9 di tham quan di tich lich sir. Nguoi ta duy tinh
néu dung loai xe 16n chuyén chd mét lugt hét sé hoc sinh thi phai diéu it hon néu dung loai
xe nho 12 hai chiéc. Biét rang mdi xe 16n ¢6 nhiéu hon mdi xe nho 1a 15 chd ngdi. Tinh s xe
I6n, néu loai xe d6 dugc huy dong.

DS:

Bai 26.
a)
DS:
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CHUONG IV
4 HAM SO y =ax? (a#0). PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

I. HAM SO y = ax? (a #0)

1. Tap x4c dinh cia ham sé
Ham sé y = ax? (a # 0) xdc dinh véi moi x e R.
2. Tinh chat bién thién cia ham sb
e Néu a > 0 thi ham sé nghijch bién khi x < 0 va dong bién khi x > 0.
¢ Néu a < 0 thi ham sé dong bién khi x < 0 va nghich bién khi x > 0.
3. Po thi cia ham sb
e D6 thj cia ham sé y = ax? (a # 0) 1a mét duong cong di qua goc toa dé va nhdn truc Oy 1am
truc doi Xirng. Puong cong dé del mét parabol véi dinh O.
Néu a > 0 thi do thi nam phia trén truc hoanh, O la diém thap nhat cia do thi.
Néu a < 0 thi do thi nam phia dwéi truc hoanh, O la diém cao nhat cia dé thi.
eVidothi y= ax® (a#0) luén di qua goc toa dg va nhdn truc Oy 1am truc déi xitng nén dé vé

do thi ciia ham sé nay, ta chi can tim mgr diém & bén phdi truc Oy réi ldy cdc diém doi ximg
vdi chung qua Oy.

Bail. Chohamsb y= f(x)=x>.
a) Chiing minh rang f(a)— f(—a) =0 vé&i moi a.
b) Tima e Rsaocho f(a—1)=4.
DS:b) a=-1;a=3.
Bai 2. Choham sé y =(m+2)x> (m=-2). Tim gi4 tri cua m dé:
a) Ham sb ddng bién véi x < 0.
b) Cogiatri y=4 khi x=-1.
¢) Ham s6 ¢6 gia tri lon nhat 14 0.
d) Ham sé c6 gia tri nho nhat 1 0.
DS:a) m<-2 Db)m=2 c)ym<-2 d) m>-2.
Bai3. Chohamsé y =%x2.
a) V& d6 thi (P) ctia ham sd.
b) Cac diém sau c6 thudc do thi hay khéng: A(3;%j,3(—5;§j,0(—10; ?

DS:b) 4, B € (P).
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Bai 4. Cho parabol y = ixz . Xéc dinh m dé cac diém sau nam trén parabol:

a) A(v2;m) b) B(=2:m) 0 C(m;%j

BS.'a)m:% b)mz% C)m=i\/§.

Bai 5. Xac dinh m dé dd thi ham sé y =(m? —2)x* di qua diém A(1;2). V&i m tim duoc, dd thi
ham s ¢o di qua diém B(2;9) hay khéng?
DS: m=12.
Bai 6.
a) Viét phuong trinh duong thang di qua gbc toa d6 O va diém M (2;4).
b) Viét phuong trinh parabol dang y = ax? va di qua diém M(2;4).
¢) V& parabol va dudng tihngr trén trong cung mot hé truc toa d6 va tim toa do giao diém cua
chdng.

PS:a) y=2x b) y=x> c) (0;0),(2;4).

\ - A N ~ X . , < X N 1
Bai 7. Trén cung mot hé truc toa do, vé do thi cac ham s6 y = f(x) = x* va y=g(x) =5x. Dva

vao d6 thi hady giai cac bat phuong trinh:
a) f(x)<g(x) b) f(x)=g(x).
PS:
Bai 8. Chohamsé y=ax? (a#0).
a) Xéc dinh a dé d6 thi ham sé di qua diém A(-1;2).
b) V& d6 thi ham s6 vira tim duoc.
¢) Tim cac diém trén do thj c6 tung do bang 4.
d) Tim céc diém trén do thi va cach déu hai truc toa do.

pS:a)a=2 b y=2 o (—v2:4).(v2:4) @) 0(0;0),AG;3,B(—1;—1J

Chay: Tdp hop cdc diém cach déu hai truc tog dé la hai dwong thang y=x; y=—x.
Bai 9. Chohamsé y=2x>.

a) V& d6 thi (P) caa ham sb.

b) Duya vao db thi (P) hdy bién luan theo m s nghiém cta phuong trinh: 2x> +1=m.
bS:
Bai 10.
a)
bS:
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II. PHUONG TRINH BAC HAI MQT AN

1. Pinh nghia

Phuwong trinh bac hai mét an la phuong trinh ¢é dang ax> +bx+c =0, trong dé x la an; a, b,
¢ la nhitng sé cho trueéc goi la cachéso va a 0.
2. Cong thirc nghiém ciia phwong trinh bac hai

Béi v&i phuong trinh bac hai ax* + bx + ¢ =0 (a # 0) va biét thirc A= b* —4ac:

—b+\/Z, —b—/A
2a 12T .

2a

e Néu A > 0 thi phwong trinh ¢é 2 nghiém phan biét X, =

e Néu A = 0 thi phwong trinh ¢é nghiém kép X, =X, = =
a
e Néu A < 0 thi phirong trinh vé nghiém.
Chu y: Néu phwong trinh c6 a va c trdi dau thi A > 0. Khi d6 phwong trinh ¢6 2 nghiém phan
biét.
3. Cong thirc nghiém thu gon
Pai vdi phwong trinh béc hai ax>+bx+c=0(a=0)vab=2b, A=b"-ac:

—b'+\/Zx b=~
VA, P NA
a

e Néu A’> 0 thi phirong trinh ¢6 2 nghiém phan biét X, =
a

!

o Néu A”= 0 thi phuong trinh ¢ nghiém kép x, = x, =——.
a

e Néu A’ < 0 thi phuwong trinh vé nghiém.
4. Hé tharc Viet
¢ Pinh Ii Viet: Néu x,,X, la cac nghiém cua phwong trinh ax® +bx +¢=0 (a #0) thi:

{x +Xx ——2' XX =<

1 2 a > 2 a

¢ Néu hai sé cd tong bang S va tich bang P thi hai s6 dé la hai nghiém ciia phwong trinh:
X?>-SX+P=0 (Piéu kién dé c6 hai sé dé la: S* —4P >0).

5. Dau nghiém sé ciia phwong trinh bic hai

Cho phwong trinh bac hai: ax*+bx+c=0(a#0) 1)
(1) 6 hai nghiém trai dau < P<0
- RN X A20
1) c6 hai nghiém cung d
Q) i nghiém cung dau Q{P>O
A>0
(1) ¢6 hai nghi¢m dwong phdn biét < (P >0
S>0
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A>0
(1) c6 hai nghi¢m &m phén bigét SAP>0
S<0

Cha y: Gidi phwong trinh bang cch nham nghiém:

e Néu nham duwoc: X, +x, =m+n; x,x, =mn thi phuong trinh cé nghi¢m x, =m, x, =n.

eNéu a+b+c=0 thi phuong trinh cé nghiém x, =1, x, =—

eNéu a—b+c=0 thi phiwong trinh cé nghiém x =-1,x,= £
a

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

Q) (x+1)?—4(x*=2x+1)=0 b) 9(x-2)>-4(x-1)>=0 c) 2x>-3(2x-3)>=0

d) x> —4x+3=0 e) x2+6x-16=0 f) 7x* +12x+5=0
BS:
Bai 2. Giai cac phuwong trinh sau:
a) 3x°—5x+8=0 b) 5x2-3x+15=0 ) x>—4x+1=0
d) 3x2+7x+2=0 e) 5x2—§x+%20 f)(5—\/5)x2—10x+5+\/§=0
BS:
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:
a) 10x2 +17x+3=2Q2x-1)-15 b) x*+7x-3=x(x-1)—1
c) 2x%> —5x-3=(x+1)(x—-1)+3 d) 5x%—x-3=2x(x-1)—1+x>
e) —6x2 +x—3==3x(x—1)-11 f) — 4x% + x(x—= )=3=x(x+3)+5
g) x> —x—3Q2x+ 3)=—x(x-2)-1 h) —x% —4x-32x-7)=—2x(x+2) -7
) 8x? —x—3x(2x=3) =—x(x —2) K) 32x+3)=—x(x-2)—1
BS:
Bai 4. Tim m dé cac phuong trinh sau:
i) c6 nghiém ii) c6 2 nghiém phan bigét iii) co nghiém kép  iv) vd nghi¢m

Q) x> —6mx+mm—-2)=0 b) 2x>—10x+m—1=0 ¢) 5x*—12x+m-3=0

d) 3x2—4x+2m=0 e) (m—-2)x>-2(m+Dx+m=0
DS:
Bai 5. Giai c&c hé phuong trinh sau:
2x+y-5=0 3x—4y+1=0 2x+3y=2
a) ) b) <>7 c) _
y+x©=4x xy=3(x+y)-9 xy+x+y+6=0
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) a5 S\ (L, (5.7
DS:a) (1;3),(5;,-5) b) (3,2j,( 3 ,3) c) (4 3),( 2,3}

Bai 6. Cho phuong trinh:  x*— 2(3m+2)x+ 2m* —3m+ 5=0.
a) Giai phuong trinh véi m =-2.
b) Tim cac gia tri cia m dé phuong trinh c6 mdt trong cac nghiém bang —1.
¢) Tim céc gié tri caa m dé phuong trinh trén c6 nghiém kép.
DS:
Bai 7. Cho phwong trinh: x> — 2(m—2)x+ m* =3m+ 5=0.
a) Giai phuong trinh véi m=3.
b) Tim cac gia tri caa m dé phuong trinh c6 mot trong cac nghiém bang —4.
¢) Tim céc gié tri caia m dé phuong trinh trén c6 nghiém kép..
DS:
Bai 8. Cho phuong trinh:  x*> —2(m+3)x+m” +3=0.
a) Giai phuong trinh véi m=-1 va m=3.
b) Tim m dé phuong trinh c6 mét trong cac nghiém bang 4.
¢) Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém phan biét.
DS:
Bai 9. Xac dinh m d&& mdi cap phuong trinh sau c6 nghiém chung:
a) X2 4+mx+2=0Va x> +2x+m=0

b) x> —(m+DHx+m+5=0 vad x> —(m+2)x+m+1=0

PS:

Bai 10.Khdng giai phuong trinh, hdy nhdm nghiém cac phuong trinh sau:
a) x2-10x+16=0 b) x> —15x+50=0 c) x2—6x+5=0
d) x> -7x+10=0 e) x2-3x-4=0 f) x>-x-20=0
g) x> +5x-6=0 h) x> +5x+6=0 i) x>2-5x+6=0
PS:

Bai 11. Lap cac phuong trinh bac hai c6 céc nghiém Ia cac cap s6 sau:

a)10va8 b) 10 va -8 c)3vai

3 2 1 1
d -=va-= e \/5+J§va\/§—\/§ va
)y 3 ) " 10-472  10+642

DS:
Bai 12. V¢i cac phuong trinh sau, tim m dé phuong trinh c6 mét trong céc nghiém bang X, TIm
nghiém con lai:
1

a) 3x2+7x+m=0;x0=1 b) 15x2+mx—1:0;x0=§
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C) 2= 2@m+1)x+ 2m> —2m—5=0; x,=-1 d) x> = 2m+Dx+m*+ 5m-2=0; X, =1
DS:
Bai 13. Cho phuong trinh: ~ (m+1) x> + 4mx+4m—1=0.
a) Giai phuong trinh véi m =-2.
b) Vi gid tri nao ctia m thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét.
c) Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém thod man diéu kign x, =2x, .
DS:
Bai 14. Cho phuong trinh: ~ 2x*> —6x+m+7=0.
a) Giai phuong trinh véi m =-3.
b) Vi gia tri nao ciia m thi phuong trinh c6 mét trong cac nghiém bang —4.
¢) Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém x,,%, thod man diéu kién x, =—2x,.
DS:
Bai 15. Cho phuong trinh: x> —2(m—1) x+m+1=0.
a) Giai phuong trinh véi m =—4.
b) Vi gia tri nao cia m thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét.
¢) Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém x,,%, thod man diéu kién x, =3x,.
DS:

Bai 16. Gia sir x,x, 1a cac nghiém cua mdi phuong trinh sau. tinh gia tri cua cac biéu thuc:

2 2
A=x12+x§; B=x13+x§; C=i+i; D:x_1+x_2
2 2
Xl x2 x2 xl
a) x> +mx+1=0 b) x> +6x+m=0 C) x> —(m=-3)x+2m+1=0

bS:
Bai 17. Cho phuong trinh:  x*> —2(m+4)x+ m*>-8=0.
a) Tim m dé biéu thic A = x> +x,> —x, —x, dat gid tri nho nhat.
b) Tim m dé biéu thic B=x,+ x, —3x,x, dat gia tri I6n nhat.
¢) Tim m dé biéu thic C = x> +x,° — x,x, dat gid tri lon nhét,

DS:

Bai 18. Tim m dé mdi phuong trinh sau c6 cac nghiém x,, X, thoa hé thirc da cho:

8) mx® —2(m—2)x +m-3=0; x4+ =1,
b) x> —2(m-2)x+m*+2m-3=0; i+i:X1+X2.
X, X, 5
2 2 . 2 2 _
¢) x> =2(m—-Dx+m*-3m=0; x; +x; =8,
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DS:

Bai 19. Cho phuong trinh: ~ x*> —2(m—Dx+m> —3m=0.
a) Tim m dé phuong trinh c6 mét trong cac nghiém bang —2. Tim nghiém con lai.
b) Tim m dé phwong trinh ¢ hai nghiém x,, X, thod man xf‘ +x§ =8.

2
7 -

¢) Tim gid tri nho nhat cia biéu thuc A = x7 +x
DS:
Bai 20. Cho phuong trinh:  x*> —(2a—1x— 4a-3=0.
a) Chirng minh riang phuong trinh ludn c6 nghiém véi moi gia tri cua a.
b) Tim hé thic lién hé gitra hai nghiém x,, x, khong phu thugc vao a.
c) Tim gia tri nho nhat ciia biéu thuc A =x7 +x3 .
DS:
Bai 21. Cho phuong trinh: ~ mx? —2(m+Dx+m—-4=0.
a) Xac dinh m dé phuong trinh c6 cac nghiém x,, X, thod man x, +4x, =3.
b) Tim h¢ thuc giita x,, x, ma khong phu thuoc vao m.
DS:
Bai 22. Cho phuong trinh: ~ mx? —(m +3)x+ 2m+1=0.

a) Tim m d¢ phuong trinh c6 hiéu hai nghiém x,, x, bang 2.

b) Tim hé thuc lién hé gitta x,, x, khong phu thuoc m.

DS:

Bai 23. Vi mdi phuong trinh sau, tim m dé phuong trinh:
i) C6 hai nghiém tréai dau ii) C6 hai nghiém duong phan biét
iii) Co6 dung mdt nghiém duong.
Q) x>-2(m-Dx+m+1=0 b) x> —2(m—-Dx+m?>-3m=0
C) 22 +Q2m-Dx+m—1=0 d) (m—-Hx*-2m-2)x+m-1=0
DS:

Bai 24. Cho phuong trinh: ~ 2x%>+(2m—-1x+m—1=0.
a) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,,x, thoa man 3x, —4x, =11.
b) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém am phan biét .
¢) khi phurong trinh ¢6 hai nghiém x;,x, , tim hé thirc gitta x,x, khong phu thu¢c vao m.
PS:
Bai 25.
a)
PS:
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III. PHUONG TRINH QUY VE PHUONG TRIiNH BAC HAI

1. Phwong trinh trung phwong
Phuwong trinh trung phuong la phuong trinh c6 dang ax* +bx* +¢=0 (a#0).
Cach gidgi: Pat t = x> (+>0), dwa vé phwong trinh bac hai at® + bt +c¢=0.

2. Phuong trinh bac bon dang: (x+a)(x+b)(x+c)(x+d)=m Véi a+b=c+d
Céch gigi: Dat ¢ = X+ (a+b)x, dwa vé phirong trinh bac hai (t + ab)(t +cd)=m.

3. Phwong trinh bac bdn dang: (x+a)* +(x+b)* =¢
. ‘e . a+b A \ |
Cach gidgi: Dat t =x+ — dwa vé phwong trinh trung phuong theo t.

Chiy: (x£y)* =x* +4x3y+6x2y? +4xy® +y*.

4. Phuwong trinh bac bén dang: ax* +bx® + > tbx+a=0
Cach gidi:
—Nhgn xét x =0 khéng phdi la nghiém cia phuong trinh.

—Véi x #0, chia 2 Vé cia phirong trinh cho x? ta dugc: a(x2+izj+b(xil)+c:0.
X X

Dat t=x i%, diea vé phuwong trinh bac hai theo t.
5. Phwong trinh chira 4n & miu thiic
Cach gidi: Thuc hién cdc buodc sau:
Buéc 1: Tim diéu kién xdc dinh ciia phirong trinh.
Burée 2: Quy dong mau thiee hai vé rai khir mau thrc.
Buoc 3: Gidi phwong trinh vira nhan duwoc.
Bueéc 4: Trong Cac gia tri tim duwoc cia an, logi c&c gia tri khong thod mdn diéu kién xdc dinh,
cac gia tri thod man diéu kién xdc dinh 1a nghiém ciia phwong trinh da cho.
6. Phwong trinh tich
Phwong trinh tich la phuwong trinh co dang A.B=0.

A=0

Céch gidi: AB=
ach giai OC{B=O

7. Phwong trinh chira can thirc
x)>0 =
e T =g {5 o af () +bf () +e=0 e ! V(D120
F@=[e@] ai? +bi+c=0

8. Phuong trinh chira dau gia tri tuyét ddi

Céch gidi: CO thé ding cdc phwong phdp sau dé bé gia tri tuyér doi:

e Diing dinh nghia hodc tinh chdt gia tri tuyér doi.

e Pt an phu.

Lién hé tai liéu word mén toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC




Website:tailieumontoan.com

9. Phwong trinh dang A + B> =0
e A=0
Cach gidi: A’ +B%’=
gidi + OQ{B:O
Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:
a) 4x* +8x-12=0 b) 12x* =5x* +30=0 c) 8x*—x*-7=0
d) 5x4—3x2+%:0 e) dx*+7x*-2=0 f) x* -13x2+36=0
g) 2x*+5x2+2=0
BS:
Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:
a) x(x+D(x+2)(x+3)=24 b) (x+1)(x+4) (x> +5x+6) =24
¢) (x+D*+(x+3)* =2 d) (x+2)> (x> +4x)=5
e) 3 2] 16 x4 |+ 2620 f) 2 2|7l vt li2=0
x2 X xz X
BS:
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:
a) (x2—2x)%?-2(x*-2x)-3=0 b) (x* +4x+2)> +4x? +16x+11 =0
) (x2—x)? -8(x*—x)+12=0 d) 2x+1)*-82x+1)>-9=0
2
8) (x* +4x? +4)—4(x2+2)-77=0 fl2t) 421520
x+2 x+2
bS:
Bai 4. Giai cac phuong trinh sau:
2) 2x—5= 3x b) 4x =x+1 0 2x B 5 _ 5
x-1 x-2 x+2 x-2 x=2 x-3 x2_5v46
d) 1 +§:1+ 1 e) X +x+3:6 f)2x—1+3: x+3
3x2_27 4 x-3 x-2 x-1 X 2x-1
bS:

Bai 5. Giai cic phuwong trinh sau:
a) (4x2=25)2x*=7x-9)=0 b) 2x2=3)?—4(x-1)>=0 ¢) 2x(Bx—1)*-9x>+1=0
d) x> +3x2+x+3=0 e) X’ +5x> +7x+3=0 f) X>—6x>+11x-6=0

DS:
Bai 6. Tim m dé cac phuong trinh sau c¢6 3 nghiém phan biét:
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a) ¥ —(2m+1)x2 +3(m+4)x—-m—-12=0 b) x° +(2m—3)x2 +(m2 —2m+2)x—m2 =0
DS:
Bai 7. Tim m dé cc phuong trinh sau c6 4 nghiém phan biét:

Q) x*—Q2m+1)x*+m?> =0 b) (x> —D)(x+3)(x+5)=m
DS:
Bai 8. Giai cic phuwong trinh sau:
a) 3x2—14|x|—5=0 b) |x—1|+x2=x+3 C) |x+2|—2x+1=x2+2x+3
d) |x2 +1|—\/x2 —4x+4 =3x
DS:

Bai 9. Giai cic phuwong trinh sau:

a) Vx—5=x-7 b) Vx+2-+x-6=2 C) V3x+7—-x+1=2
d) x> +Vx2=3x+5=3x+7 €) Vx’—dx =+/x+14 f) V2x? +6x+1=x+2
DS:a) x=9 b) C) x=—1x=3

Bai 10. Giai cac hé phuong trinh sau: (Pua vé dang A> + B> =0)

a) x4yt 472 =27 b) X+y+z=6
xy+yz+zx =27 x2+y2+22=12
DS:
Bai 11. Giai cac phuong trinh sau:

a)
DS:

IV. GIAl TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH

Buwoc 1: Lap phwong trinh
a) Chon dn sé va néu dieu kién thich hop cua dn sé.
b) Biéu thj céc dir kién chuwra biét qua dn so.
¢) Ldp phuong trinh biéu thi tirong quan giika an sé va cac dir kién da biét.
Buéc 2: Giai phwong trinh
Bwéc 3: Ddi chiéu nghiém cua phuong trinh (néu cd) véi diéu kién cua an sé dé tra 1oi.

Dang 1: Toan vé quan hé giira cac sé

Bai 1. Tim hai sb biét rang hai 1an s thir nhat hon ba 1an s6 tha hai 12 9 va hiéu cac binh phuong
cua ching bang 119.
BS: (12;5), (-19,2;-15,8)
Bai 2. Tim mot s6 tu nhién cd hai chir s6, tong cac chir s6 bang 11, néu d6i chd hai chir s6 hang
chuc va hang don vi cho nhau thi s6 d6 tang thém 27 don vi.
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bS:

Bai 3. Tim mét sé ¢6 hai chit s6, biét rang s6 d6 gap 7 1an chix s6 hang don vi cua né va néu sb can
tim chia cho tong céc chit s6 cua no thi dwoc thuong 13 4 va sb du 13 3.

bS:

Bai 4. Neu tir so cua mot phan so6 duoc tang gap doi va mau so thém 8 thi gia tri caa phén so bang 7

Neu tir so thém 7 va mau so tang gap 3 thi gia tri phan so bang ﬂ.T|m phan so do.

bS:
Bai 5. Néu thém 4 vao tir va mau cia mot phan sé thi gia tri cua phan sé giam 1. Néu bot 1 vao ca

tir va mau thi phan sé ting % Tim phan sé do.

DS:
Bai 6.
a)
DS:
Dang 2: Toan chuyén déng

Bai 1. Mot cand di xudi dong 45 km, rdi nguoc dong 18 km. Biét rang thoi gian di xudi dong lau
hon thoi gian di nguoc dong 1a 1 gio va van tée di xudi 16n hon van tée di nguoc 1a 6 km/h.
Tinh van téc cand lac di nguoc dong.

PS: x=12;x=9

Bai 2. Mot 6t di tir A dén B trong maot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay véi van téc 35 km/h thi
dén cham mat 2 gio. Néu xe chay véi van téc 50 km/h thi dén sém hon 1 gio. Tinh quéng
duong AB va thoi gian dy dinh di luc dau.

BsS:

Bai 3. Mot nguoi di xe may tir A dén B cach nhau 120 km vaéi van téc du dinh trude. Sau khi duoc

% quing dudng AB, ngudi d6 ting van tdc thém 10 km/h trén quing dudng con lai. Tim van
téc du dinh va thoi gian xe 1an banh trén duong, biét rang nguoi d6 dén B sém hon dy dinh
24 pht.

BsS:

Bai 4. Mot cand xudi tir bén song A dén bén séng B véi van toc 30 km/h, sau d6 lai nguoc tir B tro
vé A. Thoi gian xudi it hon thoi gian di ngugc 1 gio 20 phat. Tinh khoang cach gitra hai bén
A va B. Biét rang van téc dong nudc 1a 5 km/h va van tbc riéng cia cand ldc xudi va lic
nguoc bang nhau.

BsS:

Bai 5. Mot cand xudi mot khic séng dai 90 km rdi nguoc vé 36 km. Biét thoi gian xudi dong séng
nhiéu hon thoi gian nguoc dong 1a 2 gio va van téc khi xudi dong hon van te khi nguoc dong
1a 6 km/h. Hoi van tdc cand luc xudi va lac nguoc dong.

BsS:
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Dang 3: Toan lam chung cong viéc

Bai 1. Hai doi cing dao mot con muwong. Néu mdi doi 1am mot minh ca con muong thi thoi gian
téng cong hai doi phai 1am 1a 25 gio. Néu hai doi cung 1am chung thi cong viéc hoan thanh
trong 6 gio. Tinh xem mdi doi 1am mot minh xong ca con muong trong bao 1au?

DS: 10 gio va 15 gio.
Bai 2. Hai ngudi tho cling lam chung mét cdng viéc trong 7 gid 12 phat thi xong. Néu nguoi thi

nhét 1am trong 5 gid va ngudi thi hai 1am trong 6 gio thi ca hai ngudi chi 1am duoc % cbng

viéc. Hoi mot nguoi 1am cdng viée d6 trong may gio thi xong?
bS:

Bai 3. Néu mé ca hai voi nudc chay vao mot bé can thi sau 2 gio 55 phut s& day bé. Néu mé riéng
tirng voi thi voi thir nhat 1am day bé nhanh hon voi th hai 13 2 gio. Hoi néu mé riéng tirng voi
thi mdi voi chay bao lau day bé?

DS: 5giova7gio.

Bai 4. Néu voi A chay 2 gio va voi B chay trong 3 gio thi duoc g hd. Néu voi A chay trong 3 gio

va voi B chay trong 1 gio 30 phat thi duoc % hd. Hoi néu chay mot minh mal voi chay trong

bao 1au mai day hd (gia thiét hd ban dau khong co nudcO.
DS:

Bai 5. Hai voi nudc clng chay vao mot bé thi sau 6 gio day bé. Néu mdi voi chay mot minh cho
day bé thi voi Il can nhiéu thoi gian hon voi I 1a 5 gid. Tinh thoi gian mdi voi chay mot minh
day bé?

DS:
Bai 6.
a)
DS:
Dang 4: Toan c6 ndi dung hinh hec

Bai 1. Mot da giac 16i 0 tat ca 170 duong chéo. Hoi da gidc d6 c6 bao nhiéu canh?

BS: 20 canh. Sé dwong chéo cia n-giac 1a n(n2— 3

Bai 2. Mot khu vuon hinh chir nhat ¢6 chu vi 12 280 m. Ngudi ta 1am 16i di xung quanh vuon
(thudc dat trong vuon) rong 2 m. Tinh kich thudc caa vuon, biét rang dat con lai trong vuon
dé trong trot 12 4256 m> .
DS:

Bai 3. Cho mat hinh chir nhat. Néu tiang chiéu dai 1én 10 m, ting chiéu rong I&n 5 m thi dién tich
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tang 500 m?. Néu giam chiéu dai 15 m va giam chiéu rong 9 m thi dién tich giam 600 m?.
Tinh chiéu dai, chiéu rong ban dau.
PsS:

Bai 4. Cho mot tam giac vudng. Néu ting cac canh géc vudng lén 2 cm va 3 cm thi dién tich tam
gidc tang 50 c¢m?. Néu giam ca hai canh di 2 cm thi dién tich s& giam di 32 ¢m?. Tinh hai
canh goc vubng.

PsS:
Bai 5.
a)
PsS:
Dang 5: Cac dang khéac

Bai 1. Trong mét phong c6 80 nguoi hop, duoc sap xép ngdi déu trén cac diy ghé. Néu bét di hai
day ghé thi mdi day ghé con lai phai xép thém hai ngudi méi du chd. Hoi lic dau c6 may day
ghé va mdi day ghé duoc xép bao nhiéu ngudi ngodi?

DS: 10 day ghé va mdi day ghé xép 8 nguoi.

Bai 2. Mot phong hoc cd mot sb day ghé téng cong 40 chd ngdi. Do phai xép 55 chd nén ngudi ta
ké thém 1 day ghé va mbi day ghé thém 1 chd. Hoi luc dau trong phong c6 may day ghé?
DS: 4;10.

Bai 3. Trong thang giéng hai to san xuat duoc 720 chi tiét may. Trong thang hai, t6 I vuot mac
15%, t6 IT vuot mirc 12% nén san xuat dugc 819 chi tiét may. Tinh xem trong thang giéng mdi
t6 san xuat duoc bao nhiéu chi tiét may?
bS:

Bai 4. Nam ngoai tong s6 dan cua hai tinh A va B 12 4 triéu nguoi. Dan sb tinh A nim nay ting
1,2%, con tinh B ting 1,1%. Tong s dan cua ca hai tinh ndm nay 1a 4.045.000 nguoi. Tinh s6
dan cia mdi tinh ndm ngoai va nam nay?
bS:

Bai 5.

a)
DS:
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V. HE PHUONG TRINH BAC HAI *)

Dang 1: Hé bac hai giai bing phwong phap thé hoic cong dai s6

e Tir phirong trinh bdc nhat rat mét dn theo dn kia.
e Thé vao phwong trinh bdc hai dé dwa vé phirong trinh bdc hai mét an.

¢ S6 nghiém cia hé tuy theo sé nghiém ciia phiong trinh bdc hai nay.

Bai 1. Giai c&c hé phuong trinh sau:

2 2 2 _ 2 _
) x“+4y° =8 b) X" —xy=24 0) (x—y)" =49
x+2y=4 2x-3y=1 3x+4y=84
d) x2—3xy+y2+2x+3y—6:0e) 3x—-4y+1=0 f) 2x+3y=2
2x—y=3 xy=3(x+y)—9 Xy+x+y+6=0
y+xt=4x h 2x+3y=5 o |2x—y=5
_ )52 2 _ DRI 2 _
2x+y-5=0 3x -y +2y=4 X +xy+y =7
DS:

Bai 2. Giai cac hé phuwong trinh sau:

) {2(x+y)2—3(x+y)—5=0 ) {5(x—y)2+3(x—y)=8 9 {x+y—1=0

x-y-5=0 2x+3y=12 x2+xy+3=0
x—=2y+2=0 2_y= 2x-3y=5
ORI ) ¥ Y Ny
2y-x"=0 x—=y+2=0 x“ =y =40
9) 3x+2y=36 h) x(x=8)+3y(y+1)=-6
(x-2)(y-3)=18 2x(x—8)+5y(y+1)=-14
DS:
Bai 3. Giai c&c hé phuong trinh sau:
3) 2xy—x2+4x=—4 b){x+2y+2xy—11=0 c x2+y2—2xy=1
x2—2xy+y—5x=4 xy+y-x=4 2x2+2y2—2xy—y=0
d) {xy+x—y=1 ¢) x2+y2—4x—4y—8=0 f){xy+2x—y—2=0
xy—3x+y=5 x> +y? +4x+4y—-8=0 xy—=3x+2y=0
DS:
Bai 4. Giai c&c hé phuong trinh sau:
a)
DS:
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Dang 2: Hé déi xieng loai 1

Hé 6 dang: 0 {g )= i Tlx,y) =107, ) va 9, y) = 90y, ).

(C6 nghia la khi ta hodn vi gidra x va y thi f(x, y) va g(x, v) khéng thay do).
eDatS=x+y, P=xy.

e Pura hé phwong trinh (I) vé hé (I1) véi cac an 1a S va P.

e Giai hé (1I) ta tim dwoc S va P.

e Tim nghiém (x, y) bang céch gidi phuong trinh: X*> —SX+P =0.

Bai 1. Giai cac hé phuong trinh sau:

x+xy+y=11 x+y=4 xXy+x+y=>5
a1, T, YR P 2 )15 B
X“+y —xy-2(x+y)=-3 x“+xy+y =13 X“+y" +x+y=8

X 13
d) —+%=E &) {x3+x3y3+y3=17 f) x4+x2y2+y4=481
))c)+y=6 x+y+xy=5 x2+xy+y2:37
DS:
Bai 2. Giai cac hé phuong trinh sau:
) {x+y+x)’=11 b) P +y*rx+y=8 0 {x2+xy+y2:4
2,2 _ 2,2 =
X" +y +3(x+y)=28 X +y +xy=7 X+xy+y=2
d) xy+x+y=19 ¢) x2—3xy+y2=—1 f){(x+1)(y+1)=8
x2y+xy2=84 3x2—xy+3y2=13 x(x+1)+y(y+1)+xy=17
DS:
Bai 3. Giai cac hé phuong trinh sau:
. {(x2+1)(y2+1)=10 o [roay=2432 o [P ry? =190e- )
(x+y)xy-1)=3 x2+y2:6 xz—xy+y2:7(x—y)
gl —G-y=6 o |y 4o =30
5(x2+y2):5xy X x+y\/;:35
DS:
Bai 4. Giai cac hé phuong trinh sau:
a)
DS:
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Dang 3: Hé déi xieng loai 2

o fluy)=0 ()
Hé c6 dang: 0 {f(y,x) =0 (2

(C6 nghia la khi hodn vi giita x va y thi (1) bién thanh (2) va nguweoc lai).
o Trir (1) va (2) vé theo Vé ta duroc:

(1)

fx,y)=0 4]
e Bién doi (3) vé phirong trinh tich:

- {f(x,y)—f(y,x) =0 (3

- = x=y
@) = (x=y)glx,y)=0 < {g(x,y) _o°

{f(x,y) -0

o Nhur vy, ) < ;;1020
{g(x,y) =0

e Giai cac hé trén ta tim dwoc nghiém cua hé (1).

Bai 1. Giai cac hé phuong trinh sau:

) {xz =3x+2y b) {xz—Zy2 =2x+y 0) {xzy+2:y2

y2=3y+2x y2—2x2:2y+x xyz+2:x2
d) x2+1:3y &) x2+xy+y:1 f) x2—2y2:2x+y
y2+1=3x x+xy+y2=1 y2—2x2:2y+x
DS:
Bai 2. Giai cac hé phuong trinh sau:
) x3+1=2y b) x3:3x+8y 0) x3:2x+y
y3+1=2x y3:3y+8x y3=2y+x
I=2 S =T7x+3
d)x—x+y e)x—x+y
3_ 3_
vy =2y+x vy =Ty+3x
DS:
Bai 3. Giai cac hé phuong trinh sau:
2
+2
2x+l=i x—3y=4l 3y=y >
IR D B N
2y+—== y-3x=4> 3r=X 12
Xy y y2
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Bai

4. Giai cac hé phuong trinh sau:

a)
PsS:
BAI TAP ON CHUONG IV

Bai 1. Cho phuong trinh: ~ x* —2(m+1)x+m—4=0.

a) Tim m dé phuong trinh 2 c¢6 nghiém tréi dau.
b) Chang minh rang phwong trinh ludn c6 2 nghiém phan biét X, X, V&I moi m.
¢) Chtng minh biéu thiac M =x,(1— x, )+ X,(1—x,) khong phu thudc vao m.
DS:
Bai 2. Tim m dé phuong trinh:
a) 2 —x+2(m-1)=0 c6 hai nghiém duong phan biét.
b) 4x*>+2x+m—1=0 c6 hai nghiém &m phan biét.
c) (m* +1)x> =2(m+1)x+2m—1=0 c6 hai nghiém trai dau.
DS:
Bai 3. Cho phuong trinh: ~ x* —(a-1)x-a’+a-2=0.
a) Chang minh rang véi moi a, phuong trinh trén c6 2 nghiém trai dau.
b) Goi hai nghiém cia phuong trinh 1a x,,x,. Tim gid tri ciaa dé x + x; dat gia tri nho nhat
DS:

Bai 4. Cho phuong trinh: ~ X* +4x+m+1=0.

a) Tim diéu kién cua m dé phuong trinh c6 nghiém.
b) Tim m sao cho phuong trinh ¢6 hai nghiém x,,x, thoa man x> +x2 =10.
DS:
Bai 5. Cho phuong trinh: ~ x* —2(m+1)x+2m+10=0.
a) Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém X)X, .
b) Trong truong hop phuong trinh ¢6 hai nghiém x,, x,, hdy tim mot h¢ thic lién hé gitra
x,, X, makhong phu thugc vao m.
c) Tim gia tri ciia m dé biéu thuc A = 10x,x, + x* + x2 dat gia tri nho nhat.

DS:
Bai 6. \Voi gia tri nao cua m thi hai phuong trinh sau c6 it nhit mot nghiém chung:
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X 2x*—(Bm+2)x+12=0 b) X +mx+1=0 c 2x2 +@Bm+1D)x-9=0
4x%* —(9m—-2)x+36=0 6x>+(Tm-1x—19=0

DS:

X+ x+m=0

2

Bai 7. Cho parabol (P): y = _XT va duong thing (d): y=x+m.

a) V¢ parabol (P).

b) Xéc dinh m dé (P) va (d) cat nhau tai hai diém phan biét A va B.

¢) Xéc dinh phuong trinh dudng thang (d’) song song véi duong thang (d) va cat (P) tai diém
c6 tung d6 bang —4.

PS:

2
Bai 8. Cho parabol (P): y = _XT va didm M (1; -2).
a) Viét phuong trinh duong thang (d) di qua M va c6 hé s6 goc 1a m.
b) Chang minh rang (d) ludn cat (P) tai hai diém phan biét A va B khi m thay ddi.
c) Goi X,;%, lan lugt 1a hoanh d6 ciia A va B . Xac dinh m dé x3x, + Xx,x3 dat gid tri nhé nhét
va tinh gia tri do.
PS:
Bai 9. Giai cac phuong trinh sau:
2
a) x*+x° —4x> +x+1=0 b) x(x* -D(x+2)+1=0  ¢) X_+E:&(ﬁ_i)
9 2 3.3 x

111
x(x+2) (x+1)* 12

e) 2x° +x*-13x+6=0 ) x* —2x®*-x*+8x-12=0

g) 2x® —3x* -11x+6=0 h)

DS:
Bai 10. Giai cac phuong trinh sau:
g 2o X+2 105 4,
X+3 3x—-x" x(x°-9) Xx-1 3-6x+3x
DS:

Bai 11. Hai 6 t6 cung khai hanh mot 1dc tir hai tinh A va B cach nhau 160 km, di nguoc chiéu nhau
va gap nhau sau 2 gio. Tim van téc caa mdi 6 t biét rang néu 6 t6 di tir A tang van téc thém
10 km/h s& bang hai 1an van téc 6t6 di tir B.

DS:

Bai 12. Mot ngudi di xe dap tir A dén B véi van tde 9km/h . Khi di tir B v& A ngudi Ay di duong
khac dai hon 6 km, véi van téc 12km/h, nén thoi gian it hon thoi gian khi di 1a 20 phut. Tinh
quang duong AB?

DS:

Bai 13. Hai ca nd cung khoi hanh tir hai bén A, B cach nhau 85 km, di nguoc chiéu nhau va gap
nhau sau 1 gio 40 phat. Tinh van téc riéng cia mdi ca nd biét rang van téc cua ca nd xudi
dong 16n hon van téc cua ca nd ngugc dong 1a 9 km/h (cé ca van toe dong nudc) va van téc
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dong nudc la 3 km/h.
DS:

Bai 14. C6 hai thung dung dau. Thung tha nhéat ¢ 120 lit, thung tha hai c6 90 lit. Sau khi lay ra ¢
thing thir nhat mot luong dau gap ba lwong dau lay ra ¢ thang thi hai, thi lugng dau con lai
trong thing thtr hai gép déi luong dau con lai trong thing thir nhat. Hoi da 14y ra bao nhiéu
lit dau & mdi thung?

bS:

Bai 15. Hai truong A, B ¢6 250 HS 16p 9 du thi vao 16p 10, két qua c6 210 HS di tring tuyén. Tinh
riéng ti 1¢é @6 thi truong A dat 80%, trudng B dat 90%. Hoi mdi truong c6 bao nhiéu HS 16p
9 du thi vao lop 10.

bS:

Bai 16. Hai voi nudc clng chay vao mot bé khong c6 nudc sau 2 gio 55 phut thi day bé. Néu chay
riéng thi voi thir nhat can it thoi gian hon voi thi hai 12 2 gio. Tinh thoi gian dé mdi voi
chay riéng thi day bé.

DS:

Bai 17. Hai t6 cung lam chung mét cdng viéc hoan thanh sau 15 gio. Néu to mot 1am trong 5 gio, to
hai lam trong 3 gio thi dugc 30% cdng viéc. Hoi néu 1am riéng thi mdi té hoan thanh trong
bao lau.

DS:

Bai 18.

a)
bS:
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[ CHUONG I: HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC VUONG ]

I. MQT SO HE THUC VE CANH VA PUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG

Cho tam gidc ABC vudng tai 4, dwong cao AH.
e Djnh li Pi-ta-go: BC? = AB” + AC?
e AB>=BC.BH; AC?*=BC.CH e AH?> = BH.CH

L 1
AH?> AB* AC?

e ABAC=BC.AH

Bai 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB =3cm, BC = 5cm. AH la duong cao. Tinh BH, CH, AC va AH.
bS: BH =1,8cm, CH =3,2cm, AC=4cm, AH =2,4cm.

Bai 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AC = 10cm, AB = 8cm. AH la duong cao. Tinh BC, BH, CH, AH.
bS:

Bai 3. Cho tam gi4c ABC vuong tai A c6 BC = 12cm. Tinh chiéu dai hai canh goc vudng biét AB = %AC.

2413 36413

CAC =
3 m 13

Bai 4. Cho tam gi4c ABC vudng tai A c6 dudng cao AH. Biét BH = 10cm, CH = 42 cm. Tinh BC, AH, AB
va AC.

DS: BC=52cm, AH =2./105¢cm, AB=2~130cm, AC =2~546 cm .

DS: AB =

(cm).

Bai 5. Hinh thang cAn ABCD c6 d4y 16n AB = 30cm, day nho CD = 10cm va goc A 1a 60° .
a) Tinh canh BC. b) Goi M, N lan luot 1a trung diém AB va CD. Tinh MN.
BS:

Bai 6. Cho tir giac 15i ABCD c6 AB = AC = AD = 10cm, goc B bing 60° va goc A 1a 90°.

a) Tinh duong chéo BD. b) Tinh céc khoang cach BH va DK tir B va D dén AC.
c) Tinh HK. d) V& BE L DC kéo dai. Tinh BE, CE va DC.
bS:

Bai 7.Cho doan thing AB = 2a. Tir trung diém O cua AB V& tia Ox L AB. Trén Ox, liy diém D sao cho
OD = g. Tir B k& BC vubng goc véi duong thang AD.

a) Tinh AD, AC va BC theo a.
b) Kéo dai DO mot doan OE = a. Chang minh bén diém A, B, C va E cling nam trén mot duong tron.
bSs:
Bai 8. Cho tam gi4c nhon ABC c6 hai duong cao BD va CE cit nhau tai H. Trén HB va HC lan luot Iy cac
diém M, N sao cho AMC = ANB =90°. Ching minh: AM = AN.

HD: AABD ABCE = AM? = AC.AD = AB.AE = AN
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AB 20

Bai 9. Cho tam giac ABC vubng tai A, duong cao AH. Biét vl = 31 va AH = 420. Tinh chu vi tam giac

ABC.

DS: Pype =2030. Dat AB =20k,AC =21k = BC =29k . Tuw AH.BC = ABAC = k=29.

Bai 10. Cho hinh thang ABCD vuéng goc tai A va D. Hai duong chéo vudng goc véi nhau tai O. Biét

AB =2+/13,0A = 6, tinh dién tich hinh thang ABCD.
DS: S =126,75. Tinh duoc: OB =4,0D =9, 0C = 13,5,

I1. Ti SO LUQNG GIAC CUA GOC NHQN

1. Pinh nghia: Cho tam giac vudng cd gdc nhon a.
. canh doi canh ké canh doi
sina =————; cosa =—— —; tand =——;
canh huyén canh huyén canh ke
Chay:
e Cho goc nhon a. Tac6: O<sina <1; 0<cosa<1.

cota =

canh ké
canh doi

e Cho 2 géc nhon «, f. Néu sina =sinb (hodc cosa =cos f, hogc tana =tanb, hogc

cota =cotb)thia =b.

2. Ti s lweng giac cua hai géc phu nhau:

Néu hai géc phu nhau thi sin goc nady bang cosin gdc kia, tang géc nay bang cotang goc kia.

3. Ti s6 lwgng giac ciaa cac géc dic biét:

a
Tisd LG 3()0 450 60“
) 1
sia — Q ﬁ
2 2 2
Ccos ﬁ ﬁ i
2 2 2
y V3
ana -— 1 \E
3
: V3
cota \E 1 ~
3
4. Mt sb hé thire lwong giac
sina cosa
tana = ; cota =— ; tana.cota =1;
cosa sina
. 1 1
sm2a+cosza=1; l+tan’a = > 1+cot’a = 5
cos” o sin“a
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Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét BH = 64cm va CH = 81cm. Tinh cac canh va
goc tam giac ABC.

bS:
Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A. Tim céc ti s6 lwong giac cua géc B khi:
a) BC =5cm, AB = 3cm. b) BC=13cm, AC=12cm. c¢) AC=4cm, AB=3cm.

DS:a) sinB=0,8; cosB=0,6
Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai A, c6 AB = 10cm va AC = 15cm.
a) Tinh goc B. b) Phan giac trong géc B cit AC tai I. Tinh Al.
c) Vé AH L Bl tai H. Tinh AH.
bS:
Bai 4. Tinh gié tri cac biéu thirc sau:

a) cos? 157 + cos? 25 + cos? 35 + cos? 45% + cos? 559 + cos? 65° + cos? 75°.

b) sin®10° —sin®20° + sin® 30° — sin? 40° —sin® 50° —sin® 70° +sin? 80° .

c) sin15% +sin 75° — cos15% — cos 75% +sin 30° d) sin 35% +5in67° — c0s23° — cos 55°
e) c0s?20° + cos? 40° + cos? 50° + cos? 70° f) sin 20° - tan 40° + cot 50° — cos 70°
DS: a) 3,5 b) —% c) 0,5 d) 0 e)2 f) 0.

Bai 5. Cho biét mét ti s lwong giac cia géc nhon a, tinh cac ti sé lugng giac con lai cua a:
a) sina =0,8 b) cosa =0,6 c) tana =3 d) cota =2
DS: a) cosa=0,6 b) sina =0,8

Bai 6. Cho goc nhon a. Biét cosa —sina :g. Tinh cota .

PS: cota =

W |~

Bai 7. Cho tam giac ABC vuong tai C. Biét cos A = % Tinh tan B .

5
DS: tanB=—.
12
Bai 8. Rit gon cé4c biéu thirc sau:
a) (1-cosa)(1+cosa) b) 1+ sin® a + cos® a C) sina —sina cos’
d) sin* @ + cos* @ + 2sin” a cos’ e) tan’ & —sin’a tan’ f) cos’ o +tan® a cos’
DS: a) sina  h)2 ¢) sin°a d) 1 e) sin’a f) 1.

Bai 9. Chung minh céc hé thuc sau:

cosa  l+sina (sina +cosoz)2 —(sina —COS(Z)Z B

a) —= b) . 4
1-sina cosa sina.cosa
bS:
Bai 10. Cho tam giac nhon ABC. Goi a, b, ¢ lan luot 1a d6 dai cac canh ddi dién véi cac dinh A, B, C.

b c

a) Chung minh: — ==
sinA sinB sinC
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b) C6 thé xay ra dang thiic sin A = sin B +sin C khéng?

DS: a) Vé dwong cao AH. Chl y: sin A = ﬁ,sinc = ﬁ b) khdng.
AB BC
Bai 11.
a)
bS:

I11. MQT SO HE THU'C VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG

Cho tam gidc ABC vudng tai Aco BC =a, AC=b, AB=c.
b=a.sinB=a.cosC; c=a.sinC =a.cosB
b=c.tanB=c.cotC; c=b.tanC =b.cotB

Bai 1. Giai tam giac vudng ABC, biét A=900 va:
a) a=15cm;b=10cm b) b=12cm; c =Tcm

A A~

DS-a) B=~42°, C~48°,¢~11,147cm b) B~60°, C ~30°, a ~ 14cm.
Bai 2. Cho tam giac ABC c6 B = 60°, C = 50°, AC =35¢m . Tinh dién tich tam giac ABC.

DS: S ~509¢m? . Vé duong cao AH. Tinh AH, HB, HC.

Bai 3.Cho ttr giac ABCD ¢6 A =D =90°,C =40°, AB = 4cm, AD = 3cm . Tinh dién tich t& giac.
DS: S =17c¢m?*.VéBH L CD. Tinh DH, BH, CH.

Bai 4. Cho tr giac ABCD c6 cac dudng chéo cit nhau tai O. Cho biét AC = 4cm, BD =5cm, AOB =50°.
Tinh dién tich ti giac ABCD.

DS: S ~8cm?*.Vé AH L BD, CK L BD. Chay: AH = OA.sin50°,CK = OC.sin50°.
Bai 5. Chung minh rang:
a) Dién tich caa mot tam giac bang nira tich cua hai canh nhan vai sin cia goc nhon tao béi cac duong
thang chura hai canh ay.
b) Dién tich caa mét hinh binh hanh bing tich cua hai canh ké nhan vai sin cua goc nhon tao bai cac
duong thang chira hai canh 4y.
BS: a) Goi ala goc nhon tgo béi hai dieong thang AB, AC. Vé dirong cao CH. CH = AC.sina
Bai 6.
a)
bS:
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BAI TAP ON CHUONG I

Bai 1. Cho tam giac ABC c6 AB = 21m, AC = 28m, BC = 35m.
a) Chirng minh tam giac ABC vuong. b) Tinh sin B,sinC .
bS:

Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, duong phan giac AD. Cho biét HB = 112, HC = 63.
a) Tinh do dai AH. b) Tinh do dai AD.

DS a) AH = 84 b) AD = 60~2 .
Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH. Biét AH =5, CH = 6.
a) Tinh AB, AC, BC, BH. b) Tinh dién tich tam giac ABC.

DS: a) AB=£,AC:J5,BH=§ by § =202
6 6 12
Bai 4. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét AH = 16, BH = 25.
a) Tinh AB, AC, BC, CH. b) Tinh dién tich tam giac ABC.

DS:

Bai 5. Cho hinh thang ABCD c6 ;1 = IA) =90° va hai duong chéo vudng goc véi nhau tai O.
a) Chirng minh hinh thang nay c6 chiéu cao bang trung binh nhan cua hai day.
b) Cho AB =9, CD = 16. Tinh dién tich hinh thang ABCD.
¢) Tinh d6 dai cac doan thang OA, OB, OC, OD.
DS:a) Vé AE /I BD = AB = ED va AE / AC. b) S=150
c) OA=1,2; OB=5,4, 0OC=12,8, OD =9,6.
Bai 6. Tinh dién tich hinh thang ABCD (AB // CD), biét AB = 10, CD = 27, AC = 12, BD = 35.
DS: S =210. Ve BE /I AC (E e CD) = DE? = BD? + BE?.
Bai 7. Cho biét chu vi cia mot tam giéc bang 120cm. D6 dai cac canh ti ¢ vai 8, 15, 17.
a) Chizng minh rang tam giac d6 1a mot tam giac vuong.
b) Tinh khoang céch tir giao diém ba duong phéan giac dén mdi canh.
DS: a) Tinh duoc AB = 24cm, AC = 45¢cm, BC = 51cm = AABC vuéng tai A.

b) r = 9cm. Goi O la giao diém ba duong phan giac. S,z =Sopc +Soca +Soup -

Bai 8. Cho tam giac ABC can tai A, duong cao AH. Biét ;X = 480; AH =13cm . Tinh chu vi AABC
DS: BC ~11,6cm; AB=AC =14,2cm.
Bai 9. Cho AABC vuong tai A, AB = a, AC = 3a. Trén canh AC lay cac diém D, E sao cho AD = DE = EC.
.. DE DB . \
a) Chitng minh — = —. b) Chitng minh ABDE dong dang ACDB.
DB DC
¢) Tinh tong AFB+BCD.
PS- a) DB* =2a* =DE.DC  ¢) AEB +BCD = ADB = 45"
Bai 10. Cho hinh thang ABCD c6 hai canh bén AD va BC bing nhau, duong chéo AC vuéng géc vai canh
bén BC. Biét AD = 5a, AC = 12a.

2) Tinh SnB+cosB b) Tinh dién tich hinh thang ABCD.

sinB—cosB
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17
DS:a) —b
@) —b)

Bai 11. Cho tam gi4c ABC vudng tai A, duong cao AH. Goi D 1a diém d6i xting voi A qua diém B. Trén tia
dbi cua tia HA 13y diém E sao cho HE = 2HA. Goi | 12 hinh chiéu cua D trén HE.

o —

a) Tinh AB, AC, HC, biét AH = 4cm, HB =3cm. b) Tinh tan/ED, tanHCE .

c¢) Chung minh IE/B = ch\E d) Ching minh: DE 1 EC .
20 16 —— — 3
DS:a) AB=5cm, AC :?cm, HC :?cm b) tanIED =tan HCE :5
d) DEC = IED + HEC = 90° .
Bai 12. Cho tam gidc ABC vuodng tai A (AB < AC), dudng cao AH. bat BC =a, CA=b, AB=c, AH=h.
Ching minh rang tam gi4c c6 cac canh a — h; b —c;h 13 mot tam giac vudng.

DS: Chung minh (b—c)> + h> =(a—h)*.

Bai 13. Cho tam giac nhon ABC, dién tich bang 1. V& ba duong cao AD, BE, CF. Chirng minh rang:

2 2 2 w2 A2 2
a) Supr +Sppp tScpp =c0s” A+cos” B+cos™ C. b) Sppp =sin” A—cos” B—cos” C.

S
DS: a) Chimg minh —4EE = cos? A
ABC

b) Sper =Sapc ~ (SAEF +Sppp + SCDE)

Bai 14. Cho AABC vubng tai A c6 sinC = . Tinh c4c ti s6 lwong giac cua goc B va C.

4cosB

3 1 3

DS: cosB=l; sinB=—/; sinC=—; cosC =—.
2 2 2 2

Bai 15. Cho tam giac ABC c6 ba duong cao AM, BN, CL. Chang minh:
a) AANL #AABC b) AN.BL.CM = AB.BC.CA.cosA.cosB.cosC
DS:

Bai 16. Cho tam giac ABC vudng tai Aco C = 15, BC = 4cm.
a) Ké duong cao AH, duong trung tuyén AM. Tinh AMH , AH, AM, HM, HC.

V6 +42
=

b) Chitng minh ring: cos15° =

DbS:a) A/IW?I:ZSOO; AH =1cm; AM =2cm; HM=\/§cm; HC:2+\/§(cm)

b) cos15” :cosC:Z—H.

Bai 17. Cho tam gidc ABC cantai A,c6 A = 36°, BC = 1cm. Ké phén gi4c CD. Goi H la hinh chiéu vuéng
g6c cua D trén AC.
a) Tinh AD, DC. b) K¢ CK L BD. Giai tam giac BKC.

¢) Chting minh ring cos36° :1+—.

DS:

Lién hé tai liéu word mén toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC




Website:tailieumontoan.com

Bai 18. Cho tam giac ABC c6 AB =1, A =105" , B=60". Trén canh BC lay diém E sao cho BE = 1. V&
ED // AD (D thudc AC). Pudng thang qua A vudng goc véi AC cat BC tai F. Goi H 1a hinh chiéu cua
A trén canh BC.
a) Chting minh rang tam giac ABE déu. Tinh AH.

b) Ching minh EAD = EAF = 45°.
¢) Tinh céc ti s6 lugng giac cua goc AED va goc AEF.
d) Chiang minh  AAED = AAEF . Tur d6 suy ra AD = AF.

e) Chang minh ring L+L = i
AD* AF? 3
Ds:
Bai 19. Giai tam giac ABC, biét:
a) A=90°, BC =10cm, B=75° b) BAC =120°, AB = AC = 6¢m .

c) Trung tuyén éng véi canh huyén m =35, duong cao AH = 4.

d) Trung tuyén ttng véi canh huyén m_ =5, mét goc nhon bing 47°.

bSs:
Bai 20. Cho tam giac ABC vuéng tai A, duong cao AH, AB = 3cm, BC = 6¢cm. Goi E, F lan luot 14 hinh
chiéu cua H trén canh AB va AC.
a) Giai tam giac vuéng ABC. b) Tinh d6 dai AH va chung minh: EF = AH.
c) Tinh: EA.EB + AF.FC.

DS: @) AC =33 (em), B=60°, C =30° b)AHzé(cm) c)%%-
Bai 21.

a)

bS:
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CHUONG II: PUONG TRON ]

I. SU XAC PINH PUONG TRON. TINH CHAT POl XUNG CUA PUONG TRON

1. Pwong tron
Puwong tron tam O ban kinh R (R > 0) & hinh gom cdc diém cdch diém O mét khodng bang R.
2. Vi tri twong d6i ciia mot diém ddi véi mt dwong tron
Cho dwong tron (O; R) va diém M.
e M nam trén dwong tron (O; R) < OM =R.
e M nam trong dwong tron (O; R) < OM <R.
e M nam ngoadi dwong tron (O; R) < OM > R.
3. Cach xac dinh dwong tron
Qua ba diém khdng thang hang, ta vé dirgc mét va chi mgr dwong tron.
4. Tinh chat di x@ing ciia dwong tron
e Duong tron 1a hinh ¢6 tim doi xing. TAm cia dwong tron la tam doi ximg Cia dwong tron

do.
e Durong tron 1a hinh ¢6 truc doi xing. Bat ki dwong kinh ndo ciing la truc déi ximg cua
dwong tron.

Bai 1. Cho tir gidc ABCD c6 C + D =90°. Goi M, N, P, Q lan lugt 14 trung diém cua AB, BD, DC
va CA. Chang minh rang bbn diém M, N, P, Q ciing nam trén mot dudng tron.
HD: Chizng minh MNPQ la hinh chir nhat.

Bai 2. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A =60°. Goi E, F, G, H lin luot 14 trung diém cua cic canh AB,

BC, CD, DA. Chimg minh 6 diém E, F, G, H, B, D cling nam trén mot duong tron.
HD: Chitng minh EFGH 1a hinh chi nhét, AOBE la tam gidc déu.

Bai 3. Cho hinh thoi ABCD. Puong trung truc cua canh AB cit BD tai E va cit AC tai F. Ching

minh E, F lan luot 12 tim cua duong tron ngoai tiép cac tam giac ABC va ABD.
HD: Chitng minh E, F la giao diém ciia cdc dwong trung true twong 1img.

Bai 4. Cho duong tron (O) duwong kinh AB. V& duong tron (I) duong kinh OA. Béan kinh OC cua
duong tron (O) cit duong tron (1) tai D. V& CH L AB. Chting minh t&r giac ACDH 14 hinh
thang can.

HD: Chi#ng minh AADO = ACHO = OD = OH, AD = CH. Chung minh HD // AC.

Bai 5. Cho hinh thang ABCD (AB // CD, AB < CD) ¢6 C =D =60°, CD = 2AD. Chang minh 4
diém A, B, C, D cung thuéc mét duong tron.

HD: Chizng minh IA = IB = IC = ID, Véi I la trung diém cua CD.

Bai 6. Cho hinh thoi ABCD. Goi O 1a giao diém hai duong chéo. M, N, R va S lan luot I hinh
chiéu caa O trén AB, BC, CD va DA. Chuang minh 4 diém M, N, R va S cing thugc mot
duong tron.

HD:
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Bai 7. Cho hai duong thang xy va x ¥’ vudng goc nhau tai O. Mot doan thang AB = 6ecm chuyén
dong sao cho A ludn nam trén xy va B trén x§”. Hoi trung diém M cua AB chuyén dong trén
duong nao?

HD:
Bai 8. Cho tam giac ABC c6 cac duong cao BH va CK.
a) Chung minh: B, K, H va C ciing nam trén mot dudng tron. Xac dinh tim dudng tron do.
b) So sanh KH va BC.
HD:
Bai 9.
a)
HD:
1. DAY CUA PUONG TRON

1. So sanh d¢ dai cia dwong kinh va day
Trong cac day cia dwong tron, day lén nhat la dwong kinh.
2. Quan hé vudng goc gitra dwong kinh va day
e Trong mét duong tron, dwong kinh vudng goc véi mét day thi di qua trung diém cua day dy.
e Trong mét duong tron, dwong kinh di qua trung diém cua mot ddy khéng di qua tam thi
vubng goc Vi day ay.
3. Lién hé giira day va khoang céch tir tim dén day
e Trong mot dwong tron:
— Hai day bang nhau thi cdach déu tam.
— Hai ddy cach déu tam thi bang nhau.
e Trong hai day cua mgt dwong tron:
— Day nao |én hon thi day dé gan tam hon.
— D&y nao gan tdm hon thi dday dé 1ém hon.

Bai 1. Cho duong tron (O; R) va ba day AB, AC, AD. Goi M, N lan luot 12 hinh chiéu cua B trén
cac duong thang AC, AD. Chirng minh ring MN < 2R.
HD: Chitng minh bén diém A, B, M, N cing nam trén dwong tron dwong kinh AB = MN < AB.
Bai 2. Cho duong tron (O; R). V€ hai day AB va CD vubng goc vai nhau.

Chirng minh rang: S sep 2R
HD: S50 :%AB.CD.

Bai 3. Cho dudng tron (O; R) va diy AB khong di qua tim. Goi M 1a trung diém cia AB. Qua M
vé& day CD khéng tring véi AB. Chiing minh rang diém M khong 13 trung diém cua CD.
HD: Diing phwong phdp phan chimg. Gia stz M la trung diém cia CD = Vo ly.
Bai 4. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Goi M 13 mét diém nam giita A va B. Qua M vé day
CD vubng goéc vai AB. Lay diém E dbi xtiing véi A qua M.
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a) Tu gidc ACED Ia hinh gi? Vi sa0?
b) Gia st R =6,5cm, MA =4cm . Tinh CD.

3
¢)* Goi H va K Ian Iuot 12 hinh chiéu cia M trén CA va CB. Ching minh: MH MK = Agi .
HD: a) ACED la hinhthoi  b) CD =12¢m
o v MAMC Mi.é\jlc

Bai 5. Cho duong tron (O; R) va hai day AB, CD bang nhau va vudng goc véi nhau tai I. Gia st
IA =2cm, IB = 4cm . Tinh khoang cach tir tim O dén mdi day.
HD: OH =0OK =1cm .
Bai 6. Cho duong tron (O; R). V& hai ban kinh OA, OB. Trén céc ban kinh OA, OB lan luot lay
cac diem M, N sao cho OM = ON. V¢ day CD di qua M, N (M ¢ gitta C va N).
a) Chang minh CM = DN.

b) Gia st AOB =90°. Tinh OM theo R sao cho CM = MN = ND .
HD: a) Vé OH £ CD = H la trung diém ciia CD va MN.
b) bat OH = x. C. minh AHOM vuéng can = HM = x. Do CM = MN = ND = HC = 3x
= 0OM =£.
J5
Bai 7. Cho dudng tron (O; R) duong kinh AB. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua OA, OB. Qua
M, N lan luot vé& céc day CD va EF song song véi nhau (C va E clng nam trén mot nua
duong tron duong kinh AB).
a) Chitng minh t&r gidc CDEF la hinh chir nhat.

b) Gia st CD va EF cung tao vgi AB mot géc nhon 30°. Tinh dién tich hinh chit nhat CDFE.
HD: a) Vé OH L CD. Puong thang OH cdt EF tgi K = OH = OK = CD = EF.

b) OH =§:>HK =§. Vi E=90° nén CF la dwong kinh. EF? = EL§ .S = */ERZ .
Bai 8. Cho duong tron (O) va mot day CD. Tir O ké tia vudng goc véi CD tai M, cit (O) tai H.
Tinh ban kinh R cua (O) biét: CD = 16cm va MH = 4cm.
HD:
Bai 9. Cho dudng tron (O; 12cm) c6 duong kinh CD. V& day MN qua trung diém | cia OC sao cho
géc NID biang 30°. Tinh MN.
HD:
Bai 10.
a)
HD:
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I11. VI TRi TUONG POI CUA PUONG THANG VA PUONG TRON

1. Vi tri twong ddi cha dwong thang va dwong tron
Cho dwong tron (O; R) va dwong thang A. Pat d = d(0, A).

VTTD cua dudng thang va duong tron Sb diém chung Hé thuc gitrad va R
DPuong thang va dudng tron cat nhau 2 d <R
Puong thang va duong tron tiép xdc nhau 1 d=R
Puong thang va duong tron khong giao nhau 0 d> R

Khi duong thiang va duong tron tiép xtc nhau thi duong thang dgl tiép tuyén cua dudng
tron. Piém chung cua duong thang va dudng tron dgl tiép diém.

2. DAu hiéu nhan biét tiép tuyén cia dwong tron
e Néu mét dirong thang 1a tiép tuyén cia mét dwong tron thi nd vudng goc véi bdn kinh di qua
tiép diem.
e Néu mot duwong thang di qua mét diém cia dwong tron va vudng goc Véi ban kinh di qua
diém dé thi dwong thang dy 1a tiép tuyén cia duong tron.

3. Tinh chét caa hai tiép tuyén cit nhau
Néu hai tiép tuyén cua mér duwong tron cdt nhau tai mér diém thi:
e Diém dé cach déu hai tiép diém.
e Tia ké tir diém dé di qua tam la tia phdn gidc cia goc tao béi hai tiép tuyén.
e Tia ké tir tam di qua diém dé la tia phéan gidc cua goc tao bdi hai ban kinh di qua cdc tiép
diem.

4. Pudng tron ndi tiép tam giac
e Purong tron tiép xUc véi ba canh cia mét tam gide dgl dwong tron ngi tiép tam giac, con tam
gidc dgl ngogi tiép duwong tron.
e Tam cua dwong tron néi tiép tam gidc la giao diém ciia cdc dwong phan giac cac goc trong
tam giac.

5. Pwong tron bang tiép tam giac
e Durong tron tiép xuc véi mét canh ciia mét tam giac va tiép xuc véi cac phan kéo dai cia hai
canh kia dgl dwong tron bang tiép tam giac.
e \/6i Mét tam gide, c6 ba dwong tron bang tiép.
e Tam Ciia duwong tron bang tiép tam gidc trong géc A la giao diém ciia hai dwong phan giac
cac goc ngodi tai B va C, hodc la giao diém cia dwong phdn gidc géc A va dwong phan giac
ngoai tai B (hogc C).

Bai 1. Cho tam gidc ABC c6 hai dudng cao BD va CE cét nhau tai H.
a) Chirng minh rang bén diém A, D, H, E ctng nim trén mot dudng tron (goi tm cua né 1a O).
b) Goi M 1a trung diém cua BC. Chung minh ring ME 1a tiép tuyén cua duong tron (O).
HD: a) D, E nam trén dwong tron dwong kinh AH.
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b) Chizng minh OEA OAE ECM CEM = MEO = CEM + CEO = OEA + CEO =90°.

Bai 2. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. V& day AC sao cho CAB =30°. Trén tia di cua tia
BA, lay diém M sao cho BM = R. Chttng minh rang:

a) MC la tiép tuyén caa duong tron (O). b) MC? =3R?.

HD: a) Ching minh ACOM vuong tgi C. b) MC? =0M? -0C?.
Bai 3. Cho tam giac ABC vudng & A c6 AB =8, AC = 15. V& dudng cao AH. Goi D 1a diém ddi
xung véi B qua H. V& duong tron dudng kinh CD, cit AC 6 E.
a) Chang minh rang HE 1a tiép tuyén caa duong tron.
b) Tinh d6 dai HE.
HD: a) Goi O va F 14 ldn lwot la trung diém cua CD va AE. Chitng minh DE // AB, HF _. AE
AB.AC 120
BC 17
Bai 4. Tur mot diém M ¢ ngoai dudng tron (O), vé hai tiép tuyén MA, MB véi dudng tron. Trén tia

= HEO =90°. b) HE = AH =

OB lay diém C sao cho BC = BO. Ching minh rang BMC _%@
HD: Chlay AOMC cén tai M.
Bai 5. Cho duong tron (O; R) va mot diém A & ngoai dudng tron. V& cac tiép tuyén AB, AC.
Ching minh ring BAC = 60° khi va chi khi OA =2R.
HD: Chuy AABO vudng tai B.
Bai 6. Tur mot diém A & ngoai duong tron (O; R), vé hai tiép tuyén AB, AC véi dudng tron. Dudng
thang vuéng goc véi OB tai O cit AC tai N. Puong thiang vudng goc véi OC tai O cit AB tai
M.
a) Chirng minh rang tir gisc AMON I hinh thoi.
b) Biém A phai cach diém O mot khoang bao nhiéu dé cho MN Ia tiép tuyén cua (O).
HD: a) Ch«ng minh ON // AB, OM // AC. b) OA=2R.
Bai 7. Cho tam giac ABC can tai A ndi tiép duong tron (O). Cac tiép tuyén cia duong tron vé tir A
va C cat nhau tai M. Trén tia AM ldy diém D sao cho AD = BC. Chirng minh rang:
a) T giac ABCD la hinh binh hanh.
b) Ba duong thang AC, BD, OM dong quy.
HD: a) Ching minh AD // BC (cung vuéng géc vdi OA).
b) Goi E la giao diém ciia OM va AC = E la trung diém ciia AC.
Bai 8. Cho dudng tron (O; r) noi tiép tam giac ABC vudng tai A. Chiing minh rang r=p—a,
trong d6 p 1a nira chu vi tam giac, a 1a do dai canh huyén.
HD: Goi D, E, F I cc tiép diém cua (O) véi cac canh tam gidc => AEOF 1a hinh vuéng.
Bai 9. Chang minh rang dién tich tam giac ngoai tiép mot duong tron duogc tinh theo cong thuc:
S = pr, trong d6 p la nira chu vi tam gi4c, r 1a ban kinh duong tron noi tiép.
HD: Dién tich tam giac bang tong dién tich ba tam giac nhe.
Bai 10. Cho duong tron (O), day cung CD. Qua O vé OH L CD tai H, cit tiép tuyén tai C cua
duong tron (O) tai M. Ching minh MD 4 tiép tuyén cuaa (O).
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HD:

Bai 11. Cho ntra duong tron tim O, duong kinh AB. V& cac tia Ax 1. AB va By L AB & cung phia
nira duong tron. Goi | 1a mot diém trén nira duong tron. Tiép tuyén tai | cat Ax tai C va By tai

D. Chirng minh rang AC + BD = CD.
HD:

Bai 12. Cho duong tron (O; 5cm). Tir mot diém M & ngoai (O), vé hai tiép tuyén MA va MB sao

cho MA L MB tai M.
a) Tinh MA va MB.
b) Qua trung diém | caa cung nho AB, v& mat tiép tuyén cat OA, OB tai C va D. Tinh CD.
HD:

Bai 13. Cho dudong tron (O). Tir mot diém M ¢ ngoai (O), vé hai tiép tuyén MA va MB sao cho gdc

AMB =60° . Biét chu vi tam giac MAB Ia 18cm, tinh do dai day AB.
HD: AB=6(cm).
Bai 14.
a)
HD:

IV. VI TRI TUONG POl CUA HAI PUONG TRON

1. Tinh chat dwong néi tam
e Purong noi tam cuia hai dwong tron 14 truc déi xing cua hinh gom ca hai dwong tron dé.
e Néu hai dwong tron cdt nhau thi hai giao diém doi xing Véi nhau qua dwong néi tam.
e Néu hai dwong tron tiép xtc nhau thi tiép diém nam trén dwong noi tam.
2. Vi tri twong d6i ciia hai dwong tron
Cho hai duwong tron (O; R)va (O r). Bat 00" =d.

VTTD cua hai dudng tron Sé)hil:g] Hé thac gittad voi Rvar

Hai dudng tron cat nhau 2 R—r<d<R+r
Hai duong tron tiép xdc nhau: 1

— Tiep xtc ngoai d=R+r

— Tiép xuc trong d=R-r

Hai duong tron khong giao nhau: 0

— O ngoai nhau d>R+r

—(0) dung (O') d<R-r

3. Tiép tuyén chung ciia hai dwong tron
Tiép tuyén chung ciia hai dwong tron la dwong thang tiép xUc Vi ca hai dwong tron do.
Tiép tuyén chung ngoai 1a tiép tuyén chung khéng cdt doan néi tam.
Tiép tuyén chung trong la tiép tuyén chung car doan noi tam.
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Bai 1. Cho hai duong tron (A; R1), (B; R2) va (C; Rs) dbi mét tiép xdc ngodi nhau. Tinh Ry, R, va
R3 biét AB = 5cm, AC = 6cm va BC =7¢m.,
HD: R, =2(cm), R, =3(cm), Ry =4(cm).
Bai 2. Cho hai duong tron (O; 5cm) va (O’; 5cm) cat nhau tai A va B. Tinh d6 dai day cung chung
AB biét 0O’ = 8cm.
HD: AB=6(cm).
Bai 3. Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R’) cét nhau tai A va B véi R > R’. V& cac duong kinh
AOC va AO'D. Ching minh rang ba diém B, C, D thing hang.
HD: Ching minh BC, BD cung song song vai OO “hogc chizng minh CBG =180°.
Bai 4. Cho hai duong tron (O) va (O) cit nhau tai A va B. V& cét tuyén chung MAN sao cho MA =
AN. Buong vudng goc voi MN tai A cat OO’ tai |. Chimg minh I 13 trung diém caa OO’
HD:
Bai 5. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xtc ngoai nhau tai A. Goi M 1a giao diém mat trong hai
tiép tuyén chung ngoai BC va tiép tuyén chung trong. Chitng minh BC Ia tiép tuyén cua
duong tron duong kinh OO’ tai M.

00 va IM L BC.

HD: Ching minh IM =

Bai 6. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R) tiép xUc ngoai nhau tai M. Hai duong tron (O) va (O)
cuing tiép xuc trong véi dudng tron 16n (O”; R”) lan luot tai E va F. Tinh ban kinh R”’ biét
chu vi tam giac OO’0O"" la 20cm.

HD:

Bai 7. Cho dudng tron (O; 9cm). V& 6 duong tron bang nhau ban kinh R déu tiép xtc trong vai (O)

va mdi dudng tron déu tiép xdc véi hai duong khac bén canh né. Tinh ban kinh R.
HD:

Bai 8. Cho hai dudng tron ddng tim. Trong dudng tron 16n vé hai day bang nhau AB = CD va cling
tiép xtc voi duong tron nho tai M va N sao cho AB L CD tai I. Tinh ban kinh dudng tron
nho biét 1A = 3cm va IB = 9cm.

HD:

Bai 9. Cho ba duong tron (0,),(0,),(0;) ciing c6 ban kinh R va tiép xdc ngoai nhau timg déi mot.

Tinh dién tich tam giac c6 ba dinh Ia ba tiép diém.
HD: Tam gidc déu cagnhR = § = R24\/§ .

Bai 10. Cho hai duong tron (O) va (O’) tiép xUc nhau tai A. Qua A v& mot cét tuyén cit dudng tron
(O) tai B va cit dudng tron (O') tai C. Tir B v& tiép tuyén xy véi duong tron (O). Tur C vé
duong thang uv song song vai xy. Chang minh rang uv 1a tiép tuyén cua duong tron (O).

HD: Xét hai trirong hop tiép xic ngoai va trong. Chizng minh OB // OC = OC _L uv.
Bai 11. Cho hinh vuéng ABCD. Vé duong tron (D; DC) va duong tron (O) duong kinh BC, ching
cit nhau tai mot diém thir hai 13 E. Tia CE cét AB tai M, tia BE cit AD tai N. Chitng minh
rang:
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a) N la trung diém cua AD. b) M 14 trung diém ciua AB.
HD: a) 4ABN = ACDO == AN =CO b)) 4BCM = ACDO = BM = CO.
Bai 12. Cho gdc vubng xOy. Liy cac diém | va K lan luot trén céc tia Ox va Oy. V& duong tron (I;
OK) cit tia Ox tai M (I nam gitra O va M). V& dudng tron (K; OI) cit tia Oy tai N (K nam
gitra O va N).
a) Chirmg minh hai duong tron (1) va (K) lubn cat nhau.
b) Tiép tuyén tai M cua duong tron (1) va tiép tuyén tai N cua duong tron (K) cit nhau tai C.
Chang minh tir giac OMCN la hinh vudng.
¢) Goi giao diém cua hai duong tron (1), (K) 1a A va B. Chirng minh ba diém A, B, C thang
hang.
d) Gia str | va K theo thr tu di dong trén céc tia Ox va Oy sao cho Ol + OK = a (khong doi).
Chang minh ring duong thang AB ludn di qua mét diém cé dinh.
HD: a) Xét AOIK = R—r<d<R+r b) O=M =N =90°,0M =ON .
¢) Goi L=KBNMC,P=ABNMC . OKBI la hinh chi# nhat, BLMI la hinh vudng. ABLP =
AKOl =2LP=0l =2 MP=0M=MC =P =C.
d) OM = a. Hinh vudng OMCN canh a, ¢6 dinh = AB di qua diém C ¢é dinh.
Bai 13.
a)
HD:

BAI TAP ON CHUONG II

Bai 1. Cho tam giac ABC vudng céan tai A. V& duong phan giac BI.
a) Chirng minh rang dudng tron (1; 1A) tiép xtc voi BC.

b) Cho bit AB = a. Chitng minh ring Al = (\/2 — 1)a. Tir d6 suy ra tan22°30'=/2 — 1.
HD: a) Ve ID £ BC = IA = ID

b) Xét AABI = Al = a.tan22°30' . ADIC vubng cdn = Al =DC = (V2 —1)a.
Bai 2. Cho dudng tron (O; R) va mot diém A cb dinh trén duong tron d6. Qua A v& tiép tuyén xy.
Tir mot diém M trén xy vé tiép tuyén MB voi duong tron (O). Hai duong cao AD va BE cua
tam giac MAB cit nhau tai H.
a) Chirng minh ring ba diém M, H, O thing hang.
b) Chttng minh rang tt giac AOBH 14 hinh thoi.
¢) Khi diém M di dong trén xy thi diém H di dong trén dudng nao?

HD: a) Ching minh AMAB cén, MH, MO la céc tia phan giac cua AMB.
b) Chizng minh AOBH 1a hinh binh hanh c6 hai canh ké bang nhau.
¢) H di dong trén duong tron (A; R).
Bai 3. Cho nira dudng tron tim O dudng kinh AB. Tir mot diém M trén nia duong tron ta vé tiép
tuyén xy. V& AD va BC vubng goc vai xy.
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a) Chirng minh rang MC = MD.
b) Chttng minh rang AD + BC c6 gia tri khong d6i khi diém M di dong trén nira duong tron.
¢) Chitng minh rang dudng tron dudng kinh CD tiép xic véi ba dudng thang AD, BC va AB.
d) Xac dinh vj tri cua diém M trén nira duong tron (O) dé cho dién tich tir giac ABCD Ion nhét.
HD: a) OM la dwong trung binh cua hinh thang ABCD.
b) AD + BC = 2R c) Vé ME £ AB. ABME = ABMC = ME = MC = MD
d) § = 2R.ME < 2R.MO = S lén nhat < M la ddu mit ciia ban kinh OM £ AB.
Bai 4. Cho tam giac déu ABC, O la trung diém ctia BC. Trén cac canh AB, AC lan lugt lay cac
diém di dong D, E sao cho DOE = 60°.
a) Chang minh rang tich BD.CE khong dbi.
b) Chung minh ABOD # AOED. Tu d6 suy ra tia DO la tia phan giac ctia géc BDE.
c) V& duong tron tam O tiép xdc véi AB. Ching minh rang dudng tron nay luédn tiép xuc véi
DE.

HD: a) ABOD #ACEO = BD.CE = B—C2 b) BD :% = ABOD # AOED
4 OD OE
¢) Vé OK L DE. Goi H la tiép diém cua (O) véi canh AB. Chizng minh OK = OH.

Bai 5. Cho nira dudng tron (O; R) duong kinh AB va mot diém E di dong trén nira duong tron do
(E khdng tring véi A va B). V& céc tia tiép tuyén Ax, By vai nira duong tron. Tia AE cit By
tai C, tia BE cat Ax tai D.

a) Chtng minh rang tich AD.BC khong dbi.

b) Tiép tuyén tai E cua nira duong tron cat Ax, By theo thir tu tai M va N. Ching minh rang ba
duong thang MN, AB, CD ddng quy hozc song song véi nhau.

¢) Xéc dinh vi tri caa diém E trén nira duong tron dé dién tich ti giac ABCD nho nhat. Tinh
dién tich nho nhat do.

HD: a) AABD #4BCA = AD.BC = AB>

b) AMAE can = AMDE can = MD = ME = MA. Tuwong tir NC = NB = NE. Si dung bé dé
hinh thang = dpcm.

c) S = 2R.MN =S nho nhdt <> MN nhé nhdt <> MN L AD < OE L AB. S, . =4R*.

Bai 6. Cho doan thing AB cb dinh. V& duong tron (O) tiép xdc véi AB tai A, dudng tron (O') tiép
xdc véi AB tai B. Hai duong tron nay ludn thuc cing mét nira mat phang bd AB va ludn
tiép xUc ngoai véi nhau. Hoi tiép diém M cua hai dudng tron di dong trén dudng nao?

HD: Tir M vé tiép tuyén chung cia hai dwrong tron, cdt AB tgi . Chitng minh IA = 1B = IM. Tur
do suy ra M di dong trén dwong tron tam I dwong kinh AB.

Bai 7. Cho duong tron (O; R) noi tiép AABC. Goi M, N, P lan luot 1 tiép diém cuaa AB, AC, BC

v6i (O). Chung minhrang: P, =2(AM + BP + NC).
HD:

Bai 8. Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Day CD cit duong kinh AB tai I. Goi H va K lan luot
1a chan cac duong vubng goc ké tir A va B dén CD. Chang minh CH = DK.
HD: Vé EH £ CD. Chitng minh EH = EK = CH = DK.
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Bai 9. Tur diém M & ngoai dudng tron (O) vé hai tiép tuyén MA va MB (A, B 1a tiép diém). Cho
biét g6c AMB = 40°.
a) Tinh goc AOB.
b) Tur O k& duong thang vudng goc véi OA cit MB tai N. Chirng minh tam giac OMN 1 tam
giac can.
HD: a) AOB=140°  b) Ching minh NOM = NMO .
Bai 10. Cho nira dudng tron tim O, dudng kinh AB. V& cac tiép tuyén Ax, By véi nira duong tron
cung phia d6i véi AB. Tir diém M trén nira dwong tron (M khac A, B) vé tiép tuyén voi nira
duong tron, cit Ax va By lan luot tai C va D.
a) Chirng minh: Tam giac COD la tam giac vuodng.
b) Chitng minh: MC.MD = OM?.
c) Cho biét OC = BA = 2R, tinh AC va BD theo R.

R3

HD: a) OC £ OD c) AC=R\/§,BD:MD:T.

Bai 11. Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xic ngodi véi nhau tai B. V& duong kinh AB cua
duong tron (0) va dudng kinh BC cua duong tron (O'). Puong tron dudng kinh OC cit (O)
tai M va N.
a) Puong thang CM cit (O’) tai P. Ching minh: OM // BP.
b) Tir C V& duong thang vudng goc voi CM cit tia ON tai D. Chang minh tam giac OCD la
tam giac can.
HD:a) OM . MC,BP £ MC b) CD // OM; AO0CD can tai D.
Bai 12. Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R") cit nhau tai A va B sao cho dudng thang OA la tiép
tuyén cua dudng tron (O’; R”). Biét R = 12cm, R’ = 5¢m.
a) Chang minh: O'A 14 tiép tuyén caa duong tron (O; R).
b) Tinh d6 dai cac doan thing OO’, AB.
HD: a) OA / OA b) 00’ =13(cm); AB:%(cm).

Bai 13. Cho duong tron tim O ban kinh R = 6cm va mot diém A cach O mét khoang 10cm. Tir A
vé tiép tuyén AB (B la tiép diém).
a) Tinh do dai doan tiép tuyén AB.
b) V& cat tuyén ACD, goi | 1a trung diém caa doan CD. Hoi khi C chay trén dudng tron (O) thi
I chay trén duong nao ?
HD:
Bai 14. Cho hai duong tron ddng tam (O; R) va (O; r). Day AB cua (O; R) tiép xdc véi (O; r). Trén
tia AB lay diém E sao cho B 1a trung diém cta doan AE. Tur E V& tiép tuyén thir hai cua (O;
r) cat (O; R) tai C va D (D ¢ giira E va C).
a) Chieng minh: EA = EC.
b) Chitng minh: EO vubng goc véi BD.
¢) Biém E chay trén dudng nao khi day AB cuaa (O; R) thay d6i nhung ludn tiép xdc véi (O; r)?
HD:
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Bai 15. Cho ntra duong tron (O) duong kinh AB va mot diém M nam trén nira dudng tron d6. H 1a
chan duong vudng goc ha tir M xudng AB.
a) Khi AH = 2cm, MH = 4cm, hdy tinh d6 dai cac doan thing AB, MA, MB.
b) Khi diém M di dong trén nira duong tron (O). Hay xac dinh vi tri cia M dé biéu thuc:
-
MA*  MB*
¢) Tiép tuyén cua (O) tai M cit tiép tuyén cua (O) tai A & D, OD cat AM tai I. Khi diém M di
dong trén nira duong tron (O) thi | chay trén duong nao ?
HD:
Bai 16. Cho tam giac ABC nhon ndi tiép dudng tron (O) dudng kinh AD. Goi H 4 truc tam cua
tam giac.

c6 gié tri nho nhat.

a) Tinh s6 do goc ABD?
b) Tu giac BHCD la hinh gi? Vi sa0?
¢) Goi M 1a trung diém BC . Ching minh 20M = AH.

HD: a) ABD =90° b) BHCD la hinh binh hanh.
Bai 17. Cho tam giac ABC can tai A noi tiép duong tron (O). Pudng cao AH cit duong tron (O) ¢
D.
a) AD c0 phai 1a duong kinh cua duong tron (O) khong ? Vi sao?
b) Chirng minh: BC? = 4AH.DH.
c) Cho BC =24cm, AB = 20cm. Tinh ban kinh ctaa duong tron (O).
HD:
Bai 18. Cho dudng tron tim O dudng kinh AB. Goi H 1a trung diém OA. Day CD vudng goc voi
OA tai H.
a) T giac ACOD la hinh gi? Vi sao?
b) Chtrng minh cac tam giac OAC va CBD la cac tam giac déu.
¢) Goi M la trung diém BC. Chitng minh ba diém D,0, M thiang hang.
d) Ching minh: CD? = 4 AH. HB.
HD: a) ACOD la hinh thoi.
Bai 19. Cho dudng tron duong kinh 10 cm, mét duong thang d cach tim O mét khoang bang 3 cm.
a) Xéc dinh vi tri twong ddi cia duong thing d va duong tron (O).
b) Puong thing d cit duong tron (O) tai diém A va B. Tinh d6 dai day AB.
¢) Ké duong kinh AC caa dudng tron (O). Tinh d6 dai BC va sé do goc CAB (lam tron dén
do).
d) Tiép tuyén caa duong tron (O) tai C cit tia AB tai M. Tinh d6 dai BM.
HD:
Bai 20. Cho tam gidc ABC nhon. Puodng tron dudng kinh BC cit AB ¢ N va cit AC & M. Goi H 1a
giao dieém cua BM va CN.
a) Tinh sb do cac goc BMC va BNC.
b) Chitng minh AH vubng géc BC.
¢) Chitng minh tiép tuyén tai N di qua trung diém AH.
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HD: a) BMC = BNC =90  b) H Ia truc tm AABC ¢) NK £ NO (K la trung diém
cua AH).
Bai 21. Cho duodng tron tdm (O; R) dudng kinh AB va diém M trén duodng tron sao cho gdc
MAB = 60°. Ké day MN vuéng géc véi AB tai H.
a) Chang minh AM va AN 1a cac tiép tuyén cua duong tron (B; BM).
b) Chirng minh MN? = 4AH.HB .
¢) Chirmg minh tam giac BMN 1a tam giac déu va diém O Ia trong tdm cua no.
d) Tia MO cit duong tron (O) tai E, tia MB cit (B) tai F. Ching minh ba diém N, E, F thing
hang.
HD:
Bai 22. Cho dudng tron (O; R) va diém A cach O mot khoang bang 2R, ké tiép tuyén AB t6i duong
tron (B la tiép diém).
a) Tinh sb do cac goc cua tam giac OAB.
b) Goi C 1a diém dbi xitng voi B qua OA. Chimg minh diém C nim trén dudng tron O va AC
4 tiép tuyén cua duong tron (O).
¢) AO cit duong tron (O) tai G. Chirng minh G Ia trong tam tam giac ABC.

HD: a) OBA =90°, OAB =30", AOB =60".
Bai 23. Tur diém A & ngoai duong tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (voi B va C 14 hai tiép
diém). Goi H 1 giao diém cua OA va BC.
a) Chieing minh OA L BC va tinh tich OH.OA theo R
b) Ké duong kinh BD caa duong tron (O). Chung minh CD // OA.
¢) Goi E la hinh chiéu cua C trén BD, K 1a giao diém cua AD va CE. Ching minh K 1a trung
diém CE.
HD:
Bai 24. Tir diém A ¢ ngoai duong tron (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B va C la cac tiép
diém). K¢ BE L ACVaCF L AB (E € AC,F € AB), BE va CF cit nhau tai H.
a) Chirng minh tr giac BOCH la hinh thoi.
b) Ching minh ba diém A, H, O thing hang.
¢) Xac dinh vi tri diém A dé H nam trén duodng tron (O).
HD: a) BOCH la hinh binh hanh va OB = OC b) H la truc tam 4ABC c)OA=2R
Bai 25. Cho dudng tron (O; 3cm) va diém A c6 OA = 6 cm. Ké céc tiép tuyén AB va AC voi dudng
tron (B, C la cac tiép diém). Goi H 1a giao diém cua OA va BC.
a) Tinh d6 dai OH.
b) Qua diém M bat ki thudc cung nho BC, ké tiép tuyén véi duong tron, cat AB va AC theo thi
tu tai D va E. Tinh chu vi tam giac ADE.
¢) Tinh s6 do goc DOE.

HD: a) OH =1,5(cm) b) AB=3\/39cm), P, =2AB =6:/3(cm) c) 17075:%:600.
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Bai 26. Cho ntra duong tron tam O duong kinh AB. Goi Ax , By la cac tia vudng goc vai AB (AX,
By va nira duong tron thudc ciing mot nira mat phiang bd AB). Qua diém M bat ki thudc tia
Ax ke tiép tuyén véi nira duong tron, cat By ¢ N.
a) Tinh s6 do goc MON.
b) Chung minh MN = AM + BN.
c) Tinh tich AM. BN theo R.
HD:
Bai 27. Cho tam giac ABC vudng ¢ A, duong cao AH. Goi D va E lan luot 12 hinh chiéu cua diém
H trén cac canh AB va AC.
a) Ching minh AD.AB = AE.AC.
b) Goi M, N lan luot 14 trung diém cta BH va CH. Chttng minh DE Ia tiép tuyén chung cua hai
duong tron (M; MD) va (N; NE).
¢) Goi P 1a trung diém MN, Q 1a giao diém cua DE va AH . Gia st AB =6 cm,AC =8 cm .
Tinh d6 dai PQ.
HD:
Bai 28. Cho hai duong tron (O) va (O) tiép xtc ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai MN véi M
thugc (O) va N thudc (O). Goi P 1a diém di xing véi M qua O0’, Q 1a diém ddi xting véi
N qua OQ'. Chang minh rang:
a) MNQP Ia hinh thang cén.
b) PQ Ia tiép tuyén chung cua cua hai duong tron (O) va (O').
c¢) MN + PQ = MP + NQ.
HD:
Bai 29.
a)
HD:
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y  CHUONGII
4 GOC VOI PUONG TRON

I.GOC O TAM. SO PO CUNG

1. GOc ¢ tdm
e Goc co dinh trung véi tam dwong tron dgl géc ¢ tam.
e Néu 0° <a <180° thi cung nam bén trong géc dgl cung nhé, cung nam bén ngodi géc dgl
cung lon.
eNéu a =180° thi mdi cung 1a mét niza durong tron.
e Cung nam bén trong géc dgl cung bi chdn. Goc bet chdn nita dwong tron.
» Ki hi¢u cung AB la AB.
2. S6 do cung
¢ S6 do ciia cung AB dwoc ki hiéu la sd@ .
¢ S6 do cua cung nhé bang sé do ciia goc ¢ tam chdn cung dé.
¢ S do cua cung 1én bang higu gira 360° va sé do cuia cung nhé (c6 chung 2 mt véi cung
I6n).
¢ S6 do cuia nira dwong tron bang 180°. Cung cd duwong tron cé sé do 360°.
Cung khdng c6 sé do 0° (cung ¢ 2 mt tring nhau).
3. So sanh hai cung
Trong mét duwong tron hay hai dwong tron bang nhau:
e Hai cung dgl bang nhau néu ching c6 sé do bang nhau.
e Trong hai cung, cung nao cd sé do Iém hon dgl cung I6n hon.
4. Pinh li

Néu C & mét diém nam trén cung AB thi sd AB = sd AC + sdCB .

Bai 1. Cho duong tron (O; R). V& day AB = R2 . Tinh sé do cua hai cung AB.
bs: 90°;270°.
Bai 2. Cho dudng tron (O; R). V& day AB sao cho sé do cua cung nho AB bing % s6 do cua cung
I6n AB. Tinh dién tich cua tam giac AOB.
R*3

DS: §= .
4
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Bai 3. Cho hai duong tron dong tdm (O; R) va (O;RT\/EJ . Trén duong tron nho ldy mot diém M.
Tiép tuyén tai M caa dudng tron nho cat duong tron 1on tai A va B. Tia OM cit duong tron
I6n tai C.

a) Chung minh ring CA = CB. b) Tinh sé do cua hai cung AB.
HD: b) 60°;300°.

Bai 4. Cho (O; 5cm) va diém M sao cho OM = 10cm. V& hai tiép tuyén MA va MB. Tinh gdc ¢

tam do hai tia OA va OB tao ra.
HD: 120°.

Bai 5. Cho tam gidc déu ABC, V& nira dudng tron dudng kinh BC cit AB tai D va AC tai E. So

sénh céc cung BD, DE va EC.
HD: BD = DE = EC .

Bai 6. Cho hai duong tron dong tdm (O; R) va (O; R’) véi R > R’. Qua diém M & ngoai (O; R), vé
hai tiép tuyén vai (O; R'). Mét tiép tuyén cit (O; R) tai A va B (A nam giira M va B); mot
tiép tuyén cit (O; R) tai C va D (C nam giira D va M). Chang minh hai cung AB va CD bing
nhau.

HD:

Bai 7.

a)
HD:

I. LIEN HE GIUA CUNG VA DAY

1.Pinhli 1
Véi hai cung nhé trong mér duong tron hay trong hai dwong tron bang nhau:
a) Hai cung bang nhau cdang hai ddy bang nhau.
b) Hai day bang nhau cing hai cung bang nhau.
2.Pinh i 2
Véi hai cung nhé trong mér dwong tron hay trong hai dwong tron bang nhau:
a) Cung l6n hon cang day lom hon.
b) Day lon hon cang cung lon hon.
3. Bé sung
a) Trong mét dwong tron, hai cung bj chan gizza hai day song song thi bang nhau.
b) Trong mét dwong tron, dwong kinh di qua diém chinh giiza cia mét cung thi di qua trung
diém Cua ddy cang cung ay.
Trong mét duong tron, dwong kinh di qua trung diém cua mét ddy (khong di qua tam) thi di
qua diém chinh giiza cia cung b cang béi day dy.
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¢) Trong mét duwong tron, dwong kinh di qua diém chinh giza cia mét cung thi vudng goc Véi
ddy cang cung dy va ngueoc lai.

Bai 1. Cho tam gi4c ABC can tai A ni tiép trong duong tron (0). Biét A =50°, hdy so sanh cac
cung nho AB, AC va BC.

HD: IAB:(AJ>;1 :Ez@ﬂé??.

Bai 2. Cho hai dudng tron bang nhau (O) va (O’) cit nhau tai hai diém A, B. V& cac duong kinh
AOE, AO'F va BOC. Pudong thang AF cat duong tron (O) tai mot diém thir hai 1a D. Chang
minh rang c&c cung nho AB, CD, CE bang nhau.

HD: Chitng minh E, B, F thang hang; BC // AD.

Bai 3. Cho duong tron tam O duong kinh AB. V& hai ddy AM va BN song song véi nhau sao cho
sd BM < 90°. V& day MD song song voi AB. Day DN cit AB tai E. T E v& mét duong
thang song song véi AM cét duong thang DM tai C. Chiing minh rang:

a) AB L DN b) BC la tiép tuyén caa duong tron (O).
HD:

Bai 4. Cho duong tron tam O duong kinh AB. Tu A va B vé hai day cung AC va BD song song Véi
nhau. Qua O vé& dudng thang vudng goc AC tai M va BD tai N. So sénh hai cung AC va BD.

HD:

Bai 5. Cho dudng tron (O) va diy AB chia dudng tron thanh hai cung thoa: AmB = %@E.

a) Tinh sb do cua hai cung AmB, AnB .

b) Chitng minh khoang céch tir tam O dén day AB 13 A—ZB.

HD:

Bai 6. Trén duong tron (O) vé hai cung AB va CD thoa: AB=2CD. Chung minh: AB < 2.CD.
HD:

Bai 7.
HD:

I11. GOC NOQI TIEP

1. Pinh nghia
G6cC ngi tiép la goc c¢é dinh nam trén duwong tron va hai cenh chira hai day cung cia dwong
tron do.
cung nam bén trong géc dgl cung bi chdn.

2. Dinh Ii

Trong mét duwong tron, sé do ciia goc ngi tiép bang nira sé do cua cung bj chan.
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3. Hé qua
Trong mét dwong tron:
a) C4c goc ngi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau.
b) Cac gbc ndi tiép cuing chdn mét cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau.
¢) Géc ngi tiép (nhé hon hodc bang 90°) ¢6 sé do bang nira s6 do ciia goc ¢ tam cling chan
mot cung.
d) GAc ndi tiép chan niza dwong tron 1a goc vudng.

Bai 1. Cho ntra duong tron (O) dudng kinh AB va day AC cing cung AC ¢6 sb do bang 60°.
a) So sanh cac goc cua tam giac ABC.
b) Goi M, N lan luot 1a diém chinh giira caa cac cung AC va BC. Hai day AN va BM cét nhau
tai 1. Chung minh rang tia Cl 1 tia phan giac cua géc ACB.
HD: a) B=30" <A =60" <C =90"
b) Ching minh cac tia AN, BM la cac tia phan giac cua cac goéc A va B.
Bai 2. Cho tam giac ABC can tai A (A <90°). V& dudng tron duong kinh AB cit BC tai D, cit
AC tai E. Ching minh rang:

a) Tam giac DBE can. b) Eé?z = %EL&Z’

HD: a) DB = DE = DB =DE b) CBE = DAE .

Bai 3. Cho tam giac ABC (AB < AC) ndi tiép trong dudng tron (O). V& duong kinh MN L BC
(diém M thuoc cung BC khdng chira A). Chitng minh rang céc tia AM, AN lan luot 1a cac
tia phén giéc trong va ngoai tai dinh A cua tam gidc ABC.

HD: MN £ BC = MB = MC.
Bai 4. Cho duong tron (O) va hai day MA, MB vudng goc véi nhau. Goi I, K lan luot 1a diém
chinh giita cua cac cung nhé MA va MB. Goi P 1a giao diém cua AK va BI.
a) Chang minh rang ba diém A, O, B thiang hang.
b) Chang minh rang P 1a tim duong tron noi tiép tam giac MAB.
¢*) Gia sit MA = 12 cm, MB = 16 cm, tinh béan kinh caa duong tron noi tiép tam gidc MAB.
HD: a) A/OE =180" b) AK, BI la cdac dwong phan giac cia AMAB
c) AB =20 cm. Ching minh r=p—a = r=4cm.

Bai 5. Cho duong tron (O) duong kinh AB va mot diém C di dong trén mot nira dudng tron d6. Vé
duong tron tam | tiép xdc véi duong tron (O) tai C va tiép xdc véi duong kinh AB tai D,
duong tron ndy cat CA va CB lan luot tai cac diém thtr hai 1a M va N. Chang minh rang:

a) Ba diém M, I, N thang hang.
b) ID L MN.
¢) Puong thang CD di qua mot diém ¢b dinh, tir d6 suy ra cach dung duong tron (1) n6i trén.

HD: a) MCN =90° = MN la duwong kinh.
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b) Chizng minh O, 1, C thdng hang; INC = OBC = MN // AB; ID L AB.

¢) Goi E la giao diém ciia duong thing CD véi (O) = EA = EB = E ¢4 dinh.
Bai 6. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O), hai dudong cao BD va CE cat nhau tai H. V&
duong kinh AF.
a) Tu giac BFCH la hinh gi?
b) Goi M la trung diém cua BC. Chiang minh rang ba diém H, M, F thang hang.

¢) Chitng minh raing OM =%AH.

HD: a) Chitng minh ABF = ACF =90° = CE // BF, BD // CF = BFCH I hinh binh hanh,
b) Duing tinh chdt hai dwong chéo cua hinh binh hanh.
¢) Dung tinh char dwong trung binh cia tam giac AHF.
Bai 7. Cho duong tron (O) dudng kinh AB, M 1a diém chinh giira cia mot nira duong tron, C l1a
diém bat ki trén nira duong tron kia, CM cat AB tai D. V& day AE vudng goc véi CM tai F.
a) Chirng minh rang ti giac ACEM 1 hinh thang can.

—

b) V& CH L AB. Chitng minh rang tia CM la tia phan giac cua géc HCO .
¢) Chitng minh rang €D < %AE.

HD: a) Ching minh AFAC va AFEM vubng can tai F = AE = CM;
CAE = AEM = 45° = AC // ME = ACEM Ia hinh thang can.
b) HCM = OMC = OCM

D = CH =DHS1 :)CDSMD:)CDSLCM:lAE.
MD MO DO 2 2

¢) AHDC  ADDM =

Bai 8. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O; R). Biét A =a <90°. Tinh do dai BC.

HD: Vé duwong kinh BD. BDC = BAC =a . BC = BD.sin D = 2Rsina .
Bai 9. Cho dudng tron (O) c6 hai ban kinh OA va OB vudng goc. Lay diém C trén duong tron (O)

sao cho SdeC _4 . Tinh cac goc cua tam giac ABC.
sdBC
HD:

Bai 10. Cho tam giac ABC can tai A va c6 géc A bang 50°. Nira dudng tron duong kinh AC cét
AB tai D va BC tai H. Tinh s do cac cung AD, DH va HC.
HD:
Bai 11. Cho dudng tron (O) c6 duong kinh AB vudng goc day cung CD tai E. Ching minh rang:

CD? = 4AE.BE.
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IV.GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VA DAY CUNG

1. Pinh li
S6 do cuia goc tao béi tiep tuyén va day cung bang nira sé do cua cung bi chan.

2. Hé qua
Trong mét dwong tron, goc tao béi tia tiép tuyén va day cung va goc ndi tiép cung chan met
cung thi bang nhau.

3. Pinh Ii (b6 sung)

Néu goc BAx (v6i dinh A ndm trén dudng tron, mot canh chira diy cung AB), c6 sb
do bang ntra s6 do cta cung AB cing diy d6 va cung ndy nim bén trong goc do thi canh
Ax 12 mot tia tiép tuyén cua duong tron.

Bai 1. Cho nira duong tron (O) duong kinh AB. Trén tia ddi cua tia AB ldy mot diém M. V& tiép
tuyén MC v&i nira duong tron. Goi H 1a hinh chiéu cua C trén AB.
a) Chang minh rang tia CA 1a tia phan giac cua géc MCH.
b) Gia sit MA = a, MC = 2a. Tinh AB va CH theo a.

HD: a) ACH = ACM = B
b) Chizng minh MA.MB = MC? = MB =4a, AB =3a. MC.OC = CH.OM = CH :ga

Bai 2. Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (O). Goi D, E, F lan luogt 1a cac tiép diém cua
duong tron trén cac canh AB, BC, CA. Goi M, N, P lan luot 1a cac giao diém cua duong
tron (O) voi cac ti OA, OB, OC. Chung minh rang cac diém M, N, P lan luot 14 tim cua
duong tron noi tiép cac tam giac ADF, BDE va CEF.

HD: Ap dung tinh chat hai tiép tuyén cat nhau.

Bai 3. Cho hai dudng tron (O) va (O') cét nhau tai A va B. Mot duong thang tiép xdc véi duong
tron (O) tai C va tiép xUc vaoi dudng tron (O’) tai D. V& dudng tron (I) qua ba diém A, C, D,
cit duong thang AB tai mot diém thir hai 14 E. Chang minh rang:

a) CAD + c@ _ 1800 _b) Ti gidc BCED lahinh binh hanh

— e~~~ -~

—

b) Chizng minh BCD = EDC (= BAC), ECD = BDC (= BAD) = BC // DE, BD J/ CE.
Bai 4. Trén mot canh cia géc xMy liy diém T, trén canh kia liy hai didm A, B sao cho
MT? = MA.MB . Chung minh ring MT Ia tiép tuyén ctua dudng tron ngoai tiép tam giac
TAB.
HD: Chiing minh AMAT #AMTB = ATM = B :%sd;\?‘ = MT la tiép tuyén.

Bai 5. Cho hai dudng tron (O) va (O’) cit nhau tai A va B. V& day BC caa duong tron (O) tiép xtc
véi duong tron (O'). V& day BD cua duong tron (O') tiép xtc voi duong tron (O). Ching
minh rang:
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a) AB> = AC.AD b) BC =,/£.
BD \A
2
HD: a) AABC #AADB = dpcm.b) AB _AC_BC :(BCJ _4B AC_AC
AD AB BD BD) AD AB AD

Bai 6. Cho duong tron (O) va mot diém M ¢ bén ngoai duong tron. Tia Mx quay quanh M, cit
dudng tron tai A va B. Goi | 1a mot diém thudc tia mx sao cho MI? = MA.MB . Hoi diém |
di dong trén duong nao?
HD: MT? = MA.MB = MI* = MI = MT = Diém I di déng trén duong tron (M, MT).
Bai 7. Cho duodng tron (O) va ba diém A, B, C trén (O). Day cung CB kéo dai gap tiép tuyén tai A
& M. So sanh cac gdc: A/J\/E @E, A/C\B .
HD:
Bai 8. Cho hai duong tron (O, R) va (O’, R') (R > R’) tiép x(c ngoai nhau tai A. Qua A k& hai cat
tuyén BD va CE (B, C e (0"); D, E € (O)). Ching minh: ABC = ADE.
HD:
Bai 9. Cho dudng tron (O, R) c6 hai duong kinh AB va CD vudng géc. Goi I 1a diém trén cung AC
sao cho khi v& tiép tuyén qua | va cit DC kéo dai tai M thi IC = CM.
a) Tinh géc AOI. b) Tinh d6 dai OM.
HD:
Bai 10.
a)
HD:

V. GOC CO PINH O BEN TRONG DPUONG TRON.
GOC CO DPINH O BEN NGOAI PUONG TRON.

Pinh li 1
S6 do ciia géc c6 dinh & bén trong dwong tron bang nira tong sé do hai cung bi chan.

Pinh 1i 2

S6 do ciia géc c6 dinh & bén ngodi dwong tron bang nira hiéu sé do hai cung bi chan.

Bai 1. Cho tam giac ABC ni tiép trong duong tron (O). Trén cac cung nhé AB va AC lan luot lay
céc didm 1va K sao cho Al = AK . Day IK cit cAc canh AB, AC lin luot tai D va E.
a) Ching minh ring ADK = ACB.
b) Tam gi4c ABC phai c6 thém diéu kién gi thi tir giac DECB Ia hinh thang can.

HD: a) A/I;?{: sdAK + sdBI _ AB
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Bai 2. Cho duong tron (O) va mot day AB. Vé duong kinh CD vubng goc vaoi AB (D thudc cung
nho AB). Trén cung nhé BC ldy mot diém N. Cac duong thing CN va DN lan luot cét
duong thang AB tai E va F. Tiép tuyén caa duong tron (O) tai N cét duong thiang AB tai I.
Chting minh rang:

. . R s . AE + AF
a) Cac tam giac INE va INF la cac tam giac can. b) Al _AL*ar

HD: a) ﬁv?z:%sdavzfe b) Al = AE —IE, Al = AF + IF = dpcm.

Bai 3. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O). Céc tia phan giac cua goc B va goc C cat nhau
tai 1 va cat duong tron (O) lan luot tai D va E. Day DE cit cac canh AB va AC lan luot tai
M va N. Ching minh rang:
a) Tam gidc AMN la tam giéc can.
b) Céc tam giac EAI va DAI la nhitng tam giéc can.
c) Tt giac AMIN la hinh thoi.

— — — —

HD:a) DA=DC,EA=EB,FB=FC :,>AMN ANM

b) DAl = DIA =DA=DI  c) Ching minh NI // AM, MI // AN, AM = AN = dpcrm.
Bai 4. Tur mot diém M ¢ bén ngoai dudng tron (O), ta vé hai tiép tuyén MB, MC. V& dudng kinh
BD. Hai dudng thang CD va MB cit nhau tai A. Ching minh ring M 14 trung diém cua AB.

HD: A_stTD_AZx\c:MA MC = MB.

Bai 5. Tur mot diém A ¢ bén ngoai duong tron (O), ta vé hai cat tuyén ABC va ADE (B nam giira
A VA C; D nim gita A va E). Cho biét A =50°, sdBD = 40° . Ching minh CD | BE.

~ sd&—sdB/B - . i sd&+sd1/9?)

HD:A:f:stE:MOO.G_olH:CD/)BE:CHE: -90Y,

Bai 6. Cho 4 diém A, B, C va D theo thir ty trén duong tron (O) sao cho sé do cac cung nhu sau:
sdAB=40°, sdCD=120". Goi I 14 giao didm ciia AC va BD. M 1a giao diém cua DA va
CB keéo dai. Tinh cac goc CID va AMB.
HD:
Bai 7. Cho dudng tron (O). Tir mot diém M & ngoai (O), ta v& céc cat tuyén MAC va MBD sao cho
CMD = 40° . Goi E 1a giao diém cia AD va BC. Biét goc AEB =70, tinh s6 do cac cung
AB va CD.
HD:
Bai 8. Cho duong tron (O) va mot diém M & ngoai (O). Ve tiép tuyén MA va cét tuyén MBC di
qua O (B nam giita M va C). Puong tron dudng kinh MB cit MA tai E. Chang minh:
sdAnC = sdBmA + sd BKE véi AnC, BmA VA BKE 1a céc cung trong géc AMC.
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VI. CUNG CHUA GOC

1. Quy tich cung chwra goc

Véi doan thang AB va géc a (0° <a <180°) cho trudc thi quy rich cac diém M thoa man
AMB =a |2 hai cung chera goc a dung trén doan AB.
Chay:
e Hai cung chira goc a néi trén la hai cung tron doi ximg nhau qua AB.
e Hai diém A, B dwoc coi la thugc quy tich.
e Ddc biét: Quy tich cdc diém M nhin doan thang AB cho triede duedi mét géc vudng la dwong
tron duwong kinh AB.
2. Céach vé cung chwa goc a
— V& duong trung truc d ciia doan thang AB.
— Ve tia Ax tao voi AB mét goc a.
— Vé dwong thang Ay vudng goc véi Ax. Goi O 1a giao diém cia Ay vdi d.

— Vé cung AmB, tam O, ban kinh OA sao cho cung nay nam ¢ nira mat phang be AB khéng
chura tia Ax.

—

AmB dwoC vé nhue trén la mot cung chira goc a.
3. Céach giai bai toan quy tich

Mubdn chimg minh quy tich (tap hop) cac diém M thoa mén tinh chét T 1a mot hinh H
nao do, ta phai ching minh hai phan:
— Phan thugn: Moi diém ¢ tinh chdt T déu thugc hinh H.
— Phén ddo: Moi d@iém thuge hinh H déu c6 tinh chat T.
— Két lugn: Quy tich cdc diém M c6 tinh chdt T 1a hinh H.

Bai 1. Cho nira duong tron (O; R) duong kinh AB. V& day MN = R (diém M & trén cung AN ). Hai
day AN va BM cit nhau tai 1. Hoi khi ddy MN di dong thi diém I di dong trén duong nao?

HD: Chitng minh AMON déu MON =60° = AIB=120° = | ném trén cung chira goc 120°
dung trén doan AB.
Bai 2. Cho nira dudng tron dudng kinh AB va mot day AC quay quanh A. Trén nira mit phang bo
AC khéng chua B ta vé hinh vudng ACDE. Hoi:
a) Piém D di dong trén duong nao?  b) Piém E di dong trén dudng nao?
HD: a) ADB = ADC =45° = D di déng trén cung chia goc 45° dung trén doan AB (ném
trén nzza mat phang bo AB ¢6 chiza C).
b) V& Ax £ AB. DE cdt Ax tai F = AEAF = ACAB = AF = AB = AF ¢4 dinh. AEF =90° =
E nam trén dwong tron dwong Kinh AF.
Bai 3. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh BC lay diém E, trén tia d6i cua tia CD liy diém F sao
cho CE = CF. Goi M la giao diém ciia hai dwong thang DE va BF. Tim quy tich cia diém M
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khi E di dong trén canh BC.

HD: Phdn thugn: ACBF = ACDE = BMD = BME =90° = M ndm trén dwong tron dwong
kinh BD. Mgt khdc E - CthiM — C, E — B thi M — B = M thugc cung nho BC.

Phan dao: DM cat BC tgi E, BM cat DC tgi F. ACBF = ACDE = CE = CF.

Két lugn: Quy tich cua diém M 1a cung nhé BC ciia dwong tron dwong kinh BD.

Bai 4. Cho tam giac ABC vubng tai A. V¢ hai nira duong tron duong kinh AB va AC ra phia ngoai
tam giac. Qua A vé& cat tuyén MAN (M thudc nira dudng tron duong kinh AB, N thudc nira
duong tron duong kinh AC).

a) Ta giac BMNC la hinh gi?

b) Tim quy tich trung diém | cia MN khi cat tuyén MAN quay quanh A.

HD: a) BMNC la hinh thang vuéng

b) Goi K la trung diém cua BC. Quy tich diém | 1a cung DAE ciia duong tron dwong kinh AK.

Bai 5. Cho nira dudng tron duong kinh AB. Goi M 1a diém chinh giira ciia cung AB. Trén cung
AM liy diém N. Trén cac tia AM, AN va BN lan luot lay cac diém C, D, E sao cho MC =
MA, ND = NB, NE = NA. Chitng minh rang nam diém A, B, C, D, E cung thugc mét duong
tron.

HD: A/(-i? = A/I-)T? = A/I:;‘E =45" = C, D, E nam trén cung chira goc 45° dung trén doan AB.

Bai 6. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong phan giac BF. Tir mot diém | nam gitra B va F, vé
mot duong thang song song voi AC cat AB va BC lan luot tai M va N. V& dudng tron ngoai
tiép tam giac BIN cat duong thang Al tai mot diém thi hai 1a D. Hai duong thang DN va BF
cit nhau tai E.

a) Chang minh riang bén diém A, B, D, E cung nam trén mot duong tron.
b) Chting minh rang nam diém A, B, C, D, E ciing nam trén mot duong tron. Tir d6 suy ra BE
1 CE.

HD: a) ABE = ADE = B, D thugc cung chira goc dung trén doan AE = A, B, D, E € (P).
b) ACB=ADB =A,B,C,D e (P). (P)va (P) ¢é 3 diém chung A, B, D = (P) =(P)

— BEC = BAC =90°.
Bai 7. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB, diém C di dong trén (O). Goi M 1a giao diém ba dudng
phan giac trong cia tam giac ABC. Piém M di dong trén duong nao?
HD:

Bai 8. Dung tam giac ABC biét BC = 3cm, A= 50°, AB = 3,5cm.
HD: Bai toan c6 hai nghiém hinh.

Bai 9. Dung tam giac ABC biét BC = 4cm, duong cao BD = 3cm va duong cao CE = 3,5¢m.
HD:

Bai 10.
HD:
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VII. TU GIAC NOI TIEP

1. Dinh nghia
M6t tir giac c6 bon dinh nam trén mét duwong tron dgl tie giac ngi tiép dwong tron.
2. Pinh li
e Trong mét tir giac néi tiép, téng sé do hai géc ddi dién bang 180° .
e Néu mét ti giac c6 tong sé do hai gée doi dién bang 180° thi i gidc dé néi tiép duoc duong
tron.
3. Mét s6 dau hiéu nhan biét tir giac ndi tiép
e Ti¢ gidc c6 bon dinh nam trén mér dwong tron 14 tir gidc néi tiép duwong tron.
e Tir gi&c ¢ tong s6 do hai géc déi dién bang 180° thi tir gide d6 néi tiép dwoe dwong tron.
e Tit gidc ABCD ¢6 hai dinh C va D sao cho ACB = ADB thi tit gidac ABCD néi tiép dueoc.

Chu y: Trong cac ti¢ gide dd hoc thi hinh chiz nhdt, hinh vudng, hinh thang can néi tiép dwroc diong
tron.

Bai 1. Cho tam gic ABC can tai A noi tiép duong tron (O) va A =a (0° <a <90°). Goi M 1a mot
diém tuy y trén cung nho AC. V& tia Bx L. AM, cit tia CM tai D.

a) Tinh s do goc AMD . b) Chang minh ring MD = MB.
HD: a) AMD=9OO—% b) AMBD can = MD = MB.

Bai 2. Cho tam giac ABC khong c6 goc ti. Cac duong cao AH va dudng trung tuyén AM khong
triing nhau. Goi N 1a trung diém cia AB. Cho biét BAH = CAM .
a) Chang minh ti giac AMHN noi tiép.
b) Tinh s6 do cia géc BAC.
HD: a) AHN = AMN = AMHN ndi tiép b) BAC = ANM =90°.
Bai 3. Cho tam gi4c ABC vudng tai A. Piém E di dong trén canh AB. Qua B v& mot duong thang
vubng goc vai tia CE tai D va cit tia CA tai H. Chitng minh rang:
a) Ta giac ADBC noi tiép.
b) G6c ADH c6 sb do khong déi khi E di dong trén canh AB.
¢) Khi E di dong trén canh AB thi BA.BE +CD.CE khong doi.
HD: a) BAC=BDC=90°  b) ADH = ACB
¢) V¢ EK £ BC. AKBE # AABC = BE.BA = BK.BC; 4KCE #4DCB = CE.CD = CK.CB.
Bai 4. Cho nira duong tron duong kinh AB va day AC. Tir mot diém D trén AC, vé DE L AB. Hai
duong thang DE va BC cit nhau tai F. Chirng minh rang:
a) Tir giac BCDE noi tiép. b) AFE = ACE.
HD: a) DCB+DEB=180"  b) AECF ngi tiép = AFE = ACE .
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Bai 5. Cho nira duong tron duong kinh AB. LAy hai diém C va D trén nta duong tron sao cho
AC =CD = DB . Céc tiép tuyén vé tr B va C ciia nira duong tron cit nhau tai 1. Hai tia AC
va BD cit nhau tai K. Chang minh rang:

a) Céc tam gi4c KAB va IBC Ia nhimng tam giac déu.
b) T giac KIBC nai tiép.
HD: a) Ching minh m4i tam giac c6 hai géc 60° b) BKC = BIC = 60° .

Bai 6. Cho nura duong tron (O) duong kinh AB va tia tiép tuyén Bx cua nira duong tron. Trén tia
Bx liy hai diém C va D (C nam giira B va D). C4c tia AC va BD lan luot cit duong tron tai
E va F. Hai day AE va BF cat nhau tai M. Hai tia AF va BE cit nhau tai N. Chang minh
rang:

a) Ta giac FNEM ngi tiép. b) Tt giac CDFE noi tiép.

HD: a) MEN = MFN =90°  b) D+ CEF =180°.

Bai 7. Cho tam giac ABC. Hai dudng cao BE va CF cit nhau tai H. Goi D 1a diém ddi xung cua H
qua trung diém M cua BC.

a) Chang minh rang tir giac ABDC néi tiép duoc duong tron. Xac dinh tdm O cua duong tron
do.
b) Puong thang DH cat duong tron (O) tai diém thi hai 1a 1. Chitng minh rang nim diém A, 1,
F, H, E clng nam trén mot dudng tron.
HD: a) BHCD I hinh binh hanh = ACD = ABD = 90°. O li trung diém ciia AD.

b) AIH = AFH = AEH = 90°.
Bai 8. Cho tam gidc ABC. Dung ra ngoai tam giac d6 cic tam gidc déu BCD, ACE va ABF.
Chting minh rang:
a) Ba duong tron ngoai tiép ba tam giac déu noi trén cing di qua mot diém.
b) Ba duong thang AD, BE, CF cung di qua mot diém.
¢) Ba doan thiang AD, BE, CF bang nhau.
HD: a) Goi O la giao diém thir hai Ciia hai dwong tron (ABF) va (ACE)

= A/OTB = A/OE = B/Oz’ =120" = BODC néi tiép = duong tron (BCD) ciing di qua O.

b) AOB+BOD =180° = A, O, D théng hang. Twong ue B, O, E théng hang: C, O, F thing
hang = Ba dwong thang AD, BE, CF dong qui.
¢) 4ABD = AFBC = AD = CF; AACF = AAEB = CF = BE.

Bai 9. Cho tir gihc ABCD ndi tiép duong tron (0), hai duong chéo AC va BD cat nhau tai 1. V&
duong tron ngoai tiép tam giac ABI. Tiép tuyén cua duong tron nay tai | cat AD va BC lan
luot tai M va N. Chang minh rang:

a) MN // CD. b) T giac ABNM noi tiép.

HD: a) BIN =BDC =MN//CD  b) BAM + BNM =180°.

Bai 10. Cho g6c nhon xOy. Trén tia Ox Iy hai diém A va B sao cho OA = 2cm, OB = 6cm. Trén tia
Oy lay hai diém C va D sao cho OC = 3cm, OD = 4cm. Nbi BD va AC. Ching minh ti giéc
ABCD noi tiép.

HD:
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Bai 11. Cho duong tron (O) va mot diém A trén duong tron (O). Tir mot diém M trén tiép tuyén tai
A, V& cat tuyén MBC. Goi I 1a trung diém BC. Chirng minh t&r gidc AMIO nai tiép.
HD:
Bai 12.
a)
HD:

VIIL. PUONG TRON NGOAI TIEP. PUONG TRON NOI TIEP

1. Pinh nghia
a) Puong tron di qua tat ca cdc dinh cia mét da gide dgl dwong tron ngoai tiép da gidc va da
gidc dgl da gidc ni tiép dwong tron.
b) Puwong tron tiép x(c vdi tat ca cac canh cua mét da gidce dgl dwong tron ndi tiép da gidc va
da gidc degl da gidc ngogi tiép dwong tron.

2. Pinh li
Bét ki da giac déu nao ciing c6 mot va chi mot dudng tron ngoai tiép, co mot va chi
mot dudng tron nodi tiép.
Tam cua hai dudng tron ndy tring nhau va dgl tdm cua da giac déu.
Tam nay la giao diém hai dudng trung tryc cta hai canh hodc 14 hai duong phan giac
cua hai goc.
Chay:

e Bdn kinh dwong tron ngogi tiép da gidc la khoang cach tir tam dén dinh.
e Bdn kinh dwong tron néi tiép da gidc la khoang cach tir tam O dén 1 canh.
e Cho n_ gidc déu canh a. Khi do:

— Chu vi cua da gidc: 2p =na (p 1a nera chu vi).
_ 0
_ Mdi g6c & dinh ciia da gide c6 56 do bang =210
n
e s 360°
— Mol goc ¢ tam cua da gidac ¢0 so do bang .
n
L g a . 180°
— Ban kinh dwong tron ngogi tiep:  R=——- = a=2R.sin .
. 180 n
2sin
n
PPN a 80"
— Ban kinh dwong tron noi tiep: r=———— = a=2r.tan
180 n
2tan
n

— Lién hé gidta ban kinh duong tron ngoai tiép va ngi tiép:  R* —r* = “?
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— Dién tich da gidc déu: S= %nar.

Bai 1. Mot dudng tron c6 ban kinh R =3cm . Tinh dién tich hinh vudng nai tiép duong tron do.
HD: a =R\/5 =3\/5(cm) = S=18cm>.
Bai 2. Mot da gidc déu ndi tiép duong tron (0;2¢m) . Biét do dai mdi canh cia né 13 2+/3¢m . Tinh
dién tich cua da giac déu do.

HD: R=—2 _ = 1n=3 = §=33(cm?).
180
2sin

n
Bai 3. Cho luc giac déu ABCDEF, d6 dai mdi canh la a. Cac duong thang AB va CD cit nhau tai
M, cit duong thang EF theo thir tu tai N va P.
a) Chung minh AMNP 1a tam giac déu.
b) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép AMNP.

HD: a) AMNP ¢6 3 goc bang 60° = AMNP li tam gidc déu canh 3a b) R=aV3.
Bai 4. Cho ngii giac déu ABCDE canh a. Hai duong chéo AC va AD cit BE lan luot tai M va N.

a) Tinh ti s6 gitra cac ban kinh cia dudng tron noi tiép va duong tron ngoai tiép ngii giac do.

b) Chttng minh rang cac tam giac AMN va CMB la cac tam giac can.

c) Chirng minh rang AC.BM =a°.

HD: a) — = a —2  _1~0,8.

R 0 0
2tan180 ZSin1850

— — — —

b) Vé dwrong tron ngogi tiép ngii gide déu = AB = BC =CD = DE = EA. Ding cdc dinh Ii vé

géc trong dwong tron, chizng minh méi tam giac c6 hai goc bang nhau.

AB BM

AC  BC'

Bai 5. Cho duong tron (O; R). Tir mot diém A trén duong tron (O) v& céc cung AB, AC sao cho
sdAB =30°, sdAC =90° (diém A nim trén cung BC nho). Tinh cic canh va dién tich cia
tam giac ABC.

¢) AABM #AACB =

HD: BC=R\3, AC=R\2, AB=2Rsin15°, § =R276$in150.
Bai 6.

a)

HD:
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IX. PQ DAI PUONG TRON, CUNG TRON

1. Cong tharc tinh d§ dai dwong tron (chu vi dwong tron)
Do dai C cua mot duong tron ban kinh R duoc tinh theo cong thec:
C=27nR hogc C=nd (d=2R)
2. Cong thire tinh d§ dai cung tron

Trén dwong tron ban kinh R, dé dai | cua mét cung n® dwoc tinh theo cbng thurc:

_ 7Rn

l= .
180

Bai 1. Cho z =3,14. Hiy dién vao cac bang sau:

Ban kinh R | Buong kinh d bo dai C Diéntich S
5

94,2

28,26

HD:
Bai 2. Cho duong tron (O) ban kinh OA. Tur trung diém M cua OA v& day BC L OA. Biét do dai
duong tron (O) 1a 4z (cm). Tinh:
a) Ban kinh duong tron (O). b) B dai hai cung BC cua duong tron.
HD:
Bai 3. Tam gidc ABC c¢6 AB = AC = 3cm, A=120°. Tinh d6 dai duong tron ngoai tiép AABC.
HD:

Bai 4. Mot tam giac déu va mot hinh vudng ¢6 cing chu vi 1a 72cm. Hoi do dai duong tron ngoai

tiép hinh nao 16n hon? Lén hon bao nhiéu?
HD:

Bai 5. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xdc ngoai véi nhau tai A. Mot duong thiang qua
A cit duong tron (O) tai B, cit duong tron (O’) tai C. Chirng minh rang néu R’ =%R thi d6
dai caa cung AC bang nira d6 dai ciia cung AB (chi xét cac cung nho AC, AB).

HD:

Bai 6. Cho dudng tron dudng kinh BC = 2R . Trén duong tron 1iy mot diém A sao cho AB = R+/3 .
Goi P,,P,,P; 1a chu vi cdc duong tron c¢6 duong kinh lan luot 1a CA, AB, BC. Chtng minh
rang:

2 p2 2

A_AH_&K

1 3 4
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HD:
Bai 7. Cho tir gidc ABCD ngoai tiép duong tron (O). V& ra phia ngoai tt giac nay bon nia duong
tron c¢6 dudng kinh lan luot 12 bdn canh cua tir gidc. Chung minh rang téng d6 dai cua hai
nira dudng tron c6 dudng kinh 14 hai canh ddi dién bang tong d6 dai hai nira duong tron kia.
HD:
Bai 8. Cho nira duong tron (O; 10cm) c6 duong kinh AB. V& hai nira duong tron duong kinh OA
va OB & trong nira duong tron (O; 10cm). Tinh dién tich cia phan nam gitra ba dudng tron.
HD:
Bai 9. Cho ntra duong tron (O) duong kinh BC. Liy mot diém A trén (O) sao cho AB < AC. V&
hai nira duong tron duong kinh AB va AC ¢ phia ngoai tam giac ABC. Chang minh dién
tich tam giac ABC bang tong hai dién tich cia hai hinh tring khuyét ¢ phia ngoai (O).
HD:
Bai 10.
a)
HD:

X. DIEN TICH HINH TRON, HINH QUAT TRON

1. Cdng thirc tinh dién tich hinh tron

Dig¢n tich S cua mgt hinh tron ban kinh R dwoc tinh theo céng thuc: S = 7R?
2. Cong thirc tinh dién tich hinh quat tron

Di¢n tich hinh quat tron ban kinh R, cung n® dwoc tinh theo cbng thurc:

2
S= Zléon hay = %R (I la d@¢ dai cung n® cia hinh quat tron).

Bai 1. Mot hinh vudng va mot hinh tron cé cung chu vi. Hoi hinh nao co dién tich I6n hon.
. . . s N 2 4 2
HD: Goi chuvi moi hinh la4a = S, =a",S,, :;a =8,>S,,.

Bai 2. Chiing minh rang dién tich hinh tron ngoai tiép hinh vudng bang hai lan dién tich hinh tron
noi tiép hinh vudng do.
2 2

. 3A IN: N A N wa wa
HD: Goi do dai cgnh hinh vuong laa = Spgoaiticp == Sugiriep =4

Bai 3. Tinh dién tich hinh vanh khin tao thanh boi duong tron noi tiép va duong tron ngoai tiép

tam giac déu canh 6¢m .

HD: Ryppisiy = =293+ Rypiisyy = ———5 =3 = =97 (cm’).

ngoqitiép —

Bai 4. Mot tam giac déu canh a ndi tiép trong dudng tron (O). Tinh dién tich hinh vién phan tao
thanh b&i mét canh cia tam gidc va mot cung nhé cang canh do.
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2 2
HD: s=7¢ _ ¢ \/5.
9 12

Bai 5. Tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH = 2cm. Trén cling mét nira mit phing bo BC ¢
chta A ta v& ba nira duong tron co duong kinh lan luot 1a BH, CH va BC. Tinh dién tich
mién gidi han boi ba nira duong tron do.

HD: Bgt HB=2R,HC =2r = AH*> =HB.HC =4Rr = Rr=1 = S=zRr=r(cm?).
Bai 6.

a)

HD:
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BAI TAP ON CHUONG III

Bai 1. Cho nira dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Tir A va B vé céc tiép tuyén Ax va By vai nira
duong tron. Mot goc vubng quay quanh O, hai canh cua géc cat Ax va By lan luot tai C va
D. Hai duong thang OD va Ax cit nhau tai E. Chitng minh rang:

a) AC.BD =R>.

b) Tam giac CDE la tam giac can.

¢) CD la tiép tuyén caa nira duong tron (O).

HD: a) 4AOC #ABDO = AC.BD = OA.OB = R*.

b) ACDE c6 CO vira la dwong cao, vira & trung tuyeén.

¢) Vé OF _L CD = AFOD = AAOE = OF = OA =R = CD la tiép tuyén cua (O).

Bai 2. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB, tia tiép tuyén Ax. Trén tia Ax liy diém M sao cho
AM = R+J3. V& tiép tuyén MC (C Ia tiép diém). Puong thing vudng goc véi AB tai O cit
tia BC tai D.

a) Chang minh rang BD // OM.

b) Xac dinh dang cua céc ti gidc OBDM va AODM.

¢) Goi E 1a giao diém caa AD véi OM, F 1a giao diém caa MC véi OD. Chang minh rang EF 1a
tiép tuyén cua duong tron (O).

HD: a) AOM = B = BD // OM. b) OBDM I hinh binh hanh, AODM I hinh ché nhdt.
¢) OE =R, FE L OE = EF la tiép tuyén cua (O).

Bai 3. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. V& cac duong kinh AOC va AO'D.
Puong thiang AC cat duong tron (O') tai E. Puong thang AD cit duong tron (O) tai F.
Chting minh rang:

a) Ba diém C, B, D thing hang.
b) Tt gidc CDEF nai tiép.
¢) A la tam dudng tron noi tiép (hoic bang tiép) cua tam giac BEF.
HD: a) ABC = ABD=90°.  b) CED = CFD =90°.
c¢) Chung minh FA la tia phan giéc trong (hoac ngoai) cua goc F, EA la tia phan giac trong
(hodc ngoai) cua goc E cua ABEF = A 1a tam duong tron noi tiép (hoac bang tiép) cia tam giac
BEF.

Bai 4. Tur mot diém A & ngoai dudng tron (O) vé tiép tuyén AT va cét tuyén ABC véi duong tron
(B nam giita A va C). Goi H la hinh chiéu cia T trén OA. Chang minh rang:

a) AT? = AB.AC b) AB.AC = AH.AO c) Ta gidc OHBC noi tiép.
HD: a) AATB #AACT = AT? = AB.AC. b) AB.AC = AH.AO = AT>.

¢) AAOC #AABH = ACO = AHB = ACO + BHO =180° = OHBC ndi tiép.
Bai 5. Cho tam gi4c ABC noi tiép duong tron (O) (AB < AC). V& day AD // BC. Tiép tuyén tai A
va B cuia duong tron cat nhau tai E. Goi | 1 giao diém cua AC va BD. Chang minh rang:

2) AIB=AOB..
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b) Nam diém E, A, |, O, B cling nam trén mot dudng tron.
¢) 10 L IE.

HD: a) AIB=sdAB=AOB. b)ABOI, AOBE ngitidp.  ¢) EIO = EAO =90° =10 / IE

Bai 6. Cho hinh vuéng ABCD. Trén hai canh CB va CD lan luot lay hai diém di dong M va N sao
cho CM = CN. Tir C vé& duodng thiang vudng goc véi BN, cat BN tai E va AD tai F.

a) Chirng minh tar giac FMCD la hinh chir nhat.

b) Chimg minh nam diém A, B, M, E, F ciing nim trén mot duong tron. Xac dinh tdm O cua

duong tron do.

¢) Buong tron (O) cit AC tai mot diém thir hai 12 1. Chieng minh tam giac IBF vuéng can.

d) Tiép tuyén tai B cua duong tron (O) cat duong thang FI tai K. Chimg minh ba diém K, C, D

thang hang.

HD: a) AFDC = ANCB = FD = CN = CM

b) A, B, M, E, F nam trén dwong tron dwong kinh BF. O la trung diém cua BF.

¢) IF=IB =IF=1B d) IBKC ngi tidp = BCK = BIK =90° = BCK + BCD =180°.
Bai 7. Cho dudong tron (O). V& hai day AC va BD bing nhau va vudng goc véi nhau tai I (diém B
nam trén cung nho AC). Chang minh rang:
a) T giac ABCD la hinh thang can.
b) Téng dién tich hai hinh quat tron AOB va COD bang tong dién tich hai hinh quat tron AOD
va BOC (c&c hinh quat tron ung véi cac cung nho).
HD: a) BDC = ABD = AB// CD

”RO (s¢AB+sdcD). s

7R? (
+S
quat AOD qugtBOC

b) S : sdAD +sdBC).

quat AOB + SquatCOD
Bai 8. Cho ntra duong tron duong kinh BC = 10cm va day BA = 8cm. Ve ra phia ngoai cua tam
giac ABC céc nira duong tron duong kinh AB va AC.

a) Tinh dién tich tam giac ABC.

b) Tinh téng dién tich hai hinh vién phan.

¢) Tinh téng dién tich hai hinh tring khuyét.

25

HD: @) S, =24(cm®) b) 5, =57~ 24(cm®)  c) S, =24(cm?).
Bai 9. Cho tam gi4c ABC noi tiép duong tron (O). Biét BC = 2cm, A =450,

a) Tinh dién tich hinh tron (O).

b) Tinh dién tich hinh vién phan gigi han bgi day BC va cung nho BC.

¢) Xéc dinh vi tri cia diém A dé dién tich tam giac ABC 1 16n nhét. Tinh dién tich I6n nhit dé.

HD:a) R=0B=+2 = §=2x(cm*) b) Svp=”T_2(cm2)

C) S,z l6n Nhdt < 4 la diém chinh giira cung 6n BC. Khi do S g = J2 +1(cm?).
Bai 10. Cho tam giac ABC nhon. Pudng tron dudng kinh BC cit AB ¢ N va cat AC & M. Goi H la
giao diém cua BM va CN.
a) Tinh s do cac goc BMC va BNC.

Lién hé tai liéu word mon toan: 039.373.2038 TAI LIEU TOAN HOC




Website:tailieumontoan.com

b) Chitng minh AH vubng géc BC.
¢) Chang minh tiép tuyén tai N di qua trung diém AH.
HD:
Bai 11. Cho duong tron tdm O, dudng kinh AB = 2R va diém M trén dudng tron sao cho gdc
MAB =90°. Ké day MN vuéng géc véi AB tai H.
a) Chirng minh AM va AN 1a c4c tiép tuyén cua duong tron (B; BM).

b) Chitng minh MN? = 4AH .HB.
¢) Chang minh tam gidc BMN 1a tam giac déu va diém O 1a trong tdm caa no.
d) Tia MO cit duong tron (O) tai E, tia MB cit (B) tai F.Chimg minh ba diém N, E, F thang
hang.
HD:
Bai 12. Cho dudng tron (O; R) va diém A cach O mét khoang bang 2R, ké tiép tuyén AB téi duong
tron (B la tiép diém).
a) Tinh sb do cac goc cua tam giac OAB.
b) Goi C 1a diém dbi xung véi B qua OA. Chimg minh diém C nam trén duong tron O va AC
a tiép tuyén cua duong tron (O).
¢) AO cit duong tron (O) tai G. Chirng minh G Ia trong tam tam giac ABC.
HD:
Bai 13. Tir mot diém A & ngoai duong tron (O; R), ké hai tiép tuyén AB, AC (véi B va C 13 hai tiép
diém). Goi H 1a giao diém cua OA va BC.
a) Chitng minh OA L BC va tinh tich OH.OA theo R.
b) Ké duong kinh BD cua duong tron (O). Chirng minh CD//OA.
¢) Goi E 1a hinh chiéu cua C trén BD, K 1a giao diém cua AD va CE. Ching minh K 1 trung
diem CE.
HD:
Bai 14. Tir mot diém A & ngoai duong tron (O; R), ké hai tiép tuyén AB, AC (voi B va C 1a céc tiép
diém). K¢ BE L ACVaCF L AB (E € AC,F € AB), BE va CF cit nhau tai H.
a) Chirng minh tar giac BOCH Ia hinh thoi.
b) Ching minh ba diém A, H, O thing hang.
¢) Xéc dinh vi tri diém A dé H nam trén duong tron (O).
HD:
Bai 15. Cho duong tron (O; 3cm) va mot diém A c¢d OA = 6 cm. Ké céc tiép tuyén AB va AC véi
duong tron (B, C 1a cac tiép diém). Goi H 1a giao diém cia OA va BC.
a) Tinh d6 dai OH.
b) Qua diém M bat ki thuoc cung nho BC, ké tiép tuyén voi duong tron, cat AB va AC theo tha
tu tai E va F. Tinh chu vi tam giac ADE.
c) Tinh s6 do goc DOE.
HD:
Bai 16. Cho ntra duong tron tim O duong kinh AB. Goi Ax, By la cac tia vudng goc véi AB (AX,
By va nira dudng tron thugc ciing mot nira mat phang bo AB). Qua diém M bét ki thudc tia
Ax, ke tiép tuyén voi nira duong tron, cit By & N.
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a) Tinh sé do goc MON.

c) Tinh tich AM.BN theo R.
HD:

Bai 17.

a)

HD:

b) Ching minh MN = AM + BN.
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‘ CHUONGIV ‘
HINH TRU - HINH NON - HINH CAU

I. HINH TRU

1. Hinh tru
Khi quay hinh chiz nhdt ABO O mét vong quanh canh OO’ ¢é dinh, ta diroc mét hinh tra.
e Hai hinh tron (O) va (O’) bang nhau va nam trong hai mat phang song song dgl hai ddy cia
hinh tru.
e Purong thang 00 dgl truc cua hinh truy.
e Mdi Vi tri ciia AB dgl mét dwong sinh. Cde dwong sinh vudng goc véi hai mat phang ddy. D6
dai cua dwong sinh 1a chiéu cao cia hinh try.
2. Cit hinh tru béi mgt mat phiang
e Khi cat hinh try béi mét mdat phang song song véi ddy, thi phan mét phang nam trong hinh
tru (Mt cat — thiét dién) 1a mgt hinh tron bang hinh tron ddy.
« Khi cat hinh try bgi mét mdt phang song song véi truc OO “thi mat cat 1a mgt hinh ché nhat
3. Dién tich — Thé tich
Cho hinh tru ¢6 bdn kinh ddy R va chiéu cao h.

¢ Di¢n tich xung quanh: Syq =27Rh
e Di¢n tich toan phan: S, =27Rh+ 27R?
e Thé tich: V =7zRh

Bai 1. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang % duong cao. Khi cat hinh tru ndy bang mot mat phang
di qua truc thi mat cat 1a mot hinh chix nhat c6 dién tich Ia 50cm?*. Tinh dién tich Xung quanh
va thé tich hinh tru.

pS: S, =62,5z(cm’), V =62,5z(cm’).

Bai 2. Mot hinh try ¢ dudng cao bang duong kinh day. Biét thé tich cua hinh tru 12 1287 cm®.

Tinh dién tich xung quanh cua hinh tru.
. _ 2
bS: qu =64r(cm”).

Bai 3. Mot hinh tru co ban kinh day 1a 3cm . Biét dién tich toan phan gap doi dién tich xung quanh.
Tinh chiéu cao cua hinh try.
bBbS: h=R=3(cm).

Bai 4. Mot hinh try cé dién tich xung quanh la 207 cm?® va dién tich toan phan 1a 287z cm?. Tinh
thé tich cta hinh tru do.
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, PS: V =20z (cm?).
| // Bai 5.
DS:

I1. HINH NON - HINH NON CUT

1. Hinh nén

Khi quay tam gi4c vuéng mét vong quanh canh OA ¢é dinh thi dwoc mét hinh non.
A

e Diém A dgl dinh cia hinh non.
e Hinh tron (O) dgl ddy cua hinh non.
e M4i Vi tri ciia AC dgl mét dwong sinh cua hinh non.
e Doan AO dgl dwong cao cua hinh non.
2. Dign tich — Thé tich hinh nén
Cho hinh nén c¢é bdn kinh déy R va dwong sinh |, chiéu cao h.

e Di¢n tich xung quanh: S, =7zRI e Di¢n tich toan phan: S, = 7RI+ 7R?
VS 1 2
e Thétich: V = §7Z'R h

3. Hinh nén cut
Khi cat hinh nén béi mgt mat phang song song véi ddy thi phan
hinh nén nam giiza mat phang néi trén va mat phang day dgl mét
hinh nén cut.
e Hai hinh tron (O) va (O ) dgl hai day.
e Poan 00’ dgl truc. 6 dai 00’14 chiéu cao.
e Doan AC dgl dwong sinh.
4. Dién tich — Thé tich hinh nén cut
Cho hinh nén cut cé cdc ban kinh déy R va r, chiéu cao h, dwong sinh |.

e Di¢n tich xung gaunh: S, = z(R+r)l eThétich: V= %ﬁh(R2 +Rr+1%)

Bai 1. Cho tam gidc ABC vuéng tai C. Biét BC = a, AC = b. Quay tam giac vudng nay mét vong
lan luot quanh canh AC va BC, dugc mét hinh nén dinh A va mot hinh nén dinh B. Hay so
sanh ty sé thé tich caa hai hinh ndn va ty sé dién tich xung quanh caa hai hinh nén ay.

Bai 2. Mot hinh quat tron c6 ban kinh 20cm va géc ¢ tam 1a 144°. Nguoi ta uén hinh quat nay
thanh mét hinh nén. Tinh sé do ntra goc & dinh cua hinh nén do.
DS: sina =0,4.
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© Bai 3. Mot hinh nén c6 ban kinh ddy bing Sem va dién tich xung quanh I3 65z cm? . Tinh thé tich

cua hinh non dé.
BS: V=1007 (cm’).

Bai 4. Mot hinh nén c6 dwuong sinh dai 15¢m va dién tich xung quanh 1 1357z cm?.
a) Tinh chiéu cao caa hinh nén dé.
b) Tinh dién tich toan phan va thé tich cia hinh non do.
BS: a) h=12(cm) b) S, =2167(cm®), V =324z (cm?).
Bai 5. Mot chiéc x6 hinh ndn cut 1am bing ton dé dung nudc. Cac ban kinh day 1a 14cm va 9em,
chiéu cao 1a 23¢m.
a) Tinh dung tich cua x6.
b) Tinh dién tich ton dé 1am xd (khdng ké dién tich cac chd ghép).

BS: a) v:@n(cm%wj lit b) S =621,57(cm?)

Bai 6. Tur mot khic gd hinh tru cao 15¢m, ngudi ta tién thanh mot hinh nén c6 thé tich 16n nhat.
Biét phan gd bo di co thé tich la 6407 cm’.
a) Tinh thé tich khtc gé hinh tru.
b) Tinh dién tich xung quanh hinh non.
DS:a) V=960 (cm’) b) S, .= 1367 (cm?)
Bai 7.
bS:

111. HINH CAU

1. Hinh cau
Khi quay nia hinh tron tm O, ban kinh R mét vong quanh dwong kinh AB ¢ dinh thi dwoc
mét hinh cau.

e Nita dirong tron trong phép quay ndi trén tgo thanh mét mat cau.
e Diém O dgl tam, R 1a ban kinh cza hinh cdu hay mat cau ds.
2. Cit hinh ciu béi mdt mat phang

e Khi cat hinh ciu bdi mot mit phang ta duge mot hinh tron.

e Khi cat mat cau ban kinh R baéi mét mat phang ta dwoc mét durong tron:
— Puong tron dé c¢é ban kinh R néu mat phang di qua tam (goi 1a dwong tron lén).
— Puong tron dé ¢é ban kinh bé hon R néu mat phang khéng di qua tam.
3. Dién tich — Thé tich
Cho hinh cau ban kinh R.

e Di¢n tich mat cau: S =47zR? e Thé tich hinh cdu: Vv = %n'R3
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Bai 1. Mot hinh ciu c6 sb do dién tich mat cau (tinh bing cm?) dang bang sé do thé tich cua né
(tinh bing ¢m?). Tinh ban kinh cua hinh cau do.
bS: R=3(cm).

Bai 2. Mot hinh cau cd dién tich bé mat 1a 100z m? . Tinh thé tich hinh ciu do.

pS: v =¥(m3) :

Bai 3. Cho tam giac déu ABC canh a, dudng cao AH. Ta quay nira duong tron noi tiép, nira dudng
tron ngoai tiép tam giac déu nay va tam giac vudng ABH mot vong quanh AH, duoc hai mat
cau va mot hinh nén. Tinh:

a) Ti s6 dién tich hai mat cau ni tiép va ngoai tiép hinh non.
b) Ti s6 thé tich cua hai hinh cau n6i trén.
¢) Thé tich phan khéng gian gigi han bai hinh ndn va hinh ciu ngoai tiép hinh nén.

S V. 3
DS: Rzzr;AH=£;0Azﬂ_ a) _lzl b) _1=l 0) V=23\/§7m -
2 3 S, 4 Vv, 8 216
Bai 4.
DS:

BAI TAP ON CHUONG IV

Bai 1. Mot hinh cau noi tiép trong mot hinh tru. Cho biét dién tich mat cau 12 60 cm?. Hay tinh:
a) Dién tich toan phan cua hinh tru.
b) Thé tich hinh tru.

DS:a) S, =90(cm*)  b) V=30 15 (cm®).
T

Bai 2. Tam gidc ABC vudng tai A c6 BC = 2a va B=30°, Quay tam giac vudng nay mét vong
quanh canh AB ta dugc mét hinh nén dinh B. Chitng minh rang dién tich toan phan cua hinh
nén 4y bang dién tich mat cau co dudng kinh AB.

pS: S, =37a’ =S,

Bai 3. Nguoi ta chia hinh tron (0;12¢m) thanh hai hinh quat c6 cac sé do cung 1a 120° va 240° .
T hai hinh quat ndy nguoi ta udn lai thanh hai hinh nén.
a) Tinh nira goc & dinh cia mai hinh non.
b) Tinh thé tich ciia mdi hinh nén.
¢) Tinh ti s6 dién tich toan phan cuaa hai hinh non.
DS: a) Do dai cung nho 87 (cm), dé dai cung lén 167 (cm).

Hinh non tgo boi hinh quat nhé c¢é dwong sinh 12cm va chu vi day 87 cm

= R, =4(cm) = sina =l.
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Hinh non tqo boi hinh quat 16n ¢é dwong sinh 12cm , chu vi dday 167 cm

= R, =8(cm) = sinb =§.

b)‘/lzlzsﬁzz o). V2:256J§n (o) C) _ 64w 2
3 3 S, 160z 5
Bai 4.
a)
ps:
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