MOÄT SOÁ PHÖÔNG PHAÙP GIAÛI PHÖÔNG TRÌNH VOÂ TÆ

 THUÙ VÒ !

(Leâ Phuùc Löõ, lôùp 12T, tröôøng THPT Chuyeân Beán Tre)

Phöông trình voâ tæ laø moät daïng toaùn khoù trong caùc kì thi Toaùn vaø chuùng ta cuõng ñaõ laøm quen nhieàu vôùi noù cuøng vaøi phöông phaùp giaûi quen thuoäc. Trong baøi naøy, xin giôùi thieäu vôùi caùc baïn theâmhai phöông phaùp thuù vò khaùc, xin taïm goïi laø phöông phaùp “nhaân löôïng lieân hôïp” vaø phöông phaùp “tam thöùc baäc hai”. Hy voïng raèng qua ñoù, caùc baïn seõ coù theâm moät vaøi kieán thöùc caàn thieát, laøm phong phuù theâm kinh nghieäm cuûa mình.

1) Phöông phaùp nhaân löôïng lieân hôïp:

* Baøi toaùn môû ñaàu: Giải phương trình sau:
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        Tuy phöông trình naøy chæ chöùa caùc caên thöùc baäc hai vaø cuõng ôû daïng ñôn giaûn nhöng caùc phöông phaùp thoâng thöôøng ñeå giaûi phöông trình voâ tæ nhö bình phöông ñeå khöû caên thöùc hoaëc duøng baát ñaúng thöùc ñeàu khoâng coù taùc duïng, ta seõ cuøng tìm hieåu moät caùch giaûi ñoäc ñaùo döïa vaøo moät kieán thöùc quen thuoäc nhöng cho lôøi giaûi khaù aán töôïng sau ñaây.

       *YÙ töôûng chính: Trong nhieàu tröôøng hôïp, ta ñaõ nhaåm ñöôïc nghieäm cuûa moät phöông trình chöùa caên thöùc vaø ñoaùn ñöôïc raèng ñaây laø taát caû caùc nghieäm cuûa phöông trình ñaõ cho nhöng chöa chöùng minh ñöôïc. Khi ñoù, ta haõy thöû duøng phöông phaùp theâm bôùt, nhaân löôïng lieân hôïp, ñöa phöông trình ñaõ cho veà moät tích, trong ñoù chaéc chaén coù moät nhaân töû daãn ñeán nghieäm ta ñaõ nhaåm ñöôïc (coøn nhaân töû coøn laïi thì thöôøng laø moät phöông trình voâ nghieäm).
*Lôøi giaûi baøi toaùn môû ñaàu: Ñieàu kieän:
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, ta nhaåm thaáy x= 0 laø moät nghieäm cuûa phöông trình, tieán haønh bieán ñoåi nhö sau:
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Ta coù:
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, phöông trình naøy voâ nghieäm.

Vaäy phöông trình ñaõ cho coù nghieäm duy nhaát x = 0.

Ta haõy laøm tìm hieåu theâm 3 ví duï sau ñaây ñeå thaáy roõ hieäu quaû cuûa phöông phaùp naøy:

VD1: Giaûi phương trình sau: 
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Giaûi: PT ñaõ cho töông ñöông vôùi: 
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Xeùt phöông trình (*), ta coù:
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 suy ra: VT<VP.

Do ñoù, (*) voâ nghieäm.Vaäy phöông trình ñaõ cho coù nghieäm laø x=1, x= -1.

-Ñoâi khi vieäc chöùng minh phöông trình thöù hai voâ nghieäm cuõng khoâng ñôn giaûn, caàn keát hôïp moät vaøi baát ñaúng thöùc ñeå so saùnh caùc veá:

VD2:  Giaûi phöông trình sau: 
[image: image9.wmf]3

23

12

xxx

-+=-

. 

Giaûi: Ñieàu kieän:
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.Phương trình ñaõ cho töông ñöông vôùi:
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   Ta seõ chöùng minh ôû (*), VP >2 >VT
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Ñaët t=
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> 0. Caàn chöùng minh: 
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, ñuùng.

Vaäy (*) voâ nghieäm hay phöông trình ñaõ cho coù nghieäm duy nhaát x= 3.

VD3: Giaûi phöông trình sau: 
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Giaûi: Ta nhaåm thaáy x= 0 laø nghieäm cuûa phöông trình neân cuõng tieán haønh bieán ñoåi nhö sau:

(chuù yù raèng ta coù theå chöùng minh baèng quy naïp raèng 
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Xeùt phöông trình (**), ta coù: 
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Suy ra (**) voâ nghieäm. Vaäy (*) coù nghieäm duy nhaát laø x= 0.

* Baøi taäp aùp duïng: Giaûi caùc phöông trình vaø heä phöông trình sau:

1/

[image: image21.wmf]3

51

152

42

xxx

-+-=+

                                               2/         
[image: image22.wmf]3

2

2349

xxx

++=+

 

3/

[image: image23.wmf]3

4

3

1881(4)

2

xxxx

+++++=+

                             4/        
[image: image24.wmf]2

92

1(1)1

4

xxxx

+-=--


5/            
[image: image25.wmf]22

22

211

211

xyy

yxx

ì

+=-+

ï

í

+=-+

ï

î


 2) Phöông phaùp tam thöùc baäc hai:

       * YÙ töôûng chính: Ñaët moät bieåu thöùc naøo ñoù trong phöông trình ban ñaàu veà moät aån khaùc (thöôøng laø bieåu thöùc döôùi daáu caên) nhöng ta chöa ñöa ñöôïc heát phöông trình ñaõ cho veà aån môùi naøy maø chæ vieát ñöôïc phöông trình veà daïng moät tam thöùc baäc hai theo moät aån coù tham soá laø aån coøn laïi. Khi ñoù, ta haõy cöù tieáp tuïc tính 
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 cuûa phöông trình naøy vaø thoâng thöôøng
[image: image27.wmf]D

 tính ñöôïc hoaëc laø moät haèng soá hoaëc laø bình phöông cuûa moät bieåu thöùc chöùa bieán. Tieáp tuïc giaûi theo coâng thöùc tìm ra nghieäm vaø ñi ñeán caùc phöông trình ñôn giaûn hôn. 

VD1: Giaûi phöông trình sau:   
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Giaûi: Ñaët: 
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 (1) khoâng coù nghieäm do ñieàu kieän cuûa t.
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Phöông trình ñaõ cho coù nghieäm laø 
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VD2: Tìm nghieäm döông cuûa phöông trình sau:
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Giaûi: Ñieàu kieän: 
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. Phöông trình ñaõ cho trôû thaønh: 
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-Töø (*), suy ra: 
[image: image39.wmf]1

12(11)

x

x

-=++

. Phöông trình naøy voâ nghieäm do: 
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-Töø (**), suy ra: 
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Do 
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 neân phöông trình ñaõ cho coù nghieäm döông laø: 
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VD3:  Giaûi phöông trình sau: 
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Giaûi: Ñaët 
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Suy ra phöông trình aån t coù hai nghieäm laø:
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    Phöông trình naøy voâ nghieäm.
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Xeùt (3) :
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. Suy ra (3) voâ nghieäm.

Vaäy phöông trình (*) coù nghieäm laø x=2.

*Baøi taäp aùp duïng:  Giaûi caùc phöông trình sau:
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