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Cho hinh thang ABCD (AD // BC), théa man AB = AC, BC=BD=1,CD < |
v BAC + BDC = 180°. Tinh CD.

Cho tam giac ABC vuéng tai A, duong tron tdm B ban kinh BA va duong
tron tdm C ban kinh CA cit nhau tai D (D khac A), BC cét duong tron (B) tai
E, F va cit dudng tron (¢) tai M, N. Puong thing DM cit AE
tai P va cat duong tron (B) tai I, DF cit AN tai Q va cit duong tron (C) tai H.

Ching minh 25 Ezﬁ

Cho tir gidc ABCD néi tiép dudng tron (0). Goi M, N, P, Q lén luot la trong
tdm cac tam giac ABC, BCD, CDA, DAB. Chung minh rang cac duong
thang AN, BP, CQ, DM dong quy.

Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O) AB < BC. Goi I la diém chmh
gilia ciia cung AC chtra B, H la hmh chiéu cua I trén AB. Chiing minh ring
CH=BH+AB.

Cho duodng tron tam O va hai day AB, CD cit nhau tai M (M nim trong

- duong tron). Goi I 1a trung diém cna AD, dudng thang MI cat CB tai E.

CE MA?
BE MD?

Chimg minh ring —

Cho tam gidc ABC va dudng tron ndi tiép tam I tiép xtic véi cc canh BC, CA,
AB lan luot tai D, E, F. Pudng thing qua A va song song véi EF cét cac dudng
thang DE va DF In luot tai P va Q. Chimg minh PIQ < 90°. (IMO 1998)




image1.jpeg
Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O), dudng trung truc ciia BC cit
AC va AB lan luot tai P va Q. Chimg minh ring OAC = AQP .

Cho tam gidgc ABC ndi tiép duong tron (O), duong phan gidc géc BAC cit
canh BC tai D va cit dudng tron (O) tai E. Dung duong tron duong kinh
AE, dudng thing qua D vudng géc v6i AE cat dudng tron ducng kinh AE
tai F. Chimg minh ring tam giac EFC la tam gidc can. : :
Cho tam giac ABC (AB = AC) ni tiép dudng tron (O), M 1a diém thay dbi
trén cung BC c6 chira dinh A, H 14 hinh chiéu cua A trén BM. Chimng minh
réng BM =BH +MC. (Dinh li Archimedes)

Cho tam gidc nhon ABC, cdc duong cao AD, BE, CF. Goi P va Q lan Iuot la
hinh chiéu ctia A trén DE va DF. Chimg minh ring tam gi4c APQ la tam
gidc can va PQ song song vé6i BC. ¢

Cho ti gide ABCD néi tiép duong tron, goi E 1a trung diém ciia AB, dudng
chéo AC va BD cét nhau tai I, H va K Ian luot I hinh chiéu cta I trén AD
va BC. Chimg minh ring tam giac EHK 14 tam giac cin.

Cho tam gidc ABC vuong tai A néi tiép duong tron (0), M la diém trén
canh BC (M khéc B, C, 0). Goi Oy, O, theo thir tir la tdm duong tron ngoai
tiép tam gidc ABM va tam giac ACM.

a) Chimg minh réng A, M, 0, O}, O, ndm trén mot duong tron;

b) Xéc dinh vj tri ctia M sao cho ban kinh duong tron qua A, M, O, O, O,
nho nhét. ;

Cho tam gidc ABC, duong tron qua B va C cit hai canh AC va AB tai D va.
1. Goi I 1a diém chinh giita ciia cung DE; duong thang BI cat AC tai M va
cét CE tai Q, duong thing CI cit AB tai N va cit BD tai P. Chung minh
ring MN, DE, PQ song song va&i nhau.




image2.jpeg
14,

15,

16.

Cho tam glac nhon ABC, dudng cao AH, phan gidc goc ACB cét canh AB
tai D, CD cét AH tai Q, K 1a hinh chiéu ciia D trén AC duong thing DK cit
AH tai E. Puong tron ngoai tiép tam gidc DEC cit BC tai P (P khac B).
Chitg minh rang tam gidc PDQ la tam giac can.

Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (0), AD 1a phan glac cua tam gidc,
M la diém thay déi trén AD, P va Q theo thtr tw 1a hinh chiéu ctia M trén AB
va AC, I 1a trung diém cua BC, H 14 hinh chiéu cua I trén PQ. Chimg minh
rang MH ludn di qua diém c6 dinh khi M thay doi trén AD.

Cho tam giac déu ABC, goi D, E, I theo thir tw la cc diém trén canh BC,
CA, AB thoa man BAD+ CBE + ACI =120°. Chiing minh ring ba tam gidc
ABAD, ACBE, AACI phu kin AABC.

Cho tam giac ABC ndi tlep duong tron tam O duong tron (2) tam A cit
canh BC tai D va E (céc diém B, D, E, C sip xép theo thir tu d6), dong thm
duong tron (£2) cat duong tron O tai F va G (cac diém F, B, C, G sap xép
theo thtr tw d6). Puong tron qua F, B, D cit AB tai K, duong tron qua E, C,
G cit canh AC tai L, duong thing FK va GL ¢4t nhau tai X.

 Chimg minh ring X nam trén duong thang AO. (Hi Lap IMO 2015)

Cho tam giac ABC, A =70° va CA + Al = BC. Tinh goc B. .

Cho tir giac ABCD noi tiép duong tron (0), goi I va J lan luot 1a trung diém
ciia BD va AC. Chimg minh ring BD 14 phan gidc cua géc AIC khi va chi
khi AC la phén giac cua géc BID.

Cho tam giac ABC, A <60° P Ia diém trong tam giéc, H, K 1a hinh chiéu
ctia P lan luot trén canh AB va canh AC thoa man AC+AH =BC+BH va
AB+ AK = BC+CK . Chimg minh BPC <120°. (APMO'?)
Cho tam gidc ABC. Goi I, O Ian luot la tim dudmg tron ndi, ngoai tiép tam
gidc ABC. Chimg minh ring AIO =90° khi va chi khi IG song song véi BC
(G la trong tam cua tam giac ABC).

Cho tam giac vuong ABC (/i 90°, AB < AC), H la chan dudng cao ké tir A,

goi I va J lan luot [a tim duorng tron noi tiép cic tam gidc ABH va ACH,
O la tAm dudng tron ngoai tiép tam gidc AlJ, duong tron nay cét canh AB,
AC lan luot tai D va E. Puong thang DE cit canh BC kéo dai tai K.
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Chimg minh ring I 13 tAm dudng tron ndi tiép tam gisc OKH, J 14 tim

duong tron bang tiép tam gidc OKH.

Chu*ng minh ring trong moi tam gidc, duong tron ngoai tiép di qua trung

diém cua doan thing ndi tim duong tron nodi txep va tdm dudng tron bang

tlep tam giac. ]

Cho tam giac ABC ngi tiép duong tron (O), I 13 tdm cua dudng tron noi tiép
DI .B€

tam giac, duong thing Al cit (O tai D. Chitng minh ring — =———
= : = © - - DA AB+AC’

Cho ttt giac ABCD néi tiép trong duong tron. Goi M, N, P, Q theo thw tu la
tam dudng tron néi tiép cac tam gidc DAB, ABC, BCD, CDA. Chimng minh
rang MNPQ la hinh chir nhat.

Cho tam gidc ABC nbi tiép dudng tron (O) va ngoai tiép dudng tron (I). H 1a
truc tam va D 14 tiép dxem cua (I) voi canh BC. Gia st OI song song véi
canh BC. Chiing minh ring AO song song v6i HD.

Cho tam giac ABC khong déu, goi I va O lan luot 1 tam duong tron ndi va
ngoai tiép tam gidc. Chimg minh ring AIO<90° khi va chi khi
AB+AC2>2BC.

Cho tam gide ABC, goiA,, B,, C, lan luot 14 cac tiép diém cua dudng tron
bang tlep v6i céc canh BC, CA, AB. Ching minh ring néu tim dudng tron
ngoai tiép tam giac A;B,C, nim trén dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC
thi ABC la tam giac vuéng. (IMO 2013)
Cho tam giac ABC vuong tai A (AB < AC). Goi D la diém trén canh BC, E
1a'diém trén canh kéo dai cua AB sao cho BD = BE = AC, duong tron ngoai
tiép tam gidc BDE cit canh AC tai M, BM cét dudng tron ngoai tiép tam
gidc ABC tai N. Chimg minh ring AN + NC = BM.

Cho tir gidc ABCD noi tiép dudng tron (€). M nim trén dudng kéo dai cua
dudng chéo DB sao cho MA, MC la tiép tuyén cuia duong tron (%). Tiép
tuyén tai B véi dudng tron (€) ct MC tai N va CD tai P, ND cét dudng tron
() tai E. Chimg minh ring A, E, P thing hang. : (APMO)
Cho tam gide déu ABC c6 canh 14 a, P 1a diém bt ki trén duong tron ngoai

tiép tam giac ABC. Chirng minh ring PA® +PB2 +PC? khong phu thude vao
vi tri ctia diém P.





