DU AN TACH PE HSG TOAN 7

Nguoi lam: Nguyén Anh Dung
Zalo: Dung Oc - 50 dt zalo: 03456.40076
Email: Nguyenanhdungsptoan@gmail.com

CP13: HINH HQC
Dang 1. Chirng minh song song, vuong goc
Caul. (Pé giao lwu HSG 7 huyén Nga Son, Thanh Héa - cum Liém- Tién- Tan- Thanh nim
hoc 2022 - 2023)
Cho tam gidc 4BC vuong can tai 4. Goi M 1a trung diém cua BC . Ly diém D trén doan thing
AB (D khac 4 va B). dudng thing vuong goc véi MD tai M cit AC tai E
a) Ching minh: MD =ME
b) Trén tia d6i cua tia C4 liy diém K sao cho CK =BD DK cjt BC i I, dudng vudng goc voi

DK tai I cit AM tai S. Ching minh: / 1a trung diém cua DK va SC vuéng goc voi 4K .
¢) Chimg minh: MD+ME =AD + AL

Loi giai
B 5
H F
P
D s
I
4 E K
0
a) Ta c6: AMD+HME =90° (MD LME) » UrE +EME =90° (4M L BCy= UmpD =BME
90°
Bane =Ueowr =2 —a5°

Ta co AABM =0CM (c-c-c)suyra 2 va AM =MC

_Xét MMD vy ACME . AM =cM , HMD =BME . Bap =Hovr =a5°
= AAMD =ACME ] =]
(g-c-g)= MD =ME.
b) Ha DP KQ vuong goc véi BC tai P va Q.
* Chtng minh: 7 1a trung diém cua DK .
Xét ABDP yuong tai P va ACKQ vudng tai Q o4 BD=CK ; bpp =Kco =45
Suy ra ABDP =ACKQ (canh huyén — goc nhon) suy ra DP =KQ
Xét APID vy AOIK o BB =kor =90 . DP =KQ. Ppr =Bk (so le trong, PP/ KQ,

APID =AQIK

Suy ra (g-c-g)suyra DI =IK hay ! 1atrung diém cia DK .
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* Chimg minh: SC L 4K

Xét AABS vy AACS 5 AB =AC . Bam =Hcm  4S chyng.

Suy ra AABS =AACS (c-g-c)suyra dBs =Hcs (D

Trong tam giac DSK ¢o ST yira la dudng trung tuyén vira 1 duong cao nén ADS! can tai S,
suy ra SD =SK

Xét ASBD vy ASCK o4 BS =CS. CK =BD. DS =SK

Suy ra ASBD =ASCK (c-c-c),suyra SBD =8ck .(2)

Tu (1) va (2) suy ra: Hes =Sex
Ma Acs + 5ok =180°
= Hcs =90°
= S5C 1 AK
¢) Goi giao didm cua DM v¢si SC 13 F
Chimg minh AMDB =AMFC= MD =MS = M |3 trung diém cua DF .
Tu F ké FH L AB t3i H . Chitng minh AFAH =AAFC = FH =AC
Do AAMD =ACME = AD =CE = AD + AE =CE+ AE = AD + AE =AC
Do MD =ME nan MD+ ME =2MD =DF
Mit khac DF =2HF = DF zAC phay MD+ME =AD + AE |
Déu “="khi MD L 4B
Céu 2. (Pé khao sat HSG 7 huyén Séng Ld, Vinh Phiic nim hoc 2022 - 2023)
Cho A4BC ¢g goc A4 nho hon 90" . Trén nira mit phang bo 4B khong chia diém C lay diém
M sao cho AABM vuong can tai 4. Trén nira mat phang bd 4C khong chira diém B 13y diém NV
sao cho ACN yuong can tai 4. Goi K 1a giao diém cua BN va CM
Chtng minh AAMC =A4ABN vy BN LCM

Loi giai

B C

Chimg minh duge MAC =N4B ( =90" + BaC)
Xét AAMC 3 AABN | ¢4

+ AM =AB (A4ABM vuodng cin)

+ AC =AN (AMCN yyong can)

+ Mac _ Na4B
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Suy ra AMMC =A4BN (¢ _g_ ¢)

Goi 1 1a giao diém cua BN vgi AC
Xét AKIC vy AIN o

UNI =Kci (AAMC =AABN)
AN =KIC (¢4 dinh)

=  KC =Rl = 900 gods: BN LCM 1 K

Cau 3. (HSG 7 huyén Hung Ha 2022 - 2023)

Cho ABC M 1a trung diém cia BC  Trén tia di cua cia tia M4 iy diém E sao cho ME =MA
Ching minh rang:

a) AC =EB ;3 AC /I EB

b) Goi I 1a mot diém trén 4C ; K 1a mot diém trén EB sao cho 4/ =EK . Chimg minh ba diém 1,

M, K thang hang.

o TuwE ke EH L BC (HEBC) pig HBE =50 Wi£B =25 pin HEM vz BME

Loi giai

a) Xét AAMC va AEMB ¢4 -

MA =ME (gt)

HMC =EMB (4i dinh)

BM =MC  (g1)
Nén: AAMC = AEMB (c-g-0) ™ AC =EB

vi MMC = AEMB = Mac =REB (2 goc ¢6 vi tri so le trong duoc tao boi duong thang 4C va
EB cit duong thang 4E )

AC I EB
Suy ra .
b) Xét AAMI vy AEMK ¢4
AM =EM (gt)
Brar =BiEK (i AMMC =AEMB
Al =EK (gt)
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Nén AAMI =AEMK

Suy ra: AMI =EMK

(c-g-c¢)

Ma AM1+BME =180° ( inh chét hai goc ké bit)

= Buk + BiE =180°
= Badiém > M. K thang hang.

¢) Trong tam gidc vudng BHE ( H =90 co HBE =50 )

= WER =90° - BBE =90° - 50° =40°

= HeMm =WEB - MrEB =40° - 25° =15°

Nén EM:‘E =HEM + MHE =15° +90° =105° ( dinh 1y goc ngoai cuia tam giac ).

Cau 4. (D¢ HSG 7 huyén Hung Ha nam hoc 2022 - 2023)

Cho A4BC ¢4 ba goc nhon, 4B <AC  Trén nira mit phing b AC khong chua diém B ké doan

thang 4E vudng goc va bang AC  Trén nira mat phang bd 4B khong chira diém C ké doan thang

AD vudng goc va bang 4B . Tir 4 ké AH vudng goc véi BC ( H thuoe BC).

a) Chimg minh BE =CD

b) Chitng minh BE LCD

¢) Ching minh tia 44 di qua trung diém cta doan thang DE .

Loi giai

a)Taco: AC L AE = Bac =90°; 4B 1 AD = P4B =90°

Bap =Bac+Bac =90° + Bac

Bap =Bap+BAc =90° + BAcC

= B4 =B4D
X6t AEAB vy ACAD o

AE =4C. BaB =84D . AB =4D

Do d6 AEAB=ACAD (c-g-c) = BE=DC (hajcanh tuongimg).
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b) Goi K> O Iin Iuot 14 giao diém cia BE voi AC va CD.
Theo chimg minh trén: AEAB =ACAD (c—g—o)

Suy ra Hes =Hcp (hai goc twong ung). Hay Hek =Rco
Xét AAEK vuong tai 4 co Hex + HKE =90° (dinh 1i).

Mit khac HkE =Bkc (hai goc ddi dinh)

Suy ra RCO +8KC =90°

Xét AKCO ¢ Ko +8kC =90° Suyra AKCO yygng tai O.

KO1CO= BE1CD
Do dé6

goi M 1a giao diém cua tia H4 va DE
Ke POQLAM (i O ER | AM i R
Taco: PAQ =HBH (cyno opy BaH)
AD =A4B (gr) = AAHE = ADQA
= DO =4AH (1)

Chirng minh twong tu : ER =4AH (2)

Tir (1) va (2) suy ra € =ER

Suy ra AMDQ = AMER (canh gbc vudng — goc nhon ké)
Suy ra MD =ME ( hai canh tuong tng)

Do d6 M 14 trung diém cua DE .
M

( Canh huyén — goc nhon)

DE

Vay tia HA g qua trung diém * clia doan thang )

Céu 5. (Pé minh hoa HSG 7 truong Lé Quy Pon, Thai Hung- Hung Ha nim hoc 2022 - 2023)
Cho tam giac 4BC | M 1a trung diém BC . Trén tia dbi cua tia M4 14y diém E sao cho ME =MA.

Chtrng minh rang:
/!
2) AC =EB 3 AC /] EB.

b) Goi 1 1a mot diém trén 4C | K 1a mot diém trén EB sao cho 47 =EK . Chimg minh ba diém 1

M, K thang hang.

o) Tir E ke EH LBC (H€BC)y, pi& HBE =30". MEB=40" iny HEM 3 BME 9

Loi giai
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a) Xét AMMC 3 AEMB o

AM =EM (gt): Yue =Bump (d6i dinh); BM =MC (gij thiét)
Nep MMC =AEMB ()

= AC=EB (hai canh tuong Ung)

Vi AMC =AEMB (omp) = MAC =REB (141 goc tuong img)
Ma 2 gbéc nay & vi tri so le trong

AC/I EB , ,
Suy ra dau hi¢u nhan biet hai duong thang song song).

b) Xét AAMI vy AEMK ¢o:

AM =EM (gt); W14l =MEK (AMMC =AEMB) . 41 =FK (g1
Do do MM =AEMK (o

suy ra Hmr =Emx (hai gdc tuong Ung)

Ma Amr+ Bue =180° (k& bu)

= Buk + B =180 = L M. g e

¢) Trong tam giac vudng BHE ( B =90° ) ¢6 HBE = 30°
= HiER=90"- HBE =90° - 30° = 60°
= HEM = HEB - MrEB = 00" - 40° =20°
BME 1 gbc ngoai tai dinh M cta AHEM
Nén Hve = HeEM + WiHE = 20° +90° =110° ( dinh 1i gbc ngoai clia tam giac )
Hewm =207 Bue =100
Vay '
Céu 6. (D¢ minh hoa HSG 7 trwomg Ly Nam Pé- Hung Ha niam hoc 2022 - 2023)
Cho tam gidc 4BC nhon. K& BF vuéng goc voi AC (F thuge 4C), ké CK vuong goc vai

AB ( K thupc 4B), BF it CK tai H . GoiM 1a trung diém cua BC . Trén tia déi cua tia MH 14y
diém D sao cho MD =MH

a) Chung minh DC/I BH
b) T H ké HI vudng goc véi BC (I thuge BC), trén tia dbi cua tia /H 1dy diém E sao cho
IE =IH _ Ching minh rang: BE =DC
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¢) Chimg minh: DE // BC

Loi gidi
A
F
K/ H
L
B 4. ¢
E D
Suy ra Hem =Bem (hai gbc tuong tng)
DC /! BH _

Ma hai géc nay & vi tri so le trong suy ra
b) ABHM = ACMD (cmt)
Suy ra ¢D =BH M

Ching minh ABIH = ABIE

Suyra BH =BE @

Tir m Vél(2) BE =DC
AMIH = AMIFE

(c-g-¢)

¢) Chirng minh (c-g-0)
Suy ra MH :JME’ ma MH =MD (gt) nén ME =MD

Vi MH =ME suy ra AMEH can tai M
Suy ra MHE =MEH )
Vi ME =MD suy ra AMDE can tai M
Suy ra MpE =WED 4)
Tt (3) va (4) suy ra Wen + MpE =WEH + WED =BEH
1) AHDE oo WHE +8iDE + BEH =180°
= 2.BEH =180°

- B =90° = Ep 1 EH )

Ma BC L EH (a). Tir (5) v (6) suy ra DE//BC

Céu 7. (D¢ minh hoa HSG 7 truong Thong Nhat- Hung Ha nim hoc 2022 - 2023)

(4B < AC) D

Cho A4BC ¢4 3 gbc nhon . Tia phan giac cua Bac cit BC tai &> lay £ trén AC ga0
cho AFE =AB
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a) Ching minh: A4DE =A4DE

DH L AB(HE AB), px | 4AC

b) Vé Chtng minh rang: BH =EK
I/
¢) Chirng minh: HK 17 BE .
Loi giai
A
K
E
H

B }j *C

[ AB =AE (gt)

BAD =EAD

AD chung
a) Xét AADB vy AADE ¢o:
= AADE =AADE

(c-g-o).
AADE =AADE

b) Vi nén BD =ED (hai canh tuong tng) va BB4=BE4 (hai goc tuong ng)

RBD =ED (cmt)

Bar =BExk
Xét ABDH vuong tai H va AEDK vuong tai K co: ! (cmt)

= ABDH =AEDK (canh huyén- goc nhon)

= BH =EK (‘hai canh tuong mg).

c)
+ o AB=AE; By —=EK = AB- BH =AE - EK = AH =AK

Suy ra A thudc dudng trung tryc cia HK

co DH =DK (ABDH =AEDK)

D thuo ‘ na HK
Suy ra thudc duong trung truc cia

Do d6 AD duong trung tryc cua HK

AD 1 HK
Hay

A 5 ‘ ja BE
Suy ra thugc duong trung truc cia
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c4 DB =DE (ABDH =AEDK)

D 0 : ha BE
Suy ra thudc duong trung truc ctia

Do d6 AD duodng trung tryc cua BE

AD 1 BE
Hay
AD | HK

AD | BE
Co

HK /| BE
Suy ra .

Dang 2. Hinh khdi trong thuc tién (15 dé tach ciia minh khéng c6)
Dang 3. Bi toan chirng minh tong hop

Céu 1. (D¢ giao lwru HSG 7 huyén Cam Thiiy- Thanh Héa, trudong Tay Dé, trwong Pham Pon Lé-

Hung Ha nam hoc 2022 - 2023)

Cho tam giac 4BC ¢ ba goc nhon (4B < AC) V& v& phia ngoai tam gidec 4BC cac tam giac déu

ABD va ACE Goi I 1a giao cua €D va BE | K 13 giao cua 4B va DC
a) Chimg minh rang: 44DC =A4BE
b) Chirng minh rang; BIB =60° _

¢)Goi M va N 1an luot 1a trung diém cua €D va BE . Ching minh ring A4MN déy.
d) Ching minh rang /4 13 phan giac cia goc DIE .
Loi gidi

B

i ] «  AADC =AABE
a) Chung minh rang:

Taco: AD =AB, PAC =BAE 3 AC=4E

AADC =AABE

Suy ra (c-g-o).

b) Chitng minh ring: BIB =60 .

Tir AMDC =AABE (cay q) = ABE =HDC

Lai c6: BKI =HKD (44 ginn)

¢) Goi M i N lan lwgt 1a trung diém ciia CD va BE Chung minh r‘fmg AAMN

deéu.
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. AADC =AARE
Tu

cM =EN . Yom =HENn
va

(cau a) =

~ ACM =MEN (¢ _g_¢) = AM =AN 3 EaM =B4N

Wran =B4E =60 Do ds MMN 43

d) Chirng minh ring 4 1, phan giac ciia goc DIE

J IJ =IB = ABIJ BJ =BI bgr =Bp4 =60

Trén tia /0 lay diém “ sao cho déu =

Suy ra: 8D =} , kbt hop BA =BD = AMBA=AJBD (o _

= Urg =Py =1200 . BIB =60°
ma

= B4 =60° DIE

. Tt d6 suy ra 41y phan gidc cua goc
Cau 2. (Pé khao sat HSG 7 huyén Song Lo, Vinh Phiic nim hoc 2022 - 2023)

A4BC I =60° BD,CE Ypc . Ucs

. Hai tia phan giac cua cac va cit nhau ¢ 1

Cho

De AC,E€ AB . —
( ' ) . Chtrng minh rang ID=IE

Loi giai

+ Ké tia phan giac /K ctia goc B c

+ xét AMBC oo U=60" = B+E=120°

+Vi BD: CE 13 céc tia phén giac cua Hpc va Hes

= fBc+ Hcp =060 = Bic =120°

= BIE =BIC =60° (g6 k& bit véi goc BIC)

+ Chirng minh duogc: AIBE =AIBK (g—c—g) = IE=IK (1)

+ Chirng minh tuong ty dugc D =IK )
Trang 10/17



DU AN TACH PE HSG TOAN 7

Tir (1) va (2) ta co 1P =1E
Céu 3. (D¢ khio sat HSG 7 huyén Yén Thé, Bic Giang nim hoc 2022 - 2023)

1) Cho doan thing 4B, O 1a trung diém cua 4B . Trén cing mot nira mat phang bd 4B vé céc tia
Ax By vudng goc véi 4B . Goi C 1a mot diém thudc tia 4X | BPuong vudng goc véi OC t3i O cit
tia BV ¢ D . Chimg minh CD =4C +BC
2) Cho tam giac 4B C.Goi O 1a giao diém cac dudng phan giac ctia tam giac d6. Tur O k¢ OD | OE

OF 13n lugt vuong goc véi BC | AC  AB  Trén tia ddi cua cac tia 4C, B4 CB |4y theo th tu ba
dlém M, N’ P sao Cho ‘44'14— =BC’ Bi-'\‘r =J4C’ CP :AB. Chﬁng mlnh E."Hf :Jr..','lr: :DP.

Loi gidi
1)

X v

C
D
| 1 []
A 0 B
E

Gia st duong thing CO cit BD tai E Chung minh duge A CO =ABEO (g ¢ o)

= CO=0E: 4C =BE

Chirng minh A0CD =AOED (¢ - g - ¢) hodc ching minh ACDE can tai D (DO vura la duong cao,
vira 1a trung tuyén) = CD =DE

Co €D =DE =BD+ BE =BD + AC (dpcm).

2)
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M
E
F
o
: P
B D C
N
Ta c6 O 1a giao diém cac duong phan giac = OD =0E =0F
= AE =AF.BD =BF.CD =CE
Pit BC =a,CA =b,AB =c¢
ot bHc- a =AB+ AC- BC =AF + BF + AE +CE- BD- CD =2 AE
o AE :b+|: -
+e- +h-
BFZG c-b CD:—G b-c
Tuong tu 2 . 2
b+c- +h+
EM =AE+AM =—— " %4, =02777¢
Ta co 2 2 .
+c- b +h+ +h+
FN =BF +BN ==—_“4p=""""% pp=""""C

= EM =FN =DP
Céu 4. (Pé kiém tra chon SG 7 trwong TH&THCS Ky Pong, Hung Ha niam hoc 2022 - 2023)
Cho tam giac ABC can tai 4 . Trén canh BC lay diém D sao cho PC =2BD Puong thang vudng

goc v6i BC tai D cht canh 4B tai Eva cht tia C4tai F' . Qua Cké duong thing song song v6i 4B
cét tia phan giac AH cua goc BAC (H € BC) tai K.

a) Chimg minh A4 BH =AKCH

b) Chung minh tam gidc AEF 13 tam giac can.

¢) Trén tia d6i cua tia €4 14y diém 7 sao cho ¢/ =BE  Chung minh BC di qua trung diém cua £l

Loi giai
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a) Xét AABH vy ACH ¢4,

[ 4B =AC(gt)

Ban =BaH (a1)

AH cl
chng = AMBH =MCH (¢ _ g _¢)

= BH =CH (cap canh tuong rng)

Vi CK /| AB = UBH =RCH (50 Ie trong)

a QEH :rE\.LCH (Cm.!‘)
BH =CH (Cm!)

sy MBH va AKCH o5, Urip =BrK (ad)

= AABH =AKCH (g -c-g) (dpem)
by vi MBH =MCH (emt) = Qg =QHc (cap gbe tong ing)
Ma Urg + YUpe =180° (ké bu)

= Unp =HHc =90°

= AH L BC
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Ma ED L BC(gt) = 4H //ED (quan hé tir vudng goc dén song song)

= BED =BAH (g5ng vi) (1)
Co ED I/ AH = FD I/ AH = UFE =BAH (43ng vi) (2)

MaBED =HEF (dd) Bam =tan (g)(3)

Tir (1), 2) va (3) = Ure =UEF = A4EF cantai 4.
¢) Goi N 1a giao diém cua £1 va BC

o [ ke IM LBC 4 M o AH LBC (&)=t 1/ 1M

= WAC=8IM (g0 1 trong)
o6 HAC = HBC=BED (¢pny)

= BED = Em

[BE=CT (gt)

Xét ABED Vuéng tal Dvé ACIM Vu(")ng tal M cod EED = ET.-H’[CIH[}

= ABED = ACIM (canh huyén — goc nhon)
= FD=1M (cap canh tuong trng)

Mt khac EH =IM (cing vuong goc voi BC)
= BEN = Mrv (so le trong)

[ ED=MT (cmt)
Xét ADEN vuong tai Dva AMIN vuong i M cs | PEN = i (cmt)

= ADEN = AMIN (canh goc vudng- goc nhon ké)

=

EN =IN (canh tuong ung )

= N 1a trung diém cua E1 .
Cau 5. (De minh hga HSG 7 trwomg Tran Thai Tong- Hung Ha nam hoc 2022 - 2023)

Cho tam giac 4BC vuong tai 4- V& duong cao 47 V& tia 4% sao cho Bax =Ban. Goi ' 1a tia
d6i cua tia 4x. v& BD va CE vudng goc v6i duong thing (D.E€xwy). 4p cit DH tai M» AC
cit EH tai N. Chimg minh rang:

a) Tia AC 13 phan giac cua HAE.
by BD+ CE =BC.
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c) MN =AH.
Loi giai
E
A
D N
X
M
B H 6
a) Tia AC 13 phan giac ctua HaE.
+) Ta co
Wrap + Hac =Bac
= Wuap+Hac =907 (1)
Bap + Bac+BaE =150°
= Bap+Bu4E =180° - Bac
= Bap+EB4E =90°(2)
My PAB =Ban (Do gia thiét cho Bax =BaH) (3)

i (D-(2).(3)= B4E =Earr.

= AC13 phan gi4c cua Hak.

b) Ching minh 80+ CE =5C.

+) AADB =A4HB (canh huyén- goc nhon) nén BD =BH.

+)A4EC =AAHC (Canh huyén — goc nhon) nén CE =HC.

+) Do d6 BD+CE =BH +HC =8C.

¢) Chirng minh MN =AH.

+) AADB =A4HB (canh huyén- goc nhon) nén AD =AH: pp =BH suy ra 4B 1a dudng trung truc
ctia DH hay AB | DH g M.

+)AEC =AAHC (Canh huyén — goc nhon) nén CE =HC: 4H =A4E suy ra 4C 13 duong trung truc
ciia EH hay AC LEH 5 N.

Suy ra AM /| NH
+)AANH =AHMA (Canh huyén — gbc nhon) nén AN =MH
Suy ra AN =DM

po do AAMN =AMAD (¢ _g_ cyngn MN =AD guy ra MN =AH
Céu 6. (P& minh hoa HSG 7 trwdong Thai Phwong- Hung Ha nam hoc 2022 - 2023)
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ABM, ACcN

Cho tam giac 48 C o goc 4 nhon. V& ra phia ngoai tam gidc d6 cac tam giac vuong

cantai 4; BN va MC ¢4t nhau tai D.
a) Chimg minh: AMC =AABN . BN L CM |
AH Zl;’rf;"\f‘r
b) Goi H 14 trung diém cia BC . Ching minh: 2
¢) Chung minh rang D4 14 phan giac cua goc MDN |
Loi gidi

M

H C

a) C/minh duoc Mac =Ban (Cung bang 90" + Bac ).
MA =A4B (AMAB vuong can tai A)

AC =AN (tam giagc NAC vyuong can tai 4)

= MMC =MBN (o

Goi giao diém cua BN voi AC 13 F .

Chi ra duge RFN =BFC (y; MMC =MBN |
NNF =PcD (; MMC =MBN

Tir dé suy ra FDC =PAN =90°

Do dg: BN LCM

b) Trén tia d6i cua tia F4 1dy diém K sao cho 4H =HK

AH =X 4K
= 2 W
xét AMHC vy AKHB ¢6:
AH =HK (cach v8); HHC =RHB (déi dinh); HC =BH (o)

= AHC =AKHBE (c-g-¢)

= HCH =KBH (3 g6 trong img)
xét AMBC 5 NBC +HcB +BAC =180" (41

- Wpc+WBH =180° - B4C

- HBK =180"- BaC (%)
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Ma Wran =180° - EAC(**)
Tir (%) va (*%) = 4BK =MaN

Xét AMAN vy AABK ¢

MA =AB (cmt), ABK = AN (¢me) : AN =AC ()

= AMAN =AABK (c—g—c¢)
= MN =AK (2 canh tuong ng)
1
AH :;;!li”\r'r
Tu (1) va(2) tasuyra - (dpcm).
¢) Trén tia BN 13y diém E , sao cho BE =MD

AAMD =AABE
Ta chirng minh dugc (c-g-¢)
= MaD =B4E = BaE =B =o0°
= AADE vuong tai 4 (2)
y ~ WpE — ! o
T (1) va (2) ADE =45° = >

= DAy, phén giac cua My .

Tai liéu dugc chia sé bdi Website VnTeach.Com

https://www.vnteach.com
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	Dạng 1. Chứng minh song song, vuông góc
	Câu 1. (Đề giao lưu HSG 7 huyện Nga Sơn, Thanh Hóa - cụm Liêm- Tiến- Tân- Thanh năm học 2022 - 2023)
	Cho tam giác vuông cân tại . Gọi là trung điểm của . Lấy điểm trên đoạn thẳng ( khác và , đường thẳng vuông góc với tại cắt tại .
	a) Chứng minh: .
	b) Trên tia đối của tia lấy điểm sao cho , cắt tại , đường vuông góc với tại cắt tại . Chứng minh: là trung điểm của và vuông góc với .
	c) Chứng minh: .
	
	a) Ta có: và ().
	Ta có (c - c - c) suy ra và .
	-Xét và có: ; ;
	(g - c - g)
	b) Hạ , vuông góc với tại và .
	* Chứng minh: là trung điểm của .
	Xét vuông tại và vuông tại có ;
	Suy ra (cạnh huyền – góc nhọn) suy ra .
	Xét và có ; ; (so le trong, ).
	Suy ra (g - c - g) suy ra , hay là trung điểm của .
	* Chứng minh:
	Xét và có ; ; chung.
	Suy ra (c - g - c) suy ra . (1)
	Trong tam giác có vừa là đường trung tuyến vừa là đường cao nên cân tại ,
	suy ra .
	Xét và có ; ; .
	Suy ra (c - c - c), suy ra . (2)
	Từ (1) và (2) suy ra:
	Mà
	
	
	c) Gọi giao điểm của với là .
	Chứng minh là trung điểm của .
	Từ kẻ tại . Chứng minh .
	Do .
	Do nên
	Mặt khác hay .
	Dấu “” khi .
	Câu 2. (Đề khảo sát HSG 7 huyện Sông Lô, Vĩnh Phúc năm học 2022 - 2023)
	
	Suy ra .
	c) Trong tam giác vuông ( có )
	
	Do đó
	Vậy tia đi qua trung điểm của đoạn thẳng .
	
	Suy ra dấu hiệu nhận biết hai đường thẳng song song).
	thẳng hàng.
	Vậy .
	Do đó đường trung trực của
	Hay
	+ Có
	Do đó đường trung trực của
	Hay
	Có
	Suy ra .
	Dạng 2. Hình khối trong thực tiễn (15 đề tách của mình không có)
	Dạng 3. Bài toán chứng minh tổng hợp
	. Do đó đều.
	d) Chứng minh rằng là phân giác của góc .
	Trên tia lấy điểm sao cho đều  và
	mà
	. Từ đó suy ra là phân giác của góc .
	Câu 2. (Đề khảo sát HSG 7 huyện Sông Lô, Vĩnh Phúc năm học 2022 - 2023)
	Cho có . Hai tia phân giác của các và cắt nhau ở . Chứng minh rằng .
	
	Do đó: .
	Từ (1) và (2) ta suy ra (đpcm).
	là phân giác của .

