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⬥CHƯƠNG 4. QUAN HỆ SONG SONG TRONG KHÔNG GIAN

▶BÀI ❶. ĐIỂM ĐƯỜNG THẲNG VÀ MẶT PHẲNG

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức   

  ❶. Mặt phẳng trong không gian

Mặt bảng, mặt bàn, mặt sàn nhà, mặt hồ nước yên lặng cho ta hình ảnh 
một phần của một mặt phẳng. Mặt phẳng không có bề dày và không có 
giới hạn.
Ta thường dùng hình bình hành hay một miền góc để biểu diễn mặt 
phẳng và dùng chữ cái in hoa hoặc chữ cái Hy Lạp trong dấu ngoặc để kí 
hiệu mặt phẳng.

a) Mặt phẳng (P )

b) Mặt phẳng (α )

❷. Điểm thuộc mặt phẳng

Cho hai điểm A ,B và mặt phẳng (P ) như Hình 3.
Nếu điểm A thuộc mặt phẳng (P ) thì ta nói A nằm trên (P ) hay (P ) chứa
A, hay (P ) đi qua A và kí hiệu là A∈(P ).
Nếu điểm B không thuộc mặt phẳng (P ) thì ta nói B nằm ngoài (P ) hay
(P ) không chứa B và kí hiệu là B∉(P ).

Chú ý: Mặt phẳng (P ) còn được viết tắt là mp(P ) hoặc (P ).

❸. Biểu diễn các hình trong không gian lên một mặt phẳng

Để biểu diễn một hình trong không gian lên một mặt phẳng (tờ giấy, mặt 
bảng, ...), ta thường dựa vào các quy tắc sau:
Hình biểu diễn của đường thẳng là đường thẳng, của đoạn thẳng là đoạn 
thẳng.
Giữ nguyên tính liên thuộc (thuộc hay không thuộc) giữa điềm với đường 
thẳng hoặc với đoạn thẳng.
Giữ nguyên tính song song, tính cắt nhau giữa các đường thẳng.



❹. Tính chất

Tính chất ➀:
Có một và chỉ một đường thẳng đi qua hai điểm phân biệt cho trước.

Tính chất ➁:
Có một và chỉ một mặt phẳng đi qua ba điểm không thẳng hàng cho 
trước.

Chú ý: Mặt phẳng đi qua ba điểm A ,B ,C không thẳng hàng được kí hiệu là mặt 
phẳng ( ABC ).

Tính chất ➂:
Nếu một đường thẳng có hai điểm phân biệt thuộc một mặt phẳng thì 
mọi điểm của đường thẳng đều thuộc mặt phẳng đó.

Chú ý: Đường thẳng d nằm trong mặt phẳng (P ) thường được kí hiệu là
d⊂(P ) hoặc (P )⊃d.
Tính chất ➃:

Tồn tại bốn điểm không cùng nằm trên một mặt phẳng.

 

Chú ý: Nếu có nhiều điểm cùng thuộc một mặt phẳng thi ta nói những điểm 
đó đồng phẳng, còn nếu không có mă ̆t phẳng nào chứa các điểm đó thì ta 
nói chúng không đồng phẳng.

Tính chất ➄:
Nếu hai mặt phẳng phân biệt có một điểm chung thì chúng có một 
đường thẳng chung duy nhất chứa tất cả các điểm chung của hai mặt 
phẳng đó.



Chú ý: Đường thẳng d chung của hai mặt phẳng (P ) và (Q ) được gọi là giao 
tuyến của (P ) và (Q ), ki hiệu d=(P )∩(Q ).

Tính chất ➅:
Trong mỗi mặt phẳng, các kết quả đã biết của hình học phẳng đều 
đúng.

❺. Cách xác định mặt phẳng

Theo tính chất 2 đã biết:
Một mặt phẳng được xác định nếu biết nó chứa ba điểm không thẳng 
hàng.

Mặt phẳng xác định bởi ba điềm A ,B ,C không thẳng

 ❻. Hình chóp và hình tứ diện

➀. Hình chóp
Cho đa giác lồi A1 A2…An nằm trong mặt phẳng (α ) và điểm S không 
thuộc (α ). Nối S với các đinh A1 , A2 ,…, An ta được n tam giác
S A1 A2 , S A2 A3 ,…, S An A1. Hình tạo bởi n tam giác đó và đa giác A1 A2…An 
được gọi là hình chóp, kí hiệu S. A1 A2…An
Trong hình chóp S . A1 A2…An, ta gọi:
Điểm S là đỉnh
Các tam giác S A1 A2 , S A2 A3 ,…, S An A1 là các măt bên;
Đa giác A1 A2…An là măt đáy;
Các đoạn thẳng S A1 , S A2 ,…, S An là các canh bên;
Các cạnh của đa giác A1 A2…An là các canh dáy.
Ta gọi hình chóp có đáy tam giác, tứ giác, ngũ giác, ... lần lượt là hình chóp 
tam giác



Ⓑ.  Dạng toán rèn luyện

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn

Câu 1: Trong mặt phẳng , cho tứ giác có cắt tại , cắt tại

, là điểm không thuộc . Giao tuyến của và là:

A. . B. . C. . D. .

Câu 2: Cho hình chóp .Gọi  là giao điểm của  và ,  là giao điểm

của  và ,  là giao điểm của  và . Giao tuyến của hai mặt

phẳng  và  là đường thẳng

➁. Hình tứ diện

Cho bốn điểm A ,B ,C ,D không đồng phẳng. Hình tạo bởi bốn tam giác
ABC , ACD , ADB và BCD được gọi là hình tứ diện (hay tứ diện), kí hiệu
ABCD.

Trong tứ diện ABCD (Hình 35), ta gọi:

Các điểm A ,B ,C ,D là các đỉnh.
Các đoạn thẳng AB , AC , AD ,BC ,CD ,BD là các cạnh của tứ diện.
Hai cạnh không đi qua một đỉnh là hai cạnh đối diện.
Các tam giác ABC , ACD , ADB ,BCD là các mặt của tứ diện.
Đỉnh không thuộc một mặt của tứ diện là đỉnh đối diện với mặt đó.



Câu 3: Cho hình chóp có đáy là hình thang . Khẳng định 

nào sau đây sai?

    A. Hình chóp có 4 mặt bên.

B. Giao tuyến của hai mặt phẳng và là (  là giao điểm của 

và ).

C. Giao tuyến của hai mặt phẳng và là (  là giao điểm của 

và ).

      D.  Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường trung bình của

.

Câu 4: Cho hình chóp , đáy  là hình bình hành  tâm . Giao

tuyến của hai mặt phẳng  và  là

A. . B. . C. . D.  

Câu 5: Cho tứ diện ,  là trọng tâm tam giác . Giao tuyến của  

và  là

A.  (với  là trung điểm ).

B.  (với  là trung điểm ).

C.  (với  là hình chiếu của  trên ).

D.  (với  là hình chiếu của  trên ).

Câu 6: Cho hình chóp . Gọi là trung điểm ; và lần lượt là điểm bất kì

trên cạnh , (không trùng với trung điểm và hai đầu mút). Giao điểm

của với là

A. giao điểm của với . B. giao điểm của với .

C. giao điểm của với . D. giao điểm của với .

Câu 7: Cho tứ diện . Lấy điểm  sao cho và là trung điểm .

Gọi là một điểm thuộc miền trong của . Giao điểm của  với

 là giao điểm của  với

A. . B. . C.  đều đúng. D.  đều sai.



Câu 8: Cho tứ diện . Gọi  và  lần lượt là trung điểm của  và ;  

là trung điểm của . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai?

A.  là trọng tâm tam giác .

B.  là trọng tâm tứ diện .

C.  là trọng tâm tam giác .

D.  là trọng tâm tam giác .

Câu 9: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình bình hành. Gọi M, N, P lần lượt

là trung điểm của SA, SB, SC. Thiết diện của hình chóp S.ABCD cắt bởi 

mặt phẳng (MNP) là

A. Tứ giác. B. Tam giác. C. Ngũ giác. D. Lục giác.

Câu 10: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi , ,  lần

lượt là trung điểm các cạnh , , . Thiết diện của  cắt bởi mặt

phẳng  là

A. Hình tam giác. B. Hình ngũ giác.

C. Hình lục giác. D. Hình tứ giác.

Câu 11: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm các cạnh . Trên 

đường thẳng  lấy điểm  nằm ngoài đoạn . Thiết diện của tứ diện 

với mặt phẳng  là

A. Tứ giác  với .

B. Hình thang  với  và .

C. Tam giác  với .

D. Tam giác  với .

Câu 12: Cho hình tứ diện  có , lần lượt là trung điểm của , . Các 

điểm ,  lần lượt trên cạnh ,  sao cho cắt  tại . Khẳng 

định nào sau đây là khẳng đỉnh đúng?

A. , ,  thẳng hàng. B. , ,  thẳng hàng.

C. , ,  thẳng hàng. D. , ,  thẳng hàng.

Câu 13: Cho bốn điểm  không đồng phẳng. Gọi  lần lượt là trung điểm

hai đoạn thẳng  và .  là giao tuyến của cặp mặt phẳng nào sau

đây?



A.  và . B.  và .

C.  và . D.  và .

Câu 14:  Cho hình chóp  có   là hình thang. Giao tuyến của 2 mặt

phẳng  và  là

A.  với  là giao điểm của  và .

B.  với  là giao điểm của  và .

C.  với .

D.  với  là giao điểm của  và .

Câu 15: Cho tứ diện . Gọi  là trọng tâm của tam giác . Giao tuyến của

mặt phẳng  và  là

A.  (  là trung điểm của ).

B.  (  là trung điểm của  ).

C.  (  là hình chiếu của  trên ).

D.  (  là hình chiếu của  trên ).

Câu 16: Cho hình chóp có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là

trung điểm  và . Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là

A. .

B.  (  là tâm hình bình hành ).

C.  (  là trung điểm ).

D. (  là trung điểm ).

Câu 17: Cho 4 điểm không đồng phẳng . Gọi lần lượt là trung điểm của

 và . Giao tuyến của hai mặt phẳng  và là

A. . B. . C. . D. .

Câu 18: Cho tứ diện . Lấy điểm  sao cho  và  là trung điểm

. Gọi  là một điểm thuộc miền trong của . Giao điểm của  với

 là giao điểm của  với

A. . B. .

C.  đều đúng. D.  đều sai.



Câu 19: Cho hình chóp có đáy là hình bình hành . Các điểm 

thuộc các cạnh . Phát biểu nào sau đây đúng?

A. Giao điểm của với là giao điểm của với .

B. Đường thẳng không cắt mặt phẳng .

C. Giao điểm của với là giao điểm của với , trong đó là

giao điểm của với .

D. Giao điểm của với là .

Câu 20: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  là trung

điểm của  Gọi  là giao điểm của  với mặt phẳng  Mệnh đề

nào dưới đây đúng?

A. . B. . C. . D. .

Câu 21: Cho hình chóp  như hình vẽ bên. Có  là tứ giác lồi. Với  là

điểm thuộc vào cạnh ,  là giao điểm của hai đường thẳng và  và

 là giao điểm của hai đường thẳng  và . Gọi  là giao điểm của

và . Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng?

A.  là giao điểm của hai đường thẳng  với .

B.  là giao điểm của hai đường thẳng  với .

C.  là giao điểm của hai đường thẳng  với .

D.  là giao điểm của hai đường thẳng  với .

Câu 22: Cho tứ giác  có  và  giao nhau tại  và một điểm  không 

thuộc mặt phẳng . Trên đoạn  lấy một điểm  không trùng với

 và . Giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng  là



A. Giao điểm của  và (với ).

B. Giao điểm của  và .

C. Giao điểm của  và (với ).

D. Giao điểm của  và .

Câu 23: Cho hình chóp  đáy  là hình bình hành tâm . Gọi  là trung

điểm của . Giao điểm của  và  là

A. Giao điểm của
 

và . B. Giao điểm của  và
 

.

C. Giao điểm của  và
 

. D. Giao điểm của  và
 

.

Câu 24: Cho tứ diện  trong đó có tam giác  không cân. Gọi  lần 

lượt là trung điểm của  và  là trung điểm của đoạn . Gọi  là

giao điểm của  và . Khẳng định nào sau đây đúng?

A.  là tâm đường tròn tam giác .

B.  là tâm đường tròn nội tiếp tam giác .

C.  là trực tâm tam giác .

D.  là trọng tâm tam giác .

Câu 25: Cho bốn điểm , , ,  không đồng phẳng. Gọi ,  lần lượt là 

trung điểm của  và . Trên đoạn  lấy điểm  sao cho . 

Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là giao điểm của

A. và . B. và .C. và . D. và .

Câu 26: Cho tứ diện . Gọi  và  lần lượt là trung điểm của  và ;  là t

rọng tâm của tam giác . Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng

 là

A. Điểm .

B. Giao điểm của đường thẳng  và .

C. Giao điểm của đường thẳng  và .

D. Giao điểm của đường thẳng  và .



Câu 27: Cho hình chóp . Gọi là một điểm trên đoạn . Giao điểm của

đường thẳng với mặt phẳng là điểm.

A. là giao điểm của với .

B. là giao điểm của với .

C. là giao điểm của với .

D. là giao điểm của với .

Câu 28: Cho tứ diện có , lần lượt là trung điểm của , và là 

một điểm thuộc cạnh (  không là trung điểm của ). Thiết diện của

tứ diện bị cắt bởi mặt phẳng là

A. Tứ giá. B. Ngũ giá. C. Lục giá. D. Tam giá

Câu 29: Cho hình chóp , gọi  theo thứ tự là trung điểm của các cạnh

 và . Mặt phẳng cắt hình chóp theo thiết diện là hình

gì?

A. Ngũ giác. B. Tứ giác. C. Tam giác. D. Lục giác.

Câu 30: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi ,  lần lượt là

trung điểm   và  . Thiết diện của mặt phẳng   với hình chóp

 là

J

I

D

B

S

C

A

A. tứ giác. B. tam giác. C. lục giác. D. ngũ giác.

Câu 31: Cho hình chóp tứ giác  và một mặt phẳng  thay đổi. Thiết diện

của hình chóp cắt bởi mặt phẳng  là một đa giác có số cạnh nhiều nhất

có thể là:

A.  cạnh. B.  cạnh. C.  cạnh. D.  cạnh.

Câu 32: Cắt hình chóp tứ giác bởi mặt phẳng vuông góc với đường cao của hình 

chóp thiết diện là hình gì?

A. Một hình bình hành. B. Một ngũ giác.



C. Một hình tứ giác. D. Một hình tam giác.

Câu 33:  Cho hình chóp tứ giác   có đáy   là hình vuông,  ,

. Gọi  lần lượt là trung điểm . Thiết diện tạo bởi

 và hình chóp là hình gì?

A. Là ngũ giác. B. Là tam giác thường.

C. Là tứ giác. D. Là tam giác cân.

Câu 34: Cho hình chóp  là hình bình hành. Điểm  thuộc cạnh  sao 

cho ,  là giao điểm của  và . Gọi  là giao điểm của

 và . Khi đó ba đường thẳng nào đồng quy?

A. , , . B. , , .

C. , , . D. , , .

Câu 35:  Cho tứ diện  .  Gọi   là  các điểm lần lượt  thuộc các cạnh

 sao cho  cắt  tại ,  cắt  tại . Ba đường thẳng nào

sau đây đồng quy?

A. . B. .

C. . D. .

Câu 36: Cho tứ diện . Gọi  là một điểm bên trong tam giác  và  là 

một điểm trên đoạn . Gọi  là hai điểm trên cạnh . Giả sử  

cắt  tại ,  cắt  tại  và  cắt  tại ,  cắt  tại . 

Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường thẳng

A. . B. . C. . D. .

Câu 37: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang với đáy lớn . Gọi  là

trung điểm của  . Giao tuyến của hai mặt phẳng   và   là

đường thẳng

A.  với  là giao điểm của  và .

B.  với  là giao điểm của  và .

C.  với  là giao điểm của  và .

D.  với  là giao điểm của  và .

Câu 38: Cho tứ diện  và điểm  thuộc miền trong của tam giác . Gọi

 và  lần lượt là hai điểm trên cạnh  và  sao cho  không song 



song với . Gọi  lần lượt là giao điểm cùa  với  của  và

. Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là

A. . B. . C. . D. .

Câu 39: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung

điểm của  và  Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là

A. .

B.  với  là tâm hình bình hành .

C. , với  là trung điểm của .

D.  với  là trung điểm .

Câu 40: Cho tứ diện có lần lượt là trung điểm cạnh và là trọng 

tâm tam giác Giao tuyến của hai mặt phẳng và là đường

thẳng nào dưới đây?

A. . B. . C. . D. .

Câu 41: Cho hình chóp có đáy là hình bình hành. Gọi lần lượt là 

trung điểm của và Giao tuyến của hai mặt phẳng và 

là

A. .

B. với là tâm hình bình hành .

C. , với là trung điểm của .

D. với là trung điểm .

Câu 42: Cho tứ diện . Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AC và C Giao tuyến

của hai mặt phẳng và là:

A. Đường thẳng .

B. Đường thẳng .

C. Đường thẳng (  là trọng tâm ).

D. Đường thẳng (  là trực tâm ).

Câu 43: Cho tứ diện . Gọi ,  lần lượt là trung điểm của , . Giao

tuyến của hai mặt phẳng  và  là



A. đường thẳng .

B. đường thẳng  (  là trọng tâm tam giác ).

C. đường thẳng .

D. đường thẳng  (  là trực tâm tam giác ).

Câu 44: Cho hình chóp . Gọi ,  lần lượt là trung điểm của  và ,  l

à điểm trên cạnh  sao cho . Gọi là giao điểm của  với mặt

phẳng . 

            Tính .

A. . B. . C. . D. .

Câu 45: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành.  là trung điểm của

. Gọi  là giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng . Chọn 

khẳng định đúng trong các khẳng định sau đây.

A. . B. . C. . D. .

Câu 46: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành tâm ,  là trung

điểm cạnh . Xét các mệnh đề:

(I). Đường thẳng  song song .

(II). Mặt phẳng  cắt hình chóp  theo thiết diện là một tứ giác.

                (III). Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là trọng tâm 

tam giác 

(IV). Giao tuyến hai mặt phẳng  và  là .

Số mệnh đề đúng trong các mệnh đề trên là:

A. . B. . C. . D. .

Câu 47: Cho hình chóp có đáy là hình bình hành tâm , là trung

điểm cạnh . Khẳng định nào sau đây SAI?

A. cắt hình chóp theo thiết diện là một tứ giá.

B. .



C. .

D. .

Câu 48: Cho tứ diện đều ABCD cạnh a, gọi G là trọng tâm tam giác ABCắt tứ diện

bởi mặt phẳng (GCD) được thiết diện có diện tích là:

A. . B. . C. . D. 

Câu 49: Cho hình chóp có đáy là hình bình hành. Gọi  và lần lượt là

trung điểm của  và . Mặt phẳng cắt  lần lượt tại  .

Khẳng định nào sau đây đúng?

A. thẳng hàng. B. thẳng hàng.

C. thẳng hàng. D. thẳng hàng.

Câu 50: Cho hình chóp  đáy là hình bình hành tâm . Gọi  lần lượt là

trung  điểm  của  .  Mp  .  Gọi  

. Khi đó:

A. Ba điểm  thẳng hàng. B. Ba điểm  thẳng hàng.

C. Ba điểm  thẳng hàng. D. Ba điểm  thẳng hàng.

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai

Câu 1. Cho hình chóp , biết  cắt  tại  cắt  tại  trong mặt phẳng 

đáy. Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Đường thẳng  nằm trong mặt phẳng .



b)  là giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

c) là giao tuyến của hai mặt phẳng  và   là giao tuyến của hai

mặt phẳng  và .

d) Gọi  khi đó,  giao tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng

.

Câu 2. Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của ,  là một điểm trên 

cạnh  là một điểm trên cạnh . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là giao tuyến của hai mặt phẳng .

b)  là giao tuyến của hai mặt phẳng .

c)  là giao tuyến của hai mặt phẳng .

d) Giao tuyến của hai mặt phẳng  song song với đường thẳng .

Câu 3. Cho bốn điểm  không đồng phẳng. Gọi  lần lượt là trung điểm của 

và . Trên đoạn  lấy điểm  sao cho , . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)
 là giao tuyến của hai mặt phẳng ,

b)
 là giao tuyến của hai mặt phẳng 

c) Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm 

d) Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là giao điểm của đường

thẳng  với đường thẳng 



Câu 4. Cho tứ giác  có  và  giao nhau tại  và một điểm  không thuộc mặt 

phẳng . Trên đoạn  lấy một điểm  không trùng với  và , . Khi 

đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)
 là giao tuyến của hai mặt phẳng ,

b)
 là giao tuyến của hai mặt phẳng ,

c) Giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng  là điểm 

d) Giao điểm của đường thẳng   với mặt phẳng   là điểm   thuộc

đường thẳng 

Câu 5. Cho hình chóp  với  là một điểm trên cạnh  là một điểm trên cạnh

. Gọi  và .  Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm nằm trên cạnh

.

c)  là giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

d) Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm nằm trên cạnh

Câu 6. Cho hình bình hành  và một điểm  không thuộc mặt phẳng , các 

điểm  lần lượt là trung điểm của đoạn thẳng . Gọi ;

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai



a)  giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Giao điểm của  của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm nằm trên

đường thẳng 

c) Giao điểm của  của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm nằm trên

đường thẳng  

d) Ba điểm  thẳng hàng.

Câu 7. Cho tứ diện . Gọi  là điểm trên cạnh  là điểm thuộc cạnh  sao cho

 không song song với . Gọi  là điểm nằm trong . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b) Giao tuyến của hai mặt phẳng  là đường thẳng cắt 

c) Giao tuyến của hai mặt phẳng  là đường thẳng cắt  và 

d) Giao tuyến của hai mặt phẳng  là đường thẳng cắt  và 

Câu 8. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  là trung điểm của . Gọi

 giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)

c) Giao điểm  của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm thuộc đường

thẳng 

d) Gọi  là một điểm tuỳ ý trên cạnh . Khi đó giao điểm của đường thẳng



 và  mặt  phẳng   là  điểm thuộc giao  tuyến của hai  mặt  phẳng

 

Câu 9. Cho tứ diện . Gọi  và  lần lượt là hai điểm trên hai cạnh  và  sao 

cho  không song song với . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Đường thẳng  cắt đường thẳng 

b) Giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là giao điểm của  

và .

c) Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường thẳng đi qua giao

điểm của  và .

d) Giao tuyến của hai mặt phẳng và  là đường thẳng đi qua giao

điểm của  và .

Câu 10. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  là giao điểm của  và

 lần lượt là trung điểm của  thuộc đọan  và không là trung điểm của 

.Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao điểm  của đường thẳng  và mặt phẳng  là giao điểm của

 và .

b) Giao điểm  đường thẳng  và mặt phẳng  là giao điểm của  và

.

c) Gọi  lần lượt là giao điểm của  và  và  và . Vậy

 thẳng hàng.



d) Gọi  lần lượt là giao điểm của  và  và  và . Vậy

 không thẳng hàng

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của . Chứng minh rằng 

bốn điểm  không cùng nằm trong một mặt phẳng.

Câu 2: Cho hai mặt phẳng  cắt nhau theo giao tuyến  và hai đường thẳng  lần 

lượt nằm trong . Chứng minh rằng nếu hai đường thẳng  cắt nhau thì giao điểm của 

chúng thuộc đường thẳng .

Câu 3: Cho hình chóp . Gọi  lần lượt là ba điểm trên ba cạnh  sao cho

 cắt  tại  cắt  tại  cắt  tại . Chứng minh ba điểm  thẳng hàng.

Câu 4: Cho tứ diện . Trên các cạnh  lần lượt lấy các điểm  sao cho

. Tìm giao tuyến của các cặp mặt phẳng  và  

và  và .

Câu 5: Cho tứ diện  và  là một điểm nằm trong tam giác  (H.4.3). Xác định giao 

điểm của đường thẳng  và mặt phẳng .



Câu 6: Cho mặt phẳng  và ba điểm  phân biệt nằm ngoài mặt phẳng . Giả sử các 

đường thẳng  lần lượt cắt mặt phẳng  tại H.4.4). Chứng minh rằng ba 

điểm  thẳng hàng.

Câu 7: Cho hình chóp . Gọi  là giao điểm của  và  và gọi  là một điểm 

bất kì thuộc cạnh .

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

Câu 8: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung 

điểm của các cạnh .

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng (  và .

b) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

c) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng (  và .

Câu 9: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh . Gọi  là điểm 

thuộc cạnh  sao cho . Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .



Câu 10: Cho hình tứ diện  và các điểm  lần lượt thuộc các cạnh , . Giả 

sử hai đường thẳng  và  cắt nhau tại , hai đường thẳng  và  cắt nhau tại  và

hai đường thẳng  và  cắt nhau tại . Chứng minh rằng ba điểm  thẳng hàng.

Câu 11: Đánh dấu một điểm trên mép của tờ giấy  và dùng kéo cắt một đường bất kì đi qua 

điểm đó (trong khi cắt không xoay kéo). Hãy giải thích vì sao đường cắt nhận được trên tờ 

giấy luôn là đường thẳng.

Câu 12: Bạn Huy đổ nước màu vào một chiếc bể cá có các mặt đều làm bằng kính phẳng. Sau 

một vài hôm nước bay hơi một phần và để lại trên thành bể các vêt màu như trong Hình 4.5.

Huy quan sát thấy rằng, dù bể cá có hình dạng như thế nào, miễn là các mặt đều phẳng, thì vệt 

màu trên mỗi thành bể đều là các đường thẳng. Hãy giải thích vì sao.

Câu 13: Một số chiếc bàn có thiết kế khung sắt là hai hình chữ nhật có thể xoay quanh một 

trục, mặt bàn là một tấm gỗ phẳng được đặt lên phần khung như trong Hình 4.6.

Tính chất hình học nào giải thích việc mặt bàn có thể được giữ cố định bởi khung sắt? (Giả sử

khung sắt chắc chắn và được đặt cân đối).



Câu 14: Cho tứ diện . Các điểm  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và  

(Hình 3). Hỏi bốn điểm  có cùng thuộc một mặt phẳng hay không?

Câu 15: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung điểm 

của các cạnh .

a) Xác định giao điểm  của đường thẳng  với mặt phẳng .

b) Xác định giao điểm  của đường thẳng  với mặt phẳng .

Câu 16: Cho hình chóp tứ giác  có đáy không là hình thang. Gọi  là giao điểm của

 và . Trên  lấy điểm  sao cho .

a) Xác định các giao điểm  lần lượt của  với mặt phẳng .

b) Chứng minh rằng các đường thẳng  và  đồng quy.

Câu 17: Cho hình chóp . Gọi  lần lượt là hai điểm trên hai cạnh  sao cho

 không song song với . Gọi  là điểm nằm trong tam giác . Tìm giao điểm của 

các đường thẳng  và  với mặt phẳng .

Câu 18: Cho hình chóp  có  là hình thang đáy lớn . Gọi  lần lượt là hai 

điểm trên hai cạnh .



a) Tìm giao điểm của  với .

b) Tìm giao điểm của  với .

Câu 19: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là các điểm thuộc ba cạnh ,  sao 

cho  cắt  tại  cắt  tại . Chứng minh ba đường thẳng ,  cùng đi 

qua một điểm.

Câu 20: Cho hình chóp . Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

Câu 21: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh . Gọi  là 

một điểm thuộc cạnh  sao cho .

a) Xác định giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng .

b) Xác định giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng .

c) Xác định giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng .

Câu 22: Cho hình chóp . Gọi  là một điểm nằm trong tam giác .

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Xác định giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng .



Câu 23: Cho tứ diện . Gọi  là các điểm lần lượt thuộc các cạnh  sao cho

 và . Gọi  là một điểm nằm trong tam giác .

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Xác định giao điểm (nếu có) của đường thẳng  và mặt phẳng .

Câu 24: Cho tứ diện  và các điểm  lần lượt thuộc các cạnh . Gọi  

là một điểm nằm trong tam giác .

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

c) Xác định giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng .

Câu 25: Cho hai mặt phẳng  và  cắt nhau theo giao tuyến  và một điểm  nằm ngoài 

cả hai mặt phẳng đó. Gọi  là hai điểm phân biệt thuộc mặt phẳng  sao cho  cắt  tại

. Gọi  lần lượt là giao điểm của hai đường thẳng ,  và mặt phẳng . Chứng 

minh rằng ba điểm  thẳng hàng.

Câu 26: Cho ba đường thẳng  không cùng nằm trong một mặt phẳng và đôi một cắt nhau.

Chứng minh rằng ba đường thẳng  cùng đi qua một điểm, hay còn gọi là ba đường thẳng

 đồng quy.

Câu 27: Cho hình chóp tứ giác  có đáy không là hình thang. Gọi  là trung điểm của .

a) Xác định giao điểm  của đường thẳng  với mặt phẳng .



b) Xác định giao điểm  của đường thẳng  với mặt phẳng .

c) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

d) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

e) Gọi  là giao điểm của  và  là giao điểm của  và . Chứng minh rằng ba 

điểm  thẳng hàng.

Câu 28: Cho hình tứ diện . Gọi  là trung điểm của cạnh  và  lần lượt là trọng 

tâm của các tam giác .

a) Chứng minh rằng các điểm  thuộc mặt phẳng .

b) Gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh rằng: .

c) Gọi  lần lượt là trọng tâm các tam giác . Chứng minh rằng các đường thẳng

 cùng đi qua điểm  và .

Câu 29: Cho tứ diện . Trên các cạnh  lần lượt lấy các điểm  sao cho

.

a) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt phẳng , .

b) Xác định giao điểm  của đường thẳng  với mặt phẳng .

c) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .



Câu 30: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung điểm 

của các cạnh .

a) Xác định giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng .

b) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt phẳng , .

Câu 31: Cho hình chóp , đáy  là tứ giác có các cặp cạnh đối không song song, 

điểm  thuộc cạnh . Tìm giao tuyến của các cặp mặt phẳng sau:

a)  và ; b)  và ;

c)  và ; d)  và .

Câu 32: Cho tứ diện  có  lần lượt là trung điểm của .  là điểm thuộc  

sao cho . Tìm giao tuyến của các cặp mặt phẳng sau:

a)  và ; b)  và .



▶BÀI ➋.  HAI ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức   

  ❶. Vị trí tương đối của hai đường thẳng trong không gian 

TH1: a và b đồng phẳng
a cắt b   ab = M.
a // b  ab = .
a  b  ab = a.
TH2: không có mp nào chứa a và b, ta nói a và b chéo nhau.

Hai đường thẳng được gọi là song song nếu chúng cùng nằm trên 
một mặt phẳng và không có điểm chung

Chú ý:
Hai đường thẳng gọi là chéo nhau nếu chúng không đồng phẳng.
Cho hai đường thẳng song song a và b. Có duy nhất một mặt phẳng
chứa hai đường thẳng đó, kí hiệu mp(a, b).

❷. Các tính chất cơ bản về hai đường thẳng song song.

Định lí 1: Trong không gian, qua một điểm không nằm trên đường 
thẳng cho trước, có một và chỉ một đường thẳng song song với đường 
thẳng đã cho.
Ký hiệu: M  d   ! d: M  d, d // d
Nhận xét: Hai đt song song a và b xác định một mp, kh (a,b)

Định lí 2: Nếu ba mp phân biệt đôi một cắt nhau theo ba giao tuyến 
phân biệt thì ba giao tuyến ấy hoặc dồng qui hoặc đôi một song song 
với nhau.
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản

⬩Dạng ❶: Xét vị trí tương đối của hai đường thẳng trong không gian

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành (Hình 10). Hãy xét vị trí 

tương đối của mỗi cặp đường thẳng sau:  và  và .

Hệ quả: Nếu hai mp phân biệt lần lượt chứa hai đt song song thì giao
tuyến của chúng (nếu có) cũng song song với hai đt đó hoặc trùng với
một trong hai đt đó.

Định lí 3: Hai đường thẳng phân biệt cùng song song với đường thẳng

thứ ba thì song song với nhau. 
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Câu 2: Quan sát hình căn phòng (Hình 16), hãy cho biết vị trí tương đối của các cặp đường 

thẳng  và  và  và .

⬩Dạng ❷: Chứng minh hai đường thẳng song song

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trọng tâm của các tam giác  và . 

Chứng minh rằng hai đường thẳng  và  song song với nhau.

Câu 2: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang với  là đáy lớn và . 

Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và . Chứng minh rằng đường thẳng  

song song với đường thẳng .

Câu 3: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh . Trên cạnh

 lấy điểm . Gọi  là giao điểm của  và  là giao điểm của  và . Chứng 

minh rằng đường thẳng  song song với đường thẳng .

⬩Dạng ❸: Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung

điểm của các cạnh . Xác định giao tuyến của mỗi cặp mặt phẳng sau:  và

 và .

Câu 2: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là 

trung điểm của các cạnh  lần lượt là trung điểm của các đoạn thẳng

.



a) Chứng minh rằng bốn điểm  đồng phẳng và tứ giác  là hình bình hành.

b) Chứng minh rằng .

c) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

Câu 3: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Tìm giao tuyến của hai mặt 

phẳng  và .

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn

Câu 1: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt

là trung điểm . Trong các đường thẳng sau, đường thẳng nào

không song song với 

A. . B. . C. . D. .

  Câu 2: Cho hình chóp tứ giác  gọi  và  lần lượt là trung điểm các cạnh

 và  Khi đó  song song với đường thẳng

A. B. C. D. 

  Câu 3: Cho hình chóp  có  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là

trung điểm  . Trong các đường thẳng sau, đường thẳng nào

không song song với ?

A. . B. . C. . D. .

  Câu 4: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trọng tâm các tam giác  và

. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau.

A.  song song với . B.  song song với .

C.  chéo . D.  cắt .

  Câu 5: Cho hình chóp . Gọi  lần lượt là trung điểm

. Cặp đường thẳng nào sau đây song song với nhau?



A.  và . B.  và . C.  và . D.   và

.

  Câu 6: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành và  là trung điểm

cạnh . Khi đó thiết diện của hình chóp khi cắt bởi mặt phẳng  là

A. một tam giác. B. một hình thang.

C. một hình bình hành. D. một hình ngũ giác.

  Câu 7: Cho tứ diện .  là một điểm bất kỳ nằm trên đoạn  (khác ).

Mặt phẳng  qua  và song song với các đường thẳng . Thiết diện

của  với tứ diện đã cho là hình gì?

A. Hình chữ nhật. B. Hình thang.

C. Hình vuông. D. Hình bình hành.

  Câu 8: Cho tứ diện . Gọi ,  lần lượt là trung điểm của  và .  là

điểm trên cạnh  và . Thiết diện tạo bởi mặt phẳng  và tứ

diện  là

A. Tam giác .

B. Tứ giác  với  là điểm bất kì trên cạnh .

C. Hình bình hành  với  là điểm trên cạnh  mà .

D. Hình thang  với  là điểm trên cạnh  mà .

  Câu 9: Cho tứ diện . Gọi lần lượt là trọng tâm của tam giác , .

Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau đây.

A. Hai đường thẳng và cắt nhau.

B. Hai đường thẳng và chéo nhau.

C. Hai đường thẳng và song song nhau và .

D. Hai đường thẳng và song song nhau và .

  Câu 10: Cho tứ diện , gọi các điểm , , ,  lần lượt là trung điểm các

cạnh , ,  và . Khi đó mệnh để nào sau đây đúng?

A.  đôi một song song.



B. .

C. .

            D. .

  Câu 11: Cho hình chóp tứ giác  Gọi  lần lượt là trọng tâm các tam giác

 và  Khi đó  song song với đường thẳng

A. . B. . C. . D. 

  Câu 12: Cho tứ diện .Gọi và lần lượt là trọng tâm của tam giác và

.Mệnh đề nào dưới đây đúng

A. và chéo nhau. B. .

C. cắt . D. cắt .

 Câu 13: Cho tứ diện , là trọng tâm tứ diện.Gọi là giao điểm của và 

mp , là giao điểm của  và mp .Khẳng định nào sau đây là 

đúng?

A. . B. . C. . D. .

 Câu 14: Cho tứ diện .Gọi , lần lượt là trọng tâm các tam giác ,

.Đường thẳng song song với đường thẳng

A. . B. .

C.  với  là trung điểm cạnh . D. .

 Câu 15: Cho tứ diện .Gọi và lầnl ượt là trọng tâm và .Chọn 

khẳng định đúng.

A. song songvới . B. song songvới .

C. chéo nhauvới . D. cắt .

 Câu 16: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của ;  là điểm

trên cạnh  sao cho . Khi đó, thiết diện tạo bởi  và tứ diện

 là hình gì?

A. Hình thang có đáy lớn là . B. Hình chữ nhật.

C. Hình bình hành. D.  Hình  thang  có  đáy  bé  là

.



  Câu 17: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành,  là trung điểm

của . Thiết diện của hình chóp  cắt bởi mặt phẳng  là

A. .

            B. Hình thang  (  là trung điểm của ).

C. Hình thang (  là trung điểm của ).

D. Tứ giác .

  Câu 18: Cho hình chóp có đáy  là hình thang . Gọi

 lần lượt là trung điểm của ,  và . Hãy cho biết thiết diện 

của hình chóp khi cắt bởi mặt phẳng  là hình gì?

A. Hình bình hành. B. Hình thang.

C. Hình chữ nhật. D. Hình tam giác.

  Câu 19: Cho hình chóp có lần lượt là trung điểm cạnh và điểm

thỏa mãn . Thiết diện của hình chóp khi cắt bởi mặt phẳng

là hình nào dưới đây?

A. Tam giá.

B. Hình bình hành.

C. Hình thang chỉ có một cặp cạnh song song.

D. Hình thoi.

  Câu 20: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  lần lượt là 

trung điểm .  là một điểm trên cạnh . Thiết diện tạo bởi mặt 

phẳng  với hình chóp có dạng là:

A. Hình chữ nhật. B. Hình thang.

C. Hình tam giác. D. Hình bình hành.

  Câu 21: Cho t diện . Gọi  và  lần lượt là trung điểm của các cạnh  

và ;  là điểm thuộc đoạn  sao cho . Kết luận nào sau 

đây đúng nhất về thiết diện của mặt phẳng  với hình chóp ?

A. Thiết diện là ngũ giác. B. Thiết diện là hình bình hành.

C. Thiết diện là hình thang. D. Thiết diện là t giác.



  Câu 22: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành.  là một điểm

thuộc đoạn . Mặt phẳng  cắt hình chóp  theo thiết diện 

là

A. hình thang. B. hình chữ nhật.

C. hình bình hành. D. tam giác.

  Câu 23: Cho tứ diện có và theo thứ tự là trung điểm của và . 

Mặt phẳng qua cắt tứ diện theo thiết diện là đa giác . 

Khẳng định nào sau đây đúng?

A. là hình bình hành.

B. là tam giá.

C. là tam giác hoặc hình thang.

D. là hình thoi.

  Câu 24: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành tâm . Gọi  là

điểm trên cạnh . Mặt phẳng  cắt hình chóp theo thiết diện là hình

gì?

A. Tam giác. B. Hình thang.

C. Hình bình hành. D. Hình chữ nhật.

  Câu 25: Cho tứ diện . Gọi và lần lượt là trung điểm của và . là 

điển trên cạnh với . Thiết diện tạo bởi mặt phẳng và tứ

diện là:

A. Tam giác .

B. Tứ giác với là điểm bất kì trên cạnh .

C. Hình bình hành với là điểm bất kì trên cạnh mà song song

với .

D. Hình thang với là điểm trên cạnh mà song song với 

  Câu 26: Cho hình chóp tứ giác  có đáy  là hình bình hành. Gọi  là

trung điểm . Thiết diện của hình chóp .S ABCD  cắt  bởi  mặt  phẳng

 là

A. Tam giác .



B. Hình thang  (  là trung điểm ).

C. Hình thang  (  là trung điểm ).

D. Tứ giác .

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai

Câu 1. Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Hai đường thẳng không có điểm chung thì chúng song song với nhau.

b) Hai đường thẳng không có điểm chung thì chúng chéo nhau.

c) Hai đường thẳng có điểm chung thì chúng cắt nhau.

d) Hai đường thẳng không thể cùng nằm trên một mặt phẳng thì chúng chéo nhau.

Câu 2. Trong không gian cho ba đường thẳng  và  phân biệt. Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Nếu hai đường thẳng cùng song song với đường thẳng thứ ba thì chúng song song 

với nhau.

b) Nếu hai đường thẳng cùng chéo nhau với đường thẳng thứ ba thì chúng chéo nhau.

c) Nếu đường thẳng  song song với đường thẳng , đường thẳng  và đường thẳng

 chéo nhau thì đường thẳng  và đường thẳng  chéo nhau hoặc cắt nhau.

d) Nếu đường thẳng  cắt , hai đường thẳng  và  chéo nhau thì  và  chéo 

nhau hoặc song song với nhau.

Câu 3. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  song song  

b)  cắt 

c)  song song 

d)  chéo nhau 

Câu 4. Cho tứ diện  có  theo thứ tự là trung điểm của các cạnh , . Gọi  là 

mặt phẳng qua  và cắt các cạnh  lần lượt tại hai điểm . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)



b)  cắt 

c)  là một hình thang

d) Để  là hình bình hành thì  là trung điểm của đoạn 

Câu 5. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Điểm  thuộc cạnh , điểm  và  

lần lượt là trung điểm của  và . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b) Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường thẳng qua  và song 

song với .

c) Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  đường thẳng qua  và song 

song với .

d) Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường thẳng qua và song 

song với .

Câu 6. Cho tứ diện , gọi  và  lần lượt là trung điểm của  và  là trọng tâm của 

tam giác . Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b) Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường thẳng qua  và song 

song với 

c) Cho biết . Biết  cắt  lần lượt tại  và . Khi đó

.

d) Cho biết . Biết  cắt  lần lượt tại  và . Khi đó

.

Câu 7. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành,  và  cắt nhau tại . Gọi  là 

trung điểm . Mặt phẳng  cắt  lần lượt tại . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Điểm  là giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng 

b)

Ta có 



c)

Cho  thì 

d) Trong mặt phẳng , gọi  là giao điểm của  và . Khi đó  và

 chéo nhau

Câu 8. Cho hình chóp  có đáy  là hình thang (  là đáy lớn,  là đáy nhỏ). Gọi

 lần lượt là trung điểm của  và .  là giao điểm của các đường thẳng  và . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao điểm  của đường thẳng  và mặt phẳng  là điểm thuộc đường 

thẳng 

b) Đường thẳng  cắt mặt phẳng  tại . Tứ giác  là hình bình 

hành

c) Các đường thẳng  cùng đi qua một điểm

d) Cho biết . Tỉ số diện tích của hai tam giác  và  bằng

Câu 9. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Khi đó

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao tuyến của  và  là đường thẳng đi qua  và song song với 

b) Giao tuyến và  là đường thẳng đi qua  và song song với 

c) Gọi , giao tuyến của  và  là đường thẳng đi qua  và 

song song với 

d) Gọi , giao tuyến của  và  là đường thẳng đi qua  và song 

song với 

Câu 10. Cho hình chóp , có đáy  là một hình bình hành tâm . Gọi  lần lượt là 

trung điểm của  và . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là giao tuyến của  và  

b) Giao điểm  của  với  thuộc đường thẳng đi qua  và song song với



c) Giao tuyến của  và  là đường thẳng đi qua  và song song với 

d)

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1: Cho hai hình bình hành  và  không cùng nằm trong một mặt phẳng. Gọi

 lần lượt là giao điểm của hai đường chéo của hai hình bình hành đó. Chứng minh rằng ba 

đường thẳng  đôi một song song.

Câu 2: Cho tứ diện . Một mặt phẳng cắt bốn cạnh  lần lượt tại các điểm

.

a) Chứng minh rằng các đường thẳng  đôi một song song hoặc đồng quy.

b) Chứng minh rằng các đường thẳng  đôi một song song hoặc đồng quy.

Câu 3: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và  là một

điểm nằm trên . Đường thẳng  cắt mặt phẳng  tại . Chứng minh rằng 

Câu 4: Cho hình chóp tứ giác . Gọi  lần lượt là trọng tâm của các tam giác  

và  lần lượt là trung điểm của  và . Chứng minh rằng .

Câu 5: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung 

điểm của các cạnh  và . Chứng minh rằng , từ đó suy ra .

Câu 6: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang, đáy lớn . Gọi  và  lần lượt

là trọng tâm của các tam giác  và . Mặt phẳng  cắt  lần lượt tại . 

Mặt phẳng  cắt  tại .

a) Chứng minh  song song với .

b) Gọi  là giao điểm của  và  là giao điểm của  và . Chứng minh  song 

song với  và .



Câu 7: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là các điểm thuộc các cạnh  sao cho

 lần lượt là trung điểm của .

a) Chứng minh rằng .

b) Tứ giác  là hình gì. Tìm điều kiện để tứ giác  là hình bình hành.

Câu 8: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Tìm giao tuyến của các mặt phẳng:

a)  và ;

b)  và , với  là một điểm bất kì thuộc cạnh .

Câu 9: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang, đáy lớn . Gọi  là điểm bất 

kì thuộc đoạn thẳng .

a) Tìm các giao tuyến: .

b) Chứng minh .

Câu 10: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và  là 

một điểm bất kì thuộc cạnh . Giả sử  cắt  tại  và  cắt  tại . 

Chứng minh rằng .

Câu 11: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang . Gọi  lần lượt là

các điểm thuộc các cạnh .



a) Xác định giao tuyến  của hai mặt phẳng  và .

b) Chứng minh rằng .

Câu 12: Một chiếc thang được đặt sao cho hai đầu của chân thang dựa vào tường, hai đầu còn 

lại nằm trên sàn nhà .

Biết rằng chiếc thang có dạng hình chữ nhật, hãy giải thích vì sao hai đầu của chân thang nằm 
trên sàn nhà lại cách đều đường chân tường.

Câu 13: Bạn Hà lấy một tờ giáy hình chữ nhật và gấp tờ giấy sao cho hai mép của tờ giấy song

song với nhau .

Hà thấy rằng dù gấp thế nào thì đường nếp gấp vẫn luôn song song với hai mép của tờ giấy. 
Hãy giải thích vì sao.

Câu 14: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  là một điểm bất kì 

thuộc cạnh .

a) Xác định các giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt của hình chóp.

b) Xác định các giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt của hình chóp.

Câu 15: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là 

trọng tâm của các tam giác .



a) Chứng minh rằng bốn điểm  đồng phẳng và tứ giác  là hình bình hành.

b) Chứng minh rằng .

c) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

Câu 16: Cho hình chóp  có đáy  là một hình thang với đáy lớn . Gọi  

lần lượt là trung điểm của các cạnh .

a) Chứng minh  song song với .

b) Gọi  là giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  là giao điểm của  và

. Chứng minh  song song với .

Câu 17: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang, đáy lớn . Gọi  lần lượt là

trung điểm của các cạnh  và  và  là trọng tâm của tam giác .

a) Tìm giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Tìm điều kiện của  và  để các giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt của hình 
chóp tạo thành một hình bình hành.

Câu 18: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và  là 

một điểm bất kì thuộc cạnh . Xác định các giao tuyến của mặt phẳng  và các
mặt của tứ diện.



Câu 19: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là các điểm thuộc các cạnh , . 

Xác định giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  trong các trường hợp sau:

a) Đường thẳng  song song với đường thẳng ;

b) Đường thẳng  cắt đường thẳng .

Câu 20: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh ,

.

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

c) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

d) Chứng minh rằng các giao tuyến tìm được ở trên đôi một song song với nhau.

Câu 21: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang . Gọi  lần lượt là 

trọng tâm của các tam giác .

a) Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh . Chứng minh rằng , từ đó 

suy ra .

b) Xác định các giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt của hình chóp.

c) Trong các giao tuyến tìm được ở câu b, giao tuyến nào song song với đường thẳng  ?



▶BÀI ❸.  ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG VỚI MẶT PHẲNG

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức   

  ➊. Đường thẳng song song mặt phẳng
Cho đường thẳng a và mặt phẳng (P ). Khi đó có thể xảy ra một 
trong ba trường hợp sau:
Trường hợp 1: a và (P ) có từ hai điểm chung phân biệt trở lên (Hình
2a ), suy ra mọi điểm thuộc a đều thuộc (P ), ta nói a nằm trong (P ), 
ki hiệu a⊂(P ).
Trường hợp 2: a và (P ) có một điểm chung duy nhất A (Hình 2b), ta 
nói a cắt (P ) tại A, kí hiệu a∩(P )=A.
Trường hợp 3: a và (P ) không có điểm chung nào (Hình 2c ), ta nói a 
song song với (P ), kí hiệu a /¿(P ).

 
Đường thẳng a song song với mặt phẳng (P ) nếu chúng không có điểm

chung.
❷. Điều kiện để một đường thẳng song song với 1 mặt phẳng

Định lý ❶:

Nếu đường thẳng  không nằm trong mặt phẳng  và  song 

song với đường thẳng  nằm trong thì  song song với .

Vậy 

❸. Tính chất cơ bản của đường thẳng và mặt phẳng song song

Định lý ❷:

Cho đường thẳng  song song với mặt phẳng . Nếu mặt phẳng

 đi qua  và cắt  theo giao tuyến  thì 

Vậy .

dβ

α



Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản

⬩Dạng ❶: Chứng minh đường thẳng song song với mặt phẳng

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho tứ diện . Gọi  là trọng tâm của tam giác , điểm  nằm trên cạnh 

sao cho . Chứng minh rằng đường thẳng  song song với mặt phẳng .

Câu 2: Cho hai hình bình hành  và  không cùng nằm trong một mặt phẳng.

a) Gọi  và  lần lượt là giao điểm hai đường chéo của mỗi hình bình hành  và .

Chứng minh rằng đường thẳng  song song với các mặt phẳng  và .

 
Hệ quả 1:
Cho đường thẳng a song song với mặt phẳng (P ). Nếu qua điểm M  
thuộc (P ) ta vẽ đường thẳng b song song với a thì b phải nằm trong
(P ).

Hệ quả 2:
Nếu hai mặt phẳng phân biệt cùng song song với một đường thẳng 
thì giao tuyến của chúng (nếu có) cũng song song với đường thẳng 
đó.

Định lý ❸:
Nếu a và b là hai đường thẳng chéo nhau thì qua a có duy nhất 
một mặt phẳng song song với đường thẳng b



b) Gọi  lần lượt là trọng tâm của hai tam giác  và . Chứng minh rằng đường 

thẳng  song song với mặt phẳng .

Câu 3: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Lấy điểm  trên cạnh  

sao cho . Gọi  lần lượt là trọng tâm của các tam giác .

Chứng minh rằng hai đường thẳng  lần lượt song song với các mặt phẳng

⬩Dạng ❷: Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Trên cạnh  lấy điểm . 

Gọi  là mặt phẳng qua  và song song với hai đường thẳng  và . Xác định giao 

tuyến của mặt phẳng  với các mặt phẳng .

Câu 2: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung 

điểm của . Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn

Câu 1: Cho hình chóp . Gọi và lần lượt là trung điểm của và .
Khẳng định nào sau đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .
 Câu 2: Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau.

A. Nếu một đường thẳng song song với một mặt phẳng thì nó song song với
một đường thẳng nào đó nằm trong mặt phẳng đó.
B. Nếu hai mặt phẳng cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì chúng song song
với nhau.
C. Nếu ba mặt phẳng phân biệt đôi một cắt nhau theo ba giao tuyến thì ba
giao tuyến đó phải đồng quy.



D. Trong không gian, hai đường thẳng cùng vuông góc với đường thẳng thứ
ba thì hai đường thẳng đó song song với nhau.

 Câu 3: Cho hình chóp tứ giác . Gọi  và N  lần lượt là trung điểm của  v
à . Khẳng định nào sau đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 4: Cho tứ diện . Gọi  là trọng tâm của tam giác ,  thuộc cạnh

 sao cho ,  là trung điểm của . Khẳng định nào sau đây 
đúng?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 5: Cho tứ diện ,  là trọng tâm tam giác . Trên đoạn  lấy điểm

 sao cho . Khẳng định nào sau đây đúng ?

A.  song song . B.  song song .

C.  song song . D.  song song .

 Câu 6: Cho hình chóp đáy là hình chữ nhật tâm . Gọi là trung

điểm của . Mặt phẳng qua và song song với và . Thiết

diện của hình chóp và là hình gì?
A. hình tam giác. B. hình bình hành.
C. hình chữ nhật. D. hình ngũ giác

 Câu 7: Cho hình chóp  có  là hình thang cân đáy lớn .  lần lượt

là hai trung điểm của  và .  là mặt phẳng qua  và cắt mặt bên

 theo một giao tuyến. Thiết diện của  và hình chóp là
A. Hình bình hành. B. Hình thang.
C. Hình chữ nhật. D. Hình vuông.

 Câu 8: Cho tứ diện , điểm  nằm trong tam giác , mặt phẳng  đi 

qua  và song song với . Thiết diện của tứ diện  và mặt 

phẳng  là
A. hình chữ nhật. B. hình vuông.
C. hình bình hành. D. tam giác.

 Câu 9: Cho tứ diện . là điểm nằm trong tam giác , qua và 

song song với và . Thiết diện của cắt bởi là:
A. Tam giá. B. Hình chữ nhật.
C. Hình vuông. D. Hình bình hành.

 Câu 10: Cho tứ diện . Gọi là trọng tâm của và là điểm nằm trên

cạnh sao cho Khi đó ta có

A. cắt . B. .

C. . D. cắt .



 Câu 11: Cho hình chóp tứ giác . Gọi và  lần lượt là trung điểm của

 và . Khẳng định nào sau đây đúng? Mệnh đề nào sau đây đúng?

A. B. 

C. D. 

 Câu 12: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  lần lượt là

trung điểm các cạnh , ,  và . Chọn khẳng định sai trong các 
khẳng định dưới đây.

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 13: Cho tứ diện . Gọi và lần lượt là trọng tâm các tam giác và
.

                Chọn khẳng định sai?

A. . B. .

C. , và đồng qui. D. .

 Câu 14: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành.  là một điểm 

thuộc đoạn . Mặt phẳng  cắt hình chóp  theo thiết diện 

là
A. Hình thang. B. Hình chữ nhật.
C. Hình bình hành. D. Tam giác.

 Câu 15: Cho hình chóp  có  lần lượt là trung điểm cạnh  và 

điểm  thỏa mãn . Thiết diện của hình chóp  khi cắt bởi 

mặt phẳng  là hình nào dưới đây?
A. Tam giác.

B. Hình bình hành.

C. Hình thang chỉ có một cặp cạnh song song.

D. Hình thoi.

 Câu 16: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang, , .

,  lần lượt là trung điểm , .  là trọng tâm . Mặt phẳng

 cắt hình chóp  theo thiết diện là

A. Hình bình hành. B. .

C. . D. Ngũ giác.
 Câu 17: Cho tứ diện và điểm M thay đổi trên cạnh AB (M không trùng với 

các đỉnh). Thiết diện của tứ diện tạo bởi mặt phẳng qua M, song song với 
hai đường thẳng AC và BD luôn là
A. một tam giá.
B. một ngũ giá.
C. một tứ giác có hai đường chéo vuông góc nhau.
D. một tứ giác có hai đường chéo cắt nhau tại trung điểm mỗi đường.



 Câu 18: Cho hình chóp  đáy  là hình thang , gọi  là 

trung điểm của . Mặt phẳng  đi qua  và song song với  cắt 
hình chóp  theo thiết diện là hình gì?
A. Ngũ giác. B. Hình bình hành.
C. Tam giác. D. Hình thang.

 Câu 19: Cho tứ diện . Mặt phẳng qua trung điểm của  và song

song với cắt tứ diện đã cho theo thiết diện là
A. Hình thoi. B. Hình chữ nhật.
C. Hình vuông. D. Hình tam giác.

 Câu 20: Cho hình chóp có đáy  là hình thang . Gọi lần

lượt là trung điểm của các cạnh và G là trọng tâm tam giác . Biết

thiết diện của hình chóp cắt bởi mặt phẳng  là hình bình hành. Hỏi
khẳng định nào sao đây đúng?

A. . B. . C. . D. 

 Câu 21: Cho tứ diện  với lần lượt là trọng tâm các tam giác , . 
Xét các khẳngđịnh sau:

            . .

               . .
                Các mệnh đề đúng là:

A. . B. . C. . D. .

 Câu 22: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành tâm , gọi  là 

trung điểm cạnh . Mệnh đề nào sau đây sai?

A. .

B. .

C. Mặt phẳng  cắt hình chóp  theo một thiết diện là tứ giác.

D. .

 Câu 23: Cho hình chóp đáy là hình bình hành. Gọi là điểm bất kì 

trên cạnh . Khi đó mặt phẳng song song với

A. . B. . C. . D. .

 Câu 24: Cho tứ diện . Gọi ,  lần lượt là trọng tâm của các tam giác

,  Những khẳng định nào sau là đúng?

; ; .

A.  và . B.  và . C.  và . D. Chỉ có  đúng.

 Câu 25: Cho tứ diện , gọi lần lượt là trọng tâm các tam giác và
. Mệnh đề nào sau đây sai?

A. .



            B. .

C. .

D. Ba đường thẳng và đồng quy.

 Câu 26: Cho tứ diện . Điểm  thuộc đoạn  (  khác ,  khác ). 

Mặt phẳng  đi qua  song song với  và . Thiết diện của  với 

tứ diện  là hình gì?
A. Hình tam giác. B. Hình bình hành.
C. Hình vuông. D. Hình chữ nhật.

 Câu 27: Cho hình chóp tứ giác  có đáy là hình bình hành tâm , 
 
là

trung điểm của . Thiết diện của hình chóp cắt bởi mp  qua  và song

song , và là
A. Lục giác. B. Ngũ giác.
C. Hình bình hành. D. Tứ giác.

 Câu 28: Cho tứ diện  Điểm  thuộc đoạn  ( khác khác ). Mặt 

phẳng  đi qua song song với  và  cắt tứ diện đã cho theo 
giao tuyến là
A. Hình vuông. B. Hình bình hành.
C. Hình chữ nhật. D. Tam giác.

 Câu 29: Cho hình chóp , đáy  là hình vuông cạnh bằng . Điểm 

trên  cạnh   thỏa  mãn  .  Mặt  phẳng   qua  ,

,  hoặc . Giá trị  thỏa mãn điều kiện nào để thiết

diện của  và hình chóp  là ngũ giác.

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 30: Cho hình chóp có đáy là hình bình hành. Điểm thỏa mãn

Mặt phẳng qua và song song với , . Mệnh đề nào sau
đây đúng?

A. cắt hình chóp theo thiết diện là một ngũ giá.

B. cắt hình chóp theo thiết diện là một tam giá.

C. cắt hình chóp theo thiết diện là một tứ giá.

D. không cắt hình chóp.



 Câu 31: Cho tứ diện . Gọi  là một điểm nằm trong tam giác ,  là mặt
phẳng đi qua  song song với  và . Mệnh đề nào sau đây đúng về

thiết diện của  và tứ diện?
A. Thiết diện là hình vuông. B. Thiết diện là hình thang cân.
C. Thiết diện là hình bình hành. D. Thiết diện là hình chữ nhật.

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai

Câu 1. Cho mặt phẳng  và hai đường thẳng song song  và . Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Có vô số mặt phẳng chứa đường thẳng  mà không chứa đường thẳng 

b) Nếu mặt phẳng  song song với đường thẳng  thì mặt phẳng  cũng song 

song với đường thẳng .

c) Nếu mặt phẳng  cắt đường thẳng  thì mặt phẳng  cũng cắt đường thẳng

.

d) Nếu mặt phẳng  chứa đường thẳng  thì mặt phẳng  cũng chứa đường 

thẳng .

Câu 2. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành tâm . Gọi  lần lượt là 

trung điểm các cạnh  và ,  là trung điểm cạnh . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)

c) cắt với mặt phẳng 

d) cắt  với mặt phẳng 

Câu 3. Cho hai hình bình hành  và  không cùng nằm trong một mặt phẳng và có tâm 

lần lượt là  và . Gọi  lần lượt là hai điểm trên các cạnh  sao cho ,

. Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  song song với mặt phẳng 

b)  cắt  mặt phẳng 



c)

d)  song song với mặt phẳng 

Câu 4. Cho tứ diện . Giả sử  thuộc đoạn thẳng . Mặt phẳng  qua  song song 

với  và . Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua  

và song song với 

b) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua  

và song song với 

c) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua  

và song song với  

d) Hình tạo bởi các giao tuyến của mặt phẳng  với các mặt của tứ diện (ta gọi là 

thiết diện) là hình thang

Câu 5. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành, điểm  di động trên cạnh . 

Một mặt phẳng  qua  và song song với hai đường thẳng , cắt  và  lần lượt tại

. Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua 

và song song với 

b) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua  

và song song với 

c) Tứ giác  là hình thang có hai đáy là  và .

d) Gọi . Khi đó  thuộc đường thẳng đi qua  và song song với 

Câu 6. Cho hình chóp  đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trọng tâm của 

tam giác  và  lần lượt là trung điểm của  và . Khi đó: Các mệnh đề sau đúng 

hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)



b)

c)  song song với mặt phẳng  

d)  cắt mặt phẳng 

Câu 7. Cho hình chóp tứ giác đều  có cạnh đáy bằng  là một điểm thuộc cạnh  sao

cho . Một mặt phẳng  đi qua  song song với  và , cắt các mặt của hình chóp 

theo hình là một tứ giác. Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua  

và song song với 

b) Giao tuyến của mặt phẳng  với mặt phẳng  là đường thẳng đi qua  

và song song với 

c)

d) Mặt phẳng  đi qua  song song với  và , cắt các mặt của hình chóp 

theo hình là một tứ giác có diện tích bằng 

Câu 8. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Lấy điểm  trên cạnh  sao 

cho . Gọi  theo thứ tự là trọng tâm các tam giác . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Giao tuyến của hai mặt phẳng  và  là đường thẳng đi qua  và song 

song với 

b)

c)  song song với mặt phẳng  

d)  cắt với mặt phẳng 

Câu 9. Cho hình chóp . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và . Gọi  lần lượt 

là trọng tâm của  và . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai



a)

b)  cắt 

c)

d) Giao tuyến của  và  là đường thẳng đi qua  và song song với 

Câu 10. Cho hình chóp  có đáy  là hình chữ nhật. Gọi  là trọng tâm tam giác 

và  là điểm trên cạnh  sao cho  là trung điểm . Khi đó:

Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  song song với mặt phẳng  

b)  song song với mặt phẳng  

c)  song song với 

d)

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và .

Chứng minh rằng .

Câu 2: Cho tứ diện . Gọi  và  lần lượt là trọng tâm của hai tam giác  và .

Chứng minh  song song với các mặt phẳng  và .

Câu 3: Cho hai hình bình hành  và  không cùng nằm trong một mặt phẳng có tâm

lần lượt là  và .

a) Chứng minh  song song với các mặt phẳng  và .

b) Gọi  lần lượt là hai điểm thuộc hai cạnh  sao cho , . 

Chứng minh .



Câu 4: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  là mặt phẳng đi qua trung 

điểm  của cạnh , song song với  và . Tìm giao tuyến của mặt phẳng  với các 

mặt của hình chóp.

Câu 5: Cho tứ diện . Gọi  và  lần lượt là trọng tâm của hai tam giác  và .

Chứng minh rằng .

Câu 6: Một tấm bảng hình chữ nhật được đặt dựa vào tường như trong Hình 4.18.

Hãy giải thích vì sao mép trên của tấm bảng song song với mặt đất, mép dưới của tấm bảng 

song song với mặt tường.

Câu 7: Để dựng dây phơi quần áo, bác Việt lắp hai thanh sắt thẳng đứng có chiều dài bằng 

nhau trên mặt đất và căng dây nối hai đầu còn lại của hai thanh sắt (H.4.19).

Khi đó, dây phơi có song song với mặt đất không? Giải thích vì sao.

Câu 8: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh ,

. Chứng minh rằng giao tuyến của hai mặt phẳng  và  song song với 

đường thẳng .



Câu 9: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung

điểm của các cạnh .

a) Chứng minh rằng  song song với mặt phẳng .

b) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

Câu 10: Trong các không gian hẹp, người ta thường thiết kế tủ đựng quần áo có cánh cửa trượt. 

Tủ này bao gồm khoang tủ, cánh cửa trượt và hai đường ray trượt cho mép trên và mép dưới 

cánh cửa (Hình 25 . Biết rằng cánh cửa trượt có dạng hình chữ nhật và có thể kéo trượt bình 

thường, khi đó bạn Minh nói: "Đường ray trượt ở mép trên cửa song song với mặt đáy của tủ 

quần áo". Em hãy cho biết phát biểu của bạn Minh đúng hay sai? Vì sao?

Câu 11: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trọng tâm của hai tam giác , . 

Chứng minh rằng .

Câu 12: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  là điểm chuyển 

động trên cạnh  khác  là mặt phẳng chứa đường thẳng  và song song với .

Chứng minh rằng mặt phẳng  luôn đi qua một đường thẳng cố định khi điểm  chuyển 

động trên cạnh .



Câu 13: Cho hình chóp tứ giác  và  là một điểm bất kì thuộc cạnh . Gọi  là 

mặt phẳng qua  và song song với hai đường thẳng . Gọi  lần lượt là giao điểm 

của  và các cạnh .

a) Chứng minh rằng  và .

b) Giả sử đường thẳng  cắt các đường thẳng . Xác định giao tuyến của mặt phẳng

 và các mặt phẳng .

Câu 14: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Gọi  là trọng tâm của tam giác

 là điểm trên đoạn  sao cho .

Chứng minh rằng .

Câu 15: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là hai điểm thuộc hai cạnh  và . Đặt

 là mặt phẳng qua  và song song với . Tìm giao tuyến của  với các mặt của tứ 

diện .

Câu 16: Cho hình chóp  có đáy  là một hình bình hành. Gọi  là trọng tâm của

tam giác  là trung điểm của  và  là điểm thuộc cạnh  sao cho . 

Đường thẳng đi qua  và song song với  cắt  tại . Chứng minh:

a) ; b) .

Câu 17: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung 

điểm của hai cạnh  và  là trung điểm của . Chứng minh:

a)  song song với các mặt phẳng  và ;



b)  song song với ;

c)  song song với .

d) Gọi  và  theo thứ tự là trọng tâm của hai tam giác  và .

Chứng minh  song song với 

Câu 18: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang . Gọi  là một điểm bất kì 

thuộc cạnh . Gọi  là mặt phẳng qua  và song song với hai đường thẳng  và .

a) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng , từ đó tìm một điểm chung của 

mặt phẳng  và mặt phẳng .

b) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng .

c) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  và các mặt còn lại của hình chóp.

Câu 19: Cho hình chóp  có đáy là hình thang, đáy nhỏ , đáy lớn . Gọi

 là trung điểm của . Chứng minh rằng .



▶BÀI ❹.  HAI MẶT PHẲNG SONG SONG 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức   

  ❶. Vị trí tương đối giữ 2 mặt phẳng  và  có 3 vị trí tương đối

Trường hợp 1: (P ) và (Q ) có ba điểm chung không thẳng hàng, ta 
nói hai mặt phẳng (P ) và (Q ) trùng nhau, kí hiệu (P )≡(Q ).
Trường hợp 2: (P ) và (Q ) phân biệt và có một điềm chung, ta nói
(P ) và (Q ) cắt nhau theo giao tuyến d đi qua điểm chung, ki hiệu
(P )∩(Q )=d.
Trường hợp 3: (P ) và (Q ) không có bất kì điểm chung nào, nghĩa là
(P )∩(Q )=∅ , ta nói (P ) và (Q ) song song với nhau, kí hiệu (P )/¿(Q ) 
hoặc (Q )/¿(P ).

          

                                 cắt                      

Định nghĩa: Hai mặt phẳng  và  được gọi là song song với 
nhau nếu chúng không có điểm chung; () // ()  ()() = 
Chú ý:  () // (), d  ()  d // ()

➋. Điều kiện để hai mặt phẳng song song

Định lý ❶:

Nếu  mặt  phẳng   chứa  hai
đường thẳng cắt nhau a, b và a, b
cùng song song với mặt phẳng

 thì  song song với .

Hệ quả: Nếu mặt phẳng  chứa hai đường thẳng cắt 
nhau a, b và a, b lần lượt song song với hai đường thẳng a’, 

b’ nằm trong mặt phẳng  thì mặt phẳng  song song 

với mặt phẳng .

β

α

O

b'

a'

b

a

Lưu ý: Nếu hai mặt phẳng song song với nhau thì mọi đường



Định lý ❸: Cho hai mặt phẳng (P ) và (Q ) song song với nhau. Nếu (R ) 
cắt (P ) thì cắt (Q ) và hai giao tuyến của chúng song song với nhau.

❹. Định lý talet trong không gian
Ba mặt phẳng đôi một song song chắn trên hai cát tuyến bất kì những 

đoạn thẳng tương ứng tỉ lệ 

❺. Hình lăng trụ và hình hộp

Hình lăng trụ: Cho hai mặt phẳng (P ) và (P' ) song song với nhau. 
Trên (P ) cho đa giác lồi A1 A2…An. Qua các đỉnh của đa giác này, ta vẽ 
các đường thẳng song song với nhau và cắt (P' ) lần lượt tại A1

' , A2
' ,… , An

' .
Hình tạo bởi các hình bình hành A1 A2 A2

' A1
' , A2 A3 A3

' A2
' ,…, An A1 A1

' An
'  và 

hai đa giác A1 A2…An , A1
' A2

' …An
'  gọi là hình lăng trụ, kí hiệu

A1 A2…An ⋅ A1
' A2

' …An
' .

Trong hình lăng trụ A1 A2…An ⋅ A1
' A2

' …An
' , ta gọi:



Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản

⬩Dạng ❶: Chứng minh hai mặt phẳng song song

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho tứ diện . Lấy  lần lượt là trọng tâm của các tam giác

. Chứng minh rằng .

Chứng minh tương tự ta cũng có .

Các điểm A1 , A2 ,… , An , A1
' , A2

' ,… , An
'  là các đĩnh;

Các hình bình hành A1 A2 A2
' A1

' , A2 A3 A3
' A2

' ,…, An A1 A1
' An

'  là các mặt bên;

Các đoạn thẳng A1 A1
' , A2 A2

' ,… , An An
'  là các cạnh bên.

Các cạnh bên song song vả bằng nhau.

Các cạnh của hai đa giác đáy là các cạnh đáy. Các cạnh đáy tương 

ứng song song và bằng nhau.

Chú ý: Hình lăng trụ có đáy là tam giác, tứ giác, ngũ giác, ... tương ứng 

được gọi là hình lăng trụ tam giác, hình lăng trụ tứ giác, hình lăng trụ 

ngũ giác, ...

Hình hộp: là hình lăng trụ có đáy là hình bình hành.

Trong một hình hộp ta có:

Sáu mặt là sáu hình bình hành. Mỗi mặt đều có một mặt song song 

với nó. Hai mặt như thế gọi là hai mặt đối diện; - Hai đỉnh không 

cùng nằm trên một mặt gọi là hai đỉnh đối diện;

Đoạn thẳng nối hai đình đối diện gọi là đường chéo;

Bốn đường chéo cắt nhau tại trung điểm của mỗi đường.

 



Câu 2: Trong mặt phẳng  cho tam giác . Qua  lần lượt vẽ các tia ,  đôi một 

song song với nhau và không nằm trong mặt phẳng . Trên các tia  lần lượt lấy các điểm

 sao cho . Chứng minh rằng .

Câu 3: Cho hai hình vuông  và  ở trong hai mặt phẳng phân biệt. Trên các đường chéo

 và  lần lượt lấy các điểm  sao cho . Các đường thẳng song song với  vẽ 

từ  và  lần lượt cắt  và  tại  và . Chứng minh:

a) ; b) .

⬩Dạng ❷: Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành và  là giao điểm của hai 

đường chéo. Mặt phẳng  đi qua điểm  và song song với mặt phẳng . Xác định giao 

tuyến của mặt phẳng  với các mặt phẳng  và .

Câu 2: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành và  lần lượt là trung điểm của

.  là mặt phẳng đi qua  và song song với mặt phẳng . Tìm giao tuyến của các 

mặt của hình chóp với mặt phẳng .

Câu 3: Cho tứ diện . Gọi  là một điểm bất kì thuộc cạnh  là mặt phẳng đi qua  và 

song song với mặt phẳng . Xác định các giao tuyến của mặt phẳng  và các mặt của hình tứ 

diện.

⬩Dạng ❸: Ứng dụng định lí Thalès

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho hai hình bình hành  và  không cùng nằm trong một mặt phẳng.

a) Chứng minh rằng .



b) Gọi  là trọng tâm của tam giác . Gọi  là mặt phẳng đi qua  và song song với 

mặt phẳng . Mặt phẳng  cắt đường thẳng  tại . Tính .

Câu 2: Cho ba mặt phẳng  đôi một song song. Hai đường thẳng  cắt ba mặt phẳng lần

lượt tại  và . Biết rằng  và , tính .

Câu 3: Một chiếc bình nước hình trụ được đặt trên bàn, lượng nước trong bình bằng đúng một nữa 

dung tích của bình. Hoàng đặt một chiếc ống hút vào trong bình sao cho một đầu của ống hút chạm vào

đáy bình còn một đầu chạm vào miệng bình. Hoàng nói rằng độ dài của phần ống hút bị ướt bằng  độ 

dài của toàn bộ ống hút. Hỏi Hoàng nói đúng hay sai? Vì sao?

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn

Câu 1: Cho hình hộp . Mệnh đề nào sau đây sai?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 2: Cho hình hộp . Mặt phẳng  song song với mặt phẳng 

nào sau đây?

A. . B. . C. . D. .

 Câu 3: Cho hai hình bình hành  và  có tâm lần lượt là  và , không

cùng nằm

          trong một mặt phẳng. Gọi  là trung điểm , xét các khẳng định

              ; ; ;

. Những khẳng định nào đúng?

A. . B. .



C. . D. .

 Câu 4: Cho hình hộp . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào 

sai?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 5: Cho hình lăng trụ . Gọi , ,  lần lượt là trọng tâm các tam 

giác , , . Mặt phẳng nào sau đây song song với .

A. . B. . C. . D. .

 Câu 6: Cho hình hộp . Gọi ,  lần lượt là tâm của hai đáy  và

. Mệnh đề nào sau đây sai?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 7: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành, mặt bên  là tam

giác đều. Gọi  là điểm di động trên đoạn thẳng , . Qua

 dựng mặt phẳng  song song với mặt phẳng . Thiết diện tạo với

mặt phẳng  và chóp  là hình gì?

A. Hình thang cân. B. Hình thang vuông.

C. Hình tam giác. D. Hình bình hành.

 Câu 8: Cho tứ diện đều . Gọi  là trung điểm đoạn ,  là điểm nằm 

trên đoạn  (  khác  và ),  là mặt phẳng qua  và song song 

với mặt phẳng . Khi đó thiết diện của tứ diện  khi cắt bởi  

là

A. Một tam giác vuông cân. B. Một tam giác đều.

C. Một hình bình hành. D. Một tam giác cân.

 Câu 9: Cho hình chóp đáy là hình thang, , gọi là

giao điểm của và Qua kẻ đường thẳng song song cắt  tại

Trên cạnh lấy điểm sao cho (tham khảo hình vẽ).



Khẳng định nào sau đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 10: Cho hình lăng trụ . Gọi , ,  lần lượt là trọng tâm của các

tam giác ,  ,  . Mặt phẳng nào sau đây song song với mặt

phẳng ?

A. . B. . C. . D. .

 Câu 11: Cho hình chóp , đáy  là hình bình hành. Gọi  lần

lượt là trung điểm . Khẳng định nào sau đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 12: Cho hình lăng trụ  (như hình vẽ).

G

F

E

D

C

B

A'

B'

C'

A

Lấy các điểm , ,  lần lượt là trung điểm của , ,  và điểm  là

trọng tâm của tam giác . Mệnh đề nào sau đây đúng?

A. . B. .



C. . D. .

 Câu 13: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần

lượt là trung điểm các cạnh . Chọn khẳng định đúng trong các

khẳng định dưới đây.

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 14: Tìm khẳng định sai trong các khẳng định sau đây?

A. Nếu hai mặt phẳng song song cùng cắt mặt phẳng thứ ba thì hai giao

tuyến tạo thành song song với nhau.

B. Ba mặt phẳng đôi một song song chắn trên hai đường thẳng chéo nhau

những đoạn thẳng tương ứng tỉ lệ.

C. Nếu mặt phẳng  song song với mặt phẳng  thì mọi đường thẳng

nằm trên mặt phẳng  đều song song với mặt phẳng .

D. Nếu mặt phẳng  có chứa hai đường thẳng phân biệt và hai đường

thẳng đó cùng song song song với mặt phẳng  thì mặt phẳng  song

song với mặt phẳng .

 Câu 15: Cho hình lăng trụ . Cắt hình lăng trụ bởi một mặt phẳng ta được

một thiết diện. Số cạnh lớn nhất của thiết diện thu được là?

A. . B. . C. . D. .

 Câu 16: Cho hình vuông  và tam giác  nằm trong hai mặt phẳng khác

nhau.  là điểm nằm trên đoạn , qua  dựng mặt phẳng  song

song với . Thiết diện tạo bởi  và hình chóp  là hình gì?

A. Hình thang. B. Hình vuông. C. Hình bình hành. D.  Tam

giác.

 Câu 17: Cho tứ diện đều . Gọi  là trung điểm của .  là điểm di động

trên . Qua  vẽ mặt phẳng  song song với . Thiết diện tạo bởi

mặt phẳng  và tứ diện  là hình gì?



A. Tam giác cân tại . B. Hình thoi.

C. Tam giác đều. D. Hình bình hành.

 Câu 18:  Cho hình chóp  có đáy  là  hình bình hành tâm  .  Gọi

theo thứ tự là trung điểm của và . Khẳng định nào sau

đây đúng?

A. . B. .

C. . D. .

 Câu 19: Cho tứ diện đều . Gọi ,  lần lượt là trung điểm của  và . Xét

 là một điểm di động trên đoạn thẳng . Qua  kẻ mặt phẳng  song

song với mặt phẳng . Khi đó, thiết diện của mặt phẳng  và tứ diện

 là hình gì?

A. Hình bình hành. B. Tam giác đều.

C. Tam giác cân tại . D. Hình thang cân.

 Câu 20: Cho hình chóp có đáy  là hình bình hành tâm . Gọi là trung

điểm của . Thiết diện của hình chóp với  đi qua  và song song với

 là

A. Tam giác. B. Hình thang.

C. Ngũ giác. D. Hình bình hành.

 Câu 21: Cho hình chóp có đáy là tam giác thỏa mãn 

Mặt phẳng  song song với  cắt đoạn  tại  sao cho

Thiết diện của mặt phẳng  và hình chóp  có diện tích

bằng

A. . B. . C. . D. .

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai

Câu 1. Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Hai mặt phẳng phân biệt không cắt nhau thì song song.



b) Nếu mặt phẳng này chứa hai đường thẳng cùng song song với mặt phẳng kia thì hai
mặt phẳng đó song song với nhau.

c) Hai mặt phẳng cùng song song với mặt phẳng thứ ba thì song song với nhau.

d) Hai mặt phẳng phân biệt cùng song song với một đường thẳng thì song song với
nhau.

Câu 2. Trong mặt phẳng , cho hình bình hành . Vẽ các nửa đường thẳng song song nhau,

nằm về một phía đối với mặt phẳng  và đi qua các điểm , . Một mặt phẳng  cắt bốn 

nửa đường thẳng nói trên tại .
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)
 song song với .

b)

c) Tứ giác  là hình thang

d) Gọi  và  lần lượt là giao điểm của hai đường chéo của  và . Khi

đó .

Câu 3. Cho lăng trụ tam giác  có  lần lượt là trọng tâm các tam giác

. Gọi  lần lượt là trung điểm của . Khi đó:
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là hình bình hành

b)

c)
 cắt 

d)

Câu 4. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  lần lượt là trung 

điểm của . Gọi  là giao điểm của  và  là giao điểm của  và . Khi đó:
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)



b)

c)  và  chéo nhau

d)  cắt 

Câu 5. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành tâm . Gọi  lần lượt là trung điểm 

của  và . Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)

c) Gọi  là trung điểm đoạn  và  là một điểm thuộc đoạn . Khi đó  cắt

với mặt phẳng .

d) Gọi  là một điểm trên mặt phẳng  cách đều  và . Khi đó cắt

 

Câu 6. Cho hình hộp . Gọi  là trọng tâm của các tam giác .

Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là hình bình hành

b)

c)
 cùng thuộc 

d)

Câu 7. Cho hình bình hành  và  nằm ở hai mặt phẳng khác nhau. Gọi  là trọng tâm

. Gọi  là mặt phẳng đi qua  và song song với mặt . Lấy  là giao điểm của  

và . Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là hình thang

b)

c)



d)

Câu 8. Cho hình hộp  có các cạnh  song song với nhau. Khi đó:
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)
Đường chéo  đi qua trọng tâm  của tam giác  và .

c)

d)
Mặt phẳng  cắt hình hộp  tạo thành một tứ giác là hình
bình hành

Câu 9. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành tâm . Gọi  lần lượt là 

trung điểm của  và . Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  chéo nhau với 

b)

c) Gọi  và  là trung điểm của  và . Khi đó  cắt 

d) Gọi  là trung điểm . Khi đó .

Câu 10. Cho lăng trụ tam giác . Gọi  và  lần lượt là trung điểm của  và . 
Khi đó: Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)  là hình bình hành

c)
 song song .

d)
Giao tuyến của  và  là đường thẳng đi qua giao điểm của hai đường

thẳng 



⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1: Khi cắt một chiếc bánh ga-tô hình hộp, Thuý nhận thấy vết cắt ở mặt trên và mặt dưới của bánh 

gợi nên hình ảnh về hai đường thẳng song song với nhau. Hỏi nhận xét của Thuý có đúng không? Vì sao?

Câu 2: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành tâm , gọi  lần lượt là trung 

điểm của . Chứng minh .

Câu 3: Cho tứ diện  và một điểm  nằm trong tam giác . Gọi  là mặt phẳng qua  

và song song với mặt phẳng .

a) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng .

b) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  và các mặt còn lại của tứ diện.

Câu 4: Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Gọi  là một điểm bất kì thuộc 

cạnh  và  là mặt phẳng qua  song song với mặt phẳng .

a) Xác định giao tuyến của mặt phẳng  và các mặt bên của hình chóp.

b) Hình tạo bởi các giao tuyến là hình gì? Giải thích vì sao.

Câu 5: Cho hình lăng trụ tứ giác  có đáy  là hình thang. Chứng minh rằng đáy

  là hình thang.

Câu 6: Cho hình hộp . Một mặt phẳng  cắt các cạnh ,  lần lượt 

tại . Chứng minh rằng tứ giác  là hình bình hành.

Câu 7: Cho hình hộp . Chứng minh rằng:

a) ;



b) Hai mặt phẳng  và  song song với nhau.

Câu 8: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang với đáy lớn . Gọi  là trọng tâm 

của tam giác  là điểm thuộc đoạn thẳng  sao cho  là điểm thuộc đoạn thẳng

 sao cho . Chứng minh rằng .

Câu 9: Cho hai hình bình hành  và  không cùng nằm trong một mặt phẳng. Trên các 

đường chéo  lần lượt lấy các điểm  sao cho . Qua  vẽ đường thẳng song 

song với  cắt  tại , qua  vẽ đường thẳng song song với  cắt  tại .

a) Chứng minh rằng .

b) Gọi  là mặt phẳng đi qua  và song song với mặt phẳng . Mặt phẳng

 cắt đường thẳng  tại . Tính , biết .

Câu 10: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang có , . Gọi  là 

trung điểm của  là giao điểm của  và  là điểm nằm trên đoạn . Mặt phẳng  qua

 và song song với . Tìm các giao tuyến của các mặt của hình chóp với mặt phẳng .

Câu 11: Cho hình lăng trụ tam giác . Gọi  lần lượt là trung điểm của

.  là điểm bất kì thuộc cạnh  và  là mặt phẳng đi qua  và song song với mặt

phẳng . Chứng minh các đoạn giao tuyến của hình lăng trụ với mặt phẳng  tạo thành một 

hình thang.



Câu 12: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành tâm . Gọi  lần lượt là trung điểm 

của  và .

a) Chứng minh .

b) Giả sử hai tam giác  và  là các tam giác cân tại . Gọi  và  lần lượt là đường 

phân giác trong của hai tam giác  và . Chứng minh .

Câu 13: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang . Gọi  lần lượt là 

trung điểm của các cạnh  (H.4.24).

 Chứng minh rằng hai mặt phẳng  và  song song với nhau.

Câu 14: Cho hình lăng trụ tam giác . Gọi  là trung điểm của cạnh . Gọi  là 

giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng  (H.4.26).

a) Chứng minh rằng .



b) Chứng minh rằng  là trung điểm của cạnh .

Câu 15: Cho hình bình hành . Qua  lần lượt vẽ bốn đường thẳng ,  đôi một 

song song và không nằm trong mặt phẳng .

a) Chứng minh rằng hai mặt phẳng  và  song song với nhau.

b) Chứng minh rằng hai mặt phẳng  và  song song với nhau.

c) Một mặt phẳng cắt bốn đường thẳng  lần lượt tại . Chứng minh rằng tứ giác

 là hình bình hành.

Câu 16: Cho hình hộp .

a) Xác định giao tuyến  của hai mặt phẳng  và .

b) Chứng minh rằng .

c) Chứng minh rằng  đi qua trung điểm của các đường chéo của hình hộp.

Câu 17: Cho hình hộp . Gọi  là giao điểm của các đường chéo của hình hộp. Mặt 

phẳng qua  và song song với mặt phẳng  cắt các cạnh  lần lượt tại

.

a) Chứng minh rằng  lần lượt là trung điểm của các cạnh , .

b) Chứng minh rằng  là hình hộp.

Câu 18: Cho hình chóp  có đáy là hình thang . Gọi  lần 

lượt là trung điểm của các cạnh .



a) Chứng minh:  và .

b) Tìm giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

c) Tìm giao điểm  của  với giao tuyến vừa tìm được ở câu , từ đó chứng minh .

Câu 19: Cho hình hộp . Chứng minh:

a) .

b) Đường chéo  đi qua trọng tâm  và  của hai tam giác  và .

c)  và  chia đoạn  thành ba phần bằng nhau.



▶BÀI ❺.  PHÉP CHIẾU SONG SONG 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức   

  ❶. Khái niệm phép chiếu song song

Trong không gian, cho mặt phẳng (P ) và đường thẳng l cắt (P ). Với mỗi 
điềm M  trong không gian, vẽ một đường thẳng đi qua M  và song song 
hoặc trùng với l. Đường thẳng này cắt (P ) tại M '.
Phép cho tương ứng mỗi điểm M  trong không gian với điểm M ' trong (P ) 
được gọi là phép chiếu song song lên mặt phẳng (P) theo phương l.

Mặt phẳng (P ) được gọi là mặt phẳng chiếu và đường thẳng l được gọi 
là phurơng chiếu của phép chiếu song song nói trên.
Phép chiếu song song theo phương l còn được gọi tắt là phép chiếu theo
phương l.
Điểm M ' gọi là ảnh của điểm M  qua phép chiếu theo phương l.
Cho hình H  trong không gian. Ta gọi tập hợp P' các ảnh M ' của tất cả 
những điểm M  thuộc H  qua phép chiếu song song theo phương l là hình
chiếu song song của H  lên mặt phẳng (P ).

❷. Tính chất của phép chiếu song song

    Phép chiếu song song biến đường thẳng thành đường thẳng, biến tia 
thành tia, biến đoạn thẳng thành đoạn thẳng.

    Phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành đường 
thẳng song song hặc trùng nhau.

    Phép chiếu song song biến ba điểm thảng hàng tành ba điểm thẳng 
hàng và không làm thay đổi thứ tự của ba điểm đó.

    Phép chiếu song song biến ba điểm thảng hàng tành ba điểm thẳng 
hàng và không làm thay đổi thứ tự của ba điểm đó.
Phép chiếu song song không làm thay đổi tỉ số độ dài của hai đoạn 
thẳng nằm trên hai đường thẳng song song hoặc cùng nằm trên một 
đường thẳng.

                  



Ⓑ.  Phân dạng toán cơ bản

⬩Dạng ❶: Xác định ảnh của một hình qua phép chiếu song song cho trước

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Cho hình hộp . Xác định ảnh của tam giác  qua phép chiếu song 

song lên mặt phẳng  theo phương .

❸. Hình biểu diễn của một số hình không gian trên mặt phẳng

Hình biểu diễn của một hình H  trong không gian là hình chiếu song song

của H  trên một mặt phẳng theo một phương chiếu nào đó hoặc hình 

đồng dạng với hình chiếu đó.

Chú ý:

Dựa theo tính chất của phép chiếu song song, ta phải tuân theo một số 

quy tắc khi vẽ hình biểu diễn, chẳng hạn như:

a) Nếu trên hình . P có hai đoạn thẳng nằm trên hai đường thẳng song 

song (hoặc trùng nhau) thì chúng được biểu diễn bằng hai đoạn thẳng 

nằm trên hai đường thẳng song song (hoặc trùng nhau) và tỉ số độ dài 

của hai đoạn thẳng này phải bằng tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng tương

úng trên hình H .

b) Nếu hình phẳng nằm trong mặt phẳng không song song với phương 

chiếu thì

Hình biểu diễn của một đường tròn thường là một elip.

Hình biểu diễn của một tam giác (vuông, cân, đều) là một tam giác.

Hình biểu diễn của hình vuông, hình chữ nhật, hình thoi, hình bình hành 

là hình bình hành.



Câu 2: Cho tứ diện  có  lần lượt là trung điểm của các cạnh . Xác định ảnh

của tứ diện  qua phép chiếu song song có phương chiếu là đường thẳng , mặt phẳng 

chiếu là mặt phẳng  bất kì cắt đường thẳng .

⬩Dạng ❷: Vẽ hình biểu diễn của một hình trong không gian

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Vẽ hình biểu diễn của:

a) Một tam giác vuông nội tiếp trong một đường tròn;

b) Một lục giác đều.

Câu 2: Vẽ hình biểu diễn của hình lăng trụ có đáy là tam giác đều.

Câu 3: Vẽ hình biểu diễn của các vật sau.

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn

Câu 1: Qua phép chiếu song song, tính chất nào không được bảo toàn?
A. Chéo nhau. B. đồng qui. C. Song song. D. thẳng hàng.

Câu 2: Phép chiếu song song theo phương  không song song với  hoặc , mặt phẳng chiếu là , 

hai đường thẳng  và  biến thành  và . Quan hệ nào giữa  và không được bảo toàn đối với 
phép chiếu song song?
A. Cắt nhau B. Chéo nhau C. Song song D. Trùng nhau

Câu 3: Xét phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương .Trong các sau mệnh đề nào đúng?
A. Hình chiếu song song của hai đường thẳng cắt nhau có thể song song với nhau
B. Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau có thể song song với nhau
C. Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau thì song song với nhau
D. Các mệnh đề trên đều sai



Câu 4: Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau không thể có vị trí nào trong các vị trí tương
đối sau?
A. Cắt nhau. B. Song song. C. Trùng nhau. D. Chéo nhau.

Câu 5: Cho tam giác  ở trong mp  và phương . Biết hình chiếu của tam giác  lên mp

là một đoạn thẳng. Khẳng định nào sau đây đúng ?

A. B. 

C.  hoặc D.  đều sai.

Câu 6: Hình chiếu của hình chữ nhật không thể là hình nào trong các hình sau?
A. Hình thang B. Hình bình hành
C. Hình chữ nhật D. Hình thoi

Câu 7: Khẳng định nào sau đây sai?
A. Phép chiếu song song có thể biến đường tròn thành đường tròn.
B. Phép chiếu song song có thể biến đường tròn thành đoạn thẳng.
C. Phép chiếu song song có thể biến đường tròn thành đường elip.
D. Phép chiếu song song có thể biến đường tròn thành một điểm.

Câu 8: Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây?
A. Trong không gian hai đường thẳng chéo nhau thì không có điểm chung.
B. Trong không gian hai đường thẳng phân biệt cùng song song với một mặt phẳng thì song song với nhau.

C. Nếu mặt phẳng chứa hai đường thẳng cùng song song với mặt phẳng thì và song 
song với nhau.
D. Trong không gian hình biểu diễn của một góc thì phải là một góc bằng nó.

Câu 9: Hãy chọn câu trả lời đúng. Trong không gian
A. Hình biểu diễn của một đoạn thẳng là một đoạn thẳng hoặc một điểm.
B. Hình biểu diễn của một hình tròn là một hình tròn.
C. Hình biểu diễn của một hình chữ nhật là một hình chữ nhật hoặc một đoạn thẳng.
D. Hình biểu diễn của một góc là một góc bằng nó.

Câu 10: Trong không gian, mệnh đề nào sau đây đúng?
A. Phép chiếu song song biến hai đường thẳng cắt nhau thành hai đường thẳng cắt nhau
B. Phép chiếu song song biến hai đường thẳng cắt nhau thành hai đường thẳng trùng nhau.
C. Phép chiếu song song biến hai đường thẳng cắt nhau thành hai đường thẳng cắt nhau hoặc trùng nhau.
D. Phép chiếu song song biến hai đường thẳng cắt nhau thành hai đường thẳng song song nhau.

Câu 11: Hình chiếu của hình chữ nhật không thể là hình nào trong các hình sau?
A. Hình bình hành. B. Hình chữ nhật.
C. Hình thoi. D. Hình thang.

Câu 12: Phép chiếu song song theo phương không song song với hoặc, mặt phẳng chiếu là, hai đường 
thẳng và biến thành và. Quan hệ nào giữa và không được bảo toàn đối với phép chiếu song song?
A. Cắt nhau. B. Chéo nhau.
C. Song song. D. Trùng nhau



Câu 13: Cho tam giác  ở trong mp  và phương . Biết hình chiếu (theo phương ) của tam giác

 lên mp là một đoạn thẳng. Khẳng định nào sau đây đúng ?

A. . B. .

C.  hoặc 
.

D.  đều sai.

Câu 14: Cho hình chóp  có đáy  là hình thang, đáy lớn  gấp đôi đáy nhỏ ,  là

trung điểm của đoạn . Hình vẽ nào sau đây đúng quy tắc?

A. 

E

S

B A

C D
B. 

E

S

B

A

C D

C. 

E

S

B A

C D
D. 

S

B A

C D

E

Câu 15: Cho hình thoi . Qua các đỉnh , , ,  dựng các nửa đường thẳng song song với 

nhau và nằm về một phía đối với mặt phẳng . Một mặt phẳng  không song song với

 cắt bốn đường thẳng nói trên tại , , , . Hỏi tứ giác  là hình gì?
A. Hình thang cân. B. Hình bình hành.
C. Hình thang vuông. D. Hình thoi.

Câu 16: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành, gọi  là trung điểm của  (như hình vẽ).

M

C

A

B

D

Hình chiếu song song của điểm  theo phương  lên mặt phẳng  là điểm nào sau đây?

A. Trung điểm của . B. Trung điểm của .

C. Điểm . D. Trung điểm của .



Câu  17:  Cho  hình  hộp  .  Xác  định  các  điểm   tương  ứng  trên  các  đoạn

 sao cho  song song với  và tính tỉ số .
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai

Câu 1. Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Hình biểu diễn của một hình bình hành là một hình bình hành hoặc là một đoạn thẳng.

b) Hình biểu diễn của một hình chữ nhật là một hình chữ nhật hoặc là một đoạn thẳng.

c) Hình biểu diễn của một hình vuông là một hình vuông hoặc là một đoạn thẳng.

d) Hình biểu diễn của một hình thoi là một hình thoi hoặc là một đoạn thẳng.

Câu 2. Cho hình lăng trụ .
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)
 hình chiếu của   trên mặt phẳng   qua phép chiếu song song theo

phương .

c) Gọi   là một điểm trên đoạn thẳng  . Hình chiếu của   trên mặt phẳng

 qua phép chiếu song song theo phương  là điểm 

d) Gọi  là tâm của hình bình hành . Ảnh của  qua phép chiếu song song

theo phương  trên mặt phẳng  là trung điểm của . 

Câu 3. Cho các đoạn thẳng và đường thẳng không song song hoặc không trùng với phương chiếu. 
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a) Phép chiếu song song bảo toàn thứ tự ba điểm thẳng hàng.

b) Phép chiếu song song không làm thay đổi tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng.

c) Hình chiếu của hai đường thẳng song song là hai đường thẳng song song hoặc trùng
nhau.

d) Hình chiếu song song của một đường thẳng là một đường thẳng.



Câu 4. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành, trên cạnh  lấy điểm  sao cho

. Gọi  là tâm của hình bình hành . Một phép chiếu song song theo phương  

lên mặt phẳng  biến điểm  thành điểm .
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)  là hình chiếu song song của  lên mặt phẳng  theo phương .

b)

c)

d)

Câu 5. Cho hình lăng trụ  và  lần lượt là trung điểm của đoạn  và .
Các mệnh đề sau đúng hay sai?

Mệnh đề Đúng Sai

a)

b)
Hình chiếu song song của  trên mặt phẳng  phương  là điểm . 

c)
Trong mặt phẳng , vẽ hình bình hành . Suy ra  là hình bình
hành. 

d)
là hình chiếu song song của  theo phương  trên mặt phẳng .

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1: Trong Hình 5, hãy cho biết hình nào là hình biểu diễn của tứ diện?

Câu 2: Trong Hình 8 , hãy cho biết hình nào là hình biểu diễn của hình trụ?



Câu 3: Trong các hình sau, hình nào là hình biểu diễn của hình lăng trụ đứng có đáy là lục giác đều?

Câu 4: Vẽ hình biểu diễn của các vật sau.

Câu 5: Trong các hình sau, hình nào là hình biểu diễn của một hình hộp? Giải thích vì sao.

Câu 6: Vẽ hình biểu diễn của hình chóp  có đáy  là hình vuông.

Câu 7: Trong các hình sau, hình nào là hình biểu diễn của hình lăng trụ tứ giác có hai đáy là 

hình thang?



Câu 8: Hình biểu diễn của hai đường thẳng cắt nhau có thể là hai đường thẳng song song được 

không? Vì sao?

Câu 9: Hình biễu diễn của hai đường thẳng chéo nhau có thể là hai đường thẳng song song 

được không? Vì sao?

Câu 10: Cho mặt phẳng , đoạn thẳng  và đường thẳng  cắt mặt phẳng . Cho biết

 không song song với . Nêu cách xác định hình chiếu song song của đoạn thẳng  trên 

mặt phẳng  theo phương .

Câu 11: Cho hình hộp . Xác định ảnh của tam giác  qua phép chiếu song

song lên mặt phẳng  theo phương 

Câu 12: Cho mặt phẳng , tam giác  và đường thẳng  cắt mặt phẳng  sao cho các đường 

thẳng  đều không song song hoặc trùng với đường thẳng . Xác định hình chiếu song song

của tam giác  trên mặt phẳng  theo phương  trong mỗi trường hợp sau:

a) Mặt phẳng  không song song với ;



b) Mặt phẳng  song song hoặc chứa .

Câu 13: Cho hình lăng trụ tam giác . Gọi  là điểm thuộc cạnh  sao cho .

a) Xác định hình chiếu  của  qua phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương .

b) Chứng minh rằng .

Câu 14: Cho hình lăng trụ tứ giác . Gọi  là giao điểm của  và . Gọi

 là hình chiếu của  qua phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương . 

Chứng minh rằng  là giao điểm của  và .

Câu 15: Cho hình chóp  có đáy  không là hình thang.

a) Xác định giao tuyến của hai mặt phẳng  và .

b) Xác định hình chiếu của điểm  qua phép chiếu song song lên mặt phẳng  theo phương .

Câu 16: Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và  là 

mặt phẳng cố định không song song với . Gọi  lần lượt là hình chiếu của

 qua phép chiếu lên mặt phẳng  theo phương .

a) Chứng minh rằng hai điểm  và  trùng nhau.

b) Chứng minh rằng bốn điểm  là bốn đỉnh của một hình bình hành.

Câu 17: Ba chiếc gậy thẳng được đặt dựa vào tường và đôi một song song với nhau . Giải

thích vì sao nếu ba đầu gậy trên tường thẳng hàng thì ba đầu gậy trên mặt sàn cũng thẳng hàng.
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