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▶BÀI ❸. ĐƯỜNG TRÒN TRONG MẶT PHẲNG TOẠ ĐỘ

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức   

 ❶. CÁC DẠNG PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG TRÒN

Dạng 1: Phương trình đường tròn (C ) có tâm I (a;b ) bán kính R

Phương trình có dạng : ( x−a )2+ ( y−b )2=R2

Dạng 2: Phương trình  với a
2+b2−c>0 là phương trình

đường tròn tâm I (a;b ) bán kính R=√a2+b2−c.

❷. SỰ TƯƠNG GIAO CỦA ĐƯỜNG THẲNG VÀ ĐƯỜNG TRÒN

Cho đường thẳng (D ) : A x+B ​y+C=0 và đường tròn (C ) : ( x−a )2+ ( y−b )2=R2 có 

tâm I (a;b )

 (D )∩ (C )={M ;N }⇔d ( I ; (D ) )<R 

 (D )∩ (C )= {M }⇔d ( I ; (D ) )=R 

 (D )∩ (C )=∅ ⇔d ( I ; (D ) )>R 

❸. PHƯƠNG TRÌNH TIẾP TUYẾN CỦA ĐƯỜNG TRÒN

①.Viết phương trình tiếp tuyến 𝑫 với 𝑪 tại điểm 𝑴𝟎①.Viết phương 

trình tiếp tuyến (D ) với (C ) tại điểm M 0∈ (C )

Bước 1: Tìm tọa độ tâm I  của (C ).

Bước 2: Tiếp tuyến (D ) là đường thẳng đi qua M 0 và có VTPT là M⃗ 0 I

②. Viết phương trình tiếp tuyến (D ) với (C ) tại điểm M 0∉ (C )

Bước 1: Tìm tọa độ tâm I  và bán kính R của (C ).

Bước 2: (D ) là đường thẳng đi qua M 0 nên có dạng a ( x−x0 )+b ( y− y0 )=0

Bước 3: (D ) tiếp xúc với (C )⇔d ( I ; (D ) )=R (¿ ). Giải (¿ ) tìm được mối liên hệ giữa



Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản

⬩Dạng ❶: Phương trình đường tròn
Phương pháp

 ③.Viết phương trình tiếp tuyến (D ) với (C ) biết (D ) song song với

(D1 ) : A x+By+C=0

Bước 1: Tìm tọa độ tâm I  và bán kính R của (C ).

Bước 2: (D1 ) : A x+By+C=0nên phương trình có dạng

Ax+By+C '=0(C ' ≠C )

Bước 3: (D ) tiếp xúc với (C )⇔d ( I ; (D ) )=R (¿ ). Giải (¿ ) tìm được C ' so với đk để 

kết luận.

④. Viết phương trình tiếp tuyến (D ) với (C ) biết (D ) vuông góc với

(D1 ) : A x+By+C=0

Bước 1: Tìm tọa độ tâm I  và bán kính R của (C ).

Bước 2: (D1 ) : A x+By+C=0nên phương trình có dạng Bx−Ay+C '=0

Bước 3: (D ) tiếp xúc với (C )⇔d ( I ; (D ) )=R (¿ ). Giải (¿ ) tìm được C ' so với đk để 

kết luận.

❹. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA HAI ĐƯỜNG TRÒN

Cho đường tròn (C1 ) có tâm I 1, bán kính R1 và đường tròn (C2 ) có tâm I 2, bán

kính R2. Giả sử R1>R2. Ta có:

Hai đường tròn tiếp xúc ⇔I 1 I 2=|R1± R2|

Hai đường tròn cắt nhau R1−R2< I 1 I 2<R1+R2



Phương trình   được gọi là phương trình đường tròn tâm

 bán kính .

☞Các ví dụ minh họa

Câu 1: Viết phương trình đường tròn  trong các trường hợp sau:

a)  có tâm , bán kính ;

b)  có tâm , bán ;

c)  đi qua ba điểm  và .

Lời giải

a) Đường tròn  tâm , bán kính  có phương trình: .

b)  Đường  tròn  tâm  ,  bán  kính   có  phương  trình:

.

c) Gọi  lần lượt là trung điểm của . Ta có .

Đường trung trực  của đoạn thẳng  là đường thẳng đi qua  và nhận

 làm vectơ pháp tuyến, nên có phương trình: .

Đường trung trực  của đoạn thẳng  là đường thẳng đi qua  và nhận

 làm vectơ pháp tuyến, nên có phương trình: .

 cắt  tại điểm  cách đều ba điểm , suy ra đường tròn  cần

tìm có tâm   và có bán kính  . Vậy   có phương trình:

Câu 2: Tìm tâm và bán kính của đường tròn  có phương trình trong mỗi trường
hợp sau:



a) 

b) ;

c) .

Lời giải

a)  có tâm  và có bán kính .

b)  có tâm  và có bán kính .

c)  có tâm  và có bán kính .

Nhận xét: Ta có .

Vậy phương trình đường tròn  có thể được viết dưới dạng

, trong đó .

Ngược lại, phương trình  là phương trình của đường

tròn  khi và chỉ khi . Khi đó đường tròn  có tâm  và

bán kính .

Câu 3: Phương trình nào trong các phương trình sau đây là phương trình đường
tròn? Tìm toạ độ tâm và bán kính của đường tròn đó.

a) 

b) .

Lời giải

a) Phương trình đã cho có dạng  với .

Ta có . Vậy đây là phương trình đường tròn có tâm

 và có bán kinh .

b) Phương trình đã cho có dạng  với .

Ta có  . Vậy đây không phải phương trình đường
tròn.

⬩Dạng ❷: Phương trình tiếp tuyến của đường tròn
Phương pháp

Phương trình tiếp tuyến của đường tròn tâm  tại điểm 

nằm trên đường tròn là: 

☞Các ví dụ minh họa



Câu 1:  Viết phương trình tiếp tuyến   của đường tròn   tại  điểm

.

Lời giải

Ta có , nên điểm  thuộc .

Đường tròn :  có tâm .

Phương trình tiếp tuyến  của  tại  là:

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn

Câu 1: Tìm tất cả các giá trị của tham số  để phương trình

là phương trình đường tròn.

A. B.  hoặc .

C.  hoặc . D.   hoặc

.

Lời giải

Chọn D

Ta có 

Phương trình  là phương trình đường tròn 

 hoặc .



Câu 2: Trong mặt phẳng , phương trình nào sau đây là phương trình của đường
tròn?

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn B

Để là phương trình đường tròn thì điều kiện cần là hệ số của  và  phải
bằng nhau nên loại được đáp án A và D

Ta có: 
 
vô lý.

Ta có:  là phương trình đường tròn

tâm , bán kính .

Câu 3: Phương trình nào sau đây là phương trình của đường tròn?

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Biết rằng  là phương trình của một đường tròn khi và

chỉ khi .

Ta thấy phương trình trong phương án  và  có hệ số của ,  không
bằng nhau nên đây không phải là phương trình đường tròn.

Với phương án  có  nên đây không phải là phương

trình đường tròn. Vậy ta chọn đáp án .

Câu 4: Phương trình nào sau đây là phương trình của một đường tròn?

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Phương án A: có tích  nên không phải là phương trình đường tròn.

Phương án B: có hệ số bậc hai không bằng nhau nên không phải là phương
trình đường tròn.



Phương  án  C:  ta  có  
không tồn tại  nên cũng không phải phương trình đường tròn.

Còn lại, chọn D 

Câu 5: Cho phương trình . Điều kiện của để là
phương trình của đường tròn.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B

là phương trình của đường tròn khi và chỉ

khi .

Câu 6: Trong mặt phẳng , đường tròn  có tâm là.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A

Ta có phương trình đường tròn là: .

Vậy tâm đường tròn là: .

Câu 7: Đường tròn  có bán kính bằng bao nhiêu?

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B

Đường  tròn   có  tâm  ,  bán  kính

.

Câu 8: Xác định tâm và bán kính của đường tròn 

A. Tâm  bán kính . B. Tâm  bán kính .

C. Tâm  bán kính . D. Tâm  bán kính .
Lời giải



Chọn A

Câu 9: Tìm tọa độ tâm  và bán kính  của đường tròn : .

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn B

 có tâm , bán kính .

Câu 10: Trong mặt phẳng , cho đường tròn . Đường tròn có
tâm và bán kính là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải
Chọn B

Đường tròn  có tâm  và bán kính .

Câu  11:  Tìm  tọa  độ  tâm   và  tính  bán  kính   của  đường  tròn

.

A. . B. . C. . D. 

Lời giải

Chọn D

Theo bài ra ta có tọa độ tâm  và bán kính .

Câu 12: Đường tròn  có tâm , bán kính  là

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Tâm , bán kính .

Câu 13: Phương trình đường tròn có tâm  và bán kính  là

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải



Chọn A

Phương  trình  đường  tròn  có  tâm   và  bán  kính   là

.

Câu 14: Đường tròn tâm , bán kính  có phương trình là

A. .

B. .

C. .

D. .

Lời giải

Chọn C

Đường tròn tâm , bán kính  có phương trình là

.

Câu 15: Phương trình nào sau đây là phương trình của đường tròn tâm , bán

kính bằng ?

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Phương  trình  đường  tròn  tâm   và  bán  kính   là:

.

Câu 16: Đường tròn  đi qua hai điểm ,  và có tâm  thuộc trục hoành
có phương trình là

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn B



Gọi ;  

 . Vậy tâm đường tròn là  và bán

kính .

Phương trình đường tròn  có dạng .

Câu 17: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ , tìm tọa độ tâm  của đường tròn đi qua

ba điểm , , .

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C

Giả sử phương trình đường tròn đi qua 3 điểm  có dạng

Thay tọa độ 3 điểm , ,  ta được:

.

Vậy  có tâm  và bán kính .

Câu 18: Cho tam giác  có . Toạ độ tâm đường tròn ngoại

tiếp tam giác  là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A

Gọi  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác .

Ta có: .

.



Câu 19: Trong mặt phẳng , đường tròn đi qua ba điểm , ,  có
phương trình là.

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn C

Phương trình đường tròn có dạng . Đường tròn này qua

 nên

.

Vậy phương trình đường tròn cần tìm là .

Câu 20: Lập phương trình đường tròn đi qua hai điểm  và có tâm thuộc

đường thẳng .

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn A

, , .

Gọi  là tâm đường tròn vậy  vì .

   . Vậy .

 là bán kính đường tròn.

Phương trình đường tròn cần lập là: .



Câu 21: Cho tam giác  biết ,  lần lượt là trực tâm và trọng tâm

của tam giác, đường thẳng  có phương trình . Tìm phương

trình đường tròn ngoại tiếp tam giác ?

A. .

B. .

C. .

D. .

Lời giải

Chọn D

*) Gọi  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác .

 .

(Do đó ta có thể chọn đáp án D luôn mà không cần tính bán kính).

*) Gọi  là trung điểm của   .

 .

Lại có:   .

Suy ra: bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác  là .



Vậy  phương  trình  đường  tròn  ngoại  tiếp  tam  giác   là

.

Câu 22: Trên hệ trục tọa độ , cho đường tròn  có tâm  và một tiếp

tuyến của nó có phương trình là . Viết phương trình của đường

tròn .

A. . B. .

C. D. .

Lời giải

Chọn D

Vì đường tròn  có tâm  và một tiếp tuyến của nó là đường thẳng

 có  phương  trình  là   nên  bán  kính  của  đường  tròn  là

Vậy phương trình đường tròn là: 

Câu 23: Trên mặt phẳng toạ độ , cho các điểm  và . Đường tròn nội

tiếp tam giác  có phương trình

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn D



Vì các điểm  và  nằm trong góc phần tư thứ nhất nên tam giác

 cũng nằm trong góc phần tư thứ nhất. Do vậy gọi tâm đường tròn nội

tiếp là  thì .

Theo đề ra ta có: .

Phương trình theo đoạn chắn của AB là:  hay .

Do vậy ta có: .

Vậy phương trình đường tròn cần tìm là: .

Câu 24: Đường tròn  tiếp xúc với đường thẳng nào trong các đường
thẳng dưới đây?

A. B. 

C. D. 

Lời giải

Chọn A

 có tâm .

Điều kiện để đường thẳng tiếp xúc với đường tròn là khoảng cách từ tâm tới
đường thẳng bằng bán kính.

Xét đáp án A:

 tiếp xúc với đường tròn.

Câu 25: Đường tròn nào sau đây tiếp xúc với trục Ox:

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn D



Đường tròn tiếp xúc với trục Ox khi  với  và  lần lượt là tâm

và bán kính của đường tròn .

Đường tròn: 
 
có tâm , bán kính ,

. Suy ra: . Vậy  không tiếp xúc với trục Ox.

không phải là phương trình đường tròn.

Xét phương trình đường tròn:  có  và , .

Suy ra: . Vậy  không tiếp xúc với trục Ox.

Xét  phương  trình  đường  tròn:  có   và ,

.

Suy ra: . Vậy  không tiếp xúc với trục Ox.

Xét phương trình đường tròn:   có   và  ,

. Suy ra: . Vậy tiếp xúc với trục Ox

Câu  26:  Trong  mặt  phẳng  với  hệ  tọa  độ  ,  cho  đường  tròn

. Viết phương trình tiếp tuyến   của đường tròn

 biết tiếp tuyến đó song song với đường thẳng .

A. ; .

B. , .

C. , .

D. , .

Lời giải

Chọn B

Do đó đường tròn có tâm  và bán kính .

Do  song song với đường thẳng  nên  có phương trình là ,

 .



Ta có .

Vậy  có  hai  phương  trình  tiếp  tuyến  cần  tìm  là  ,

.

Câu 27: Cho đường tròn  và điểm . Đường thẳng nào

trong các đường thẳng dưới đây là tiếp tuyến của đường tròn  tại điểm

.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A

Đường tròn  có tâm .

Gọi  là tiếp tuyến của  tại điểm , khi đó  đi qua  và nhận vectơ

 là một VTPT.

Chọn một VTPT của  là .

Vậy phương trình đường thẳng là .

Câu 28: Cho đường tròn  và điểm . Đường thẳng nào trong

các đường thẳng dưới đây đi qua  và là tiếp tuyến của đường tròn ?

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A

Đường tròn  có tâm là gốc tọa độ  và có bán kính .

Họ đường thẳng  qua , với .

Điều  kiện  tiếp  xúc   hay  

.

Với , chọn  ta có .



Với  ,  chọn   và   ta  có

.

Nhận xét: Thực ra bài này khi thay tọa độ điểm  vào các đường

thẳng ở các phương án thì ta loại  và  Tính khoảng cách từ tâm của

đường tròn đến đường thẳng thì chỉ có phương án  thỏa.

Câu 29: Trong mặt phẳng , cho đường tròn . Phương trình

tiếp tuyến với đường tròn  song song với đường thẳng  là

A. . B. .

C. . D. .

Lời giải

Chọn C

Đường tròn  có tâm  và bán kính .

Gọi  là tiếp tuyến của .

Vì  nên đường thẳng .

 là tiếp tuyến của  

(thỏa mãn điều kiện)

Vậy có 2 tiếp tuyến cần tìm : .

Câu 30: Số tiếp tuyến chung của 2 đường tròn  và

 là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C

Đường tròn  có tâm  bán kính .

Đường tròn  có tâm  bán kính .

.



Vậy  nên 2 đường tròn không có điểm chung suy ra 2 đường tròn
có 4 tiếp tuyến chung.

Câu 31: Viết phương trình tiếp tuyến của đường tròn , biết

tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng .

A. . B.  hoặc .

C.  hoặc D.  hoặc .

Lời giải

Chọn B

Đường tròn  có tâm , bán kính .

Đường thẳng  vuông góc với đường thẳng  có phương trình

dạng:

 là  tiếp  tuyến  của  đường  tròn   khi  và  chỉ  khi:  

. Vậy có hai tiếp tuyến

cần tìm là:  và .

Câu  32:  Trong  mặt  phẳng  tọa  độ  Oxy,  cho  đường  tròn  có  phương  trình

. Từ điểm kẻ được bao nhiêu tiếp tuyến đến đường

tròn 

A. 1. B. 2. C. vô số. D. 0.

Lời giải

Chọn D

 có tâm bán kính R=

Vì nên A nằm bên trong .Vì vậy không kẻ được tiếp tuyến nào

tới đường tròn .

Câu 33: Trong mặt phẳng , cho đường tròn . Phương trình

tiếp tuyến với đường tròn , biết tiếp tuyến đó song song với đường thẳng

 là

A. và . B. và .

C. và . D. và .

Lời giải



Chọn B

Đường tròn  có tâm  và bán kính .

Gọi  là tiếp tuyến của .

Vì  nên đường thẳng .

 là tiếp tuyến của  

(thỏa mãn điều kiện)

Vậy có 2 tiếp tuyến cần tìm : .

Câu 34: Trên mặt phẳng toạ độ , cho điểm  và đường tròn

. Từ điểm  kẻ các tiếp tuyến  và  tới đường

tròn , với ,  là các tiếp điểm. Phương trình đường thẳng  là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D

x

y

D1

-2

4

3

K

NP

M
I

O

Gọi  là tâm của đường tròn, ta có tọa độ tâm .

Theo đề ra ta có tứ giác  là hình vuông, nên đường thẳng  nhận

 làm VTPT,  đồng  thời  đường  thẳng   đi  qua  trung  điểm



 của . Vậy phương trình đường thẳng MN:  hay

.

Câu 35: Cho đường tròn  và điểm . Dây cung của

 đi qua điểm M có độ dài ngắn nhất là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn D

Ta  có  nên  có  tâm

Vì .

Gọi d là đường thẳng đi qua M cắt đường tròn  tại các điểm A, B. Gọi

 là trung điểm của . Ta có:

Ta có: .

Câu 36: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hai điểm  và điểm M thay

đổi thuộc đường tròn . Gọi  là giá trị nhỏ nhất của biểu

thức . Khi đó ta có  thuộc khoảng nào dưới đây?

A. . B. . C. . D. 

Lời giải

Chọn D



N

I

M

A

B

P

Đường tròn có tâm bán kính .

nên nằm ngoài đường tròn.

Gọi là giao điểm của và đường tròn

Trên đoạn  lấy điểm sao cho  trùng với gốc tọa
độ.

Ta có .

Do đó .

Chọn D

Câu  37:  Trong  mặt  phẳng  với  hệ  tọa  độ  ,  cho  đường  tròn

. Tìm tọa độ điểm   nằm trên đường tròn

 sao cho  đạt giá trị lớn nhất.

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn A



4

2

3

2

1

O

M

I

1

,  có tâm , .

Suy ra .

Có .

Áp dụng bất đẳng thức B.  C.  S cho   bộ  số

.

 , do .

.

Dấu đẳng thức xảy ra khi .

.

Vậy  khi .

Câu 38: Gọi  là tâm của đường tròn : . Số các giá trị nguyên

của  để đường thẳng  cắt đường tròn  tại hai điểm phân biệt

 sao cho tam giác  có diện tích lớn nhất là

A. . B. . C. . D. .

Lời giải

Chọn C



Gọi: tâm của  là , để  tại  phân biệt khi đó:

Xét có: 

Dấu “=” xảy ra khi: 

.

Câu 39: Trong mặt phẳng tọa độ  cho đường tròn  và các

đường thẳng   Tìm các giá trị của tham

số m để mỗi đường thẳng  cắt tại 2 điểm phân biệt sao cho 4 điểm
đó lập thành 1 tứ giác có diện tích lớn nhất. Khi đó tổng của tất cả các giá trị
tham số m là:

A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.

Lời giải

Chọn A

Ta có 

Ta dễ thấy đường thẳng  và  cắt nhau tại điểm  cố định nằm trong

đường tròn  và . Gọi  là giao điểm của  và ,  là giao

điểm của  và .  lần lượt là hình chiếu của  trên  và 

Khi đó

Do đó  khi . Khi đó tổng các giá trị của  bằng 



⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai

Câu 1: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a) Cho  không phải là phương trình đường tròn.

b) Cho là phương trình đường tròn có tâm , bán

kính .

c) Cho  là phương trình đường tròn có tâm , bán

kính .

d)  là phương trình đường tròn có tâm , bán kính

.

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai

a) Không phải là phương trình đường tròn.

b) Là phương trình đường tròn có tâm , bán kính .

c) Không phải là phương trình đường tròn.

d) là phương trình đường tròn có tâm , bán kính .

Câu 2: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a) Phương trình đường tròn có tâm   và có bán kính là   là

b) Phương trình đường tròn có tâm   và tiếp xúc với đường thẳng

 là 

c)  Phương trình  đường tròn  có  tâm   và  đi  qua  điểm   là

d)  Phương  trình  đường  tròn  đi  qua  ba  điểm   là

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng

a) 

b) .



c) .

d) .

Câu 3: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a)  có tâm  và bán kính , khi đó  là: .

b)  có tâm  và đi qua , khi đó  là: .

c)  có đường kính  với , khi đó  là: .

d)  có tâm  và tiếp xúc với đường thẳng , khi đó

 là: .

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng

a) Phương trình đường tròn  là: .

b) Bán kính đường tròn  là: .

Suy ra phương trình đường tròn  là: .

c) Tâm của đường tròn  là trung điểm  của , suy ra .

Bán kính đường tròn là: .

Phương trình đường tròn  là: .

d) Bán kính  của đường tròn  bằng khoảng cách từ điểm  đến đường
thẳng

. Suy ra .

Vậy phương trình đường tròn  là: .

Câu 4: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a) Cho , khi đó  có tâm  và bán kính .

b) Cho , khi đó  có tâm  và bán kính .

c) Cho , khi đó  có tâm  và bán kính .

d) Cho , khi đó  có tâm  và bán kính .

Lời giải



a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai

a) (C) có tâm  và bán kính .

b) (C) có tâm  và bán kính .

c) Đặt . Đường tròn  có tâm  và bán kính

.

d) Đặt . Đường tròn  có tâm  và bán kính

.

Câu 5: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a)  Phương  trình   có  tâm   và  bán  kính   là:

b) Phương trình  có tâm  và đi qua  là: 

c)  Phương  trình   nhận   làm  đường  kính  với   là:

d)  Phương  trình   đi  qua  ba  điểm:   là:

Lời giải:

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai

a) Phương trình : .

b)   có  bán  kính   nên  có  phương  trình

c) Gọi  là trung điểm của đoạn . Đường

tròn  có đường kính là  suy  nhận  làm tâm và bán kính

 nên có phương trình là .

d) Gọi phương trình đường tròn  là: .

Do đường tròn đi qua ba điểm  nên ta có hệ phương trình:



Vậy phương trình đường tròn : .

Câu  6:  Cho  đường  tròn   có  tâm   và  tiếp  xúc  với  đường  thẳng

. Khi đó:

a) 

b) Đường kính của đường tròn có độ dài bằng 

c) Phương trình đường tròn là 

d) Đường tròn  tiếp xúc với đường thẳng  tại điểm có hoành độ lớn hơn
0

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai

 có tâm  và tiếp xúc  nên có bán kính .

Vậy phương trình đường tròn  là: .

Đường tròn  tiếp xúc với đường thẳng  tại điểm có hoành độ nhỏ hơn 0

Câu 7: Đường tròn  đi qua  và tiếp xúc với hai trục tọa độ  và . Khi
đó:

a) Đường tròn  đi qua điểm 

b) Đường tròn  đi qua điểm 
c) Có 2 đường tròn thỏa mãn
d) Tổng bán kính các đường tròn thỏa mãn bằng 5

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai

Vì điểm  nằm ở góc phần tư thứ tư của hệ trục tọa độ và đường tròn

tiếp xúc với hai trục toạ độ nên tâm của đường tròn có dạng  trong

đó  là bán kính đường tròn .

Ta có: .

Vậy  có  hai  đường  tròn  thoả  mãn  đề  bài  là:  ;

.



Câu 8: Đường tròn  đi qua hai điểm  có tâm thuộc .
Khi đó:

a) Tâm của đường tròn  là 

b) Điểm  nằm bên trong đường tròn 

c) Đường kính của đường tròn  bằng 

d) Đường tròn  đi qua điểm 

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng

Gọi tâm đường tròn là . Ta có: 

Suy ra ; bán kính đường tròn .

Phương trình đường tròn .

Câu 9: Đường tròn  đi qua hai điểm  và tiếp xúc . Khi
đó:

a) Có hai đường tròn  thỏa mãn

b) Tổng đường kính của các đường tròn  bằng: 

c) Điểm  nằm bên trong các đường tròn 

d) Điểm  nằm trên ít nhất một đường tròn 

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng

Gọi tâm đường tròn là , ta có: .

Theo giả thiết 



Thay (1) vào 

Vậy  có  hai  đường  tròn  thỏa  mãn:   và

Câu 10:  Cho đường tròn   có phương trình   và hai điểm

. Khi đó:

a) Điểm  thuộc đường tròn

b) Điểm  nằm trong đường tròn

c)  phương trình tiếp tuyến của  tại điểm .

d)  Qua   kẻ  được  hai  tiếp  tuyến  với   có  phương  trình  là:  ;

.

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai

Đường tròn  có tâm  bán kính .

-Ta có:  suy ra điểm  thuộc đường tròn và điểm  nằm
ngoài đường tròn.

-Tiếp tuyến của  tại điểm  nhận  làm vectơ pháp tuyến nên có

phương trình là  hay .

-Phương trình đường thẳng   đi qua   có dạng:   (với

 ) hay .

Đường  thẳng   là  tiếp  tuyến  của  đường  tròn  

.

- Với , chọn ; phương trình tiếp tuyến là .

- Với , chọn ; phương trình tiếp tuyến là .

Vậy  qua   kẻ  được  hai  tiếp  tuyến  với   có  phương  trình  là:  ;

.

Câu 11: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:



a)  không là phương trình đường tròn.

b)  không là phương trình đường tròn.

c)  là phương trình đường tròn tâm , bán kính

.

d)  là phương trình đường tròn tâm , bán kính .

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai

a)  với .

Ta có  nên (1) không là phương trình đường tròn.

b)  với .

Ta có:  nên (2) không là phương trình đường tròn.

c)   có  dạng   với

. Ta có: .

Vậy (3) là phương trình đường tròn tâm , bán kính .

d) là phương trình đường tròn tâm , bán kính .

Câu 12: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a) Phương trình , có tâm , bán kính .

b)  Phương  trình   có  tâm   và  đi  qua  điểm   là:

c)  Phương  trình   có  tâm   và  tiếp  xúc  với  đường  thẳng

 là: 

d)  Phương  trình   có  đường  kính   với   là:

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai



a)  có tâm , bán kính .

b)  Ta  có  .  Phương  trình  đường  tròn  :

c)  Ta  có  .  Phương  trình  đường  tròn  :

d) Tâm đường tròn  là trung điểm  của  với ; bán kính đường

tròn . Do đó phương trình đường tròn .

Câu 13: Đường tròn  đi qua ba điểm . Khi đó:

a) Đường kính của đường tròn  bằng 

b) Hoành độ của tâm đường tròn  bằng 

c) Đường tròn  đi qua điểm 

d) Gọi  là tâm của đường tròn  khi đó độ dài đoạn 

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai

Gọi tâm đường tròn là . Theo giả thiết 

Bán kính đường tròn là .

Vậy phương trình đường tròn .

Câu  14:  Đường  tròn   đi  qua  điểm   và  tiếp  xúc  với  đường  thẳng

 tại . Khi đó:

a) Đường kính của đường tròn  bằng: 

b) Tâm của đường tròn  có tung độ bằng 

c) Khoảng cách từ tâm của đường tròn  đến đường thẳng  bằng 4



d) Điểm  nằm bên trong đường tròn 

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng

Gọi tâm đường tròn . Ta có vectơ chỉ phương của  là   và

. Theo giả thiết: . Ta lại có

Giải hệ (1) và (2): .

Suy ra .

Do đó phương trình đường tròn .

Câu 15:  Đường  tròn   có  tâm   thuộc   và  đi  qua  hai  điểm

. Khi đó:

a) Tọa độ tâm 

b) Đường kính của đường tròn  bằng 

c) Đường tròn  đi qua điểm 

d) Độ dài đoạn 

Lời giải

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Đúng

Gọi . Vì  là tâm đường tròn nên 

Ta có: .

Phương trình đường tròn .

Độ dài đoạn 



Câu 16: Đường tròn  đi qua  và có tâm nằm trên trục hoành. Khi đó:

a)  Phương  trình  đường  tròn   có  dạng  

b) Đường tròn  đi qua điểm 

c) Gọi  là tâm của đường tròn  khi đó: 

d) Điểm  nằm bên trong đường tròn 

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai

Phương trình đường tròn (C) có dạng 

Do  và  nên ta có hệ: .

Vậy .

Câu 17: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau:

a)  Phương  trình  (C)  có  đường  kính   với   là:

b)  Phương  trình  (C)  có  tâm   và  tiếp  xúc  với  đường  thẳng

 là: 

c)  Phương  trình  (C)  đi  qua   là:

d)  Phương  trình   có  tâm   và  đi  qua   là:

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng

a) Gọi  là tâm của (C) do đó  là trung điểm .

 và 

Vậy (C): .



b)  Vì  (C)  tiếp  xúc  với  đường  thẳng   nên

Vậy (C): .

c)  Phương  trình  đường  tròn  (C)  có  dạng  

Do  nên ta có hệ:

Vậy .

d)  (C)  có  tâm   và  đi  qua  .  Vậy

.

Câu 18: Cho ; và điểm . Khi đó:

a) Điểm 

b) Đường kính của đường tròn  bằng 

c) Phương trình tiếp tuyến của đường tròn  tại điểm  có vectơ pháp

tuyến là 

d) Phương trình tiếp tuyến của đường tròn  tại điểm  đi qua điểm

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai

(C) có tâm , bán kính .

Tuyến tuyến qua , có vectơ pháp tuyến  nên có phương trình:

 hay .

Câu 19: Cho ; đường thẳng . Khi đó:

a)  có tâm 

b) Khoảng cách từ tâm  đến đường thẳng  bằng 

c) Có hai tiếp tuyến đường tròn  song song với đường thẳng 



d) Điểm   nằm trên một tiếp tuyến đường tròn   song song với

đường thẳng 

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng

 có tâm  và bán kính .

Tiếp tuyến  song song với  nên .

 là tiếp tuyến của  khi và chỉ khi: 

Có hai tiếp tuyến thỏa mãn đề bài: .

Câu 20: Cho ; điểm ; các đường thẳng  là tiếp tuyến

đường tròn  đi qua . Khi đó:

a)  có bán kính .

b) Gọi  là tâm của đường tròn , khi đó 

c) Có hai đường thẳng 

d) Các đường thẳng  vuông góc với nhau

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng

 có tâm  và bán kính .

Gọi  là vectơ pháp tuyến của đường thẳng  qua ;

phương trình .

 là tiếp tuyến của  khi và chỉ khi: 

- Với , chọn ; phương trình  là: .

- Với , chọn ; phương trình  là: .

Vậy có hai tiếp tuyến thỏa mãn là: .



Câu 21: Cho  đi qua  và tiếp xúc với  tại . Khi đó:

a) Đường tròn  có đường kính bằng 

b) Đường tròn  đi qua điểm 

c) Điểm  nằm bên trong đường tròn 

d) Khoảng cách từ tâm đường tròn  đến trục  bằng 

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng

Phương trình đường tròn (C) có dạng   

tâm .

Vì  tiếp xúc với  tại 

Ta có:

Ta có hệ phương trình: .

Vậy .

Câu 22:  Cho   tiếp xúc với  hai  trục tọa độ và có tâm thuộc đường thẳng

. Khi đó:

a) Có hai đường tròn thỏa mãn

b) Tổng bán kính các đường tròn  bằng 

c) Điểm  nằm ngoài các đường tròn 

d) Các đường tròn  nằm trên cùng nữa mặt phẳng bờ 

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai

Gọi  là tâm của .

Vì .

Vì  tiếp xúc với hai trục tọa độ 



.

Câu 23:  Cho   đi qua   và tiếp xúc với đường thẳng   tại

. Khi đó:

a) Đường thẳng qua  và vuông góc với  là: 

b) Hoành độ tâm của đường tròn  bằng 

c) Đường tròn  tiếp xúc với đường thẳng 

d) Điểm  nằm ngoài các đường tròn 

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Đúng

Phương trình đường tròn  có dạng  

tâm .

Gọi  là đường thẳng qua  và vuông góc với .

Vì .

.

Vậy .

Ta có: 

Vì (C) tiếp xúc với  tại 

tình: .



Vậy .

Câu 24: Cho  và . Khi đó:

a)  có tâm .

b) Điểm  nằm trên đường thẳng 

c) Đường thẳng  song song với  có véctơ pháp tuyến bằng 

d) Có hai đường thẳng tiếp tuyến với đường tròn  mà song song với 

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng

 có tâm .

Gọi  là đường thẳng song song .

 là tiếp tuyến của 

Vậy:  và .

Câu 25: Đường tròn  tiếp xúc với đường thẳng  tại  và có

bán kính . Khi đó:

a) Hoành độ tâm đường tròn  bé hơn 

b) Tung độ tâm đường tròn  lớn hơn 

c) Tổng hoành độ các đường tròn thỏa mãn yêu cầu bài toán bằng 
d) Các đường tròn thỏa mãn yêu cầu bài toán nằm ngược phía đường thẳng

Lời giải

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng

Gọi  là đường thẳng đi qua  vuông góc với .

Vì . Ta có .

Vậy . Gọi  là tâm của đường tròn 

 nên . Vì  có bán kính 



Với: ;

Câu 26:  Đường  tròn   đi  qua  điểm   và  tiếp  xúc  với  2  đường  thẳng

 và . Khi đó:

a) Hoành độ tâm đường tròn  bé hơn 

b) Tung độ tâm đường tròn  lớn hơn 

c) Tổng tung độ các đường tròn thỏa mãn yêu cầu bài toán bằng 

d) Trong các đường tròn , có đường tròn đi qua qua điểm 

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng

Xét  và .

Vì . Phương trình đường thẳng  cách đều  và  là:

Gọi  là tâm của .

Vì  qua  và tiếp xúc với  và 

Với: I 

Câu 27: Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau

a)  không phải là phương trình đường tròn



b)   là  phương  trình  đường  tròn  tâm  là  điểm

.

c)  không phải là phương trình đường tròn

d)   là phương trình đường tròn có tâm và bán

kính 

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai

a) (1) có dạng 

Với .

Vậy (1) không phải là phương trình đường tròn.

b) (2) có dạng 

Với 

Vậy (2) là phương trình đường tròn tâm là điểm .

c) Ta có: 

(3)  (3)

Vậy (3) là phương trình đường tròn tâm là điểm .

d)   là phương trình đường tròn có tâm và bán

kính 

Câu 28: Trong mặt phẳng tọa độ , cho . Khi đó:

a) Độ dài đoạn 

b) Đường tròn đi qua 3 điểm  có tâm 

c) Đường tròn đi qua 3 điểm  cũng đi qua điểm 

d) Độ dài đoạn  với 

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Đúng

Phương trình đường tròn  có dạng:  với điều kiện



(C) đi qua  nên 

(C) đi qua  nên 

(C) đi qua  nên 

Giải hệ: 

Vậy  có phương trình là .

Câu 29: Trong mặt phẳng toạ độ , cho đường tròn : . Khi
đó:

a) Đường tròn  có tâm 

b) Đường tròn  có bán kính .

c)  Phương  trình  tiếp  tuyến   của  đường  tròn   tại  điểm   là:

d) Có 2 phương trình tiếp tuyến  của đường tròn  biết  vuông góc với

.

Lời giải

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng

a) Đường tròn  có tâm  bán kính .

b) Phương trình tiếp tuyến  là: 

c) Vì  nhận  là vectơ pháp tuyến mà  nên có thể lấy vectơ

pháp  tuyến  của   là  .  Suy  ra  phương  trình   có  dạng:

.

Để   là  tiếp  tuyến  của   thì

Vậy   hoặc   nên có hai  trường hợp của phương trình   là:

 hoặc 

Câu 30: Trong mặt phẳng toạ độ , cho đường tròn : . Khi
đó:

a) Đường tròn  có tâm 



b) Đường tròn  có bán kính .

c)  Có  2  tiếp  tuyến  đường  tròn   song  song  với  đường  thẳng

.

d) Tiếp tuyến đường tròn , song song với đường thẳng  đi

qua điểm 

Lời giải

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai

a) Đường tròn  có tâm  bán kính .

b) Giả sử  là tiếp tuyến của đường tròn và song song với .

Khi đó, phương trình  có dạng  với .

Khoảng cách từ  đến  là .  là tiếp tuyến

của đường tròn  khi và chỉ khi . Suy ra  hoặc

 (loại). Vậy phương trình ' là: .

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1: Trong mặt phẳng tọa độ , viết phương trình đường tròn tâm  và tiếp

xúc với đường thẳng .

Trả lời: 

Lời giải

Ta có: .

Phương trình đường tròn cần tìm là .

Câu 2: Viết phương trình đường tròn  đi qua  và tiếp xúc với 2 trục tọa độ.

Trả lời: 

Lời giải

Phương  trình  đường  tròn   tâm   bán  kính   có  dạng:

. Do  tiếp xúc .

 Trường hợp 1: Nếu 



. Do  qua  suy ra

. Vậy có 2 đường tròn:

+ Trường hợp 2: Nếu 

(C): . Do  qua  suy ra

 (vô nghiệm)

Câu 3: Viết phương trình đường tròn  trong trường hợp sau: (C) có tâm nằm trên

đường thẳng   và tiếp xúc với hai đường thẳng có phương

trình  và .

Trả lời: 

Lời giải:

Gọi tâm đường tròn là .

Đường tròn tiếp xúc với   nên khoảng cách từ tâm  đến hai đường

thẳng này bằng nhau và bằng bán kính , ta có:

- Với  thì  và  suy ra .

- Với  thì  và  suy ra

.

Vậy có hai đường tròn thỏa mãn có phương trình là:



Câu 4: Tìm  để phương trình  là một phương trình
đường tròn.

Trả lời: 

Lời giải

Phương  trình  đã  cho  là  phương  trình  đường  tròn  khi  và  chỉ  khi

Câu 5: Cho đường tròn .

Tìm  để qua điểm  chỉ có một tiếp tuyến với .

Trả lời: 

Lời giải

Qua điểm  chỉ có một tiếp tuyến với đường tròn  khi 

hay .

Câu 6: Cho đường tròn . Viết phương trình đường thẳng 

tiếp xúc với đường tròn  và song song với đường thẳng .

Trả lời:  hoặc .

Lời giải

Đường tròn  có tâm , bán kính .

Đường thẳng  song song với  nên có dạng: .

Mặt khác, đường thẳng  tiếp xúc với đường tròn  nên

 hoặc 

Vậy  hoặc .

Câu 7: Trong mặt phẳng toạ độ , cho hai điểm  và . Viết phương

trình đường tròn  tiếp xúc với trục hoành tại điểm  và khoảng cách từ

tâm của đường tròn  đến điểm  bằng 5.

Trả lời:  hoặc 

Lời giải

Đường  tròn   tiếp  xúc  với  trục   tại   nên  ta  có   và

.



Mặt khác,  hoặc .

- . Phương trình đường tròn  là: .

- . Phương trình đường tròn  là: .

Câu  8:  Cho  đường  tròn   và  các  đường  thẳng  ,

. Viết phương trình đường tròn  có tâm  nằm trên đường

tròn  và tiếp xúc với .

Trả lời: 

Lời giải

Gọi  là tâm đường tròn . Ta có: .

Đường tròn  tiếp xúc với hai đường thẳng  và 

 hoặc .

-  (vô nghiệm).

- .

Suy ra .

Vậy đường tròn (C') có phương trình là: .

Câu 9:  Trong mặt phẳng toạ độ  , vị trí của một chất điểm   tại thời điểm

 có toạ độ là . Tìm quỹ đạo chuyển động của

chất điểm .

Trả lời: 

Lời giải



Ta có: .

Vậy chất điểm  chuyển động theo quỹ đạo đường tròn  c
ó

tâm  và bán kính .

Câu 10: Lập phương trình đường tròn  biết:

 có tâm  và cắt  tại  thoả mãn ;

Trả lời: 

Lời giải

Gọi  là hình chiếu của  lên . Khi đó khoảng cách từ điểm

 đến đường thẳng  là .

 là trung điểm của  nên . Suy ra bán kính đường tròn  là:

Vậy phương trình đường tròn  là: .

Câu  11:  Lập  phương  trình  đường  tròn   biết:   đi  qua  ba  điểm

.

Trả lời: 

Lời giải

Giả sử tâm của đường tròn là điểm .

Vì  nên . Suy ra

Bán kính đường tròn là: .

Phương trình đường tròn là: .

Câu 12: Một vật chuyển động tròn đều chịu tác động của lực hướng tâm, quỹ đạo

chuyển động của vật trong mặt phẳng toạ độ  là đường tròn có phương



trình  . Vật chuyển động đến điểm  thì bị bay ra ngoài.
Trong những giây đầu tiên sau khi vật bay ra ngoài, vật chuyển động trên
đường thẳng là tiếp tuyến của đường tròn. Viết phương trình tiếp tuyến đó.

Trả lời: 

Lời giải

Vectơ pháp tuyến của tiếp tuyến là: .

Phương trình của tiếp tuyến là: .

Câu 13: Hình mô phỏng một trạm thu phát sóng wifi chuyên dụng tầm xa đặ̣t ở vị trí

 có tọa độ  trong mặt phẳng toạ độ  (đơn vị trên các trục là ki-lô-
mét).

Nếu người dùng điện thoại ở toạ độ  thì có thể sử dụng dịch vụ của trạm
này không?

Trả lời: có thể

Lời giải

Phương trình của đường tròn mô tả ranh giới bên ngoài của vùng phủ sóng

là: 

Khoảng  cách  từ  tâm   đến  điểm  có  toạ  độ   là:

Vì  nên điểm có toạ độ  nằm trong đường tròn mô tả ranh giới bên
ngoài của vùng phủ sóng. Vậy người dùng có thể sử dụng dịch vụ của trạm.

Câu 14: Trong mặt phẳng toạ độ  (đơn vị trên các trục là mét), một chất điểm

chuyển động đều luôn cách điểm  một khoảng bằng 2. Một chất điểm
khác chuyển động thẳng đều trên đường thẳng, tại hai thời điểm, chất điểm

đó ở vị trí  và . Tại mọi thời điểm, khoảng cách giữa hai chất
điểm lớn hơn bao nhiêu mét.

Trả lời: 



Lời giải

Quỹ đạo chuyển động của chất điểm thứ nhất là đường tròn  có phương

trình chính tắc: 

Vì  là một vectơ chỉ phương của đường thẳng  nên phương trình

đường thẳng  là: .

Gọi  là hình chiếu vuông góc của  lên đường thẳng .

Ta có: .

Vì , tức là  nên đường thẳng  và đường tròn  không có

điểm chung. Gọi  là giao điểm của đoạn thẳng  và đường tròn. Ta có:

Xét  là điểm bất kì trên đường tròn,  là điểm bất kì trên đường thẳng

.

Ta có: .

Vậy tại mọi thời điểm, khoảng cách giữa hai chất điểm lớn hơn .

Câu 15:  Cho phương trình:   (1).  Tìm   để (1) là

phương trình của một đường tròn có bán kính bằng .

Trả lời: 

Lời giải

Đặt .

Điều  kiện  để  (1)  là  phương  trình  đường  tròn:  

.



Với điều kiện trên, bán kính đường tròn là .

Theo giả thiết:  (nhận).

Vậy có hai giá trị  thỏa mãn là .

Câu 16:  Cho   và  . Biết rằng tập hợp các điểm   thoả mãn

 là một đường tròn . Tìm tính bán kính của .

Trả lời: 

Lời giải:

Gọi . Ta có: 

Đặt . Ta có  nên  là

phương trình của một đường tròn (tức đường tròn ).

Bán kính của  là: .

Câu 17:  Cho đường tròn   có phương trình   và hai điểm

. Gọi  là các điểm thuộc  sao cho  lần lượt đạt

giá trị lớn nhất và nhỏ nhất. Tính .

Trả lời: 6

Lời giải

(C) có tâm  và bán kính .

Ta  có   nên   nằm bên  trong  đường  tròn.

 nên  nằm bên ngoài đường tròn.



Vì  thuộc  và  lớn nhất nên  thẳng hàng (  nằm giữa ) t

a có: .

 thuộc ,  bé nhất nên thẳng hàng (  nằm giữa ), ta có

.

Suy ra: .

Câu 18:  Cho đường tròn   có phương trình   và hai điểm

. Tìm  thuộc  sao cho  lớn nhất. Tìm  thuộc  sao

cho  bé nhất.

Trả lời:  và 

Lời giải

(C) có tâm  và bán kính .

Ta  có   nên   nằm bên  trong  đường  tròn.

 nên  nằm bên ngoài đường tròn.

 thuộc  và  lớn nhất nên  thẳng hàng  nằm giữa . Do đó

 là một giao điểm của đường thẳng  với đường tròn .

Ta có:   nên  có một vectơ pháp tuyến ; phương trình

 là .



Ta có hệ .

Ta có  nằm giữa  nên  hay  nên  thỏa mãn.

Điểm còn lại chính là  với tọa độ .

Câu  19:  Cho  đường  tròn  .  Tìm  tham  số   để  đường  thẳng

 tiếp xúc đường tròn.

Trả lời: 

Lời giải

(C) có tâm , bán kính .

 tiếp  xúc  

. Vậy  thỏa mãn đề bài.

Câu  20:  Cho  đường  tròn  .  Tìm  tham  số   để  đường  thẳng

 cắt đường tròn tại hai điểm phân biệt  sao cho đoạn

 bằng 8.

Trả lời: 

Lời giải

Gọi  là trung điểm đoạn , ta có .

Xét tam giác  vuông tại  có:

Suy  ra  ;  mà  .  Do  vậy:

.

Vậy có hai giá trị thỏa mãn: .

Câu 21: Cho họ đường tròn .

Tìm bán kính bé nhất của đường tròn .



Trả lời: 

Lời giải:

Đặt .

Ta có:  nên  luôn là đường tròn với
mọi số thực .

Bán kính đường tròn là:

Vậy bán kính nhỏ nhất của đườn tròn ; khi đó .

Câu 22: Cho họ đường tròn .

Tìm  để  đi qua điểm .

Trả lời: 

Lời giải:

 đi qua điểm  nên .

Vậy  thỏa mãn đề bài.

Câu 23: Cho họ đường tròn .

Biết rằng khi  thay đổi thì  luôn qua hai điểm cố định. Tìm tọa độ hai
điểm đó.

Trả lời: 

Lời giải:

Giả sử  là điểm cố định mà  luôn đi qua với mọi .

Ta có: 



Vậy với mọi số thực  thì  luôn đi qua hai điểm .

Câu 24: Viết phương trình tiếp tuyến  của đường tròn 

biết  vuông góc với đường thẳng .

Trả lời: 

Lời giải

Đường tròn  có tâm , bán kính .

Vì  nên phương trình  có dạng: .

Đường thẳng  tiếp xúc đường tròn  khi và chỉ khi 

Vậy có hai tiếp tuyến thỏa mãn là .

Câu 25: Một cái cổng hình bán nguyệt rộng , cao  như hình vẽ. Mặt đường

dưới cổng được chia làm hai làn cho xe ra vào. Một chiếc xe tải rộng , ca

o  đi đúng làn đường quy định có thể đi qua cổng mà không làm hư
hỏng cổng hay không?

Trả lời: không gây hư hỏng

Lời giải

Đặt hệ trục  như hình vẽ với gốc  là tâm của bán nguyệt.



Khi đó cái cổng được cho bởi nửa đường tròn tâm , bán kính ;

phương trình nửa đường tròn là: .

Xe tải phải đi ở làn đường bên phải (ứng với một phần tư đường tròn bên
phải). Xe tải muốn đi qua không vướng gì thì đường chéo mặt cắt ngang của
xe tải (giả sử là hình chữ nhật) nhỏ hơn bán kính cổng bán nguyệt.

Đường chéo cần tìm là: .

Vậy chiếc xe tải như trên có thể qua cổng mà không gây hư hỏng gì.

Câu 26: Tìm  để phương trình 

là phương trình một đường tròn.

Trả lời: 

Lời giải

Đặt .

Phương trình đã cho là phương trình đường tròn khi và chỉ khi 

.

Vậy  thỏa mãn đề bài.

Câu  27:  Cho  hai  điểm   và  .  Tập  hợp  điểm   thỏa  mãn

 là một đường tròn. Tìm bán kính đường tròn đó.

Trả lời: 



Lời giải

Ta  có:  

.

 là phương trình của một đường tròn có tâm , bán kính .

Câu 28: Cho hai điểm  và . Viết phương trình đường tròn ngoại tiếp tam

giác .

Trả lời: 

Lời giải

Gọi  là đường tròn ngoại tiếp tam giác . Ta có tam giác  vuông

tại  nên tâm  của đường tròn  là trung điểm cạnh  suy ra ; 

bán kính đường tròn là . Vậy phương trình đường

tròn  là .

Câu 29: Cho hai điểm  và . Viết phương trình đường tròn nội tiếp tam

giác .

Trả lời: 

Lời giải

Gọi  là đường tròn nội tiếp tam giác .

Ta có 

Diện tích tam giác .

Dễ thấy đường tròn  có tâm thuộc góc phần tư thứ nhất và tiếp xúc với

hai trục tọa độ nên tâm của nó có tọa độ là .

Vậy phương trình .

Câu 30: Trong mặt phẳng với hệ toạ độ , cho đường thẳng . Đường

tròn  có bán kính  cắt  tại hai điểm  sao cho . Các

tiếp tuyến của  tại hai điểm  cắt nhau tại một điểm thuộc tia . Hãy

viết phương trình của đường tròn .

Trả lời: 



Lời giải

Gọi  là tâm của đường tròn ; gọi  là giao điểm của các tiếp tuyến tại

 của . Suy ra  là trung điểm của . Vì

 thuộc tia  nên .

Ta có:  .

Vậy .

Ta có: .

Phương trình đường thẳng  qua , vuông góc với  là .

Toạ  độ   là  nghiệm  của  hệ:  .  Ta  có

.

Suy ra: .

Vậy phương trình đường tròn  là: .

Câu  31:  Cho  đường  tròn   có  tâm   và  đường  thẳng

.

Tìm  để đường thẳng  cắt đường tròn  tại hai điểm phân biệt  để

diện tích tam giác  là lớn nhất

Trả lời: 

Lời giải



Đường tròn  có tâm , bán kính .

 cắt  tại hai điểm phâ  

 (đúng với mọi  ).

Vậy với mọi số thực  thì  cắt đường tròn  tại hai điểm phân biệt.

Ta có:  (vì  ).

Suy ra:  khi đó 

Gọi  là hình chiếu của  lên 

Ta có: .

Vậy với  thỏa mãn yêu cầu bài toán.

Câu  32:  Lập  phương  trình  tiếp  tuyến  chung  của  hai  đường  tròn  sau:

 và .

Trả lời: 

Lời giải

Đường tròn  có tâm  bán kính .

Đường tròn  có tâm  bán kính .

Gọi tiếp tuyến chung của hai đường tròn có phương trình  với

.

 là tiếp tuyến chung của  và 

Trường hợp 1: ; chọn ; thay vào  ta được: ; suy

ra phương trình hai tiếp tuyến là: .



Trường hợp 2: ; thay vào  ta được:

- Với ; chọn .

Phương trình .

- Với ; chọn .

Phương trình: .

Vậy có bốn tiếp tuyến chung của hai đường tròn có phương trình là:

Câu 33: Cho đường tròn  và điểm .

Viết phương trình đường thẳng đi qua   và cắt đường tròn tại 2 điểm

 sao cho .

Trả lời:  hoặc 

Lời giải

(C) .

(C) có tâm , bán kính .

Gọi  là trung điểm .

 vuông tại , ta có: .

Phương  trình  đường  thẳng   đi  qua   có  vectơ  pháp  tuyến

 có dạng: .

Ta có:



Chọn 

Với  thì .

Với  thì .

Câu 34: Cho đường tròn  và điểm .

Viết phương trình đường thẳng đi qua   và cắt đường tròn tại 2 điểm

 sao cho  là trung điểm đoạn .

Trả lời: 

Lời giải

Ta  có  :   có  tâm  ,  bán  kính  

.

Vậy  nằm trong đường tròn .

Vì  là trung điểm đoạn  nên

Vi  Vectơ pháp tuyến của  là .

Vậy phương trình đường thẳng  là: 

Câu 35: Xét sự tương giao giữa đường tròn  và đường thẳng

. Tìm tọa độ giao điểm nếu có.

Trả lời:  và .

Lời giải

.

(C) có tâm , bán kính .

Ta có .

Vậy  đi qua tâm của  và cắt  tại 2 điểm phân biệt.

Tọa  độ  giao  điểm   của  đi  qua  tâm  của   là  nghiệm  của  hệ:

Từ  thay vào  ta được:



Vậy  cắt  tại hai điểm  và .

Câu 36: Cho đường tròn , điểm . Viết phương trình

tiếp tuyến của  đi qua .

Trả lời: 

Lời giải

(C) có tâm 

Gọi  là đường thẳng đi qua .

 có dạng 

 là tiếp tuyến của 

Chọn 

Vậy .

Câu 37: Cho đtròn , điểm . Viết phương trình đường

thẳng  đi qua  cắt  tại 2 điểm  sao cho .

Trả lời: 

Lời giải

Khi  thì  đều do đó .

Đường thẳng đi qua  có dạng: .

Ta có .

Chọn  ta được .



Câu 38: Cho phương trình  (1). Với giá trị nào của  thì
(1) là phương trình đường tròn?

Trả lời: 

Lời giải

(1) có dạng  với .

Vậy để (1) là phương trình đường tròn thì

Vậy  thì  trở thành phương trình đường tròn.

Câu 39: Trong mặt phẳng tọa độ , viết phương trình đường tròn qua  và

tiếp xúc với .

Trả lời:  và .

Lời giải

Gọi đường tròn cần tìm là  với  là tâm đường tròn.

Đường tròn  tiếp xúc với các trục  nên

Nếu  thì phương trình đường tròn có dạng 

Mà điểm  nên   vô nghiệm.

Vậy trường hợp này không có giá trị thoả mãn.

Nếu  thì phương trình đường tròn có dạng 

Mà điểm  nên 



Vậy  phương  trình  đường  tròn  cần  tìm  là   và

.

Câu 40: Trong mặt phẳng tọa độ , viết phương trình đường tròn đi qua hai điểm

 và có tâm  nằm trên đường thẳng , với .

Trả lời: 

Lời giải

Ta có: .

Đường trung trực  của đoạn  đi qua  và có vectơ pháp tuyến

 là

- Tâm  là giao điểm của  và  nên tọa độ  là nghiệm của hệ phương
trình sau:

- Bán kính: .

Vậy phương trình đường tròn là .

Câu 41: Trong mặt phẳng tọa độ , viết phương trình tiếp tuyến của đường tròn

 tại điểm .

Trả lời: 

Lời giải

Đường tròn  có tâm , bán kính  Do

đó điểm  thuộc đường tròn .

Tiếp tuyến của  tại  có véctơ pháp tuyến là .

Vậy phương trình tiếp tuyến của đường tròn  tại  là



Câu 42: Trong mặt phẳng tọa độ , cho đường tròn . Viết

phương  trình  tiếp  tuyến  của   song  song  với  đường  thẳng

.

Trả lời: 

Lời giải

 có tâm  và bán kính .

 là tiếp tuyến của 

Câu 43:  Trong  mặt  phẳng  tọa  độ  ,  cho  đường  tròn   có  phương  trình

 và điểm . Viết phương trình tiếp tuyến của  kẻ

từ .

Trả lời:  và .

Lời giải

Đường tròn  có tâm  bán kính .

Phương trình đường thẳng  đi qua  có dạng:

 với 

Đường thẳng  là tiếp tuyến của đường tròn

+ Nếu , chọn  suy ra phương trình tiếp tuyến là .

+  Nếu  ,  chọn   suy  ra  phương  trình  tiếp  tuyến  là

.

Vậy qua   kẻ được hai tiếp tuyến với   có phương trình là   và

.

Câu 44: Trong mặt phẳng tọa độ , cho đường thẳng  và đường

tròn . Tìm  để  và  tiếp xúc với nhau.

Trả lời: 



Lời giải

Đường tròn  có tâm  và bán kính .

Khoảng cách từ tâm  đến đường thẳng  là .

 tiếp xúc .

Câu 45: Hình vẽ bên dưới mô phỏng một trạm thu phát sóng điện thoại di động đặt

ở vị trí  có tọa độ  trong mặt phẳng toạ độ (đơn vị trên hai trục là ki-lô-
mét). Tính theo đường chim bay, xác định khoảng cách ngắn nhất để một

người ở vị trí có toạ độ  di chuyển được tới vùng phủ sóng theo đơn vị
ki-lô-mét (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). Biết rằng trạm thu phát

sóng đó được thiết kế với bán kính phủ sóng .

Trả lời: 

Lời giải



Đường tròn màu đỏ mô tả ranh giới bên ngoài của vùng phủ sóng có tâm

 và bán kính phủ sóng   nên phương trình đường tròn đó là:

Giả sử vị trí đứng của người đó là .

Gọi  (như trên hình vẽ) là giao điểm thứ nhất của đường tròn tâm  và

 Khoảng cách ngắn nhất để người đó di chuyển được từ vị trí  tới

vùng phủ sóng là 

Ta có: , suy ra .
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