    Chuyªn ®Ò I:                        C¸c bµi to¸n vÒ tû lÖ thøc
A.KiÕn thøc c¬ b¶n

1. Häc sinh n¾m v÷ng ®Þnh nghÜa, tÝnh chÊt cña tû lÖ thøc, tÝnh chÊt cña dÉy tû lÖ thøc b»ng nhau.

2. Bæ xung:
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B.C¸c bµi to¸n

D¹ng 1:

T×m thµnh phÇn ch­a biÕt cña tû lÖ thøc (hoÆc dÉy tû sè b»ng nhau).

VÝ dô 1:    T×m c¸c sè x,y,z  biÕt.

    5.x=8.y=20.z    vµ    x – y - z=3.

**Cã thÓ ®Þnh h­íng häc sinh gi¶i theo 3 c¸ch

*§Ó t×m ®­îc 3 sè x, y, z cÇn sö dông tÝnh chÊt cña tû lÖ thøc, tÝnh chÊt cña  dÉy tû sè b»ng nhau. Muèn vËy cÇn sö dông gi¶ thiÕt cña bµi to¸n, ®i tõ gi¶ thiÕt  cña  bµi to¸n, biÕn ®æi ®Ó xuÊt hiÖn c¸c tû lÖ thøc, c¸c tû sè b»ng nhau.

C¸ch 1.

V×      5x = 8y        (   
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          Tõ (1) vµ (2)           (     
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*Sö dông tÝnh chÊt cña dÉy sè b»ng nhau biÕn ®æi ®Ó sö dông ®iÒu kiÖn cßn l¹i cña bµi to¸n.

C¸ch 2:

V×  5.x  =  8.y =  20.z     (    
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C¸ch 3:

5x=8y=20z 

Cïng chia c¸c tÝch trªn cho BCNN ( 5, 8, 20 )  lµ 40 ta ®­îc.
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Trong c¸c c¸ch gi¶i trªn:C¸ch 1 ®¬n gi¶n, dÔ hiÓu nh­ng h¬i dµi.

C¸ch 2: Ng¾n song b­íc biÕn ®æi tiÕp theo l¹i phøc t¹p h¬n ( Céng 3 ph©n sè kh¸c mÉu)

C¸ch 3:§èi víi häc sinh  kh¸, giái phï hîp h¬n.

VÝ dô 2:  T×m  x, y  biÕt
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*H­íng dÉn häc sinh nhËn xÐt mèi quan hÖ c¸c biÓu thøc trong 3 tû sè tõ ®ã cã c¸ch lµm hîp lý:

Mét sè bµi to¸n:

Bµi 1.    T×m 3 sè x, y, z   biÕt.

       
[image: image20.wmf]2

3

2

2

1

4

+

=

-

=

+

z

y

x

     vµ   x.y.z  = 12

Bµi 2.  T×m  x, y  biÕt.
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       vµ        x10.  y10     =   1024

Bµi 3. T×m tû lÖ 3 c¹nh cña mét tam gi¸c biÕt r»ng nÕu céng lÇn l­ît ®é dµi tõng hai ®­îng cao cña tam gi¸c ®ã th× tû lÖ c¸c kÕt qu¶ lµ   5:7:8.

D¹ng 2.

Chøng minh tû lÖ thøc.

Tõ mét tû lÖ thøc cã thÓ chuyÓn thµnh ®¼ng thøc ®óng gi÷a hai tÝch. Häc sinh n¾m v÷ng ph­¬ng ph¸p chøng minh tû lÖ thøc, sau nµy cã thÓ gi¶i quyÕt tèt d¹ng to¸n chøng minh ®¼ng thøc ë c¸c líp trªn. Do ®ã khi d¹y vÒ tû lÖ thøc cÇn yªu cÇu häc sinh kh¸, giái  hiÓu vµ chøng minh ®­îc c¸c tÝnh chÊt cña tû lÖ thøc vµ tÝnh chÊt cña dÉy tû sè b»ng nhau.

VÝ du 1:   Cho tû lÖ thøc         
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Chøng minh r»ng :       
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Gi¸o viªn ®Þnh h­íng cho häc sinh c¸c c¸ch chøng minh.

C¸ch 1.  Dùa vµo tÝnh chÊt cña tû lÖ thøc
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§Ó cã ®­îc tû lÖ thøc ( §iÒu cÇn chøng minh ) cÇn cã hai tÝch b»ng nhau. Ta biÕn ®æi tÝch thø nhÊt ®Ó cã kÕt qu¶ b»ng tÝch thø hai.

XÐt tÝch   (a-b). c   = a.c - b.c

                                        = a.c - a.d
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VËy (a-b).c  = a.(c-d)    (    
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C¸ch 2. §Ó chøng minh tû lÖ thøc ( Hai tû sè b»ng nhau ) ta chøng minh hai tû sè ®ã b»ng tû sè thø 3.

§Æt     
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NÕu cã:         
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 Tõ (1) vµ (2)      (     
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**GV h×nh thµnh cho häc sinh c¸ch chøng minh ®¼ng thøc cã thÓ biÕn ®æi c¶ hai vÕ ®Ó chóng cã cïng mét gi¸ trÞ.

C¸ch 3.    V×       
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*H­íng dÉn häc sinh gi¶i bµi to¸n b»ng nhiÒu c¸ch kh¸c nhau, cho häc sinh nhËn xÐt c¸c c¸ch gi¶i. Gi¸o viªn chèt l¹i c¸ch nµo hay  vËn dông vµ gi¶i quyÕt ®­îc nhiÒu bµi to¸n nhÊt. Tuú theo tõng bµi mµ cã c¸ch gi¶i hîp lý.

VÝ dô 2.   Cho        
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   CMR:         
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C¸ch 1. Sö dông tÝnh chÊt cña dÉy sè b»ng nhau.

C¸ch 2. Chøng minh 2 tû sè cã cïng gi¸ trÞ.

§Æt    
[image: image43.wmf]d

c

b

a

=

   = K.          Khi ®ã c¶ hai tû sè cïng b»ng     
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C¸c bµi to¸n:

Bµi 1.   Cho   b2   =   a.c.        Chøng minh r»ng.      
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Bµi 2.   Cho   
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CM r»ng:       
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Bµi 3 CM r»ng nÕu ta cã dÉy tû sè b»ng nhau.
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      Th× cã thÓ suy ra ®­îc biÓu thøc.
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D¹ng 3.

TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc.

VÝ dô 1:   Cho bèn sè  a, b, c, d;    Sao cho a + b + c + d   (  0

BiÕt         
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TÝnh gi¸ trÞ cña   K.

C¸ch 1.   ¸p dông tÝnh chÊt cña dÉy tû sè b»ng nhau ta ®­îc. 
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C¸ch 2.  Céng thªm 1 vµo mçi tû sè     (   a  =  b  =  c  =  d 

                                                               (  K=3

C¸c bµi to¸n:

Bµi 1:       BiÕt    
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      TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc     P    =    
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Bµi 2.   Cho    M = 
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    TÝnh gi¸ trÞ cña  M   biÕt c¸c sè  x, y, z    tû lÖ víi   5; 4; 3.

Bµi 3.  Cho c¸c sè A, B, C  tû lÖ víi c¸c sè  a, b, c.

         Chøng minh r»ng gi¸ trÞ cña biÓu thøc.    Q  =  
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Kh«ng phô thuéc vµo gi¸ trÞ cña x,y.

Chuyªn ®Ò II:            Ph­¬ng ph¸p tam gi¸c b»ng nhau

       §èi víi häc sinh líp 7  b­íc ®Çu lµm quen víi bµi to¸n chøng minh h×nh häc. Chøng minh ®o¹n th¼ng b»ng nhau, gãc b»ng nhau. C¸ch lµm th«ng th­êng còng lµ c¸ch lµm ®­îc coi lµ c¬ b¶n ®ã lµ: G¾n vµo c¸c tam gi¸c, chøng minh c¸c tam gi¸c chøa c¸c yÕu tè cÇn chøng minh ®ã b»ng nhau. C¸c tam gi¸c ®ã cã thÓ lµ c¸c tam gi¸c cã s½n hoÆc ph¶i t¹o ra b»ng c¸ch vÏ thªm ®­êng phô. §­êng phô cã thÓ lµ ®o¹n th¼ng nèi hai trung ®iÓm, h¹ ®­êng vu«ng gãc, song song,vÏ tia ph©n gi¸c…

       VÝ du1:   Cho (  ABC.  VÏ vÒ phÝa ngoµi tam gi¸c nµy c¸c tam gi¸c vu«ng c©n t¹i A  lµ (ABE vµ (ACF.

a.CM r»ng  BF =  CE vµ    BF  ( CE

b.Gäi M lµ trung ®iÓm cña BC

           CM r»ng  AM  =  
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     C©u a. GV h­íng dÉn häc sinh nh÷ng ®Þnh h­íng ban ®Çu.

Th­êng ®Æt hÖ thèng c©u hái theo s¬ ®å ph©n tÝch ®i lªn.

Gióp häc sinh thÊy ®­îc mèi liªn hÖ gi÷a kÕt luËn vµ 

gi¶ thiÕt cña bµi to¸n. Nh÷ng c©u hái ®ã häc sinh ®­îc rÌn, 

tËp d­ît nhiÒu lÇn. Sau nµy ®ã chÝnh lµ nh÷ng suy nghÜ, t­ duy

cña häc sinh khi lµm to¸n.

S¬ ®å ph©n tÝch ®i lªn:

BE = CE
(ABF = (AEC



AB = AE                       (BAF = (EAC               AF = AC

                          (gt)                          ( =  90 o  +  (BAC)                          (gt)

C©u b:   Häc sinh vÏ t¸ch riªng h×nh, ®Þnh h­íng cho häc sinh c¸ch chøng minh th­êng lµ 2 c¸ch:

   C¸ch 1:  GÊp ®«i ®o¹n th¼ng nhá ®­îc ®o¹n th¼ng míi.  CM ®o¹n ®ã b»ng ®o¹n th¼ng lín.

  C¸ch 2: Chia ®«i ®o¹n th¼ng lín. 

CM mét nöa cña nã b»ng ®o¹n th¼ng nhá

Víi bµi to¸n lµm theo c¸ch  1 ( H×nh vÏ )

Khai th¸c bµi to¸n:

        1. VÏ thªm ®­êng cao AH cña ( ABC  (  H  ( BC ). Chøng minh ®­êng th¼ng AH ®i qua trung ®iÓm  EF.

       2.  Gäi  I, K  lÇn l­ît lµ trung ®iÓm cña BE, CF. TÝnh c¸c gãc cña (MIK.

C¸c bµi to¸n:

    Bµi 1:  Cho (ABC vu«ng c©n t¹i A, trung tuyÕn AM. Trªn c¹nh AB lÊy ®iÓm E, trªn c¹nh AC lÊy ®iÓm F sao cho ( EMF = 90 o.  Chøng minh AE = AC.

   Bµi 2:  Cho (ABC  cã ®­êng cao AH vµ ®­êng trung tuyÕn AM  chia gãc A thµnh 3 gãc b»ng nhau. LÊy ®iÓm E thuéc c¹nh AC sao cho AE  =  AH

         a. CM r»ng   ME = 
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         b. TÝnh  c¸c gãc cña (EMC

       c.  BiÕt AB  = 4cm.   TÝnh    AC.

    Bµi 3.   Cho tam gi¸c (ABC.  Gäi H, G, O lÇn l­ît lµ trùc t©m, träng t©m, giao ®iÓm c¸c ®­êng trung trùc cña tam gi¸c ®ã. Chøng minh.

       a.  AH b»ng hai lÇn kho¶ng c¸ch tõ O ®Õn BC.

b. Ba ®iÓm  H, G, O  th¼ng hµng.

  Chuyªn ®Ò  III.            Ph­¬ng ph¸p tam gi¸c ®Òu

       *Ph­¬ng ph¸p tam gi¸c ®Òu thÓ hiÖn mét c¸ch vÏ h×nh phô nh»m t¹o thªm trong h×nh vÏ c¸c c¹nh b»ng nhau, c¸c gãc b»ng nhau. Gióp cho viÖc gi¶i bµi to¸n ®­îc thuËn lîi. NhÊt lµ d¹ng to¸n tÝnh sè ®o cña gãc.

   VÝ dô:  Cho tam gi¸c (ABC c©n ë A,   (A  = 80o  .Gäi O lµ mét ®iÓm ë trong tam gi¸c sao cho  (OBC = 30o ,  ( OCB=100 .  TÝnh    ( COA.

   *H­íng dÉn häc sinh dùa vµo mèi  quan hÖ gãc.

    (ABC  c©n t¹i A,    (A=800     (   (B  =  (C  =  500
  *Liªn quan ®Õn gãc cña tam gi¸c ®Òu.

    500  +  100  =  600 

 VËy ®Ó dùng tam gi¸c ®Òu: Nh­ h×nh vÏ

            Nèi  D   víi  A :   ( CBO  = (  CDA         (c.g.c)

                                           ( CA=CO.

   *Gi¸o viªn cã thÓ nhÊn m¹nh cho häc sinh thÊy râ gãc cÇn t×m sè ®o th­êng lµ gãc ®Æc biÖt hoÆc gãc ®­îc g¾n vµo tam gi¸c ®Æc biÖt ( ( C©n,  (Vu«ng c©n, mét nöa ( ®Òu…) hoÆc g¾n vµo tam gi¸c ®· biÕt ®­îc sè ®o c¸c gãc cña nã.

C¸c bµi to¸n.

    Bµi 1. Cho (ABC c©n t¹i A, (A=1000. Gäi O lµ mét ®iÓm trªn tia ph©n gi¸c cña (C Sao cho  (CBO = 300. TÝnh  ( CAO

    Bµi 2. Cho (ABC C©n t¹i A,  (A=1000 .Trªn tia AC lÊy ®iÓm D Sao cho AD = BC

           TÝnh ( CBD

    Bµi 3. Cho (ABC C©n t¹i A, (A=800 .Trªn c¹nh BC lÊy ®iÓm I sao cho (BAI =500 Trªn c¹nh AC lÊy ®iÓm K sao cho (ABK=300. Hai ®o¹n th¼ng AI vµ BK c¾t nhau t¹i H :

    CM r»ng  ( HIK C©n.
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