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Zalo: Nguyén Thi Ngoc Ha - 0 dt zalo: 0946153658
Email:

CDP2: TIM AN CHUA BIET

Dang 1. Tim x thong thuwong
Caul. (P& 66 -HSG 7 huyén Thai Thuy, 2022 - 2023)

2 1( _1j_1.1
) S Ry
Timx,biét:S 32 2 4

Loi giai:

Céu 3. (dé 72 - HSG 7 huyén Ba Thuée, THCS thi tran Canh Nang - 2022 - 2023)

Tim X, biét:

3
- —- -
2) (x- 2034).5 =- 105 b2 4



(x- 2034).5 =- 105
a)

x- 2034 =(- 105):5
x- 2034 =-21

x =-21+2034
x=2013

Vay X =2013.

3 5
—_X- —=—
b) 2 4 B8

Dang 2. Pua vé dang tich bang 0
A. Tric nghiém

Céu 1. (HSG 7 Yén Thé, Bic Giang 2022 - 2023)

x- 3+ x-1 _ X . T +]
Gié tri ciia ¥ théa man dang thee 2021 2022 2023 2024 13
A, -2023 B.- 2022 C. 2023
Loi giai:
Chon C.
xX- E+ x-1  x . x+1

2021 2022 2023 2024

-2
2021

=1

_|‘+

x-1 (|
_|‘:

r -
2022 | 2023 ‘

v+ '
+ -|‘
| 2024

x-2023 x-2023 x-2023 x- 2023
= + f— +

2021 2022 2023 2024

D, 2022



IR 0. L S S S )}
2021 2022 2023 2024

11+111_11_11¢D 2023 = =302
vi 2021 2022 2023 2024 nén *° 2023 =0= x =2023.

Vay X =2023.

B. Ty luian
Caul. (Pé90-HSG 7 Hung Ha, Tay D6 2022 - 2023)

<A A X (x+2)" = Ge+2)7
Tim s06 nguyén ~ sao cho:

Loi giai

(x+2)" = (x+2)"

= (x+3)”” - (.r+3)“” =0
= (_r+3)f"'[l- (x+2)° )] =0

= (x+2)" =0 - (x+2)" =0

hoic
= x=-2 x+2=1 x+2=-1
hoac hoac
x€|-2-1-3
Vay

Cau2. (Pé¢71-HSG 7 Yén Bai, Yen Binh 2022 - 2023)

, Ixr= ; =(2x- }
Tim X biét: (2x-15) =(Qx-15)

Loi giai
(2x-15) =(2x-15) = (2x- 15)3.[(1:- 15) - l] —0

= (2x-15Y =0, _ (2x-15)Y-1=0

hoac
= 3.‘(' 15:[} hoac 2:{' ].5 :]. hoéc 2.1-' ].5 == 1.

_Ls
> hoac x =8

XE {E;S;?}
3

=2 X

hoac & :7.

Vay

Cau3. (DP&78-HSG 7 Séng Lo, Vinh Phiic, 2022 - 2023)

Ti X b,(t (2.‘4" IS)}:':E' :(Ex_ IS)E'JZI .
m 1€t:



Loi gidi
(2x- 157" =(x- 157"

= (2x-15)"" =(2x-15)"'

= (2x- 15)’”'.[(3- 15) - ll 0

2021
=0 hoac
= 2x- 1520 pogc 2x- 15 =1 poge 2~ 15=-1,

= (2x-15) (2x-15)"" =1
= 2x =15 poge 2x =16 poze 2x =14
15
X =
2 hogc X =8 hodc X =7,

= x&E E;S;T]
27

Xe {E;S;T}
5

Vay
Dang 3. Sir dung tinh chit liiy thira
A. Tric nghiém
Caul. (D& 69 -HSG 7 thixa Ky Anh, 2022 - 2023)
Cho bide: (0017 x=(0,0007 1, x gusi dang lity thira cta sb hiru ti?
Loi giai
; 25
Két qua: 0.h7.
(0,01)* « =(0,001)" = (0,1)* x =(0,1" = x =(0,1)":(0,1)* =(0,1)".

_ 23
Vay x=(0.1)".

B. Tu luan
Cau 1. (Dé 89 - HSG 7 Hung Ha, Thai Phwong, 2022 - 2023)

Tim X bise 5 +25.5.5' +125.5°.5% =81275.

Loi gii
Tacs: 5 +25.5.5' +125.5°.5 =81275
5°(1425.5+125.25) =81275
573251 =81275
5' =25

SJC :52



Cau2. (P&70-HSG 7 Thuong Xuin, 2022 - 2023)

N 4 A N 5 ~ Y ‘A
Tim s0 ty nhién ~ théa man diéu kién:

Loi giai

2S- S =(2.2 432 442+ +n2")- (2274327442 4. +n2")
S=n2" -2 (27427 4+ 27+ 2+ 427 +27)
Pat: T =274+ 427 +2° 4 427 42"

2T =2+ 424+ 42" 42" 42"

T :-"J?‘H —-’,3

5— :.ﬂ.:"” - 2."- - {3"\-4_2-1 +3'5 +3-‘- + ...+ z.u-l +2.l|} :”.EJH-I - 3."- _ {EJH-I
Suy ra:
= (n-1)2"" =2""" = (n- 12" =2"2"" = n- 1 =1024 = n =1025.
Vay n =1025.

Cau3. (D&71-HSG 7 Yén Binh, 2022 - 2023)
Tim ¥, biét:

-j.T-l-] - z.T :96

a) ©
(2x-15) =(2x- 15)
b)
Loi giai
-j.T-i-] - -}.T _
a) 2 2 =06
25(2%- 1) =96
2¥ =32
2" =2°
x =5.
Vay X =5.

b) (2x- 15) =Qx- 15)

(2x-15) .| (2x-15) - 1 =0

= (2x-15) =0 (2x-15Y -1=0
hoac

2274327 42+ 02" =27

- ) =(n- 12"



= 2x-15=0 hoiic 2x-15=1 hogic 2x-15=-1.
15
= x =—
2 hoic x =8 hodc x =7.
TE g;s;?}.
Vay -

Caud. (Pé73-HSG 7 Séc Son, 2022 - 2023)

\ AL 2;.1-3. Ix N . :32'323 =,
Tim X, biét; 2 -5 - 1000..0 0

C62023s60
Loi gii

595 - 1000..0: 27 =0
\_v_l

C62023s60

— 55;.'4-3_ “}2'35 :22'323 :D
= 5. (10:2)" =0

= 55.T+3 :5]{)3

= Sx+3 =2023

= 5x =2020
= x =404.
Vay x =404,

Caus5. (Pé74 - HSG Ha Pong, Truong Lé Qiiy Pon), 2022 - 2023)

T X pig 5 =5 #1254,

Loi giai

T =5 4125.24
Ta co:

= 577(52-1) =524

— glx-3 _53
= 2x-3=3
= X =

Vay x =3.

Cau 6. (Pé79 - HSG 7 Yén Thé, Bic Giang, 2022 - 2023)

v (2x- y+z)"™ +|y: - :|+|f: -4 =0

\ A A X z . ~
Tim b0 so ’” théa man



Loi giai

vi G- y+2 7 20 (i B2 ()
,'2 - 7| =
- 2|0 véi moi V> % )
12
(=47 20 y4imoi =. 3)

R 2. . PRk
T (O @), (3) = Qro s 2™ pfez[+(z- 420 0 ez

Déu “=” xdy ra khi: 2%~ ¥ *+7=007-2=0 5 z-4=0

Twz-4=0m z=4 a3 -2=0= =z ) =do p=d L p=-2
+) Vi z=4y=2 2x-y+z=0= x=-1

+) Véi Z =4y =-2 2x-y+z=0= x=-3

Vay b6 s6 5Y22) thoa man 1a ¢ B24) vy 0 3-24)

Ciu7. (D&84-HSG 7 Hung Ha, truong Lé Quy don, 2022 - 2023)
(2x-1)"" +[ y- 1‘ h +|_r +y- :| =0.
Tim "% biét: 3
Loi gidi

(2x-1)" ::t:r;[y- %‘ -3_*[};|.T+y— z|=0

Ta co: voi moi ¥V
F ..}-'_"ZIZZ
= (2x- 1) +[ y- :‘ L
-5 v&imoi ¥+ V2
- 022
(2x- 1) =0 [*‘": 0
Al G 2 PR 9 . aX = — Y+ V-7 =
Dau “=" xay ra khi va chi khi: 5 Va| |
2 —
2x - 75 L Xty-z=
= 2x-1=0 3 5 va ¥¥V-=z 0
1 2 9
= X =— y == Z =—
2va 5va 10

|
vay 2 510,
Ciu8. (D& 85- HSG 7 Hung Ha, Thai Hung, 2022 - 2023)

. 36- 7 =8(x- 2022,

1et:

x,VEIN
Tim Y s

Loi giai



.. 36- 7 =8(x- 2022) = y? +8(x- 2022) =36

Taco
2 ! .36
250 8(x- 2022) <36 = (x-2022) =—.
Vi ¥ = nén g
3 30
2 (x- 2022 = —
vi 0 =(x- 2022)°, xeN o .

(x-2022)° =4 hoiic (x-2022) =1 hoic (x-2022)° =0

fyg (172022) =4 = [x-2022|=2= ¢ _p0p4 hodc * =2020

?Ffj_ _].": :8.4:’ _],-': :?Ff:l_ 32 = }-‘: :4 =] y:2 hOé,C y =- i y€|N)'

2 (loai v
Lyei (x-2022) =1 = x =2023p =0 x =2021
36 - v =8.1= " =3H6- 8 =28 (103.1)

Ty (72022 =0 = x=2022 ,, 3* =36= y=6p a0 V=6 (1oaiy; VEN,

. . 24 M (2020 N (00 6
Vay céc cap so tu nhién %V can tim 1a: (2024; 2); (2020; 2); (2022; 6).

Cau9. (dé71-HSG 7 huyén Yén Binh, Yén Bai 2022 - 2023)

T ¥ e O 1)’ =125
1m 1ett .

Loi giai
(-1 =125= (x-1) =5 = x- 1=5= x =0
Vay ¥ =6.
Dang 4. Tim 4n dang phén thirc
Caul. (Pé75-HSG 7 huyén Tién Du, Bic Ninh 2022 - 2023)

l-x _-25

Tim *, biét -9 1-x

Loi giai:

l-_x -25

9 1-x Piéu kién : x #1
Suyra (- xY =(-9).(-25)= (1- x) =15
Suy ra 1- x =15hoéc 1- x:-IS_



- x=15= x =- 14(tm)

Xét
- x ==15= x =16(tm)
Xét .
_ x€|-14:16)
Vay .

Dang 5. Tim x dang chira diu gia tri tuyét doi

A. TRAC NGHIEM

Caul. (P& 69 -HSG 7 thi xi Ky Anh, 2022 - 2023)

. 2 e Tiv

Tinh tong tat ca cac gia tri cia * thoa man: | x+2015[=-2023] .
Loi gidi

Két qua: ~ 4030.

|x+2015|5-2023| = |x+2015(|=2023

= x+2015=2023 'y 50 x+2015=-2023

= x =2023- 2015 poyc x =-2023- 2015

= x =8 hodac ¥ =~ 4038.

B. TU LUAN

Caul. (P¢62-HSG 7 huyén Huong Tra, 2022 - 2023)

L [Bre 3+ 204 ()| =3x42023°
Tim ¥ biét:

Loi giai

[~ 3+ 264 1)77| =35 +2023" = [3x- 3+ 20+1| =3x+1 )

Tim X biét:
-1
= X=—
Diéu kién dé ¥ thoa man bai toan la; 3x+1=0 3
-1
xz—= 2x+1=z=0 %
Khi d6 3 nén tro thanh:

= [3x- 3[+2x+1=3x+1 = Px- 3|=x (x 20).

3
Néu X2l taco 3x-3=xpngn 2 (thda man).
3
Néu 0=x<l a0 3-3x=xpen 4 (théa man).



Ciau2. (D¢ 68-HSG 7 huyén Nong Cong, 2022 - 2023)

31 19 7| 4
, ——|.r+3| —= —|+==1
Tim X biét: | 10 I'l0 5)°5
Loi gigi
[ﬂ-|x+z| (BT i_lnﬂ 42| = s _1
Tacs | 10 10 5] 3 510 10
ke +,|_3l 1_
10 10

= X+2=3pp5c ¥ +2=-3 = x =l poge ¥ =5,
Vay X =1 hodic X =3,
Cau3. (Pé72-HSG 7 huyén Ba Thuéc, 2022 - 2023)

|- :1_35|+% =1,25.
Tim *, biét: -
Loi giai
l
= 0.25]+ 2 =125 1. 0,25)=0,75
= x-0,25=0,75 | . x-025=-0.75

= X =1 hoge ¥ = 0.5

x€|1;-0,5
Vay .
Cidud. (P&75-HSG 7 huyén Tién Du, Bic Ninh, 2022 - 2023)
1 1 2
—- —i2x- 1| ==
Tim ¥, bibt: © 3 3
Loi gidi
11 2
— —if2x-1|=- 2
33 3



2x-l=l Ex-lz-l,
Suy ra 3 hoac 3
2x-1 :l X =—
- Xét 3 suy ra
2x-1=-— X :l
- Xét 3 suy ra 3.

Cau5. (D&78-HSG 7 huyén Song Lo, Vinh Phiic, 2022 - 2023)
Cox o 2024x- [1011x+2| =[1012x+ 3]
Tim © biét: *)
Loi giai
2024x - 101 1x +2| =[1012x +3
= |101Lx +2|+[1012x +3| =2024x (1)

Ta co: 1011x+2[20 . [1012x 43| =0

= [1011x +2|+|1012x 43| =0 (2)

, voi moi X

Tir Ova @Dy ra = 2024120 = x20

Khi o 1011x+2[=1011x+2 . [1012x 43| =1012x+3

Ta co:

2024 [LO1Lx 2| S1012x 43| 5 011242 41012543 =2024x

= 1011x +1012x - 2024x == 5= -x =-5= x =5 (thsa min)

Vay x =5.

Cau 6. (Pé 83 - HSG 7 huyén Hung Ha, Pham Pon LE, 2022 - 2023)
2 3

[e-2[+2 o 3x[+1

Tim ¥, biét:
Loi giai
2 3
|- 2[+2 _|ﬂ- 3x|+1

Taco
= 3.(|ﬁ- 3.r|+l):3.(|r— 2/+2)
= 2[6- 3x|+2=3[x- 2|+0

= 2[6- 3x]- 3|x- 2| =6-2



= 23[2- x|- 3|x- 2| =4
= Ofc-2|- 3|x-2|=4
= 3|.‘.{- 2| =4

=

X- 2| =i

3
= X- 2:i
3

hoiac 3

Vay
Cau7. (P&90-HSG 7 huyén Hung Ha, Tay Dé, 2022 - 2023)

Tim x biée, [P I= 42

(1
Loi giai

. .¥3+|x- 1|>IJ
i

A% voi moi ¥

Tir (1) => X +|_r— l| =x" +2 hay ‘x— l‘ :2.

TH1: *x-1=2 = x=3

TH2: x-1=-2 =x=-1

KL: ¥ =3 hoac * =1,

Ciu8. (D¢ 87-HSG 7 huyén Hung Ha, Thong Nhat, 2022 - 2023)

|2x- 3|- Px+2|=-4

Tim * biét:
Loi giai
2x-3=0=x :E
Ta co: 2
-2
Ir+2=0= x=—
3.
-2
X <—
THI: 3

-3 Br+2[=-4 = 3- 2043042 =-4= % =9 (61 manm)



-3

= X =
5 (théa man).

[2%-3[- Px+2|=-4 = 2x-343x+2=-4

3
— =X
TH3: 2
2x-3]- Px+2|=-4 = 2y-3-3x-2=-4> x=-1 (loai).
(-3
x€4-9—
Vay .
Cau9. (Pé72-HSG 7 huyén Hung Ha, Thong Nhat, 2022 - 2023)
r , '}'J o - -
Tim tét ca cac sb tu nhién % b sao cho: ~ +7 |b 5|+'& 3
Loi giai
1" +x =2x.

Nhan xét: Véi X 20 thi |

]+ x :O.Do do |x|+x ludn 12 s6 chin voi XEZ

|b- D|+b- ? la sé chin véi b~ SEZ

V6i X <0 thi
Ap dung nhan xét trén thi

Suy ra 2°+7 13 s6 chin = 2° 1¢ khi @ =0.

Khi dolP - 31+~ 5=8.

-(h-5)+bh-5=8=0=8

+Néub <5 taco: (loai).

. 25 - = -5 = =
+Néu 0 =5 ta co: 2b-5)=8=b-5=4=b=9 (thda man).
Viy (a: b)=(0; 9).

Cau 10. (P& 75 - HSG 7 Tién Du, Bic Ninh, 2022 - 2023)

, , 2" +2021 =|n - 2020[+ |n- 2022
Y T T A M N, ~
Tim tat ca cac so tu nhién va = thoa man

Loi giai
L om m .. 2"+2021=|n- 2020|+|n- 2022
Vi cac sO tu nhién  va =~ thoa man
Ta xét ba truong hop sau:

n =2022

* Truong hop 1: , ta co:

2" +2021 =2n- 4042



2" - 2n =-06003

- 6063 . . .
Vi 13 5§18, 2" 13 s6 chinnén 2" 136 1¢. Suy ra
2020 <n < 2022

* Truong hop 2: , ta co:

2" +2021 =n- 2020+ 2022- n

m =0= n=3032

2" 42021 =2
2" =-2019 o Iy)

n <2022

* Truong hop 3: , ta co:

27 +2021 =4042 - 2n

N Aqa 2Moqx A gz A DM 2 m =0= n=1010
la so 1é, 1a s6 chin nén 2" 13 56 1. Suy ra

om=0n=3032 _ m=0;n=1010
Vay hoac .

Céiu 11. (D¢ 85 - HSG 7 Hung Ha, trwong THCS Thai Hung, 2022 - 2023)

5
- |+ |p+2| 4 |_r: +_r:| = 0.
\ - £ 2
Tim * > Z biét: = 3
Loi gidi
| 2 .
x|+ [y+] + |.r' +_r:| =0
2 3

Ap dung tinh chat |A| = 0 ta co:

2
*e _‘ _0_ ‘y+§ _0' |x3+xz|:0
l_ —
:x-E—U v+3 0 v(x+2)=0
ox=l y=2 ;zz=-]
' 2;)’ 3.0 2
1 2 1
X=—] y=-—z=-—
Vay 2 3 2

Cau12. (D&90 - HSG 7 Hung Ha, truong THCS Tay D8, 2022 - 2023)

X A cA E'J + =|h- +h- .
Tim tat ca cac so tuy nhién a,b sao cho : 37 |b 45| b- 45



Loi giai
A .- . |x[+x =22
Nhan xét: Véi X =0 thi M v

‘x‘+x =0

, . \ , | X|+Xx ~ . L T £
Véi X <0 thi . Do do | | ludn 1a s6 chin véi VXEZ,

|b_ 45|+b_ 3. 12 s6 chin véi PEZ,

Ap dung nhén xét trén thi
Suy ra 2° 437 1486 chin = 2“ 1¢ khi @ =0.
Khi do [P 45| +b- 45 =38,

- (h-45)+h-45 =38= 0 =38

+Néu b<45 taco (loai).
‘ 2 - = - = =

FNéu b 245 4 66 2(h- 45) =38= b- 45=19= b =04, (théa min)
(a:5) =(0:064)

Viay .

Dang 6. Sir dung cong thirc tinh tong c6 quy luat
Caul. (Pé64-HSG 7 huyén Cam Khg, 2022 - 2023)

I I I
+|x

X- —|+|x- —|+|x- —
3 15 35

+|x +|x

03 T oas3|

1
+...+‘r =-12x.
Tim ¥ biét
Loi gidi
Nhén xét: vé trai cua biéu thirc ludn duong nén vé phai 16n hon 0 suy ra 12X <Opay x < 0,

VéiX <0ta co:

1 1 1 1 1
X || —|+|r- |+ |x- [+ —|=-12x
3 15 35 63 483
| | | |
= -x+—-x+—-x+—-x+—- .- x+—=-12x
3 15 35 03 483
= -1lx+ |_+I_+L+___.+ I ‘:-mr
1.3 35 57 21.23
=»-||_~r+l[|-'_‘=-|3x
20 23]
= —'”(TM}
.T—§ N
- 11
X =
Viay 23

Céu 2. (Pé 65 - HSG 7 huyén Quan Son, 2022 - 2023)

|
X+ |+

+ X+
59|

x4+ —

15

+.o [+
Tim X bidt: 913 397 401



Loi giai

x+L =0 ;x+L =0 .r+# =0
Ta 6 l1-5 50 913 bees
I | | l | 1
X+ —|+ [+ +|x+ ottt —| =0
Nen | 15| 59| 9 13| 397 401 = 101x =0 = x>0
= x+L>I{}; x+;>0; ,w+;::lj}
vi x =0 5 59 s 397 401
| | 1
r+—+trx+—r+—4+ .+ttt —m =
Nén ta co: 15 59 9:13 397 401
1 1 1 |
= 100x+| —+ +..+ =101y = 100x+—={1- —) =101 =
(15 59 7 397 401 = 100x+-(1- ) =101x = x
100
X =—
vay 401

Céu 3. (P& 71 - HSG 7 huyén Yén Binh, Yén Bai 2022 - 2023)

Tim ¥, biet

T+2xr+30+.

= x.(l+2+3+..

(1+2022).2022
= x-

x4+ 2x+3x+..+2022x =2022.2023.

Loi giai

.+2022x =2022.2023

+2022) =2022.2023

=2022.2023
2
‘—EDZB.EDEE =2022.2023
2
= x =2
VéyxZZ
Cau4 (Dé 72 - HSG 7 huyén Ba Thuwdérc, 2022 - 2023)
[l | | ‘ 2013 2012 2 |
e+ 4+ x = + +...+ +
Timx,biét:'“ 3 2014 1 2 2012 20[3_
Loi giai
1 1 | ‘ 2013 2012 2 |
—+—+...+ X = + +...+ +
|2 3 2014 ] 1 2 2012 2013
1 1 | 2012 2011 2 |
= | 4+ ...+ X = +]+ +...+ +]+ +1+1
12 3 2014 | 2 3 2012 2013
[l | | l 20014 2014 20014 2014 2014
= | —+_ ...+ = + +...+ + +
2 3 2014 | 2 3 2012 2013 2014

100

401



[l 1 | [l 1 1 1 1 l
= | 4+ v =2014 | —+_—...+ - -
12 3 2014 | 12 3 2012 2013 2014 )
= x = 2014.
vay ¥ = 2014
Céu 5. (Pé 76 - HSG 7 huyén Cam Thity, Thanh Héa 2022 - 2023)
1 2 100
xF ||+ |+ |+ x+—[ =101
Tim X bidt: 101 101 101 101
Loi giai
1 2 100
Tt —|+|rt—|+|r+ —|+.+x+—20
vil 101 101 101 101 Lap 101x>0.
Suy ra;: ¥ >0.
R
r+L B, S ¥ S Y S IRy [ +E =101x
101 101 101 101
[ 2 3 [ 100
= r+_ T+ || v+ — |+ | x+— | =101x
101 | 101 101} 101 )
¥
= (x+x+..... +r)+[L+_+i+ +E =101x
101 101 101 101

= 100x+(1 + 2 + 34+ 100) =101 x

1 (14100).[(100- 1):1 +1] _
101 2 -
= x =50(tm).

=

Vay X =50.
Céu 6. (D¢ 80 - HSG 7 huyén Hung Ha, 2022 - 2023)
Tim *, biét:

L | 2 | 2020
T+ +|r+ + |1+ o+ | =202 x.
2021| 2021| 2021 2021
Loi giai
Piéu kién * 20 suy ra:
2 MW
i+ l +x4+— +x+ 3 +...+x+“D“ =2021x
2021 2021 2021 2021
2 M
2020 g4 LF2HIHH2020 05
2021
N NN
= 2020k + 2020202100,
3 0D

= x =1010.



vay x =1010.

Céu 7. (Pé 82 - HSG 7 huyén Hung H3,2022 - 2023)

v+l x+2 x+3 x+4
+ + + =4 ()
Tim X bie: 2023 2022 2021 2020

Loi giai
-
()= |- +I+l|+ _¥+H+l +[.‘r+3+l . x+4+l‘:[}
(2023 ) (2022 ) (2021 ) (2020 |
v+2024 x+2024 x+2024 x+2024
- - - =0
2023 2022 2021 2020
:(Hzﬂm)[ L, 1
12023 2022 2021 2020
1 1 1 |
+ + + =0
= x+2024 =0 (; 2023 2022 2021 2020 = x=-2024.
Vay X =- 2024 .

2 7 2

Céu 8. (Dé 83 - HSG 7 huyén Hung Ha, Pham Pén L&, 2022 - 2023)
7

2 2 2 2022
— ..+ =
x,biét: 2.3 34 45 xlx+1) 2924.
Tim
Loi giai
2 2 2 2 2022
S S S RS =
2.3 34 45 x(x+1) 2024
_}{l 1 1 1 | 1 ‘ 2022
= L - —F—- —F .+ —- =
2 3 3 4 xr xa+1] 2024
:3~l- | ‘:2022
2 a1 2024
. v+1 2

2022

| 2(x+1) 2(x+1)] 2024

x-1 2022
- —

x+1 2024

= x=2023

Vay ¥ =2023.

Dang 7. Tong cac biéu thirc khéng 4m bing 0
Cau 1.

(Dé 61 - HSG 7 huyén Hung Ha, 2022 - 2023)



G-1)""4 y-3 +(G—p+z+3)" =0. 8x—-2y+z=l.
Cho +| ! j ! Chtng minh: e
Loi giai

v G 1Y 20 ¥xeR; |y- 3|20 W eER: (x—y+z+3)" =0 ¥r,yzeR

(.‘r—”}:m"'l J’_jf -I-':.‘\r—y+:-|-?,.:,'|}:'E =0

Do d6 ~ khi va chi khi:
(- 17 =0 va ly- 3| =0 vi Go—yp+z+3)"7 =0
= x-1=0 3 V-3=0 4 x—y+z+3=0
= x=lyy VI z=-1

Suyra: S¥-2v+z =81-23-1=1 g

Cau2. (Pé64-HSG 7 huyén Cam Khé,2022 - 2023)

C =2x" +15y"™ 420006 @ (p+1) +@2-x) =0

Tinh gi4 tri cta biéu thirc: i * Y thoa man:
Loi giai
JOr+1)' =0 - xF S +1Y +(2- %)Y =0
VO 20y, Qe 20 x dodoaé VO 77 i

4 2
-\j(}""l) =0 va (2-x) =0= YHI=0 5 2- x =0

e — —9 9 Y™ £ 2006 =207
> y=-Lx=2 g, €522 +15.(- 1) +2006 =2023.
vay C =2023.

Cau3. (Pé86-HSG 7 huyén Hung Ha, Thai Hung, 2022 - 2023)
1 2 .
S L= |.'r'+r:| =0
Tim % > 7 biét: 2 3
Loi gidi
1 2 ;
x- |+ |y+| + |.'r' +_r:| =0

2 3
. . >
Ap dung tinh chat !A] =0 ta co:

1 2
I'——O . _}’+_ —0 ‘|x3+xz :0

va va
= x-—=0 y+—=0



Dang 8. Tim an dua vao tinh chit vé ddu
Caul. (Pé88-HSG 7 Hung Ha, 2022 - 2023)
¥ |#5|#|x-3]=9.
Tim ~ biét: (*)

Loi giai

Ta co:
x+5=0= x=-5
x-3=0= x =3
Béng xét dau:
X -5 3
x+5 - 0 +
x-3 ) - 0

+V6i X <=5 (*) trg thanh:
- 11
.

X —
-x-5+3-x=9> -2x-2=9 = -2xr=9+2= -2x =11 2 (théa man).

+ Vi =3 =X <3 (¥) tro thanh:

x+5+3-x=9=§=9 = XE0
(vo 1y)
+Véi X 23 (*) trd thanh:
7
= X ==
¥+5+x-3=9= 2x+2=9= 2x =0- 2= 2x =7 2
(théa man).

{- 11 ?}
Ei—:iT
272
Vay .
Cau2. (Pé89-HSG 7 Hung Ha, Thai Phwong, 2022 - 2023)
6

v-2022) +2

=|y - 2023|+3.
Cho (:

+
Tinh *~ ~ .
Loi gidi
6
(x- 20227 +2

=|y- 2023|+3



(x-2022)" 20; YxER = (x- 2022)° +2 20+2 =2,

I 0

] Elﬂ ]
(x-2022)° 42 2 (x-2022) +2

0
55:3 (1)

[v- 202320 ; YyeR = |y~ 2023|+3 20+3 =3 (2)

Sy 202343 (3)
(x- 2022) +2
2 . 5 - =
Tu (1).(2).G) dAu bing xay ra khi va chi khi: ¥~ 2022 =0 y3 ¥ 2023 =0

= x =2022; y =2023.
v+ =2022 +2023 =4045.
Suy ra

. x+ )y =4045.
Vay -

Dang 9: Sir dung phwong phap chin dé tim 4n
Caul. (Pé79-HSG 7 Yén Thé, Bic Giang, 2022 - 2023)
x ..z |x=2020|+|x-2021| +|x- 2022| +| x- 2023|=4.
Tim ™ biét:
Loi giai
Ta co:

|- 2020[+ [x - 2021|+|x - 2022|+|x - 2023| =[x - 2020+ |- 2021|+|2022 - x|+ |2023- |
<|x- 202042023 x|+|x- 2021+2022- x| =4,

Lon_n . . (x-2020)(2023- x)=0 , (x- 2021)(2022- x) =0
Dau " =" xdy ra khi: va

= 2020 =x 2023 4 2021 =x 2022 = 2021 <x <2022
A M1 il
Vay 2021 <x <2022

Cau2. (Pé81-HSG 7 Yén Thé, Bic Giang, 2022 - 2023)

T ¥ bide 120227 x|+[2023- x[+]2024- x| =2.

Loi giai

. [2022- x|+ [2024- x| =[x - 2022|+]2024- x| =|x- 2022 +2024- x| =2 VxeR
Ta co

= [2022- x|+ [2024- x| =2 WxeR (1)

, = M1 A = b
Déu =" xay ra khi (x- 202202024~ x)=0 (¥)



hoic = X =2022 4 x 22024 (loai)

Ta oo 120237 2[20 ¥ (2)

Dau “ =" xay ra khi ¥ =2023

1y Dy @)= [2022- 2|+ [2023- x|+[2024- 5|22 VxeR
u va

9

vy dé 0,

hi =" va xay ra dau “ =" khi:

2022 - x|+[2023- x| +[2024- x| =2 |

vay ¥ =2024
Cau3. (Pé86-HSG 7 Hung Ha, Ly Nam Dé, 2022 - 2023)
| | 1| 1
Ir+—|+|lx+|{+xr+— =—.
Tim * biét:| = 3 4 4
Loi gii
| |‘ |
T+ =~x- —|=-x- —
Ta co: 4 4 4
1 1
X+— = I+ —|=x+—
3 . 2 2
A :_=.r+|_+r:+— x- I—:I—
Do do: 2 4 4
1 1
) x+—<0: Y+—‘:0 x+—2=0
Dau “ =" x4y ra khi: 4 3 va 2

Suy ra: 3



A =— X =

Vay
Cau 4.

\ I 4 ~ X , -
Tim tat ca cac so nguyén duong Y thoa man

Do *Y nguyén duong nén

Do * nguyén duong nén

_ * e r1e
Tir (1) va (2) suy ra: * 7 =3 ma »YEN 1an (wy)e (L

L
khi 3

(D& 77 - HSG 7 Nga Son, Thanh Héa, 2022 - 2023)

(x+y) =40x+41

Loi giai

40x < 41x, 41 =41y

. Khi do, ta co :

(.T""_].'}—' =40x + 41 ‘:4I.T+4|_],' :4“[1_4_-}.}

= (x+y) <4l<td =4 = x+y<4

Thir lai dugc : * =Ly =2.

Vay ~ =l y =2.

Dang 10: Tim 4n véi diéu Kién nguyén
A. TRAC NGHIEM
Cau 1. (D¢ 69 - HSG 7 thi xi Ky Anh, 2022 - 2023)

A

Tim cac so0 nguyén duong ? ma khi thay vao
tat ca cac gia tri nguyén duong cua ” vira tim dugc bang bao nhiéu?

Két qua: 8.
In+2 5

A=

=3+ =eZ

n-1

n-1

— ieZﬂ 5in-1= n-1ev(5)

n-1

= n-1€|l;- ;5- 5|

n;ae{lgﬂ;ﬁg—iﬂ

Ta tim dugc cac gia tri  la:

Ma " nguyén duong nén

6:- 4:2;0
n=6;n=2.

B. TU LUAN
(D& 62 - HSG 7 Huong Tra, 2022 - 2023)

Cau 1.

(1)

40x+41240.1441 =81 = (x+y)* 281 = x+) >3 @)

2).(2:1)] .

_3n+2

n=1 thi A nhan dugc gia tri nguyén. Tong

Loi giai



8_
B =
X xX=

Tim gia tri nguyén ciia  dé biéu thirc: dat gia tri nho nhét.

x
x #3
B{T )

Loi giai
8-x _5-(x-3)_ 5 x-3_ 5

B = = = = -1
x-3 x-3 x-3 x-3 x-3
Ta co:
5
=

B ) x-3 )

c6 gid tri nhd nhat nhd nhat.
= x-3

la s6 nguyén am lon nhat.

Ciu 2. (P& 63 - HSG 7 MY PUC, 2022 - 2023)

(x; ) Jxp+2x- 5y =0.
Tim cac cdp s6 nguyén thoa man dicu ki¢n
Loi giai
Ta co:
3xy+2x- 5y =6= x(3y+2)- 5y =06 = 3x(3p+2)- 15y =18
= 3x(3y+2)- 15y-10=18-10= 3x(3p+2)- 5(3y+2) =8 = (3x- 5)(3y+2)=8.
X,yEZ = (3x-5)€ZL:3y+2)eZ
= 3y+2€U(8) =| - 12;- 24~ 48 8|
Ma 37 *2 13 s6 chiacho 3 du 2~ 3y+2€(- 12 438
Ta c6 bang sau:

3y+2 -4 -1 2 8
3x-5 -2 -8 4 1
y -2 -1 0 2
X 1 -1 3 2




(e (- 2),C 1-1),(3:0),2:2) .
Vay
Ciu 3. (P& 63 - HSG 7 MY DU, 2022 - 2023)
A 25- b = - 173Y
Tim cac s6 ty nhién b hoa man: 25- b* =8(a- 2023)
Loi giai

25- B =8(a- 2023)

2
Vi b” =0 suy ra:
2171 F 25
8(a- 2023) <25 = 8(a- 2023) +* =25 = (a-2023) <=~
(a-2023) (a- 2023) =0 (a- 2023 =1
Mat khéc la s6 chinh phuong nén hoac .
(a-2023) =0= a =2023.
cu

25- b =8(a- 2023) = 25- b* =8.0 & j? =25 p =5 (do PEN

Khi do: ).

. (a-2023) =1= a- 2023 =1 _ _.
Néu a “ hog?lcf1r 2023 =-1

= g=202 « = gq=2022
a U4h0ac a U.

25- b =8(a-2023) = 25- & =8.1 5 p? =17

Khi do: (khong thoa man).
Vay @ =2023 y3 b =5 théa man diéu kién bai toan.
Cau 4. (Pé 64 - HSG 7 Cam Khg, 2022 - 2023)
. |
7 p =207 2% o023, o
Cho biéu thic : x- 2023 Tim cac gi4 tri nguyén cta X dé biéu thuc P dat gia

trj nho nhat, tim gi4 tri nho nhét cia P .
Loi giai

- 2(x #2023)

Taco  x-2023 x-2023  x- 2023
3

Biéu thue P dat gia tri nho nhat khi va chi khi X= 2023 ¢4 gi4 tri nho nhit .
= x- 2023 =- | = x =2022(TM).

p_4049-2x 3-2(x-2023) 3

= x- 2023 13 56 Am 16n nhét (vi X nguyén)
Khi d6 gié trj nho nhéat cia P 1a =5 khi ¥ =2022.
Vay GTNN cta Pla = Skhi ¥ =2022.

Cau 5. (D& 62 - HSG 7 Huong Tra, 2022 - 2023)



P _Ax- T _3.‘(3 =Oxr+2
Cho hai biéu thirc x-2 x-3

Tinh gia tri nguyén cua ¥ d¢ moi biéu thirc c6 gia tri nguyén.

Loi giai

P:4r- 7 44
9

* Ta co: r= < x-2 (r=2)

1
Véi

= x-2eU()= x- EE{I;— I]I = IE[B;I}.

37 - 9x+2

o="——=
* Ta co: x-3 (r #3)

o 2 - 2 2
:3.‘r g.‘c"l‘._.:?b.‘t'lf.‘l:' 3)+2 C3pe 2

© x-3 x=-3 x-3

2

()=l - 132 9 [4.9-5.1]
pé < nguyén thi *- 3 nguyen ~ * 77U @)={L- 52- 2 = x€[4251].

[ 4o 5.1
Vay & @ nguyen thi *SIHE3

Ciu 6. (Dé 64 - HSG 7 huyén Cam Khg, 2022 - 2023)

Tim cac sb a,b,c nguyén duong thoa man: a’+3a” +5=5" 3 a+3 =5
Loi giai:

Ta co6:

acZ =5 —a +3a +5=a (a+3)+5>a4+3 =5

=5 >5=2b>c

= Sb 55

= (& +3a% +5)i(a +3)

= a (a+3)+5:(a+3)

Vi a la+3)ia+i=5a+3=a+ic(5)= ﬁ'+3E|[I.j— I:5:- 5} 0
acZ = a+3iz=4 (2)

Do

Tu(l)va(2) = a+3=5=a=2= T +32+5=5"

25 =5 = b =2.

24+3=5 = 0 =1.



N

a
p=“)]
=
>
—
&
>

65 - HSG 7 huyén Quan Son, 2022 - 2023)

(x,») 10" +6y =2023.

Tim céc cdp s6 nguyén thoa man
Loi giai
. o1 N o 1 :1‘ . x :1‘ 73 1 N X ~
Véi %) €z va 107 +0y =2023 = 10 =2023- 0, 1a s6 nguyén.

Suy ra’ 10" 13 s6 nguyén, tr do X€N.

Khi do: 107 =2023= 63 13 1161 66 16 (vi 2023/ 200122 107 /2
Suyra * =0

10" +6y =2023= 6y =2022= y =2022:6=337.

() =(0:337)

Vay
CAu 8. (Dé 66 - HSG 7 huyén Thai Thuy, 2022 - 2023)

iy |- 2022+ [x- 2023 +3Ce- 2)'| =2(x- 3) 41
Tim céic s0 nguyén »Y thoa man .

Loi giai
2(x- yY +1=1

V.

Ta c6: voi moi

g [ 2022|20 3Jx- 2023 20; 3(x- ) 20.

|- 2022|+ |x - 2023[+3 (e~ ») =0

Suy ra: véimoi VY.

= ||.‘r— 2022|+|x- 2023 +3(x- ;-)*‘ =|r - 2022|+|x- 2023+ 3(e- ») .

Két hop v6i bai ra ta c6: [ - 2022|+ |x - 2023[+3(x - y) =2(e- p) +1

= |- 2022[+ |x- 2023|+ (x- ) =l

|nr +b| 2|nr - b|

St dung bat dang thic chira dau gid tri tuyét ddi , ta co:

- 2022| + |- 2023| =[x - 2022 - x+2023|=L(x- y) =0 v6i moi %V

= |- 2022|+ |x- 2023|+(x- ) =1
DAu “=" xay ra khi: ¥ =V va 2022 =x 2023

. 1022-2022): (2023 207
Vi XV nguyén nén ta tim dugc cac cdp gia tri (x,y) la (2022;2022); (2023;2023).



Cau 9. (Dé 67 - HSG 7 Pong Nai - Truwong Thes - Thpt Tri Thirce, 2022 - 2023)

L .9” :3”,
n 27
Tim nguyén duong théa man

Loi giai

L _9}| :3n = I__ _32” :3.'|
3.-.

Ta co: 27 = 3" =3 = 2n-3=n = n=3.
Vay 7 =3,
Cau 10. (Dé 72 - HSG 7 Pong Nai - Truwong Thes - Thpt Tri Thirc, 2022 - 2023)
22- 3x
c="2
x 2 2 4 - x r
Tim céc gia tri nguyén cua  dé€ biéu thirc c6 gid tri I16n nhat.
Loi giai
. -
o 3x _3(4-xt10 o, 10
Bién doi 4-x 4- x 4-x
10

C ¢6 gia tri 16n nhat khi va chikhi 4- X ¢6 gi4 tri 16n nht.
C6 X€Z ta xét cac truong hop sau:

10
<0
Vi ¥=4=4-x<0 4y 4-x (1)

Vg r<4=4-x>0

10

Phan s6 4= X c6 tir va mau déu duong, tir khong ddi nén co gia tri 16n nhét khi mau nhé nhat

Co X€ZLgyyra 4- XEZ

Suy ra 4~ ¥ 13 s6 nguyén dwong nho nhat = 4- x =1= x =3.
10
Khido 4- % cogiatrila 10 (2

10
Tir (1) va (2), phan sd 4- X 16n nhit bang 10
13

Viy gi tri 16n nht cia € bing 1> khi va chikhi ¥ >



Cau 11. (Dé 73 - HSG 7 Pong Nai - Truwong Thes - Thpt Tri Thirc, 2022 - 2023)

(x; ) x+5y+xy =2,

Tim cac cdp s6 nguyén thoa man:

Loi giai
x+S5y+xy =2 = (x4 ) +(51+5)=7 = (x+5)(y+1)=7

= (x+35)G+D)=1.7=7.1=C-1D.-)=(-7).(- 1)

xX+5 1 7 -1 -7
x -4 2 -6 12
p+l 7 1 -7 -1
y 6 0 -8 -2
Vay c6 4 cap sd nguyén cap G ) thoa man: ¥ ¥V 9 =2 45,

(-4:6):(2:0):(- 6;-8): (- 12:- 2).
Cau 12. (Pé 75 - HSG 7 Tién Du, Bic Ninh, 2022 - 2023)

AL . £ A Ay dysentdy, b onoy 2z n N e~
Tim tat ca cac sO nguyén duong 0 "va "~ (7 lasonguyén duong nao do) thoa man
dong thoi hai diéu kién sau:

bza =a,=a,>..>a, =1

i)
| l L | I | L]
1- — {l——~l—— ~l——:2[l——‘
. N al- \ ﬂ:_ \ a."- | a.ll . b
i1)
Loi giai
I S B e i . brara,za, > za, >
Vi - "~ va ~ thoa man dong thoi hai dicu ki¢n o
. ' '
= _<_ = [_l:_:r[_l_i = 2. I_é‘ 3_‘%
Suyrab23 b 3 b 3 3 \ / (*)
::}-::L-:L-:L-:...{La:l.
L, oa ra, >a, > >a >l a, a, a3 a,
Lai cé: . ' -
1 1 1
=0=<l-—<l:0<l- —<1 0D<l-—=<1
al 'H] Seees a.li
| | I | 1
= | l- —| 1= —|1-— ~~{l—— <]
| a, | a, || a, | a

"7 (**)



) YT C)
[l-_ {I—— -[l—— ---[l-_ 3 |-—‘
\ \ A A x oo @ hoa a4, L b
T (*) va (**) suy ra di€éu mau thuan voi
Vay khong ton tai cac sé nguyén duong thoa man bai ra.
Cau 13. (Pé 83 - HSG 7 Hung Ha, truong THCS Pham Pén L, 2022 - 2023)
4 =14- x
X i 4-x )
Vi gid tri nguyén nao cua  thi biéu thirc c6 gia tri 16n nhat? Tim gid tri do.
Loi giai
10 10
A=1+ =
¥ lonnhdt ¥ lon nhit.
10 <0.
Xét ¥>4 thi 4- x
10 50
Xét ¥ <4thi 4- X
= A4 16n nhat.
= 4- X nho nhit.
= x =3.
x=3 4 )
Vay véi thi  c6 gid tri 16n nhat.
Cau 14. (Dé 87 - HSG 7 Hung Ha, truong THCS Thong Nhit, 2022 - 2023)
27 - 2x
T , x 0
Cho . Tim cac sO nguyén dé  co gia tri nguyén?
Loi giai
27-2x  2012-x)+
Q=21-2_ (12-x)+3 _, 3
12-x 12- x 12- x
= €Z=3:12-x=12- xeU(3)
12- x
= 12- x€|;3;- ;- 3|

= x€|11;9;13;15]



[11.0-172.12]
Véy.'r-Elll._EJ._l?n._ISI.

Cau 15. (D& 90 - HSG 7 Hung Ha, truong THCS Tay D, 2022 - 2023)

20162~ 2016
Tim gia tri nguyén cua ¥ dé biéu thirc 3x +1 c6 gia tri nho nhat.
Loi giai
7 =7 . AT -
» :HDIEJ.T 20106 :l.‘]'?.,l[?n_'r+.,} 2016 |344:(:|?3— 33:‘}&.
Ix+2 3x+2 Ix+2
3360
M 1h6 nhét khi 32 16n nhét.
er <o 3360 <0,
Xat X2 <V gy 3¥+2 (1)

3360
Xét 3x+2>0 thi 3x+2

>0.

3360

3x+2 16n nhét khi 3x+2 nhé nhit.

Ma * nguyén, 3x+2 duong va 3x+2

3300 _ 3300 —1680.
Khido: 3x+2 3.0+2 Q)

chia 3 du 2 nén Sx+2 =2 nén x=0.

3360
So sanh (1) va (2) thi 3x+2 ¢¢ gia tri 16n nhit bang 1680.

M_. == 1008 =
Vﬁy min khi X —O

Ciu 16. (P& 70 - HSG 7 Séng Lo, Vinh Phiic, 2022 - 2023)

2020y

v +x =3 +1.

\ ;A A X , ~
Tim céac sO nguyén *Y thoa man:
Loi gidi

y<0

+) Truong hop , ta co:

FP=x"+x :T(T‘"I} lé Sé nguyén

a1
VT =372 4] : T neN
=3""" *1 khong 14 s0 nguyén (vi a’ ygi a#0, ).
= Truong hop nay loai.

= 2 — 220300 =7 =1 7*=(-2)-
1) Truong hop ¥ =0, ta co: ¥ +x =370 41 = xbx+l) =2 =1.2 (-2)(-1).

Vi XEZ pgp x<x+l= x =l hoac ¥ =~ 2.



Khi X =1 thi ¥ =0, kpi x =2 ¢ ¥ =0
+) Truong hop ¥ > 0, ta co:

VP =x" +x =x(x+1 s .y .z A 1A atA A 2 . A o .
v +x=x(a )la tich hai s0 nguyén lién tiép nén ¥ +X chia hét cho 3 hoic chia cho 3

du 2.
VT =3""" +1 (hia cho 3 du 1.

= Truong hop nay loai.

Vay cap sO nguyén (x,y) can tim la: (:0); (- 2 U).

Cau17. (Pé&72-HSG 7 Ba Thuée, THCS thi tran Canh Nang, 2022 - 2023)
. 11+ 20 +3! ..+ x! =) .
Tim cac s6 nguyén *Y thoa man: o=
Loi giai
— 2 Y v 1.1l
Ve ¥ =l oo U1E S 15 (eZ)= ye L~ |}.

C = I S _ 2
+V('nx—2,tacol'+“' y=3=)

bai.

= viVE £ nén khong tim dugc gia tri ciia ¥ thoa man dé

- 2 [ ]
e e — LD+ w3 = =2 9=y lyef)= ye - 3.
+V0’1X—3,taco It +21 +31=) ¥ G )=) L=

. 21430+ L+ x! SB35 4044 L o . .
+ Voi ¥ =4 ta c6 : 3 x!=33 0 ¥ ¢o chit sb tan cung la 3 (Vi
51, 6! LGP \ n n viqn A 1 \ 2o X,
51, 61, .., xt déu c6 chir sO tan cung la O)nen khong phai 1a s6 chinh phuong, con ¥ lai 1a s6 chinh

phuong = khong tim dugc gia tri cia ¥ théa man dé bai.

(Gry)e | (D (- 1:(3:3):(3:-3) .

Vay cac cip s6 nguyén *> Y thoa man 1a:
Tai liéu duogc chia sé boi1 Website VnTeach.Com

https://www.vnteach.com
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	Dạng 2. Đưa về dạng tích bằng 0
	A. Trắc nghiệm
	Câu 1. (HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang 2022 - 2023)
	Giá trị của thỏa mãn đẳng thức là:
	Lời giải:
	Chọn C.
	
	
	
	
	Vì nên
	B. Tự luận
	Câu 1. (Đề 90 - HSG 7 Hưng Hà, Tây Đô 2022 - 2023)
	Tìm số nguyên sao cho:
	Câu 2. (Đề 71 - HSG 7 Yên Bái, Yen Bình 2022 - 2023)
	Câu 3. (Đề 78 - HSG 7 Sông Lô, Vĩnh Phúc, 2022 - 2023)
	Tìm biết:
	A. Trắc nghiệm
	Câu 1. (Đề 69 - HSG 7 thị xã Kỳ Anh, 2022 - 2023)
	Cho biết: . Tìm dưới dạng lũy thừa của số hữu tỉ?
	B. Tự luận
	Câu 1. (Đề 89 - HSG 7 Hưng Hà, Thái Phương, 2022 - 2023)
	
	Vậy
	Câu 2. (Đề 70 - HSG 7 Thường Xuân, 2022 - 2023)
	Tìm số tự nhiên thỏa mãn điều kiện:
	Câu 3. (Đề 71 - HSG 7 Yên Bình, 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	a)
	b)
	Câu 4. (Đề 73 - HSG 7 Sóc Sơn, 2022 - 2023)
	Câu 5. (Đề 74 - HSG Hà Đông, Trường Lê Qúy Đôn), 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	Câu 6. (Đề 79 - HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang, 2022 - 2023)
	Câu 7. (Đề 84 - HSG 7 Hưng Hà, trường Lê Quý đôn, 2022 - 2023)
	Tìm biết:
	Lời giải
	Câu 8. (Đề 85 - HSG 7 Hưng Hà, Thái Hưng, 2022 - 2023)
	Câu 9. (đề 71 - HSG 7 huyện Yên Bình, Yên Bái 2022 - 2023)
	Tìm biết: .
	Dạng 4. Tìm ẩn dạng phân thức
	Câu 1. (Đề 75 - HSG 7 huyện Tiên Du, Bắc Ninh 2022 - 2023)
	Tìm , biết
	Lời giải:
	. Điều kiện :
	Suy ra
	Suy ra hoặc .
	Xét .
	Xét .
	Vậy .
	Dạng 5. Tìm x dạng chứa dấu giá trị tuyệt đối
	A. TRẮC NGHIỆM
	Câu 1. (Đề 69 - HSG 7 thị xã Kỳ Anh, 2022 - 2023)
	Tính tổng tất cả các giá trị của thỏa mãn: .
	B. TỰ LUẬN
	Câu 1. (Đề 62 - HSG 7 huyện Hương Trà, 2022 - 2023)
	Câu 2. (Đề 68 - HSG 7 huyện Nông Cống, 2022 - 2023)
	Tìm biết: .
	Câu 3. (Đề 72 - HSG 7 huyện Bá Thước, 2022 - 2023)
	Câu 4. (Đề 75 - HSG 7 huyện Tiên Du, Bắc Ninh, 2022 - 2023)
	Tìm , biết: .
	
	
	
	
	Suy ra hoặc
	- Xét suy ra .
	- Xét suy ra .
	Vậy .
	Câu 5. (Đề 78 - HSG 7 huyện Sông Lô, Vĩnh Phúc, 2022 - 2023)
	Tìm biết: (*)
	Câu 6. (Đề 83 - HSG 7 huyện Hưng Hà, Phạm Đôn Lễ, 2022 - 2023)
	Tìm , biết:
	Câu 7. (Đề 90 - HSG 7 huyện Hưng Hà, Tây Đô, 2022 - 2023)
	Câu 8. (Đề 87 - HSG 7 huyện Hưng Hà, Thống Nhất, 2022 - 2023)
	Câu 9. (Đề 72 - HSG 7 huyện Hưng Hà, Thống Nhất, 2022 - 2023)
	Câu 10. (Đề 75 - HSG 7 Tiên Du, Bắc Ninh, 2022 - 2023)
	Tìm tất cả các số tự nhiên và thỏa mãn .
	Với các số tự nhiên và thỏa mãn .
	Ta xét ba trường hợp sau:
	* Trường hợp 1: , ta có:
	
	
	Vì là số lẻ, là số chẵn nên là số lẻ. Suy ra .
	* Trường hợp 2: , ta có:
	
	
	(vô lý)
	* Trường hợp 3: , ta có:
	
	
	Vì là số lẻ, là số chẵn nên là số lẻ. Suy ra
	Vậy hoặc .
	Câu 11. (Đề 85 - HSG 7 Hưng Hà, trường THCS Thái Hưng, 2022 - 2023)
	Câu 12. (Đề 90 - HSG 7 Hưng Hà, trường THCS Tây Đô, 2022 - 2023)
	Vậy .
	Dạng 6. Sử dụng công thức tính tổng có quy luật
	Câu 1. (Đề 64 - HSG 7 huyện Cẩm Khê, 2022 - 2023)
	Tìm biết
	Dạng 7. Tổng các biểu thức không âm bằng 0
	Câu 1. (Đề 61 - HSG 7 huyện Hưng Hà, 2022 - 2023)
	Cho Chứng minh:
	Câu 2. (Đề 64 - HSG 7 huyện Cẩm Khê,2022 - 2023)
	Tính giá trị của biểu thức: tại thỏa mãn:
	Lời giải
	Câu 3. (Đề 86 - HSG 7 huyện Hưng Hà, Thái Hưng, 2022 - 2023)
	Dạng 8. Tìm ẩn dựa vào tính chất về dấu
	Câu 1. (Đề 88 - HSG 7 Hưng Hà, 2022 - 2023)
	Tìm biết: (*)
	Câu 2. (Đề 89 - HSG 7 Hưng Hà, Thái Phương, 2022 - 2023)
	Dạng 9: Sử dụng phương pháp chặn để tìm ẩn
	Câu 1. (Đề 79 - HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang, 2022 - 2023)
	Tìm biết:
	Câu 2. (Đề 81 - HSG 7 Yên Thế, Bắc Giang, 2022 - 2023)
	Câu 3. (Đề 86 - HSG 7 Hưng Hà, Lý Nam Đế, 2022 - 2023)
	Câu 4. (Đề 77 - HSG 7 Nga Sơn, Thanh Hóa, 2022 - 2023)
	Do nguyên dương nên . Khi đó, ta có :
	(1)
	Do nguyên dương nên (2)
	Từ (1) và (2) suy ra: mà nên
	Thử lại được :
	Vậy
	Dạng 10: Tìm ẩn với điều kiện nguyên
	A. TRẮC NGHIỆM
	Tìm các số nguyên dương mà khi thay vào thì nhận được giá trị nguyên. Tổng
	tất cả các giá trị nguyên dương của vừa tìm được bằng bao nhiêu?
	B. TỰ LUẬN
	Câu 1. (Đề 62 - HSG 7 Hương Trà, 2022 - 2023)
	Cho biểu thức : Tìm các giá trị nguyên của để biểu thức đạt giá trị nhỏ nhất, tìm giá trị nhỏ nhất của .
	Ta có
	Biểu thức đạt giá trị nhỏ nhất khi và chỉ khi có giá trị nhỏ nhất .
	là số âm lớn nhất (vì nguyên)
	Khi đó giá trị nhỏ nhất của là khi
	Vậy GTNN của là khi
	Tìm các số nguyên dương thỏa mãn: và
	Lời giải:
	Ta có:
	Tìm các cặp số nguyên thỏa mãn
	Lời giải
	Tìm các số nguyên thỏa mãn.
	Lời giải
	Ta có:với mọi
	Có
	Suy ra: với mọi .
	
	Kết hợp với bài ra ta có:
	
	Sử dụng bất đẳng thức chứa dấu giá trị tuyệt đối , ta có:
	với mọi .
	Lời giải
	Ta có:
	Tìm tất cả các số nguyên dương và ( là số nguyên dương nào đó) thỏa mãn đồng thời hai điều kiện sau:
	i) .
	ii) .
	Vì và thỏa mãn đồng thời hai điều kiện .
	Suy ra (*)
	Lại có:
	
	(**)
	Từ (*) và (**) suy ra điều mâu thuẫn với
	Vậy không tồn tại các số nguyên dương thỏa mãn bài ra.
	Câu 16. (Đề 70 - HSG 7 Sông Lô, Vĩnh Phúc, 2022 - 2023)
	+) Trường hợp , ta có:
	là số nguyên.
	không là số nguyên (vì với , ).
	Trường hợp này loại.
	+) Trường hợp , ta có:
	Vì nên hoặc
	Khi thì ; khi thì
	+) Trường hợp , ta có:
	là tích hai số nguyên liên tiếp nên chia hết cho hoặc chia cho dư .
	chia cho dư .
	Trường hợp này loại.
	Vậy cặp số nguyên cần tìm là: .
	Câu 17. (Đề 72 - HSG 7 Bá Thước, THCS thị trấn Cành Nàng, 2022 - 2023)
	Tìm các số nguyên thỏa mãn:

