Chuyén dé 21 KHOI NON

TAI LIEU DANH CHO POI TUQNG HOQC SINH KHA MUC 7-8 PIEM

Ly thuyét chung

MAT NON Cic yéu to mit non: Mot s6 cong thirc:

| Pwong cao: . (SO cing || Chuviday: |p=27zr|
duoc goi la truc cua hinh non).

| Ban kinh day:
lr=04=0B=0M|

| Pwong sinh: |l =S4A=38B = SM|.

- G()c’()’ dinh: | Dién tich xung quanh: |S, = 7rl|
|| Thiet dién qua truc: ASAB can

(1 Dién tich day: |S, = 77|,

z 1 1
|| Thé tich: |V =§h.Sd =§h.7rr2 |

(lién tuwong dén thé tich khoi chop).

@ Hinh thanh: Quay A vuong | tai S. H LD (00 (08 0 [Tl
SOM quanh truc SO, ta duoc [J Géc giira dwdong sinh va mat S,=8,,+8,=xmrl+7r’|
mit nén nhu hinh bén véi: i [ $40 = SBO = SMO|

h=S0

r=0M "

Dang 1. Dién tich xung quanh, dién tich toan phan, chiéu cao, ban kinh day, thiét dién

Caul. (P& Tham Khio 2020 Lin 2) Trong khong gian, cho tam gidc 4BC vudngtai A, AB=a va
AC =2a . Khi quay tam giac ABC quanh canh goc vuéng AB thi duong gap khuc ACB tao thanh mot
hinh nén. Dién tich xung quanh hinh nén d6 bang

A. 5ra’. B. \57d’. C. 257a . D. 10za’.
Loi gisi
Chon C
B
4
A 2a C

BC =N AB*+AC* =av5.
Dién tich xung quanh hinh nén can tim1a S =7.4C.BC = w.2a.a\5 =2\57a".

Cau 2. (M4 101 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 va goc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén da cho bang

A. 8r. B.

C. D. 167x.

16337 837
3 3

Loi giai
Chon A

Trang 1




Goi § la dinh cua hinh néon va 4B 1a mdt duong kinh cua day.
Theo bai ra, ta c6 tam gidc SAB 14 tam gidc déu = [=SA=AB=2r=4.
Vay dién tich xung quanh cta hinhnéon dé chola S, =7rl =87.

Cau 3. (M4 102 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh bang 5 va goc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén da cho bang

A. 507. p, 100V37 ¢, 5037 D. 1007.
3 3
Loi gidi
Chon A
Ta ¢6 o dai duong sinh 14 /= —— = — 2~
sin& sin30°

Dién tich xung quanh S, =77/ =507.

Caud. (Mi 103 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c¢6 ban kinh bang 3 va goc ¢ dinh bang 60°. Dién tich xung
quanh ctia hinh nén di cho bang

A. 187. B. 367. C. 6\37. D. 12.37.
Loi giai

Chon A

Goi [ 1a dudng sinh,  1a ban kinh ddy ta c6 r=3.

Goi « 1a géc ¢ dinh. Ta co sing=L=]=—"_= 3 =06

sina sin30°
Vay dién tich xung quanh S =7zrl=7.3.6=18x.

Cau5.  (Mai 104 - 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 4 va goc & dinh bang 60°. Dién tich
xung quanh cuia hinh non da cho bang

6437 3237

A. . B. 32rx. C. 64r. D. .
3 3

Loi giai

Chon B

Trang 2



Ta ¢6 Géc & dinh bing 60° = OSB =30".

D¢ dai duong sinh: 1=—— =2 _g.
sin30° 1

2

Dién tich xung quanh hinh nén: S, =7rl=7.4.8=32r.

Cau 6.  (Mai 123 2017) Cho mét hinh nén c6 chiéu cao h =a va ban kinh day r = 2a . Mit phang (P) di

qua S cit dudng tron day tai A va B sao cho AB= 2\/551. Tinh khoang cach d tir tim cua duong tron day
dén (P).

C.d= D.d=a

2

Chon C

C6 (P)=(SAB).
Tacod SO=a=h,0A=0B=r=2a,AB=2a\/3, goi M 14 hinh chiéu cia O 1én AB suyra M
la trung diém AB, goi K 1a hinh chiéu ciia O lén SM suy ra d(0;(SAB))=OK.

Ta tinh dugc OM =~+OA* — MA®* =a suy ra SOM 1a tam giac vuong can tai O, suyra K 1a

trung diém cua SM nén OK = STM = #

Cau7. (KSCL THPT Nguyén Khuyén 2019) Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, 4 va B 14 hai

a3

diém thudc dudng tron ddy sao cho khoang céch tir O dén (S4B) bing v SA0 =30°,S4B = 60°. Do

dai dudng sinh ciia hinh nén theo a bing

A. a2 B. a3 C. 2a\3 D. a5

Trang 3



Chon A

Goi K 1a trung diém cta AB tacd OK L AB vitam giac OAB cantai O
Ma SO L AB nén AB L (SOK) = (SOK) 1 (SAB) ma = (SOK) m(SAB) =SK néntir O dung

OH L SK thi OH 1 (SAB)=> OH =d(0,(S4B))

Xét tam gidc SAO ta co: sin SAO = ‘;—j — SO = %

Xét tam gidc SAB ta co: sin SAB = i—[j =8K = SA—\B

1 1 1 1

= +
SK*-SO* SO’

Xét tam giac SOK ta co: ! = =+ ——
OH- OK~ OS

1 1 1 4 2 6 3 2
S . =t > == 84=2d" = SA=a\2
OH® SA4* 384 S4* sS4 sS4  S4° o
4 4 4

Cau8. (THPT Cim Giang 2 2019) Cho mét hinh nén c6 ban kinh day bang a va goc & dinh bang 60°.
Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén do.

B 2«/§7m2

2
A. S, =4ra’. B.S, = B . L
X X 3 xq 3

D.S, = 2ra’.

Gia str hinh nén ¢6 dinh 1a S, O 1a tam cua duong tron day va AB 1a mot duong kinh cta day.
r=0A4=a, ASB=60°=> 4SO =30°.
0A
sin 30°

b6 dai duong sinh 1a / =84 = =2a.
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Vay dién tich xung quanh cta hinhnén 1a S, = 7rl =r7.a.2a = 2ra’.

Cau9. (THPT Cim Giang 2 2019) Cho doan thing AB c6 d¢ dai bang 24, vé tia Ax vé phia diém B
sao cho diém B ludn cich tia Ax mot doan bang a. Goi H 1a hinh chiéu ciia B 1én tia Ax, khi tam giac
AHB quay quanh truc 4B thi duong gp khiic AHB v& thanh mit tron xoay c6 dién tich xung quanh bang;

N L eB)ra (B (24042

= 2 2 2
Loi giai

Xét tam giac AHB vuong tai H. Taco AH =~ AB> - HB’ = a3

AH.HB aN3.a a3
AB 2a 2
Khi tam giac AHB quay quanh truc AB thi duong gap khic AHB vé& thanh mit tron xoay (c6
dién tich xung quanh 1a §) 1a hgp cua hai mat xung quanh cua hinh nén (N;) va (N;).
Trong do:

Xét tam giac AHBvuong tai H, HI L AB tai I tacd HI =

(Ny) 1a hinh nén ¢6 dugc do quay tam giac AHI quanh truc Al c6 dién tich xung quanh la

3ra’
2
(Ny) 1a hinh nén ¢6 dugc do quay tam giac BHI quanh truc Bl c¢6 dién tich xung quanh la

3 B

2 2
37’ Brd® (3 + \/5)””2

+ = .

2 2 2
Ciau 10. (HSG Bic Ninh 2019) Cho hinh nén c6 chiéu cao % = 20, ban kinh day » = 25. Mot thiét dién di
qua dinh ctia hinh nén c6 khoang céach tir tim cua day dén mat phang chira thiét dién 1a 12. Tinh dién tich S
cua thiét dién do.

S, = HIAH = z.%.af =

S,=n.HIBH =r.

=8§=5+5,=

A. §=500 B. S =400 C. $=300 D. S =406

Loi gii
Gia sir hinh non dinh S, tim ddy O va c6 thiét dién qua dinh thoéa man yéu cau bai toan 1a AS4B
(hinh vé).
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Tacé SO la dudng cao cua hinh nén. Goi / 1a trung diém ctia AB = OI L AB.
Goi H la hinh chiéu ctia O 1én SI = OH L SI.
Ta chimg minh dugc OH 1 (S4B) = OH =12.

1 1 1 1 1 1 1 1

Xét tam gidc vuong SOI co

=0I’=225=0I=15.
Xét tam gidc vudng SOI ¢6 SI =NOS> +0I> =~/20° +15* =25.

Xét tam gidc vudng OI4 cb IA=OA4> —OI* =~/25"—15" =20 = AB=40.

Taco S=§ :lAB.SI 21.40.25 =500.
AABC 2 2

= —+ f— = —_ = —_ .
OH?* 0S* oI’ oI* OH?* 0S* 12* 20> 225

Cau1l. (Lién Truéng THPT TP Vinh Ngh¢ An 2019) Cét hinh non () dinh 5 cho trude boi mat

phing qua truc ciia né, ta duge mot tam gidc vudng can cd canh huyén bang 2@\/5 . Biét BC' 1a mot day

cung duong tron ciia day hinh nén sao cho mit phiang (SB C ) tao v4i mit phiang day ctia hinh nén mot goc

60" . Tinh dién tich tam giac SBC'.

Trang 6

A 4a2\/§ 4a2\/§ 2a2\/§ 2a2\/§

. B. C. D.
-3 9 3 9

Thiét dién qua truc cta hinh nén 13 tam giac vudng can, suyra r = SO = a\/E

Ta c6 goc gitra mat phang (SB C ) tao v6i day bang goc SIO = 60"

SQ\ = 2\/ga va O = SI.COSS/[B =
sin STO

Trong tam gidc SIO vuong tai O c6 SI =

Js

—a



Ma BC = 2\r* —OI* =

43
—aQ
3

1 4a’~2
Dién tich tam giac SBC' 1a S = ES].BC = agx/i
Cau 12. (Sé& Ha Noi 2019) Cho hinh nén tron xoay c¢é chiéu cao bang 4 va ban kinh bang 3. Mat phang
(P) di qua dinh ctia hinh nén va cat hinh nén theo thiét dién 12 mot tam giéc c6 do dai canh déy bang 2.

Dién tich cua thiét dién b::ing.
A 6. B. V19. C. 26 D. 2./3.

Loi giai

1
1
I
I
I
I
1
1
I
1
1
1
1
I
I
I
s
|

Tacé: h=0l=4,R=IA=IB=3,AB=2.
Goi M la trung diém AB = MI | AB = AB | (SMI)= AB L SM .

Laico: SB=~OI* + IB> =J4* + 3% =5; SM =+/SB* - MB* =/5* —12 = 2/6.

Vay: S, = %.SM.AB - %.2@2 =26
Cau 13. (Chuyén Ha Long 2019) Cit hinh non bang mdt mit phiang qua truc cia né, ta dwoc mot thiét
dién 1a mot tam giac vudng can canh bén a~/2 . Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén.

A. 4a’ 7 (dvdt). B. 424’7 (dvdt).  C. azﬁ(ﬁ +1) (dvdt). D. 24247z (dvdt).

Loi giai

Gia st hinh n6n da cho c6 d6 dai duong sinh /, ban kinh day 1a R.

Thiét dién ctia hinh ndn qua tryc 1a tam giac O4B vudng can tai O va OA4 = a2 .

Ap dung dinh ly Pitago trong tam gidc vudng can OAB ta co:

AB* =04’ +0B* =44’ = AB=2a.

Vay: l=a\/§,R=Cl.

Dién tich toan phan ctia hinh nén 1a:

Sip =S, +5S;,= 7RI+ 7R = 7a* (N2 +1) (dvdt).

A
Ciu 14. (Chuyén KHTN 2019) Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D' canh a. 1mn aign ucn wan
phan ctia vt tron xoay thu dugc khi quay tam gidc A4'C quanh truc AA4'.

A. ﬂ(\@+2)a2. B. 27[(\/§+1)a2. C. 27z(\£+1)a2. D. 72'(\/€+2)a2.

Loi giai

Trang 7



Quay tam gidc AA4'C mdt vong quanh truc AA4' tao thanh hinh ndn ¢6 chiéu cao 44'=a, ban
kinh day = AC =aJ2 , dudng sinh [ = 4'C =~/ 44"+ AC* = a3 .
Dién tich toan phan cia hinh nén: § = zr(r+1) = 7av2 (av2 +av3) =z (V6 +2)a*.

Cau 15. Cho hinh nén c6 chiéu cao va ban kinh day déu bang 1. Mit phang (P) qua dinh cua hinh nén va
cit day theo day cung c6 do dai bang 1. Khodng cach tir tim cua ddy t6i mat phiang (P) bang

J7 V2 V3 V21

A —. B. —. C.—. D. —
7 2 3 - 7

Chon D

Tacol=h=1
Mit phang (P) qua dinh cua hinh nén va cat day theo diy cung 4B c6 do daibang 1.7, K 1a

hinh chiéu O 1én 4B; SI.Tacé AB L(SI0)= OK L (SAB)

—s 1Y 3
taC6 [0: R2—0A2: 12—(5j :7.
1 1 1 01.SO V21

s=——>+ 2:>OK
OK- o0I° 0OS

Jorr+os® 7

Céu 16. Cho hinh nén dinh S, ddy 1a dudng tron (0;5). Mot mit phing di qua dinh ctia hinh nén cét
dudng tron ddy tai hai diém 4 va B sao cho S4= 4B =8. Tinh khoang cach tir O dén (S4B).

2

A. 242. B. =

Loi giai

Trang 8



Chon B

Goi / 14 trung diém AB.

AB 1 SO
Ta cé{ = AB 1 (SOI')= (SAB) L(SOI).
AB L OI

Trong (SOI),ké OH L SI thi OH L (SAB).
= d(0;(S4B))=0OH .

2
Ta co: SO =+/S4*> —04* = (8—5j —52 =39,

5

2
Ta cd: O =+ OA> — AI* = /52—(%j =3,
1 1 1

Tam giac vuong SOI cb: s=——>+—5=>0H =ﬂ.
OH® OI° SO 4
Vay d(0;(S4B))=OH = 3—“413.

Cau 17. (Chuyén DPHSPHN - 2018) Cho hinh nén dinh S, d4y 1a hinh tron tAm O, ban kinh, R =3cm,
goc & dinh hinh nén 1a @ =120°. Cat hinh nén béi mat phang qua dinh S tao thanh tam giac déu S4B, trong

d6 A, B thudc dudng tron ddy. Dién tich tam gidc SAB bang
A. 33 cm?. B. 6+/3 cm®. C.6cm’. D.3cm’.
Loi giai
N

Theo dé bai ta c6 goc & dinh hinh nén 1a ¢ =120° va khi cat hinh nén béi mit phang qua dinh S

tao thanh tam giac déu S4B nén mit phang khong chira truc ctia hinh nén.

Trang 9



Do goc & dinh hinh non 14 ¢ =120° nén OSC = 60°.

Xét tam gidc vudong SOC ta cod tan OSC = oc = S0 = OE\ = 3
SO tanOSC  tan60°

Xét tam gidc vudng SOA ta cd SA=+/SO* +04> =23 .
Do tam giac S4B déunén S, = %(2\/5)2 8in 60° =3+/3 (sz) .

Ciu 18. (Chuyén Nguyén Quang Diéu - Pong Thap - 2018) Cho hinh non c6 thiét dién qua truc 14 tam
gidc vudng c6 canh huyén bang 4./2 . Tinh dién tich xung quanh S, ctia hinh nén d6.

2 2 2 2
TCG\/g' B.S:TCG\/E' C.S =TCG\/§ D. S :ﬂi(l\/i.

A8y =3 = Pu T W= w3

Goi § 1a dinh hinh non, thiét dién qua tryc 13 tam giac S4B .

, AB 2
Tacd 4B=g2 = SA=a-suyral=S4=a; r:T:a}/_.

a2 na’\2
TT. a= .
2 2

Cau 19. (Chuyén Nguyén Binh Khiém - Quing Nam - 2020) Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron
tim O, ban kinh R. Dung hai duong sinh S4 va SB, biét AB chan trén duong tron ddy mot cung c6 s6 do

Vay S =mrl=

bang 60°, khoang cach tir tim O dén mit phang (SAB) bang g Puong cao / cta hinh non bang

A =R, B. h=Ry2. cm:%ﬁ. Q.h:RT*@
Loi gidi
Chon D

Trang 10



~—

sSa.
]
-y
[
1
I
1
I
[]
’

PE==g==

-

Goi I 1atrung diém AB.

Ké OH vudng goc voi SI.
d (0, (S4B))=0H = K
2
Ta c6 cung AB bang 60° nén AOB = 60°.
Tam gidc AOI vudng tai I, ta co cos [0A = % < Ol =0A4.co0s30° = @

Tam giac SOI vudng tai O, ta co

1 11 | 1 1 1 1 8 J6R
T e T A S e 2 A2 2 = = S0 =—
OH SO° 0Ol SO OH" Ol (R) [ﬁRJ 3R 4
2 2

Ciu 20. (Chuyén Bic Ninh - 2020) Cho hinh nén tron xoay ¢ chiéu cao bang 2a, ban kinh day bang

3a . Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh non c¢6 khoang cach tir tim cta day dén mat phang chua thiét dién

N\ 3 . A , N A [N r M
bang ?a. Dién tich cua thiét dién d6 bang

2 2 2
A2 \E. B. 12443 . c. 12 p. 2% *B.
7 7 7
Loi gidi
Chon D

Xét hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao SO =2a, ban kinh ddy 04 =3a .

Trang 11



Thiét dién di qua dinh cua hinh nén la tam gidc SAB can tai S.

+ Goi [ 1a trung diém cua doan théng AB . Trong tam giac SOI ,ké OH L SI, H € SI .

AB 1 OI
+{ = AB L (SOI)= AB L OH .
AB 1 SO
H 1 SI
+{O > :>0HJ_(SAB):d(O,(SAB)):OH:3—a.
OH 1 AB 2

11 4 17
o’ OH> SO°

"9 4d° 364
36a* 8a
SI =/SO* +0I* = |4a* + =—.
7

Xét tam giac SOI vuodng tai O, ta cod =0l =

ba
N

J7
2
Xét tam giac AOI vudng tai 1, AI =\ AO* —-0OI° = \/9"2 - 367a = 3://_;a
ap—ar -39
J7
1 1 8a 6\3a 244’3

Vay dién tich cua thiét dién 1a: S,,,, =—.S[.AB=—.—. =
Yy dig : asaB = > \/7 \/7 7

Céau 21. (S¢ Phii Tho - 2020) Cho hinh nén dinh S ¢6 ddy 1a hinh tron tdm O. Mot mit phang di qua

dinh cta hinh nén va cit hinh nén theo thiét dién 13 mot tam giac vudng SAB co dién tich bang 4a”. Goéc

gifta truc SO va mit phang (SAB ) bang 30°. Dién tich xung quanh cua hinh nén da cho bang

A. 4107d>. B. 2107a> . C. JV10zd>. D. 8/107a>.
Loi giai
Chon B

Trang 12



Goi M 1a trung diém ctia 4B, tam gidc OAB can dinh O nén OM 1 AB va SO L AB suy ra
AB L (SOM).

Dung OK 1 SM .

Theo trén c6 OK L AB nén OK L (SAB).
Viy gbc tao boi gitra truc SO va mit phing (SAB) 1a OSM =30°.
. 1
Tam giac vudng can SAB co dién tich bang 4a” suy ra ESAZ = 44> = SA=2a2
= AB=4a= SM =2a.

Xét tam gidc vuong SOM co6 cos OSM = g—j‘(/)[ = S0 = ?.Za =f3a.

Cubi cing OB =+/SB*> - SO =a+/5 .
Vay dién tich xung quanh cta hinh nén bang S, =nrl= ra5.2a\2 =2a*V10x .

Cau 22. (Bim Son - Thanh Héa - 2020) Thiét dién qua truc cia mdt hinh non 1a mdt tam gidc vudng can

cO canh huyén béng a\/z . Mot thiét dién qua dinh tao véi ddy mot goe 60°. Dién tich cua thiét dién nay

bang
2 2 2
A."‘E. B.“‘E. C. 24%. D.“‘E.
3 2 4
Loi giai
Chon A

Trang 13



Gid st hinh n6n ¢6 dinh ', tdm duong tron day 1a O. Thiét dién qua truc 1a ASAB, thiét dién qua
dinh 14 ASCD ; goi I 1a trung diém cta CD.

Theo gia thiét ta c6 ASAB vudng can tai S, canh huyén AB = aﬁ —=r=04= 022
2
SA=SB=I=a=h=S0=~S4"-04" = az—zz =a\2/§.
a2
Ta lai c6 SIO = 60° = sin 60° = 22 = sy =0 _ __2 :aﬁ;
SI sin60° /3 3
2
2
9 3 3
2
Dién tich thiét dién can tim 1a Sy, = %.CD.SI =%. 2“3 & .“‘3/6 =2 ;/5 ,

Chu 23. (M4 103 - 2021 - Lan 1) Cét hinh non (N) béi mét phang di qua dinh va tao véi mit phing chua
day mot goc bang 30°, ta duoc thiét dién 14 tam giac déu canh 4a . Dién tich xung quanh cua (N ) bang

A. W, B. 8774, C. 8J1374°. D. 41374°.

Loi giai

Chon D

Gi4 st mt phang (P) cdt ddy cta hinh nén theo ddy AB. Suy ra tam gidc S4B déu= AB=4a.

Goi M 1a trung diém cua AB — SMO=30°.

Trang 14



Vi SM 1a dudng cao cua tam gidc S4B nén SM = 4a2\/§ =2a/3.

Tam gidc SMO vudng tai O nén sinS/M\O=%:>SOzSM.sin30°=2a\/§%=a\/§.

Suy ra OM =\|SM* —SO* =\[12a> —3a* =3a; OA=\JOM* + MA* =\|9d* +4a* =a~/13 .
Vay S,,=7nRl=7r.04.54 —ra13.4a=4J137a".

Chu 24. (M4 102 - 2021 Lan 1) Cit hinh nén (X) béi mit phing di qua dinh va tao véi mat phiang chta

day mot goc 60° ta duoc thiét dién 1a tam giac déu co canh 24 . Dién tich xung quanh cua (N) bang

A. 77ad*. B. 1374 C. 2J7nd>. D. 21374
Loi gii

Chon A

Gia sir hinh non (N) c6 S 1a dinh va O 1a tim duong tron day.

Gia sir mat phang dé cho cét non theo thiét dién 1a tam gidc déu S4B, khi d6 ta cé [ =S4 =2a.
Goi H 1a trung diém AB = SH = 2a.§ =a+3.

Ta c6 goc giita (S4B) va mit phang chira ddy la goc SHO = 60°.

_af3

Xét ASHO vuodng tai O c6 OH = SH.cos60° :a\/g.% 5

Xét AOAH vudng tai H c6 ban kinh duong tron day 1a

2
R=0A=~JAH? + OH* = a2+3%=“‘/7.

2

Vay di¢n tich xung quanh ctia hinh nén (X)1a S, =zRI = 7. a\2/7 2a=+1ra’.

CAu 25. (M4 104 - 2021 Lan 1) Cét hinh nén (~) béi mat phiang di qua dinh va tao véi mit phang chira
day mot goc bang 30°, ta dugc thiét dién 1a tam giac déu canh 2« . Dién tich xung quanh cta (N) bang
A Trd’. B. J137a’. C. 2V1374>. D. 2\/7za’.
Loi gidi
Chon B

Trang 15



B
Xét hinh non (N) va mat phing (S4B) di qua dinh cit (0) tai 4, B.
Goi H 1a trung diém cua doan thing 4B .

Tam giac S4B déunén SH = A82\/§ = 2a.2«/§ =av3.
(S4B)(0AB) = AB

Taco {SH L AB :((W)):(SH,OH):.@\Ozw".
OH 1 AB

in§H0= Al

— =80 =SH .sin30°=——
SH 2

OB =+/SB* - SO =\/(2a)2 —(%}2 =£.

2

Vay S, =7.SBOB=7z2a. 213 =137d>.

Cau 26. (M4 101-2021-Lan 1) Cat hinh nén (N) boi mat phang di qua dinh va tao v6i mat phang chira

dédy mot géc 60°, ta dugc thiét dién la tam gidc déu canh 4a . Dién tich xung quanh cta (N) bang

A. 8J7za’. B. 4J/1374>. C. 81374’ D. 47ra’.
Loi giai
Chon D
S
T'la
l..' 0 60:7‘ B
I.‘ ) 'I... I )
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Goi hinh nén (N) ¢6 dinh S, dudng tron ddy c6 tim O, ban kinh . Thiét dién da cho 1a tam
gidc SAB canh 4a va I 1a trung diém ciia 4B . Khi d6

OI L AB, SI 1 AB nén goc gitta (SAB) va mit phing day la SIO = 60°.
SI =2a+/3 nén OI = SI.cos60° = a/3.
Tam gidc OI4 vudng tai I c6 r=0A4=OI* + AI* = a+/7.

Vay hinh non (N) c6 dién tich xung quanh bing S, = zrl = 47 za’.

Dang 2. Thé tich
Cau 27. (P& Minh Hoa 2020 Lan 1) Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 245. Mot mit phang di qua dinh
hinh nén va cit hinh non theo mot thiét dién 1 tam giac déu co dién tich béng 9«/5 . Thé tich cta khdi nén

dugc giéi han boi hinh nén di cho bang

3257

A= B. 32r. C. 3257, D. 967 .

Loi giai

Chon A

Theo gia thiét tam gidc SAB déu, S, =93 va SO=24/5.

AB*\3
4

S.op =93 < —9\3 < 4B =6.

ASAB déu SA= AB=6.
2
Xét ASOA vuéng tai O, theo dinh 1y Pytago ta co: 04 =~/S4> —SO* = ,[6? —(2J§ ) =4,

Thé tich hinh nén bang V = %mfzh = %E.OAZ.SO = %7[42.2\/7 = #7[ .
Céiu 28. (KSCL THPT Nguyén Khuyén 2019) Tinh thé tich ctia hinh nén c6 géc & dinh bang 60° va
dién tich xung quanh bang 67a>.

3 3
37[614\/5 B. V =314’ C. V= 37za4\/§

AV = D.V =rxd’
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Loi giai
Chon B
Khdi nén c6 goc & dinh bang 60° nén goc tao bai dudng sinh va ddy bang 60°.

Vay R:é;laicé S, =Rl =7R2R=67ma’ nén R=a+3;viy h=I'-R’ =RV3=3a
Vay Vz%ﬂth:37m3.

Cau 29. (Chuyén Thai Nguyén 2019) Cho tam giac ABC vuong tai A4, canh AB=6 AC=8vy M 1a
trung diém cta canh 4C . Khi d6 thé tich cta khéi tron xoay do tam gide BMC quanh quanh 4B 1a
A. 86rx B. 1067 C. 9%6x D. 98~
Loi giai

B

Khi tam gidc BMC quanh quanh truc AB thi thé tich khéi tron xoay tao thanh 1a hiéu cta thé tich
khéi nén c6 duong cao 4B, duong sinh BC va khdi non co dudng cao 4B, dudong sinh BM .

Nén V = %AB.E.ACZ —%AB.ﬁ.AMz = %AB.%.ACZ =967 . DPap 4n C
Ciu 30. (Chuyén Lé Quy Pon Pién Bién 2019) Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 2 cm, goc ¢ dinh
bang 60°. Tinh thé tich ctia khdi non dé.

A. 8\/_%cm3. B. 8/3rcm’. C. 8\/_%cm3. . 87 ’

Cit hinh non boi mot mat phéng di qua truc, ta dugc thiét dién 1a tam giac ABC can tai dinh A
cua hinh non.
Do goc & dinh cita hinh nén 1a BAC = 60°, suy ra HAC =30°. Bén kinh ddy R = HC =2 cm.
Xét AAHC vudng tai H,tacd AH = HC :i =23 cm.
tan30° 1
NE)
Thé tich cta khdi nén: V = %ﬂRZ.AH = 8\/_% cm’.
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Cau 31. (Viét Pirc Ha Ngi 2019) Cho tam giac ABC vudng tai 4, AB=6cm, AC =8cm . Goi V, 1a thé
tich khdi non tao thanh khi quay tam gidc 4BC quanh canh 4B va V; la thé tich khdi nén tao thanh khi

quay tam gidc 4BC quanh canh AC . Khi do, ty sb n béng:

NES B.
4

4 16 9
. L=

Ta c6 cong thirc tinh thé tich khdi nén c6 chiéu cao # va bankinh 7 1a V = %ﬂ'rzh
+ Khi quay tam gidc 4BC quanh canh 4B thi:
h=AB=6cm va r=AC =8cm thi V, = %ﬁ.82.6 =1287
+ Khi quay tam gidc 4BC quanh canh AC thi:
h=AC=8cm va r=AB=6cm thi V, =§7r.62.8 =961
Vay: %:g dap an B.
Cau 32. (Viét Pirc Ha N§i 2019) Cho hinh nén N, dinh S day la duong tron C(O;R), dudng cao

SO = 40cm . Ngudi ta cit non bang mit phang vuong goc véi truc dé duoc nén nho N, ¢ dinh S va day

C o Vy 1
la duong tron C'(O';R'). Biét rang ty so thé tich VN2 art Tinh d¢ dai duong cao nén N, .
N

A. 20cm. B. Scm. C. 10cm. D. 49cm.
Loi giai
s
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Taco: V), =%7Z’R2.SO, Vs, =%7Z’R’2.S0,.

Mit khac, ASO'A va ASOB dong dang nén % = %

Vv, RSO’ (SO’T 1
Suy ra: =— = =—

Vy, R*.SO SO 8

Suy ra &:l:SO':lAO:mcm. Do d6 chon A.
SO 2 2

Ciu 33. (THPT Lé Quy Pén Pién Bién 2019) Cho mot dong hd cat nhu bén dudi (gom hai hinh nén
chung dinh ghép lai), trong d6 dudng sinh bit ky cta hinh nén tao véi ddy mot goc 60°. Biét rang chiéu cao
ctia dong ho 1a 30 cm va tong thé tich cua dong ho 1a 10007 cm® . Hoi néu cho day luong cat vao phan bén
trén thi khi chay hét xuéng dudi, ty so thé tich lwong cat chiém chd va thé tich phan phia dudi 14 bao nhiéu?

o

N

O

B

1 1 1 1
A, —. B. —. C. —. D. ——.
64 =3 27 33
Loi giai
Chon B

Goi 7, h,,1,,h, lan lugt 1a ban kinh, dudng cao ctia hinh nén trén va hinh nén dudi.
Do dudng sinh bat ky ctia hinh nén tao voi day mot goc 60°.
Suy ra: OAI' = OBI = 60", khi d6 ta c6 méi lién hé: h = \/grl, h, :\/grz.

Theo détaco: V=V, +V, =%7r(h1r12 +h2r22) =é7r(hl3 +h23) =10007 .

Ma: (B} + 1) =(h +hy) =3(h +h ) hy = h.hy =200

, , h =10
Két hop gia thiét: /, + &, =30 ta dugc 1 :
h, =20
2
Tir 6 ti 16 cén tim [3 2L = (106)2 W 111
oo (2043) m, 42 8

Cau 34. Cho hinh chit nhat ABCDc6 AB=2,AD = 24/3 vanim trong mat phing (P) . Quay (P) mot
vong quanh duong thang BD . Khdi tron xoay duoc tao thanh c6 thé tich bang

A 287 B. 287 C. 567 D. 56z
9 3 - 9 3
Loi gidi
Chon C
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Khoi nén dinh D, tam ddy 1 c6 thé tich ¥
Tacdé BD=4 ma IC'.BD=BC'.C'D=IC'=+/3

DC"

1
ID = =1nén V,==nIC* ID=r
D 3

Khdi nén cut c6 tim day J,7 c6 thé tich ¥,

Tacé DI =3,DJ =2, JE_DJ 2 . 23
IC' DI 3 3

v, =l7z(lc'2 DI -JE*.DJ _Dz
3 9

. 5 56
Vay the tich can tim 1a V =2(V, +V,) =57 Pépan C.

Cau35. (Chuyén Nguyén Trii Hai Dwong 2019) Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=2, AD =23 va
ndm trong mit phang (P). Quay (P) mdt vong quanh duong thang BD . Khéi tron xoay dugce tao thanh c6
thé tich bang

287 287 S56rx S6r

A —. B. —. C.—. D. —.
9 3 - 9 3

Goi diém nhu hinh vé

F
I
B H L K D
J
FE C

Trang 21



V.V, lan lugt 1a thé tich khéi non, nén cut nhan duge khi quay tam gidc ABH va tir giac AHLT

quay BD.

Ta co: AH=\/§,IL=i,BH=HL=1.
J3

Ta co:
V=2V +V,)= 2EBH.7Z.AH2 +%HL.7[.(IL2 +IL.AH + AH’ )}

=2 l.l.;r.3+l.1.7r. ﬂ+2+3 =56—7z.
3 3 3 9

Cau 36. (Cum 8 Trudong Chuyén 2019) Cho hinh thang ABCD c6 A=B=90°, AB=BC=a,
AD =2a . Tinh thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc CD.

B a &
[ ]
a
u! D
A 2a
3 3
A. 7x/§7m D. Tra
6 12
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E
B a C

a

A D

2a

Goi E 1a giao diém ctia 4B va CD.Goi F 1a hinh chiéu vudng goc cia B trén CE .

Ta c6: A BCF = A BEF nén tam giac A BCF va A BEF quay quanh truc CD tao thanh hai khéi
n6n bang nhau c6 thé tich V.

A ADC = A AEC nén tam giadc A ADC va A AEC quay quanh truc CD tao thanh hai khéi non
bang nhau c6 thé tich V.

Nén thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh thang ABCD xung quanh truc CD bﬁng:

3 3
W -2, =22 x(CD.AC ~CFBF?) = 22| (aV2) - = _ T2z

6

(KTNL GV Thpt Ly Thai T8 2019) Cho hinh t& dién ABCD ¢6 AD 1 (ABC), ABC litam

giac vuong tai B. Biét BC =2(cm) ,AB = 243 (cm), AD = 6(cm) . Quay cac tam giac ABC va ABD ( bao

g6m ca diém bén trong 2 tam giac) xung quanh duong thang AB ta duoc 2 khdi tron xoay. Thé tich phan
chung ctia 2 khdi tron xoay d6 bang

Al \/gﬂ(cm3) B. i”( %) C. %ﬁ(cmS). D. ﬂ (cm’).

Chon C

Déthdy AD L (ABC)= AD =R,

Goi {M}=BDN AC vaN la hinh chiéu cia M trén AB. D& dang chting minh dugc ti 18:
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MN AN () MN BN o () _AD AN AN 3 BN 1

BC 4B AD 4B (2) BC BN AB 4 AB 4
AN—iBN—ﬁMN—?’
2 2 2

Phan thé tich chung cua 2 khdi tron xoay 1a phan thé tich khi quay tam gidc a AMB xung quanh
truc AB. Goi ¥, 1a thé tich khéi tron xoay khi quay tam gidc a BMN xung quanh AB

Va ¥, 1a thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc a AMN xung quanh AB

D& tinh duogc: ¥, = *f” (dvit) v f” (dvit) =V, +V, _&(dm) Chon C.

Céu 38. (Chuyén Thai Binh - 2018) Cho hinh nén c6 géc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang
6a” . Tinh thé tich ¥ ciia khdi nén da cho.

3 3
a2 B.V:”‘“E. C.V=3rd". D.V=rxd.

AV = .
4 4

Thé tich V = %nth = %ﬁ.OAZ.SO.

Ta co ASB = 60° = A4S0 =30° = tan30°= 22 = L so= 043,
SO 3

Laico S, =7Rl=7.04.54=7.04N 04’ + SO* = 6ra’

= 0ANOA* +304% =6a* = 204> =6a*> = 0A=a3 = S0=3a=V = %72’.3622.3(1 =3rd’.

Cau 39. (Xuan Trwong - Nam Dinh - 2018) Cho hinh ndn tron xoay c6 dinh 1a S, O 1a tdm cia duong
tron ddy, dudng sinh bang a2 va goc giita dudng sinh va mit phing day bang 60°. Dién tich xung quanh
S ctia hinh nén va thé tich ¥ cta khéi non twong tng 1a

xq

3 2 3
A.szﬂaz,V:”“Jg. B.szm’,Vz’mﬁ.
= P 12 1) 12

3 3
C. S, Zﬂazx/i,V=7m\/g. D. S, =7za2,V:7m\/g.
d 4 ‘ 4
Loi gii
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Dua vao hinh v€ ta c6: goc gitta duong sinh va mat day la SAO = 60°.
Tam giac SAO vuong tai O:

R =04 =S4.cos SAO = a~2.cos 60° = "22 .

h=S0=SA.sinSA0 = a 2.sin60°:¥.

1 *\J6

Viy S =Rl =na* va V ==nRh="2 Vo
! 3 12

Ciu 40. (Nguyén Hué - Phd Yén - 2020) Cho hinh nén ¢6 chiéu cao 6a . Mot mat phang (P) di qua

dinh cda hinh nén va c6 khoang cach dén tam 1a 3a , thiét dién thu duge 1a mot tam giac vudng can. Thé tich
ctia khdi non duoc gidi han boi hinh nén di cho bang
A. 1507a’ . B. 967a’. C. 1087a’. D. 120za’.
Loi giai
Chon D

Mit phéng (P) cat hinh noén theo thiét dién 1a tam giac SDE . Theo gia thiét, tam giac SDE
vudng can tai dinh S. Goi G 1a trung diém DE , ké OH L SG = OH =3a.
1 1 1 1 1 1

Ta co - + - - - = 0G =2a\3.
OH? SO* 0G* 0G* OH? SO?
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Do SO.0G = OH.SG = SG = Si'gG - 6“?“*6 —4a3 = DE =8a3.
a

OD =\ OG? + DG? =124 +484* = 2154.

Vay V =§~7r-(2\/ga)2 6a=1207d’

Ciu 41. (Tién Du - Bic Ninh - 2020) Cho hinh nén ¢é ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 10. Mt

phang (a) vudng goc voi truc va cach dinh cta hinh nén mot khoang bang 4, chia hinh nén thanh hai phan.

. \ Ao 5 A ’ 5 5 N Je ~ \ R .7 5 A \ . , A V
Goi V] 1a thé tich cua phan chtra dinh cta hinh nén da cho, ¥, 1a thé tich cta phan con lai. Tinh ti s0 —-?
2

NES . 2L ¢t b. L
Loi giai
Chon C
S

10 |
Taco: B OA— 1B 5L _4_2
SO 10 5
l7le2$1 > 3
Khi do, L = 13 _(ﬁj (ﬂj{gj _8
oa42.s0 04 \S 5) 125
)
Suyra:—zzl—izﬂ
% 125 125
vay ViV 8 1178
PV YV 125 125 117

Ciu 42. (Thanh Chwong 1 - Nghé An - 2020) Cho mdt hinh nén cé ban kinh day bang 24 . Mit phang
(P) di qua dinh (S) ctia hinh nén, cat duong tron dy tai 4 va B sao cho AB = 2a+/3 , khoang céch tir tim

dudng tron day dén mit phang (P) bang g. Thé tich khéi nén di cho bang

8na’ B 4na’ C 2na’ Ta
. B.—— I 3
Loi giai.

A.

Chon B
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SO 1 AB

= (S0C) L 4B. Goi H 1a
OC L 4B

Goi C la trung diém ciia 4B, 0 1a tim cta day. Khi d6 {

hinh chiéu ctia O 1én SC thi OH L (SAB) nén OH = a%.

Lo L1 s0-a.

OB =2a,BC = a\/3 = OC = a . Xét tam giac vudng SOC : = -
8 8 SO’ OH’ 0C a

3
Véy thé tich khdi non giGi han béi hinh nén da cho 1a %7[.(2(1)2 a= 4’; -
Cau 43. (D& minh hea 2022) Cho hinhnén S c6 béan kinh ddy bing 2+/3a. Goi 4 va B 1a hai diém
thudc duong tron day sao cho 4B = 4a . Biét khoang cach tir tim cua day dén mit phang (SAB) bang 24,
thé tich ciia khdi nén da cho bang:

A. %ﬂaﬂ B. 4J6xd®, C. #ﬂaa D. 827da’.
Loi giai
Chgn A

Goi I 1a trung diém ctia 4B . Khi do:
{SI 1L 4B

or L= 481 (SOI') ma AB = (SAB)=(SAB) L (SOI).
(S4B) L(SOI)
Ké OH L SI, suy ra: <(SAB)(SOI) = SI = OH 1 (SAB) = d(0;(S4B))=OH =2a.
OH 1 SI

Xét tam gidc AOI vuodng tai [ taco:

OI =NJOA4 - A" = \/OAZ —(%T = \/(2\/§a)2 —(476’)2 =22a.
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Xét tam gidc SOI vudng tai S ta co:
11 N 1 N 1 1
OH® SO* oI’ SO OH® or

2
| or-omt (WV2a) -4a
== = —=——=50=22a.
SO OH .0l 4a2.(2\/5a) 8a

Vay V =%Sd.h = %mﬂzh = éﬂ'(OA)z SO = %7[(2\/11)2 2\2a =824,

007

Ciu 44. (P& Minh Hoa 2023) Cho khéi nén c6 dinh S, chiéu cao bang 8 va thé tich bang 8 .Goi A4

va B 14 hai diém thudc dudng tron ddy sao cho 4B =12, khoang cach tir tim ctia dudng tron day dén mit
phing (SA4B) bang

A. 82, B. L. C. 42, D. .

Loi giai
Chon C

Goi O, R 1an luot 1 tAm va ban kinh day cta khéi non, K, H 1an luot 13 hinh chiéu cua O 1én
AB, SK . Khi d6 khoang cach tir tim cua duong tron ddy dén mit phang (SAB)bang OH .

8007z
| . 23V > 3
Tacd: V=—raR"h=>R =—= =100=R=10
3 .h 7.8

2
AB
Trong tam giac vudng OBK c6: OK =~OB* -BK’ = |R’ —(7) =10 -6 =8.

1 1 I 1 2

Trong tam giac vuong SOK co: = + =—+—=—:>OH=4\/§.
& & 5 OH? SO* OK* 8 8§ &

Cau 45. (M4 103 - 2023) Xét khoi nén (N) c6 dinh va dudng tron ddy cing nim trén mot mét cau ban
kinh bing 2+/3 . Khi (N) c6 do dai duong sinh bang 6, thé tich ctia nd bang

A. 187. B. 937 . C. 27\/3x. D. 54r.
Loi giai
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Goi r la ban kinh day ctia hinh nén, % 1a chiéu cao cua hinh non.

Tach: r:\/(2\/§)2—(h—2x/§)2 —JaBh-1 .

12 =h2 42 :>62=h2+(4\/§h—h2)<:>h=3\/§:>r:x/36—27 —3.

V= %72’.7”2.]’1 = %7[.32.3\/5 =973

CAu 46. (M3 101-2023) Xét khéi nén (N) cé dinh va dudng tron déy cing nim trén mot mt cau ban
kinh bing 2. Khi (N) c6 do dai duong sinh bing 2+/3 , thé tich ciia n bing

A. 2\37. B. 3. C. 637 . D. r.
Loi gidi

Goi OO'1a duong kinh. Khi d6 tam giac 040" vuodng tai 4, duong cao AH L OO’ tai H
+ O0'A=~N4 -04" = 0'4=2.
+Taco AH.00' = 0440 & r4=2233 o r=+3

= OH =~OA’ — AH* =3.

+ Thé tich khdi nén 1a V = %.OHJZJ’Z = %.3.7z.3 =3r.

Dang 3. Khoi tron xoay ndi, ngoai tiép khoi da di€n

Ciau 47. (M4 123 2017) Trong hinh chép ti gidc déu S.ABCD c¢6 canh déu bang a2 . Tinh thé tich
V ciia kh6i nén dinh S va dudng tron day 1a dudng tron noi tiép ta gisc ABCD

2ma’ B V=" cv-"2 b, v - Y2

A. V=
2 2 6 6
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Loi giai
Chon C

Goi O=ACNBD =SO L (ABCD). Lai c6

ocz%za:sozx/sﬁ—o@ 4.

Bén kinh r =8 = " Suy thé tich khéi non Ia:
2 2

1 ’ 3
Vein L|.a=2,

3 (2 6

Cau 48. (Mai 110 2017) Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 3a . Hinh nén (N) c6 dinh 4 c6 day 1a

duong tron ngoai tiép tam giac BCD . Tinh dién tich xung quanh S, cua (N ) .

A. S, = 127a® B. S, =6ra’ C.S, = 337a’ D.S, = 637a>
Loi giai
Chon C

Goi  1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac BCD.
3a3 2 2 3av3
; r=—BM =—. =a

2 3 32
S, =nrl=nrAB= raN3.3a =33.xd".

Taco BM =

3.

Ciu 49. (Chuyén PHSPHN - 2018) Cho hinh chop tam giac déu S.4BC . Hinh nén c¢6 dinh S va ¢
duong tron day 1a dudng tron noi tiép tam giac ABC goi 14 hinh nén ndi tiép hinh chép S.4ABC, hinh non
c6 dinh S va c6 duong tron day 1a dudng tron ngoai tiép tam gisc 4BC goi la hinh nén ngoai tiép hinh
chop S.4BC . Ti s6 thé tich ctia hinh nén ndi tiép va hinh ndn ngoai tiép hinh chop da cho 1a

AL B. L. c.? . L.
2 =4 3 3
Loi giai
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Goi M 1a trung diém cua BC.

Goi O la trong tdm cua tam giac ABC .

Tac6: SO L(ABC) tai O.

Suy ra, O 1a tam dudng tron ndi tiép va ciing 13 tAm cua duong tron ngoai tiép tam gidc ABC .
Goi a la dg dai canh ctia tam giac ABC .

Goi V,, V, 1an Iuot 14 thé tich cua hinh nén ndi tiép va hinh nén ngoai tiép hinh chép S.4BC.

Do OM:%OA nén ta co:

1 2
4 g.ﬂ'.OM S0 B OM?> _(OMT _(1j2 1
=——= == ==
£ ;.7;.0,42.50 o047 \0o4) 2
Ciu 50. (Hong Bang - Hai Phong - 2018) Cho hinh chép tam giac déu S.4BC c6 canh day bang a , goc
gilta mit bén va ddy bang 60° . Dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S, c6 day 1a hinh tron ngoai tiép
tam gisc ABC bang

2 2 2 2
A.’“’Sm. g T3 a7 za’\7

D. .

3 4 = 6
Loi giai
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a3

Goi I 1a tim duong tron (ABC) = IA=r= 3

Goi M 1a trung diém cta AB = 4B 1 (SMC)

2ax/§ _ a\/g

6 3

= Gobc gitra mat bén va mat day 1a goc SMC =60° = SM =2IM =

2 2 21
— SA=~ISM?* + MA> =,/%+% _4 -

2

a3a\/i_7m2x/7
376 6

Ciu 51. (Chuyén Lé Hong Phong Nam Pinh 2019) Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh a.
Mot khdi nén co6 dinh 1a tAm cua hinh vuéng ABCD va day 14 hinh tron ndi tiép hinh vuéng 4'B'C'D'. Dién
tich toan phan cua khbi non dé 1a

A. S,p:%“z(ﬁu). B. S,P:ﬂTaz<\/§+1). C. Stp:ﬂTaz(\/g+2).D.S :”T"z(ﬁﬂ).

Dién tich xung quanh hinh nén S, =7zrl =7.

p

Loi giai

Chon B

L __l%c-
RN -
B’ oo

Ban kinh ciia duong tron day 1a r = %

2
i za
Dién tich ddy non la: S, = zr* =

Do dai duong sinh 1a 7 =~/a? + 7% = “*f .

Dién tich xung quanh cua khoi noén la: S, = zrl =

za*5
YOS
2
Vay, dién tich toan phan ctia khdi nén d6 1a: S,=8+8,= ﬂ%(\/g + 1) .

Céiu 52. (Chuyén Vinh Phic 2019) Cho hinh chép tam gidc déu S.4BC c6 canh day bang a , goc giita
mit bén va mit day bang 60°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S, d4y 1a hinh tron ngoai tiép
tam gidc ABC.

2 2 2 2
A. 7Z'Cl3\/§ E- 72'616\/7 C. 72'614\/7 D. EGS\/E

Loi giai
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:

Goi O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC,M 1a trung diémt canh BC, ta c6

a\/g a P

oM ===, OA:T3 vi SMO = 60°

Trong tam giac vuong SMO : SO = OM .tan 60° = ——

a3 a\ﬁ_ﬁaz\ﬁ
3 23 6

Cau 53. (Mai 105 2017) Cho hinh nén (N) c6 duong sinh tao voi ddy mét goc 60°. Mit phang qua truc

Viy S, = 7.04SA=1.

cta (N) cat (N) dugc thiét dién 1a mot tam giac c6 ban kinh dudng tron noi tiép bang 1. Tinh thé tich
ctia khdi nén gidi han boi (N).
Loi gigi
Chon D

Hinh nén (N ) c6 duong sinh tao voi ddy mot goc 60° nén SAH =60°

Taco ASAB cantai S co A =60° nén ASAB déu. Do do tam I ciia duong tron noi tiép ASAB

cling la trong tdm cuia ASAB.

Suy ra SH = 3IH = 3. Mgt khéc SH = = AB=2y3=R=y3=5, =mR*=3n.

AB3
2

Do do :%SH.S —%3.3# =37.

Day

Ciu 54. (Chuyén Vinh Phic 2019) Cho hinh chop tam gidc déu S.4BC c6 canh dy bang a, goc giita
mit bén va mit day bang 60°. Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S, day 13 hinh tron ngoai tiép
tam giac ABC.
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na’\3 na’\7 na’\7 a’\/10

Goi E 14 trung diém BC. Theo gia thiét SEA=60°.

a1

Suyra: S4=——=1.

23

2
S =Rl =2 3.aﬁ - 7
3723 6
Ciu 55. (THCS - THPT Nguyén Khuyén 2019) Cho hinh chop tt giac déu S.4ABCD c6 do dai canh day
1a @ va (N) la hinh non c6 dinh 1a S véi day la duong tron ngoai tiép tir giac ABCD . Ti s thé tich cua
khéi chop S.ABCD va khéinén (N) la

n\/z g D 2\/5
o

A B. = C.

T
"4 2 T
Loi giai
Goi h 14 chiéu cao cua khdi chép va dong thoi 1a dudng cao ciia khdi non.

Thé tich cua khéi chép 1a ¥, = %azh :

Ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép day ABCD 1a r = % = a\z/z .
, , az
Theé tich cia khéinon la V, = gn?h .
2 K 1A L , Ke 12 sy Ae g V2
Ti s0 thé tich ctia khoi chop S.ABCD va khéinén (N) 1a v
. T

Ciu 56. (THPT Ngé Si Lién Bac Giang 2019) Cho hinh chop déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh
2a, canh bén tao véi day goc 45°. Thé tich khéi non ngoai tiép hinh chop trén la:
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A. —na3\/§ B. %ncf\/g na3«/§

IS
W | o

Chon D

Tacd S.ABCD 1a hinh chop déu, goi O = AC N BD
= Goc giita canh bén véi mat day 1a SBO = 45°
ABCD 1a hinh vuong canh 2a = BD =2+2a

Khdi nén ngoai tiép hinh chép S.4BCD c6 ban kinh dudng tron ddy R = % =a\2

ASOB vudng can tai O
= Chiéu cao khéi nén h=S0=0B=+2a

N , 2
= Thé tich khoi nén la: Vzénth:%n(ax/E) a2 zgmfﬁ.

Céiu 57. (THPT Lwong Thé Vinh - HN - 2018) Cho hinh chép tir gidc déu S.4BCD c6 canh day bang
a . Tam giac SAB c6 dién tich bang 24”. Thé tich ciia khdi non c6 dinh S va duong tron day noi tiép tir
giac ABCD.

3 3 3 3
A. ”“‘/7. B. ”‘“ﬁ. C. ’mﬁ. D. ”“JE.
8 7 4 24
Loi gii

Goi O=ACNBD va M 1a trung diém
AB . Hinh noén c6 dinh S va duong tron day ndi

tiép tir giac ABCD c6 ban kinh day 1a R = OM :% va ¢ chidu cao la £ =SO.

2
wa

Thé tich khéinon V = %Bh trong d6 B = 7R =
Dién tich tam giac S4B 1a 2a” nén %SM.AB =2a" < SM =4a.

2
Trong tam gidc vudng SOM ta c6 SO =~/SM?* -OM* =, [164’ —% = 3a7 hay h= 3a7 .

2 2
xa’\7
:

Vay thé tich cta khbi non V =
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Ciu 58. (Toan Hoc Tudi Tré 2018) Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a . Mot khdi nén co
dinh 13 tAm cta hinh vudéng ABCD va day 14 hinh tron noi tiép hinh vudng 4'B'C'D’ . Két qua tinh dién tich

2
toan phan S, cua khdi noén d6 c6 dang bang %(\/E +c) v6i b va ¢ 1a hai s6 nguyén duong va b > 1.

Tinh bc.
A. bc=5. B. bc=8. C. bc=15. D. bc=17.
Loi giai

Ak

Ta c6 ban kinh hinh nén r = % , duong cao h =a, dudng sinh [ = N2

a5 nd
4

erd =2 (£+1):sb=5,c=1.

Dién tich toan phan S, = zrl+ 71’ =7

Vay bc=5.
Ciu 59. (Chuyén Ph Vinh -2018) Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh AB =a, goc tao boi
(S4B) va (ABC) bang 60°. Dién tich xung quanh cta hinh nén dinh S va c6 dudng tron ddy ngoai tiép
tam giac ABC bang

S
A C
B
A J77a’ B JIzad? C 3ra D NEY 7%
S B.——. = T
Loi giai
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A C
M
B

Goi M 1atrung diém 4B va goi O 1a tAm cua tam giac ABC taco :

AB L CM

= AB L (SCM) = AB 1. SM va AB L CM

AB 1 SO

Do d6 goc giita (SAB) va (4BC) 1a SMO = 60°.

a\/§ 1 a\/g

Mait khac tam giac ABC déu canh a nén CM =T. Suy ra OM =§CM =

6
SO = OM .tan 60° :%.\f =§.

Hinh nén da cho c6 chiéu cao /4 = SO =g , ban kinh ddy R =04 = %, do dai duong sinh

sz/h2+R2:a\éﬁ.

av3 ax/ﬁ_ﬁﬂ'az

3 6 6
Cau 60. (Nam Dinh - 2018) Cho hinh nén dinh S, day 1a hinh tron
noi tiép tam giac ABC. Biétrang AB = BC =10a, AC =12a, gbc
tao boi hai mit phing (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich ¥/

Di¢n tich xung quanh hinh nén la: S, =7.R/= 7.

cua khoi non da cho.

A.V =3na’. B. V =97a’.
C.V =27na’. D.V =12na’.
Loi giai

Dung IK L AB suy ra goc gilta (SAB) va (ABC) la géc SKI = 45°.
Xét AABC co:
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AB+BC+ AC 10a+10a+12a
2

=16a.

p=
Suy ra
Snipc = \/p(p —a)(p —b)(p _C)

=+/16a.6a.6a.4a = 484*.
S 484> B

Bén kinh dudng tron noi tiép r === 3a.
p l6a

Xét ASIK ¢co SI=IK =r=3a.
Thé tich khéi nén 1a:

V= %h.m*z = %.361.71’.(361)2 =97a’ .

Cau 61. (Chuyén Tran Phu - Hai Phong 2018) Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 day 1a hinh
vudng canh a va canh bén béng 2a . Tinh dién tich xung quanh S, cua hinh nén c6 dinh 1a tiam O cua hinh

vudng A'B'C'D' va day 1a hinh tron noi tiép hinh vuéng ABCD .

2 2
A.S, =rna*17. B qu:;m;/ﬁ. C. quz’m;/ﬁ. D. S, =27a’17.
Loi gii
B" C'
| 0
A’ L i D)
VA
| 7/ I
| / I
/
' [
B
M& — — _| R
7 F% B
A D

Bén kinh day cta hinh nén: R = %.

NE

2
Puong sinh ctia hinh nén: [ =0OM < [=\MI* +0I° <= (%) +4a’ <:>l:a7.

1 V1
Dién tich xungquanh ctia hinhnénla S=7.RI < S = ﬂ.%.ag os=2 4;/—7 .
Cau 62. (Ma 102-2023) Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bing 2. Xét hinh nén (N) c6 day
nam trén mit phing (ABCD) va mit xung quanh di qua bon diém A, B',C’,D’. Khi ban kinh ddy cta (N)
bang 22 , dién tich xung quanh cua (N ) bang

A. 827, B. 8/37. C. 8J6r. D.427.

Loi giai
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Vi mit xung quanh di qua bén diém 4’,B’,C’,D’ nén O'O tring v&i dudng cao cua hinh nén.

Tacod O'C'//OM

S0’ o'c’ so' 2
= hay n =

SO oM 7 SO+2 22

Tam giac SOM vuong tai O nén SM =+/SO* +OM* = 246.

Dién tich xung quanh cta hinh nén: S, =7rl = 7.246.24/2 =837

Theo dinh 1i Ta Let =S50 =2=S0=4.

Ciu 63. (Ma 104-2023) Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c¢6 canh bang 4. Xét hinh ndn (N ) co
ddy nam trén mat phang (ABCD) va mit xung quanh di qua bén diém 4', B, C’, D'. Khi ban kinh day
ciia (N) bang 342, dién tich xung quanh cua (N) bang

A. 727, B. 54r. C.36\27 . D. 1087

Loi giai
Chon B

Theo bai ra ta cé : O’A’:%A’C’:%/E - OM =32 va 00' =4 .

OM _ 50 @3‘/§=SO+OO 1+ Y wso—8=s0-12.
o4 SO 22 SO’ SO’

Taco: O'A'//OM suy ra
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Xét ASOM ¢6 SM =~/SO* +OM? = [12? +(3\/§)2 =162 .

Vay S, =7.RI=7.3V2162 =54z .
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