Chương V  VECTƠ
Trong chương V, chúng ta sẽ tìm hiểu về vectơ và các phép toán liên quan đến vectơ như: tổng và hiệu hai vectơ tích của một số với một vectơ, tích vô hướng của hai vectơ. Chúng ta cũng sẽ học cách vận dụng các phép toán về vectơ vào việc giải toán cũng như trong các hoạt động thực tiễn và các môn học có liên quan. 
[image: ]
[image: ]Trong một máy đo vận tốc gió (Anemometer), độ lớn của vận tốc được đo bằng số vòng quay thiết bị hình chảo và hướng gió được biểu diễn bởi hướng của mũi tên.
Học xong chương này, bạn có thể:
- Nhận biết được khái niệm vectơ, vectơ bằng nhau, vectơ không. Biểu thị được một số đại lượng trong thực tiến bằng vectơ.
- Thực hiện được các phép toán trên vectơ (tổng và hiệu hai vectơ, tích của một số với một vectơ) và mô tả được những tính chất hình học (ba điểm thẳng hàng, trung điểm của đoạn thẳng, trọng tâm của tam giác,…) bằng vectơ.
- Thực hiện được phép toán tính tích vô hướng của hai vectơ và mô tả được những tính chất hình học bằng tích vô hướng.
- Sử dụng được vectơ và các phép toán trên vectơ để giải thích một số hiện tượng có liên quan đến Vật lí và Hoá học. Vận dụng được kiến thức về vectơ để giải một số bài toán hình học và một số bài toán liên quan đến thực tiễn.

Bài 1. Khái niệm vectơ
[image: ]Từ khoá: Đại lượng vô hướng; Đại lượng có hướng; Điểm đầu; Điểm cuối; Ngọn; Giá; Độ lớn; Vectơ đối.
Chúng ta cần vectơ để biểu diễn các đại lượng có hướng.
[image: ]
[image: ]1. Định nghĩa vectơ
Trong thông báo: Có một con tàu chở 500 tấn hàng từ cảng A đến cảng B cách nhau 500 km.
             Bạn hãy tìm sự khác biệt giữa hai đại lượng sau: 
            - Khối lượng của hàng: 500 tấn.
            - Độ dịch chuyển của tàu: 500 km từ A đến B.
[image: ]
Đại lượng vô hướng là đại lượng chỉ có độ lớn. Ví dụ: khối lượng, khoảng cách, nhiệt độ, …
Đại lượng có hướng là đại lượng bao gồm cả độ lớn và hướng. Ví dụ: độ dịch chuyển, lực, vận tốc, gia tốc, … 
Khi xác định một đại lượng vô hướng, ta chỉ cần mô tả độ lớn của nó. Ví dụ: Hàng trên tàu
có khối lượng 500 tấn.
Khi xác định một đại lượng có hướng, ta phải đề cập đến cả độ lớn và hướng của nó. Ví dụ: Con tàu có độ dịch chuyển dài 500 km theo hướng từ A đến B.
[image: ]Vectơ là một đoạn thẳng có hướng, nghĩa là đã chỉ ra điểm đầu và điểm cuối.
· Vectơ có điểm đầu A, điểm cuối B được kí hiệu là   , đọc là vectơ  (Hình 2).
· Đường thẳng đi qua hai điểm A và B gọi là giá của vectơ .
· Độ dài của đoạn thẳng AB gọi là độ dài của vectơ AB và được thành kí hiệu là  . Như vậy ta có: = AB.
[image: ]            [image: ]
Chú ý: Một vectơ khi không cần chỉ rõ điểm đầu và điểm cuối có thể viết là , , , ,…
Ví dụ 1
Cho tam giác đều ABC có cạnh bằng 2 (Hình 4). Gọi H là trung điểm của đoạn thẳng BC. 
Tìm điểm đầu, điểm cuối, giá và độ dài của các vectơ: , , .
[image: ]

Vectơ  có điểm đầu là C, điểm cuối là A và có giá là đường thẳng AC.
Vectơ  có điểm đầu là A, điểm cuối là H và có giá là đường thẳng AH.
Vectơ  có điểm đầu là B, điểm cuối là H và có giá là đường thẳng BH.
Ta có: CA = 2, BH = 1, AH =  =   = .
[image: ]Suy ra  = 2,  = 1,  = 3.
[image: ]Tìm điểm đầu, điểm cuối, giá và độ dài của các vectơ , ,   trong Ví dụ 1.
Cho hình vuông ABCD có cạnh bằng  , hai đường chéo cắt nhau tại O (Hình 5). Tìm độ dài của các vectơ , , , .
[image: ]
[image: ]2. Hai vectơ cùng phương, cùng hướng
Bạn có nhận xét gì về giá của các cặp vectơ  và ,  và  trong Hình 6?
[image: ]
[image: ]Hai vectơ được gọi là cùng phương nếu giá của chúng song song hoặc trùng nhau.
Ví dụ 2
Tìm các vectơ cùng phương trong Hình 6.
Giải
Trong Hình 6,  và  cùng phương vì có giá trùng nhau;  và  cùng phương vì có giá song song.
Chú ý: Trong Hình 6, hai vectơ và  cùng phương và có cùng hướng đi từ trái sang phải. Ta nói  và  là hai vectơ cùng hướng. Hai vectơ  và  cùng phương nhưng có hướng ngược nhau. Ta nói hai vectơ  và  là hai vectơ ngược hướng.
Nhận xét: Hai vectơ cùng phương chỉ có thể cùng hướng hoặc ngược hướng.
Ví dụ 3
Tìm các lực ngược hướng trong số các lực tác động vào máy bay trong Hình 7.
[image: ]
Giải
Quan sát hình 7, ta thấy lực nâng  ngược hướng với trọng lực ; lực cản  ngược hướng với lực đẩy .
[image: ]Quan sát Hình 8 và gọi tên các vectơ:
              a) Cùng phương với vectơ ;
              b) Cùng hướng với vectơ ; 
              c) Ngược hướng với vectơ .
[image: ]
Nhận xét: Ba điểm phân biệt A, B, C thẳng hàng khi và chỉ khi hai vectơ  và  cùng phương.
[image: ]
Thật vậy, ta thấy nếu ba điểm A, B, C thẳng hàng thì hai vectơ  và  có giá trùng nhau nên chúng cùng phương. Ngược lại, nếu hai vectơ  và  cùng phương thì hai đường thẳng AB và AC phải song song hoặc trùng nhau, hơn nữa hai đường thẳng này lại có chung điểm A nên chúng phải trùng nhau. Vậy ba điểm A, B, C thẳng hàng.
[image: ]Khẳng định sau đúng hay sai? Hãy giải thích.
Nếu ba điểm phân biệt A, B, C thẳng hàng thì hai vectơ  và  cùng hướng.
3. Vectơ bằng nhau - Vectơ đối nhau
[image: ]Cho hình bình hành ABCD (Hình 10), hãy so sánh độ dài và hướng của hai vectơ:
            a)  và ;
            b)  và .
[image: ]
[image: ]Hai vectơ  và  được gọi là bằng nhau nếu chúng cùng hướng và có cùng độ dài, kí hiệu  = .
         Hai vectơ  và  được gọi là đối nhau nếu chúng ngược hướng và có cùng độ dài, kí hiệu  = -. Khi đó, vectơ  được gọi là vectơ đối của vectơ .
[image: ]
Chú ý:
a) Cho vectơ  và điểm O, ta luôn tìm được một điểm A duy nhất sao cho OA = . Khi đó độ dài của vectơ  là độ dài đoạn OA, kí hiệu là 
b) Cho đoạn thẳng MN, ta luôn có = -
[image: ]
Ví dụ 4
a) Tìm trong Hình 10 hai cặp vectơ bằng nhau và hai cặp vectơ đối nhau.
b) Cho điểm O là trung điểm của đoạn thẳng AB. Tìm hai vectơ đối nhau.
Giải
a) Trong Hình 10, ta có:  = ,  = ,
                                        = ,  = .
[image: ]
[image: ]b) Ta có  = -  (Hình 13).
Cho D, E, F lần lượt là trung điểm của các cạnh BC, CA, AB của tam giác ABC (Hình        14).
             a) Tìm các vectơ bằng vectơ .
             b) Tìm các vectơ đối của vectơ .
[image: ]
4. Vectơ-không
Ta biết rằng mỗi vectơ hoàn toàn được xác định khi biết điểm đầu và điểm cuối của nó. Với một điểm A bất kì, ta quy ước có một vectơ đặc biệt mà điểm đầu và điểm cuối đều là A.Vectơ đó được kí hiệu là  và gọi là vectơ-không (có gạch nối giữa hai tử).
[image: ]Vectơ có điểm đầu và điểm cuối trùng nhau gọi là vectơ-không, kí hiệu là .
Chú ý:
- Quy ước vectơ-không có độ dài bằng 0.
- Vectơ-không luôn cùng phương, cùng hướng với mọi vectơ.
- Mọi vectơ không đều bằng nhau:  =  =  =  = … với mọi điểm A, B, C,…
- Vectơ đối của vectơ-không là chính nó.
Ví dụ 5
Cho đoạn thẳng EF có độ dài bằng 2 và nhận M là trung điểm.
a) Tìm vectơ-không trong số các vectơ: , , , , .
b) Dùng kí hiệu  để biểu diễn các vectơ-không đó.
Giải
a) Ta có các vectơ , ,  có điểm đầu và điểm cuối trùng nhau nên chúng là vectơ-không.
[image: ]b) Ta viết  =  -  = .
[bookmark: _GoBack]Tìm độ dài của các vectơ , , , ,  trong Ví dụ 5.
BÀI TẬP
1. a) Bạn hãy tìm sự khác biệt giữa hai đại lượng sau:
- Bác Ba có số tiền là 20 triệu đồng.
- Một cơn bão di chuyển với vận tốc 20 km/h theo hướng đông bắc.
b) Trong các đại lượng sau, đại lượng nào cần được biểu diễn bởi vectơ?
Giá tiền, lực, thể tích, tuổi, độ dịch chuyển, vận tốc.
2. Cho hình thang ABCD có hai cạnh đáy là AB và DC (Hình 15).
Điểm M nằm trên đoạn DC.
a) Gọi tên các vectơ cùng hướng với vectơ .
b) Gọi tên các vectơ ngược hướng với vectơ .
[image: ]
3. Cho hình vuông ABCD có tâm O và có cạnh bằng a (Hình 16).
a) Tìm trong hình hai vectơ bằng nhau và có độ dài bằng 
b) Tìm trong hình hai vectơ đối nhau và có độ dài bằng a.
[image: ]
4. Cho tứ giác ABCD. Chứng minh rằng tứ giác đó là hình bình hành khi và chỉ khi  = .
5. Hãy chỉ ra các cặp vectơ cùng hướng, ngược hướng, bằng nhau trong Hình 17.
[image: ]
6. Gọi O là tâm hình lục giác đều ABCDEF.
a) Tìm các vectơ khác vectơ  và cùng hướng với vectơ.
b) Tìm các vectơ bằng vectơ .
7. Tìm các lực cùng hướng và ngược hướng trong số các lực đẩy được biểu diễn bằng các vectơ trong Hình 18.
[image: ]
Bạn có biết?
VECTƠ TRONG VŨ ĐIỆU LOÀI ONG
[image: ]
Vũ điệu loài ong hay điệu nhảy lúc lắc là một vũ điệu đặc biệt hình số 8 của ong mật. Những con ong đã tìm được nguồn thức ăn thành công sẽ thực hiện vũ điệu này để chia sẻ thông tin cho các thành viên khác trong tổ. Thông tin đó là một vectơ  chỉ độ dịch chuyển từ tổ đến nơi có hoa.
- Tia OM phân đôi đường số 8 trong vũ điệu chỉ hướng của vectơ.
- Thời gian múa sẽ tỉ lệ thuận với độ lớn của vectơ (khoảng cách từ tổ đến nơi có hoa).
Như vậy có thể nói loài ong cũng biết biểu diễn vectơ thông qua một điệu múa.
(Nguồn: https://en.wikipedia.org/wiki/Round_dance_honey_bee)
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Vecto BH c6 diém diu la B, diém cudi 1a H va c6 gi I3 dudng thing BH.
Tacé: CA =2, BH =1, AH =NJAC' —CH* =[a-1=+3.
Suy ra |l =2, [BH| =1, [4F] = 3.
el Tim diém diu, diém cudi, gid va do dai cua céc vecto CH, CB, HA trong Vidu 1.
@l Cho hinh vudng ABCD c6 canh bing g hai 4 B
duémg chéo cit nhau tai O (Hinh 5). Tim do dai ciia
cic vecto AC, BD, O4, 40.
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Hinh5
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2. Hai vecto cung phuong, cung huéng
,Q Ban c6 nhan xét gi vé gia cua cac cép vecto AB va CD, I_)é va RS trong Hinh 67

il B [y D

e \Q \'R

Hinh 6

)
QD
b

Hai vecto duoc goi la ciing phwong néu gia cua chung song song hoac tring nhau.

Vidu 2
Tim cac vecto cung phuong trong Hinh 6.

Giai
Trong Hinh 6, AB va CD cung phuong vi co gia trung nhau; P_Q va RS ctung phuong
vi cO gia song song.
Chii y: Trong Hinh 6, hai vecto AB va CD cung phuong va c6 cting huéng di tir trai sang
phai. Ta noéi AB va CD la hai vecto cung hwong. Hal vecto I—’_@ va RS cung phuong
nhung c6 huéng nguoce nhau. Ta noi hai vecto @ va RS 1a hai vecto nguroc huong.
Nhan xét: Hai vecto cing phuong chi ¢é thé cing hudng hodic nguoc huéng.
Vidu 3

Tim cac luc nguoc hudng trong sé cac luc tic déng vao may bay trong Hinh 7.

i

d

Giai
Quan sat hinh 7, ta thiy luc nang # nguoc hudng véi trong luc P; luc can & nguoc huéng

véi luc day d.
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2. Hai vecto cung phuwong, cung huéng
A Ban c6 nhiin xét gi vé gid cita cic cap vecto 4B v CD, trong Hinh 67
5 P
i s
F N
E Qo 3
Hinh6
m

= Hai vecto duge goi la ciing phirong néu gia cia chiing song song hofc tring nhau.

Vidu2
Tim cic veeto ciing phuong trong Hinh 6.

Gii
Trong Hinh 6, AB va CD cing phuong vi c6 gid tring nhau; PQ va RS ciing phuong

vi ¢ gid song song.
di ti trdi sang

ChuiJ: Trong Hinh 6. hai vecto 4B va CD cing phuong vi c6 ciig huéng
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phii. Tandi AB va CD la hai vecto ciing hudng. Hai vecto PQ va RS cing phuong
nhung c6 huéng nguoe nhau. Ta néi hai vecto PO va RS 1 hai vecto nguge hisng.
Nhén xét: Hai vecto cing phuong chi ¢ thé cing huéng hodc nguoc huéng.

Vidu3

Tim cic lwe nguoc huéng trong s cic luyc tac dong vio may bay trong Hinh 7.

Hinh 7
Gidi
Quan sit hinh 7, ta thiy luc nang ji nguoc hudng véi trong lue P; luc cin € nguoc hudng
i luc diy d.
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Q_‘ Quan sat Hinh 8 va goi tén cac vecto:

D

a) Cung phuong vé1 vecto X ; a \! ﬁ/ 5
b) Cung huéng véi vecto @; EEEENEZEZEEEE
¢) Nguoc huong voli vecto i . y r
laul | w
. . Hinh 8
Nhdn xét: Ba diém ph;in biét i B, C thang hang khi P i b
va chi khi hai vecto 4B va AC cung phuong.
Hinh 9

That vay, ta thay néu ba diém 4, B, C thang hang thi hai vecto AB va AC cb gia trung nhau
nén chiing ciing phuong. Nguoc lai, néu hai vecto AB va AC cung phu'cmg thi hai duong
thing AB va AC phai song song hodc tring nhau, hon nira hai duong thing nay lai c6 chung
diém A nén ching phai trang nhau. Viy ba diém 4, B, C thing hang.
& Khing dinh sau dung hay sai? Hiy giai thich.
Néu ba diém phan biét 4, B, C théng hang thi hai vecto 4B va AC ciing huéng.

3. Vecto béang nhau — Vecto déi nhau 4 B
A Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 10), hdy so sanh
d6 dai va hudng cua hai vecto:
e — D
a) 4B va DC- b) 4D va CB. Hinh10 €

Hai vecto @ va b dugc goi 1a bang nhau
néu ching cung hudng va cé cung doé dai,
ki hi¢u @ =5 b | b
Hai vecto @ va b duoc goi la déi nhau
néu ching nguoc hudéng va co6 cung dé dai,
ki hiéu @ =—b. Khi dé, vecto b duoc goi
la vecto déi cua vecto a.

i~

a) b)
Hinh 11

Cha y:

a) Cho vecto @ va diém O, ta ludn tim duoc mét diém A duy nhét

- A
sao cho O4=a. Khi d6 do dai cua vecto g la dé dai doan OA, /'/4

ki hiéu la |al. o
b) Cho doan tha:\ng MN, ta luén c6 NM =—MN . Hinfris
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&
es Quan siit Hinh 8 v goi tén céc vecto:
a) Ciing phuong véi vecto ¥ - E%E
b) Ciing huéng véi vecto @;
) Nguoc huéng véi vecto ii y
X w
. . Hinh 8
Nhn xét: Ba diém phin bict 4, B, C thing hing khi . =
v chi khi hai vecto AB va AC cing phuong.
Hinh 9
Thit vy, ta thiy néu ba diém 4, B, Cmsng hang thi hai vecto AB va AC cb gid tring nhau 0

nén chiing ciing phuong. Neuoe lai, néu hai veeto 4B va AC ciing phuong thi hai duimg
thing AB vi AC phii song song hodc triing nhau, hon nira hai duémg thing nay lai ¢ chung
diém A nén ching phi tring nhau. Viy ba diém A, B, C thing hing.

a Khing dinh sau diing hay sai? Hay gii thich
Néu ba diém phan biét 4, B, C thing hang thi hai vecto 4B va AC cing huéng

3. Vecto béng nhau - Vecto' d8i nhau

A Cho hinh binh hinh ABCD (Hinh 10), hay 50 sinh
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es Quan siit Hinh 8 v goi tén céc vecto:
a) Ciing phuong véi vecto ¥ A E%E
b) Ciing huéng véi vecto @;
) Nguoc huéng véi vecto ii y
W
. . Hinh 8
Nhdn xét: Ba diém phin bict 4, B, C thing hing khi P An
v chi khi hai vecto AB va AC cing phuong.
Hinh 9
Thit vy, ta thiy néu ba diém 4, B, Cmsng hang thi hai vecto AB va AC cb gid tring nhau 0

nén chiing ciing phuong. Nguoc lai, néu hai vecto 4B va AC cing phuong thi hai duimg
thing AB vi AC phii song song hodc triing nhau, hon nira hai duémg thing ny lai ¢ chung
diém A nén ching phi tring nhau. Viy ba diém A, B, C thing hing.

Q‘ Khing dinh sau diing hay sai? Hay giai thich
Néu ba diém phin biét 4, B, C thing hing thi hai vecto 4B va AC cing huong.

3. Vecto béng nhau - Vecto' d8i nhau

A Chﬂ hlnh bmh hanh AB( D (H\nh 10), hay so sanh
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@3 Quan sat Hinh 8 va goi tén cac vecto: \ Z i
a) Cung phuong voi vecto X ; g 5\ a4 -
b) Cung hudéng voi vecto d ; | \: j N
¢) Nguoc huong voi vecto i . y | <
2 [ w 5
) ) Hinh 8
Nhdn xét: Ba diém ph;in biét i B, Cthing hang khi P B "
va chi khi hai vecto AB va AC cung phuong.

Hinh 9
That vy, ta thiy néu ba diém 4, B, C thing hang thi hai vecto AB va AC c6 gia tring nhau
nén ching cing phuong. Nguoc lai, néu hai vecto AB va AC cung phuong thi hai duong
thing AB va AC phai song song hodc tring nhau, hon nira hai dudng thiang nay lai ¢6 chung
diém A nén chung phai tring nhau. Vay ba diém 4, B, C thing hang.
a Khing dinh sau dang hay sai? Hay giai thich.
Néu ba diém phan biét 4, B, C thing hang thi hai vecto AB va AC cung hudng.

3. Vecto béng nhau — Vecto déi nhau

A B
ﬁ Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 10), hay so sanh
do dai va hudng cua hai vecto:
D G

a) AB va DC: b) 4D va CB. Hinh 10

Hai vecto @ va b duoc goi la bﬁug nhau
néu chiing cung hudng va cé cung do dai,
ki higu G =5 b | e
Hai vecto @ va b duoc goi la doi nhau
néu ching nguoc hudng va cé cing do dai,
ki hiéu @ =—b. Khi d6, vecto b duoc goi
1a vecto déi cua vecto a.

21

Hinh 11

Cha y:

a) Cho vecto @ va diém O, ta luén tim duoc mét diém A duy nhét B 4
sao cho OA =a. Khi d6 do dai cua vecto @ la dé dai doan OA, //
ki hiéu la |a. 0

b) Cho doan théng MN, ta luén c6 NM =—MN . Hinh 12
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Q_‘ Quan sat Hinh 8 va goi tén cac vecto: \ =
a) Cung phuong vai vecto X ; g b i -
b) Cung hudng voi vecto a ;
¢) Nguoc huong voi vecto i . y o
gl o w '
) ) Hinh 8
Nhén xét: Ba diem pliin biét i B, C thang hang khi P b -
va chi khi hai vecto 4B va AC cung phuong.
Hinh 9

Thét vay, ta thiy néu ba diém 4, B, C thang hang thi hai vecto AB va AC cb gia triung nhau

nén ching cing phuong. Nguoc lai, néu hai vecto AB va AC cung phu’cmg thi hai duong
thing AB va AC phai song song hodc tring nhau, hon nira hai duéng thing nay lai ¢6 chung
diém A nén ching phai tring nhau. Viy ba diém A, B, C thing hang.

e‘ Khing dinh sau ding hay sai? Hay giai thich.
Néu ba diém phan biét A, B, C thing hang thi hai vecto AB va AC cing huéng.
3. Vecto béng nhau — Vecto déi nhau

A Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 10), hay so sanh
do dai va hudng cua hai vecto:

a) 4B va DC; b) AD va CB. Hinh 10

Hai vecto @ va b dugcggil&b&ugnhau
néu chang cung huéng va cé cung do dai,
ki higu G =5. /b ; ¥
Hai vecto @ va b duoc goi 1a doi nhau
néu chiing nguoc huéng va cé cling d6 dai,
ki hi¢u @ =—b. Khi do, vecto b dugc goi
1a vecto ddi cua vecto a .

2

Hinh 11

Cha y:

a) Cho vecto @ va diém O, ta ludn tim duoc mot diém A duy nhét

. A
sao cho OA4 =g . Khi do do dai cua vecto a la d6 dai doan OA, /’/'
o

ki hiéu la |al.
b) Cho doan théng MN, ta ludn c6 NM =—MN . ks
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nén chiing ciing phuong. Ngoc lai, néu hai vecto 4B va AC cing phuong thi hai duémg
thing 4B va AC phii song song hodc tring nhau, hon nira hai duéng thing nay lai c6 chung
diém A nén ching phi tring nhau. Viy ba diém A, B, C thing hing.

Q‘ Khing dinh sau diing hay sai? Hay gii thich
Néu ba diém phan biét 4, B, C thing hang thi hai vecto AB va AC cing huéng
3. Vecto béng nhau - Vecto' d8i nhau

Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 10), hdy so sinh
d6 dai va huéng cua hai vecto:

a) 4B va DC; b) 4D va CB Hinh 10

Hai vecto @ va b dugc goi la bing nhau I
néu ching ciing huéng va c6 cing dd dai, 73
kihidua=b.

Hai vecto @ va b duoc goi ld déi nhau -
néu ching nguoc huéng va co cing do dai, a - )
ki hiéu @=—b. Khi dé, vecto b duge goi

1 vecto dbi ciia vecto G .

=
E)

Chiiy:

3) Cho vecto G va diém O. ta ludn tim duoc mét diém A duy nhit
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Hai vecto @ va b duoc goi 1d bing mhau [ | [ | |
néu ching ciing huéng va c6 cing dd dai, 73
kihidua=b.

Hai vecto @ va b duoc goi ld déi nhau
néu chiing nguoe hudng va co ciing do dai,
ki hiéu @=—b. Khi dé, vecto b duge goi
1 vecto dbi ciia vecto G .

=

a b)
Hinh 11

Chiiy:

) Cho vecto @ va diém O, ta ludn tim duge mdt diém A duy nhéit A4
sa0 cho OA=a. Khi do do dai cita vecto d la d dai doan OA, /

ki hiéu la |al. o/ =

b) Cho doan thing MN, ta ludn c6 NM

W Hinh 12
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P Type here to search
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Vidu4
a) Tim trong Hinh 10 hai cip vecto bing nhau v hai cap vecto dbi nhau.
b) Cho diém O li trung diém cia doan thing AB. Tim hai vecto déi nhau.
Giii
a) Trong Hinh 10, ta c6: 4B = DC, DA=CB, LAl r [T
[
Hinh 13
b)Taco OAd=
Cho D, E, F lin luot I trung diém cia cic canh BC,
CA, AB cua tam gidc ABC (Hinh 14).
. = L5 £
a) Tim céc vecto bing vecta EF.

b) Tim cc vecto ddi cia vecto EC. N
B D

Hinh 14

4. Vecto-khéng

Ta bi

iét ring mdi vecto hoan toan duge xéc dinh khi biét diém déu va diém cudi cia no.

Vi mot diém A bit ki, ta quy uée ¢ mt vecto dic biét ma diém dau va diém cudi déu la 4.
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Vidu 4
a) Tim trong Hinh 10 hai cap vecto biang nhau va hai cdp vecto ddi nhau.

b) Cho diém O la trung diém cua doan thing A4B. Tim hai vecto ddi nhau.

Gidi
a) Trong Hinh 10, ta co: TB:R.‘, m=c_3, ¥ 0 B
AD=-CB, DA=—-AD.
Hinh 13
b) Ta c6 OA=—OB (Hinh 13).
@' Cho D, E, F 1an luot la trung diém cua cac canh BC,
CA, AB cua tam giac ABC (Hinh 14).
. = Fl E
a) Tim cac vecto bang vecto EF.
b) Tim cac vecto doi cua vecto EC.
B D C
Hinh 14

4. Vecto-khéng
Ta biét ring méi vecto hoan toan duoc xéac dinh khi biét diém dau va diém cudi cua no.
V&1 mot diém A bat ki, ta quy udc coé mot vecto dac biét ma diém dau va diém cudi déu la 4.

Vecto d6 duoc ki hiéu 1a A4 va goi la vecto-khong (c6 gach ndi giira hai tir).

Vecto ¢ diém dau va diém cudi tring nhau goi la vecto-khong, ki hiéu 1a 0.

Cha y:

— Quy uéc vecto-khang c6 dé dai bang 0.

— Vecto-khéng luén cung phuong, cing hudng véi moi vecto.

— Moi vecto-khong déu béng nhau: 0= A4 =BB=CC =... véi moi diém A B,C, ..
— Vecto dbi cua vecto-khong la chinh no.

Vidus

Cho doan thiang EF c6 d6 dai bing 2 va nhan M la trung diém.

a) Tim vecto-khong trong sb cac vecto: EF " EE , EM , MM | FF.

b) Dung ki hiéu 0 dé biéu dién cac vecto-khong dé.
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Giai

a) Ta co cac vecto FE, MM | FF c6 diém dau va diém cudi trung nhau nén chung la
vecto-khong.

b) Ta viét 0= EE = FF = MM .

Qs Tim d6 dai ctia cac vecto EF , EE, EM , MM , FF trong Vidu 5.

BAI TAP

1. a) Ban hay tim su khac biét gitra hai dai luong sau:
— Bac Ba c6 sb tién 1a 20 tridu dong.
— Mt con bao di chuyén vé&i van tée 20 km/h theo huéng déng bic.
b) Trong cac dai luong sau, dai luong nao can duoc biéu dién boi vecto?
Gia tién, luc, thé tich, tudi, d6 dich chuyén, vén tdc.
2. Cho hinh thang ABCD ¢6 hai canh day la 4B va DC (Hinh 15). A B
Piém M nam trén doan DC.

a) Gol tén cac vecto cung hudng voi vecto AB.

b) Gol tén cac vecto nguoce hudng véi vecto DM . D i¥G C
. Hinh 15
3. Cho hinh vuéng ABCD co6 tam O va c6 canh bang a (Hinh 16).
A B
. . . = LA PR a'\IE
a) Tim trong hinh hai vecto bang nhau va c6 do dai bang =
b) Tim trong hinh hai vecto déi nhau va cé d6 dai bing av2. e (9]
4. Cho tir giac ABCD. Ching minh ring tir giac d6 1a hinh binh hanh F- o
khi va chi khi 4B =DC. Hinh 16

5. Hay chi ra céac ciip vecto cang huéng, nguoc huéng, bing nhau trong Hinh 17.

y

AN B
=
<l

=i

.\;
=|
[

Hinh 17
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Gi tién, luc, the tich, tudi, dg dich chuyén, van toc.
2. Cho hinh thang ABCD c6 hai canh déy 1a 4B va DC (Hinh 15). 4 B
'm M nim trén doan DC.
a) Goi tén cic vecto cing huéng véi vecto AB.
b) Goi tén céic vecto nguoe huéng véi vecto DM . i c
s Hinh 15
3. Cho hinh vuong ABCD cé tim O va ¢6 canh bing a (Hinh 16).
4 B
2) Tim trong hinh hai vecto bing nhau va co dé dai bing v
b) Tim trong hinh hai vecto déi nhau va co 6 dai bing av2 . a
4. Cho ti gidic ABCD. Chimg minh ring ti gidc d6 1 hinh binh hinh DA
khi va chi khi 4B =DC. Hinh 16
5. Hay chi ra cic cap vecto cing hudng, nguoe hudng, bing nhau trong Hinh 17.
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6. Goi O 14 tim hinh luc gidc déu ABCDEF.
a) Tim céc vecto khic vecto 0 va cling huéng véi vecto OA.
b) Tim cic vecto bing vects AB .
7. Tim céc luc cing huéng va nguge huéng trong sé cic luc diy dugc biéu dién bing cic vecto
trong Hinh 18.
L 0
a) b)

Hinh 18
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‘Trong chuong V, chiing ta sé tim hiéu vé vectd va cic phép toan lién quan dén vectd nhu: tdng va hiéu hai vects,
tich cila mdt s véi mot vect, tich vé huGng cita hai vecto. Chiing ta cing sé hoc cach vin dung cic phép todn vé

Vecto vao viéc gidi toan ciing nhttrong cic hoat.

g thic tién va cécmén hoc cé lién quan.

Trong mét my do van téc gié (Anemometer), 3 én cia vin toc duge do bang s6 vong quay thiét bi hinh chio

va hutdng gié duoc biéu dién béi hudng cia mii tén.
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Trong chuang V, chiing ta s& tim higu vé vecto va cic phép toan lién quan dén vectd nhu: téng va hiéu hai vectd,
tich clia mdt sd vdéi mét vecto, tich vé hudng ciia hai vecto. Chiing ta ciing sé hoc cach van dung cac phép toan vé
vectd vao viéc gidi toan ciing nhu trong cac hoat déng thuc tién va cic mon hoc ¢é lién quan.

Trong mdt may do vén tdc gié (Anemometer), dd In clia van téc dugc do biang sé vong quay thiét bi hinh chao
va hudng gié dugc biéu dién béi hudng ciia miii tén.

) Hoc xong chuong nay, ban cé thé

— Nhan biét dugc khai niém vecto, vecta bang nhau, vecta-khéng. Biéu thi duoc
mot s6 dai lugng trong thuc tién bang vecto.

- Thuc hién dugc cac phép toan trén vecto (téng va hiéu hai vecta, tich ctia mét
56 vdi mat vecta) va mé ta dugc nhiing tinh chat hinh hoc (ba diém thang hang,
trung diém clia doan thing, trong tdm cua tam gidc, ...) bidng vecto.

—Thuc hién dugc phép toan tinh tich vé hudng cua hai vecta va mé ta dugc nhiing
tinh chat hinh hoc bang tich vé hudng.

- Surdung dugc vecto va cac phép toan trén vecto dé giai thich mét sé hién tugng
cé lién quan dén Vat li va Hoa hoc. Van dung duogc kién thic vé vecto dé giai méot
56 bai toan hinh hoc va mét s6 bai toan lién quan dén thuc tién.
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Bai 1. Khai niém vecto
Tir khoa: Dai lugng vé huéng; Pai lugng <6 hudng; Diém dau; Diém cudi; Ngon; Gia;
D6 Idn; Vecta déi.

@ Chiing ta can vecto @& biéu dién cic dai luong c6 hudng.

1. Pinh nghia vecto

A Trong thé'ng béo: C6 mét con tau che 500 tan hang tir =
cang 4 dén cang B cach nhau 500 km.
Ban hay tim su khac biét gitra hai dai luong sau: .’@/
— Khéi luong cua hang: 500 tAn. f A
— Dé dich chuyén cua tau: 500 km tir 4 dén B.

Hinh 1

Pai luong vo hudng la dai luong chi coé d6 lon. Vi du: khéi luong, khoang cach, nhiét do, ...

Pai luong c6 hudng la dai luong bao gf’im ca do 1én va hudng. Vi du: d6 dich chuyén, luc,
van toe, gia toe, ...

Khi xac dinh mét dai luong v6 huéng, ta chi cén mé ta d6 16m cua no. Vi du: Hang trén tau
c6 khéi luong 500 tan.

Khi xac dinh mét dai lwong c6 hudng, ta phai dé cap dén ca do 16n va hudng cua né. Vi du:
Con tau ¢6 dé dich chuyén dai 500 km theo huéng tir 4 dén B.

Vecto 1a mot doan thfmg c6 hudng, nghia la da chi ra diém dau va diém cudi.





