CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ 

A. CHUẨN KIẾN THỨC
1. Khái niệm cực trị hàm số : 

Giả sử hàm số xác định trên tập hợp 
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được gọi là một điểm cực đại của hàm số 
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Khi đó 
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được gọi là giá trị cực đại của hàm số 
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được gọi là một điểm cực tiểu của hàm số 
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nếu tồn tại một khoảng 
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Khi đó 
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được gọi là giá trị cực tiểu của hàm số 
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Giá trị cực đại và giá trị cực tiểu được gọi chung là cực trị 

Nếu 
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là một điểm cực trị của hàm số 
[image: image19.wmf]f

 thì ngư=ời ta nói rằng hàm số 
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Như vậy : Điểm cực trị phải là một điểm trong của tập hợp 
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 Điểm cực đại , cực tiểu gọi chung là điểm cực trị của hàm số  , f(x0 ) là giá trị cực trị (hay cực trị ) của hàm số.

Chú ý. 

a)Giá trị cực đại  (cực tiểu  ) f(x0) của hàm số f  chưa hẳn đã là GTLN (GTNN) của hàm số f trên tập xác định D mà f(x0) chỉ là GTLN (GTNN) của hàm số f trên khoảng (a,b) 
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D và (a;b) chứa x0 .

b)Nếu f’(x) không đổi dấu trên tập xác định D của hàm số f thì hàm số f không có cực trị .

2. Điều kiện cần để hàm số đạt cực trị: 

Định lý 1: Giả sử hàm số 
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 đạt cực trị tại điểm 
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Đạo hàm 
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có thể  triệt tiêu tại điểm 
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 nhưng hàm số 
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Hàm số  có thể  đạt cực trị tại một điểm mà tại đó hàm số không có đạo hàm
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Hàm số  chỉ có thể đạt cực trị tại một điểm mà tại đó đạo hàm của hàm số bằng 
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, hoặc tại đó hàm số không có đạo hàm . 

3. Điều kiện đủ để hàm số đạt cực trị:

Định lý 2: Giả sử hàm số 
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thì hàm số đạt cực tiểu tại điểm 
[image: image43.wmf]0

x

. 

Nếu 
[image: image44.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

00

00

f'x0,xa;x

f'x0,xx;b

ì

>Î

ï

í

<Î

ï

î

thì hàm số đạt cực đại tại điểm 
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Định lý 3: Giả sử hàm số 
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có đạo hàm cấp một trên khoảng 
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Chú ý : 

1. Nếu 
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 là một điểm cực trị của hàm số 
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 thì điểm 
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 được gọi là điểm cực trị của đồ thị hàm số 
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2. Trong trường hợp 
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 không tồn tại hoặc 
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thì định lý 3 không dùng được.
B. LUYỆN KĨ NĂNG GIẢI  CÁC DẠNG BÀI TẬP.

Dạng 1: TÌM CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ

Bài toán 01: TÌM CỰC TRỊ HÀM SỐ TRÊN TẬP XÁC ĐỊNH.

Phương pháp giải
Tìm tập xác định D của hàm số f.
Tính f’(x).
Tìm nghiệm của phương trình f’(x) = 0 (nếu có) và tìm các điểm x0 
[image: image65.wmf]Î

D mà tại đó hàm f liên tục nhưng f’(x0) không tồn tại.
Vận dụng định lý 2  (lập bảng xét dấu f’(x) ) hay định lý 3 (tính f’’(x)) để xác định  điểm cực trị của hàm số.
Chú ý: Cho hàm số 
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 là điểm cực trị của hàm số khi và chỉ khi hai điều kiện sau đây cùng thảo mãn:
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Đạo hàm đổi dấu khi 
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Các ví dụ
Ví dụ 1 : Tìm cực trị của các hàm số sau:
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2. Tập xác định : 
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Hàm số đạt cực đại tại 
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Ví dụ 2 : Tìm cực trị của các hàm số sau:
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Hàm số  đạt cực tiểu tại 
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Ví dụ 3: Tìm cực trị của các hàm số sau:

1.   
[image: image113.wmf]42

15

yxx

44

=--+

                                                           2. 
[image: image114.wmf]3

y2x3x1.

=++


Lời giải.
1. Tập xác định : 
[image: image115.wmf]D

=

¡


Ta có: 
[image: image116.wmf]32

y'x2xx(x2)

=--=-+

,  
[image: image117.wmf]xD:

"Î

 
[image: image118.wmf]5

y'0x0,y(0)

4

=Û==


Giới hạn :  
[image: image119.wmf]4

24

xx

115

limylimx;

4

x4x

®-¥®-¥

æö

=--+=-¥

ç÷

èø


                  
[image: image120.wmf]4

24

xx

115

limylimx

4

x4x

®+¥®+¥

æö

=--+=-¥

ç÷

èø


Bảng biến thiên 
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Hàm số đạt cực đại tại điểm 
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Ví dụ 4: Tìm cực trị của các hàm số sau:
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Hàm số đạt cực tiểu tại điểm 
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Bảng biến thiên
[image: image146.emf]�

-4 �

-3 �

-4 �

1 �

-1 �

+ �

+ �

CT �

CT �

CÑ �

- �

+ �

+ �

- �

0 �

0 �

0 �

0 �

+ �

- �

y �

y' �

x


Hàm số đạt cực đại tại điểm
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Ví dụ 5: Tìm cực trị của các hàm số sau:
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Lời giải.
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      Hàm số  đạt cực tiểu tại 
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,hàm số  đạt cực đại tại 
[image: image159.wmf]C
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2. Tập xác định : 
[image: image160.wmf]D
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Ta có:  
[image: image161.wmf]2
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Giới hạn :   
[image: image164.wmf]3
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Bảng biến thiên
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Hàm số  đạt cực tiểu tại  
[image: image167.wmf]==-
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hàm số  đạt cực đại tại 
[image: image168.wmf]C
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CÁC BÀI TOÁN LUYỆN TẬP
Bài 1: Tìm cực trị (nếu có) của  hàm số sau: 
[image: image169.wmf]2
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Bài 2: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:
	1. 
[image: image170.wmf]32
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3. 
[image: image171.wmf]32
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	2. 
[image: image172.wmf]32
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Bài 3: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:
	1. 
[image: image173.wmf]42
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3. 
[image: image174.wmf]43
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	2. 
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Bài toán 02: TÌM CỰC TRỊ HÀM SỐ CỦA HÀM SỐ CHỨA GIÁ TRỊ TUYỆT ĐỐI, CHỨA CĂN THỨC.
Các ví dụ
Ví dụ 1. Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:

1. 
[image: image177.wmf]4x

y

4x

-

=

+






                                                        2. 
[image: image178.wmf]1
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Lời giải.
1. TXĐ: 
[image: image179.wmf]D
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Nếu 
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Tại x = 0 thì 
[image: image184.wmf]11
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Vậy hàm số đạt cực đại tại 
[image: image187.wmf]C
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TXĐ: 
[image: image189.wmf]{
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Nếu 
[image: image190.wmf]x3
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 thì 
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[image: image192.wmf]2

22

1(x1)1

y'1

(x1)(x1)

+-

=-=

++


Và 
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Tại 
[image: image194.wmf]x3
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, ta có: 
[image: image195.wmf]22
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Vì 
[image: image196.wmf]y'(3)y'(3)
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Nếu 
[image: image198.wmf]x3
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 thì 
[image: image199.wmf]1
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, ta có: 
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Bảng biến thiên: 

[image: image201.emf]�
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Suy ra điểm cực tiểu của hàm số là 
[image: image202.wmf]x3
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[image: image203.wmf]CT
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 và 
[image: image204.wmf]CT

x0, y 4

==

; điểm cực đại của hàm số là 
[image: image205.wmf]C
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Ví dụ 2: Tìm cực trị của hàm số sau:
[image: image206.wmf]2
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Lời giải.
Hàm số xác định 
[image: image207.wmf]22
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Vậy tập xác định của hàm số : [image: image209.wmf]D
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[image: image211.wmf]2
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Vậy phương trình 
[image: image212.wmf]y'0
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 vô nghiệm, lại có 
[image: image213.wmf]y'

 luôn tồn tại ,suy ra hàm số không có điểm cực trị . 
Bài 1: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:

	1. 
[image: image214.wmf]y1x1

=+-


	2. 
[image: image215.wmf](
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Bài 2: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:

	1. 
[image: image216.wmf]2
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	2. 
[image: image217.wmf]2

x20

y

x1

+

=

+




Bài 3: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:

	1. 
[image: image218.wmf]2
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	2. 
[image: image219.wmf]2
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Bài 4: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:

	1. 
[image: image220.wmf](
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	2. 
[image: image221.wmf](

)

2

yx332xx

=+--




Bài 5: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:

	1. 
[image: image222.wmf]22
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	2. 
[image: image223.wmf]2
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Bài toán 03: TÌM CỰC TRỊ HÀM SỐ LƯỢNG GIÁC.

Các ví dụ
Ví dụ 1 Tìm cực trị (nếu có) của  hàm số : 
[image: image224.wmf]y2sin2x3
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Lời giải.
TXĐ: 
[image: image225.wmf]D
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Ta có 
[image: image226.wmf]y'4cos2x

=
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Vậy hàm số đạt cực đại tại các điểm 
[image: image230.wmf]xn;yn1
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 và đạt cực đại tại 
[image: image231.wmf](
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Ví dụ 2 Tìm cực trị (nếu có) của  hàm số : 
[image: image232.wmf]y32cosxcos2x
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Lời giải.
TXĐ: 
[image: image233.wmf]D
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Ta có: 
[image: image234.wmf](
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 và 
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[image: image237.wmf](
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[image: image238.wmf](
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 nếu 
[image: image239.wmf]k

 chẵn, suy ra hàm số đạt cực tiểu tại điểm 
[image: image240.wmf]x2n,n
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 và 
[image: image241.wmf](
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[image: image242.wmf](
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 nếu 
[image: image243.wmf]k

 lẻ, suy ra hàm số đạt cực tiểu tại điểm 
[image: image244.wmf](
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[image: image245.wmf](
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[image: image246.wmf]2
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 suy ra hàm số đạt cực đại tại điểm 
[image: image247.wmf]2
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CÁC BÀI TOÁN LUYỆN TẬP
Bài 1: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:
	1. 
[image: image249.wmf]y2sin2x3
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	2. 
[image: image250.wmf]66
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Bài 2: Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau:
	1. 
[image: image251.wmf]sinx
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	2. 
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Bài toán 04: TÌM ĐIỂM LIÊN QUAN ĐẾN CỰC TRỊ CỦA SỐ HÀM SỐ 
Các ví dụ
Ví dụ 1 Tìm các giá trị của 
[image: image254.wmf]m

 để hàm số: 
[image: image255.wmf]32

yx3x2
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 có điểm cực đại và điểm cực tiểu nằm  ở về hai phía khác nhau của đường tròn 
[image: image256.wmf](
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Lời giải.
TXĐ: 
[image: image257.wmf]D

=

¡


Ta có :
[image: image258.wmf]2
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[image: image259.wmf]x0y2A(0;2)
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[image: image260.wmf](
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[image: image261.wmf](
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[image: image262.wmf]R1
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Vì 
[image: image263.wmf]2
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 điểm 
[image: image264.wmf]A

nằm trong đường tròn 
[image: image265.wmf](
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Ví dụ 2 Cho đồ thị 
[image: image266.wmf](C)

:
[image: image267.wmf]=-+
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. Chứng minh rằng 
[image: image268.wmf](C)

 có 3 điểm cực trị phân biệt không thẳng hàng . Viết phương trình đường tròn qua 3 điểm cực trị đó .
Lời giải.
Trước hết ta có 
[image: image269.wmf]¢¢
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Xét hàm 
[image: image270.wmf]=-+
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 và có 
[image: image272.wmf]--=-<
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[image: image273.wmf]-=-<
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[image: image274.wmf]=-<
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. Do đó phương trình 
[image: image275.wmf]=
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 có ba nghiệm phân biệt hay hàm số có ba cực trị phân biệt.

Gọi 
[image: image276.wmf]00
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 là một điểm cực trị nào đó.

Nên có: 
[image: image277.wmf]=-Þ=-+=-+
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. Suy ra cả ba điểm cực trị đều nằm trên Parabol 
[image: image278.wmf]=-+
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Mặt khác  lại có 
[image: image279.wmf]=-+=-+
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Suy ra 
[image: image281.wmf]+=-+
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[image: image283.wmf]Û+++-=
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Vậy các điểm cực trị nằm trên đường tròn 
[image: image284.wmf]+++-=
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.
CÁC BÀI TOÁN LUYỆN TẬP

Bài 1: Cho hàm số 
[image: image285.wmf]32

yx3x1

=-+

. Tìm m để đường thẳng nối hai điểm cực trị của hàm số đã cho cắt đường tròn 
[image: image286.wmf]22
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một dây cung có độ dài bằng 
[image: image287.wmf]430
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Bài 2: Cho hàm số 
[image: image288.wmf]32

yx3x2

=-+

 có đồ thị là 
[image: image289.wmf](

)

C

. Gọi 
[image: image290.wmf]A,B

 là các điểm cực đại, cực tiểu của đồ thị 
[image: image291.wmf](
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. Viết phương trình đường thẳng 
[image: image292.wmf]d

 cắt đồ thị 
[image: image293.wmf](
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 tại 
[image: image294.wmf]2

 điểm 
[image: image295.wmf]M,N

 sao cho tứ giác 
[image: image296.wmf]AMBN

 là hình thoi.
Bài toán 06: TÌM CỰC TRỊ CỦA MỘT SỐ HÀM SỐ KHÁC
Các ví dụ
Ví dụ 1 Tính đạo hàm của hàm số tại điểm 
[image: image297.wmf]=
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 và  chứng minh rằng hàm số đạt cực tiểu tại 
[image: image298.wmf]=
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[image: image299.wmf](
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Lời giải.
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[image: image303.wmf](
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Mặt khác 
[image: image304.wmf]¹
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, ta có :  
[image: image305.wmf](
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Vì hàm số 
[image: image306.wmf](
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liên tục trên 
[image: image307.wmf]¡

 nên hàm số 
[image: image308.wmf](
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đạt cực tiểu tại 
[image: image309.wmf]=
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Ví dụ 2 Cho hàm số 
[image: image310.wmf](
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. Chứng minh rằng 
[image: image311.wmf](
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 nhưng hàm số 
[image: image312.wmf](
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 không đạt cực trị tại điểm 
[image: image313.wmf]0

.
Lời giải.
Ta có 
[image: image314.wmf](
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[image: image315.wmf]¹
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Với mọi 
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[image: image317.wmf]£
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[image: image320.wmf](
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Lấy một dãy 
[image: image323.wmf]=
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Dạng 2: TÌM ĐIỀU KIỆN ĐỂ HÀM SỐ CÓ CỰC TRỊ 

Bài toán 01: TÌM ĐIỀU KIỆN ĐỂ HÀM SỐ CÓ HOẶC KHÔNG CÓ CỰC TRỊ.

Phương pháp .
Quy tắc 1: Áp dụng định lý 2 


[image: image333.wmf]·

 

Tìm 
[image: image334.wmf](

)

f'x



[image: image335.wmf]·

 

Tìm các điểm 
[image: image336.wmf](

)

i

xi1,2,3...

=

tại đó đạo hàm bằng 
[image: image337.wmf]0

 hoặc hàm số liên tục nhưng không có đạo hàm. 


[image: image338.wmf]·

 

Xét dấu của 
[image: image339.wmf](

)

f'x

. Nếu 
[image: image340.wmf](

)

f'x

đổi dấu khi 
[image: image341.wmf]x

qua điểm 
[image: image342.wmf]0

x

 thì hàm số có cực trị tại điểm 
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Quy tắc 2: Áp dụng định lý 3 
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Các ví dụ

Ví dụ 1 : 

1. Định m để hàm số 
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2. Cho hàm số: 
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Lời giải.
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 thì hàm số  không có cực trị.

2. Hàm số đã cho xác định trên 
[image: image366.wmf]¡


Ta có: 
[image: image367.wmf](

)

¢

=--

2

y3m2xm


Để hàm số không có cực trị thì phương trình 
[image: image368.wmf]¢

=

y0

 vô nghiệm hoặc có nghiệm kép 
[image: image369.wmf](

)

004.3mm200m2

ÛD£Û+-£Û££


 Ví dụ 2 : 
1. Định m để hàm số 
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Vậy, với 
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 thì hàm số có cực đại, cực tiểu.
2. Hàm số đã cho xác định 
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Hàm số chỉ có  một cực trị  khi phương trình 
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Ví dụ 3: Tìm 
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Cách 2: Với 
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Với 
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Ví dụ 4: Tìm 
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Lời giải.
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Ví dụ 6: Tìm 
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Hàm số có cực đại , cực tiểu khi phương trình 
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CÁC BÀI TOÁN LUYỆN TẬP
Bài 1: 
1. Tìm m để hàm số:
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2. Tìm 
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 chỉ có một điểm cực trị.
Bài 2: Cho hàm số 
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 . Xác định m để đồ thị của hàm số  đã cho  có cực tiểu mà không có cực đại.
Bài 3: Tìm m để hàm số sau có cực trị: 
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Bài 4: Tìm 
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Bài 5: Cho hàm số
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1. Hàm số có ba cực trị.
2. Hàm số có cực tiểu mà không có cực đại.
Bài 6:
1. Cho hàm số 
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2. Tìm các hệ số 
[image: image497.wmf]a,b,c,d

 của hàm số 
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 lần lượt là các điểm cực tiểu và cực đại của đồ thị hàm số .

Bài toán 02: TÌM ĐIỀU KIỆN ĐỂ HÀM SỐ CÓ  CỰC TRỊ  TẠI ĐIỂM .

Phương pháp .
Trong dạng toán này ta chỉ xét trường hợp hàm số có đạo hàm tại x0. 

Khi đó để giải bài toán này ,ta tiến hành theo hai bước.

Bước 1. Điều kiện cần để hàm số đạt cực trị tại x0 là 
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, từ điều kiện này ta tìm được giá trị của  tham số .

Bước 2. Kiểm lại bằng cách dùng một trong hai quy tắc tìm cực trị ,để xét xem giá trị của tham số vừa tìm được có thỏa mãn yêu cầu của bài toán hay không?
Chú ý: 
Định lý 3: Giả sử hàm số 
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[image: image507.wmf]0

 tại điểm 
[image: image508.wmf]0
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Nếu 
[image: image509.wmf](
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thì hàm số 
[image: image510.wmf]f

 đạt cực đại tại điểm 
[image: image511.wmf]0
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.

Nếu 
[image: image512.wmf](
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thì hàm số 
[image: image513.wmf]f

 đạt cực tiểu tại điểm 
[image: image514.wmf]0

x

.

Trong trường hợp 
[image: image515.wmf]0
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 không tồn tại hoặc 
[image: image516.wmf]0

0

'()0

''()0

fx

fx

=

ì

í

=

î

thì định lý 3 không dùng được.

Các ví dụ

Ví dụ 1 : Cho hàm số: 
[image: image517.wmf](
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. Với giá trị nào của 
[image: image518.wmf]m

 thì hàm số đạt cực đại tại điểm 
[image: image519.wmf]=

x1

.

Lời giải.

Hàm số đã cho xác định trên 
[image: image520.wmf]¡


Ta có: 
[image: image521.wmf]22

y'x2mxmm1
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, 
[image: image522.wmf]y''2x2m
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Điều kiện cần: 
[image: image523.wmf](
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 hoặc 
[image: image524.wmf]m2
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Điều kiện đủ: 

Với 
[image: image525.wmf]m1

=

 thì 
[image: image526.wmf](
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 hàm số không thể có cực trị.

Với 
[image: image527.wmf]m2
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 thì 
[image: image528.wmf](
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 hàm số có cực đại tại 
[image: image529.wmf]=
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 .

Vậy, 
[image: image530.wmf]m2

=

 là giá trị cần tìm.
Nhận xét: 


[image: image531.wmf]·

 Nếu trình bày lời giải theo sơ đồ sau:  Hàm số đạt cực đại tại 
[image: image532.wmf]y'(1)0
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[image: image533.wmf](
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 thì lời giải chưa chính xác 
Vì  dấu hiệu nêu trong định lí 3 chỉ phát biểu khi 
[image: image534.wmf]0
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. Các bạn sẽ thấy điều đó rõ hơn bằng cách giải bài toán sau:

1. Tìm m để hàm số 
[image: image535.wmf]422

yx3mxmm
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 đạt cực tiểu tại 
[image: image536.wmf]x0
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2. Tìm m đề hàm số 
[image: image537.wmf]32

yx3(m2)x(m4)x2m1
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 đạt cực đại tại 
[image: image538.wmf]x1

=-

.


[image: image539.wmf]·

 Nếu ta khẳng định được 
[image: image540.wmf]0
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 thì ta sử dụng 
[image: image541.wmf](
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 được. 

Ví dụ 2 : Tìm các hệ số 
[image: image542.wmf]a,b

  sao cho hàm số 
[image: image543.wmf]2
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đạt cực trị tại điểm 
[image: image544.wmf]x0
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 và 
[image: image545.wmf]x4
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.
Lời giải.

Hàm số đã cho xác định trên 
[image: image546.wmf]b
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Ta có đạo hàm 
[image: image547.wmf](
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[image: image548.wmf]·

 

Điều kiện cần :

Hàm số đạt cực trị tại điểm 
[image: image549.wmf]x0
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 và 
[image: image550.wmf]x4
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 khi và chỉ khi 
[image: image551.wmf](
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[image: image552.wmf]·

 

Điều kiện đủ : 
[image: image553.wmf](
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Từ bảng biến thiên : hàm số đạt cực trị tại điểm 
[image: image554.wmf]x0
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 và 
[image: image555.wmf]x4
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. 
Vậy 
[image: image556.wmf]a2,b4
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 là giá trị cần tìm.

Ví dụ 3 : Cho hàm số: 
[image: image557.wmf]=-+++
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. Với giá trị nào của 
[image: image558.wmf]m

 thì đồ thị hàm số có hai điểm cực trị A, B sao cho  
[image: image559.wmf]=
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Lời giải.

Hàm số đã cho xác định trên 
[image: image560.wmf]¡


Ta có: 
[image: image561.wmf]¢
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Hàm số có cực đại, cực tiểu  ( 
[image: image562.wmf]¢
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 có 2 nghiệm phân biệt tức là  
[image: image563.wmf]¹
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Với 
[image: image564.wmf]¹
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, thì đồ thị của hàm số có các điểm cực trị là 
[image: image565.wmf]+-
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[image: image566.wmf]=
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[image: image568.wmf]==
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 (thoả điều kiện).

Vậy, 
[image: image569.wmf]==
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 là giá trị cần tìm.
Ví dụ 4 : Cho hàm số 
[image: image570.wmf](
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 Tìm giá trị của tham số thực 
[image: image571.wmf]m

 sao cho hàm số có hai điểm cực trị 
[image: image572.wmf]A,B

 thỏa mãn: 
[image: image573.wmf]+=
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Lời giải.

Hàm số đã cho xác định và lien tục trên khoảng 
[image: image574.wmf](
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Ta có: 
[image: image575.wmf](
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Hàm số có hai cực trị khi và chỉ khi 
[image: image576.wmf](
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 có hai nghiệm phân biệt  và đổi dấu qua mỗi nghiệm tức là 
[image: image577.wmf](
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 có hai nghiệm phân biệt khác 
[image: image578.wmf]-
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Nghĩa là phải có: 
[image: image579.wmf](
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Khi đó hai điểm cực trị là 
[image: image580.wmf](
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 hoặc 
[image: image583.wmf]=

26

m

9

 thỏa điều kiện 
[image: image584.wmf]¹

m0

 Vậy, 
[image: image585.wmf]=-

m2

 hoặc 
[image: image586.wmf]=
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 thỏa mãn yêu cầu bài toán.
Ví dụ 5 : Cho hàm số: 
[image: image587.wmf]32

1

yxmxxm1

3

=--++

. Với giá trị nào của 
[image: image588.wmf]m

 thì đồ thị hàm số có hai điểm cực trị A, B sao cho  
[image: image589.wmf]AB

 nhỏ nhất.

Lời giải.

Hàm số đã cho xác định trên 
[image: image590.wmf]¡


Ta có: 
[image: image591.wmf]¢
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Ta có: 
[image: image592.wmf]2
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( hàm số luôn có hai điểm cực trị 
[image: image593.wmf]12
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. 
Giả sử các điểm cực trị của hàm số là 
[image: image594.wmf]1122

A(x;y),B(x;y)

.
Ta có: 
[image: image595.wmf]¢
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 ( bạn đọc xem thêm bài toán 03, dạng toán 03 ) 
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[image: image596.wmf]=-+++
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Suy ra: 
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[image: image599.wmf]³
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. Dấu "=" xảy ra ( 
[image: image600.wmf]=
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.   Vậy, 
[image: image601.wmf]=

213

minAB

3

 khi 
[image: image602.wmf]=
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CÁC BÀI TOÁN LUYỆN TẬP
Bài 1: 
1. Cho hàm số 
[image: image603.wmf]=-+++--+

3232

yx3(m1)x3m(m2)xm3mm

. Chứng minh rằng với mọi giá trị của tham số m đồ thị hàm số có hai điểm cực trị và khoảng cách giữa hai điểm này không đổi
2. Gọi 
[image: image604.wmf]m

(C)

là đồ thị hàm số 
[image: image605.wmf](

)

++++
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2

xm1xm1
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x1

, chứng minh rằng với mọi 
[image: image606.wmf]m

, đồ thị  
[image: image607.wmf]m

(C)

luôn có cực đại, cực tiểu và khoảng cách giữa hai điểm đó bằng 
[image: image608.wmf]20

.
3. Chứng minh rằng với mọi tham số 
[image: image609.wmf]m

 hàm số 
[image: image610.wmf]=-++++
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 luôn có cực đại và cực tiểu đông thời khoảng cách giữa các điểm cực đại và cực tiểu của đồ thị hàm số không đổi.
Bài 2: Tìm m để hàm số: 

1. 
[image: image611.wmf]3
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x

y(2m1)x(m9)x1

3
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 đạt cực tiểu tại 
[image: image612.wmf]x2
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 .
2. 
[image: image613.wmf]32
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 đạt cực tiểu tại 
[image: image614.wmf]x1
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 .
3. 
[image: image615.wmf]2
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  đạt cực tiểu tại 
[image: image616.wmf]x1

=

.
4. 
[image: image617.wmf]2

x(m1)x32m

y

xm
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 đạt cực đại tại 
[image: image618.wmf]x1

=-

.
Bài 3: 
1. Cho hàm số 
[image: image619.wmf]=--++-

422

yx2(mm1)xm1

.Tìm 
[image: image620.wmf]m

 để đồ thị của hàm số  có khoảng cách giữa hai điểm cực tiểu ngắn nhất.
2. Tìm m để đồ thị hàm số:
[image: image621.wmf]=-+

32

yx3x2

 tiếp xúc với đường tròn: 
[image: image622.wmf]-+--=
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(xm)(ym1)5

.
3. 
[image: image623.wmf]=-++---
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[image: image624.wmf](1)

có cực đại, cực tiểu và các điểm cực trị của đồ thị hàm số (1) cách đều gốc tọa độ 
[image: image625.wmf]O

.
Bài 4: Tìm m để đồ thị hàm số: có 
[image: image626.wmf]2

 cực trị, đồng thời khoảng cách giữa 
[image: image627.wmf]2

 cực trị bằng 
[image: image628.wmf]215

.

Bài 5: Tìm 
[image: image629.wmf]m

 để đồ thị hàm số: 
[image: image630.wmf](
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  có cực trị đồng thời  tích các giá trị cực đại và cực tiểu đạt giá trị nhỏ nhất. 
Bài 6: Tìm 
[image: image631.wmf]m

 để đồ thị hàm số: 
[image: image632.wmf]-
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 có hai điểm cực trị 
[image: image633.wmf]A,B

 và đoạn 
[image: image634.wmf]AB

 ngắn nhất.
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