bhan dé tinh dién tich, thé tich ciia ham 4n, ham hoy
Caul. Cho ham sb f(x)=2x"+ax’ +bx+c v6i a,b,c 1a cac s6 thuc. Biét ham sd
g(x)=f(x)+f'(x)+f"(x) c6 hai gid tri cuc tri 1a —6 va 10. Dién tich hinh phing gi¢i han béi cc dudng
2f(x)-8

S e A S M
y g(x)+8 va y bang

A. 2In3. B. 41n3. C.3n2. D.In2.

Cau2. Chohamsd f(x)=x"+ax’+bx’ +cx+d v6i a,b,c,d 1a céc s6 thuc. Biét ham sb
g(x)=f"(x)+f"(x)+f"(x) c6 hai gid tri cuc tri 1a —1 va 6. Dién tich hinh phing gi6i han béi cac duong
44 -2 f"(x .
=A va y=-2 bang
g(x)-l— 2

A. In3. B. 4In3. C.6In2. D. 3In2.

Cau3. Chohamsd f(x)=ax’+bx+c v6i a,b,c 1a cac sb thuc. Biét ham sb
g(x) =X +f(x)+f'(x)+f”(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén dudi.

[ WG

X
5
o

cn \ 2 . . f(x)+x3—3x2+1 . N

Dién tich hinh phang gidi han bdi cac duong y = va y=1 bang
g(x)+1

A. In3. B. lng. C. lnﬁ. D. lnﬂ.

5 27 11

Chud4. (Ma 104 -2021 Lan 1) Cho ham s6 f (x)=x* +ax® + bx + ¢ v6i @,b,¢ 1a céc sb thyc. Biét ham s6
g(x)=f(x)+ f'(x)+ f"(x) c6 hai gid tri cyc tri [a -5 va 2 . Di¢n tich hinh phing gidi han boi duong
f(x)

__ S\ s :lb:
¥ 2(x)+6 vay ang

A. In3. B.3In2. C. Inl10. D.In7.



CéuS. (Mi 102 -2021 Lan 1) Cho ham s6 f(x)=x"+ax’ +bx+c véi a, b, ¢ 1a céc sd thyc. Biét ham sb
g(x)=f(x)+/"(x)+ f"(x) c6 hai gia tri cyc tri 1a —4 va 2. Dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong

/()

g(x)+6

A.2In2. B. In6. C. 3In2. D. In2.

y= va y =1 bang

Chu 6. (Mi 101-2021-Lan 1) Cho ham s6 f(x)=x" +ax’ +bx+c véi a,b,c 1a céc s thuc. Biét ham sb
g(x)=f(x)+ f'(x)+f"(x) c6 hai gié tri cuc tri 14 -3 va 6. Dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong

/(%)

=27 vay=1ba
y g(x)+6 va y ang

A. 2In3. B. In3. C. In18. D. 2In2.
Céu7. (Ma103-2021-Lan1)Chohamsd f(x)=x"+ax> +bx+c v6i a,b,c la cac s6 thuc. Biét ham s6

g(x)=f(x)+f"(x)+/"(x) c6 hai gia tri cyc tri 14 =5 va 3. Dién tich hinh phing gi6i han boi duong

AC)

g(x)+6

A. 2In3. B.In2. C. Inl5. D. 3In2.

va y=1 bang

Cau8. (Mi 101-2021-Lan 2) Cho hai ham sd f(x) = ax* +bx’ +cx” +2xva g(x)=mx’ +nx* —x; véi
a,b,c,m,neR.Biétham sb y= f(x)—g(x) c6 3 diém cyc tri 1a — 1, 2, 3. Dién tich hinh phing gi6i han boi
hai duong y = f'(x)va y = g'(x)bang

Al B. 2. c.lo p. .
6 3 3 12

Cau 9. (Ma 120-2021-Lan 2) Cho hai ham s f(x) =ax* +bx’ +cx’ +2x va g(x) =mx’ +nx’ —2x,véi @,
boe,m neR Biéthamsd y=f(x)-g(x) co badiém cuc trila -1, 2 va 3. Dién tich hinh phang gi¢i han
boi hai duong y = f'(x) va y=g'(x) bang

A.Q. B.7—1. C.ﬁ. D.ﬂ.
3 9 9 6

Cau 10. (M3 111-2021-Lén 2) Cho hai ham s f(x) =ax* +bx’ +ex’ +x va g(x) =mx’ +nx> —2x, Voi
a,b,c,m,n € R. Biét ham s y = f(x)—g(x) coba diém cyc tri 1a —1, 2 va 3. Dién tich hinh phang giéi han
boi hai duong y = f'(x) va y=g'(x) béng

Al B. L. .22 p. 1
6 3 3 12



Cau 11. (M3 102-2021-Lan 2) Cho ham s6 f(x) =ax* +bx’ +cx” +3x va g(x) =mx’ +mx’ —x voi
a,b,c,m,neR . Biéthamsd y = f(x) -g (x) ¢6 ba diém cuec tri 1a —1;2;3. Dién tich hinh phang gi6i han boi
duong y = f'(x) va y=g'(x)bing

A2 B. 1. c. p. &
3 9 6 9

Céu 12. (THPT Tran Qudc Tuén - 2018) Tinh dién tich S cua mién hinh phang gii han bai d6 thi ctia ham
sé f(x)=ax’+bx’ +c, cac duong thing x=1, x =2 va truc hoanh (mién gach chéo) cho trong hinh dudi day.

y

51 52

A S=T B. S c.s=2Y D.5=3

8 8 8

Chu 13. (Ma 102 2018) Cho hai ham s f(x)=ax’ +bx’ +cx—2 va g(x)=dx’ +ex+2 (a, b, c, d,

e € R). Biét rang d6 thi cua ham sé y = f(x) va y = g(x) cit nhau tai ba diém c6 hoanh do 1an luot 1a —2;
—1; 1 (tham khao hinh v¢).

YA

Hinh phang gi6i han béi hai d6 thi da cho c6 dién tich bang
el B Y ¢ b.?
12 6 2 2
Céu 14. (M3 101 2018) Cho hai ham s6 f(x)=ax’ +bx’ +cx—% va g(x)=dx’ +ex+1 (a,b,c,d,ecR).

Biét ring d6 thi ham s6 y = f(x) va y = g(x) cét nhau tai 3 diém c6 hoanh d¢ lan lugt 1a —3; —1; 1 (tham
khao hinh v&). Hinh phang gidi han boi 2 db thi da cho ¢ dién tich bang



A. 5 B.% C.38 D. 4

Céu 15. (M4 103 2018) Cho hai ham s6 f(x)=ax’ +bx’ +cx—1 va g(x)=dx’ +ex+% (a,b,c,d,ecR).

Biét rang d thi cia ham s6 y = f(x) va y = g(x) cét nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an lugt —3;—1;2 (tham
khao hinh v¢).

Wy

3 —'IY

A E 125 253 125
T 12 T 12 " 48 " 48
Chu 16. (Mi 104 2018) Cho hai ham s f(x) = ax’ +bx> +cx+% va g(x)=dx’ +ex—%, (a,b,c,d,ecR).
Biét rﬁng dd thi cia ham sd y = f(x) va y= g(x) cit nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1an lwgt 1a —2; 1; 3 (tham
khao hinh v&). Hinh phang gii han boi hai d thi da cho c6 dién tich bang




A 23 . 125 c. 125 p. 253
48 24 48 24
Céu 17. (Tinh Bic Ninh 2019) Cho ham sb y = f(x) 1a ham sb da thtrc bac bon va c6 d6 thi nhu hinh v&.

Y

y=f(x)

1
|
]
-2 -1 O 1 T

Hinh phing gi6i han boi d6 thi hai ham sé y = £(x); y = f'(x) c6 dién tich bang

A 2 B. 27 c. %7 p. .
40 10 5 5
Cau 18. Hinh phang (H) dugc gi¢i han béi d6 thi cia hai ham sd da thitc bac bén y = f(x) va y=g(x). Biét
rang d0 thi cau hai ham sb nay cat nhau tai ding ba diém phéan biét c6 hoanh d6 1an lugt 13 —3;—1; 2. Dién tich
ctia hinh phang (H) ( phan gach soc trén hinh vé& bén ) gan nhét véi két qua nao dudi day?

A. 3,11 B. 2,45 C. 3,21 D. 2,95

Céu 19. (Chuyén Nguyén Trai Hai Dwong 2019) Hinh phing (#) duogc gi6i han bdi d6 thi (C) cuia ham da
thirc bac ba va parabol (P) c6 truc ddi xtng vudng goc véi truc hoanh. Phan té ddm cua hinh vé& c6 dién tich

bang




A.3—7. B.l. C.E. D.i.
12 12 12 12
Céu 20. Hinh phing (H) dugc gii han bai d6 thi (C) ctia ham s da thirc bac ba va parabol (P) c¢6 truc ddi
xtng vudng goc véi truc hoanh. Phan t6 ddm nhu hinh v& co dién tich bang

37 7 c 1 5
127 T12° 12 127
Céu2l. (Chuyén KHTN -2018) Cho ham s6 y =ax" +bx’ +¢ c6 dd thi (C), biét ring (C) di qua diém
A(-10), tiép tuyén d tai 4 cta (C) ct (C) tai hai diém c6 hoanh d¢ 1an lugt1a 0 va 2 va dién tich hinh

’ \ > y 2 \
phang gioi han béi d, d6 thi (C) va hai duong thang x =0; x =2 ¢6 dién tich bang ?8 (phan t6 mau trong

/

hinh v¢).

Dién tich hinh phang giéi han boi (C ) va hai duong thang x=—1; x =0 c6 dién tich bang

AL B. L. c.2. D. L.
5 4 9 5
Cau 22. Cho ham sb y=x+ax’ +bx+c (a,b,c IS R) ¢ d6 thi (C) Va y=mx’+nx+p (m,n,p € R) c6 do
thi (P) nhu hinh v&. Tinh dién tich hinh phang gi¢i han bsi (C) va (P) c6 gid tri ndm trong khodng nao sau

day?



A. (0;1). B. (1,2). C. (2;3). D. (3;4).

Céiu 23. (P& Tham Khio 2021) Cho ham s6 bdc ba y = f(x) ¢6 do thi la duong cong trong hinh v& bén. Biét

ham s6 f'(x) dat cuc tri tai hai diém x,,x, théaman x, =x,+2 va f(x)+ f(x,)=0.Goei S, va S, 1a dién

tich ciia hai hinh phang duoc gach trong hinh bén. Ti s6 5 bang

=
(%)

A2 B.2. c.2. D.
4 8 8

| W

Ciu 24. (Chuyén Hoang Vin Thy - Hoa Binh - 2021) Cho hai ham s6 f (x)=ax’ +bx” + cx—%vé

g(x)=dx’ +ex+1 (a,b,c,d,ecR). Biétring dd thi ham sé y = f(x) va y =g(x) cét nhau tai 3 diém c6
hoanh d6 1an lugt 1a —3; —1; 1 (tham khao hinh v&). Hinh phang gi6i han boi 2 d thi da cho c6 dién tich bang



A. 5. B.%. C. 4. D. 8.

Cau 25. Cho ham sd bac ba f(x)=ax’+bx’ +cx+d va duong thing d : g(x)=mx+n c6 dd thi nhu hinh v&.

Goi S,,S5,,S, 1an luot 1a dién tich clia cac phan gi6i han nhu hinh bén. Néu S, =4 thi ty s6 % béng.
3

A.g. B. 1. C. 2. D.

N | —

Ciu 26. Cho hamsbbacba y= f(x) c6 dd thi la duong cong & hinh bén dusi. Goi x,, x, 1an luot 1a hai

diém cyc tri théa man x, = x, +2 va f (x1 ) -3f (xz) = 0. Puong thang song song véi truc Ox va qua diém cuc
A ‘ A . \ A o g R , s 7 \ A \ ’ 2 A S \ A \ LN

tieu cat do thi ham s6 tai diém th{ hai ¢6 hoanh d9 x, va x, =x,+1. Tinh ti s6 — (S, va S, lan luot la dién

2

tich hai hinh phang dwoc gach & hinh bén dudi).



A. 2—7 B.

D.
8

W | W

Ciu 27. (Chuyén L& Khiét - Quang Ngii - 2021) Cho ham s6 bac bon y = f'(x) c6 d6 thi (C) nhu hinh v&
bén. Biét ham s6 yv=f (x) dat cuc tri tai cac diém X, Xy, X; thbaman x, = x, +2,
f(x,)+f(x3)+§f(x2) =0 va (C) nhén dudng thing d : x = x, lam tryc d6i ximg. Goi S, S,, S,, S, 1a
dién tich ciia cac mién hinh phang dugc danh ddu nhu hinh bén.

vt

Ti s& 5 +3, gan két qua ndo nhat?
1 + 2
A.1.62. B. 1.64. C.1.68. D. 1.66.
Cau 28. (Chuyén Thai Binh - 2021) Cho hai ham s
f(x) =ax’ +bx* +cx—2, g(x) =dx’ +ex+2 (a,b,c,d,e € R) . Biét d6 thi ham sé y = f(x) va y= g(x) cit
nhau tai ba diém phan biét c6 hoanh d¢ lan luot 14 —2;—1;1. Tinh dién tich hinh phang gidi han boi hai do thi.

AL B 2. c.2. p. 2.
6 2 2

Ciu29. (D& minh hoa 2022) Cho ham s6 f (x)=3x"+ax’ +bx* +cx+d(a,b,c,d € R) ¢6 ba diém cyc tr 1a
-2, -1val Goi y=g(x) laham s6 bac hai c6 d6 thi di qua ba diém cuc tri ciia dd thi ham sé y = f(x).
Dién tich hinh phang gi6i han boi hai duong y = f(x) va y=g(x) béing



AR B. 2. c. 222 p. 228
81 5 405 405

Céau 30. (Mai 101-2022) Cho ham s6 y = f(x). Biét rang ham s0 g(x)=1In f'(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —o0 X X, X5 +o0

\ Iné6
£ PR /
8

Dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong y = f'(x) va y=g'(x) thudc khoang nao duéi day?

A. (5;6). B. (45). C. (2:3). D. (3;4).

Céu 31. (Mai 102 - 2022) Cho ham s0 béc bon y = f(x). Biét rang ham s6 g(x)=1In f(x) c6 bang bién

thién nhu sau:

X, X5 —+c0

+c0 In42 +c0

g(x) \ / N 7

In10

Dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong y = f*(x) va y =g'(x) thudc khoang ndo dudi day?
A. (38;39). B. (25;26). C. (28;29). D. (35;36).

Cau 32. (Mai 103 - 2022) Cho ham s6 bic bon y = f(x). Biét rang ham s6 g (x)=In f (x) c6 bang bién
thién

X X +aC

In 35 +
\ o /

Dién tich hinh phang gi¢i han boi cac duong y = £ (x) va y =g'(x) thudc khoang nao duéi day?

X ‘ -0
+an

X
o \ - /

oo

A. (33;35). B. (37;40). C. (29;32). D. (24;26).

Céu 33. (Mi 104-2022) Cho ham sb bac bén y = f(x) . Biét rang ham s g(x) = lnf(x) ¢6 bang bién thién

nhu sau

10



o ]11E
() \ 7 m\ /
In12

Dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong y = f’(x) va y =g'(x) thudc khoang ndo dudi day?
A. (7:8). B. (6;7). C. (89). D. (10;11).

Cau 34. (Chuyén Vinh - 2022) Cho ham s6 y=x"+bx’ +ex* +dx+e(b,c,d,e € R) cb cac gia tri cuc tri la

1,4 va 9. Dién tich hinh phang giéi han béi dd thi ham sé g(x) = % v6i truc hoanh bang
X

A. 4.
B. 6.
C.2.
D. 8.
Cau 35. (THPT Ping Thic Hira - Nghé An - 2021) Cho ham s6 y = x’* +ax” + bx+¢ c6 do thi (©) . Biét

ring tiép tuyén @ cia (C) tai diém c6 hoanh do —1 cét (C) tai diém B c6 hoanh do bing 2 (xem hinh vd).
Dién tich hinh phang giéi han boi d va (C) (phan gach chéo trong hinh) bang

= B2 c.2l. p. 1.
4 2 4 2

Cau 36. (Chuyén Lé Quy Pén - Pién Bién - 2022) Cho ham s6

y=[f(x)=ax’ +bx’ +cx+d, (a,b,c,d € R, a#0) c6dd thi (C). Biét rang do thi (C) tiép xtic v6i duong
thang y =4 tai diém c6 hoanh d 4m va do thi ciia ham s6 y = f”(x) cho béi hinh v& duéi dy. Tinh thé tich
vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang H gi6i han boi d thi (C ) va truc hoanh khi quay xung

quanh tryc Ox .

11



y=['(z}

¥ =

-1 O 1
-3
729
A.En. B. —m. C. 6m. D. L7t.
35 35 35

Cau 37. (Cum Trudng Nghé An - 2022) Cho hai ham s6 f'(x) va g(x) lién tuc trén R va ham s6
fl(x)=ax’+bx’ +cx+d, g'(x)=qx* +nx+ p véi a,q # 0 c6 d6 thi nhu hinh v&. Biét dién tich hinh phang
gidi han boi hai d6 thi ham sé y = f'(x) va y=g'(x) bang 10 va f(2)=g(2). Biét dién tich hinh phing gidi
han boi hai @6 thi ham sé y = f(x) va y= g(x) bang % (v6i a,b e N va a,b nguyén td ciing nhau). Tinh
a—b.

S

A. 18. B. 19. C. 20. D. 13.
Cau 38. (Pai hoc Hong Pirc — 2022) Cho ham s6 f(x) = x* + ax” +bx +c(a,b,c € R) c6 hai diém cyc tri la
-1 val.Goi y=g(x) la ham s6 bac hai c6 do thi cit truc hoanh tai hai diém c6 hoanh do trung vai cac diém
cuc tri cia f(x) , dong thoi co dinh nam trén d6 thi ctia f(x) voi tung d6 bang 2. Dién tich hinh phang gii han
boi hai duong y = f(x) va y=g(x) gan vdi gia tri nao nhat dudi day?

A. 10.

B. 12.

C. 13.

D. 11.
Cau 39. (THPT L& Thanh Téng - HCM-2022) Cho hai ham da thirc f(x)=ax’+bx’ +cx+d va
g(x) = mx’ + nx+ p . Biét rang d thi hai

12



hamsb y=f (x) va y=g(x) cit nhau tai ba diém c6 hoanh d¢ lan luot 1a —1;2;4 dong thoi cat truc
tung 1an luot tai M, N sao cho MN = 6( tham khao hinh v&).

_\O ' 4 =

Hinh phing gi6i han boi d6 thi hai ham sé di cho ( phan gach soc) c6 dién tich bang

12 2 2 2
) B. 22 c. 22 p. 22

8 24 16 12
Céu 40. (THPT Nho Quan A — Ninh Binh — 2022) Cho ham sé y = f(x) = ax* + bx” + ¢ ¢6 do thi (C), Biét
F(=1)=0. Tiép tuyén d tai diém c6 hoanh d6 x=—1 cua (C) cit (C) tai 2 diém c6 hoanh d6 lan luot 13 0 va
2, Goi S,;8, 1a dién tich hinh phang (phan gach chéo trong hinh v&). Tinh S,, biét S, = 401

2022
l & /

| k]

Ol L T
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Cau 41. (THPT Phui Cir - Hung Yén - 2022) Cho hai ham sé f(x) va g(x) lién tyc trén R va ham sb
f(x)=ax’ +bx* +cx+d , g'(x)=gx’ +nx+ p v6i a,q #0 c6 dd thi nhu hinh v&. Biét dién tich hinh phing

gidi han boi hai do thi ham s y = f7(x) va y = g'(x) bang % va f(2) = g(2). Biét dién tich hinh phang gidi
han bai hai d6 thi ham s6 y = f(x) va y = g(x) bang % (v6i a,b e N va a,b nguyén td ciing nhau). Tinh

T=a"-b>.

A.7. B. 55. C. 5. D. 16.

Cau 42. (S¢ Ha Tinh 2022) Cho f(x) 1a ham da thirc bac bon va c¢6 d6 thi nhu hinh v&. Hinh phang gi6ri han
boi d6 thi hai ham s y = f(x); y= f'(x) co dién tich bang

s

127
40

107

87
40

. 27
10

14



Ciu 43. (S6 Ninh Binh 2022) Cho ham s6 f(x) =x’ +ax* + bx’ + cx* + dx +36 . Biét d6 thi ham s
y=f(x),y=f'(x) vd Ox giao nhau tai hai diém phan biét c6 hoanh d¢ lan luot 12 2,3. Dién tich hinh phang

gi6i han boi d6 thi ham sé y = f(x) va Ox bang % 14 mot phan s6 t6i gian véi m,n e N . Téng m+n bang
A. 846.
B. 845.
C. 848.
D. 847.

Cau 44. (S6 Ha Tinh 2022) Cho ham s0 f(x)=ax* —x’ +2x+2 vaham sé g(x)=bx’—cx’ +2 6 dd thi

nhu hinh v& bén. Goi S,;S, 14 dién tich cac hinh phang gach chéo trong hinh v&, biét S, = % .Khi d6 S, bang

A DL B. L. c. 21 p. 1361
640 640 320 640
Céu 45. (THPT Bui Thi Xuin — Hué - 2022) Cho hai ham s6 f(x) = ax* +bx’ +cx* +3x va
g(x)=mx’ +nx’ —x,véi a,b,c,m,neR.Biétham s6 y = f(x)—g(x) cb ba diém cuyc tri 1a —3,1 va 4. Dién
tich hinh phang giéi han boi hai dd thi y = f'(x) va y = g'(x) bang
A2
36
941
36
937
36

p. 22
36

Cau 46. (Chuyén Lam Son 2022) Cho ham s§ f(x) v6i d thi 1a Parabol dinh I c6 tung d¢ bang —% va

ham sb bac ba g(x). Do thi hai ham sé d6 cét nhau tai ba diém phan biét c6 hoanh do x,,x,,x, thod man
18x,x,x; =—=55 (hinh v&).

15



Dién tich mién t6 ¢&dm gan sb nao nhét trong cac s6 sau day?
A.5,7.
B.59.
C.6,1.
D. 6,3.
Céu 47. (THPT Kinh Mén - Hai Dwong - 2022) Cho f'(x)=ax’ +bx’ +cx+d(a #0) 1a ham s6 nhan gia trj

khong 4m trén doan [2;3] co dothi y= /"(x) nhu hinh v&
"It

e

3k --

Biét dién tich hinh gi6i han boi cc do thi cua cac ham g (x)=xf7(x); h(x)=—x"f(x)f'(x) va cac
duong x=2;x=3 bang 72. Tinh f(1) ?

A. f(1)=2 B. f(1)=-1 C. /(1)=1 D. f(1)=--=

Ciu 48. (THPT Luwong Tai 2 - Biic Ninh - 2022) Cho ham s6 f'(x)=x"+bx* +cx+d véi b,c,d 1a cac s6
thuc. Biét ham s6 g(x) = f(x) + 2f'(x) +3f"(x) c6 hai gia tri cuc tri 1a —6 va 42. Tinh dién tich hinh phing
+ ’ + "
gidi han boi cac duong y = f(x) A (x) / (x) va y=1.
g(x)+ 18
A. In5. B.In7. C. 2In6. D. 2In5.

16



Cau 49. (THPT V5 Nguyén Giap - Quéang Binh - 2022) Cho ham sé y= f (x) lién tyc va nhan gia tri
2
khong 4m trén [—1;2] va thoamadn f(x)=f(1-x),Vxe[-1;2]. Dat S, = jxf(x)dx , S,1a dién tich hinh
-1
phang duoc gidi han boi db thi hamsd y = f (x) ,truc Ox va hai duong thing x = —1; x = 2. Khang dinh nao
dudi day la dang?
A. §,=2§,. B. S, =38,. C. 25, =S5,. D. 3§, =5,.
Cau 50. (Sé Ninh Binh 2022) Cho ham s y = f(x) = é)f +ax” +bx+c co dd thi cit truc hoanh tai 3 diém

phan biét. Biét ham sd g(x) = [f'(x)]2 =2f"(x) f(x)+ [f (x)}2 c6 3 diém cuc trj x, <x, <x, va

g(x)=2,g(x,)=5,g(x;)=1. Dién tich hinh phang gi6i han bsi do thi 4(x)= % va truc Ox bang
g +
A. llni.
2 2
B. 6.
2
C. In6.
D. 2In6.

Ciau 51. (Chuyén Son La 2022) Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 dd thi 1a duong cong nhu hinh bén. Biét

ham s& f(x) dat cuc tri tai hai diém x,,x, théa man x, =x, +2 va f(x1)+f(x2) =0.Goi S,,S, la di¢n tich

hinh phang duogc gach nhu hinh bén va S, 1a dién tich phan t6 dam. Tinh ti s6 5 9

Oy
S,
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D. —

Céu 52. (Chuyén KHTN 2022) Cho ham sé y = f(x) 1a ham da thtc bac bn. Biét ham sé y = f'(x) c6 dd
thi (C) nhu hinh v& va dién tich hinh phang giéi han béi dd thi (C) va truc hoanh bang 9. Goi M va m lan
luot 14 gia tri 16n nhét va gia tri nho nhat cia ham sd y = f(x) trén doan [-3;2]. Khi 0, gid tri M —m bang
u

f}/\ ffl:, = I'(x)
[ N/

zf 0 1 T

Cau 53. (Chuyén Bién Hoa — Ha Nam 2022) Cho ham s6 y = f(x) = ax* +%x3 —x*+bx+2 va ham sb
y=g(x)=cx’ +dx’ —2x (Vi a,b,c,d € R) 1 cac ham s6 c6 d6 thi nhu hinh vé& bén duéi. Goi S|, S, 1a dién

tich hinh phang t6 mau trong hinh v&, biét S, = z—g . Tinh §,

5

18



143
60

133
60

153

60
p. 1%

60

Ciu 54. (Chuyén Ha Tinh 2022) Cho hai ham s6 f(x)=ax’-3x> +bx+1-2d va g(x)=cx’ —2x+d ¢6
bang bién thién nhu hinh v&. Biét rang d6 thi ctia hai ham s6 di cho cat nhau tai ba diém phan biét c6 hoanh do
X,,X%,, %, thoa man x; +x; +x; =30. Dién tich hinh phang gi¢i han boi cac duong

y:f(x),y:g(x),x:—3,x:6 bﬁng

x | —oo o B +oc

g(x) \ /

0 0
!\_4 /!
H ' S

2113. B. 1123. C. 1231' D.1321.
12 12 12 12

Cau 55. (Chuyén Ngoai Ngir - Ha N§i 2022) Cho ham s f(x)=3x"+ax’ +bx’ +cx+d (a,b,c,d eR) c6
ba diém cyc tri —2,1 va 2. Goi y = g(x) 1a ham s0 bac hai c6 d6 thi di qua ba diém cuc tri ciia do thi ham s6
y= f(x) Dién tich hinh phang giéi han boi hai duong y = f(x) va y= g(x) c6 gia tri thudc khoang

A. (34;35). B. (36;37). C. (37;38). D. (35;36).
Ciu 56. (Chuyén Thai Binh 2022) Cho ham s6 bac ba f(x) ¢6 do thi nhu hinh v& bén. Biét ham s6 /()

) ¢
dat cyc tri tai hai diém x,, x, théa min x, =x, +2 va f(x)+f(x,)=2.Goi S, S, 1a dién tich cta hai hinh

phing duoc cho trong hinh v& bén. Tinh ti sb 5 .
2
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0 z)

A.é. B.g. C.g. D.
4 5 8

0 | Wi

Cau 57. (Lién trudng Quang Nam 2022) Cho hai ham s6 f(x)=ax" +bx’ +cx’ +2x va
g(x) =mx’ +nx> —x;v6i a,b,c,m,neR.Biéthamsb y = f(x)—g(x) ¢ ba diém cuc trila -1, 2 va 3.
Dién tich hinh phang gi6i han béi hai duong y = f"(x) va y=g'(x) bang

A.ﬂ. B.Q. C.7—1. D.ﬂ.
8 3 9 12

Céiu 58. (S&' Ha Nam 2022) Cho hai ham s f(x) =ax’ +bx* +cx—4 va
g(x)=dx’ +ex+2,(a,b,c,d,ecR). Biét rang d6 thi ham s6 y = f(x) va y=g(x) cit nhau tai 3 diém co
hoanh d6 1an luot 1a —3; —1; 2. Hinh phing gi6i han bai d6 thi hai ham s6 da cho c6 dién tich bang.

JNELLE B. L. c. 23, p. 7.
15 9 12 6
Ciu 59. (S6 Hung Yén 2022) Cho ham s f(x) =ax* +bx’ +cx’ +2x va g(x) =mx’ +nx’ —2x v6i
a,c,b,m,n e R . Biét ham sb y= f(x) — g(x) ¢ ba diém cuc tri 1a —2;—1;3 . Dién tich hinh phfmg gi6i1 han boi
hai duong y = f’(x) va y=g'(x) bing
131 131 125 125

A —. B. —. C. —. D. —.
4 6 12 6

. 1
Cau 60. (Sé& Nam Dinh 2022) Cho ham s bac ba y = f(x)=ax’ —Exz +cx+d vaparabol y=g(x) co
dinh nam trén truc tung. Biét d6 thi y=f (x) va y= g(x) cit nhau tai ba diém phan bi¢t 4, B,C c6 hoanh do
35

lan luot 1a —2;1;2 va thoéa mdn AB = 75 (tham khao hinh v&). Tinh dién tich hinh phang gi6i han boi hai d6

thi y=f(x) va y=g(x).

20



238 13
B. — :

3

71
.

Céau 61. (S& Vinh Phiic 2022) Goi (#) 1a phén hinh phing gi6i han béi do thi (C) cta ham sé da thirc bac
ba v6i db thi (P) cta ham sO béc hai (phan t6 ¢dm) nhu hinh v& bén. Dién tich ctia hinh phang (H) bang

LY
C
) (C)
-1 2 .
' 0 ' T
| |
| |
| |
| |
S |
E (P)
37 B. L. c. 1 D. >
12 12 12 12

Cau 62. (THPT Ninh Binh - Bac Liéu 2022) Cho hai ham ) y=x+ax’ +bx+c, (a,b,ceR) cb dd thi (C)
va y=mx’+nx+ p, (m,n, p€R) c6 dd thi (P) nhu hinh v&. Dién tich hinh phing gi6i han bsi (C) va (P) 6

gi4 tri nam trong khoang nao dudi day?

C. (23). D. (1;2).

21



Cau 63. (S¢ Lai Chau 2022) Cho ham sé bac ba y = f(x) c6 d0 thi 1a duong cong & hinh bén dudi. Goi

X, X, lan lugt 1a hai diém cyc tri théa méan x, =x,+2 va f(x,)-3/(x,)=0, va dd thi luén di qua

M (xo;f(xo)) trong d6 x, = x, —1.g(x) 1a ham s6 bac hai c6 d6 thi qua 2 diém cyc trj va M . Tinh ti s6 %(S1
2
va S, lan luot la dién tich hai hinh phang dugc tao bdi do thi hai ham f(x), g(x) nhu hinh vé& ).
Xo Xl Xz |
'.‘i'I "SE
St X/,
| LS
. .".f:'l ,
flxs)§------- o
|
A2
32
B. %
35
c. .
33
D. *.
29

Cau 64. (S6 Quang Binh 2022) Cho ham s6 y = f(x) = —4x’ +ax’ + bx+¢ c6 dd thi cit tryc hoanh tai 3
diém c6 hoanh d¢ 1an luot 13 —1;1;3.F(x) 1a mot nguyén ham cta f(x) va y = g(x) 1a ham s béc hai di qua
ba diém cuyc tri ctia d6 thi ham s y = f(x). Dién tich hinh phang giéi han boi hai duong y = F(x) va y = g(x)
bang

128

A —.
15

B. &
15
C. 16.
D. 64.

Cau 65. (THPT Phu Duc - Quéang Binh 2022) Cho hai ham da thic bac4 vabac31a y = f(x),y = g(x)
(hinh v& dué6i ddy chi mang tinh chat minh hoa). Biét rang hai d6 thi y = f(x), y = g(x) tiép xtc nhau tai diém

c6 hoanh d6 bang 1 va cat nhau tai 2 diém khac c6 hoanh do lan lugt 1a —2;0. Goi S,,S, 1an lugt 1a dién tich

N M e 9,0  3A . A 5 = M A reo 5 A P . 2 I
hinh phdng gi6i han boi hai do thi trén ¢ nira mat phang bén trai va nira bén phai cta truc tung. Khi §, =— thi

22



A5 =2
5
B. s =2
15
c.s =21
15
.5 =2
15

Céu 66. (Chuyén Hung Vwong — Gia Lai 2022) Biét ham s6 f(x) =ax’ + bx> +3x+1(a,b € R va a #0) dat
cuc tri tai hai diém x,,x, théaman x, +x, =4 va f(x)+f(x,)= ? Goi y = g(x) 1a ham s6 bac nhét c6 d6

thi di qua hai diém cyc trj ctia do thi ham sé y = f(x). Dién tich hinh phang giéi han béi hai duong y = f(x)
va y=g(x) bang
1

A, —.
6

B. L.
12
1
3
p. L.

2

Ciu 67. (Chuyén Phan Bdi Chau — Ngh¢ An 2022) Cho ham s6 y = f(x) 1a ham da thirc bac bon, c6 do thi

nhan duong thang x =—-3,5 1am truc d6i xtmg. Biét dién tich hinh phing ctia phan giéi han béi d6 thi ham sb

y=f(x),y=f (x) va hai dudng thang x =—5,x =—2 co gia tri la 152—07 (hinh v& bén).

23



Dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi ham s y = f(x) va truc hoanh bang

81

A, —.
50

91
50

71
50

p. &
50

Cau 68. (S6'Nghé An 2022) Cho ham sé y = f(x) = x* + ax” + bx(a,b € R). Biét ham s

g(x)= % f(x) —% 1 (x)+ % 7/"(x) c6 hai diém cyc tri la x=1,x=3. V&i mdi ¢ 13 hing sd ty y thudc doan

[0;1], goi S, 1a dién tich hinh phang giéi han boi cac duong x =0,y = f(¢),y = f(x) va S, 1a dién tich hinh
phang gi6i han béi cac duong x =1,y = f(1), y = f(x) . Biéu thitc Q =128, +45, c6 thé nhan dugc bao nhiéu

gia tri 14 s6 nguyén ?
A.7.

B. 10.
C.o9.
D. 8.

Cau 69. (THPT Co Noi - Son La 2022) Cho hai ham s6 y = f(x)=ax’ +bx’ +cx+d va

y= g(x) = mx* +nx+k cit nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1a —1;%;2 va ¢6 dd thi nhu hinh vé.

24



=y

y=f)

C .81 ‘ : ‘

Bi€t phan di¢n tich ké soc (hinh S ) bang 0 Dién tich phan hinh phang giéi han boi do thi

: 1 ‘ .
y= f(x),y = g(x) va hai duong thang x = E;x =2 (phan boi den trong hinh v&) bang
D B. 283 c. 3 p. 2.
24 96 32 16

Cau 70. (THPT Trin Nhan Téng — Quéng Ninh 2022) Cho ham s bac ba f(x) = _?le +bx* +cx+d codd
thi 1a (C) cét tryc hoanh tai 3 diém phén biét trong d6 c6 2 diém c6 hoanh d6 1an lugt 1a x =—1,x = 2. Puong
thing (d) tiép tuyén ctia db thi (C) tai diém c6 hoanh ¢ x = _75 ¢t db thi (C) c6 hoanh do x = % Goi S.,5,

1an lugt 14 cac dién tich hinh phang gidi han boi d6 thi (C), truc hoanh va tryc tung (nhu hinh vé& bén). Khi ti s6
S1_4 (v6i @ 1a phan sb ti gidn) thi 19a—b bing
S, b b

u

J(z)

o | BN

[

[==) =)
P
B

A. 459.
B. 435.

25



C. 705.

D. 775.
Cau 71. (THPT Hoang Hoa Tham - Quing Ninh - 2022) Cho ham bac ba y = f (x) c6 do thi 1a duong
cong & hinh bén duéi. Goi x,x, 1an luot 14 hai diém cuc trj thoa man x, =x,+2 va f(x)-3/(x,)=0 vadd

thi luén di qua M (xo; £ (% )) trong d6 x, =x, —1, g(x) 1a ham bac hai c6 d6 thi di qua hai diém cuc tri va M .

X, =x, +1. Tinh ty s6 % (S,,S, lan luot 1a dién tich hai hinh phang dugc tao béi do thi hai ham s6
2

f(x),g(x) nhu hinh v&)

Y
f(x;)_r --------------------------
A2 B. . c. . p. &
32 33 29 35

Cau 72. (THPT Hoang Hoa Tham - Quang Ninh - 2022) Cho ham s6 y = f (x) =ax* +bx* +c c6 db thi
(C) . Biét f(—l) =0. Tiép tuyén d tai diém c6 hoanh 46 x =—1 cua (C) ct (C) tai 2 diém c6 hoanh do
lan lugt1a 0 va 2. Goi S,;S, 1a dién tich hinh phang (phan gach chéo trong hinh v&). Tinh S, , biét
401
1= M

[ACY S ——

771 0

. 2005 - B. 12431. C. 2807. D. 5614.
2022 2022 1011 1011
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Cau73. (Sé HAu Giang 2022) Cho hai ham sd f(x)=ax’ +bx’ +cx’ +2x va g(x)=mx’ +nx’ —2x v6i
a,b,c,m,neR . Biéthamsd y= f(x)—g(x) cébacyc trila —1;2 va 3. Dién tich hinh phdng gi6i han béi
hai duong y = f"(x) va y=g'(x) bang.

A2 B. 1L c. ! 04

. —. D. —.
3 9 6 9

Cau 74. (S¢ Hau Giang 2022) Tinh dién tich S ctia phan hinh phing gach soc (bén dudi) gidi han boi db thi

(C ) ctia ham sb bac ba y = ax’ + bx” + cx +d va truc hoanh, biét rang (C ) cit truc hoanh tai hai diém c6

hoanh @6 -2 va 1, déng thoi ham s6 dat cuc trj tai x =1.
¥

[ S]

As=2z B.S=2L. c.s=2 D.§=2.

5 4 3

Céu 75. (THPT Trin Quéc Tuin - Quing Ngii - 2022) Cho ham s6 y = f (x) xéc dinh va lién tuc trén
doan [-3;4]. Biét ring dién tich S,,S,,S; cta hinh phing gi¢i han béi d6 thi ham s6 y = f(x) va Parabol
(P):y=g(x)=ax’+bx+c (nhu hinh v&) lan luot 1a k,/,m.

¥

¥=g(x)

-

¥=1{x)

A.k+l—m+3—. B.k—l—m+%.

27



C. —k+l—m+%5. D.k—l+m+3?5.

Cau 76. (THPT Ngii Hanh Son - Pa Niing 2022) Cho hai ham s6 y = f(x)=ax’ +bx* +cx+2 va
3

y=g'(x) (c6 6 thi nhu hinh v& dusi day). g(0)=2 va j [g(x)-f(x)]dx= % Tinh dién tich hinh phéing
2

gi6i han boi hai do thi y = f(x) va y=g(x)

162 5 .l .

A S=—. .
35 6 12

Cau 77. (S& Ca Mau 2022) Cho do thi ham s0 béc ba y = f(x) = ax’ +bx* +§x +¢ va dudng thang
y =g (x) c6 dd thi nhu hinh v& sau

B

y=gxy |

Biét AB =5, dién tich hinh phang gi¢i han b&i d6 thi ham sé y = f'(x), truc hoanh va hai duong thang
x=1;x=2 bang
28



1
A2 B. 13 c p. 2

12 12 12° 12
Céu 78. (THPT Phan Chau Trinh - Pa Niing 2022) Cho ham s6 f(x)=ax’ +bx’ +cx+3 (a,b,c e R,a #0)
c6 dd thi (C). Goi y = g(x) 1a ham s6 bac hai c6 d6 thi (P) di qua gdc toa d¢. Biét hoanh do giao diém cua do
thi (C) va (P) lan luot 1a —1;1;2. Dién tich hinh phang gi6i han béi hai duong y = f(x) va y=g(x) béng

A2l B. 2. C.6. p.
4 8 3

Cau79. (Sé Thai Binh 2022) Cho ham s6 bac ba y = f(x) = ax’ —Exz +cx+d vaparabol y=g(x) c6do

. 35 . \ .
thi nhu hinh v€. Biét 4B = T\/— , dién tich hinh phang gidi han boi hai do thi y = f(x) va y = g(x) bang

71 71 93 45
A, —. B. —. C. —. D. —.
12 6 9 4

Cau 80. (Sé Kién Giang 2022) Cho ham s y = f'(x) lién tuc, c6 dao ham trén R va théa méan
21 (x).f'(x) =1+ (2x+1).e /122 Bi§t £(0)=+2 . Tinh thé tich khi tron xoay do hinh phing gi6i han

boi y=f (x) , truc hoanh va hai duong thang x =1,x =2 quay quanh truc Ox .

A.V:@ﬂ. B.Vzﬁﬂ'. C.Vzgﬂ'. D.Vzgﬂ'.

15 30 3 6

Cau 81. (S6 Gia Lai 2022) Cho hai ham sé y = f(x) = ax’ + bx’ +cx—% va y=g(x)=dx’ +ex+1 trong dé

a,b,c,d, elanhiing s6 thuc. Biét réng dd thi cua hai ham s d6 cit nhau tai cac diém c6 hoanh d6 1an luot
bang -3, —1, 2 (tham khao hinh v§).

29



Dién tich hinh phang giéi han boi hai duong y = f(x) va y=g(x) bang

) B2 c. 22 p. 22
48 16 48 24
Céu 82. (S& Nam Dinh 2022) Cho ham s6 bac bon f (x) = ax" + bx’ + cx® +dx + e va ham s0 béc ba
g(x) =mx’ +nx’ + px+q.Cachamsd y = f‘(x),y = g'(x) c¢6 d6 thi nhu hinh v&. Biét f(l) = g(l)—2 va
dién tich hinh phang gidi han boi cac dd thi y = f '(x), y=g '(x) bang 4. Dién tich hinh phang gidi han béi cac

do thi yzf(x) va yzg(x) bang

r N

Y
y=2g'(x)
i y=/"(x)
i x
-1 19) 2 g
A2 B. 16 c. 1o p. 16
15 3 25 15

Cau 83. (Pé Minh Hoa 2023) Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va thoa man
F(x)+xf"(x) = 4x’ + 4x + 2, Vx € R . Dién tich hinh phang gi6i han béi cac duong y = f(x) va y= f'(x) bang

30



A2 B. % c. L. p. L

2 3 2 4
Cau 84. (S¢ Thai Nguyén 2023) Biét F(x) va G(x) 1a hai nguyén ham ctia ham sé f(x) trén R va

.5[ f(x)dx = F(5)—G(0)+a,(a>0).Goi S la dién tich hinh phing giéi han bai cac duong
;)/=F(x),y=G(x),x=0 va x=5.Khi § =20 thi ¢ bang

A. 25.

B. 20.

C.4.

D. 15.
Ciu 85. (Chuyén Bién Hoa - Ha Nam 2023) Ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R théa man
f(0)=2 va 2x+1)- f'(x)=3x" =8x(x* +1)+2(3— f(x)) . Tinh di¢n tich hinh phéng gi6i han boi do thi céc
ham sé y= f(x),y = f'(x).

A.S=1

4
B.S=>.
4
c.s=2.
3

D. §=

N |~

Céu 86. (S6 Hai Phong 2023) Cho hai ham sé f(x) =ax’ +bx* +cx—1 va
g(x)=dx’ +ex+ %(a,b,c, d,ecR). Biét rang do thi cia ham sb y = f(x) va y = g(x) cit nhau tai ba diém c6

hoanh d6 1an lwgt —3;—1;2 (tham khao hinh v&).

v

A —|\

Hinh phéing gi6i han boi hai @6 thi ham s6 di cho c¢6 dién tich bang

125

A. .
12

B 22
48
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253

c. ==,
24

p. 23
12

Cau 87. (Cum Lién trueomg Quang Nam 2023) Biét F(x) va G(x) 1a hai nguyén ham ciia ham s& f(x) trén
R va i £ (x)dx = F(4)—G(1)+m(m>0). Goi S 1a dién tich hinh phang giéi han boi cac duong
y:F(lx),y:G(x),x:I va x=4.Khi §=12 thi m bang

A. 6.

B. 12.

C.8.

D. 4.

Céu 88. (S& Bic Ninh 2023) Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham dén cép hai lién tuc trén R va c6 bang bién
thién nhu sau

¢ |-o0 -1 0 2 +00

30
P \

Biét rang f"'(x) < 28,Vx € R. Quay hinh phing giéi han boi @b thi ham s§ y = x(28- f"(x)), truc

tung, truc hoanh va duong thang x = 2 quanh truc hoanh ta dugc khdi tron xoay c6 thé tich 1a

A.V =56rx.
B.V=70r.
C.V=224r.
D.V =88x.

2
Céiu 89. (Cum Lién truong Quang Nam 2023) Cho ham sé y = f(x) = x° +j(x +u)f(u)du co dd thi (C).
0

Khi d6 hinh phang gi6i han boi (C), truc tung, tiép tuyén cua (C) tai diém c6 hoanh do x =5 c6 dién tich §

bang
A 523805
39
B.s=37
6
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1
Cau 90. (S¢ Nam Pinh 2023) Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va thoa man f(x)=x+ SJ‘ x* f(x)dx
0

v6imoi x e R . Tinh thé tich ciia khéi tron xoay tao boi hinh phang giéi han boi cac duong y = f(x), truc
Ox,x =0,x =1 khi quay quanh truc Ox .
A. 27[ .
8
149

.
100

2671
—T.
1792

325

D. ——r.
1792

Cau 91. (Sé Hung Yén 2023) Cho hai d6 thi hAm s& 7 (x) va g(x) lién tuc trén R va ham s

fx)=ax +be +ex+d, g(x) =g +nx+p v6i a.q 0 6 dd thi nhu hinh vé.

Y

y=fx)

i -

Biét dién tich hinh phang giéi han boi hai d6 thi ham sé , = r/(x) va y = g'(x) bang 10 va
£(2) = g(2) . Tinh dién tich hinh phang gi¢i han béi hai d6 thi ham s6 y = £(x) VA y = g(x) .
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c. 3.
D. 6

Cau 92. (S& Nghé An. Lién Truomg THPT 2023) Cho ham sd y = f(x) c6 dao ham cap hai lién tuc trén R,

biétrang f(0)=0 vahamsd g(x)= %[xf”(x) + f'(x)] 1a ham s6 bac ba ¢6 do thi nhu hinh v&.

M R L =
"y

Thé tich khdi tron xoay sinh boi hinh phing giéi han boi cac d6 thi ham s6 y = £(x), y = %
khi quay quanh truc Ox c6 gi4 tri nam trong khoang nao sau day?

A. (116;117) .

B. 117;118).

C.118;119).

D. (115;116).

Cau 93. (THPT Gia Pinh — HCM —2023) Cho hAm 86 /(1) = v + hx2 + c(b.c c ®) cO d0 thi la duong cong
(C) va duong thang (4): y = g (x) tiép xtc vdi (¢) tai diém X, =1- Biét (4) va (C) con hai diém chung khac

¢6 hoanh d§ 13 x,,x, (x, <x,) va f%x - % . Tinh dién tich hinh phing gi¢i han bsi duong cong (C)
x —

va dudng thang (4).

34



A2
5

B. 3.
5

c. 143
5

D. 8.
5

CAu 94. (Sé Hoa Binh 2023) Cho hai ham sé f(x) =ax’ +bx’ +cx” +3x va g(x)=mx’ +nx’ —x véi
a,b,c,m,neR .Biétham sd y = 7 (x)—- g(x) c6 ba diém cuc tri 1a —1;1 va 2. Dién tich hinh phang gi6i han boi
hai dudng y = f'(x) Va y = g'(x) bang

A2

6
B. 2.
2

Cau 95. (THPT Trin Hung Pao — Nam Pinh 2023) Cho ham s6 7 (x) thoa man
S =x- f(x)- Inx=2x"- f*(x), Vx €(,490). Bit f(x) > 0,vx e (I;4) VA f(e) = Lz Tinh dién tich S cua
e

hinh phéng gi6i han béi cac dudng y=x.f(x),y=0,x=e,x=¢€

A.s=L B.S=2 C.s=32 D.s->

2 2 3

Cau 96. (Sé Binh Phuée 2023) Cho ham s6 £ (x) c6 dao ham, lién tuc trén R \ {0} va thoa man
©f(x)+2x2 = f(x)+2x ,vx=0 f(1)=2.Diéntich hinhphéng gi61 han boi cac duong y = f(x) va
y=f(x)

A2

4

=
N |

C.

w N

D. 4
3
Cau 97. (Sé Yén Bai 2023) Biét £ (x),G (x) 1a hai nguyén ham ctia 7 (x) trén R va
7
jf(x)dx =F(7)-G(0)+3m (m > 0).Goi S ladién tich hinh phang gi6i han béi cac duong
0

y=F(x),y=G(x),x=0 vax=7.Khi §=105 thi m béng
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A.S.
B. 4.
C.6.
D. 3.

Cau 98. (Sé& Ha Tinh 2023) Cho hAm s bac ba , = /()= ax® + bx® + ex + ¢ €O dd thi nhu hinh v&. Dién tich
hinh phang gi¢i han boi hai dudng y = £7(x) VA g(x) = f'(x) + bx —c bang

Y.
—2 LN 3 /

>
J—
o] 5
(9,1

=
—
[\
(9]

t\)_\{}g N_H\}, N‘

C.

D.

Ciu 99. (Chuyén Ha Long 2023) Cho ham sé f(x) c¢6 dao ham trén R thoa man
f(xX)+ f (x)=x+3x"—4x+4,YxeR va f(1)=5. Tinh dién tich hinh phing gi6i han boi db thi ham sé
y=/f(x) va y=f(x).
131
4

A.

125
)

35
S

203

D. .
4

Cau 100. (S6 Bic Ninh 2023) Cho ham sé f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va thoa man cac diéu kién

[(0)==2, (x*+1) fx)+xf (x) =—x,Vx e R. Goi (H) 1a hinh phang gi6i han boi do thi ham s6
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1
1+ f(x)
tich bang ¥ (don vi thé tich). Khang dinh nao sau diy dang?
A.Ve(5:9). B. Ve(1L13). C. v e(15,20). D. V €(35;38)

g(x)= , hai truc toa d6 va duong thang x =3. Quay (H) quanh truc Ox ta duoc khéi tron xoay c6 thé

mx+n

Cau 101. Cho hai duong f(x) =
x+1

va g(x)=ax’ +bx+c (Voi a,b,c,m,n 1a cac sb thuc) cét nhau tai ba

diém phan biét c6 hoanh do —2;1;2 . Ham s6 A(x) = (x+1)g(x)—(m+9)x—n co gié tri cuc dai bang —9. Dién
tich hinh phang giéi han boi cac duong y = f(x);y = g(x) va hai duong thang x = 0;x =1 bang

A. 21n2—6.
2
B. 18In2-8.
C. 6ln2—§
3
D. 2—7ln2—8.
2

Cau 102. Cho ham sé f(x) bac ndm c6 bdn diém cuc tri 1a x,,x,,X;,X, sao cho x, +x, +x, +x, =1. Goi g(x)

12 ham sd bac ba c¢6 dd thi qua bdn diém cuc tri cua dd thi ham sb f(x) . Dién tich hinh ph:flng gi6i han boi
f(x)

S (x)-g(x)

A. 5In2.

duong y = , truc hoanh va hai dudng thang x =—1;x=0 bang

B. 5In5.

C. 5ln6.

D. 5In3.
Céu 103. (Chuyén Lé Hong Phong - Nam Pinh 2023) Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va
théa man f(x)+ f'(x)=2xe",VxeR; f (%J =0 . Dién tich hinh phang gi6i han béi cac duong

y=2f(x);y= f'(x) vatryc tung bang
A. —26\/2;_5 .

B.3—e€.
C.3-¢%.

D. e\/;—S‘
2

Céu 104. (THPT huyén My Léc — Vu Bian — Nam Pinh 2023) Cho ham s6 bac bén
f(x)=ax* +bx’ +cx* + dx+e(a,b,c,d,e € R) va ham sb bac ba g(x) =mx’ +nx’ + px+q(m,n, p,q € R) c6 db
thi y= f"(x) va y=g'(x) nhu hinh v& bén dudi.
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N
Biét dién tich hinh phing gi6i han boi hai db thi ham s y = f"(x); y = g’(x) bang 96 va f(2)=g(2).
Dién tich hinh phang gi6i han béi cac dudng y = f(x),y = g(x) va x=0,x=2 bang

a3
15
272
15
136
S
68

D. .
15

2
Cau 105. Cho ham s§ f(x) c6 dao ham trén doan [1;2] théa man f(1)=2, f(2)=1va [x*[f'(x)] dx=2.
1
Hinh phing géi han boi dd thi ham s6 y = x* £(x), cac duong thing x =1,x =2 va truc hoanh c6 dién tich bang
A 2L
3
17
o
31
=
p. 1
2

Céu 106. (S6 Nam Pinh 2023) Cho ham s6 f(x) lién tuc, c6 dao ham trén doan [0;2]. Biét 7(2)=7 va

[f'()c)]2 =21x* —12x—12xf(x), Vx €[0;2]. Dién tich hinh phing gidi han bdi cac dudng y = f(x), truc Ox,Oy
va x =2 bang
A. 2.

B. L.
2
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C.3.

D.2.
2

Cau 107. (S¢' Ninh Binh 2023) Cho ham s6 f(x) c¢6 dao ham trén R thoa méin
f(x)= f(x)+23x+1)e",VxeR va f(1)=-3e. Dién tich hinh phang gi6i han béi hai d6 thi ham s6
y=2f(x) va y= f'(x) thuoc khoang nao dudi day?

A. (20;30).

B. (10;20).
C. (0;10).
D. (30;40).

Céu 108. (S& Nghé An 2023) Cho ham s6 y = f(x) =2x" +ax” + bx(a,b € R) . Biét ham s6 y = f'(x) c¢6 dd thi

nhu hinh vé
/‘? /
X,
4
3

Dién tich ctia hinh phang gii han boi dd thi y = f(x) va y = f'(x) bang %(m eZ.,ne N*) va % la

phan s tdi gian. Tinh m+n

A. —-157.

B. 74.

C. 13.

D. 119.
Cau 109. (S6' Nghé An 2023) Cho ham s6 y = f(x) =x’ +ax’ +bx(a,b € R). Biét ham s6 y = f"(x) c6 d0 thi
nhu hinh vé:

T

¥

N

L] =
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Dién tich ctia hinh phang gidi han bai do thi y = f(x) va y = f'(x) bang %(m €Z,neN *) va % la
phan s6 ti gian. Tinh m+n.

A. 49.

B. -29.

C.717.

D. 19.

Cau 110. (Chuyén Hoang Vin Thu-Hoa Binh 2023) Cho d6 thi ham s tring phuong
y = f(x)=ax" +bx* +c,(a,b,c e R,a #0) nhu hinh v&.

Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang giéi han boi mién t6 dam trong hinh v& quanh truc Ox 1a

NLEEEN
35

g 15V2
16

c 144@:.

35

DL 25627 |
315

Céu 111. (Chuyén Thai Binh 2023) Cho cac ham sé y = f(x),y = g(x) c6 dao ham lién tuc trén (0;+w) va
thoa min cac didu kién f(x) =x-g'(x), g(x) = x.f'(x), Vx € (0;+) va f(1)—g(l)=4 Dién tich hinh phang
gidi han boi cac duong x=1,x=2y = f(x) va y = g(x) bang

A. 4In2.

B.2In2.

C.16In2.

D. 8In2.
Céu 112. (S6 Quang Binh 2023) Cho ham s6 f(x) lién tuc trén (0;+00) va f(x)#0,Vx >0 . Biét ring
@) =Cx+)f*(x) va f()= —% . Dién tich ctia hinh phéng gii han boi cac duong ¥ = f(x),x=1x=¢€
bang

A. 2+1In

e’ +1
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B. 2+In

e’ +1

C.1-In 5 )
e +1

D. -t
2
Céu 113. (S& Thai Nguyén 2023) Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 db thi 1a dudng cong (C) trong hinh v&.
Ham sb f(x) dat cuc tri tai hai diém X, X, thoa man f (x1)+ f (xz) =0.Goi 4,B la hai diém cuc tri cua dd

thi (C); M, N, K 1a giao diém cua (C) véi truc hoanh ; S, 1a dién tich hinh phing dugc gach trong hinh, S, 1a

. (4 < A , Ly At A \ \ . o0 A S M
dién tich tam gidc NBK . Biét tir gidc MAKB n0i ti€p duong tron, khi do ti s6 S—l bang
2

NN g 26 c Yo . V3
4 R) 2 6

Cau 114. (Sé Phii Tho 2023) Trong mit phiang Oxy, goi (H) la tap hop diém M (x;y) théa man

X +3* =k(|x|+|y|) véi k 1a sb nguyén duong, S 1a dién tich hinh phing giéi han boi (H) . Gié tri 16n nhat
cia k dé S <250 bang
A. 5.

B. 4.
C.7.
D. 6.
CAu 115. (S Thai Nguyén 2023) Cho ham s§ y =x c6 dd thi (C), biét ring tdn tai hai diém 4, B thudc dd

thi (C) sao cho tiép tuyén tai 4, B va hai dudng thang lan lugt vudng goc véi hai tiép tuyén tai 4, B tao thanh
mot hinh chir nhat (H) c6 chiéu dai gip d6i chiéu rong (minh hoa nhu hinh v&)
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Goi S, 1a dién tich hinh phang gi6i han bai d0 thi (C) va hai tiép tuyén tai 4, B. S, 1a dién tich hinh

chit nhat (H) . Tisd % bang

2

125 5. 125

. . . . C.
768 128

D. L.
3

N =

Céu 116. (S& Can Tho 2023) Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va thoa min
f(x)+(x+1)f (x) =4x’ +2,Vx € R . Dién tich hinh phang gidi han bdi cac dudng thang y = f(x) va
y=f'(x) bang:

A.

D.

37
12°

8
3
9
.

12°

Cau 117. (Sé Hai Phong 2023) Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6dao ham lién tyc trén R va thdéa man
f(x)- f(x)=x"—6x" +7x—2,Vx €R. Dién tich hinh phing gi¢i han béi dd thi cac ham sé y = f(x) va
y =xf'(x) bang

A.

B.

69
32
21
32°
27
32°
135

D. —.
64
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Cau 118. (S¢ Hai Dwong 2023) Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén doan [1;2] va thoa méin dong
thoi cac dieu kién f(1) = B vaf(x)+x-f(x)= (2x3 +x° ) - f*(x),Vx €[1;2]. Goi S la dién tich hinh phang
gidi han boi cac duong y = f(x), truc Ox,x =1,x =2. Chon ménh dé dang?

A.l<S<1
2
B.2<S<3

C. 1<S<é
2

D. O<S<l
2

Céu 119. (Cum truong Ninh Thuén - Ninh Thuén 2023) Cho ham sé y = f(x) ¢6 dao ham lién tyc trén R
va thoa man xf'(x)— f(x) =2x’ —3x°,Vx e R, biét f(1)=2. Dién tich hinh phang gidi han boi cac duong

y=f(x),y=f(x) bang
A.2.

B.4.
C.3.
D.5.
Céu 120. (Chuyén Quang Trung — Binh Phudée 2023) Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 dao ham trén

3 . , 1 (1 1
(0;+00), c6 d6 thi nhu hinh v& dong thoi théa man f'(x)—— f (—j = %(1 ——zj , Vx>0
X X X

L)

y = J(x)

2
Dién tich hinh phang gi¢i han béi cac duong y = S= (=) va y =0 bang
X
A. 3117 In2.
24 9
B. 37 11 In2.
24 9
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C. ———In2
24 9
D.E—Ean.
24 9

Céu 121. (THPT Hai Ba Trung — Hué 2023) Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham lién tuc, nhan gia trj duong
trén (0;+0), /(1) =1 va théa man x° £ (x)+2 1 (x) = 2x* £ (x), Vx € (0;+00) . Tinh dién tich hinh phang gii han
boi d6 thi ham sé y = f(x), truc hoanh va hai dudng thang x =1;x =4.
A2
2
14
3
255
R
p. &2
5

Céu 122. (THPT Phan Huy Chii - Ha Ngi 2023) Cho ham sd y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén [-1;2] thoa

2 2
man f(2)=6, j F(x)dx=0 va j ] f’(x)]2 dx =36 . Dién tich hinh phing gi6i han béi cic dudng y = £(x) va
-1 -1

y=f"(x) bing

A2

D. —.

Céu 123. (Chuyén Phan Bdi Chau — Nghé An 2023) Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao lién tyc trén R va thoa
man f(x)+xf (x) =4x’ —6x”,Vx e R Dién tich hinh phing gidi han bai cac duong y = f(x) va y = f (x)
bang

71

6

A.

B. 2.
4

| =
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7
12
Céu 124. (S6 Bic Giang 2023) Cho ham sé f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va thoa man cac diéu kién
f(0)=0, (x2 + 1) f(x)=xf(x)=—-x"—x,VxeR.Khid6 dién tich S cta hinh phang giéi han boi db thi ham
sO y = f(x), truc hoanh va duong thang x =3 xap xi gia tri nao nhat trong cac gia tri sau day?
A.7,0.
B.6,3.
C.6,7.
D.6,0.

Cau 125. (S6 Son La 2023) Cho ham s6 f(x) c6 dao ham lién tuc trén khoang (—1;+o0) va thoa méin
3 2
2 () +(x* 1) (%)= %,w e (—1;+0) . Dién tich hinh phéng gi6i han boi d thi ham sé y = £(x),
+3
truc hoanh va hai duong thing x = 0;x =1 ¢6 gia tri thudc khoang nao dudi day?
A. (0;1).

B. (1;2).
C. (2:3).
D. (3;4).

Céu 126. (THPT Lién Truwong, Nghé An 2023) Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R théa man
F0)=1, f(x)>0 véimoi x>0 va f(x)— f (x)=e - f>(x). Dién tich hinh phing gi¢i han boi cac duong
y=f(x), y=0,x=0,x=1 gin bing v&i s6 nao sau nhat?

A.1,25. B. 1,5. C. 1. D. 1,75.
Céu 127. (S6 Tra Vinh 2023) Him s6 y = f(x) c6 dao ham lién tyc trén R va thoa man
f(x)+x.f (x)+ f(x) =4x" —6x* = 2x+4 . Tinh dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi cic ham s6
y=f(x),y=1(x).

A. S=4r. B. S=8x. C. S=8. D. S=4.
Céu 128. (Chuyén Tran Phi - Hai Phong 2023) Cho ham s§ f(x)=ax’ +bx* +cx+3,(a,b,c e R,a #0) ¢
d6 thi (C). Goi y = g(x) 12 ham s6 bac hai c6 d6 thi (P) di qua gdc toa d6. Biét hoanh d6 giao diém cua d6 thi
(C) va (P) lan luot 1a —1;1;2 . Dién tich hinh phang gi6i han boi hai dudng y = f(x) va y = g(x) bang

A B. 2 . c D.6.

4 8 3
Cau 129. (S¢ Thai Binh 2023) Cho ham s6 y = /(x) c6 dao ham lién tuc trén R va thoa man
f(x)+4x—6x-¢" 71 =0,VxeR va £(0)=-1.Dién tich hinh phing gi¢i han bi dd thi ham sé y = f(x)
va dd thi ham s y= f (x)+ f (x) bang

16 32 22 27

A, —. B. —. C.—. D. —.
3 3 3 3
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Cau 130. (S6 Hau Giang 2023) Cho ham sé f(x) c6 dao ham lién tuc trén R, thoa mén diéu kién

(x2 + 1) F(xX)+xf(x)=—x,YxeR va f(0)=-2.Goi (H) 12 hinh phang gii han boi d6 thi ham sd

g(x)= 1 }( : , hai tryc toa d¢ va duong thfmg x =3. Quay hinh (H) xung quanh tryc Ox ta dugc mdt khdi
+7(x

tron xoay c6 thé tich V' bang

A. l4r. B. 157. C.12x. D. 13x.
Cau 131. (S6 Soc Tring 2023) Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R thoa man f(0)=0 va
f(x)+ f (x)=sinx+x-sinx+x-cosx,Vx € R . Dién tich hinh phing gidi han boi cac dudng y = f(x), truc

T A
hoanh, truc tung va x = By bang

A T, B. % C. 1. D.2.

Cau 132. (Sé Ha Tinh 2023) Cho ham s6 f(x) lién tyc trén R thoa min
F(xX)+xf (x)+ f (x)=4x —6x” —2x+4. Tinh dién tich hinh phéng gi¢i han bai db thi ham sé y = f(x) va
y=1 ).

A. S=8. B. S=4. C. S=8r. D. S=4r.

Céu 133. (Chuyén Nguyén Trii - Hai Dwong 2023) Cho ham da thirc bac ba y = £(x) vaham sd y = g(x)
v6i d6 thi 1a Parabol dinh / nhu hinh v& dudi day.

| y

|

|J Illl- |

Biét rang do thi cua hai ham s6 da cho cat nhau tai 3 diém phén biét c6 hoanh d¢ x,,x,,x, thoa man

x,x,x, =12 . Khi d6, dién tich hinh phang giéi han boi cac duong y = f(x);y = g(x);x =1;x =3 gan sd
nao nhét trong céc so sau day?

A.2,27. B. 1,27. C.2,17. D. 1,17.

Céu 134. (Cum Thuén Thanh - Bic Ninh 2023) Cho ham s6
y=f(x)=ax' +bx’ +cx’ +dx+e(a,b,c,d,ecR) va y=g(x)=x" —4x+3 c6 d6 thi nhu hinh v& bén.
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Biét hai d6 thi y = f(x), y = g(x) cat nhau tai 4 diém phan biét c6 hoanh do x, <X, <x; <x, théa man
7

X, +Xx,=Xx; va x,x, +4(x2 +x3) =0 dong thoi dién tich phan gach chéo trén hinh baing — . Hoéi dién
tich hinh phang gi6i han béi hai d6 thi ham sd y = f(x), h(x) = 4a +b—c+d + e nam trong khoang nao

duéi day?
C. (11;13). D. (29;32).

A. (2;4). B. (7;8).

Céu 135. (Chuyén Vinh 2023) Cho ham s6 f(x) = ax* +bx+c véi a,b,c € R. Biét rang ham s
g(x) = f(x)-e™ c6 hai gid tri cuc tri 14 2 va —e®. Dién tich hinh phang giéi han boi do thi ham s6 y = 2g(x)

va h(x)=(2ax+b)-e* bang
A.2+L6. B. ¢ -2. C.2+¢é". D.2—L6.
e e
Cau 136. (Chuyén Ha Long - Quéng Ninh 2023) Cho ham s6 y = f(x) 1a ham s bac ba thoa man:

SO)=0va2(x+3)f(x) - f(x) = (5x" +3x-16) (x+3),V e R.
Dién tich hinh phang giéi han boi db thi ham sé y = f(x) va truc hoanh 1a

A BL B. 133 c. 133 p. 12
4 4 4 4

47



