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|| »BAI 0 HAM SG UIEN AUCERY

®. Tém tat kién thuc

s

© . Ham so lién tuc tai mt diém

y=1(x) Kk X%Xe€K
@ Cho ham s6 xac dinh trén khodang  va .
vV :f (r) X lil'ﬂ f ('l.) :_f- (-T.;. )
@ Ham so duoc goi 1 lién tuc tai diéem  néu
y=f(x) X,
@ Nhan xét: D€ ham so lién tyc tai  thi phai c6 ca ba dicu kién sau:
. lim f(x) lim £ (x)=1f(x,).
, 0 . X=Xy X=X
1. Ham so0 xac dinh tai  ; 2. Ton tai ; 3.
@ Chuy:
y=f(x) X, FG) X X
@ Khi ham so khong lién tyc tai diém  thi ta noi gian doan tgi diem va
f ()

duoc goi 1a diém gian dogn cia ham so
®. Ham s0 lién tuc trén mdt khoang, trén mét doan

y=f(x) (a;b)
@ Cho ham so xac dinh trén khoang .
y=f(x) (a;p) ()
@ Ham so duoc goi la lién tuc trén khodng néu lién tuc tai moi di€m trong
khoang 4y.
y=f(x) [a;b]
@ Cho ham so xac dinh trén khoang .
y=f(x) [a;b] f(x) (a:b)
@ Ham s6 duoc goi la lién tuc trén doan néu lién tuc trén khoang va

lim £ (x) =/ (). lim /() =/ (6).

y=f(x) [a;b]
@ Nhin xét: D6 thi cia ham sd lién tyc trén doan 1a mot duong lién, ¢ diém dau,
diém cudi (Hinh 3).
@ Néu hai diém nay ndm vé hai phia so v6i truc hoanh thi duong lién néi trén ludn cét truc hoanh
tai it nhat mot diém. Diéu nay con dugc phat biéu dudi dang sau:

y=f(x) [a:6]  fla).f(B)<0
@ Néu ham sb lién tuc trén doan va thi ludn ton tai it nhat mot
c€(a;b) sao cho f (c)=0
diém




©. Tinh lién tuc ciia ham so cip

y=P(x) y =sinx, y =cos x i
@ Ham so0 da thirc , cac ham lugng giac lién tuc trén
P(x)
}! e SE—
o(x) y :\,‘P(-") y =tan x
% Ham s6 phan thuc , ham s0 can thirc , cac ham so luong giac ,

=cot x
g lién tuc trén cac khoang cua tap xac dinh cua ching.
P(x) va o(x)
@ Trong do la cac da thue.
@ Nhdn xét: Ham s thudc nhimg loai trén duoc goi chung 13 ham sb so cip.
O . Tong, hiéu, tich thwong ciia ham s6 lién tuc

¥ :_f'(.r)l'ri' y=g (x) X
@ Cho hai ham so lién tuc tai diém . Khi do:

v=Ff( )+ el v=F(x)-alchiv=7F(x)elx) Y.

®. Phan dang toan co ban

‘Dang ©: Xét tinh lién tuc cua ham sé tai mét diém
r=Cac vi du minh hoa

y=f(x) f10), 111—”3 f(x)
CAu 1: Quan sat do thi ham s va tim . Tr @6, cho biét tinh lién tuc cua mbi
. x =0 <
ham s6 do tai trong moi truong hop sau:
a) Do thi trong Hinh 3;
YA
>
o X
Hinh 3

b) D6 thi trong Hinh 4.



Hinh 4
Loi giai

£(0) =0,1im f (x) = f(0) =0
a) Tir d6 thi trong Hinh 3, ta thay: '

Yy =f(x) x =0
Nhu vay ham s6 lién tuc tai
. . . f(x) x =0 J(x)
b) Tur d6 thi trong Hinh 4, ta thay: khong ton tai gia tri cua khi nén ham so khong
x =0
lién tuc tai
5 -
x“-3 n x=z=2
fix)= N
x =2 ) .X -1 nu x<2
Cau 2: Xét tinh lién tuc tai cuia ham so

Loi giai

f2) =L lim f(x) =lim (+* - 3) =lim x* - lim3 =4- 3 =

Ta co: ;

lim £ (x) =lim (x- 1) =lim x- lim1=2-1=1. lim £ (x) =lim f(x) =1 =£(2)

Suy ra . Vay ham sb da
x =2
cho lién tuc tai
‘Dang @: Xét tinh lién tuc cia ham sé trén mét khoang, doan
=Cac vi du minh hoa
x-4 nu x<2

f(x)= -
=X nu x=z=2

Cau 1: Cho ham sb

. 2
a) Ham so0 trén co lién tuc tai hay khong?

. R
b) Ham s6 trén co lién tuc trén ~ hay khong?



Loi gidi

f(2)=-2 _1i|g fix) :_lilg[.x-— 4y =-2: _linl_;”f_ x) :_lirﬂf_— 1) =-2.

a) Ta co: ;

lirg flx)= .linﬁy Filx)y=/£(2)

: , x =2
Suy ra . Vay ham s0 trén lién tyc tai

x<2, flx)=x-4 f(x) (- 0;2)
b) Véi la ham da thirc nén lién tyc trén

x>2, f(x)=-x f(x) (2; +o0)
Véi la ham da thirc nén lién tuc trén
. . f(x) . ox=2

Ngoai ra, theo cau a ta c6 ham s6 lién tuc tai

. . IR
Vay ham s6 da cho lién tuc trén

Cau 2: Quan sat dd thi ham sd trong Hinh 8 va cho biét ham s d6 ¢6 lién tuc:

VA
V2
‘\- = ~
2N
O o
E—— X
V2
.1‘ = -
5
X = =
Hinh 8
5
X =—
.3 R
a) Tai hay khong.
(- 0;0)
b) Trén khoang hay khong.
Loi giai
Dua vao db thi, ta co:
5 5
X =— X =—

a) Ham s6 khong lién tuc tai vi gia tr1 ham s6 khong xéc dinh tai



. (-0;0)
b) Ham s6 lién tuc trén khoang

f(x)=x-1 g(x)=x"-3x+2

CAu 3: Cho hai ham sb va . Xét tinh lién tuc cta cac ham sé:
W o
y=if(x) g(x) Tog(x) T [+ gx)

a) ; b) ; c)
Loi gii

R
a) Lién tuc trén  ;

) (-oc;1),(1:2) (2; +00)
b) Ham s0 lién tyc trén cac khoang va ;

, (moorl)  (L+o0)
¢) Ham s06 lién tuc trén cac khoang va .
‘Dang ©: Tim gia tri tham sé d€ ham sé lién tuc
=Cac vi du minh hoa

x+1 nlu  x =3

fix)= -
, . N x =3. a . S (x) R
Cau 1: Cho ham s6 Tim dé ham so lién tuc trén
Loi gidi
x#3 flx)=x+l f(x) N (-o0;3)  (3;+00)
Vi 1a ham da thurc nén ham s6 lién tuc trén moi khoang va )

11(3) :a.:li!'.r]_;"f_.r} :1__i!r_1f__r+ 1) =3+1=4

Ta co:
. pm IMAW=® L,
Pé ham so6 lién tuc tai thi . Suy ra
S(x) R  a=4
Vay ham s6 lién tuc trén  khi .

‘x*-x My x=1

f(x)= -
x+a n x<l

Cau 2: Cho ham sd

a=2 ‘ ., x=l
a) Voi , Xét tinh lién tuc ctia ham so tai



a . R
b) Tim  d€ ham s6 lién tuc trén

Loi giai
R lim f(x) =0,lim f{x)=3 lin}f(x)
= x=1 x=1 . X
a) Voi , ta co: . Suy ra khong ton tai

. x =1
Vay ham so khong lién tuc tai

v<1 Jf(x)=x+a (- o5 1) x>1 flx)=x"-x (li+0)
b) Véi thi lién tuc trén . Véi thi lién tuc trén .bé
, R i x =1
ham s lién tuc trén  thi ham so lién tuc tai
lim f(x) =lim f(x) zlin}_,f'f_ x) =f1(1) =0
x—1 w1 x—
Khi d6

lim f(x) =lim(x+a) =l+a =0= a =-1
- —

Nhu vay, :

. R a=-1
Vay ham s lién tyc trén  khi

‘Dang @: Ung dung
= Cac vi du minh hoa

h(m) t(s)

Céu 1: Hinh 5 biéu thj d6 cao cua mot qua bong dugc da 1én theo thoi gian , trong do

hit) =at* +bt

~ Y

Hinh 5

‘ a,b
a) Dua vao do thi, tim

h(?) (0;3)

b) Ching minh ring ham s6 lién tuc trén khoang



(0;3) limA(t)

m t—m , ,

c) V61 thude , tinh . Cho bi€t y nghia cua két qua.
Loi giai
) i (3:0) (L,2) a=-1,b=3
a) Dya vao Hinh 5 ta thay quy dao qua bong di qua diém c6 toa do va . Suy ra
hit)y=-1t"+3t h(t) h(t) R (0;:3) <R
b) Tur cau a, ta c6: . Vi la ham da thirc nén lién tuc trén  , ma nén
h(1) (0;3)
lién tuc trén

me (0;3) llm hit) :llm(- £+ 3;) —-m” +3m =h(m) ‘ Com

c) Voi , ta co: . Khi dan té1 thoi diém  bat ki
(0;3) . h(m)

thudc thi qua bong dan dat do cao

Ciu 2: Mot bai dd xe tinh phi 60000 déng cho gior dau tién (hodc mot phan cua gio dau tién) va thém

40000 dong cho mdi gid (hoic mot phan cua mdi giv) tiép theo, t6i da 1a 200000 dong.

| C=C0) :
a) V€ d6 thi ham so bicu thi chi phi theo thoi gian do xe.

[0; +o0)
b) Ham s6 d6 c¢6 lién tuc trén khong?

1i1131 C(t)
¢) Gia tri c6 ton tai khong? Khi mot ngudi c6 thoi gian dd xe ting dan dén 3 gio va mot ngudi o
thoi gian db xe giam dan dén 3 gio thi chénh 1éch chi phi gitta hai ngudi c6 giam di khong?
Loi gii

| c=coy
a) B0 thi ham so duogc thé hién trong Hinh 6.



C (ddng) A

200 000 D
180 000 r—
140 000 7—4
100 000 ,.,_4 b
60000 f—t ! 1 i
Ol 123 4  (gi®n)
Hinh 6
3 ‘ . =1 t=2 t =3 t =4 )
b) Tur do thi ta thay ham s6 bi gian doan tai (gi0); (gi0); (gi0); (gi0) nén ham so
[0; +0)
khong lién tuc trén
¢) Tir d6 thi ta co:
limC(r) =180000,limC(¢r) =140000.  limC(¢) #lim C(t) 11}131 C(1)
' ' Vi ' nén khong ton tai

Nhan thay khi mot ngudi c6 thoi gian dd xe ting dan dén 3 gio va mot ngudi c6 thoi gian dd xe giam

L, 180000~ 140000 =40000
dan dén 3 gio thi chénh 1€ch chi phi gitra hai nguoi ludn la (dong), nhu vay

chénh 1éch chi phi gitra hai nguoi khong gidm di.
Ciu 3: Theo quyét dinh s6 2019/QD-BDVN ngay 01/11/2018 ctia Tong cong ty Buu dién Viét Nam,

gia cudc dich vu Buu chinh phé cap dbi véi dich vu thu co ban va buu thiép trong nudc cod khéi luong

- 250g
den nhu trong bang sau:
Khoi hrong dén 250¢ Mitc cude (dong)
Dén 20¢ 4000
Trén 20g dén 100g 6000
Trén 100 g dén 250 ¢ 8000

a) Hay biéu dién s6 tién phai tra khi sir dung dich vu thu co ban va buu thiép theo khéi lwong cua thu

co ban va buu thiép.

b) Ham s6 trén c6 lién tyuc trén tap xac dinh hay khong?



Loi giai

4000 nn O<x =20
f(x)={6000 ndu 20<x <100

1 8000 ni  100<x =250
a) Ta c6 ham sb:

) (0;250]
b) Téap xac dinh cua ham so trén la

lim £ (x) =4000, lim_ f(x) =6000 lim /()

Ta co: . Suy ra khong ton tai . Do d6, ham s khong lién

x =20 ) (0;250]
tuc tai . Vay ham so6 khong lién tuc trén tap xac dinh

©. Dang toan ren luyén

‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

Pal- x-2 -
flx)= %3 khix® 2
Cau 1: Tim gié tri thuc cha tham s6 M dé ham sé M KNiX=2Jian tyc tai
X=2
A. m=0. B. m=1 C. m=2. D. m=3.
Loi giai
Chon D
Tap xac dinh: D=i , ch&ra X=2. Theo gia thiét thi ta phai cé

m=f(2)= lim f (x)= lim = liy}{ x+1)=3.

x-2

- xi+2x- 2

Fix) = - khi x* 1
Cau 2: Tim gié tri thuc cla tham s M dé ham s6 Wt+m khix=1jian tuc
ta| x=1.
A. m=0. B. m=2 C. m=4 D. m=6.
Loi giai

Chon A



Ham s6 xac dinh v6i moi X1 i . Theo gia thiét ta phai cé

3—|—}”=li'{|1||=|_|_|;_|'|_lf{'r:|=|_|_|;_|'|_ 'T:I- 'T: +|1'T- 1— [i_L]'[{r- l]ll{rl-+1]|=|.lpll{"i': +1}|=3 ':.' m =10,
X X .T' Xl .T' X
¥ :f(i) — - | I‘..I]l X il
Cau 3: Tim gié tri thuc cla tham s6 ¥ dé ham s6 KAl Khix =l e boc tai
x =1.
1 1

k=—. k =-—.

A. 2 B. k=2. C. 2 D. k=0
Loi giai

Chon C
Ham s6 /) s Txp: D=0+,

Diéu kién Cau toan tuong duang vai

k+1=yp(1) —11m1 —hm"'r

—hm — k=- I—
Ta c6: e '\J"'_” 2 2
3-x
khi x #3
=2
Cau 4: Biét rang ham so L Khi x = lién tuc tai * =3 (v&i ™ 14 tham s6)
Khang dinh nao dudi day ding?
A me (- 3;0). B. m <-3. C. mE[O;S). D. mE[S;Jrr,c-).
Loi giai
Chon B
Ham s6 f&) cé tap xac dinh 1a (- 15 400).

Theo gia thiét ta phai cé
- G- N fx+1+2
m=£1(3) _llm,f (x) —hm 3o ' ( )

=lim

= limlfx+1+2)=-4.
e Sl im(\+1+2)
3 khix =-1
flx)= Iﬁ b khix #-1,x #0
X +Xx

N . . 1 khix =0 n .
Cau 5: Ham so \ lién tuc tai:
A. moi diém trir X =0. x =L. B. moi diém ¥€R.



C. moi diém trur ¥ =" 1.

y=f(

Dé thay ham so

(i) Xét tai *="1, ta cé

1m,f (Ij—llm‘l‘ X im
I". + x—-1
7 hamsé - v=f(x)

(i) Xét tai ¥ =0, ta c6

D. moi diém trir x =0.

) . »  (ew-1),(- 1:0)

lién tuc trén moi khoang

.‘l.'(.‘l.'+|)(.".': -x+ I)
vl +1)

(e - ) =3 =/

lién tuc tai * =1,

- .'(.'+I)(.':—_'+I) .
lim f (‘«Il—llm‘“ﬂ+ Y e hme t =lim(+* - x+1) =1 =£ (0).
=0 x " x  x—0 x (.‘l.'+|) w0
— hamso - y=f) lién tuc tai ¥ =0,
0,5 khix =- 1
1
)= ‘(”) Khix #- 1,x #1
o R Ly . N ” | khix =1 .
Cau 6: S6 diém gian doan cua ham so - la:
A. 0. B. | C. 2. D. 3.
Loi gidi
Chon B
Ham s6 - =/(x) cO6 TXP D=R
x(x+1)
fx)= .
Ham so x =1 l|ién tuc trén mdi khoang (- 1) (- 11)
| .
11m f (1)_11m x(x+1) = lim — _1 =f(-1
(i) Xéttai ¥=1, tacéd -1 =ix-l 2

lién tuc tai * =1,

. (0;+x)
va .

(1; +OO)_



w(x+1) X

lim f (x) =1
x—=1

m— =lim—— =+
=17 xT -] L o
xlx+1 -
lim £ (x) =lim ' (; +) =lim—— =- oo
(i) Xét tai ¥=1, taco " SLE IRl SIS o
Ham s6 =/ @) gian doan tai * =1,
[ 2 2 hi « <2
SO e i
Cau 7: C6 bao nhiéu gia tri thuc ctia tham s6 7 dé ham sé mix KL= s
trén R?
A. 2. B. 1. C. 0. D. 3.
Loi giai
Chon A

TXD: D=R, Ham s6 lién tuc trén méi khodng (- 30;2); (2;"'”3')_

(&) f(x)

Khi dé lién tuc trén R= lién tuc tai ¥ =2

= }_i!I}_,f"(.r) =f(2)= ._}i_nzlrf"(x) :li_nj_;"(x) =1 (2). *)

fF(2)=4m?
_1i|§1+_3‘"(.1'] =_1i|;1+[(| - m).‘r] =2(1- m)— = ¥ e 4m* =2(1- m) =

m=-1

m =

P | =

Clim G =limm™ " =4m’
Ta coO ¢ =3 x—2

.;--(1_):4_? khi xe[0;4]

Cau 8: Biét rang ham so (1+m khlrE(ﬂr"ﬁ] tuc trén {0;6}' Khang dinh nao sau
day dung?

A, m<2. B. 2=m<3. C. 3<m<5. D. m =5.

Chon A

(0;4) va (4:6)

Dé thay /&) lién tuc trén moi khoang . Khi dé ham sé lién tuc

trén doan [0:6) khi va chi khi ham s6 lién tuc tai * =%* =0.x =0



11|‘1|1,-r (x)=7(0)
lim £ (x)=£(6) - ()

. lim £ (x)=lim £ (x) =/ (4)
Tldc latacancéd '+«

? 11I‘I|1}‘ (x) :11|II1JT =0
-. I;I‘ (I:I) :Ja =) .. f(f.'l) =l+m

f lim f(x) =_1im(| +m)=1+m

? lim f (x)=lim JT =2

. lilr_lr,'f”(x]:lilr_ljl +m)=l+m:

.'f @) =t+m Khi dé (*) trdthanh l+m=2= m=1<2
- 3+2
f{Xj=Ethlx 1
Cau 9: C6 bao nhiéu gia tri ciia tham sé @ dé ham s6 i khi x=1"|ian tuc
trén i -
A. 1. B. 2. C. 0. D. 3.
Loi giai
Chon C
Ham s6 ™) Jien tuc trén (-¥:1) va E+¥ ) khi 46 ham s6 da cho lién tuc trén

i khi va chi khi né lié tuc tai X=1 tdc 1a ta can cé

lim f(x)= A0 im (x)=lim f(x)= F(1. (%

Ex- 2 khix>1 [Ii_m f{x)=lim(2- x)=1
flx)=la  Kknix=1%%]*" o

" %8 (¥)
2- x khix<l

fip 0= liplx- 2)=- 2

Ta co khéng téa man vdi

moi @l i Vay khong tén tai gia tri @ thoa yéu cau.
Exﬂ- 1
flx)=lJx-1

a khi x =

khix* 1

01 (y6i a 13 tham s6).

Cau 10: Biét rang  Jien tuc trén doan
Khang dinh nao dudi day vé gia tri @ la ding?
A. @ |a mot s6 nguyén. B. 2 1a moOt s6 vo ti. C. a>>

D. a<O.

Loi giai



Chon A

Ham s6 xac dinh va lién tuc trén [0;1). Khi dé Flx) lién tuc trén [0:1] khi va

lim f(x)=f(1). (*)

chi khi ==t
flll=a
%hm f(x)= lim x-1 = Ii_mgx+l‘,|{-,.|";+l]':é= 4%3@{*] U=
Ta C(I) X ¥BT ...";_ 1 Bl
x-1 .
khi x <1
fl=z =1
Cau 11: Xét tinh lién tuc cGa ham sé - X khix* 1 Khang dinh nao dudi day
dung?
A. "™ «hong lien tuc trén i - B. "X khéng lién tuc trén (0:2).
c. T gian doan tai x=1 p. "™ jien tuc trén i -
Loi gidi
Chon D
F(1)=- 2
Elifr'ij f(x)=lim(- 2x)=- 2 %38 f(x)
im F(x)= im— 2" = lim§ (V2 x+1)k=- 2
Ta c6 1! M e o lién tyc tai x=1

Vay ham so ACUNTPYS tuc trén i -

x*- 5x+6 .
X XTO phix>3
f{x‘J=E x5 x
4 > ~ N A - 2 i . A .
Cau 12: Tim gid tri nhd nhat cta @ dé ham sé - ax Khix£ 3 Jien tuc tai
xX=3,
.2 2 _4 4
A. 3 B. V3 c. 3 D. 3
Loi giai
Chon A

o R i RN lim f(x)=lim f(x)= f(3). (¥
biéu kién Cau toan trag thanh: =% x®3



im £(x) = lim 223X +8 _ i (0 Aaxc3+x)_
B3 0% fdx- 3- x w07 1- x
1lim f{x‘jzlin;i{l a’x)=1- 35°
Tacd !t *
. 2 2
.3 (*)0 a=+t—= %W a,, =- —m.
(*Ju a E & E
VIXH2- 2 hix>2
flx)=1t X
R o . . . . .5!2)¢f+l khix£2 ]
Cau 13: Tim gid tri I6n nhat cda @ dé ham sb 4 lién tuc tai
X=2
A. =3 B. & =0 C. 3= =1 D. & =2
Loi giai
Chon C
lim f(x)=1lim f(x)= f(2). (¥
Ta can cQ =2
52 7
f(2)=2a 2
Flim f{x]:limwzl %% (*)U a=x1%W®Wa_ =1
xiE B x- 2 4
biim Flx)= | 2,419 52 7
1- cosx khix£0
f(x)= . .
Cau 14: Xét tinh lién tuc cla ham sé Vx+1 - Khix=0 gh3ng dinh nao sau day
dung?
A. "™ jien tyc tai x=0 B. %) Jien tuc trén (- ¥:2).
C. f(x)

khong lién tuc trén i - p. ") gian doan tai x=1

Loi giai
Chon C

Ham sé xac dinh va&i moi X! i .

Ta c6 " Jign tuc tran © ¥ 70 5 (O+¥).



[f{n]=1

lim flx)= Iidr'_rl':{l- rosx)=1- cosO0=03:3 f(x)
XE xEgd

lim f{x'j=}|tid_rg\fx+l=ﬁ=1

Mat khac +c gién doan tai x=0.

pPXx .
Flx) = CDS? khi |x|£ 1_

x-1  khi|x]>1 \,aA O
X Ménh dé nao sau

Cau 15: Tim cac khodng lién tuc cia ham s6
day la sai?
A. Ham sé lién tuc tai x=-1,

B. Ham s6 lién tuc trén cac khoang " ¥~ 1i(3+¥ ).

C. Ham sé lién tuc tai x=1,

D. Ham so lién tuc trén khoang 1D,
Loi giai

Chon A

Ta Cé f(X) ||én tuc trén {' ¥ " l:':{' lll{l-lrfﬁ ]II

fl- 1= CUSE E%: 0
2@

Clim F(x)= lim (x- 1)=- 2
Ta cg 1Y *8 1 gian doan tai x=-1

Sl fl{Xj

b
A 4}
flll=cos==0
(1) I:I:JS2
im(x- 1)=0 %% f(x)

[
B xiBl

|
Ta co T+t xe lién tuc tai x=1

Cau 16: Ham s6 ") c6 @6 thi nhu hinh bén khéng lién tuc tai diém c6 hoanh do I

bao nhiéu?
Ty
3 /
T { X
o1 2 ’
A. x=0 B. x=1 C. x=2 D. x=3



Chon B

Dé thay tai diém c6é hoanh d6 X=1 d6 thi cia ham sé bj "ddt" nén ham sé

khong lién tuc tai dé.

~

Cu thé: =t
x
X

fl[X]=l
Jx

Cau 17: Cho ham sé

A. moi diém thubc i .

x=0,

C. moi diém trir x=1,

x=0 Vé X=1_

Chon A

limf(x)=0# 3=!|r1r1 f(x)

nén ) giadn doan tai x=1

khix<1 x* O

khix =0

khix® 1

Ham s6 ¥ Jien tuc tai:
B. moi diém tru
D. moi diém tri
Loi giai

Ham s6 Y= ¢ Txp: D=1 .

D& thay ham s6 Y= (%) jien tuc trén méi khoang

I
Ta Cé [.:l::..' HEU

Ta co =¥

Vay ham s¢ ¥~ f(x)

5
x-1
fix)=

(¥:0,(0] 5 (+¥)

lién tuc tai x=0.

lién tuc tai x=1

lién tuc trén i .

khi x=3 x* 1

khi x=1

-J'.x+l khi x= 3

Cau 18: Cho ham s6

f(x)

. Ham so6 lién tuc tai:



A. moi diém thubc i . B. moi diém tru

x=1
C. moi diém trir X=3, D. moi diém tru
x=1yy Xx=3,
Loi giai
Chon D

Ham s6 Y= c6 Txp: D=1 .

f(x) (- ¥ 1.(L3) |5 (B+¥)

Dé thdy ham sé ¥~ lién tuc trén mbi khoang

2 ¥ f(x)

ligp f{x‘;zug}" - 11=|m{x+1)=2

giadn doan tai x=1

¥*-1 %% f(x)

gian doan tai X=3.

[2}: khi x=0
hix)=1x*+1 khi O£ x£2

Cau 19: S6 diém gian doan cla ham sé %3‘”' Lkhix>2 5,

A. 1. B. 2. C. 3. D. O.
Loi giai

Chon A

Ham s6 Y= ¢ Txp: D=1 .

D& thay ham so y=h(x) Jian tuc trén mbi khodng (-¥,;0.(02) | 5 (2+¥)

(7(0)=1 )

| limAG) =lim 2x =0 RS o .
Taco '~ khong lién tuc tai x=0,
h(2)=5

Hlim A(x) =lim (x*+1)=5 — = f(x)

_1inl h(x) :_hlg (3x-1)=5

Tacod - lién tuc tai Xx=2.



[);2+x khix<1
flx)=f2 khi x=1

Cau 20: Tinh t6ng S gém tat ca cac gia tri M d& ham s mx+1 khix>1 jian pyc

tai Xx=1,
A. S=-1 B. S=0. C. S=1 D. S=2
Loi giai
Chon B

Ham s6 xac dinh v6i moi xI i .
A t vz ImF(x)=limf(x)=f(1). (%)
Diéu kién Cau toan trg thanh =&t Xl

) =2

lim f(x) =lim (m:r+ I):m: +1-—=(F)e m +1=2
x—1"" =17

lim £ (x) =lim (x* +x)=2
Tacé '+ al

0 m==x13=®sS=0.

Cau 21: Cho ham s¢ fX)=x- 3x-1 g4 nghiém cta phuong trinh FX)=0 tran i 1a:
A. O B. L C. 2 D. 3
Loi giai
Chon D
Ham s6 T(¥=X- 3 1|35 ham da thic c6 tap xac dinh 13 i nén lién tuc

trén i . Do d6 ham so lién tuc trén moi khoang (- 2- 1), (- 30), (62).

Ta co
E (-2)=-3 .
=1 p - 2) (- )<033®(1) B ) ) 5 (-2 1)
( co it nhat mét nghiém thuéc V" =
Ef{' lj:lp - 1) (0) <0 (1)
iflo)=-1 c6 it nhat mot nghiém thubc (- 20).
Pf(2)=1
Er{oa: ) (0)<0%8 () 02)

c6 it nhat mot nghiém thudc



(-22)

Nhu vay phuong trinh (2) c6 it nhat ba thudc khoang . Tuy nhién

phuong trinh S(x)=0 15 phuong trinh bac ba cé nhiéu nhat ba nghiém. Vay

f(x)=0

phuong trinh c6 ding nghiém trén i -

f- )=2 f(4)

Cau 22: Cho ham s6 "™ lien tuc trén doan [ L14] sao cho =7, C6 thé& néi

gi vé s6 nghiém cla phuong trinh F0=5 tran doan [ ¥4l
A. VO nghiém. B. C6 it nhat mot nghiém.
C. C6 dung mot nghiém. D. C6 diung hai nghiém.
Loi giai

(x)=0

Vay phuong trinh 9 c6 it nhat mot nghiém thudc khoang (L4) hay

f(x)=5

phuong trinh c6 it nhat mot nghiém thudc khoang (L4),

(- 1010) 44

Cau 23: Co tat cd bao nhiéu gia tri nguyén ctda tham s6 ™ thubc khoang é

phuong trinh X 3 +(2m 2)x+mr 320 (4 o nghiém phan biét X X % thda

xo=- 1 <X

man
A. 19 B. 18 C. 4 D. 3
Loi gidi
Chon C

Flx)=x- 3 +(2m 2)

Xét ham so X+M 3 jian tuc trén i .

Giad s phuong trinh cé ba nghiém phan biét % X % sgo cho % <~ 1<% <X,
Khi dé X =(x- x)(x- x)(x- x3)
Tacs TE V=0T R 1 %) 1 x)>0 4o x<-1<x<x)

Mé f{_ 1_:|=-|l"ﬂl- 5 nén Suy ra - M- 5'33'0':] m=- 5.

Thir lai: V&i M<-3, ta co



lim flx)=- % f(a)<0. (1)

nén tén tai 2<- 1 sao cho
Do m<-5 nén f{_ l]:_ m- 5}0 (2)

flo)=mr 3<0 (3

lim fix)=+¥% ,
x84 nén ton tai >0 sao cho (P>0 (4

\ by

TU (1) va (2), suy ra phuong trinh cé nghiém thudc khoang (¥ 1); Tu (2) va
(3), suy ra phuong trinh cé nghiém thuéc khoang - ]"0); T 3 va (4), suy ra
phuong trinh c6 nghiém thudc khodng (0+%).

34,308 3 I ol el e
Vay khi m<- 3 thda man ey Ph e ml {- 9- &- T:- 6}

‘Dang ®: Cau trac nghiém duang, sai

khix =2

. : p— g(x)=—- .
Cau 1. Cho cac ham so (43 khix=2 5 x-1  Khidoé:
Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Piing | Sai

Ham s6 &) lien tuc tai didm % =2

| Gigi han +2/ )

Ham s6 /) lien tuc tai didm % =2

CA e R X, =
lién tuc tai diém °

x-1 .
0= %1 khi x =1

CAu2. Cho ham s xel o khix =1y, g0x) =4x - X+1 g go
Céc ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé bung | Sai

) | T c6 /(D=2

b , , —
) Ham s6 /G lién tuc tai diém o =1




C N _
) g0 ian tuc tai diém %o =1

Ham so

d) =f(x)- g(x) X,

\ A ¥ A . A e 3.
Ham so - khong lién tuc tai diém

=1

Cau 3. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé

Dung

Sai

Flay=x- 37482 13 ham 6 lien tuc trén R |

b) | x?
flx)=—= .
x" = 3x 13 ham s0 lién tyc trén khoang

(- o +0).

_sinx+]

fx)

x+1 13 ham s lién tyc trén cac khoang

(- 0, (0; +o0)

d)

S() =822 13 ham 6 lién tuc trén nira khoang [2;+0)

- X khix <
. 7
flx)=

- 3x+42 .
— — " khix=>1

Cau 4. Cho cac ham so sau: x
Céc ménh dé sau dung hay sai?

b

g(x) =x" - 3x+1 va

TX
h(x) =sin—
(x) n

Ménh dé

Dung

Sai

Ham sé /(¥ lién tyc tai diém * =,

Ham s6 €%) lien tuc tai diém Yo =1

Ham s #(*) khong lién tyc tai diém ™o ~

y=f(x).g(x)

Ham so -

khong lién tuc tai diém 0 =

Jax- 7-1
flx)=| x-4
5x-9

khix=2

khix =2

CAu 5. Cho cac ham s L2 va

Khi d6: Cac ménh dé sau diing hay sai?

khix=>2

khi x =2

Ménh dé

Ding

Sai

)

Xy =

Ham so lién tuc tai di€ém




b) g (x) X, 22'

Ham s6 gian doan tai di€ém

lim g(x) :l_
Gi4i han** 4

d) ()

o) X, =

Ham sb lién tuc tai diém

- — khix =l
flx)y={ .

= ¥

X342 fhixs

b | =

CAu 6. Cho ham s
Céc ménh dé sau dung hay sai?

-1 va gl[‘:’} =x" - 3x+I _Khi d6:

Ménh dé

Dung

Sai

N | Ham s /) Tien tuc tai diém o =1

Ham s6 € lién tuc tai diém Y =

lim f(x) =
Gi6i han !

b | —

d cv=1 ) C 42 =
) Ham sb * fG)+eg(x) lién tuc tai diém

e 1

. X -3x+2
x)=1"
A 2a+l

khix =2

Cau7. Choham sb L 0 va
Céc ménh dé sau dung hay sai?

khix=2 g(x) =sin X
; 4 Khi do:

Ménh dé

Dung

Sai

lim f(x) -1
Gi6i han *? 2

Ham s6 €% lién tuc tai diém " =2,

) | Khi @ =1 thi ham s /) lién tuc tai %0 =

y=flx)+g(x)

Khi ¢ =0 thi ham sb lién tuc tai

X

=2




x-x-0

LEel TIX0 ppiese2
f(x) =1 2x* - 5x- 18 glx)={ x+2 e

r - 2 i - 1 — 1
Cau8. Cho ham sb [4- x Khix<-2 o5 (2x+a  khix=-2 44 46
Céc ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé bung | Sai

lim f(x) :i
Tacod 20

&)

X, =-2

Ham s6 lién tuc tai di€ém

g(x)

P& ham sb lién tuc tai diém Y0 =2 thi @ =1

d 4 B — . . . e R —
) Khi ¢ =-1 thi ham s - fx)g(x) gian doan tai di€ém Xy =72

2- Jx+5 Khi x> -1 e
f(x) =1 x*-5x- 4 z(x) =1 x+1

X - Ox khix=-1 _, 2a+1 khix=-1
\ Va \,

khi x #- 1

Cau9. Cho ham sd

Cac ménh dé sau dung hay sai?

. Khi dé:

Ménh dé Dung | Sai

lim_ fi(x) :l
Taco ! 8

Ham s /G gian doan tai diém Yo ~

lién tuc tai diém o =~ Pkni 2

g(x)

Ham so

d)

a =

1
Khi Y ham 56 ¥ =f(x)- g(x) x, =-1

lién tuc tai diém

Cau 10. Cac ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé bung | Sai

_ 3x-2

X= 3 ]aham s lién tuc trén mdi khoang

) (-5 5),(5:400).

. —en =7 L 4. A
b) | flx)=sinx-2cosx+3 b 66 lidn tuc trén R .

©) | fiy)=Ja- = ) 9.
) | flx)=v4-x 1a ham s6 lién tuc trén doan [ ;2]




D] f() =d2- x+3Jx 41 12 ham s4 lién tuc trén doan [- ;2]

LOI GIAI
.’ .T: = .
—
) =1 32 khix =2 . ,
, D — gix)=——

Caul. Cho cac ham sb (45 khix=2 oy x- 1 Khi do:
a) Haim s6 & (X) Jien tuc tai diém =2,

lim f(x) =4
b) Gi61 han firg /()
¢) Ham sd J (%) ien tyc tai diém =2

()

Y T () . _

d) Ham s6 &M Tien tuc tai di€ém Yo =

Loi gii

a) Ding b) Plng ¢) Sai d) Sai
2 . . 2

g(2)=5—>=2 limg(x)=lim—=2 lim g(x) =g(2)

Ta co: va ; suy ra
) g(x) . o X, =2
Vay ham so lién tuc tai di€ém
-2 A ATy

fy=as im0 =lin’ T E =i i) =4
Ta co: va

lim f(x) #£(2)
Suyra

) , g2
Vay ham so khong lién tuc tai diém
-1
—— khix=1
flx)=1 x-1

Céu2. Choham sb X+l khix=1 s g0 =4x - x+1 gy go.
a) Ta co J=2
b) Ham s /&) lién tuc tai diém o =1
¢) Ham s € ) lien tyc tai diém % =1
d) Ham sb * =f()-g(x) khong lién tyc tai diém ™o =1

Loi gidi



a) Dilng b) Ding ¢) Pung d) Sai

Flx)=f)=1+1=2
Ta co:

x -1

= lim f(x) zlin} I :1i|1|1f__r+ )=2=f(x)

x, =1
Vay ham s06 lién tuc tai diém

g(x,)=g(1) =4
Ta co:

lim g(x) =lim (4 - x+1) =4 =g(1)

x, =1
Vay ham s0 lién tuc tai diém

Cau 3. Xét duoc tinh lién tuc cua cac ham so sau trén tap xac dinh cia no:

fix)=x - x" +8x ) R
a) la ham s0 lién tuc trén
. .‘l.':
(x) =— .
7 &) x - 3x . (= 005 +0)
b) 1a ham s0 lién tyc trén khoang
. sin x +1
fx)= x+1 ) (= o1 0), (0; +20)
c) la ham s6 lién tuc trén cac khoang .
flx)=+fx-1 . [2;+0)
d) la ham s0 lién tuc trén ntra khoang

Loi gii

a) Ding b) Sai ¢) Sai d) Puing
fix) =x - x" +8x . R
a) Vi la ham da thirc nén ham so lién tuc trén
. .T:
SO =5 (- £50) U(0:3) U (3 +) ,
b) Vi la ham phan thuc c6 tap xac dinh nén ham so lién

(= 00:0),(0:3),(3:+0)
tuc trén cac khoang .



() _sinx+]
SETIT e YU L)
¢) Tap xac dinh cua ham s6 la

y =sinx +1 ) y=x+l
Trén cac khoang do, ham lugng giac (tr thtrc) va ham so da thirc (mau
thirc) déu lién tuc.

J(x) (= oc= 1), (- I; +o0)
Do vay ham lién tuc trén cac khoang .

) =fx-2 [234%)

d) Tap xac dinh cua ham s6 la

X (2: +0) f G )=lim f(x) =fx, - 2

SO T O .

V6imoi  tuy y thudc , ta ludn co ; vi vay ham s0 lién tuc
(2: +0)

trén khoang (1)

f(2y=0 lim f(x)=0 f(2) =lim f(x) x=2

—+2

Mat khac: va nén ; suy ra ham so0 lién tuc tai diém

f(x) [2;+00)

Tt (1) va (2) suy ra ham sb lién tuc trén nira khoang

X .
- = khi x =l
5

fxy=y
x*-3x+2 . . JTX
) ———— khix>1 (x) = - 3x+1 h{x) =sin—
Cau 4. Cho cac ham so sau: L x -1 , BV =X T va 4
a) Ham ) f(x) lién tuc tai diém o :1.

b) Ham s6 € lign tuc tai didm % =1,

¢) Ham s& 7X) khong lién tuc tai diém 0 =2,

y=f(x)g(x)

d) Ham s - %o :1.

khong lién tuc tai diém
Loi giai

a) Dung b) Dung ¢) Sai d) Sai
. 1 L . =X 1
fa=- 5 ___lup;' (x) —___1_1_n|_1? =3
Ta co: va ,
B - ] ]

lim £(x) =lim X w31 +2 —lim (x-Dix-2) _pm X2 l
=1 =1 x -] =1 (x=1)x+1) =" x+1 2

(1) =lim f(x) =- -

SO=m/0= /() X, =

Vay nén ham so lién tuc tai di€ém



gy=-1 lme()=r-3e1=1 g(l)=limg(x)

Ta co: va nén

, 8(x) o x, =1
Vay ham so lién tuc tai di€ém

.2 . . 2T
h(2) :51nT =1 l_l_lt}f?(.‘r} :51nT =1 h(2) =lim A( x)

Ta co: va nén o

 h(x) ) =2
Vay ham so lién tuc tai di€ém

VAX-T7-1 ixs2 V22 o
f(x) = X -4 g(x) = 2-x
, X9 khi x <2 - x khi x <2

Cau 5. Cho cac ham so L2 va L4
Khi do:
a) Ham ) £ lién tuc tai diém Yo =
b) Ham s g(x) gian doan tai diém ™ ~

lim g(x) :l.
¢) Gigi han** 4

()
ey :x, =2
d) Ham s6 &V Jien tuc tai diém Yo ==
Loi giai
a) DPilng b) Sai ¢) Sai d) Ping

_f'(.‘r.;. )=f(2)=
Ta co:
G-

. . . 1
lim f(x) =lim Y2221 =2
lim /(x) = lim === =2 =lim.

= lim /(x) =lim f(x) == =lim /(x) = £(2)
v (x) X =2
Vay ham s6 lién tuc tai diém

| - . [ 1= x) I
—:lim g(x) =lim _‘ = _
4 4 ez &l =T | 4 | 4
Ta co: :



. [ xe2-2] x+2-4 . - 1 |
lime(x)=lm| Z—— — | =lim =lim = _.
-'-'—f'gh Sk 2-x | T (2-x)(Jx4242) :.?_1'+2 +2 4
limg(x) =- I—— (2)
img( 1 g(2
Suy ra
 g(x) C, =2
Vay ham so lién tuc tai di€m
- < khix =
fx)=] 7
T - 3x42 .
) —————— khix>1 N =p? - 3 4]
Cau 6. Cho ham sb [ x-1 va g =x -3+l gy ge:
a) Ham s& /() lign tuc tai diém 0 =1
b) Ham s & () lién tuc tai diém ™ =1
lim £ {x) :I—.
¢) Gi¢i han “! 2
d) Ham s * =/ W+ g(x) oy tuc tai diém o =1,
Loi giai
a) Ding b) Ding ¢) Sai d) Dung
f(1)=- ! lim £ (x) =lim — =- :
J= 2 eor ST EE)
Ta co: va ,
2 a7 - = SR |
lim f(x) =lim 22 *2 _jjy - Va2 D) 2231
1" =17 x -] =1 (x= 1) x+1) =17 x+1 2
£(1) =lim f(x) =-
SO=mI0=y ) %=
Vay nén ham so lién tuc tai di€ém
gly=-1 limg(x)=1"-31+1=-1 g(1) =lim g(x)
Ta co: va nén
, 8(x) o x, =1
Vay ham so lién tuc tai di€ém

Jr-1-1 .
— khix=2

f-('l.-} = .T: = 3.1'4‘2
T 2a+1

; khix=2  g(x)=sin i
Cau7. Cho ham s L0 va 4 Khi do:



lim f(x) -1
a) Giéi han 2

b) Ham s6 € lién tuc tai diém % =

¢)Khi @ =1 thi ham s6 /) lién tuc tai % =

y=f(x)+g(x)

d)Khi @ =0 thi ham s6 - =2

lién tuc tai ™
Loi giai

a) Dilng b) Ding ¢) Pung d) Sai

g r‘ S
2a+1 lim f(x) zlimﬁl—II
- 6 =2 x7 - 3x+2

Ta co: va

x=1-1 ] ]

=lim =lim =—.
=2 (x=2)x- D(dx-141) 2 (x-D{fx-1+1) 2

-
x =2 111‘[__‘\[f|: x)=f(2)= ‘-ﬂ;‘l :;_

£(x) =a=l

Ham s6 lién tuc tai

. 2T . . 2T
2(2) =sin e =1 lim g (x) =sin e =1 2(2) =lim g(x)

Ta co: va nén
o 8(x) ) o, =2
Vay ham s6 lién tuc tai di€m

I S . X x- 6
f(x)=12x*- 5x- 18 g(x) =1 x+2

khi x #-2

-
=, khi do:

. v L _ A
Cau 8. Cho ham so6 4- x Khix<-2 . [ 2x+a khix =

lim_f(x) :i
a) Taco™* 26
b) Ham s6 f&) lién tuc tai diém "

. 8 (x) . % ==2
c¢) B¢ ham s6 lién tuc tai diém thi

-1 y=f(x)g(x) x, =-2

a 4 ., v 402
d) Khi thi ham so gian doan tai diém

Loi gii

a) Ding b) Sai ¢) Sai d) Duing




FG)=£(-2) =0 =lim f(x)
Ta cé: o

- Sx+11 _5

lim fix)=1lm — = #|im f(x i £y
= e s ts 20 ) o lim /@)
Khong ton tai
X, =-2

Vay ham s0 gian doan tai diém

g(""-'il) :g{' 2} =-4+aqa

Ta co:
lim g(x) =lim el 2k N 5
P— x—t=2 T+ 2
x,=-2 limg(x)=g(-2)
D¢ ham so6 lién tuc tai di€ém thi
= -4+a=-5=a=-1
'2-Jx+5 | (el
_|=——=——  khix>-1 khi x #- |
f(x) =1 x*- 5x- 4 g(x) =1 x+1
Cau9. Cho ham sé -9 Kixs-1 o, (2a+l khix=-1 gy g,
lim f(x) :l
a) Taco ! 8
b) Ham s f&) gian doan tai diém *o =~ I
1
r 2 - a =
¢) Ham sb & ) fien tuc tai diém © = D ini 2

1
a=-— e e s 9 -
d) Khi 2 hamss ¥ =/ () g W) tuc tai diém %o = !
Loi giai
a) Dung b) Dung ¢) Sai d) Sai

F(x)=f(-1) =10 = lim f(x)
Ta cé: )

. r' .
lim f{x)=lim ﬁ :I— = lim f(x)
x—xl i1ty o Sy d B a1

. lim £ (x)
Khéng ton tai



x, =-1

Vay ham s6 gian doan tai diém

g(-1)=2a-1
-Ta co: .
- Cox -
lim g(x) =lim =-2
o =l x4l
7 , o ox=-1 limg()=g(-1)
Dé ham s0 lién tyc tai diém thi

" x-5 , . (- 001 5),(5;+0)
a) 1a ham s6 lién tuc trén moi khoang

fx)=sinx-2cosx+3 ’ R
b) la ham s6 lién tuc trén

flx)=y4-x° ) [-2:2]
c) 1a ham s6 lién tuc trén doan

Flx)=4J2- x+3x+1 [- 1;2]

d) 14 ham sd lién tuc trén doan

Loi giai

a) Ding b) Diang c¢) Pung d) Dung

S (x) (-ooS)U(Si4)  f(x)
a) Ham so c6 tap xac dinh 1a va la ham phan thirc nén né lién tuc
(= 21 5),(5; +00)
trén mdi khoang
f(x)=sinx- 2cosx+3 ) R ) R
b) Ham so 1a ham s0 luong giac co6 tap xac dinhla  nén ham so6 lién tuc trén

. D=[-2:2]
c¢) Tap xac dinh ctia ham so 1a

X € (-2:2 f(x)=y4- % =lim f(x) (-2:2)

V1 moi ; ta ludn co , vi vy ham s0 lién tuc trén khoang



lim f(x) =V4-2" =0 ¢(5) =

Mit khac: va nén ham sb lién tuc vé bén trai tai diém
x, =2; lim_f(x) =44~ (- 2) =0 £(-2) =0 x, =-2
o va nén ham s lién tuc vé bén phai tai diém :
) [-2;2]
Vay ham s6 da cho lién tuc trén doan
. D=[-12]
d) Tap xéc dinh cua ham s0 1a
€ (-1;2) 1y, )ZJE -x, + BJ.T,, +1 lel‘ﬂ fix) ’
V61 moi , ta ludn co , vi vay ham s0 lién tuc trén
(-1:2)
khoang
lim £(x) =J2- 243241 =33 £(2) =33
Mat khac: va nén ham sd lién tuc vé bén trai tai
T H Ci e —af - — .
w x, —.,.._._l%l_rll'_,f [.1]'_~Jr.,+l +3-1+1 —\E -1 =3 ’ ‘
diém va nén ham so lién tuc vé bén phai tai
Xy =T |
diém
[- ;2]

Vay ham s6 da cho lién tuc trén doan

‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan

x*+2nlux <1
fix)= -
m ’ mx +1nQux >1 x =1
Cau 1: Tim gié tri cia tham s6  sao cho ham s6 lién tuc tai
Loi giai
F()=3, lim f(x)=3 lim f(x) =m+1 v =1
x—=1 x—17 , =
Ta co va . Vay ham s06 da cho lién tyc tai khi va chi khi
m+1=3 m =2
hay
: COSX
(x) ==
, / x -1
Cau 2: Tim cac khoang trén d6 ham so lién tyc.

Loi giai



S (- DU- B UL +eo) AC RS

Tap xéc dinh cua ham so la . Trén cac khoang nay ham so la

. x'-1#0 )
thuong cta hai ham lién tuc, trong d6 mau thirc . Vay ham s da cho lién tyc trén cac khoang

(- o= (- 1) (1;+0)

b

2x° +al(x*-1)+1 =0

N r a
Cau 3: Chung t6 rang phuong trinh luén c6 nghi¢m véi moi s6 thuc

Loi giai

Fix)=2x"+al(x*-1)+1 F()=3>0,f(-1)=-1<0
Xét ham sd .Taco .

S(x) [- L1]
Do la ham da thirc nén no lién tuc trén . Do @0, theo tinh chat cua ham lién tuc, ton tai it nhat

- c€[- L] f(c)=0 X =c
mot diém sao cho . Noi cach khac, la mdt nghi¢m cua phuong trinh da cho.

fix) — &)

g R L x=0 ' , x x=l
Cau 4: Cho ham so lién tuc trén  trir di€m . Xét tinh lién tuc ctia ham so tai .

Loi giai

x) =
&%) ' Cx =1 - X ' Cx =1
Do ham s6 lién tuc tai nén ham so cling lién tuc tai

'3 nux <1
fix)=lax+b nlul<x<?2

5 nQux =2 a.b R
CAu 5: Cho ham sd Xac dinh dé ham s6 lién tuc trén

Loi giai
f(x) f1) =3 =}i_n|r_1_s"'l’_r} £(2)=5 =lim f(x)
Theo cach xac dinh ham s ,tacd " va o . Hon nira,

lim f(x) =a+b,lim f(x) =2a+b
=1 x—2

AEY) x=1 x=2 a+b=32a+h=5
Vay ham s6 lién tuc tai va khi va chi khi

a=2,b=l
Tur do,



x2-1
fix)={x-1
m , mx+1 nQux =1 R
Cau 6: Tim tham s0  d¢€ ham so lién tuc trén

nux <1

Loi giai

f() =m+1=lim £(x), lim £ (x) =lim e |I =2

Ta co

. x =1 m =1
Vay ham so lién tuc tai khi va chi khi

Cau 7: Xét tinh lién tuc ctia cdc ham s6 sau trén tap xac dinh ctia ching:

: o 4x+] cosx
f[.".-} :-\.— [r_‘l.'} :_‘—
o x = 3x+2 £l X +3x-4
a) b) .
Loi giai
fx) = o bx+]
Y T e (= o) U(1:2) U(2; +e0)
a) Ham so lién tyc trén
(x) = COS ¥
A T -4 (- oci- 4) U (- 41) U (13 4+0)
b) Ham s0 lién tuc trén .

Cau 8: Dung dinh nghia, xét tinh lién tuc ciia ham $6:

Ffilx)=x -3x+2 o ox==2 Flx)=f3x+2 o ox
a) tai diém ; b) tai diém
Loi giai
lim f(x) =f(-2) =0 =2
a) Tim dugc . Tir &6, ham s lién tyc tai diém
. ., x=0
b) Ham s6 lién tuc tai diém
< . , X=2
Cau 9: Xét tinh lién tuc ctia moi ham so sau tai diém .
-4
. , -
£(x) 6-2x  khix=2 F(x)=1 x- 2 khi x#
"l'- : ) ' i '
o 2r -0 khix<2 0 khi x=2

) . b)

0



lim f(x) =2,lim f(x) =2.1(2) =2

. . L, o x=2
a) Tim dugc . Suy ra ham s6 lién tuc tai diém
lim f{x) =4, £(2) =0 ‘=2
b) Tim dugc . Suy ra ham s6 khong lién tuc tai diém
Cau 10: Xét tinh lién tuc cia ham $6:
S QR
glx) =1 x-
f(x)Sx+1] ox=-1 1 khi x =1 Cox=l
a) tai diém ; b) tai diém
Loi giai
lim f(x)=lim f(x)=0,f(-1)=0 =1
x—=-1 x—-1 . -
a) Tim duogc . Suy ra ham s0 lién tyc tai
lim g(x) =I,lim g(x) =- 1 =1
x—=1 x—=1 , =
b) Tim duoc . Suy ra ham s6 khong lién tuc tai
x+2-2
. khi x =2
flx)= -2 !
a khix =2.
Cau 11: Cho ham so
ca | Ly =1 (x) x =2
Tim gia tri cua tham s6  d€ ham so lién tuc tai
Loi giai
.If-':r_':r Ir‘ 2. Nidr+2+2
lim f(x) =lim rHo- 2 zlimII x+2-2)(Nx+2+2)
=2 =2 x=2 =2 (x- 2)Nx+2+2)
=lim x+2-4 =lim : _!
=2 (x-2)(Jx+242) 2fxe242 4 ) x =2
Ham s0 lién tuc tai khi va chi khi
L 1
lim f(x)=f(2)= —=a
im (x) =/ (D)=
1
a =—
4



Cau 12: Xét tinh lién tuc ctia cac ham so sau:

. x+1
flx)=x - 2 +2 FO) =m0
a) ; b) ;
. 2x-1
.?f f_-"- ) _—_\;: ; _T+_| ff"-} —J¥ - 2x
0) d)

IR

b

a) Lién tuc trén

(=o0c:0),(0:4) (4; +0)
b) Lién tuc trén cac khoang va ;

IR

b

¢) Lién tuc trén

(= o0;0] [2;+x0)
d) Lién tuc trén cac khoang va

Cau 13: X¢t tinh lién tuc cua cac ham so sau:

Flx) = tan x

r‘l N _1_2 _fI['T} = s
- 51N X
a)

b)

Loi giai

-3 20= -l<yx<]

y=yl1-x* (- 1)
a) bicu kién: . Ham so xac dinh va lién tuc trén . Do
T
(L) |-
2 2] _y =tanx (- 1)
nén ham so xac dinh va lién tuc trén
tan x

. Suy ra, ham sd
fx) =
Ji- %7 (- L)

lién tuc trén

(ka:(k + 1) k

b) Ham s6 lién tuc trén cac khoang v6i  1a sb nguyén.

_ (2- x khix <l 2y- x> khirx<l
flx)y=1 , . glx) =
x” +x khix =l
Cau 14: Cho hai ham so

- x" +a khi x =1
va

a

Tim gié tri cua tham s6  sao cho ham so

h(x) =f(x)+g(x)

. x =1
lién tuc tai



Loi giai

(o .2 .
N = () + gy | 2FE7 % Khix<]

x+a khi x =1

limh(x) =lim(2 +x- ¥*) =lim2 +limx- lim x> =2+ 1- 1 =2;
=T =T =T

lim A(x) =lim(x+a) =lim x +lima =1+ a:h(l) =l +a.
x—1 x—=1 x—=1 x—=1

h(x) ¥ =1 11_|r|1 hix) :_li_"‘.q h(x) =h(1)

Ham sb lién tuc tai khi va chi khi

= 2=l+a=a=l

Céu 15: Ching minh ring phuong trinh:

X +2x-1=0 (- 1)
a) c6 nghiém thudc khoang

Vil +x +x =1 (0;1)
b) c6 nghiém thudc khoang .

Loi giai

Cfx)=xt+2x-1 0 f(-) =4 f(1)=2 F=-1)-f(1) <0
a) X¢ét ham so co . Do nén phuong trinh
J(x) =0 (- LD

c6 nghiém thudc

Fr) = +x+x-1  fO)=-Lf()=y2  f(0)-f(1)<0

b) Xét ham s - co . Do nén phuong trinh
J(x) =0 NI (0;1)
hay c6 nghiém thudc .
Cflx) =x-1 Xy =
Cau 16: X¢t tinh lién tuc cua ham so tai .

Loi giai

@) ),

Tap xéc dinh cua ham so la .Doddé  thudc tap xac dinh cua ham s6. Ta c6

im /(x) =lim - 1= flmCe-1) =1 =/(2),

J(x) X, =2

Vay ham sb lién tuc tai



X nQux >0
fix)=11 nQux=0
| =X rfllx =0 x =0
CAu 17: Xét tinh lién tuc ciia ham s6 tai

Loi giai

lim f(x) =0 lim f(x) =0 ].iIlEllf(J.‘) =0 F(0) =1 #lim f(x)
r—0 =0 = x— 1

Tacd va . Do do . Nhung do nén ham sb

J(x) x =0

gian doan tai
Céu 18: Chimg t6 rang cac phuong trinh sau c¢6 nghiém trong khoang twong tmg:

x? =\x +1 (1;2)
a) , trong khoang

cosx =x (0;1)
b) , trong khoang

Loi giai

_.f-f_.‘l.'}:.‘l.-:_ ..rl.".'+| [1’2] f“}zl_ xﬁ*‘-:ﬂffﬁ}:ﬂr— JE_}D

a) Ham $6 lién tuc trén doan . Hon ntra
) . - c€(L2) f(c)=0
Do do, theo tinh chat cia ham lién tuc, ton tai diém sao cho .
glx)=cosx- x [0:1],2(0) =10 g(l1)=cosl-1<0 ‘
b) Ham s6 lién tuc trén doan , . Do vay ton tai
- de(0]) g(d)=0
diém sao cho .
1 EE 3 i3
y=flx)=1 x-3
3 khi x =3 x =3
CAu 19: X¢ét tinh lién tuc ctia ham sb tai diém

Loi giai

Tap xac dinh cia ham so 1a  , chira diém 3 .

/=3

Ta co: ;

_ x(x-3
>3S0 i () =lim =3

Khi nén ;



xf3- x)

x<3, flx)= 3 lim f(x) =lim(- x) =-3
Khi ' nén o
lim f(x) #lim f(x) l_in}f(x)
Do o nén khong ton tai
YV =f(x) o x =3
Do @6, ham so khong lién tuc tai di€ém

Cau 20: Xét tinh lién tuc ctia cac ham so sau:

. I
¥ :ffﬁ,} ::21—+I ¥V ng‘n} :m_’_ £51N .‘l.-
¥oodxe 3 3-x

a) b)
Loi giai

¥ -2x-3#20e x #-1 x #3

a) Taco va
y=f(x) ) D=R\{-1;3}
la ham s6 phan thirc c6 tap xac dinh nén no lién tuc trén cac khoang cua tap
(-oo- 1,(-1:3)  (3;400)
xac dinh 1a va .

3x+6 =0
[ =]
. - x=0
b) biéu kién:

-2 =x<3

)

vy =g(x) D =[-2:3)
Ham so co tap xac dinh la

) y =2sinx ) y=f3x+0,y =3-x . [-2:3)
Ham so lugng giac va hai ham s6 can thirc deéu lién tuc trén

y=g(x) [-2;3)
nén ham so lién tuc trén

Céu 21: Ching minh ring phuong trinh:

X +3x-1=0 (0;1)
a) c6 nghiém trong khoang ;
0; E]
X =COSX 4
b) c6 nghi¢m trong khoang

Loi giai



Flx)=x"+3x-1 R

a) Xét ham s6 . Ham s6 nay lién tuc trén
Do f(0) -f(-1) =(-1) -3 =-3<0 f(x)=0 x +3x-1=0
nén phuong trinh hay c6 nghiém trong
(0;1)
khoang
) flx)=x-cosx ) R
b) Xét ham s6 . Ham s6 lién tuc trén
F =
£(0)=0- cos0 =- 1 {0;_;!" f‘ T 2,
4 4 2
Ta co
. T
fO).f] 7| <0 |
110). | 4 ] fix)=x-cosx =0 X =COS X
Suy ra . Do d6, phuong trinh hay c6 nghiém trong
o
4
khoang
. [P+ax+b khi|xl<2
y=f(x)= .
x(2- x) khi |x|=2
Cau 22: Cho ham so
a b vy =f(x) R
Tim gia tri cua cac tham s6 va  sao cho ham s6 lién tuc trén

Loi giai
lim f(x)=lim[x(2- x)]=-8=f(-2)
lim_f(x) =lim (* +ax+b) =4~ 2a+b
lim f(x) =lim[x(2- x)] =0 = f(2)

lim f(x) =lim (* +ax+b)=4+42a+b

. x=-2 x=2
Ham sb lién tuc tai va khi va chi khi
[4-2q+4b=-8 [-2a+b=-12 [a=2
— — —
442a+b=0 2a+b=-4 b =-8

Vay la céc gid tri can tim.



Oxy (C):x +(p- 1) =l m

Cau 23: Trong mat phéng toa do , cho duong tron . V&i mbi s6 thue goi
o(m) : . diy=m <« ,

1a s0 giao di€m cua duong thang v6o1 duong tron . Viét cong thire xac dinh ham so
v =0(m)

. Ham s0 nay khong lién tuc tai cac diém nao?

i (€)
1 —
o 1 x
Hinh 2
Loi gidi
0 khim<0 haym=>2
O(m) =11  khim =0 haym =2
2 khi0oem<2
) oo om=0  m=2
Ham s6 khong lién tuc tai cac diém va
AB =2 , d . , ,
Cau 24: Cho nura duong tron duong kinh . Puong thang  thay do6i luon di qua , cat nura
' |
r ‘ D= <—
C . AB . 2
duong tron tai  va tao voi duong thing goc
ABC  S(a) o  S(@)
Ki hiéu dién tich tam giac la (phu thugc vao ). Xét tinh lién tyc cua ham so trén
[O-E] lim S(ex), lim S(ex)
2 =
khoang va tinh cac giéi han
C -~
a
A 2 B

Hinh 3



Loi giai

1 1 . . | T
Siexr) :;AC -BC =5 2cosa 2sIing :51nErz._reE| EI.:T‘

0
Cy=sin2a R vy =S(a) )
Do cac ham so déu lién tuc trén  , nén ham so lién tuc trén khoang

lim S{ex) =lim sin2a =0
lim S(er) = lim sin 2er =0.

= =
= =

Cau 25: X¢ét tinh lién tuc cuia cac ham so sau:

; 3 2x+5  3x-1
- — A "}_ . —
f(x) == x* +cosx g =21 = s

a) b) c)
Loi giai
S y=-x"  y=cosx R ’
a) Vi hai ham s6 va deéu lién tyc trén tap xac dinh cia chungla  nén ham so

fx)=-x" +cosx R
lién tuc trén

3
3 y =
Yy =3x+2 R T x42 (-005-2)
b) Vi ham so lién tyc trén  , ham so lién tyc trén hai khoang va
P
(-2;4) ) glx) =3x 2 x+2 (-03-2)  (-2;+)
nén ham so lién tuc trén hai khoang va .
1._2.1'4'5 ‘_337_1
TS (-o0;=2)  (-2;+00) YT s
¢) Vi ham s6 lién tyc trén hai khoang va , ham so lién tuc
h(x) _2x+5 . 3x-1
(-032) (2 +o0) . x+2 2x-4
trén hai khoang va nén ham so6 lién tuc trén cac khoang
(=o0i-2),(-2:2), (2 +0)
[ ¥ +ax+2 :
: ———  khix#l
y=fx)=1 =x-
a b . b khix =1 R

Cau 26: Tim cac so thuc va  d€ ham so lién tuc trén



Loi giai

. X 4ax+2
, y=f(x) =1 ’ D =R\ {1}
Ham so 1a ham s6 phan thure c6 tap xéc dinh nén no lién tuc trén cac
(1) (Li+0)
khoang va .
| I X 4ax+2 b
im £l = f im————=
. a b . x =1 .-}lrul'”” ) =1 x-]

Do dod,tacantim va  dé ham so da cho lién tuc tai , tire 1a hay

. . X tax+2

lim(x-1) =0 l}lT}—I

11 _ N = x- . o o
Do nén dé gioi han hitu han ton tai, trude hét ta phai co

. -: + . 2 —
im(ars2)=0 5 o
hay , suy ra
. X t+ax+2 . x-3x+2 . (x-D{x-2) ..
limEZ T iy 2 ! =lim (x- Dix-2) =lim{x-2)=-1
) =1 x-] =1 xe] =1 -1 =1 b=-1

Khi do, , suyra

a=-3b=-1 o
Vay la cac so can tim.

x==1
Cau 27: Dung dinh nghia, xét tinh li€n tuc cua cac ham so sau tai di€ém

(o, |
] khi x =- 1

o 2x #5x y=g(x) =] x+1
y =) =—— 0 khix=-1

a) b)
Loi giai
~ D=R\{l} 7
a) Téap xac dinh cua ham so la , chira diem -1 .

A
Ta co: ;

24(-1°+5-1) E
-

2x* +5x _ lll‘ﬂl (EIE +5'T) _2 (IH‘ﬂl 3 ) *> lllnl *

A TR T ey T e

C2(- 1 +5(-1)

3
“1-1 2



li_lr_lI flxy=f(-1)

Suy ra

LY =f(x) . x=-1
Vay ham s6 lién tuc tai di€ém

.. R . -1
b) Tap xac dinh cia ham s6 1a  , chtra diém

g(-1) =0
Ta co: ;

© 4l f.-‘f+|]'(.r: - x+1)
=lim

lim g(x) =i =lim (+* - x+1)

I x+] 41

:(.hm,"'): - limlx+l =(-1y - (- 1)+1=3.

li_II_lI g(x)=g(-1)

Suy ra

.y =g(x) Cox=-1
Vay ham s6 khong lién tuc tai diém
Cau 28: Tai mot nha giri xe, phi giri xe 6 to con dugc tinh 20 nghin dong cho 1 gio ddu va 10 nghin

P(1)
dong cho moi gio tiép theo. Goi (tinh theo chuc nghin dong) 1a so tién phi gui xe 6 t6 con tai nha

t 0<t<4 ) Y =P(1) . )
gui xe nay trong  gio (voi ). Viét cong thure xac dinh ham so , v€ do thi ham so0 va

(0;4]
x¢&t tinh lién tuc ctia n6 trén nira khoang

Loi giai

. P (0;4]

Ham so trén c6 cong thuec:
2 khi 0<t=<I
P(6) 3 khi l<t=2
t) = ,
' 4 khi 2<t=3
5 khi 3<t=4 p ¢

(  tinh theo chuc nghin déng, tinh theo gid).

‘ P
Do thi cua ham so nhu Hinh 1.



5 O
4 o—s

3 o—v

=

2 o—0

Hinh 1

y (0:1],(1:2],(2:3]  (3:4] o P(t)=c ¢ )
Trén moi nita khodng va , ham so déu c6 dang (12 hang s6) nén ham

s0 lién tuc trén moi khodng nay.

limP(t) =lim2 =2;lim P(¢) =lim 3 =3 lim P(¢) =lim P(r)
f—1 1 1 =1 1—1 —1

Tacod . Do nén ham sd khong lién tuc tai
. t=1
diém
) . t=2 =3
Tuong tu, chi ra dugc ham so khong lién tuc tai cac diém va .
, (0:1],(:21,(23]  G4); =l =2
Vay ham s0 lién tuc trén cac nira khoang va gian doan tai cac diém
t=3
va .

Tai liéu duoc chia sé bdi Website VnTeach.Com
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