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Ly thuyét

1. Ham sé lién tuc tai mét di€ém

{% Pinh nghia:

==, Chohamsé ¥~/ () xac dinh trén khodng K va % €K,
— lim f(x) =f(x,)
Ham s6 () duoc goi 1a lién tuc tai X néu * ™ - |
T3 v oA y =f(x) TrhAnA~a 1iANn 110 A Xn Ao Al 1A AN AAann Fal ri"r’\?m
2. Ham sé lién tuc trén mét khoang
@ -
[ =.* Pbinh nghia
.:-./. H\am S6y:f(X) (a;'b)

duoc goi la lién tuc trén mot khoang
tai moi diém cua khoang dé.

L v=f(x)

« Ham so

néu no lién tuc

C s 1sa A abl .  1ea A
duoc goi la lién tuc trén doan [ ] néu no lién tuc trén

(g, im fO) =f(a); lim fO) =f(b)

\
(1) Khai niém ham so6 lién tuc trén ntra khoang, nhw (a b] ;[ﬂ; b);(_m;bl ;[ﬂ; +)
duoc dinh nghia mot cach twong tu.

(2) DO thi cia ham so6 lién tuc trén mét khoang la mét “ duwong lién” trén
khoang do.
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3. M6t so dinh li

@Dinh Ii 1.

» Ham s6 da thirc lién tuc trén i .

» Ham s6 phéan thitc hitu ti (thwong cta hai da thirc) va cdc ham sé luong
gidc thi lién tuc trén tap xac dinh cta no.

14 hai ham s6 lién tuc tai .

» C&c ham s6 y=f()+g(x).y=f(x)- g(x),y=fx) g(x)

X0.

cling lién tuc tai
f(x)
(]
@ Pinh Ii 3.

» Néu ham s6 ¥ =10 lién tuc trén doan (&P va f(a).f(b)<0

nhat mot diém c<(ab) sao cho /() =0

& Luu y:

thi ton tai it

Pinh li nay thuong dwoc &p dung d€ chimg minh sw ton tai nghiém
cua phuong trinh trén mot khoang.

C6 thé phat biéu Pinh 1i 3 duéi mét dang khdc nhw sau:
» N&u ham s6 ¥ =) lién tuc trén doan [a;b] va fla).f(b)<0 thi phuong
trinh (=0 c6 it nhat mét nghiém x<la b).
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egCéc dang bai tap

0 Dang 1. Xét tinh lién tuc cia ham soé tai 1 di€ém

A Bai toan: Cho ham s6 ¥ =/ () x4c dinh trén tap D. Pé xét tinh lién tuc clia ham
6~ =) tai diém % €D , ta thuc hién cac budc sau
m Buoc 1. Tinh f(x").

lim f (%)

m Buoc 2. Tim ¥
m Buoc 3. So sanh va rut ra két luan.

lim f(x) =f(x,) F(x)
q e

thi ham so lién tuc tai diém *
lim f(x) = f(x,)

Pk I R BN ~ f(X)1'|A 1« A . ;7 e 7 a

_"’.v|'dg 1.1.
fx )—

Xét tinh lién tuc ctia ham so -1 tai diém =2 I
s Loi giai

e Lo1 glal

Xét tinh lién tuc ctia ham sé X -1 tai X =1
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khi x =1

khix #2
1 khix =2

tai didm % =2
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2

0 Dang 2. Tim tham s6 dé ham sé lién tuc - gidan doan tai 1

diém

—

\ Ph 3
= tong /

m Budc 1. Tinh f(xo)
limf(x)  lm f(x);!i_ry F(x)

m Buoc 2. Tim % hoac *
m Buwoc 3. So sanh va rat ra két luan.
» Ham s6 () lién tuc tai diém

= lim FO)=f(x,)= lim f(x)zli_ry FO)=1(x,)
£(x)

X,

» Ham sO 0

gidn doan tai diém

.._f

& fvidu2.1.

f(x}:fxz +2x-m khi x#2

X+m khi x=2

Tim tham s6 ™Mdé ham so “ lién tuc tai diém

o Loi giai

fO)={" x+1

nt+5m  khi x=-1

o« A . o« 2
lian tiie tai diém
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nT +5m khi x=1 ., . g
- gian doan tai diém

§(x+|): Jhix =1
f(x)=1x+3 ,khix<l
k Jkhi x =1
Cho ham sé - . Tim K dé f() gidn doan tai X =1,

. ~ 3m kKhi x=1 .« ... = . ... )
Cho ham so6 - . Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham
s6 m dé ham sé aian doan tai X =L

o Loi giai

F(x)

14ax khi x =1

Cho ham sé _Tim a4 @8 ham sé lién tuc tai
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- Loi giai
X - X +2X- 2 :
khi x =1
f(x)= Ix+a
. " 3X+a khix=1 . i nz a5 "
Cho ham so6 - . Tim céc gid tri ciia tham s6 4 dé

f(X) 1A 0 oa e v —1
o Loi giai

iex- dfiex khi x<0
fO)= X

X' = 3x+1
m+-—_ -

) khix=0 —0
Tim ™M d@é ham sé - X+2 lién tuc tai * =Y.
o Loi giai
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0 Dang 3. Chitng minh phuong trinh cé nghiém

',\{ \
~ P )

m DE chimg minh phwong trinh =0 c6 it nhdat moét nghiém trén D
Ta ching minh ham s6 y=) :
» Lién tuc trén D va
» C6 hai so0 sao cho f(ﬂ}f(b}{ﬂ.

m DE chimg minh phuwong trinh Fl)=0 c6 k nghiém trén D

~ y:f(x) :

Ta chitng minh ham s6
» Lién tuc trén D va
e ot s . . laa Mi=12...kK) . ~ fla).fla )<0

4 vidu3.1.

Ching minh rang phuong trinh 2X - 2X" - 3=0¢4 it nh&t mot nghiém thudc I

o Loi giai

&4 vidu 3.2.
r Chimg minh rang phuong trinh 60X’ +2X" - 31x+10=0 ¢4 ding ba nghiém phan I

o Loi giai
B
E Vi du 3.3.
r Chtng minh rang phuong trinh X- 1+5X =0 ¢4 nghiém. I
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¥ +(m+3)x +(1- mx-1=0

r Chi'na minh rana nhirona trinh lion 6 nahiém I

. . 2 m
. X -2x +x-1-Z+—=0
Chimna minh rana nhirona trinh X X+3 l16n cd nahiém

— —=———=m
Chirmg minh rang phuwong trinh 08X SIX ludn cé nghiém véi moi gia tri
cua tham sé m.
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' Chtng minh rdng phuong trinh @cos2X+bsinx+c0sx =0 1ygn cé nghiém véi
a,b

mni tham cA

Vi du 3.8.

Chimg minh rdng phuong trinh @cos3x+bcos2x+coosx+sinx=0 Jypn cé
0;2p]

nahiém trén [
o Loi giai
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egl-uyé“ tap
A. Cau héi - Tra loi trac nghiém
y=f()

» Cau 1. Cho ham so6 lién tuc trén i . Diéu kién can va du dé ham sé6 lién tuc

trén [a;b] la
lim f(x) =f(a) _ lim f(x) =f(b) lim f(x)=f(a) _ lim f(x) =7(b)
A, xa va b . B. == va b .
lim fO) =f(a) _ lim f(x) =f(b) lim fO) =f(a) _ lim f(x) =f(b)
C. s va b . D. == va *b .

£

» Cau 2. Cho ham sé xac dinh trén [a,- b} . Tim ménh dé dung.

A. Néu ham so6 f0) lién tuc trén @b va fl@)fb)>0 thi phuong trinh
(=0 khong c6 nghiém trong khoang (@ b).

B. Néu fla) f(b)<0 thi phuong trinh (=0 c6 it nhat mot nghiém trong
khoang (a:b)

C. Néu ham s6 f(x) lién tuc, tang trén b va fl@)f(b)>0 thi phuong trinh
(a:b

=0 A , . A >
() khong c6 nghiém trong khoang .

D. Néu phuong trinh Fi)=0 c6 nghiém trong khoang (a:b) thi ham so f(x)

phai lién tuc trén (a b).

X Jkhi x <1
V=11-x

» Cau 3. Cho ham sé (! Khi x=1 . Hay chon két ludn ding

A. Y lién tuc phai tai X =1, B. Y lién tuc tai X=1.

C. Y lién tuc trai tai X =1. D. Y lién tuc trén i .

e s
—— = khi x#2
FO =l Jx+2-2
4 I =2 A A e

» Cau 4. Cho ham so6 4 khi x =2 . Chon ménh dé dung?

A. Ham s6 lién tuc tai X =2. B. Ham s6 gidn doan tai X =2.

c. f@=2 p, dmfG)=2

X) _ 2x-1

» Cau 5. Cho ham s6 X - X, Két ludn nao sau day dung?

A. Ham s6 lién tuc tai X="1. B. Ham so6 lién tuc tai X=0.

=1
C. Ham s6 lién tuc tai X =1, D. Ham s6 lién tuc tai 2.

» Cau 6. Ham s6 nao sau day lién tuc tai X =1:
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. I X - x-2 X +X+] X +1
(x}:u (X) T (X):— X)=
A.f x-1 B.f X -1 .C.f X Df() X-1
» Cau 7. Ham s6 nao dudi day gidn doan tai diém X = !
- _2x-1 y= X _ x+1
A V0D ) g V=T c.” x-1. D.~ X+l
» Cau 8. Ham sé nao sau day gidn doan tai X =27
_3x-4
A y_x-z B, V=sinx c. V=x- 2x° +1 p. V=tanx

f(x)=2x"- 3x+|, ﬁ(x}:ix_zl f.(x)=cosx+3 v fi(x) :lngix-

7

» Cau 9. Cho b6n ham s6
Hoi c6 bao nhiéu ham so6 lién tuc trén tap i ?

A. L B. 3. C. 4. D. 2.
1- cosx ,,.
khi x #0
)= ¥
R khi x =0

» Cau 10.Cho ham so :
Khang dinh nao dung trong cdc khang dinh sau?

A. () c6 dao ham tai X =0, . f(\E)C: D.
C. () lién tuc tai X =0, D. () gidn doan tai X =0,
X -4 .
khi x #-2
f) =1 x+2
. ==2 .. . _
» Cau 11.TiIm m dé ham sé m Kix=-2 lién tuc tai X =2
A. M=-4, B. M=2, C. m=4, D. m=0,
(X -1,
khi x #1
y=fx)={ x- 1
2m+1 khix=

» Cau 12.Cho ham so6 . Gi4 tri clia tham sé ™ dé ham sé lién tuc

tai diém % =1 la:
|

m=- —
A. 2, B. mM=2, c. m=l, D. m=0
x-1 .
f(X): -1 khi x #1
» Cau 13.Cho ham s6 | kil X =1 . Tim @ @& ham sé lién tuc tai X =,
a=-1 a=1
A. a=0, B. 2. c. 2. D. a=1,
[ 3-x .
—— khix=3
FO) = Jx+1-2
» Cau 14.Cho ham so [m khlx:}. Ham s6 da cho lién tuc tai X=3 khi
m="?
A. -1, B. 1. C. 4. D. -4.
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(X? - 3x42

- = = khix=l
fO)=1 x-1
» Cau 15.C6 bao nhiéu s6 tw nhién ™ d€ ham sé [+ m- | Khi x =1 lién tuc tai
diém X =1?
A. 0. B. 3. C. 2. D. L.

X' - 3x+2

fO) = Jx+2-2

Infx—4m+f:| khi x =2

khi x>2

» Cau 16.Cho ham so
M dé€ ham sé da cho lién tuc tai X =2?

, Mla tham s6. C6 bao nhiéu gia tri cua

A. 3. B. 0. C. 2. D. |
: -9
VX372 yehixxo
flx) = X
] 2a- Bl khi x =0 ] B
» Cau 17.Cho ham so6 - 4 . Tim gid tri thuc ctia tham s6 2 dé ham
s6 T lien tuc tai X=0.
3 4 3
a=-— a=— a=-— a=—
A. 4. B. 3. C. 3. D. 4
[3-3x+2 .
khix =2
=1 x-2
A . ” a khix=2 __. o rn X =) s N
» Cau 18.Cho ham so6 . Ham so lién tuc tai X =< khi 4 bang
A. 1. B. 0. C. 2. D. -1,
(X2-16 ;.
khix >4
fOI={"x-4

X +] khix <=4

» Cau 19.Tim ™M dé ham so lién tuc tai diém X =4.

m:z m:—z
A. 4 B. M=8, C. 4 D. Mm=-8,
f\.l'x+3— m, ..
f(x): —x-l khi x :FI,
n khi x =1

» Cau 20.Cho ham s6 Pé ham s6 lién tuc tai X =1 thi gia tri cta

biéu thtc (m+n) twong Umg bang:
3 1 2

A 4 B. L. c. 2 D. 4

[ 3-x .

—— khi x#3

FO) =1 Jx+1-2
. 2 I = N N qen . ) — .
» Cau 21.Cho ham so [+ khi x 3. Ham s6 lién tuc tai diém X =3 khi m

bang:
A. -2, B. 4. C. -4. D. 2.
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- 2X
khix =2
fO)={"x-2
N ~ 2 s .7 . 2 ~ 2 \ A - I E [N
» Cau 22.Tim tat ca cdc gia tri cua tham s6 ™ dé ham so6 (7x- 4 khix <2 lién tuc
A, M=3, B. m=2, C. m=-2, D. Khéng ton tai M.
X -x-2 .
— — " khix=>-1
fO)=1" x+1
~2 \ A -2 r I = PN . f—
» Cau 23.Tim ™M dé ham so6 [T~ 2nt khi x <- 1 lién tuc tai X=-1.
3 3 [ 3]
me 1;-;} mel 1l me{- —} me{-l;—}.
A, U 2] B. U, C. 2], p. L 2/,
X - 3x+2 :
— = khix<2
fO) =" ¥ - 2x

nx+m+1 khi x=2 .., .
- lién tuc tai

» Cau 24.Tim céc gid tri ciia tham s6 ™M dé ham sé

diém X =2,
| 1 ! !
m=— m=-— m=-— m=_
A, 6. B. 6 C. 2, D. 2.
r‘ 2 _ . |
ax _:" b- 2 khix;tl
FO) =] 4x - 3x+l 2 (abce;)
¢ khi x =1 , ,
2 Z . Biét ham so6 lién tuc tai

» Cau 25.Cho ham so
x=L
2 Tinh S=dbx,

A. S=-36, B. S=18, C. S=36, D. S=-18,
[x- 1 .
—— khi x=#I
fO) =] x-1
» Cau 26.Tim 2 dé ham sé 4 khi x=I lién tuc tai diém X0 =1,
A. a=l1, B. a=0, C. a=2, D. a=-1,
(X -x-2 ...
— — — khix=2
fxX)=1 x-2
» Cau 27.Tim gid tri thuc cua tham s6 m dé ham sé (m Khix=2 lién tuc tai x
=2.
A, M=3. B. m=l. Cc. m=2. D. m=0.
(27 - 3x+1 .
=~ khi x=I
fl)= 2(x-1)
|m khi x =1 lién tuc tai X =! thi gid tri M bang

» Cau 28.P& ham sé6
A. 0.5, B. L5, C. L.

»> TOAN TU TAM m
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khi (x>1)

5 1 :
, nt+m+—  khi (x <1) ] ,
» Cau 29.Cho ham so 4 . Tim tat ca céc gia tri cua tham so

thuc ™M dé ham sé f(x) lién tuc tai X =1.

(0.1 [ (el (4] [0
A. mElo,lJ ) B. mE|C‘, il . C. met].J D. mELOJ .
2x+a khi x <I
(X]l: o 4+ 2x- 2
! X "X *2X" 2 %hi x>1.
» Cau 30.Tim 2 dé ham sé6 lién tuc trén i : - X-1
A, a=-2, B. a=1, C. a=2, D. a=-1,
(X +4x+3 ...
" khix>-1
X =1 x+1
) i -
» Cau 31.TiIm ™M dé ham sé (X 2 ki x <-1 lién tuc tai diém X =-1.
A, M=2, B. m=0 C. m=-4, D. Mm=4,
[-x+x+3 khix=2
, 2 i 2
» Cau 32.Cho ham so6 IX+2 khi x<2

. Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. Ham s6 lién tuc tai X =
B. Ham so lién tuc trén i .
hY A YA N s 2 _'-';2 r 2;"".
C. Ham s0 lién tuc tren cac khoang (-;2), 2+ ).
D. Ham s6 gian doan tai * =2.
| 3x+a-1 ki x=0

f(x}: |I' v -
] Vit2x-1 khi x=0 ] . ]
» Cau 33.Cho ham so - X . Tim tat ca gia tri thyc cia a dé ham so da
cho lién tuc trén i .
A. a=l, B. a=3, C. a=4, D. a=2,
X - 4X+3 1 i x>
y= X-1
» Cau 34.Tim P d€ ham so6 (6Px-3 ki x<] lién tuc trén i .
p=> p=l p=! p=!
A. 0. B. 2, C. 6. D. 3.
x- 16 :
khi x>4
fOd={"x-4
» Cau 35.Tim tat ca céc gia tri thuc cua tham s6 ™M d€ ham so (mx+1 - khi x<4 li
én tuc trén i .
7
m=- — m==
A. M=8 hoic 4. B. .
7 7
m=- — m=—
C. 4 D. M=-8 hoac 4
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' +ax+bkhi x<-3
f(x)={x+17  khi- 5=x<I10

N . ax+b+10 khix=10 . R . .
» Cau 36.Néu ham so - lién tuc trén R thi a+b bang

A.._l. B.O. C. 1‘ D,2.
» Cau 37.Phuong trinh nao duéi day cé nghiém trong khoang ;1)

A 2X7-3x+4=0 g (- 1) - X' -2=0

C. 3X -4xX +5=0 D. 3x" - 8x+4 =0
» Cau 38.Phuong trinh 3% #5X +10=0 ¢4 nghiém thudc khoang nao sau day?
A G20, g, (10-2), c. OV, p. -10),
» Cau 39.Cho phuong trinh 2x - 8x-1=0 (I)‘ Khang dinh nao sai?

A. Phuong trinh khéng c6 nghiém 16n hon 3.

B. Phuong trinh cé ding 3 nghiém phan biét.

C. Phuong trinh c6 2 nghiém 1én hon 2.

D. Phuong trinh c6 nghiém trong khoang (-5:- 1).
(-8 +4a- 2b+c>0

4 2 ~ 2 ~ . . 2 k] A . N ~
» Cau 40.Cho so thuc 4, b, ¢ théa man (8+4a+2b+c<0 . S6 giao diém cua do thi ham so6

=X +a@x +bx+c _. R
y =X +ac +bx Cvatrucoxla

A. 2. B. 0. C. 3. D. 1.
B. Cau hoi - Tra loi dung/sai
X khi x =1

-

fx)=1 ~
" X432 khi x>1

» Cau 41.Cho ham s6 X -1 va I =X =341 gy g6,
Ménh dé bun | o,

()a Ham s6 /™ lién tuc tai diém

()b Ham s6 9% lien tuc tai diém

X, =1

X, =1

(c lim f(x) =~
) Gi6i han "

()d Ham s6 y_f(x)+g(x)

lién tuc tai diém X0 =

SENSITEN
e khix>-2
fX)={2x-5x-18 gix) =
, oy ; I T -2 . oas
» Cau 42.Cho ham so6 - X khix =-2 va - khi do:

‘ Ménh dé ‘ D;“ ‘ Sai
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(a lim f(x) =—
) | Tacé=-= 20
(b | . . , -
) | Ham sO f(x) lién tuc tai diém X, =2
C s 2 ) N —_
() pé ham s6 9 lién tuc tai diém % =2 thi a=!
(d , V= i i S —
) | Khi a=-1 thi ham s6 ¥ f(x).g(x) gian doan tai diém * ~ 2
XNXED s 2
X -4

Fx) ={x +ax+3b khi x<2
2a+b-0  khi x =2

» Cau 43.Cho ham so - lién tuc tai X =2. Khi dé:
Ménh dé D;“‘ Sai
(a| a>0
)
(b| b>0
)
(c|a>b
)
d I :::1+E:):E
) 32
¢ - Tx+0|
—_— khix<?2
y=fl0=| X2
, a+ :_ X khix =2
» Cau 44.Cho ham so L &tX . Khi dé:
Ménh dé D;“ Sai
(a lim f(x) :g

) | Khi @=3 thi =
(b lim fO)=-1

)
(c a=-L1
) | P ham s6 lién tuc tai =2 thi 2
d Biét a1a gi4 tri d€ ham s6 () lién tuc tai X =2, thi bat
) 2 l
- X +X+—>0
phuong trinh 4 c6 1 nghiém nguyén
X *OHD iy
fO={" x-1
. . - 2 - ' =1 ... A
» Cau 45.Cho 4, P 13 hai s6 thuc sao cho ham so6 20x- 1 khi X =t lién tuc trén
i . Khi do:
‘ Ménh dé ‘ D;“ ‘ Sai
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()a (1) =2a-1
(b|a>0

)

(c| b>0

)

(d| a- b=6

)

» Cau 46.Cho ham so

X +ax+bkhi x<-5
f(x)=Ix+17  khi- 5<x=<10

ax+b+10 khix=>10
- g lién tuc trén R. Khi do:

Ménh dé g | Sa
()a f-s)=12_f(10)=17
(b|a>0
)
(c| a>0
)
(d| a+b=2
) s
X +5X+0 .
="
F)=| " xez L X>-2
N 4 i _'} s
» Cau 47.Biét rang ham s6 mc+n kbl x<-2 lién tuc trén i va ™ la mot so
thuc tuy y. Khi do:
Ménh dé D;“ Sai
(@| Iim f(x)=-2
) :nf—{-j]I+
(b | Khi m=l thi n=2
)
(C | Khi M=2 thi n=5
)
(d | Khi M=3 thi n=7
) s
:f‘ *f? khi x=243
X -2
X)=
f) 1 .
) - — khi x=18
» Cau 48.Cho ham s6 9 . Khi d6:
Ménh dé D;“ Sai

(a

)

Ham s6 lién tuc tai moi diém trir cdc diém thudc khoang

(-3;3)

(b
)

Ham s6 lién tuc tai moi diém trir diém X =-3.

(c

)

Ham s6 lién tuc tai moi diém trir diém X =3,
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(d | Ham sé6 lién tuc trén i . ‘ ‘

)
khi x<1,x =0

khi x =0

Jx Khix =1

» Cau 49.Cho ham sé Khi dé:
Ménh de

"
X
0

FO) =

Sai

@| ... o o aem . ;1
) Ham s6 lién tuc tai moi diém trw cac diém thudc doan [0’ ] .

(b | Ham s6 lién tuc tai moi diém trir diém X =0.

)

(c | Ham s6 lién tuc tai moi diém diém thudc i .

)

()d Ham s6 lién tuc tai moi diém trir diém X =1.

C. Cau hoi - Tra 10i ngan

%

-1 .
f(X)Z N khi x =1
nTX khi x =1

» Cau 50.C06 bao nhiéu gié tri nguyén cua tham sé ™ dé ham sé 1

i&n tuc tai diém % =

« Pién dap so:

VL i
fog = X!
] ) ] ax- — khix=l .
» Cau 51.Tim gid tri cia tham s6 2 d€ ham so - 2 lién tuc tai diém
X =l
« Pién dap so:
X - 5x+2 .
?i khi x =2
L
] khix=2 , ,
» Cau 52.Cho ham so6 3 . Tim gi& tri cia tham s6 ™ d€ ham s6
trén lién tuc tai % =2
« Pién dap so:
X - X +2x- 2 :
khi x =1
fx)= X- 1
3x+m khi x =I

» Cau 53.Tim ™M dé ham sé lién tuc tai diém X =1

« Pién dap so:
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~ N .7 . k] N ~ X —_—" 2 N A A 7
» Cau 54.Tim gid tri cia ™ dé ham s6 lién tuc tren tap xac

dinh cua chung.

« Pién dap so:

(% - X +2x- 2 .
f(X): 1 k.h.lx;tl
3x+m khi x =1

lién tuc tai

» Cau 55.Tim gid tri cha tham s6 ™M d€ ham s6
x =1

. Pién dap so:

Tai liéu duogc chia sé boi1 Website VnTeach.Com
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