BÀI 2. CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ
A. KIẾN THỨC CƠ BẢN CẦN NẮM
1. Khái niệm cực trị của hàm số
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Giả sử hàm số f xác định trên 
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 được gọi là điểm cực đại của hàm số f nếu tồn tại một khoảng 
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Khi đó 
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được gọi là giá trị cực đại của hàm số f.
b) 
[image: image8.wmf]0

x

 được gọi là điểm cực tiểu của hàm số f nếu tồn tại một khoảng 
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Khi đó 
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được gọi là giá trị cực tiểu của hàm số f.

Chú ý:

1) Điểm cực đại (cực tiểu) 
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 được gọi chung là điểm cực trị. Giá trị cực đại (cực tiểu) 
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2) Nói chung, giá trị cực đại (cực tiểu) 
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 không phải là giá trị lớn nhất (nhỏ nhất) của hàm số f trên tập K; 
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chỉ là giá trị lớn nhất (nhỏ nhất) của hàm số f trên một khoảng 
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 là một điểm cực trị của hàm số f thì điểm
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 được gọi là điểm cực trị của đồ thị hàm số f.
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2. Điều kiện cần để hàm số đạt cực trị

Định lí 1

Giả sử hàm số f đạt cực trị tại điểm
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. Khi đó, nếu f có đạo hàm tại điểm
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Chú ý:

1) Điều ngược lại có thể không đúng. Đạo hàm
[image: image25.wmf]f

¢

có thể bằng 0 tại điểm 
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 nhưng hàm số f không đạt cực trị tại điểm
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2) Hàm số có thể đạt cực trị tại một điểm mà tại đó hàm số không có đạo hàm.

3. Điều kiện đủ để hàm số đạt cực trị

Định lí 2

a) Nếu 
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đổi dấu từ âm sang dương khi x đi qua điểm 
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(theo chiều tăng) thì hàm số đạt cực tiểu tại điểm
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b) Nếu 
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(theo chiều tăng) thì hàm số đạt cực đại tại điểm
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Định lí 3

Giả sử hàm số f có đạo hàm cấp một trên khoảng
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và f có đạo hàm cấp hai khác 0 tại điểm
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thì hàm số f đạt cực đại tại điểm
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thì hàm số f đạt cực tiểu tại điểm
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Nếu
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thì ta chưa thể kết luận được, cần lập bảng biến thiên hoặc bảng xét dấu đạo hàm.
B. PHÂN LOẠI VÀ PHƯƠNG PHÁP BÀI TẬP
Dạng 1: Cho hàm số 
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. Tìm điểm cực trị, giá trị cực trị
1. Phương pháp 

Cách 1: Lập bảng biến thiên hoặc bảng xét dấu

Bước 1. Tìm
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Bước 2. Tìm các điểm 
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tại đó đạo hàm bằng không hoặc hàm số liên tục nhưng không có đạo hàm.

Bước 3. Xét dấu
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đổi dấu khi x qua điểm
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thì hàm số đạt cực trị tại điểm
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Cách 2: Dùng định lý 3

Bước 1: Tìm
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Bước 2: Tìm các nghiệm 
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Bước 3: Tính
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thì hàm số f đạt cực đại tại điểm
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thì hàm số f đạt cực tiểu tại điểm
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thì ta lập bảng biến thiên để xác định điểm cực trị.
* Tìm (điểm) cực trị thông qua đạo hàm 
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2. Bài tập 
Bài tập 1: Giá trị cực đại của hàm số
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Bài tập 2: Các điểm cực đại của hàm số 
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có dạng (với 
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Bài tập 3: Cho hàm số 
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có đạo hàm
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Số điểm cực trị của hàm số
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A. 6.
B. 2.
C. 3.
D. 5.
Bài tập 4: Cho hàm số 
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 có đạo hàm 
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. Tìm số điểm cực trị của hàm số 
[image: image78.wmf]2

(x)

yf

=

.
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.
Bài tập 5: Cho hàm số 
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Mệnh đề nào dưới đây đúng?

A. Hàm số có đúng một điểm cực trị trên 
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B. Hàm số có ít nhất một điểm cực trị trên 
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C. Hàm số không có điểm cực trị nào trên 
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D. Hàm số có đúng hai điểm cực trị trên 
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Bài tập 6: Cho hàm số 
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 là hàm đa thức có đồ thị như hình vẽ dưới đây (
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đồng biến trên 
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. Số điểm cực trị của hàm số 
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A. 5.
B. 2.
C. 3.
D. 4.
Dạng 2. Tìm (điểm) cực trị thông qua bảng xét dấu, bảng biến thiên của đạo hàm

Bài tập 1: Cho hàm số  
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và có bảng xét dấu đạo hàm như hình vẽ dưới đây. 
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Số điểm cực tiểu của hàm số
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Bài tập 2: Cho hàm số 
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và có bảng xét dấu đạo hàm như hình vẽ dưới đây
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Số điểm cực trị của hàm số 
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Bài tập 3: Cho hàm số 
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 và có bảng xét dấu đạo hàm như hình vẽ dưới đây
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Số điểm cực trị của hàm số 
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B. 3.
C. 2.
D. 4.
Bài tập 4: Cho hàm số 
[image: image107.wmf](x)

yf

=

liên tục trên 
[image: image108.wmf]{

}

\1

¡

và có bảng xét dấu đạo hàm như hình vẽ dưới đây
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Số điểm cực trị của hàm số 
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Bài tập 5: Cho hàm số 
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[image: image112.wmf](x)

f

¢

 như hình vẽ dưới đây
[image: image113.png]



Số điểm cực trị của hàm số 
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Dạng 3. Tìm (điểm) cực trị thông qua đồ thị 
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Bài tập 1: Cho hàm số 
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có đạo hàm đến cấp hai trên 
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 chỉ có 3 điểm chung với trục hoành như hình vẽ). Số điểm cực trị tối đa của hàm số là
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A. 1.
B. 4.
C. 3.
D. 2.

Bài tập 2: Cho hàm số 
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luôn đồng biến trên 
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). Hỏi hàm số 
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 có tối đa bao nhiêu điểm cực trị?
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A. 1.
B. 6.
C. 5.
D. 3.
Bài tập 3: Cho hàm số 
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[image: image137.wmf]¡

. Trên hình vẽ là đồ thị hàm số 
[image: image138.wmf](x)

yf

=

 trên đoạn
[image: image139.wmf][

]

2;3

-

, đồ thị của hàm số 
[image: image140.wmf](x)

yf

¢

=

trên
[image: image141.wmf](

]

;2

-¥-

, đồ thị của hàm số 
[image: image142.wmf](x)

yf

¢¢

=

 trên
[image: image143.wmf][

)

3;

+¥

. Hỏi hàm số 
[image: image144.wmf](x)

yf

=

 có tối đa bao nhiêu điểm cực trị?
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A. 7.
B. 6.
C. 5.
D. 4.
Dạng 4: Cực trị hàm bậc ba
1. Phương pháp
Bước 1. Hàm số đạt cực đại (cực tiểu) tại điểm 
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Bước 2. Với giá trị tham số tìm được, ta thế vào hàm số ban đầu để thử lại.

Chú ý: Đối với hàm bậc ba, ta có thể làm trắc nghiệm như sau:

+) Hàm số đạt cực tiểu tại
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+) Hàm số đạt cực đại tại
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2. Bài tập
Bài tập 1: Tìm m để hàm số
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đạt cực đại tại điểm x = 3.
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Bài tập 2: Hàm số  
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Bài tập 3: Hàm số 
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. Giá trị của biểu thức 
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Bài tập 4: Giá trị của m để hàm số 
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Bài tập 5: Với giá trị nào của m thì hàm số
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Bài tập 6: Tìm các giá trị của m để hàm số 
[image: image180.wmf](
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Bài tập 7: Số giá trị nguyên của tham số 
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 có hai điểm cực trị trái dấu là
A. 18.
B. 17.
C. 19.
D. 16.
Bài tập 8: Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để hàm số 
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 có hai điểm cực trị đối nhau?
A. 0.
B. 2.
C. 1.
D. 3.
Bài tập 9: Giá trị của m để đồ thị hàm số 
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có hai điểm cực trị có hoành độ dương là
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[image: image189.wmf]1
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Bài tập 10: Cho hàm số
[image: image193.wmf](
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Bài tập 11: Tìm các giá trị thực của tham số m sao cho điểm cực tiểu của đồ thị hàm số 
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Bài tập 12: Giá trị của m để hàm số 
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Bài tập 13: Gọi S là tập các giá trị thực của tham số m để hàm số 
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A. 2.
B. – 2. 
C. 4.
D. 0.
Bài tập 14: Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
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Bài tập 15: Cho hàm số 
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Bài tập 16: Có bao nhiêu giá trị của tham số m để hàm số 
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Bài tập 17: Có bao nhiêu giá trị nguyên của
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có hai điểm cực trị nằm về hai phía trục hoành?
A. 34.
B. 30.
C. 25.
D. 19.
Bài tập 18: Cho hàm số
[image: image227.wmf]32
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. Gọi S là tập hợp các giá trị nguyên của tham số m trong khoảng
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A. 9.
B. 12.
C. 7.
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Bài tập 19: Cho hàm số 
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C. 3.
D. 2.
Bài tập 20: Có bao nhiêu giá trị thực của tham số m để hàm số
[image: image232.wmf](

)

322

1

3

3

yxxmx

=-+-

 có hai điểm cực trị 
[image: image233.wmf]12

,

xx

sao cho giá trị biểu thức 
[image: image234.wmf](

)

(

)

122

221

Pxxx

=--+

đạt giá trị lớn nhất?
A. 2.
B. 1.
C. 4.
D. 3.
Bài tập 21: Gọi 
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Bài tập 21: Tìm m để đồ thị hàm số
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 có hai điểm cực trị và khoảng cách từ gốc tọa độ O đến đường thẳng qua hai điểm cực trị đạt giá trị lớn nhất
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Bài tập 22: Giả sử A, B là hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 
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và đường thẳng (AB) đi qua gốc tọa độ. Giá trị lớn nhất 
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Bài tập 23: Biết rằng đồ thị hàm số
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 có hai điểm cực trị A, B. Gọi M, N là hai giao điểm của đường thẳng (AB) và đường tròn
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Dạng 5. Cực trị hàm bậc bốn trùng phương

1. Phương pháp
Xét hàm số 
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· Đồ thị hàm số có ba điểm cực trị khi và chỉ khi 
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· Đồ thị hàm số có đúng một điểm cực trị khi và chỉ khi 
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· Đồ thị hàm số hoặc có đúng một điểm cực trị hoặc có ba điểm cực trị, và luôn có một điểm cực trị nằm trên trục tung.

· Đồ thị hàm số có ba cực trị:

· Nếu 
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 hàm số có hai điểm cực tiểu và một điểm cực đại;

· Nếu 
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 hàm số có hai điểm cực đại và một điểm cực tiểu.

Chú ý rằng ba điểm cực trị của đồ thị hàm số luôn tạo thành một tam giác cân.
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· Khi hàm số có một cực trị:
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· Đồ thị hàm số 
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· Đồ thị hàm số 
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2. Bài tập
Bài tập 1. Có bao nhiêu số nguyên 
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Bài tập 2. Tập hợp các giá trị của tham số 
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Bài tập 3. Biết rằng hàm số 
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Chú ý: x=0 là nghiệm của phương trình 
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Bài tập 5. Giá trị của 
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 để hàm số 
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Bài tập 6. Cho hàm số 
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Bài tập 7. Biết đồ thị hàm số 
[image: image304.wmf]42

yaxbxc

=++

 có hai điểm cực trị là 
[image: image305.wmf](

)

0;2

A

, 
[image: image306.wmf](

)

2;14

B

-

. Giá trị của 
[image: image307.wmf](

)

1

y

 là

A. 
[image: image308.wmf](

)

15

y

=-

.
B. 
[image: image309.wmf](

)

14

y

=-

.
C. 
[image: image310.wmf](

)

12

y

=-

.
D. 
[image: image311.wmf](

)

10

y

=

.

Bài tập 8. Biết rằng đồ thị hàm số 
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Bài tập 9. Cho đồ thị hàm số 
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Bài tập 10. Cho hai hàm đa thức 
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Bài tập 11. Tìm các giá trị của tham số 
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Bài tập 12. Giá trị của tham số 
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 để đồ thị hàm số 
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 có ba điểm cực trị tạo thành một tam giác có góc bằng 
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Bài tập 13. Có tất cả bao nhiêu giá trị của tham số 
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 có ba điểm cực trị tạo thành một tam giác có một góc bằng 
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Bài tập 14. Cho đồ thị hàm số 
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Bài tập 15 . Cho hàm số 
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Bài tập 16. Biết hai hàm số 
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Dạng 6. Cực trị hàm phân thức

1. Phương pháp
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· Đường cong qua các điểm cực trị (nếu có) của đồ thị hàm số 
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· Nói riêng, đường thẳng qua các điểm cực trị (nếu có) của đồ thị hàm số 
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2. Bài tập 

Bài tập 1. Giá trị của 
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Bài tập 2. Giá trị của 
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Bài tập 4. Giá trị của 
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Bài tập 5. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
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Bài tập 6. Có bao nhiêu giá trị của 
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Bài tập 7. Cho hàm số 
[image: image435.wmf](

)

(

)

22

214

:

2

xmxmm

Cy

x

++++

=

+

. Có bao nhiêu giá trị thực của 
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Bài tập 8. Cho hàm số 
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Dạng 7: Cực trị của hàm chứa căn

Bài tập 1. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
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Bài tập 2. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
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Bài tập 3. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
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Dạng 8: Cực trị của hàm bậc cao và hàm lượng giác

Bài tập 1. Biết rằng tồn tại các số thực 
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Bài tập 2. Biết rằng tồn tại các số thực 
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Bài tập 3.  Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
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[image: image482.wmf]0

x

=

?

A. 8.
B. Vô số.
C. 7.
D. 9.

Bài tập 4.  Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
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Dạng 9:Tìm cực trị của hàm số chứa trị tuyệt đối

1. Phương pháp
Bước 1. Tập xác định và tính đạo hàm

Đạo hàm hàm chứa trị tuyệt đối với công thức:
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Bước 2. Giải phương trình đạo hàm bằng 0 và tìm những điểm làm cho đạo hàm không xác định (nhưng hàm số xác định tại những điểm đó).

Bước 3. Lập bảng biến thiên hoặc bảng xét dấu đạo hàm.
2. Bài tập:

Bài tập 1. Số điểm cực đại của hàm số 
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Bài tập 2. Số điểm cực trị của hàm số 
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Dạng 10:  Tìm cực trị của hàm số trị tuyệt đối nếu biết bảng biến thiên hoặc đồ thị
1. Phương pháp
Khi cho trước bảng biến thiên của hàm số, tìm cực trị của hàm số chứa giá trị tuyệt đối:

Ta dùng các phép biến đổi đồ thị chứa giá trị tuyệt đối để lập bảng biến thiên hoặc bảng xét dấu.
Chú ý: Cách nhẩm nhanh số điểm cực trị của hàm số.

Bước 1. Tìm số điểm cực trị của hàm số 
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Bước 2. Tìm số nghiệm bội lẻ của phương trình
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Bước 3. Số điểm cực trị của hàm số 
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Ví dụ: Cho hàm số 
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Tìm số điểm cực trị của hàm số 
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Suy ra hàm số có 5 điểm cực trị.

Nhẩm nhanh số cực trị
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số 
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tại ba điểm phân biệt. Số nghiệm bội lẻ của phương trình 
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Suy ra hàm số có năm điểm cực trị.
2. Bài tập 
	Bài tập 1. Cho hàm số 
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	Bài tập 2. Cho hàm số 
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Biết 
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Bài tập 3. Cho hàm số 
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Gọi số điểm cực trị của hàm số 
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	Bài tập 4. Cho hàm số 
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Số điểm cực trị của hàm số 
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Dạng 11:  Một số bài toán sử dụng phép dịch chuyển đồ thị

1. Phương pháp
Cho đồ thị hàm số 
[image: image520.wmf](
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· Đồ thị hàm số 
[image: image521.wmf](
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 có được bằng cách dịch chuyển đồ thị hàm số 
[image: image522.wmf]()
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 qua bên phải 
[image: image523.wmf]a

 đơn vị nếu 
[image: image524.wmf]0
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 và dịch qua trái 
[image: image525.wmf]a

 đơn vị nếu 
[image: image526.wmf]0
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· Đồ thị hàm số 
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 có được bằng cách dịch chuyển đồ thị hàm số 
[image: image528.wmf]()
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 lên trên 
[image: image529.wmf]b

 đơn vị nếu 
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 và dịch xuống dưới 
[image: image531.wmf]b

 đơn vị nếu 
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Chú ý : Khi tịnh tiến đồ thị lên – xuống, trái – phải thì số điểm cực trị của hàm số 
[image: image533.wmf]()
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 là bằng nhau.

Chú ý : Số điểm cực trị của các hàm số sau là bằng nhau:


[image: image536.wmf](
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             (2);
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                 (3);
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                        (4);

Từ (1) qua (2): dịch chuyển lên xuống không làm thay đổi số điểm cực trị.

Từ (2) qua (3): phóng to và thu nhỏ không làm thay đổi số điểm cực trị.

Từ (3) qua (4): dịch trái phải không làm thay đổi số điểm cực trị.

Để tìm số điểm cực trị của hàm số, ta có thể làm như sau:

Bước 1. Tìm hàm số có cùng số điểm cực trị với hàm ban đầu.

Bước 2. Dựa vào đồ thị, bảng biến thiên, bảng xét dấu đạo hàm của đề bài mà suy ra số điểm cực trị của hàm tìm được ở bước 1.
2.Bài tập:

Bài tập 1. Cho hàm số 
[image: image540.wmf](
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 có bảng biến thiên như hình vẽ dưới đây.
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Số điểm cực trị của hàm số 
[image: image542.wmf](
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A. 4.
B. 3.
C. 2.
D. 5.

Bài tập 2. Cho hàm số 
[image: image543.wmf](
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 xác định trên 
[image: image544.wmf]{
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 và liên tục trên từng khoảng xác định, có bảng biến thiên như hình vẽ.
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Đồ thị hàm số 
[image: image546.wmf]2(1)11

yfx

=--+

 có bao nhiêu điểm cực trị?

A. 3.
B. 4.
C. 5.
D. 6.

Bài tập 3. Cho hàm số 
[image: image547.wmf](
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 xác định trên 
[image: image548.wmf]{
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 và liên tục trên từng khoảng xác định, có bảng biến thiên như hình vẽ.
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Đồ thị hàm số 
[image: image550.wmf](

)

221

yfx

=+-

 có bao nhiêu điểm cực trị?

A. 5.
B. 9,
C. 7.
D. 6.

Bài tập 4. Cho hàm số 
[image: image551.wmf](
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 xác định trên 
[image: image552.wmf]{
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 và liên tục trên từng khoảng xác định, có bảng biến thiên như hình vẽ.
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Hàm số 
[image: image554.wmf](
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 có bao nhiêu điểm cực trị?

A. 3.
B. 4.
C. 5.
D. 6.

Bài tập 5. Cho hàm số 
[image: image555.wmf](
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 xác định trên 
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 và liên tục trên từng khoảng xác định, có bảng biến thiên như hình vẽ.
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Biết 
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[image: image559.wmf](
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 là

A. 5.
B. 9.
C. 7.
D. 6.

Bài tập 6. Cho hàm số 
[image: image560.wmf](
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 xác định trên 
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 và liên tục trên từng khoảng xác định, có bảng biến thiên như hình vẽ. Đồ thị hàm số 
[image: image562.wmf](
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 có bao nhiêu điểm cực trị?
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A. 3.
B. 4.
C. 5.
D. 2.

Dạng 12:  Định tham số để hàm số chứa dấu trị tuyệt đối có n điểm cực trị

1. Phương pháp
Xét bài toán: Định tham số để đồ thị hàm số 
[image: image564.wmf](
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 hoặc 
[image: image565.wmf](

)

yfx

=

 có 
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 điểm cực trị.

Bước 1. Lập bảng biến thiên của hàm số 
[image: image567.wmf](
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Bước 2. Dựa vào bảng biến thiên, suy ra tham số thỏa mãn yêu cầu đề bài
2. Bài tập
	Bài tập 1. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
[image: image568.wmf][
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 để hàm số 
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 có 5 điểm cực trị?

A. 6.          B. 8
C. 5.          D. 7.


	

	Bài tập 2. Có bao nhiêu giá trị của 
[image: image570.wmf]m

 để hàm số 
[image: image571.wmf](
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 có 5 điểm cực trị.

A. 
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B. 
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Bài tập 3. Có bao nhiêu số nguyên của tham số 
[image: image576.wmf](
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 có 3 điểm cực trị?

A. 1009.
B. 2020.
C. 2019.
D. 1008

Bài tập 4. Cho hàm số 
[image: image578.wmf](
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 với m, n là các số thực thỏa mãn 
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. Số điểm cực trị của hàm số 
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A. 1.
B. 3.
C. 5.
D. 2.

Bài tập 5. Cho hàm số 
[image: image581.wmf]32
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 với m là tham số thực. Đồ thị của hàm số đã cho có nhiều nhất bao nhiêu điểm cực trị?

A. 5.
B. 3.
C. 4.
D. 2.

Bài tập 6. Có bao nhiêu số nguyên của 
[image: image582.wmf][
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 có đúng một điểm cực trị?

A. 2021.
B. 2022.
C. 21.
D. 20.

Dạng 13:  Cho bảng biến thiên, định giá trị tham số để hàm số trị tuyệt đối có n điểm cực trị
1. Phương pháp
Bài toán: Cho bảng biến thiên của hàm số 
[image: image584.wmf](
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 hoặc cho bảng biến thiên, bảng xét dấu của 
[image: image585.wmf](
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 có n điểm cực trị.

Đưa hàm số 
[image: image587.wmf](
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 về hàm số đơn giản hơn (nếu có thể). Sau đó sử dụng các phép biến đổi đồ thị hàm trị tuyệt đối.

2. Bài tập
Bài tập 1. Cho hàm số 
[image: image588.wmf](
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 liên tục trên 
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, có đạo hàm trên 
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 và có bảng biến thiên của hàm số 
[image: image591.wmf](
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Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 
[image: image593.wmf][
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 để hàm số 
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 có nhiều điểm cực trị nhất?

A. 21.
B. 19.
C. 22.
D. 20.

Bài tập 2. Cho hàm số 
[image: image595.wmf](
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 có đạo hàm trên 
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 và có bảng biến thiên của hàm số 
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 như sau:
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Số giá trị nguyên của tham số m để hàm số 
[image: image599.wmf](
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 có nhiều điểm cực trị nhất?

A. 2.
B. 4.
C. 3.
D. 5.

Dạng 14:  Cho đồ thị, định tham số để có hàm số có n điểm cực trị

1. Phương pháp
Bước 1. Tìm hàm số đơn giản hơn có cùng số điểm cực trị với hàm ban đầu
Bước 2. Dựa vào đồ thị, xác định số cực trị của hàm đơn giản ở bước 1.
2. Bài tập
Bài tập 1. Cho đường cong như hình vẽ là đồ thị của hàm số 
[image: image600.wmf](
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 có 5 điểm cực trị.

A. 
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Bài tập 2. Cho hàm số 
[image: image607.wmf](
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 liên tục trên 
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 và có đồ thị như hình vẽ. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hàm số 
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 có nhiều điểm cực trị nhất.

A. 
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C. 
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Bài tập 3. Cho hàm số 
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 có đồ thị như hình vẽ.
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Gọi S là tập hợp các số nguyên dương của m để hàm số 
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 có 5 điểm cực trị. Tổng tất cả các phần tử của S là

A. 5.
B. 10.
C. 6.
D. 7.

Bài tập 4. Cho hàm số 
[image: image618.wmf](
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 có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Số giá trị nguyên của tham số m để đồ thị hàm số 
[image: image619.wmf](
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 có đúng 9 điểm cực trị là
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A. 16.
B. 17.
C. 15.
D. 18.

Dạng 15. Biết được đồ thị của hàm số 
[image: image621.wmf](
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 tìm (số điểm) cực trị của hàm ẩn

1. Phương pháp

Bước 1. Tìm đạo hàm của hàm số 
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Bước 2. Từ đồ thị hàm số, xác định số nghiệm bội lẻ của phương trình 
[image: image624.wmf]0
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Bước 3. Kết luận cực trị của hàm số 
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2. Bài tập 
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Bài tập 1. Cho hàm số 
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 có đạo hàm trên 
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 và có đồ thị như hình vẽ dưới (chỉ đạt cực trị tại 3 điểm và cũng chỉ có 3 điểm chung với trục hoành). Số điểm cực trị của hàm số 
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A. 5.
B. 4.
C. 3.
D. 6.
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Bài tập 2. Cho hàm số 
[image: image629.wmf](
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có đạo hàm trên 
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và có đồ thị như hình vẽ bên dưới (chỉ đạt cực trị tại 3 điểm và cũng chỉ có 3 điểm chung với trục hoành). Số điểm cực trị của hàm số 
[image: image631.wmf](
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A. 6
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D. 9
	
	


Bài tập 3. Cho hàm số 
[image: image632.wmf](
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 xác định, liên tục trên 
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 và có đúng 2 điểm cực trị 
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 có đồ thị như hình vẽ sau: Hỏi hàm số 
[image: image635.wmf](
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 có bao nhiêu điểm cực trị?
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A. 2.
B. 3.
C. 4.
D. 5.
Bài tập 4. Biết rằng hàm số 
[image: image637.wmf](
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 xác định, liên tục trên 
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 có đồ thị được cho như hình vẽ bên. Số điểm cực trị của hàm số 
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A. 6.
B. 5.
C. 3.
D. 4.
Dạng 16. Tìm (số điểm) cực trị hàm ẩn biết đồ thị của hàm số 
[image: image641.wmf](
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1. Phương pháp
Bài toán: Cho trước đồ thị của hàm số 
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 có các nghiệm 
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+ Chúng ta chỉ cần quan tâm đến các nghiệm bội lẻ của phương trình.
2. Bài tập mẫu

	Bài tập 1. Cho hàm số 
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 có đạo hàm liên tục trên 
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 có đồ thị như hình vẽ. Hàm số 
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Bài tập 2. Cho hàm số 
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 có đạo hàm liên tục trên 
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 có đồ thị như hình vẽ.
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Số cực trị của hàm số 
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A. 2.
B. 4.
C. 3.
D. 5.
	


Bài tập 3. Cho hàm số 
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Biết 
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 Số điểm cực trị của hàm số 
[image: image664.wmf](

)

(

)

2

=+

éù

ëû

gxfxm

là

A. 5.
B. 7.
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D. 8.

Bài tập 4.  Cho hàm số 
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