[bookmark: _Toc62388814]Chuyên đề TS10_5. BẤT ĐẲNG THỨC
1. BIẾN ĐỔI TƯƠNG ĐƯƠNG
Kiến thức cơ bản
1. Tính chất cơ bản



a)  	b) 	c) (không được trừ)	


d) 	e) (không được chia)



f) 	g) 	h) 
2. Tính chất trị tuyệt đối



a) 	b) 	c)

d) 




	Ví dụ 1
	

	
Chứng minh rằng: . 
Trong đó tử số có 2010 dấu căn, mẫu số có 2009 dấu căn. 
















	Ví dụ 2
	

	

Cho a, b là hai số thực thỏa mãn . Chứng minh: . 










	Ví dụ 3
	

	



Chứng minh rằng: với mọi số thực . Suy ra với  là các số dương ta luôn có:. 








	Ví dụ 4
	

	
Cho a, b, c>0. Chứng minh rằng:.













	Ví dụ 5
	

	
Chứng minh rằng: Với mọi số thực a ta có  .






2. BẤT ĐẲNG THỨC CAUCHUY.
Kiến thức cơ bản


Dạng 1. Với mọi , ta có  . 

Dấu đẳng thức xảy ra khi và chỉ   .


Dạng 2. Với  , ta có  . 

Dấu  đẳng thức xảy ra khi và chỉ   .



Ghi nhớ
Để sử dụng bất đẳng thức Cosi, các em phải trình bày chứng minh đầu bài giải.


	Ví dụ 1
	

	

Với , chứng minh rằng . 






[bookmark: _GoBack]Ta có  

Ta sẽ chứng minh 


Ta có 

(đpcm)


Một số dạng tương tự: 1)  	2) 

	Ví dụ 2
	

	

Với  chứng minh rằng  




Ta có 






 (đpcm)
	


	Ví dụ 4
	

	

Với  chứng minh rằng  


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 5
	

	


Với  thỏa mãn điều kiện  Chứng minh rằng .


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 5
	

	

Với  chứng minh rằng  


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 6
	

	Một phân số có tử số bé hơn mẫu số là 11, nếu bớt tử số đi 7 đơn vị, tăng mẫu số lên 4 đơn vị thì sẽ được phân số nghịch đảo của phân số đã cho. Tìm phân số ban đầu?


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	

	Ví dụ 4
	

	Tìm một số có hai chữ số biết rằng nếu viết thêm 5 vào bên phải số đó ta được số gấp 9 lần số đã cho khi cộng thêm 3.


	
	
	
	
	
	
	
	
	





4. Dạng toán chảy chung, chảy riêng với vòi nước.
5. Dạng toán tìm số.
6. Dạng toán sử dụng các kiến thức vế %.
7. Dạng toán sử dụng các kiến thức vật lý, hóa học.
image3.wmf
ab

acbc

cd

>

ì

Þ+>+

í

>

î


oleObject3.bin

image4.wmf
,0

,0

acbcc

ab

acbcc

>>

é

>Û

ê

<<

ë


oleObject4.bin

image5.wmf
0

0

ab

acbd

cd

>>

ì

Þ>

í

>>

î


image704.png




image29.wmf
,,0

abc

³


oleObject46.bin

image30.wmf
3

3

abc

abc

++

³


oleObject47.bin

image31.wmf
3

3

abc

abc

++

³


oleObject48.bin

image32.wmf
3

3

abcabc

Û++³


oleObject49.bin

image33.wmf
33

4

abcabcabc

Û+++³


oleObject50.bin

image34.wmf
33

4

abcabcabc

+++³


oleObject51.bin

image35.wmf
(

)

(

)

33

22

abcabcabcabc

+++³+


oleObject52.bin

image36.wmf
(

)

(

)

(

)

33

2

abcabcabcabc

Û+++³+


oleObject53.bin

image37.wmf
(

)

(

)

4

33333

22.444

abcabcabcabcabcabcabcabcabc

æö

Û+++³===

ç÷

èø


oleObject54.bin

image38.wmf
3

3

abc

abc

++

æö

£

ç÷

èø


oleObject55.bin

image39.wmf
333

3

abc

abc

++

³


oleObject56.bin

image17.png




image40.wmf
,,0

abc

³


oleObject57.bin

image41.wmf
(

)

2

3

3

abcabcab

++³+-


oleObject58.bin

image42.wmf
(

)

2

3

3

abcabcab

++³+-


oleObject59.bin

image43.wmf
3

32

abcabcabab

Û++³-++


oleObject60.bin

image44.wmf
3

32

cabcab

Û³-


oleObject61.bin

image45.wmf
3

23

cababc

Û+³


oleObject62.bin

image46.wmf
3

3

cabababc

Û++³


oleObject63.bin

image47.wmf
3

3

3..3

cabababc

Û³


oleObject64.bin

image48.wmf
33

33

abcabc

Û³


oleObject65.bin

image49.wmf
0,,1

abc

<<


oleObject66.bin

image50.wmf
(

)

(

)

(

)

111

3111

111

abc

abc

bccaab

---

++³---

++++++


oleObject67.bin

image51.wmf
,,0

abc

>


oleObject68.bin

image52.wmf
1.

abc

bca

++=


oleObject69.bin

image53.wmf
1

abc

bca

++£


oleObject70.bin

image54.wmf
,,0

abc

>


oleObject71.bin

image55.wmf
(

)

2

111

abc

abc

bcaabc

æöæö

++³++++

ç÷ç÷

èøèø


oleObject72.bin

oleObject5.bin

image6.wmf
0

abab

>³Þ>


oleObject6.bin

image7.wmf
22

0

abab

>³Û>


oleObject7.bin

image8.wmf
33

abab

>Û>


oleObject8.bin

image9.wmf
aa

£


oleObject9.bin

image10.wmf
0

xa

axa

a

ì<

ï

Þ-<<

í

>

ï

î


oleObject10.bin

image11.wmf
0

xa

xa

xa

a

ì>

>

é

ï

Þ

í

ê

<-

>

ï

ë

î


oleObject11.bin

image12.wmf
ababab

-£+£+


oleObject12.bin

oleObject13.bin

oleObject14.bin

oleObject15.bin

oleObject16.bin

oleObject17.bin

oleObject18.bin

oleObject19.bin

oleObject20.bin

oleObject21.bin

oleObject22.bin

oleObject23.bin

oleObject24.bin

image13.png




image14.png




image15.wmf
33333

1

4

63333

-+++¼

<

-+++¼


oleObject25.bin

image16.wmf
33

2

ab

+=


oleObject26.bin

image17.wmf
02

ab

<+£


oleObject27.bin

image18.wmf
(

)

333222

3()

xyzxyzxyzxyzxyytzx

++-=++++---


oleObject28.bin

image19.wmf
,,

xyz


oleObject29.bin

image20.wmf
,,

abc


oleObject30.bin

image21.wmf
3

3

abcabc

++³


oleObject31.bin

image22.wmf
333333

222

abbcca

abc

abbcca

+++

++³++


oleObject32.bin

image1.wmf
ab

ac

bc

>

ì

Þ>

í

>

î


image23.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

1346100

aaaa

----+>


oleObject33.bin

image24.wmf
,

ab

Î

¡


oleObject34.bin

image25.wmf
(

)

22

2

0

2

ab

abab

+

³Û-³


oleObject35.bin

image26.wmf
ab

=


oleObject36.bin

image27.wmf
,0

ab

³


oleObject37.bin

oleObject1.bin

image28.wmf
(

)

2

0

2

ab

abab

+

³Û-³


oleObject38.bin

oleObject39.bin

oleObject40.bin

oleObject41.bin

oleObject42.bin

oleObject43.bin

oleObject44.bin

oleObject45.bin

image2.wmf
abacbc

>Û+>+


oleObject2.bin

