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Tiêu chuẩn 1. Điều kiện cần và đủ để bốn đỉnh của một tứ giác lồi nằm trên cùng một đường tròn là tổng số đo của hai góc tứ giác tại hai đỉnh đối diện bằng 
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.

Điều kiện để tứ giác lồi 
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 nội tiếp là: 
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Hệ quả: Tứ giác 
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 nội tiếp được 
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Một số ví dụ
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Ví dụ 1: Cho tam giác 
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 vuông tại 
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. Kẻ đường cao 
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 và phân giác trong 
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 của góc 
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. Phân giác trong góc 
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 lần lượt tại 
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. Chứng minh rằng: 
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Phân tích và hướng dẫn giải:

Ta có 
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thì tứ giác 
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 nội tiếp. Vì vậy 
thay vì trực tiếp chỉ ra góc 

[image: image19.wmf]·

=

0

BND90

 ta sẽ đi chứng minh 
tứ giác 
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 nội tiếp. Tức là ta chứng minh 
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.                                                          Thật vậy ta có 
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và 
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 do cùng phụ với góc 
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 từ đó suy ra 
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 hay tứ  giác 
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	Ví dụ 2: Cho tam giác 
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 có 3 góc nhọn nội tiếp đường tròn 
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 có trực tâm là điểm 
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. Gọi 
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 là điểm trên dây cung 
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 khác 
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 theo thứ tự là các điểm đối xứng của 
[image: image39.wmf]M

 qua các đường thẳng 
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a) Chứng minh 
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 là tứ giác nội tiếp

b) 
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 thẳng hàng.

c) Tìm vị trí của điểm 
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để độ dài đoạn 
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 lớn nhất.


Phân tích và hướng dẫn giải:
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a). Giả sử các đường cao của tam giác là 
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 . Để chứng minh 
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 là tứ giác nội tiếp ta sẽ chứng minh 
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.Mặt khác ta có 
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 ( đối đỉnh), 
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 ( do tính đối xứng và góc nội tiếp cùng chắn một cung). Như vậy ta chỉ cần chứng minh 
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 nhưng điều này là hiển nhiên do tứ giác 
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là tứ giác nội tiếp.
b). Để chứng minh 
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 thẳng hàng ta sẽ chứng minh 
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 do đó ta sẽ tìm cách quy hai góc này về 2 góc đối nhau trong một tứ giác nội tiếp.                                                                                                     Thật vậy ta có: 
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 (tính chất góc nội tiếp), 
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  (1) (Tính chất đối xứng) . Ta thấy vai trò tứ giác 
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 giống với 
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 nên ta cũng dễ chứng minh được 
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 là tứ giác nội tiếp từ đó suy ra 
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 (2) (Tính chất đối xứng) . Từ (1), (2) ta suy ra chỉ cần chứng minh 
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 nhưng điều này là hiển nhiên do tứ giác 
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 nội tiếp. Vậy 
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 hay 
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 thẳng hàng.

Chú ý: Đường thẳng qua 
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 chính là đường thẳng Steiners  của điểm 
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. Thông qua bài toán này các em học sinh cần nhớ tính chất. Đường thẳng Steiners của tam giác thì đi qua trực tâm của tam giác đó . (Xem thêm phần “Các định lý hình học nổi tiếng’’).
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. Mặt khác ta có 
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 thuộc đường tròn tâm 
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 là đường kính của đường tròn 
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Ví dụ 3: Cho tam giác 
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 và đường cao 
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 lần lượt là trung điểm của 
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. Đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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 cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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Phân tích, định hướng cách giải: 
Để chứng minh 
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là tứ giác nội tiếp ta sẽ 
chứng minh: 
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Ta cần tìm sự liên hệ của các góc 
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 với các  góc có sẵn 
của những tứ giác nội tiếp khác.
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. Hay tứ giác 
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 (Tính chất trung tuyến tam giác vuông). Suy ra tam giác 
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 luôn đi qua tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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Xem thêm phần: ‘’Các tính chất của cát tuyến và tiếp tuyến’’
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