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Câu 1. (1,0 điêm)


	Cho là ba số thực thỏa điều kiện Tính giá trị của biểu thức

	

Câu 2. (2,5  điểm) a) Giải phương trình: 

b) Giải hệ phương trình: 






Câu 3. (1,5 điểm) Đường tròn nội tiếp tam giác tiếp xúc với các cạnh lần lượt tại . Gọi là hình chiếu vuông góc của lên 


Chứng minh : là tia phân giác 



Câu 4. (2,0 điểm) Cho là các số thực thuộc đoạn thỏa mãn điều kiện 
a) 
Chứng minh rằng 
b) 
Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức 








Câu 5. (2,0 điểm) Cho tam giác đều Gọi là hai điểm nằm trên cạnh sao cho (nằm giữa B và N). Gọi là giao điểm của hai đường tròn và . Chứng minh rằng:
a) 

Hai điểm và C đối xứng với nhau qua 
b) 

Đường thẳng đi qua tâm đường tròn 



Câu 6. (1,0 điểm) Cho là hai số nguyên. Chứng minh rằng nếu chia hết cho 225 thì cũng chia hết cho 225


ĐÁP ÁN
Câu 1.


Ta có: và 

Do đó 
Câu 2.
a) 


  Điều kiện : 

Với điều kiện trên phương trình trở thành: 




Giải ta được:





Vậy 



Vậy hệ phương trình trên có nghiệm 
Câu 3.
[image: ]

Theo tính chất hai tiếp tuyến cắt nhau, ta có: 



Trên đoạn ta lấy điểm sao cho 


Ta có cân tại A nên 



Lại có : mà nên 


Xét và ta có:





(c-g-c)và 




Do nên là phân giác của mà 

Nên 




Suy ra , vậy , do đó là tia phân giác 
Câu 4.
a) 
Theo giả thiết, ta có: 


Từ đó, ta có:




b) 
Ta có: \




Theo chứng minh trên thì , từ đó ta suy ra 


Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi là một hoán vị của 

Vậy 
Câu 5.
[bookmark: _GoBack][image: ]
a) 



Bên trong , lấy điểm sao cho và 



Xét và có: cạnh chung

Vậy 



Do đó, tứ giác nội tiếp, suy ra thuộc đường tròn 


Ta có  và 



Nên Từ đó, bằng cách chứng minh tương tự như trên, ta cũng có thuộc đường tròn 




Từ (1) và (2) , ta suy ra là điểm chung thứ hai của hai đường tròn và , tức là 


Bây giờ , do nên 




Suy ra thuộc trung trực của mà nên A cũng thuộc trung trực của 




Do đó là trung trực của tức là và C đối xứng nhau qua 
b) 





Trên đoạn lấy điểm sao cho Khi đó, do nên suy ra tứ giác nội tiếp. Từ đây ta có:



mà nên đều



Ta có (cùng chắn cung của đường tròn 



(cùng chắn cung của đường tròn 


Và (dựa theo câu a) nên 




Mặt khác, ta lại có nên Suy ra cân tại O, tức là ta có 




Vậy là tâm đường tròn ngoại tiếp , và như thế, ta có đi qua tâm đường tròn ngoại tiếp 
Câu 6.

Ta có: 

Do 


Lại có nên 


Từ đây, ta có: chia hết cho 


Dẫn đến , tức là 




Mà nên tức Từ đó, suy ra 

Vậy 
oleObject2.bin

image47.emf
K

M

N

P

I

A

B

C


image48.wmf
,,

MBBPMCCNANAP

===


oleObject48.bin

image49.wmf
,

NP


oleObject49.bin

image50.wmf
'

K


oleObject50.bin

image51.wmf
'

'

KNCN

KPBP

=


oleObject51.bin

image52.wmf
ANP

D


image3.wmf
(

)

(

)

333

31

Aabcabcc

=++-+-


oleObject52.bin

image53.wmf
·

·

ANPAPN

=


oleObject53.bin

image54.wmf
·

·

0

'180

BPKAPN

+=


oleObject54.bin

image55.wmf
·

·

0

'180

CNKANP

+=


oleObject55.bin

image56.wmf
·

·

''

BPKCNK

=


oleObject56.bin

image57.wmf
'

BPK

D


oleObject3.bin

oleObject57.bin

image58.wmf
'

CNK

D


oleObject58.bin

image59.wmf
·

·

'

'';

'

KNCN

BPKCNK

KPBP

==


oleObject59.bin

image60.wmf
''

BPKCNK

ÞDD

:


oleObject60.bin

image61.wmf
·

·

''

BKPCKN

Þ=


oleObject61.bin

image62.wmf
'

'

KBBPMB

KCCNMC

==


image4.wmf
51734

xxx

--+=-


oleObject62.bin

image63.wmf
'

'

KBMB

KCMC

=


oleObject63.bin

image64.wmf
'

KM


oleObject64.bin

image65.wmf
·

'

BKC


oleObject65.bin

image66.wmf
·

·

''

BKPCKN

=


oleObject66.bin

image67.wmf
·

·

·

·

·

·

(

)

0

11

''''''90

22

MKPMKBBKPBKCBKPCKN

=+=++=


oleObject4.bin

oleObject67.bin

image68.wmf
'

MKNP

^


oleObject68.bin

image69.wmf
'

KK

º


oleObject69.bin

image70.wmf
KM


oleObject70.bin

image71.wmf
·

BKC


oleObject71.bin

image72.wmf
(

)

(

)

(

)

2220

xyz

---³


image5.wmf
(

)

(

)

24

42

xyxy

xyxy

+-=

ì

ï

í

+-=-

ï

î


oleObject72.bin

image73.wmf
(

)

(

)

8420

xyzxyyzzxxyz

Þ-+++++-³


oleObject73.bin

image74.wmf
(

)

(

)

222222

842

xyzxyzxyzxyyzzxxyz

++£+++-+++++-


oleObject74.bin

image75.wmf
(

)

(

)

2

48

556

xyzxyzxyz

xyz

=++-+++-

=-£<


oleObject75.bin

image76.wmf
(

)

(

)

(

)

222222

3

Pxyzxyzxyyzxzxyzxyyzxz

=++++---=++---


oleObject76.bin

image77.wmf
(

)

(

)

(

)

2

222222

33

339

22

xyzxyzxyz

éù

éù

=++-++=++-

ëû

ëû


oleObject5.bin

oleObject77.bin

image78.wmf
222

5

xyz

++£


oleObject78.bin

image79.wmf
(

)

3

.3.599

2

P

£-=


oleObject79.bin

image80.wmf
(

)

,,

xyz


oleObject80.bin

image81.wmf
(

)

2,1,0


oleObject81.bin

image82.wmf
9

MaxP

=


image6.wmf
ABC


oleObject82.bin

image83.emf
O

K

A

B

C

M

N


image84.wmf
·

MAN


oleObject83.bin

image85.wmf
'

K


oleObject84.bin

image86.wmf
'

AKAC

=


oleObject85.bin

image87.wmf
·

·

'

KANNAC

=


oleObject86.bin

oleObject6.bin

image88.wmf
'

KAN

D


oleObject87.bin

image89.wmf
CAN

D


oleObject88.bin

image90.wmf
·

·

';';

KACNACKACAAN

==


oleObject89.bin

image91.wmf
·

·

·

0

'()'60

KANCANcgcAKNACNABN

D=DÞ===


oleObject90.bin

image92.wmf
'

ABKN


oleObject91.bin

image7.wmf
,,

BCCAAB


image93.wmf
'

K


oleObject92.bin

image94.wmf
(

)

(1)

ABN


oleObject93.bin

image95.wmf
·

·

·

·

·

0

30'''

MANKANKAMNACKAM

==+=+


oleObject94.bin

image96.wmf
·

·

0

30

NACMAB

+=


oleObject95.bin

image97.wmf
·

·

'.

KAMMAB

=


oleObject96.bin

oleObject7.bin

image98.wmf
'

K


oleObject97.bin

image99.wmf
(

)

(2)

ACM


oleObject98.bin

image100.wmf
'

K


oleObject99.bin

image101.wmf
(

)

ABN


oleObject100.bin

image102.wmf
(

)

ACM


oleObject101.bin

image8.wmf
,,

MNP


image103.wmf
'

KK

º


oleObject102.bin

image104.wmf
'

KANCAN

D=D


oleObject103.bin

image105.wmf
'

NCNKNK

==


oleObject104.bin

image106.wmf
N


oleObject105.bin

image107.wmf
KC


oleObject106.bin

oleObject8.bin

image108.wmf
'

ACAKAK

==


oleObject107.bin

image109.wmf
.

KC


oleObject108.bin

image110.wmf
AN


oleObject109.bin

image111.wmf
.

KC


oleObject110.bin

image112.wmf
K


oleObject111.bin

image9.wmf
K


image113.wmf
AN


oleObject112.bin

image114.wmf
AK


oleObject113.bin

image115.wmf
O


oleObject114.bin

image116.wmf
·

0

60.

OMN

=


oleObject115.bin

image117.wmf
·

·

0

60

AKNABN

==


oleObject116.bin

oleObject9.bin

image118.wmf
·

·

0

60,

AKNOMN

==


oleObject117.bin

image119.wmf
OMNK


oleObject118.bin

image120.wmf
·

·

·

0

60

ONMOKMACM

===


oleObject119.bin

image121.wmf
·

0

60

OMN

=


oleObject120.bin

image122.wmf
OMN

D


oleObject121.bin

image10.wmf
M


image123.wmf
·

·

MOKMNK

=


oleObject122.bin

image124.wmf
MK


oleObject123.bin

image125.wmf
(

)

)

OMNK


oleObject124.bin

image126.wmf
·

·

MNKBAK

=


oleObject125.bin

image127.wmf
BK


oleObject126.bin

oleObject10.bin

image128.wmf
(

)

)

ABN


oleObject127.bin

image129.wmf
·

·

2

BAKMAK

=


oleObject128.bin

image130.wmf
·

·

2

MOKMAK

=


oleObject129.bin

image131.wmf
·

·

·

MOKMAKOMA

=+


oleObject130.bin

image132.wmf
·

·

.

MAKOMA

=


oleObject131.bin

image11.wmf
.

NP


image133.wmf
OMA

D


oleObject132.bin

image134.wmf
OAOMON

==


oleObject133.bin

image135.wmf
O


oleObject134.bin

image136.wmf
AMN

D


oleObject135.bin

image137.wmf
AK


oleObject136.bin

oleObject11.bin

image138.wmf
AMN

D


oleObject137.bin

image139.wmf
(

)

(

)

(

)

22

22

72716730

Amnmnmnmnmnmn

=++=++=-+


oleObject138.bin

image140.wmf
22515

AA

Þ

MM


oleObject139.bin

image141.wmf
3015

mn

M


oleObject140.bin

image142.wmf
(

)

(

)

2

722515

mnmn

-Þ-

MM


oleObject141.bin

image12.wmf
KM


image143.wmf
(

)

2

7

mn

-


oleObject142.bin

image144.wmf
225


oleObject143.bin

image145.wmf
30225

mn

M


oleObject144.bin

image146.wmf
15

mn

M


oleObject145.bin

image147.wmf
(

)

2

mnmnnn

=-+


oleObject146.bin

oleObject12.bin

image148.wmf
2

15

n

M


oleObject147.bin

image149.wmf
15.

n

M


oleObject148.bin

image150.wmf
(

)

(

)

15...15

mdomn

-

MM


oleObject149.bin

image151.wmf
2

15225

mn

=

M


oleObject150.bin

image13.wmf
·

BKC


oleObject13.bin

image14.wmf
,,

xyz


oleObject14.bin

image15.wmf
[

]

0;2


oleObject15.bin

image16.wmf
3

xyz

++=


oleObject16.bin

image17.wmf
222

6

xyz

++<


oleObject17.bin

image18.wmf
333

3

Pxyzxyz

=++-


oleObject18.bin

image19.wmf
.

ABC


oleObject19.bin

image20.wmf
,

MN


oleObject20.bin

image21.wmf
BC


oleObject21.bin

image22.wmf
·

0

30

MAN

=


oleObject22.bin

image23.wmf
M


oleObject23.bin

image24.wmf
K


oleObject24.bin

image25.wmf
(

)

ABN


oleObject25.bin

image26.wmf
(

)

ACM


oleObject26.bin

image27.wmf
K


oleObject27.bin

image28.wmf
AN


oleObject28.bin

image29.wmf
AK


oleObject29.bin

image30.wmf
(

)

AMN


oleObject30.bin

image31.wmf
,

mn


oleObject31.bin

image32.wmf
(

)

2

72

mnmn

++


image1.wmf
,,

abc


oleObject32.bin

image33.wmf
mn


oleObject33.bin

image34.wmf
(

)

(

)

(

)

abcabcabcacbc

+=+++=++


oleObject34.bin

image35.wmf
(

)

1

cab

-=-+


oleObject35.bin

image36.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

3

333

31

Aabcabbccaabc

=++++++=++=


oleObject36.bin

oleObject37.bin

oleObject1.bin

image37.wmf
1

x

³


oleObject38.bin

image38.wmf
(

)

(

)

2517

34

517

xx

x

xx

--+

=-

-++


oleObject39.bin

image39.wmf
(

)

(

)

834

8

343410

517517

4

340

()

3

8

10

5178(*)

517

x

xx

xxxx

x

xtm

xx

xx

-

æö

Û=-Û--=

ç÷

-++-++

èø

-=

é

é

=

ê

ê

ÛÛ

ê

ê

-=

-++=

ê

ê

-++

ë

ë


oleObject40.bin

image40.wmf
(

)

*


oleObject41.bin

image41.wmf
(

)

2

2517106764

xxxx

-++++-=


oleObject42.bin

image2.wmf
1.

abc

++=


image42.wmf
2

41

5671341

13

xxxx

æö

Û+-=-+£

ç÷

èø


oleObject43.bin

image43.wmf
(

)

(

)

22

2

256716910661681

144121618560

2()

58

14420

58

9

()

9

xxxx

xx

xtm

xx

xktm

Û+-=-+

Û-+-=

=

é

æö

ê

Û---=Û

ç÷

ê

=

èø

ë


oleObject44.bin

image44.wmf
4

;2

3

S

ìü

=

íý

îþ


oleObject45.bin

image45.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

242220

)

4242

2

220

2;2

1

42

42

2

1

xyxyxyy

b

xyxyxyxy

y

yx

yx

x

xyxy

xyxy

x

y

+-=---=

ìì

ïï

Û

íí

+-=-+-=-

ïï

îî

é=

ì

í

ê

--=

ì

==

=

ì

ïî

ê

ÛÛÛ

íí

ê

+-=-

+-=-

=

ì

ï

î

î

ê

í

=

ê

î

ë


oleObject46.bin

image46.wmf
(

)

(

)

1;2;2;1


oleObject47.bin

