Chuyén dé 21 KHOI NON

TAI LIEU DANH CHO DPOI TUONG HOC SINH GIOI MUC 9-10 PIEM

MOT SO BAI TOAN VD — VDC LIEN QUAN PEN KHOI NON (CAC BAI TOAN THUC
TE - CUC TRI)

Cac y€u to mat non: Mot so cong thire:

| Pwong cao: . (SO || Chu vi day: |p=27xr|
cling duoc goi 1a truc cta hinh
non).

] Ban kinh day:

lr=04=0B=0M|

(1 Dién tich day: |S, = 77|,

| Thé tich: |V = %h.Sd = %h.mfz .

|| Puong sinh: (lién twéng dén thé tich khéi chop).
ll=84=SB=SM| | Dién tich xung quanh: |S, = 7zrl|
< Hinh thanh: Quay A vudng [/ Goc ¢ dinh: — | Dién tich toan phan:

SOM quanh tryc SO, ta dugc | Thiét dién qua truc: ASAB can S, =8, +S,=nrrl +7r|.
mit nén nhu hinh bén voi: tai S.

h=S0
r=0OM "

|1 Goc giira dwong sinh va mat

day: [S%:S%:Sfﬂ}b

Cau 1.

(Sé Ninh Binh 2020) Cho hai khdi nén c6 chung truc SS’ =37 . Khdi non tht nhét c6 dinh S, day
13 hinh tron tAm S’ ban kinh 2. Khéi nén thir hai c6 dinh S, ddy 13 hinh tron tim S ban kinh 7.
Thé tich phan chung cta hai khéi nén di cho bang

4717”3. B. 7r_r3 C. 47rr3. D. Arr
27 9 9 3
Loi giai
Chon C
B S A
M v N
C S’ D

Goi (P) la mit phang di qua truc cua hai khéi nén va lan lugt cit hai dudng tron (S,7) va
(8',2r) theo dudng kinh AB,CD . Goi M =SCNS'B,N =SD N S'A. Phan chung cta 2 khdi nén
da cho gom 2 khdi non chung day 14 hinh tron duong kinh MN va dinh 1an luot 1a S,S’.

, MN SN SN SA roo 1 1 4r

=2 - - =~ =—= MN=—-CD=—.
CD SD SN+ND SA+SD 3r 3 3 3

Goi ] 1a giao diém cua MN va SS'. Tacod SI = %SS’ =r,ST= %SS’ =2r.

Do d6 thé tich phan chung 1a

z 2 2 2 3
VzlﬂSI.(MNj +l7zS'I.(MNj :lﬂ.r.4L+l7z.2r.4L:47W .
3 3 379 3 9 9

2

Trang 1




Cau 2.

Cau 3.

Trang 2

(Ping Thic Hira - Nghé An - 2020) Tinh thé tich ctia vat thé tron xoay khi quay mé hinh (nhu
hinh v& bén) quanh truc DB.

3 3 3
A.9’m‘/§. 5.3”“‘6. D.”“‘B.

8 8 12
Chon B

Thé tich cua vat thé tron xoay gém hai phan bao gdm thé tich V, cta hinh nén tao béi tam gidc
vudng ABC khi quay quanh canh 4B va thé tich V, cua hinh non tao boi tam giac vudong ADE
khi quay quanh canh AD.

*Xét tam gidc vudong ABC vuodng tai B ta co:

r=BC=AC.sin30° =a; h = AB = AC.sin60° = a+/3

w3d’

3
*Xét tam gidc vuong ADE vuong tai D ta co:

1 1
Vaytacod V) = gﬂ.rlz.hl = gﬁ.az.a\/_ =

a3

7, = DE = AE.sin30° =< ; h, = AD = AE.sin 60° =~
2 2

2 3
Vay taco V, :lﬂ.rf.hz _L.[a .a\/g = m3a
3 3 2 24

2

Vay thé tich cta vat thé tron xoay 1a V =V, +V, =

3’ N 3d’ B 373

3 24 8
(Do Luong 4 - Nghé An - 2020) Cho tam gidc ABC vuongtai 4, BC=a, AC=b, AB=c,
b < c. Khi quay tam gidc vuong 4BC mot vong quanh canh BC, quay canh AC, quanh canh
AB , ta thu dugc cac hinh c6 dién tich toan phan theo tht tu bang S..S,,S. . Khang dinh nao sau

day dung?
A S5>8>S, . B. S, >S >S. . C.§5.>8 >8,. D. S >S8 >8,.
Loi giai

Chon A

C

H
b a
h
£ B

A

Goi H 13 hinh chiéu ctia 4 1én canh BC,AH =h.



Khi quay tam gidc vuong ABC mot vong quanh canh BC ta thu dugc hinh hop béi hai hinh nén
tron xoay c6 chung day ban kinh bang 4 , duong sinh lan lugt 1 b,c. Do d6 S, = 7bh+ rch.

Khi quay tam gidc vuong ABC mot vong quanh canh AC ta thu dugc hinh nén tron xoay c6 ban
kinh d4y bang c, duong sinh bang a, S, = wac+zc’ = ﬁc(a +c) .

Khi quay tam gidc vudng ABC mot vong quanh canh AB ta thu dugc hinh nén tron xoay cd ban

kinh d4y bang b, dudng sinh bang a, S, = zab+ b’ = 7b(a+b).

ab<ac
Do b <c nén B <o =8,.<8,.
<c
Ta co h:E:Sa _a? Sagrl
a a a

2
e . . C c c b
Tam gidc ABC vudbng nén —<1= zb’—<zb’; — <1= nc’—<zmab.
a a a a

=S, <zb’+mab=rnb(a+b)=S..Dodo S, <S..
Vay §,>S8 >8§,.

Cho tam gidc ABC can tai 4, goc BAC =120° va AB=4cm. Tinh thé tich khi tron xoay 16n
nhét c6 thé khi ta quay tam giac ABC quanh duong thang chira mot canh ctia tam giac 4BC .

167 167
A. 16\/§7z cm’). B. 167 (cm®). C. — (cm®). D. — (cm?).
(em').  B.167 (cm’) 7 (om') 5 (em’)
Loi giai
Chon B
.K
2cm
A a
dcm Zﬁcm
’ 2cm ’
B: 2\/§cm ‘Z] “ QC

Trudng hop 1: Khéi tron xoay khi quay A4BC quanh dudng thing chira 4B (hodc AC) co thé
tich bang hiéu thé tich cua hai khdi nén (N,) va (N,).

AK = AC.cos CAK =4.cos 60° =2cm
Dung CK | BA tai K = {BK = BA+ AK =4+2 =6cm

CK = AC.sin CAK = 4.sin 60° = 2+/3cm
+(N,) ¢6 b = BK =6cm, 1, = CK = 2+/3cm.
+(N,) c6 hy = AK =2cm, r, = CK =2+3em

Do d6 ¥ :%E.CKZ.(BK—AK) :%z.(z\/?)z (6-2)=167 (em*).

Truong hop 2: Khi tron xoay khi quay AABC quanh duong thang chira BC c6 thé tich bang
tong thé tich cua hai khdi nén (N3) va (N4) .
AH = AB.cos BAH =4.cos60° = 2cm
Ké duong cao 4AH (H € BC) = ‘ . .
BH =CH = AB.sin BAH = 4.sin 60° = 2y/3cm

(N,) va (N,) ¢6 hy=h,=BH = CH =2\3cm, r,=r, = HA=2cm.

Trang 3



Dodé V = Z%ﬁ.AHz.BH - 2%7;22.2\/_ _loz (cm3 )

3

Vay V. =16z (cm3).

Cau 5. (Cum lién trwong Hai Phong- 2019) Huyén c6 mot tim bia hinh tron nhu hinh v&, Huyén muén
bién hinh tron d6 thanh mot cai phéu hinh nén. Khi d6 Huyén phai cét bo hinh quat tron AOB r6i
dan hai ban kinh O4 va OB lai v6i nhau. Goi x 1a goc & tAm hinh quat tron dung lam phéu. Tim
x dé thé tich phéu 1a 16n nhat?

A. #ﬂ.

Chon A
Goc x chén cung AB c6 do dai [ = Rox.

\ * 9 < A r r 5 X \ Rx \ s A 3 X \
T gida thiét suy ra ban kinh cua phéu la r= va chiéu cao cua phéu Ia

2
2
h= Rz_[&J —R i
2w 2w
l R2X2 3

. x 1 R
Khi d6 thé tich cua phéula V = gﬂl”zh =7 Var? —x* = ——=xVar* —x* .

R
3 477 27 247
Xétham so f(x)= x4z’ —x*, x€(0;27)
3 2x<472'2—x2>—x3 X 87r2—3x2)
f(x)=2x\ar> —x* — al = = .
o= PN e SN e
2.6

Cho f’(x):0:>x:T7z

Lap bang bién thién, ta cé:

T
f@l v o -

@) 0 / \0

26

Vay thé tich phéu 16n nhét khi x = =

Cau 6. Mot khéi non c6 thé tich bing 94’72 . Tinh ban kinh R d4y khdi nén khi dién tich xung quanh
nho nhat.

Trang 4



Cau7.

3a 3a
A. R=3a. B. R=—"=. C. R=394. D. R=22
- 2 2
Loi giai
Chon A

Goi A,l 1an luot 1a chiéu cao va do dai duong sinh ctia khoi non.

3 6
VzénRz.h =9a’ 72 = h= 27;2‘5 = =R+ 1 = |R? +2.72R9f

7294°  7294° o 5[ ps 729a° 7294°
—+ 27 R". — .
R R R R
7294°

2

S, =7RIl= ﬂ'\/R4 +

=S, =97a’.Nén min S, =97a” khi R* = < R=3a.

(HSG S¢ Nam Pinh 2019) Cho hai mit phing (P), (Q) song song véi nhau va cing cit khéi
cau tAm O, ban kinh R thanh hai hinh tron cliing ban kinh. Xét hinh nén c6 dinh tring véi tim
cua mot trong hai hinh tron nay va c6 day la hinh tron con lai. Tinh khodng cach /4 gifra hai mat

phang (P) , (Q) dé dién tich xung quanh ciia hinh nén 13 16n nhat.

2R3

A.h=R. B. h=R2. C h=""— D. 2R 3.

Loi giai
Chon C
Cit khdi cau tim O, ban kinh R bang mit phang (a) di qua tam O va vuong goc vdi hai mat

phang (P), (Q) ta dugc hinh nhu hinh v& bén dudi.

h

ode

C A D
Trong d6, AB=(a)N\(P), CD=(a)n(Q)véi AB=CD, h=SH =AC=BD, R=0B.
Puong sinh [ =SC=SD.

x. . ; A
Bén kinh cua moi hinh tron giao tuyén la » = -

2
Taco: 1> =SC* = AC* + AS* = h* +r* va r* = SB* = OB* - SO =R2—%.

2
Suy ra I’ =R2+%.

Ma dién tich xung quanh cta khdi nén duoc xét 1a: S, =7l
Taco S, datgid tri Ion nhit < 7/ dat gia tri 16n nhét.

Ap dung bat dang thirc Cauchy cho 2 sb 3 valtaco

Trang 5



I V3 V3 2R3
I"Z:m.z.(l"\/g)lg?(372+lz):?.4R2: 3 .

2
17l 16n nhét 1a 2R3 khi va chi khi 3r* =1° < K’ :ngzh:#.

Cau8. (Bac Liéu — Ninh Binh 2019) Cho tam gidic OAB vudng can tai O, c6 OA=4. Ly diém M
thudc canh AB (M khong tring véi 4, B) va goi H 1a hinh chiéu cia M trén OA. Tim gia tri
16n nhét caa thé tich khéi tron xoay dugc tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh OA.

A 1287 p. 817 ¢ 257 p. 7.
81 256 81 81
Loi giai
Chon C
A
H.\M
o B

bat h=0H,0<h<4.
Khi quay tam giac OMH quanh OA, ta dwoc hinh non dinh O chiéu cao 4 ban kinh day
r=HM .

Tacd HM // OB nén AH :HM = 4—h
AO OB 4

L r=a4-n.
4

3
=L :lﬂ'(4—h)2.h:lﬂ'<4—h)(4—h>_2h <L [dzhta—h+2n) 2567
Vé’y Vmax:lﬂ'§:ﬁ.
3 27 81

Cau9. (THPT Thing Long-Ha Nji- 2019) Luong nguyén liéu can dung dé lam ra mot chiéc nén 14
dugc udc luong qua phép tinh dién tich xung quanh cia mat nén. Cir 1kg 14 dung dé 1am nén co
thé 1am ra sd nén c6 tong dién tich xung quanh 1a 6,13m*. Hoi néu mudn lam ra 1000 chiéc nén
14 giébng nhau c6 dudng trinh vanh nén 50 ¢m , chiéu cao 30cm thi can khéi lwong 14 gan nhat voi
con sb nao dudi day? (coi mdi chiéc nén cé hinh dang 14 mot hinh nén)

A. 50kg . B. 76 kg . C. 48kg. D. 38kg.
Loi giai
Chon A

. x . 50
Theo gia thict moi chiéc non 14 1a mdt hinh nén ¢ ban kinh day R = ) = 25(cm) =0, 25(m) va

duong cao h = 30(cm) = 0,3(m) .

Trang 6



Cau 10.

103

J61

Goi [ 1a chiéu cao ciia hinh non=>/ =+ R* + i* =50 (m).

J61 _x

Di¢n tich xung quanh cua 1 chiéc nén 14 1a S, =7RI= 7[.0,25.—20 = 8061 (mz)

Téng dién tich xung quanh cta 1000 chiéc nén 1a S =1000.

ﬂ\/a 2572\/5 )
- (m*)
80

2

Do d6 khéi lugng 14 can dung 1a % ~50,03(kg).

Hai chiéc ly dung chit 1ong giéng hét nhau, mdi chiéc c¢6 phan chira chit 16ng 1a mot khdi non co
chidu cao 2dm ( md ta nhu hinh vé& ). Ban dau chiéc ly thir nhat chira day chat long, chiéc ly thir
hai dé rdng. Ngudi ta chuyén chét long tir ly thir nhat sang ly thir hai sao cho d6 cao cua cot chit
long trong ly thtr nhit con 1dm . Tinh chiéu cao A cua cot chat long trong ly thir hai sau khi
chuyén (d6 cao cta cot chit 16ng tinh tir dinh cta khdi noén dén mit phang cua chit long — luong
chat 16ng coi nhur khéng hao hut khi chuyén. Tinh gin ding / véi sai s6 khong qua 0,01dm).

‘ ,'/ \‘ \ / f

Y Y o

ik Ak .
= - i

A. h=1,41dm. B. h=1,89dm . C. h=191dm. D. h=1,73dm.

Loi giai
Chon C
Goi ban kinh déy, thé tich (phan chira chat 16ng 1a mot khdi nén ¢ chiéu cao 2dm ) cia khdi nén
lan luotla r; V.
Goi ban kinh déy, thé tich (tinh tir dinh ctia khdi nén dén mat phang ciia chét long cua ly thir nhét
sau khi rét sang ly thr hai ) ctia khéi non 1an lugt 1a 75 V.
Goi ban kinh déy, chiéu cao, thé tich (tinh tir dinh ctia kh6i nén dén mit phang ctia chat 1ong cua
ly thir hai ) ctia khdi nén lan luot 1a r,; /; V.

Ta c6: Thé tich chét 1ong ban dau 1a: V' = %m*z.

Thé tich chat 16ng con lai sau khi rét sang ly thir hai 1a: V.= %7[}’12.

1 1
ma ﬁ=—<:>r1 =1:>V1 =—nr’,
ro 2 2 12

Thé tich chét 1ong ly thir hai la: V, = %;zr;h =V-V, < lﬂr;h e rh = %rz.

Trang 7



Cau 11.

Cau 12.

Trang 8

ma 2=l S g ha1,91dm.
ro 2 2

Két luan: h~1,91dm.

Cho m6t miéng ton hinh tron ¢6 ban kinh 50 cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhét khi dién tich
toan phan cta hinh nén bang dién tich miéng t6n & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh day 1a:
A. 102 (cm). B. 50v/2(cm). C. 20(cm). D. 25(cm).
Loi giai
Ta c6 dién tich miéng ton 1a S = 7.2500 (cm2 )

Dién tich toan phan cta hinh nén 1a: S, = 7R + 7.R. .

. A
Thoa man yéu cau bai toan ta c6: 7R> +7.RI=25007 < R*+RI=2500=4 <= E—R )
Thé tich khéi nén 1a:

1 2 1 2 2 2 1 2 A ? 2
V=-—xR"h ©V==nRANI"'-R" <oV==—xR",|| —R| —R
3 3 3 R

2 3 2
@V:lnRz.,/A—z—zA oV=tadF R 24R sv=Ln A——2A(R2—£j
3 R 3 37V38 4

@Vﬁéﬂ.g\/%. Dau bang xay ra khi R:\/7:25,Véy V' dat GTLN khi R=25.

NN

(Phan Diing Luu - Hué - 2018) Cho hinh nén (N) c6 dudng cao SO =/ va ban kinh day bang

=

R, goi M la diém trén doan SO, dat OM =x, O<x<h. (C) 1a thiét dién cta mit phing (P)
vudng goc véi truc SO tai M, v6i hinhnén (N). Tim x d€ thé tich khéi non dinh O day 1a (C)

16n nhét.
A.ﬁ. B.M. C.M. D.ﬁ.
2 2 2 - 3

Taco BM la ban kinh duong tron (C).

Do tam giac ASBM <~ ASAO nén M _SM < BM = A0.5M = —
A0 SO SO h

Thé tich cua khdi nén dinh O day 1a (C) 1a:

TP 2
Vzlﬂ'BMz.OM =l7{R(h—x)} X =lﬂR—(h—x)2x.
3 3 h h



Cau 13.

2
Xét ham s f(x):%ﬁi—z(h—x)zx, (0<x<h) tacod
Taco £/(x)= LR (hox)(h=3%): £(x)=0 & L B (hx)(h-3v) e =
37 2 ’ T3 2 3

Lap bang bién thién ta co

0 Fh F
x —
3
f(x) + 0 -
TR
f(x) 81

Tur bang bién ta c6 thé tich khoi nén dinh O day 1a (C) 16n nhat khi x = g :

(THPT Lwong Vin Tuy - Ninh Binh - 2018) Cho hinh tir dién 4BCD ¢6 AD 1 (ABC), ABC

1a tam giac vudng tai B. Biét BC=a, AB= a3 , AD =3a . Quay céac tam gidc ABC va ABD
(Bao gom ca diém bén trong 2 tam giac) xung quanh dudng thing AB ta duoc 2 khdi tron xoay.
Thé tich phan chung cua 2 khdi tron xoay dé bang

3 3 3 3
A 3\/§7m . B. 8\/§7za ‘ C. 5\/§7za ‘ D. 4\/§7za .
16 3 16 16
Loi giai

D
Fe— E

f
"

Khi quay tam giac ABD quanh AB ta dugc khéi nén dinh B c6 dudng cao BA, day 1a duong
tron ban kinh AE =3 cm. Goi / = ACNBE, IH | AB tai H.Phan chung cta 2 khdi non khi
quay tam giac ABC va tam giac ABD quanh AB 1a 2 khdinén dinh 4 va dinh B c6 day la
duong tron ban kinh 1H .

‘ IC BC 1

Ta co AIBC ddng dangvéi AlEA =S =BC 1 1 _51c.
A AE 3

AH IH Al 3 3 3a

Mit khac /H//BC = :>IH=ZBC=T.

AB BC AC 4
Goi V;, V, lan luot 1a thé tich ctia khdi non dinh 4 va B c6 day 1a hinh tron tim H

Vv, = %ﬁ.]Hz.AH :

Trang 9



Cau 14.

Cau 15.

Trang 10

1

V,= 5;z.IH2.BH :
2 3
V=V 4V, V=" aB =V =22 05 oy =3 3
3 3 16 16
(THPT Can Lgc - Ha Tinh - 2018) Cho tam giac nhon ABC, biét rang khi quay tam giic nay
quanh cac canh AB, BC, CA ta lan luot duoc cac hinh tron xo0ay cO thé tich 1a 6727, 31?;6” ,
408% Tinh dién tich tam gidc ABC .
A. §=1979. B. S=364. C. §=84. D. §=96.
Loi giai

Vi tam giac ABC nhon nén cac chan duong cao nam trong tam giac.

Goi h,, h,, h_lan lugt 1a duong cao tir dinh A4, B, C ctia tam gisc ABC,va a, b, ¢ lan luot 14
do dai cac canh BC, CA, AB.

Khi do

+ Thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc quanh 4B 1a %.;z.hj.c =672x.

+ Thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc quanh BC 1a %.n.hj.a 3136z
+ Thé tich khdi tron xoay khi quay tam gidc quanh CA4 1a %.ﬂ.hbz.b = 9410387T :
Do do

1, 4§ 48?

Zeh =672 — = =672 c=

3¢ =67 3¢ 3.672

1 ., 3136 45 3136 208

—ah=—— S -—=——qa=

3 5 3a 5 3.3136

2 2
1, e 9408 457 9408 po 28
3 13 3b 13 3.9408

JRE. ! @1652:58i ! !

b b— b — -b)=8".—.——. A4 aano "
=(arbc)(arb=c)(bre-a)(cra=b)=S" 7.0 r o 3*79408 28812

< §°=16.81.9408.28812 < S =84.
(THPT Nam Truc - Nam Pinh - 2018) Mot chiéc ly dang hinh nén ( nhu hinh v& véi chiéu cao
ly 12 &). Ngudi ta ¢6 mot lugng nude vao ly sao cho chidu cao cua luong nude trong ly bang %

chiéu cao cua ly. Hoi néu bit kin miéng ly r61 up nguoc ly lai thi ty 1€ chi€u cao cia myc nudc va
chiéu cao cua ly nudc bay gio bang bao nhiéu?

N
N
AN
MW



Loi giai

h' khodng khong

é ./ Ar— nuwoc

r

o o r A \ r \ \ \ J ’ ’ A r Ao 1
Gid su ly ¢o6 chiéu cao 4 va day la duong tron c6 ban kinh 7, nén co thé tich V' = gﬂ'hl"z.

A r r A N 1 A 5 A A r \ A r J
Khoi nudc trong ly c6 chiéu cao bang 2 chi€u cao cua ly nén khoi nudc tao thanh khoi nén céd

2
chiéu cao bang h va ban kinh day — thé tich nudc bang 1 ﬁﬂ(ij € (1 hr j:LV.
4 4 34 \4 643 64
r R s , n 3 1 63
Do d6 thé tich khoang khong bang V' ——V =—V
64 64
A . s f A X H r.h'
Nén khi Gip nguoc ly lai thi ta co cac ti1é: — = % =>x= 5
r
' 2 ' 3 ' 3
Suy ra: thé tich khoang khong bang: lh X’ =l 'z (iJ :lﬂhrz.(h—j :(h—j V.
3 h 3 h h
N3 l v 3
63, (h]V:{h_J [63 \/> 63,
64 h h h 4

J63 4\/—

Nén chiéu cao muc nudc bang: h—h'=h— 2 h= 2

A ro 1A LA , o 1A , e ra s 4—R/63
Vay ty I¢ chiéu cao cua muc nudc va chi€u cao cua ly nudc bay gio bang

Cau 16. (Nam Dinh - 2018) Cho tam gidc ABC c6 4=120° AB= AC =a. Quay tam gidc ABC (bao
gdm ca diém trong tam giac) quanh dudng thang 4B ta duoc mot khdi tron xoay. Thé tich khoi
tron xoay d6 bang:

A B. 7o c. T3 p, T3
3 - 4 2 4
Loi giai

Trang 11



Cau 17.

C

Theo dinh Iy cosin ta c6: BC =+ AB> + AC* —24B.AC.cos A =a /3 .
Quay tam gidc ABC (bao gdm ca diém trong tam giic) quanh duong thang 4B ta dugc mot
khdi tron xoay c6 thé tich V =V, —V, véi V,,V, 1a thé tich khéi tron xoay khi quay tam
giac
vudng BCH va tam gidc ACH quay xung quanh v&i HB (H 1a hinh chiéu vuong goc ciia C 1én
4B)
af

Ta tinh dwoc CH =——; AH _5 Khi d¢, ta co:
3
V:ln.CHz.BH—lﬂ.CHz.AH Lrcmap=Ls af _ra
3 3 3 3 2 4

(Chuyén Bic Giang 2019) Mot vat N, co dang hinh nén c6 chiéu cao bang 40cm . Nguoi ta cit

vat N, béng mot mat cét song song v&i mat day cua nd dé duoc mot hinh nén nho N, co thé tich

. 1
bang —
£3

h
40
AT
thé tich N,.Tinh chiéu cao 4 ciia hinh nén N, ?
A. 10cm B. 20cm C. 40cm D. 5¢cm
Loi giai
Chon B
h
40
2
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Cau 18.

Goi 7. = BE , h, = AB lan lugt 14 ban kinh day va chiéu cao ctia hinh nén N,
Goi r,=CD, h= AC lan lugt 14 ban kinh d4y va chiéu cao ctia hinh nén N,
Khi d6 thé tich ciia hai khdi non lan luot 13

1
= 3 Tcrizhl

1
V,= 3 mryh

Theo dé bai ta ¢

1
" Pl (n) n_1 (1)
1 ' 8

g TU"lz hl

Xét hai tam giac dong dang ACD, ABE c6:
AC CD ol h (2)

AB BE 1 h

3
Tu (1) va (2)suy ra [hﬁlj =%©h£1=%©h=%h1 =20

(Toan Hoc Tudi Tré 2019) Cho mot tam bia hinh dang tam gidc vuong, biét b va c 1a do dai canh
tam giac vuong cua tim mot khoi tron xoay. Hoi thé tich ¥ ctia khdi tron xoay sinh ra boi tdm bia
bang bao nhiéu?

22 2 2 2.2 2 2
Ay—_be g.Vz—”bC . cy= b o pyo_ 7
3B+ 3B + ¢ 3B + ¢ 3\2(b* +¢*)
Loi giai
C
b
» 4

Goi tam giac vuong la ABC ,ké AH 1 BC ,H la chan dudng cao.

1+1:>AH= bc

1
AH®  A4B*  AC? N
Thé tich khéi tron xoay can tinh bang tong thé tich 2 khdi nén tao boi hai tam giac vuéng ACH
va ABH khi quay quanh truc BC.

Khi do

Khéi nén tao bai tam gidc vudng ACH khi quay quanh truc BC c6 thé tich V, = %ﬂ'CH AH?

Trang 13



Khéi nén tao bai tam gidc vudng ABH khi quay quanh truc BC c6 thé tich v, = %ﬂ'BH AH?
Thé tich khdi tron xoay can tinh la:

1 1
V=V+V,= g7zCH.AH2 + gﬂBH.AHz

22
O G By S I CON L
3 3 NS N

Cau 19. Mot chiéc thung chira ddy nudc c6 hinh mot khéi 1ap phuong. Pit vao trong thung d6 mot khdi
n6n sao cho dinh khdi nén tring véi tim mot mat cta khdi 1ap phuong, day khdi non tiép xtic véi
céc canh ctia mat ddi dién. Tinh ti s6 thé tich ciia lwong nudc trao ra ngoai va lugng nudc con lai
O trong thung.

P r L =k ---
v | LN
/’ I W\
4
/|\ ,
AT B L. c. . p. 1
12—-7 11 12 12
Loi giai
Chon A

Coi khéi 1ap phuong c6 canh 1. Thé tich khéi lap phuong 1a V =1.
Tir gia thiét ta suy ra khdi nén c6 chiéu cao 4 =1, ban kinh day r = % .

Thé tich lwong nudc trio ra ngoai la thé tich ¥, ctia khdi non.

Ta co: V =lm~2h=l7z_l.1=£.
3 3 4 12
Thé tich lugng nudc con lai trong thung la: V,=V -V =1- % _ 121; T
4
Do dé: L=—"
v, 12-=x

Cau 20. (THPT Bach Piang Quang Ninh 2019) Mot cai phéu c6 dang hinh non. Ngudi ta d6 mot lwong
~ = 5 s 1 N 5 L
nudc vao pheu sao cho chiéu cao cua lugng nude trong phéu bang 3 chi€u cao cua pheu. Hoi néu

bit kin miéng phéu rdi 16n nguoc phdu 1én thi chidu cao ciia muc nude xap xi bang bao nhiéu?
Biét rang chiéu cao ctia phéu 1a 15cm.
A. 0,501(cm). B. 0,302(cm). C. 0,216(cm). D. 0,188(cm).
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Cau 21.

. .
Ty T D

)

Loi giai

Goi A, 1a chiéu cao ctia nudc ta co A, :%h. Ttr hinh vé ta co: h_n =45 =%r;
r
o h b r, .,
h r r, o r
Ta c6 thé tich cta nude trude va sau khi 16n nguoc 13 nhu nhau:
h.zr’ = har’ —h,or’
h 1r2
2 2 2 2 2 2 .
<:>h2:hﬂr —l2117rr1 <:>h2:hr —zhl.r1 @hzzhiz_hl.zl <:>h2=h—32— 129
Y. . r. . h r
2 2 2 2 9 " p2
h2 2
1 1
h} h1§ 153 55152 1
Sh=s-g hy=—F-—25—<h’=15-5-.15 < h’ =3250 < h, =3/3250 Va
h2 Thzz h2 h2 9
h

y bit kin miéng phéu rdi 16n ngugc phéu 1én thi chidu cao ctia myc nude xap xi bang: 0,188 (Cm).

(Chuyén Hung Vwong Gia Lai 2019) Hai hinh nén bang nhau c6 chidu cao bang 2 dm duoc dit
nhu hinh v& bén (mdi hinh déu dat thang dung v6i dinh nam phia dudi). Luc dau, hinh nén trén
chtra ddy nudc va hinh nén dudi khong chira nudc. Sau do, nude duge chiay xudng hinh non dudi
thong qua 15 tréng ¢ dinh cua hinh nén trén. Hay tinh chiéu cao ctia nude trong hinh nén duéi tai
thoi diém khi ma chiéu cao ctia nude trong hinh nén trén bang 1 dm.

A 3. B. % c.is. D.

N | =
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Cau 22.

Trang 16

2dm

Goi a 1a ban kinh d&y hinh non;

V.,V, lan luot 1a thé tich ctia hinh nén trén luc chita day nudc va khi chiéu cao ciia nudc bang 1
dm;

h, V, 1an luot 1a chiéu cao cia nudc, thé tich cta hinh nén dudi khi chiéu cao cta nudc trong hinh
noén trén bang 1 dm;

R, r 1an luot 12 ban kinh cua hinh nén trén cta nudce, ban kinh cua hinh nén dudi cua nudce khi
chiéu cao ciia nuéc trong hinh nén trén bang 1 dm.

R 1
Ta co: —=—:>R=£.

a 2 2
2
Thé tich nuéc ctia hinh nén trén khi chidu cao bang 1 1a ¥, = 1.1 .ﬂ(%a)z = 7?2 .
Mat khac: £=ﬁ:>r=%.
a 2 2
: 2 ma’h’
Do d6 thé tich nudce hinh non dudi V; =+ hx(La) = >

Thé tich nuéc ctia hinh nén trén khi day nuéc V, = 1.2.za>.
Laico: V=V, -V, = ﬂ:g.sz— Ty =8 h=4/.

12 12
(Chuyen Phan Bdi Chau Nghé An 2019) Tai trung tim thanh phd nguoi ta tao diém nhén bang
cOt trang tri hinh nén c6 kich thude nhu sau: chiéu dai duwong sinh / =10m, ban kinh day R=5m.
Biét rang tam gidc S4B 1a thiét dién qua truc cta hinh nén va C 1a trung diém cia SB. Trang tri
mot hé théng den dién tir chay tur 4 dén C trén mit non. Xac dinh gia tri ngén nhét cua chiéu dai
day deén dién tu.
A. 15 m. B. 10 m. C. 5J3m. D. 5/5m.

Loi giai

* Cat hinh n6én theo hai dudng sinh S4, SB roi trai ra ta dugc hinh (H2) nhu sau:

5m

10m C

H2




Cau 23.

Cau 24.

Khi d6, chiéu dai day dén ngin nhit 1a 46 dai doan thang AC trén hinh H2.
— 1
* Chu vi cung tron AB: C= 5.27[.5 =5r.

= ASAC vuong tai S.
= AC =+/S4% + SC* =10* +5° =5/5m.

Mot cai phéu cé dang hinh noén, chi€u cao cua phéu la 20cm . Nguoi ta do mot luong nude vao
phéu sao cho chi€u cao cua cot nude trong phéu 1a 10c¢m . Néu bit kim miéng phéu roi 14t ngugce
1én chi€u cao cua c)t nudc trong phéu gan nhat voi gia tri nao sau day.

A. 1,07cm . B. 0,97cm . C. 0,67cm. D. 0,87cm.
Loi giai
Chon D

. R
Goi R 1a ban kinh déy cua cai phéu ta co > la ban kinh cta day chtra cot nude

2
. \ 1 1 (R 35
Ta c6 the tich phan non khong chira nude la V' = §7Z'(R)2 20 7”[3} 10= ZﬂRZ .

Khi 14t nguoc phéu Goi A chiéu cao cta cot nude trong phéu.phan thé tich phan nén khong chua

2
nude 1la V=l7r(20—h)[R(20_h)j _ 77(20—h)3R2.
3 20 1200

L
1200

35
7(20-h)’ R? =R = (20— #)’ =7000 = h ~ 0,87
Gia st do thi ham s y= (m2 +1)x4 —2mx*+m*+1 c6 3 diém cuc trj 1a A4,B,C ma
X, < X <x.. Khi quay tam gidc ABC quanh canh AC ta dwgc mot khoi tron xoay. Gid tri cia
m dé thé tich cua khdi tron xoay d6 16n nhét thudc khoang nao trong cac khoang dudi day:
A. (46). B. (2:4). C. (-2;0). D. (0;2).

Loi giai

Chon B
V' =4(m* +1)x° —4mx = 4x[(m2 +1)x% - m]

x=0
+y=04x|(m* +)x*-m|=0<
[ ] x=4 ;n (m>0)
m-+1

+ V61 m > 0thi d6 thi ham s6 ¢6 3 diém cuyec tri (v x, < xz <x) la:

2 2
A | -2 Lt +1); BO:m? +1); C(| 2w+,
m +1 m +1 m +1 m +1

+ Quay AABC quanh AC thi duoc khdi tron xoay c6 thé tich la:
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S
A I b C
2 \? 9
V=2t zrn=21pr0c -2, - gy — 2 m
3 3 3 \m?+1 m*+1 3 (m2+1)5
p m9
+Xéthamso f(x)=——=
(m2+1)
8 2
9.
Co: f'(x)=Lm6);f’(x)=0<:>m=3(m>0).
(m2+1)
Ta co BBT:
X 0 3 +00
f'(x) - 0 +

Vay thé tich can tim 16n nhat khi m=3.

Cau 25. Khi cit hinh non c6 chidu cao 16 cm va dudng kinh ddy 24 cm bdi mot mat phang song song voi
duong sinh ctia hinh nén ta thu duoc thiét dién c6 dién tich 16n nhat gan voi gia tri nao sau day?
A. 170. B. 260. C. 294. D. 208.

Loi giai

Cit hinh nén béi mot mat phang song song voi dudng sinh cta hinh nén ta thu dugc thiét dién 1a

mot parabol.
Xét day cung bat ky chtta doan KH nhu hinh V€, suy ra ton tai duong kinh 4B 1 KH , trong tam
giac SAB, KE//SA,E € SB, Suy ra Parabol nhan KE lam tryc nhu hinh v& chinh 1a mot thiét

dién thoa yéu cau bai toan. (Thiét dién nay song song véi dudng sinh S4)

Trang 18



Cau 26.

Cau 27.

bat BK = x (v61 0<x<24).
Trong tam giac ABH c6: HK® = BK.AK = x(24—x).

Trong tam gidc SAB co: KE = BK < KE :%.SA < KE = S—X
SA  BA BA 6

Thiét dién thu dugc 12 mot parabol co6 dién tich: S = gKH KE .

2
Taco: S =%KH2.KE2 =%.x(24—x).2§z =%.(24x3 -x')=s =%.\/24x3 —x*

bat f(x):24x3—x4,vc')’i 0<x<24.

Ta cc'):f'(x):72x2 —4x” . Suyra f'(x)=0<:>72)c2—4x3 :Oc:{x_lg.
X =

Béng bién thién:

X 0 18 24
f'(x) + 0 -

. / 3499\

Vay thiét dién c6 dién tich 16n nhat la: %\/34992 ~207,8 cm’

Mot hinh ndn tron xoay c6 duong sinh 2a . Thé tich 16n nhat cta khdi non d6 1a

3 3 3 3
A 167a . B. 167a . C. dra . D. 8ra .
33 93 33 33
Loi giai
Fb: Bi Tran

Goi hinh nén tron xoay ¢6 duong sinh / =2a c6 ban kinh day & R va duong caola £.

Thé tich khdi non: V = énth .Taco: R*+h* =44d>.

2 2 4712
Ap dung bt dang thtrc C6 si: 4a” = R* + h* = R?+R7+h2 > 3,3/% .

472
DRh <64 6::>l7z'R2hS—l67r\/§a3.

4 27 3 27
R_2 i b= &a
Ding thirc xay ra khi va chikhi { 2 < 3
h* +R* =4a° R:&a
3
Khido V_ = 16;‘/5 a.

(Cum Lién Truong Hai Phong 2019) Huyén c6 mot tim bia nhu hinh v&, Huyén mudn bién
duong tron d6 thanh mot cai phéu hinh nén. Khi d6 Huyén phai cit bo hinh quat tron 40B 16i
dan OA4, OB lai v6i nhau. Goi x 1a gbc & tam hinh quat tron dung lam phéu. Tim x dé thé tich
phéu 16n nhat?
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A 2O B~ c.x .~
3 3 2 4
Loi giai
Chon A
O

Y 225 et

AB __________________________

2

) , R R v ar 2
Ta c6 di€n tich cua hinh phéu S = Y= ;— la ban kinh cua ddy phéu; = x = —2Zr
/4
V= %m,zh = %ﬁrZ\/RZ —r’ = %7[\/7"4.]{2 —7° 1a thé tich ctia phéu

Xétham s phu y=r*.R* —r* = y' =4 R* —67”

J6

y'=0<:>2.R2—3r2:0<:>r:TR

R

RJ6  2ar 27R6 2726

Vay ymaxthi V va Vmaxkhi r=——<ox="—<x= 3R S x= 3

Cau28. (Chuyén Phan Bdi Chau 2019) Tai trung tim mot thanh phd nguoi ta tao diém nhan bang cot
trang tri hinh non c¢6 kich thudc nhu sau: duong sinh / =10m, ban kinh ddy R =5m. Biét rang tam
gidc SAB 1a thiét dién qua truc cua hinh nén va C 1a trung diém cua SB. Trang tri mot hé thong
den dién tr chay tor 4 dén C trén mit non. Dinh gia tri ngén nhét cta chiéu dai day dén dién tu.
A. 15m. B. 10m. C. 5/3m. D. 5J5m.

Loi giai
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Cau 29.

Ta c6: ASAB canva SB=AB = ASAB déu
Dién tich xung quanh hinhnénla S, =nR/ = SOn(mz)
vé (P) di qua C va vudng goc véi AB. Mit phang (P) cit hinh non theo thiét dién 1a mot Elip

Khi d6, chiéu dai day dén dién tir ngan nhat chinh 14 chiéu dai day cung AC trén Elip.
* Ta dung phuong phap trai hinh ra s& thdy ngay nhu sau

S

Hinh trai dai 1a mot hinh quat véi 4B 1a d¢ dai nira dudng tron va 4B = R =51(m)

oD 2
SABS=%S=257:<:>M=251I© ASB=%=90°
TC.

Vay ASAC vuong tai S va AC =+SA4> +SC* =54/5.
(S¢ Tuyén Quang - 2021) Cho hinh nén cé chiéu cao bang 3. Mot miat phang (a) di qua dinh
hinh nén va cit hinh nén theo mét thiét dién 13 tam giac déu, géc gilta truc clia hinh nén va mit phing

() 1a 45°.Thé

tich ctia hinh nén da cho bang

A. 5\24r. B. 157 . C. 457 D. 15257.
Loi gidi
Chon B
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Gia st mit phang (a) cat hinh non theo thiét dién 1a tam giac S4B . Theo gia thiét thi

tam

gidc SAB déu. Goi O la tim cua dudng tron day; 4,7 lan luot 1a duong cao va ban
kinh cta

hinh nén.
Goi M 1a trung diém ciia AB, tam gidc OAB can dinh O nén OM L AB va SO 1 AB suyra
AB L (SOM).

Dung OK L SM (K € SM).

Theo trén ta c6 AB L (SOM )= AB L OK = OK 1 (SA4B).

Viy gbc tao boi gitra truc SO va mit phang (SAB) 1a OSM =45° .

SO

Xét tam gide vuong SOM co cosOSM = oM === 33/2,0M = SOtancos OSM =3 .

Do tam gidc S4B déu nén SM=ABT\/§:>AB=2S—M=ﬂ=2\/g:>AM=\/E.

NERNG

Xét tam giac vuong OAM c6 r=0A=~\OM* + AM* = N Suy ra thé tich cua hinh nén da

chola: vV :%mfzh :%E.ISB =15r.

Cau 30. Co dong vién bong da cua ddi tuyén Indonesia mudn lam mdt chiéc mii c6 dang hinh nén son hai
mau Trang va Do nhu trén quoc ky. Biét thiét dién qua truc cua hinh nén la tam gidc vudng can.
Co6 dong vién muodn son mau Do ¢ bé mat phan hinh non cé day la cung nhé MBN , phan con 1a

cua hinh nén son mau Trang. Tinh ti s6 phan dién tich hinh nén dugc son mau Do véi phan dién
tich son mau Trang.
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Cau 31.

B
A 0
N
A.E. B.g. C.l. D.l.
7 5 4 - 3
Loi giai

Chon D

Tacd SO=04=0B=r= SM =r2 = MN

Do do6 tam gidc OMN vuodng cantai O .

Goi S la dién tich xung quanh cua hinh nén, S, la dién tich xung quanh cua phan hinh nén dugc
S, _90° 1.8, 1

son mau do, g voi goc MON =90° nén 2L = =—= )
S 360° 4 S 3

(Chuyén PHSP - 2021) Cho hinh nén (7') ¢ dinh 1a S, ¢6 day la duong tron (C,) tam O, ban
kinh bang 2. Chiéu cao hinh nén (T') bang 2. Khi cét hinh nén (7') béi mit phang di qua trung
diém ctia doan SO va song song véi ddy ctia hinh nén, ta dugc duong tron (Cz) tam 7 . Lay hai
diém A,B 1an luot trén hai duong tron (C,) va (C,) sao cho goc giita I4 va OB bing 60°. Thé
tich khoi t&r dién J4OB bang

RS B Y3 c. 33 p. Y3
= 6 12 4 24

e Ké 04'/ /1A, (ﬁ): (m@) -~ A0B=60".
BI L OA'

* Goi K la trung diém ctia 14', khi d6 {B[ = BI 1(S04').

110
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= d(B,(S04'))=BK =—==1/3.

Taco IO L 14, IOz%zl, IA=OA =1.

o 1 1 1
Nén SIAO ZEIAIOZEIIZE

5 1 11 B
Vay VB.A]O :E'SOIA'BK 255\/7 :?.

Céu 32. (Chuyén Tuyén Quang - 2021) Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=6, AD =8. Thé tich cua vat
thé tron xoay thu dugc khi quay hinh chit nhat ABCD quanh truc AC bang

A 2207 B, 42697 c. Y2r p. 42697
80 = 40 40 80
Loi gidi
Chon B

C

Goi J 1a hinh chiéu vuong goc cia B 1én canh AC va B', D' lan luot 1a diém d6i xirng cua
B,D qua AC.Goi E=B'CNAD; F=BCnAD'va EFNAC=H .

Taco AC = AB + AC* =10; ps=2B8C _ 24,

AC 5
2
CJ = 82—(§j =2;HF:C_H_JB:£,ﬁ:E.
5 5 CcJ 325 4

Thé tich khdi tron xoay can tim: V = 2%7[J32.AC —%ﬂHFZ.AC _ 42697

Cau 33. (Cum Truong Nghé An - 2022) Cit hinh nén (N ) boi mit phing di qua dinh S va tao véi truc
cua (N) mot goc bang 30°, ta duoc thiét dién la tam gidc S4B vudng va c6 dién tich bing

4a’ .Chiéu cao ctia hinh nén bang

A. a3 . B. 243 . C. 242 . D. a2
Loi giai
Chon A
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Cau 34.

Goi M 1a trung diém ciia AB va O la tAm cia dudng tron day cua hinh non, tam gidc OAB can
dinh O nén OM L AB va SO L AB suyra ABJ_(SOM).

Dung OK | SM tai M .
OK 1 AB

= OK 1 (S4B).
OK L SM

Theo trén ta co: {

Suy ra goc tao béi giita truc SO va mit phang (S4B) 1a OSM =30°.

. 1
Tam gidc vudng can SAB c¢6 dién tich bang 4a” suy ra ESAZ =44> = SA=2a2
= AB=4a= SM =2a.

osi =39 \/§2a:\/§a.

Xét tam giac vuong SOM c¢6 cosOSM =——= SO =—.
SM 2

Viy chiéu cao ctia hinh chop bang a\/g .

(Pai hoc Hong Pirc — 2022) Cho hinh nén dinh S c¢6 d6 dai dudng cao 1a R va day la duong
tron tdim O ban kinh R . Goi (d) 1a tiép tuyén cua dudng tron day tai 4 va (P) la mat phang
chita S4 va (d). Mat phang (Q) thay d6i qua S cit dudong tron O tai hai diém C,D sao cho
CD=~3R.Goi a la gbc tao bdi (P) va (Q). Tinh gid tri 16n nhit cia cosa .

JNENTN

- 10

p. Y10
5

c 16
5

p. V10
10

Loi giai.
Goi [ léltrungdiém CD,khido Ol L CD,ha OK 1 SI tai K = OK 1 (Q).
HaOH 1 SA= OH 1 (P)= a=(0OH,0K)
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Cau 35.

Trang 26

I

]
rd
||
-

—_—— e -

B %= A
C
I p
2 2 2 .
_ cosr— |OKHOH? HK?| < or oo -1 =R og=_9L9 _ R oy R
| 2010k | 2 Jor +so* s V2
— 2 2_ 2
HK® = SK* + SH* — 28K - SH cos ASI _SK?+ SH? — 28K .sH .S 84 A"
281 -SA
2 2
SA:&R,SJ:ﬁR,SH=£=i,5K=£=iR
2 S4 2 SI 5
Goi M va N lan luot 13 trung diém OA va OB khi d6
AM < AI < AN.
Suy ra

SI? + SA* — AM? SI? + SA* — AN?

<HK?<SK?+SH?-2SK -SH -

SK*+SH* -2SK - SH -

281 -S4 281 -S4
2 2 2
:LRZSHKzgisz—‘/ESOK +OH* - HK S3\%
10 10 10 20H -OK 10
J10 3410 3410
= cosa < max ; = .
10 10 10

(THPT Hwong Son - Ha Tinh - 2022) Mot chiéc kem Oc qué gdm 2 phan, phan dudi 1a mot
khéi non c6 chiéu cao bang ba 1an duong kinh day, phan trén 1a nira khéi cau c6 duong kinh bang
dudng kinh khéi nén bén dudi (nhu hinh v&). Thé tich phan kem phia trén bang 50cm’. Thé tich

cua ca chi¢c kem bang

% "
A. 200cm’. B. 150cm’. C. 125cm’. D. 500cm’ .
Loi giai
Chon A
Goi béan kinh ciia khoi cdu 1a R (R > 0). Theo bai ra ta co:

VlleC:50<:>i7zR3=100<:>R3:E.
2 3 /4

Do d6, khdi non phia dudi co ban kinh R; h=3.2R=6R.
75

Thé tich cua khéi nén bang: ¥, = %ﬂ'Rz.h = %ﬂR2.6R =27.R> =27.—=150 (crn3 ) :
7



Cau 36.

Cau 37.

Vay thé tich cua ca chiéc kem bang: ¥ =V, +¥, =50+150 = 200(cm3 )

(Lién trwong Ha Tinh — 2022) Cho hinh nén cé chiéu cao bang 25 Mot mit phang di qua
dinh hinh nén va cét hinh non theo mot thiét dién 1a tam gidc déu c6 dién tich bing 9+/3 . Thé tich

cua khoi non dugce gidi han bdi hinh non da cho bang

3257

A. .
3
B. 327.
C. 32\5x.
D. 18*5”.
3
Loi giai
Theo gia thiét tam gidc SAB déu, S,,,, =93 va SO=24/5.
5

mmmmmd e ———————

< AB =6.

2
SASAB = 9\/3 g AB4\/§ = 9\/§

ASAB déu SA=AB=6.

Xét ASOA  vudngtai O, OA=+S4* —SO* =./6> —(2+/5)* = 4.

Thé tich hinh nén bing ¥ :éﬂrzh :%ﬂ-OAz .SO =%7z42 245 :#7[.

(THPT Nho Quan A — Ninh Binh — 2022) Cho hinh nén dinh § c6 duong cao h = a\/§ . Mot
mit phiang («) di qua dinh S, cit dudng tron ddy tai hai diém A4, B sao cho AB=8a va tao véi
mat day mot goc 30°. Tinh dién tich xung quanh cua hinh non.

A. —1 Ofﬂ- a’.

B. 20\/77m2 )
C. 1047 7a’

D. 5\/772'612 .
Loi giai

Trang 27



Goi O 1a tam dudng tron day, / 1a trung diém 4B . Khi d6, goc gitta mat phang () va mit day

1a SIO =30°.
e , SO
Trong tam giac SOI, ta co OI = —=3a.
tan SIO

Trong tam gidc AIO,tacd OA* =OI° + AI* =9a* +16a” = 5a
= SA=/S0" + 40> =~3a* +25a* =2\[7a .
Vay S, =7-04SA=10T7a’.

Ciu 38. (THPT Phu Cir - Hung Yén - 2022) Mot tim ton hinh tam gidc ABC c¢6 do dai canh
AB=3;AC=2;BC = J19 . Piém H 1a chan duong cao ké tir dinh A4 cua tam giac ABC . Nguoi
ta dung compa c¢6 tim 1a A4, ban kinh AH vach mot cung tron MN . Lay phan hinh quat g6 thanh
hinh nén khong c6 mat day voi dinh a8 4, cung MN thanh dudng tron ddy cia hinh nén (nhuc
hinh v&). Tinh thé tich khdi non trén.

27114 273 57 D 2719

A. . B. . C. . .
- 36l 19 361 361

Loi giai

MN

B* = *c

Theo dinh 1y cdsin trong tam gidc ABC ta cé BC® = AB* + AC>~2- AB- AC -cos BAC

2 2 pev o -
= cos BAC = AB FAC =BC 1 _ ¢ -120° hay BAC = 2.
2-4AB-AC 2 3
- y ‘ 1 - — 33
Suy ra dién tich tam giac ABC 1a S, =§AB~AC-smBAC=—2 .
Ma SABczlAH-BC:AH:M:@
2 BC 19
Goi r 1a ban kinh d4y cua hinh nén. Suy ra 277 =2T7TAH =7 =%=—\/159—7 .

Trang 28



Cau 39.

Cau 40.

24114

Chiéu cao ciia khoi nén bang h =+ AH> —r* =

19
Thé tich bing ¥ =~ zr2h =L 7. 57 24114 _2nifita
3 3 19 19 361

(Sé Ha Tinh 2022) Cit hinh nén (N ) bai mat phing di qua dinh (S ) va tao boi voi truc cua
(N) mot goc bang 30° ta duge thiét dién la tam gidc SAB vudng va c6 dién tich 4a”. Chiéu cao
ctia hinh nén bang:

A. a3, B. 2a+/3. C. 242 . D. a\2.
Loi giai
Chon A

Goi duong sinh SB = x(x > 0). Vi tam giac SAB la tam gidc vuong nén 4B = 2.

xf

= SI === Theo dé bai tam gidc SAB vudng va c6 dién tich 44> nén:

1 1 xJ2

2SIAB—ETxf 4¢* & x = 2fa:Sl 2a

B

Ta co I/OTS'=30°:>cosl/OTS’:i—?:>S0:Sl.cosl/OTS':2a7=a

SASAB

(Sé Phui The 2022) Cho hinh nén (X) ¢6 chiéu cao bing 2a . Cit (N) béi mot mat phang di qua

4a2\/ﬁ
3

. Thé

dinh va cach tdm cta day mot khoang bang « ta dugc thiét dién c6 dién tich bang

tich cta khdi non da cho bang

1 3 4 3 5 3
A, 101 B. 107’ . c. ™ ‘/_. p. 4nas
3 3 9
Loi giai
Chon A

Trang 29



Dung mit phing qua dinh (SBC) cuia hinh nén, goi 7 1a trung diém cua BC.

4a2\/ﬁ

Theo gid thiét: SO =2a; S, = ; OH =d(0,(SBC))=a.

111 2 4
Trong ASOI vuéng tai O cé: +—=0I = “*/5; SI =~/SO* + 01 ="T‘/§.

OH® SO* O 3
Ta c6: Sy = SI.BC = BC =2 — 2a\33 | _BC_a33
2 SI 3 2 3

Trong AOIC vudng tai I c6: OC =~+OI’ +IC* = a5 .
10na’

. . 1
Vay thé tich ctia khoi nén da cho la: V' = gnSO.OC2 =

Cau 41. (S6 Vinh Phuc 2022) Cho mot hinh non dinh S c6 day 1a duong tron tdm O, ban kinh R = \/g
va goc ¢ dinh 1a 2o voi sina :%. Mot mit phang (P) vudng goéc véi SO tai H va cat hinh

n6n theo mot duong tron tim H . Goi ¥ 1a thé tich ciia khdi nén dinh O va day 1a dudng tron
tam H . Biét V = 55—1” khi SH :% véi a,be N va % 1a phan s t6i gian. Tinh gi4 tri cta bidu
thitc T =3a> —-2b°.
A.12. B. 23. C. 21. D. 32.

Loi giai
Chon C

Trong ASOB vuong tai O ta co OSB=a véi sina:%:cosalel—sinza = ,{l—g zg.

HN 2 HIN = 2.SH

2
$<:>S—H=ﬁ<:> 5

Suyra tana =

Trang 30



Cau 42.

Cau 43.

Mat khac sina:ﬂ:%:SB: QB :3\/5
SN SB sina 2

Trong ASOB vudng tai O tacé SO =+SB*-OB* = J%— :é.

9

2
Theo bai ta c6 thé tich khéi nén dinh O va day 1a duong tron tim A 1a
2
v =22 oL onamn =27 o onmv =20 & (SO-SH). i _ 50
81 3 81 27 27
5
125 SH =3

< (5-2.8H)SH? =— < 54SH* —1358H +125=0 < :
27 5., .
SH = 5 (loaz)

Suyra a=5;b=3.Vay T =3a" -2b’ =3.25-2.27=21.

(Sé Vinh Phiic 2022) Cho mét hinh nén ¢ ban kinh day bang a . Mit phang (P) di qua dinh §

ctia hinh nén cat duong tron day tai 4 va B sao cho 4B = a3 , khoang céach tir tim duong tron
SV < 2 N a\/z 2 s Ao an N

day dén mat phang (P) bang E Theé tich khoi nén da cho bang

3 3 3 3

za za za za
A. . B. . C. . D. .
12 ) 3 24
Loi giai
Chon B

Goi I 1a trung diém doan 4B d& thay OI 1a dudng trung tuyén ctia tam giac OAB .
Dung OK L ST tai K.

AB 10l
Tacé{ = AB 1 (SOI')= OK 1 AB= OK 1 (S4B).

AB 1 SO
2
Ta ¢6 BI:&:OI: 23 2
2 4 2
. 1 1 1 16 4 4 a
Khi d6 d(0;(P))=0K = = - = == 850=—.
( ()) SO* OK? OI* 24 & & 2

7 , 1 1 ’

Thé tich khéi non: ¥ =—zr’h=—r.a* 2 =22

3 3 2 6

(Chuyén Lam Son 2022) Mot cai binh thiy tinh c6 phan khong gian bén trong 1a mot hinh non
¢6 dinh hudng xudng dudi theo chiéu thang dimg. Rét nudc vao binh cho dén khi phan khong
gian tréng trong binh c6 chiéu cao 2cm . Sau d6 day kin miéng binh bdi mot cai nip phang va lat

Trang 31



Cau 44.

Trang 32

nguoc binh dé dinh huéng 1én trén theo chiéu thang ding, khi d6 myc nudc cao cach dinh cta noén
8cm (hinh v€ minh hoa bén dudi).

Biét chiéu cao cianén 1a h=a+~bem. Tinh T=a+b.

A. 22.

B. 58.

C. 86.

D. 72.

Loi giai

Dé y rang c¢6 3 hinh noén dong dang: Phan khong gian bén trong binh thiy tinh (c6 thé tich V),
phan khong chira nudc khi dat binh c6 dinh hudng 1én (c6 thé tich ¥}), phan chira nudc khi dat
binh c¢6 dinh huéng xudng (c6 thé tich ¥;). Do ty s6 dong dang bang véi ty sd clia chiéu cao va ty
sO thé tich la lap phuong ty 5O dong dang nén ta co

Vv n Vv W’ 5121 (h=2)V

Py TN = s

v, 8, (h-2) h h

Ma Vi+V,=V nén ta co:
— 73

51}123V+(h h23) VoV 5124 — 6 +12h-8= 1 & I* —2h—84=0= h=1+85

Vay T =86

(Chuyén Nguyén Trii — Hai Dwong — 2022) Nhan dip nim méi dé trang tri mot cy thong Noel,
& san trung tim c6 hinh nén (N) nhu hinh v& sau. Ngudi ta cuén quanh cay bang mot soi day dén
LED nhap nhay, bong dén hinh hoa tuyét tir diém 4 dén diém M sao cho soi ddy ludn twa trén
mit nén. Biét ring ban kinh day hinh noén bang 8m , 46 dai dudng sinh bang 24m va M 1a diém

sao cho 2MS + MA=0. Hay tinh chiéu dai nho nhat cta soi day dén can co.



Cau 45.

A. 8J19(m).
B. 8\/13(m).
C. 87 (m).

D. 9\12(m).

Loi giai
Ta co: 2%+W=6@W=%QSSM=§SA=8(M.

Trai hinh nén ra nhu hinh bén dudi

S

Khi d6 chu vi day cta hinh non cling 1a d6 dai cung 44’ suyra 2z7R=167x(m)=1,, .
Goc o = ASA! = L 167 _ 27
SA 24 3

Chiéu dai nho nhat cua soi day dén can c6 la doan thang

AM =/SA* + SM> —2S4-SM -cos e =\/242+82—2-24-8-cos%” =8J/13(m).

(THPT Yén Lac - Vinh Phiic - 2022) Mot khdi nén ¢6 ban kinh day bang 2 cm , chiéu cao bang
V3 cm. Mot mit phing di qua dinh va tao v6i ddy mot géc 60° chia khdi nén lam 2 phin. Tinh
thé tich phan nho hon (két qua lam tron dén hang phan trim).

A. 2,47 cm’. B. 2,36cm’. C.1,42cm’. D. 1,53 cm’.

Trang 33



Cau 46.

Trang 34

Loi giai
Chon C

Mit phiang (SMN) qua dinh va tao véi day mot géc 60°.

SI 1L MN — :
Ta co = S10 =60° 1a goc gitra (SMN) va day.
Ol L. MN
NRE] 1 NN
= =—=1= 0l =—0A4= OMAN 1a hinh binh hanh, c6 2 duong chéo 04 L MN
tan 60° /3 2

Nén tir gidc OMAN 14 hinh thoi, c6 NA=NO =04 =2 = ANO = 60° = MON =120° .
S B 7R*n° B 7.2%.120° _4_7[
WHOMN 3600 360° 3

1 1.3

Saous = OM ON.sin120° =22~ = V3.

R 4
Nén §_— = Squ‘tOMN _SAOMN = T_\/g

MAN

Thé tich khéi nho cin tinh: ¥ = ~.S0.5 - l.ﬁ.(“—” VEY j ~1,42 cm’.
3 MAN 3 3

(THPT Yén Phong 1 - Bic Ninh - 2022) Cho hinh nén dinh S tam O c6 d6 dai dudng sinh
bang SA=a, dudng kinh day AB . Thiét dién qua dinh tao véi ddy mot goc 60° cit duong tron

2ax/§

day theo day cung MN = = Biét rang khoang cach tir 4 d&én MN bang a. Thé tich khbi non

bang:
A. a2 B, «Nom C. “3\%“. p, @or
12 18 9 3
Loi giai
Chon A

Biét ring khoang cach tir 4 &én MN bing a = MN khéng vudng goc voi AB .

Ta ¢6 hinh vé sau:



Cau 47.

Goi I la trung diém MN thi SI L MN,OI L MN = SIO = 60° 1a gdc gitra (SMN ) va mit phang
day.

2a\/§ a\/g

MN = = IM =IN = .
3 3
a3 ’ a’ a’
Xét AO]N Vuﬁngél Cé: O]ZZONZ—INZZRZ—(TJ :Rz—g = 0] = Rz—g
2 2
Xét ASIM vudng & I ¢b: SI* =SM> - MI*> =a’ - a3 ) _2a s =D2
3 3 NE)
2
, a
oI R 3 A3R*-4°

a’ a2

<:>4(3R2—a2):2a2<:>R2:—<:>R: .
2

SO N2a V3 _a2

sin 60° = — = SO = SI.sin 60° =
S7

B2 2

(Chuyén Son La 2022) Ba Huong nhén lam 100 chiéc nén 14 giéng nhau c6 d6 dai dudng sinh 1a
30 cm. O phan mat trude ciia mdi chiée non (tir 4 dén B nhu hinh v&) ba Huong thué ngudi son
va v& hinh trang tri. Biét 4B = 2082 em va gia tién cong dé son trang tri 1m> 1a 50000 dong. Tinh
s6 tién (Iam tron dén hang nghin) ma ba Huong phai thué son trang tri cho ca dot lam nén

Trang 35



Cau 48.

Trang 36

A. 128.000 dong
B. 257.000 dong
C. 384.000 dong
D. 209.000 dong

Loi giai
Dau tién theo tinh chit goc & tim bang hai 1in goc ndi tiép chin cung twong Ung nén ta suy ra:
AOB =2A4IB =120°. Su dung dinh li Cosin ta co:
AB* = 04> + OB* —=204- OB c0s120° <> 3R* = (2042)*. Tir d6 suy ra R= 203*/8 (cm). Tiép

theo, ta goi dinh ctia hinh nén 13 S, sau d6 ta trai phiang mit xung quanh ctia nén ra, khi 4y dién
tich mit cin son va trang tri chinh 1a phan hinh quat S4B. Ta c6 do dai cung AB la

1_2_7['20\/3_4()”\/6(

cm). Tu d6 ta tinh dugc dién tich hinh quat SAB la:

3 3 9
S:—I'SA=l-30-40”‘/g=IZOO”JE(CM):—UOO”‘/E.10-4(m2). Ma gia tidn cong dé son
2 2 9 18 18
trang tri 1m® 1a 50000 dong nén gia tién cong son 100 cai non  la:
12007[\/6 4 x A LR S U X
2 107 -50.000.100 = 256.509 (dong). Nhu vay tong tién nay gan véi dap an B nhat.

(Sé Hai Dwong 2022) Mot cbe thay tinh hinh ndn c6 chidu cao 20cm . Ngudi ta dd vao coe thiy
. A r A 5 r A M 3 <A A )
tinh mét lugng nudc, sao cho chi€u cao cua lugng nude trong coc bang 2 chiéu cao coc thuy

tinh, sau d6 nguoi ta bit kin miéng cde, roi 14t up coe xuéng nhu hinh v& thi chiéu cao cta nuéc
lic nay 14 bao nhiéu (lam tron dén chir sé thap phan thi 2)?

A. 3,34cm C. 5,09cm D. 4,27 cm
Loi giai
Chon A

. . 2 3R ~ r
Goi R 1a ban kinh déy cuia cai phéu ta cé e la ban kinh cua day chira cot nudc

, ‘ 1 1 _(3RY 1
Ta c6 thé tich phan nén khong chira nuéc 1a V = gzr(R)2 20 —57:(37) .2.20 = E7zR2 .



Ciu 49.

Khi 1at nguoc phéu Goi /4 chiéu cao ciia ¢t nude trong phéu.phan thé tich phan nén khong chia

2
nuc’wclé:V:%ﬂ(20—h)(R(20_h)j - L 2(0-n) R

20 1200

7(20- 1) R =252 1R2 = (20~ h) =4625 = h=3,34.
48

Ma:
1200

(Chuyén Ha Tinh 2022) Cho khéi nén dinh S c6 dudng cao bang 3a. SA,SB la hai duong
sinh ctia khdi non. Khoang cach tir tim dudng tron day dén mat phiang (SAB) bang a va dién tich
tam giac SAB bang 34> . Tinh thé tich khdi nén.

3 3 3 3
A 1457a B 1457a C 1457a D 1457a .

o . . .

48 = 7 54 36
Loi gii

A
Goi K 1a trung diém ciia AB va H 1a hinh chiéu cua O 1én SK
OK 1 AB
Ta co:
{SO L 4B
— AB L (SOK)
OH 1 SK
OH 1 AB (do AB 1 (SOK))
= OH L (S4B) tai H
=d(0,(S4B))=0H =a
Xét tam gidc SOK vudng tai O, ta co:
I SRS TS I B
OH* SO° OK’ a> 9a° OK’
1 8 3a~2

= 2:—2:>0K:
OK 9a 4

Mit khac {

2
SK =+/SO* +OK? = 9a2+9%:9af

1
Sasip = ESK.AB =3a’

64’ 6a’ 4a\/§

= AB = = =
SK  9a2 3
4
AK =L 4B = 2012
2 3

8a’ N 9a>  a\J290
9 8 12

= 0A4=+OK*+KA* =

Trang 37



Cau 50.

Cau 51.

Trang 38

2
:>V=l7Z'R2h =l7Z. 290a 3a =£ﬂ'a3
3 3 12 72

(Chuyén Ngoai Ngit - Ha N§i 2022) Cho khéi nén ¢6 ban kinh day bing ~/3a. Goi M, N 14 hai
diém thudc dudng tron day sao cho MN = 2a . Biét thé tich cua khdi nén 1a \/572'613, khoang cach
tlr tm ctia duong tron ddy dén mit phang (SMN) 1a

A L B. 24. C.a. D. \3a.

Loi giai

Goi 7,/ lan luot 1 ban kinh dudng tron day va duong cao cua khéi nén.
. 1
Theo gia thiettacd V' = Em”zh = ra*h=~2ra’ = SO=h=+2a.

Goi / 1a trung diém ciia MN . O 1a tam cta dudng tron day.
AOMN cantai O, I 1a trung diém ctia MN nén Ol L MN = OI =\OM* —IM* = a\/E .
Khi d6, ta c6 10 L MN, SO L MN = MN 1 (SIO).
Ké OH 1 SI tai H,co MNL(SIO):>MNJ_OH ma OH 1 SI :>OHJ_(SMN) tai H .
= d(0,(SMN))=OH S —
\SO* +0r°
(Chuyén Quéc Hoc Hué 2022) Cho hinh nén dinh S ¢6 goc & dinh bang 60° va c6 do dai
duong sinh /=12 cm. Goi 4B 1a mot duong kinh ¢ dinh cua day hinh non, MN 1a mét day
cung thay d6i ctia dudng tron ddy va ludn vudng goc voi 4B . Biét rang tAm dudng tron ngoai tiép

cua tam gidc SMN ludn thudc mot duong tron (C) ¢6 dinh. Tinh bén kinh ctia dudng tron (C).

A. 632 cm. B. 243 cm. C. ?cm. D. %cm.

Loi giai
Chon B



Cau 52.

Goi O la tam duong tron day cua hinh non.
Géc & dinh cta hinh nén bing 60° nén ASB = 60°.
Suy ra, tam gidc SAB déu c6 canh bang /=12 cm.
Goi K, I 1an luot 1 tim dudng tron ngoai tiép cac tam giac SAB va SMN .
2 2 1243 =43 cm.

Khi d6, K 1a trong tdm cua tam giac SAB = KS = ESO =375

Mat khac, AKOA =AKOM = AKON = KA=KM = KN .Ma KA =KS nén
KM = KN =KS = KI 1a truc cua dudng tron ngoai tiép tam giac SMN
= KI L (SMN) = KI LIS = I thudc mit cau (S) duong kinh KS ¢6 dinh. (1)

Goi H la giao diém ciia MN va AB.Dé thiy, I € SH nén I €(SAB) cb dinh. (2)
Tu (1) va (2), suy ra I thudc duong tron (C ) 1a giao tuyén ctia (S ) va mit phing (SAB ) .

Ban kinh cta dudng tron (C) 13 R = %KS =243 cm,

(THPT Hoang Hoa Tham - Pa Ning 2022) Cho hinh nén c6 thiét dién qua dinh S 1 mot tam
giac déu tao voi dudng cao mot goc 30°. Khédi ndn co thé tich bang 7. Dién tich xung quanh cua

khéi nén 1a

A S=d/7r. B. S=27x. C.S=l4r. D. S=4137 .
Loi giai

Chon A

Gia sir thiét dién qua dinh 1a ASAB. Suy ra (SF,(&TB)) = OSM =30°.

3

Dit S4=x,(x>0). Ma ASAB déu = SM ==

Xét ASOA vudng tai O c6 SO =~SA* —04> =N —R> = h=x’-R* (vdi SO=h>0)
Trang 39



Cau 53.

Cau 54.

Trang 40

[2 p2
Xét ASOM vudng tai O c6 cos SMO::;_A(; N cos30°:x—\/§R S3x=hx"—R*.
X

2
16R> 4JTR
= o X=— :>h

<:>9x2:16(x2—R2)<:>7x2:16R2<:>x2 :@

@Rz.@:m@R:ﬁ:SAzxﬂ.

CoV,=Tr o RN =71 o RPh=21
3

Vay dién tich xung quanh cta hinhnén la S, =7zRI[ = al14=a7r .

(Lién trwong Quang Nam 2022) Cho hinh nén c6 chiéu cao 64 . Mot mit phiang (P) di qua

dinh cta hinh ndn cét hinh nén theo thiét dién 13 mot tam giac vudng cén va khoang cach tir tim

duong tron day dén mit phing (P) 1a 3a. Thé tich cua khéi non duoc gigi han boi hinh nén da

cho bang

A. 967a’. B. 1087a’. C. 1207a’. D. 1507a’.
Loi giai

Chon C

Gia st mat phrfmg (P) di qua dinh cua hinh nén cit hinh non theo thiét dién 13 mot tam giac
vuodng can SAB.

Goi I 1a trung diém cia 4B, O 1a tim ctia duong tron day ctia hinh non.

Ké OK 1 SI tai K.

. _ OK’.SO’
Taco d(0,(S4B))=0K =3a; SO=6a, suy ra IO = ,/m =23a.
SI =SO* +0I* =43a.

1A= % = ST = 4+/3a (Do tam gidc SAB vuodng tai S).
R=~I4*+10* =2/15a.
Thé tich cta khéi nén can tim 1a
2

V=Lar= 1.;:.(2\/Ea) 6a =1207a’.

3 3
(S¢ Ha Nam 2022) Cho hinh nén dinh S, dudng tron day tim O va goc ¢ dinh bang 120°. Mot
mit phing di qua S cét hinh non theo thiét dién 1a tam giac vuéng S4B . Biét khoang cach giita
hai duong thang 4B va SO bang 3, dién tich xung quanh ciia hinh nén da cho bang

A. 213, B. 2713 . C. 913 D. 1873

Loi giai
Chon D



Cau 55.

Goi I 1a trung diém cua 4B khi d6 O L 4B.
Ma SO vudng goc v6i ddy=> SO L OI nén d (SO, AB)=0I =3.

Goi ban kinh cua duong tron day la r = OB =r.

Vi goc ¢ dinh bang 120°:>O/§3:60°:>sin0/§3:@:>SB: .r :E.
SB sin60° /3

Xét AOIB vudng tai [: IB> =01’ +OB* =3* +1> = IB=~3"+r" = AB=23"+1".
Xét ASAB vudng can tai S :

5 2 2
ABZ:SA2+SBZ<:>(2 32+r2) :(ij +(£j o rr=2Tor=3J3.

V3) {3

2

B

Dién tich xung quanh cta hinh néon: § =nr/ = m3v/3.6 =187/3 .

=SB =6.

(Sé Hung Yén 2022) Cit hinh nén dinh 7 boi mot mat phé“ing di qua tryc hinh nén ta dugc mot

tam gidc vudng cin c6 canh huyén bing a+/2; BC 1a diy cung ciia dudng tron day sao cho mit
phang (/BC) tao v6i mit phang chira ddy hinh nén mot géc 60°. Tinh theo a dién tich S ctia
tam giac /BC.

V24’

2 2 2
B.s=L. g.s:ﬁ“ . 2a”
3 3 3
Loi giai

A. S=

6

Chon C

Goi r, h, 1 1an luot 1a ban kinh day, chiéu cao va duong sinh cta hinh nén da cho.

Trang 41



Cau 56.

Trang 42

Vi cdt hinh nén dinh / bdi mot mat phang di qua truc hinh nén ta duge mot tam gidc vudng cin

21”:a\/§:>r=a\/E

¢6 canh huyén bing a~/2 nén 2 =S h=~I-r" = av2 .
l—a\/i—a 2

V2
Goi H 1a tam ctia duong tron day va J 1a trung diém cua BC.

BC LIH
Ta c6 = BC L(IHJ).
HJ

Suy ra géc gilra mt phing (/BC) vé6i mit phang chira déy hinh nén la géc JH = 60°

Taco JI = .IH = .h =a\/g:>BJ: ZZ—JIZ:&:BC=ZBJ:ZG\/§.
sin60°  sin 60° 3 3 3

1 \/Eaz

Vay S=—JI.BC= .
2 3

(THPT Ninh Binh - Bac Liéu 2022) Hinh nén (N ) c6 dinh §', tam duong tron day 1a O, goc ¢
dinh bang 120°. Mot mit phang qua S cat hinh nén (N ) theo thiét dién 1a tam giac vudng S4B .
Biét rang khoang cach giita hai duong thing AB va SO bang 3. Tinh dién tich xung quanh AW
cua hinh nén (N).

A. S, =36\37. B.S, =18/3z.  C.S5,=273z.  D.S, =9%3x.
Loi giai
Chon B

Goi ban kinh hinh nén 1a O4=0B=r (r>0).
Goi / 1a trung diém ctua AB thi khoang cach gitta AB va SO 1a OI =3.

Tam gidc OIA vudng tai I nén Al =~JOA> —OI> =Jr* =9 . Suyra AB=2AI =231 -9.
120°

Géc & dinh hinh nén bing 120° nén ASO = — = 60°.
Tam gidc SAO vuodng tai O nén sin ASO = o4 = S54= Of\ = ﬁ
SA sinASO 3

. 2
Hai duong sinh c6 do dai bang nhau nén S4 =SB = il

N

. 4 4
Tam gidc SAB vudng nén SA> + SB* = AB’ :%+%=4(;~2 —9) =r=3/3.



Cau 57.

Cau 58.

Suy ra d dai duomg sinh /= SA = 2= = 6.

N

Dién tich xung quanh hinhnonla S, =77l = 7.3\3.6=187/3 .

(THPT Tran Quéc Tuin - Quang Ngii - 2022) Cho m6t hinh nén dinh S c6 chiéu cao bing
4a, ban kinh day bang 2a. Cit hinh ndn da cho boi mot mat phang vudng goc véi truc ta duoc
mot hinh nén (N) dinh S c6 dudng sinh bang a. Tinh thé tich cta khéi nén (N).

3 1 3 1 3 3
A. 2sra’. B, 1274 c. e p, Y57
75 125 375 125
Loi giai
Chon A

Ji

Ta c6 ban kinh hinh nén ban ddu bang OB =2a, SO =4a do d6 d6 dai duong sinh
SB=A/SO* + OB = \|(4a)’ +(2a)’ =2a+5 .
Ta c6 do dai duong sinh hinh nén (N ) la SN=a

SI IN SN a 1

Céc tam giac SIN va tam giac SOB dong dang néntacd) — =—=—= =——.
g g S s SO 0B SB 245 245

Suy ra Slzz—a, IN="L

V5 V5

2 3
Thé tich khdi non () bing ¥ =L m2h = Lz | 24275
3 37\J5) V5 75
(THPT Ngii Hanh Son - Pa Ning 2022) Cho hinh nén dinh S c6 day 1a hinh tron tim O.
Dung hai dudng sinh SA4, SB, biét tam giac SAB vudng va c6 dién tich 1a 44”. Goc tao boi giita

truc SO va mit phang (SAB) bang 30°. Puong cao 4 cia hinh nén bang

A.h:af. B. h=a\3. cw:“f. D. h=av2.

Loi giai
Chon B

Trang 43



Cau 59.

Trang 44

Dung OH L AB (H € AB) suyra H latrung diém cia AB.
Ké OD L SH (DeSH).Suyra OD L (S4B).

Khi 6 (0S,(S48))=(0S.DS) = 0SD.
Géc tao boi giitra truc SO va mit phing (SAB) 1a DSO =30°.
Ta c6 tam gidc SAB vuodng can va c6 dién tich 1a 4a”> nén SA =SB = 2a2 .

Suy ra AB=+/S4>+SB* =4a.
Taco SH =298 _ 54 nén SO = SH.cos30°= 2a.£ =a3.
AB 2
(THPT Nguyén Canh Quén - Ngh¢ An 2022) Cit hinh nén (N) béi mit phing di qua dinh va
tao vo1 mat phfmg chtra ddy mot goc 30°, ta duogc thiét dién 1a tam giac déu canh 4a. Dién tich

xung quanh cta (N) bang

A. 411za’. B. 477d>. C. 4137a’. D. 8/77a’.
Loi giai
Chon C

Goi hinh nén da cho c6 dinh S va tdm hinh tron day 1a O, thiét dién qua dinh S 13 AS4B déu
canh 4a, M 1a trung diém cta AB suy ra goc giita (SAB ) va day la SMO =30°.



Cau 60.

Cau 61.

Taco [=SA=SB=AB=4a va SM:4“f=2aJ§.

Xét ASOM vudng tai O nén sinSMO = 5—5 — h=80=SM.sin30°=3a suy ra
r=AI-h* =13a.
Vay dién tich xung quanh cua (N) bang 7rl = r13a.4a = 4J1374>.

(S¢ Hoa Binh 2022) Cho tam gidc ABC vuédng tai 4 c6 AB=4,4C =2 . Thé tich khéi tron
xoay sinh boi hinh tam giac khi quanh quanh canh BC bang

A.32m/§. B.”—\/g. C. 2”‘/3. D.”—‘/g.
- 15 5 3 15
Loi gidi
Chon A
B
A |
A
C
Xét tam gidc ABC vudng tai 4 tacd BC =+/4% +2° =24/5.
Ké AI LBC(1eBC)=»—L =L 1 ITEICE
Al© AB- AC 5

Thé tich khoi tron xoay sinh boi hinh tam giac khi quanh quanh canh BC bang

1 1([}\/—3%\/_

4 =§7zA12 (BI+CI) =3 7AlBC =1

(Sé Ca Mau 2022) Cho hinh nén c6 thiét dién qua dinh S 1a tam gidc déu c6 canh bang 16 va
tao v6i mat ddy mot goc 60°. Thé tich ctia khdi non d6 bang
A. 16V B. 4487 C. 13447 . D. 19277
Loi giai
Chon B

Trang 45



Cau 62.

Trang 46

(%)

1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
-
1
1

|

Goi thiét dién qua dinh S 13 tam giac déu SAB canh biang 16, tao voi mit ddy mot goc
SIO = 60°

Ta c6 duong cao cua tam giac SI = # =83.
singlb:&:SOlesin60°:8«/§.£:12.

SI 2
10=SI*~50% = (8\3) ~12* =4V3 sy ra r= 0B =\10* + 18" = (43 +8* =47
Thé tich khdi noén bang V = %m’z.h = %ﬂ(4ﬁ )2 12 =4487.

(Sé Thai Binh 2022) Cét hinh nén (N) béi mit phang di qua dinh va tao v6i mat phing chura

day mot goc 30°, ta dugc thiét dién 1a tam giac déu canh 4a. Dién tich xung quanh cua (N )

bang

A. 8/7rd’. B. 4/1374. C. 4J7rd>. D. 8/137d>.
Loi giai

Chon B

Gia st thiét dién 1a tam giac S4B ; goi I 1a trung diém ctia AB .
Tacd: AB L SI va Ol L AB
Suy ra: goc gitta mit phang (SAB ) va mat day la goc SIO .

Xét ASOI vudng tai O tacd: OI =cos30°.57 =§.2a\/§ =3a.



Cau 63.

Cau 64.

Xét AOAI vuodng tai I ta cd: OA=~OI* + 14> =a 13 .
Dién tich xung quanh cua hinh non: S, =n.r/=r.0A4.54 = r.a13.4a = 41374’

(Sé Kién Giang 2022) Cho hinh nén S c6 ban kinh day bing 2+v3a. Goi 4 va B la hai diém

thudc dudng tron ddy sao cho goc giita mit phing (SAB ) v6i mat phing chira dudng tron day

\ I3 , 2 N 3 2 2 I3
bang 60°. Bict khoang cach tir tdim day dén mat phang (SAB ) bang T\/—a , thé tich cua khoi noén

da cho bang

AV =8L37d’. B.V=36\2za’ . C.V=243rd’. D. V =12\2zd’.
Loi giai

Chon D

A
e Taco: SO L (ABCD). Ké OH 1 AB suyra SH 1 AB ( dinh ly ba duong vuong goc)

Ta c6: (SAB)N(ABCD)= AB.Ma OH L AB, SH L AB.

L —

Suy ra goc [(/Sm:(OH,SH):S/H\O:L@\O:@O.
«Ké OK L SH, ma AB 1 SO, AB 1 OH => AB L (SOH)=> AB 1 OK

Suy ra OK L (S4B)= OK =d(0,(S4B)).Do d6 OK :ga :

Xét tam gidc vudng OKH ta c6 sin KHO = OK _on="9% _ J6u.
OH sin 60°

Xét tam gidc vuong SOH ta cé tan SHO = % — SO = OH.tan60° =32a .

9 , 2
Vay thé tich khéinon 1a ¥ = %ﬂ'Rz.h = éﬂ.(zﬁa) 3N2a=12\27a>.

(S6 Nam Pinh 2022) Cho hinh nén dinh S c6 day 13 hinh tron tim O. Goi A4, B 14 hai diém
thudc dudng tron dy sao cho tam giac SAB vudng va co dién tich bang 16. Goc tao boi truc SO

va mat phang (SAB ) bang 30°. Thé tich ciia khbi nén da cho bang
A. @ﬂ. B. Mﬂ C.wﬂ'. D.Mﬂ.
3 3 3 3
Loi giai
Chon A

Trang 47



Goi M latrung diém AB = OM 1L AB=>SM 1 AB.
Goi H 1a hinh chiéu cia O 1én SM = SH 1a hinh chiéu cia SO 1én mit phang (SAB)

= (50,(54B))=(S0,5M ) = OSM =30°.

Tir gia thiét suy ra tam gidc S4B vudng can tai S .
S i :16©%SA2 —16<SA=4V2 = AB=8=>MS=MA=MB=4.
Goi r la ban kinh day cua hinh nén.

Xét tam gidc vuong SOM : cos30° = % = SO0=23

= r=04=~54-S0* =+/32-12 =+20.
L 20243 = 4073

Suy ra thé tich ciia khdi non da cho 1a ¥ = %7[1*2 SO =—r. 3

Trang 48



