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BÀI GIẢNG TÍCH VÔ HƯỚNG

Bài 1. TÍCH VÔ HƯỚNG CỦA HAI VECTƠ

DẠNG 1: Xác định biểu thức tích vô hướng, góc giữa hai vectơ.
Phương pháp giải. 
· Dựa vào định nghĩa 
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· Sử dụng tính chất và các hằng đẳng thức của tích vô hướng của hai vectơ
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Câu 1. Cho tam giác 
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 đều cạnh bằng 
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Câu 2. Cho tam giác 
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a) Tính 
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, rồi suy ra giá trị của góc 
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b) Tính 
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c) Gọi 
[image: image23.wmf]D

 là điểm trên 
[image: image24.wmf]CA

 sao cho 
[image: image25.wmf]3

CD

=

. Tính 
[image: image26.wmf].

CDCB

uuuruuur

.

	a) Tính 
[image: image27.wmf].

ABAC

uuuruuur

, rồi suy ra giá trị của góc 
[image: image28.wmf]A

.


	Lời giải


[image: image29.wmf](

)

2

22

2.

ABACABACABAC

=+--

uuuruuuruuuruuuruuuruuur



[image: image30.wmf]222

ABACBC

=+-


Suy ra 
[image: image31.wmf].20

ABAC

=

uuuruuur


Ta có 
[image: image32.wmf].20..cos20

ABACABACA

=Û=

uuuruuur



[image: image33.wmf]0

1

cos60

2

AA

Þ=Þ=



	b) Tính 
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	c) Gọi 
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Câu 3. Cho hình vuông 
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Ta có: 
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Vì tam giác 
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Câu 4. Cho hình chữ nhật 
[image: image53.wmf]D

ABC

 có 
[image: image54.wmf]2,2

ABaADa

==

. Gọi 
[image: image55.wmf]K

 là trung điểm của cạnh 
[image: image56.wmf]AD


a) Phân tích 
[image: image57.wmf]BK

uuur

, 
[image: image58.wmf]AC

uuur

 theo 
[image: image59.wmf]AB

uuur

 và 
[image: image60.wmf]AD

uuur

.
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	a) Phân tích 
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Gọi 
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Mặt khác: 
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	b) Tính tích vô hướng 
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Ta có:
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 vuông góc với 
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Câu 5. Cho hình vuông 
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 là trung điểm của đoạn thẳng 
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	b) Chứng minh rằng 
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DẠNG 2: Chứng minh các đẳng thức về tích vô hướng hoặc độ dài của đoạn thẳng.
Phương pháp giải. 
· Nếu trong đẳng thức chứa bình phương độ dài của đoạn thẳng thì ta chuyển về vectơ nhờ đẳng thức 
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· Sử dụng các tính chất của tích vô hướng, các quy tắc phép toán vectơ

· Sử dụng hằng đẳng thức vectơ về tích vô hướng.

Câu 1. Cho 
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 là trung điểm của đoạn thẳng 
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	Chú ý:
Đẳng thức cần chứng minh được viết lại là 
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Để làm xuất hiện 
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Câu 2. Cho hình chữ nhật 
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Suy ra 
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Câu 3. Cho tam giác 
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Câu 4. Cho tam giác 
[image: image134.wmf]ABC

 có trọng tâm 
[image: image135.wmf]G

 và 
[image: image136.wmf]BCa

=

, 
[image: image137.wmf]CAb

=

, 
[image: image138.wmf]ABc

=

. Chứng minh rằng: 

[image: image139.wmf](

)

222222

1

3

GAGBGCabc

++=++

.
Lời giải


[image: image140.wmf](

)

2

00

GAGBGCGAGBGC

++=Þ++=

uuuruuuruuurruuuruuuruuur



[image: image141.wmf]222

2.2.2.0

GAGBGCGAGBGBGCGCGA

Û+++++=

uuuruuuruuuruuuruuuruuur

 (*)

Mặt khác 
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Tương tự 
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DẠNG 3: Chứng minh hai vectơ vuông góc. Tìm điều kiện để hai vectơ vuông góc 

Phương pháp: 
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Câu 1: Cho tam giác ABC cân đỉnh A. Gọi H là trung điểm của BC. D là hình chiếu của H lên AC, M là trung điểm của HD. Chứng minh rằng 
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Giải 

	[image: image147.emf]A


B


C


H


M


D




A

B C

H

M

D


	
[image: image148.wmf](

)

(

)

1

.

2

BDAMBHHDAHAD

=++

uuuruuuuruuuruuuruuuruuur



[image: image149.wmf](

)

(

)

1

2

HCHDAHAD

=++

uuuruuuruuuruuur



[image: image150.wmf](

)

1

..

2

AHHDADHC

=+

uuuruuuruuuruuur



[image: image151.wmf](

)

1

..0

2

AHHDAHHDHC

éù

=++=

ëû

uuuruuuruuuruuuruuur




Câu 2: Cho  
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DẠNG 4: Tìm tập hợp điểm thoả mãn đẳng thức về tích vô hướng hoặc tích độ dài.

Phương pháp giải. 
Ta sử dụng các kết quả cơ bản sau:
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[image: image158.wmf]A

, 
[image: image159.wmf]B

 là các điểm cố định. 
[image: image160.wmf]M

 là điểm di động

· Nếu 
[image: image161.wmf]AMk

=

uuuur

 với k là số thực dương cho trước thì tập hợp các điểm 
[image: image162.wmf]M

 là đường tròn tâm 
[image: image163.wmf]A

, bán kính 
[image: image164.wmf]Rk

=

.
· Nếu 
[image: image165.wmf].0

MAMB

=

uuuruuur

thì tập hợp các điểm 
[image: image166.wmf]M

 là đường tròn đường kính 
[image: image167.wmf]AB

.
· Nếu 
[image: image168.wmf].0

MAa

=

uuurr

 với 
[image: image169.wmf]a

r

 khác 
[image: image170.wmf]0

r

 cho trước thì tập hợp các điểm 
[image: image171.wmf]M

 là đường thẳng đi qua 
[image: image172.wmf]A

 và vuông góc với giá của vectơ 
[image: image173.wmf]a

r


Câu 1. Cho hai điểm 
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Gọi 
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Vậy tập hợp điểm 
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Ta có  
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Câu 2. Cho tam giác 
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Gọi 
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Suy ra tập hợp điểm 
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. Có tam giác ABQ vuông tại A khi 
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