
 BÀI 2 : TÍCH MỘT SỐ VỚI MỘT VÉCTƠ

 BÀI GIẢNG 1 : CHỨNG MINH ĐẲNG THỨC VÉCTƠ  – ĐỘ DÀI
VÉCTƠ
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LÀM
QUEN

LÝ THUYẾT
BÀI GIẢNG



Câu 76: Cho tam giác  có ba đường trung tuyến . Chứng minh :

a) . b) .

 Lời giải :                                                                                                          

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

Câu 77: Cho hai điểm phân biệt  và .

a) Hãy xác định điểm  sao cho .

b) Chứng minh rằng với mọi điểm , ta có .

 Lời giải :                                                                                                          

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

Câu 78: Cho tam giác  . Gọi  là điểm trên cạnh  sao cho . Chứng

minh: .

 Lời giải :                                                                                                          

                                                                                                                        

                                                                                                                        



                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

Câu 79: Cho tứ giác . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và , là trung điểm

của  .Chứng minh rằng: 

a) . b)  .

c)  với  là điểm bất kì.

 Lời giải :                                                                                                          

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        



                                                                                                                        

Câu 80: Cho tam giác . Gọi  là trung điểm của  và  là một điểm

trên cạnh  sao cho . Gọi   là trung điểm của .

Chứng minh rằng: .

 Lời giải :                                                                                                          

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

                                                                                                                        

Câu 81: Cho tứ giác  có  lần lượt là trung điểm của hai cạnh  và . Gọi  l

à trung điểm của đoạn thẳng  Chứng minh . 
Lời giải

Vì  là trung điểm của  nên .

Vì  là trung điểm của  nên .

Suy ra .

Câu 82: Cho tứ giác  gọi  và  lần lượt là trung điểm của các cạnh  và .
Chứng minh rằng

a) b) 

Lời giải

MÓN QUÀ
TẠI LỚP



a)

đpcm)

b) 

Cách 1. 

Mặt khác ta có: 

Suy ra 

Cách 2:

(đpcm)

Câu 83: Cho  .  Các  điểm  được  xác  định  bởi:

a) Chứng minh: b)  Chứng  minh:

Lời giải

a) Ta có: 



b) 

Ta có 

Câu 84: Cho tam giác . Gọi  là điểm đối xứng với  qua  với  là trọng tâm tam

giác . Chứng minh rằng

a)  và .

b) , với  là trung điểm của .

Lời giải

a) Ta có .

.

b) Ta có .

Câu 85: Cho tam giác  có trực tâm , trọng tâm  và tâm đường tròn ngoại tiếp .

a) Gọi  là trung điểm của . Chứng minh rằng .

b) Chứng minh rằng .

c) Chứng minh rằng ba điểm  cùng thuộc một đường thằng.

Lời giải

a) Do  là trực tâm của tam giác , nên (1). Kẻ đường kính

 của đường tròn ngoại tiếp . Khi đó  là trung điểm của . 



Hơn  nữa  ,  do  đó  .  Từ  đó  và  (1)  suy  ra

 và do đó tứ giác  là hình bình hành. Mà  là trung điểm

của , suy ra  cũng là trung điểm của .

Trong tam giác  có  là trung điểm của  là trung điểm của , suy ra

 là đường trung bình. Từ đó  và . Suy ra .

b) Do  là trung điểm của  nên .

Suy ra . (1)

c) Gọi   là trọng tâm  nên ta có  . Từ đó và (1) suy ra

. Bởi vậy hai vectơ  và  cùng phương hay  cùng thuộc một
đường thẳng.

Câu 86: Cho hình bình hành  có  là giao điểm hai đường chéo. Với  là điểm tùy ý,
chứng minh rằng:

a) b) 

Lời giải

a) 

BÍ  MẬT
VỀ NHÀ



(luôn đúng)

(vì  là giao điểm 2 đường chéo nên là trung điểm của )

b)  là hình bình hành nên ta có 

Suy ra

 (đpcm)

Câu 87: Lấy một điểm  tuỳ ý. Chứng minh rằng:

a)  là trung điểm của đoạn thẳng  khi và chỉ khi .

b)  là trọng tâm của tam giác  khi và chỉ khi .

Lời giải

a) Với điểm  bất kì, ta có: . Vì  là trung

điểm của  nên: .

Do đó: .

b) Với điểm  bất kì, ta có: 

Vì  là trọng tâm của tam giác  nên: .

Do đó: .

Câu 88: Cho tam giác . Trên cạnh  lấy điểm  sao cho .

a) Chứng minh rằng . b) Chứng minh rằng .

Lời giải

a) Do   thuộc cạnh   và   nên hai vectơ   ngược hướng và

. Suy ra  và do đó .

b) Theo quy tắc ba điểm, ta có . 



Từ đó . 

Nhận xét

- Điểm  trong ví dụ này được gọi là điểm chia đoạn thẳng  theo tỉ số .

- Bằng lập luận tương tự ta chứng minh được điểm  chia đoạn  theo ti số  (tức

là ) khi và chỉ khi .

Câu 89: Cho tam giác 

a) Hãy xác định điểm  để 

b) Chứng minh rằng với mọi điểm , ta có 

Lời giải

a) Ta có:

 

Trên cạnh  lấy điểm  sao cho 

Khi đó  hay  là đỉnh thứ tư của hình bình hành AEMD.

Cách 2:

Ta có:



Gọi  là đỉnh thứ tư của hình bình hành .

Khi đó 

       

Với  là tâm hình bình hành , cũng là trung điểm đoạn .

Vậy  là trung điểm của trung tuyến kẻ từ  của tam giác .

b) Chứng minh rằng với mọi điểm 0, ta có 

Với mọi điểm , ta có: 

Vậy với mọi điểm , ta có .

Câu 90: Cho tam giác  đều với trọng tâm  là một điểm tuỳ ý nằm trong tam giác.

Gọi  theo thứ tự là hình chiếu vuông góc của  trên .

Chứng minh rằng .

Lời giải

Đường thẳng đi qua  và song song với  cất  tại ; đường thẳng đi qua

 song song với  cắt  tại ; đường thẳng đi qua  song song với

 cắt  tai .



Do tam giác  đều và  nên tam giác  cũng là một tam

giác đều. Từ đó, do  nên  là trung điểm của .

Suy ra . (1)

Tương tự cũng có . (2)

Từ  suy ra . (3)

Do  nên tứ giác  là hình bình hành. Suy ra

(4)

Tương tự, cũng có . (5)

Từ (3), (4), (5) suy ra  (do O là trọng tâm của

tam giác đều ). Từ đó suy ra điều phải chứng minh.

Em tính để ngày mài mới làm bài tập của thầy ư

Em thử xem thứ 2, 3, 4, 5, 6, 7, chủ nhật. Làm gì có “thứ mai”

Hãy làm ngay!

Tài liệu được chia sẻ bởi Website VnTeach.Com

https://www.vnteach.com
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