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1. Dién tich hinh thang cong
# Hinh phang giéi han béi dé thi ham sé, truc hoanh, x=a va x=b

f(x) a;b]

*) lien tuc trén doan
(>0 tren [a;b] :

© Ham s6
# Truwong hop
@ Khi d6 dién tich hinh thang cong giéi han bdi doé thi f (X), OX va hai

5= [f(x)dx

duong thang x=a, X=b;

© Truong hop Fl) =0 tren [a;b] ,tacd f(x) 20
© S hinh thang cong @ABD =S5 hinh thang cong @A Bb.
@ (A@ABD g hinh déi xitng ctia hinh thang dd cho qua truc hoanh).
b

5=5,m =Sam = _l(' f(x))dx
@ Do do: =

u
Bf
»

A ot
L 8 - i
]

rri E_b
0 L T
Y Fl=)
B

© Dién tich ctia hinh phéng giéi han béi d6 thi ham s6

S :]f(xld}f

# Téng quat:

f(x)

lién tuc, OX vz

hai duwong thang x =a, X =b duoc tinh:
vy

0




-

% Chay

o Gid sirhamss ¥ =) LLUBNEARAY

e
hi: @

lién tuc trén khong d6i ddu trén

}f(x}dX‘

[a;b} .
thi: ©
# Hinh phang giéi han béi dé thi ham s6, x=a va x=b
@ Cho ham so6 y=) va y=9(x) lién tuc trén doan [a;b]- Goi D 13 hinh
phdng giéi han béi d6 thi hai ham s6 dé va duong thidng re-o, 128l
 Xét truong hop f()zg(x)vxe [G"b]
Ox
X=a

© Goi S 1a dién tich hinh thang cong gidi han badi x=b va Y :f(x);y:g(x).

5= 1£(0- g(x)ex

@ Khi dé dién tich:

vk y = J(x)
i y = glx) ‘ .
Q| a b =x
# Toéng quat:
© Dién tich ctia hinh phang giéi han béi dé thi ham sé &) va 9 () va hai

5=/ 00- gax

duong thang re--, [#? duoc tinh:

2. Thé tich hinh khaoi:

# Pinh nghia
© Goi B1a phan vat thé gi6i han bdi hai mét phéng vudéng géc véi truc OX tai

b, S() 1a dién tich thiét dién cta vat thé bi cat boi mat

X, (a<x <b)

7 o 2 \
cac diém a va

phang vudng géc véi truc OX tai diém




b, a b]

o Gia st la ham so6 lién tuc trén doan [

v :]s(x)dx

@ Khi d6, thé tich ctia vat thé B duwoc xac dinh:
3. Thé tich khéoi tron xoay:

# Pinh nghia
© Thé tich khéi tron xoay duoc sinh ra khi quay hinh phang giéi han béi

y=r (X), OX, va hai dudong thdng X =& X=Db quanh tryc Ox:

Vv :p]‘f“ (x)dx

y=f(x)

(®. Phan dang toan co ban

‘Dang @: Xay dung cong thuc tinh dién tich theo hinh vé
# Phuwong phap
Xdc dinh céng thitc dién tich hinh phang:

© Buoc 1: X4ac dinh d6 thi ctia cadc ham sé duwoc cho trén hinh vé.
© Buoc 2: Xac dinh céc vi tri twong giao gilta cac do thi.
S= f|f(0- g(x)|dx
© Buoc 3: Ap dung céng thtc tinh dién tich a
© Buoc 4: Pha tri tuyet doi: Lay c6ng thirc ham s6 cua do th1 nam trén

trir cong thirc ham s6 cua do6 thi nam dudi
Xdc dinh céng thirc thé tich khéi tron xoay:

© Buoc 1: Xéac dinh do thi cua cdc ham s6 duwoc cho trén hinh vé.
© Buoc 2: Xac dinh céc vi tri twong giao gilta cac do thi.
b
V =p [f* (Jdx
© Buoc 3: Ap dung céng thtc tinh dién tich a .

=Cac vi du minh hoa

Cau 1: Goi S la dién tich mién hinh phang dugc té dam trong hinh vé bén. Xay dung
cong thic tinh S?



Thay rang d6 thi ham sé y=&) cat truc OX tai ba diém X=-LEx=;x=2
5= [if0ojax = fi f00- 0] dx+ ffo- F(]ax=[Flxax- [l

Do dé

Cau 2: Cho db thj Y =F0 i hinh vé bén. xac dinh céng thic dién tich mién dugc
gach soc & hinh bén.

[y =-x°+3
(H):{y=x-2x-1
, X=-1:x=2
Ta co: -
5::(—}{3.}.3]_(}{3_2}{_' :: ‘EX:+2X+4)d_X B
Ta co: 'ﬂ de J'{ (do trén doan [-1:2]

phan dé thi Y= X *3 nam tren g6 thj Y =X - X 1,

y:f(x)

Cau 3: Cho ham s6 lién tuc va cé dé thi nhu hinh bén. Goi D 1a hinh phang

gi¢i han bdi d6 thi ham sé da cho va truc OX. Quay hinh phang D quanh

Y
3

Ol N_/3 x
truc OX ta dugc khdi tron xoay cé thé tich V dugc xac dinh theo cong thic
gi?

Loi giai



Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phdng D quanh truc Ox:
Vv :p.‘ﬂ f(}{)] ’ dx
1

Cau 4: Cho hinh phang (#) giGi han béi d6 thi cia ham so6 £, va £.(d lién tuc

trén [a,- b] va duong thdng x=a, Xx=Db Cong thic tinh dién tich cda hinh
() 147

ol aeq ™~ c;Nb x
Loi giai

y:f[(x) Cét y:f;()()

Thay rang dé thi ham sé tai hai diém X =4 X =&

CZRACIESAe9)

Xét trong

CRARACIES A €9 V3

Xét trong

Xét trong le;b] () =L (x)

5:]117(*3'- f. (0]dx =:](ﬁ(><3'- E(X))dX+](ﬁ(x)- F(x))dx+ ](f,(x)- £ (x))dx
vay @ g s
‘Dang @: Dién tich hinh phang giéi han béi y=f(x), Ox va x=a, x=b

“ Phuwong phap

=) :
Ox - S = [f(x)|dx
X =a:x =b “

© Dién tich hinh phang gioéi han: !
@ Dé phd bo dau gia tri tuyét déi ta thuwong lam nhu sau:
e Bubc 1: Giai F(x)=0 fim nghiém X,X,,..x, €(@b)(a<x <x <..<Xx, v.:b)'
S= ﬂf(x)|dx+ j‘lf(x}|dx+.,.+ i FO0jdx

© Buoc 2: Tinh “ % *n

X

ff(x)dx

a

= + + ..+

‘]’f(x )dx

X

i]’f(x)dx‘

Chut y: Ngoai céch trén, ta c6 thé dua vao d6 thi dé bd dau gid tri tuyét doi.

®

=Cac vi du minh hoa



Cau 1: Dién tich S cta hinh phang giéi han bdi d6 thi ham sé y=x, truc hoanh
Ox, cac duong thang X =1, X=2 bing bao nhiéu?

Loi giai
2 2 x? :
S:‘ﬂx:‘dx =J'x3dx =— _8 1_7
CA L ey N 2 N 3
Dién tich hinh phang la l l 33 3
—(v-2Y -
Cau 2: Dién tich hinh phang giéi han bdi dé thj ham s6 y=(x-2) !, truc hoanh va
hai duding thang X =X =2 phing
Loi giai
> X =1
(x-2)-1=0e |
Xét phuong trinh X=3

, S:iﬂ(x— 2) - 1|dx :iﬂxz - 4x+3|dx :‘](X: - 4X+3)d><‘ Zé
Ta co: ! ! ! .

Cau 3: Tinh dién tich S cta hinh phang gi6i han bai Yy=x- 2 Yy =0 x=-4 x=l

Loi gidi
. X =0
X-2x=0e |
Xét phuong trinh hoanh do giao diém: X==
X —0 0 2 +oo
VT + 0 — 0 +
i - y [0 r . -l
. PR ' X X,
S= ﬂr - 2x|dx = |'(><' - 2x)dx - |(><' - 2x)dx :‘ —- X ‘ - ‘ —-x ‘
P s . . . 3 3
Dién tich: a \ PR .
=38

Cau 4: Tinh dién tich S cGa hinh phdng gigi han bai dé thi ham sé y=x- 1, truc
hoanh, truc tung va dudng thang X =2,
Loi giai

Phuong trinh hoanh dé giao diém X - 1=0= x =1,

x 0 1 2
P -1 - 0 +




Szﬂx - 1|dx :I:J[x-"- ldx+ Tﬂx-‘- ljdx :.I.J(I_ X dx+ I|(x - 1 dx

7
2

> ‘
—-X
4

C&u 5: Thé tich khéi tron xoay do hinh phang giéi han bdi cdc dudng y:\/;' truc
OX v3 hai dudng thang X =1; Xx=4 khi quay quanh truc hoanh dugc tinh bai
cbng thuc nao?

Loi giai
Thé tich khéi tron xoay gidi han bédi dé thi ham sé 5’:‘&, truc Ox, x=1 v
V=p [(JQ ) dx =p fxdx
X =4 dugc tinh béi céng thic
-Dang ©: Dién tich hinh phang giéi han béi y=f(x), y=g(x) va x=a, x=b
# Phuwong phap
y=f(x) i
y=g(x) —-8§= J]f(x) g(x)dx

A , . 2 .. X=;X =b
@ Dien tich hinh phang gioi han: '

© Dé phd bo dau gia tri tuyét déi ta thuwong lam nhu sau:

o Budc 1: Gidi fFx)=g(x) fim nghiém X, X, X, €(ab)(a<x -:x:-:,,,-:xn-:b}.

Szkﬂf(x)— g(x]dx+]1f(x}— g(x]dx+...+ ]‘lf(x}— g(x]dx

© Budc 2: Tinh .
- [(£00- g0o)ax+ < Jf0- g(x))dx‘

Chut y: Ngoai céch trén, ta c6 thé dua vao d6 thi dé bé dau gid tri tuyét doi.

(F00- gbo)ax+

®

= Cac vi du minh hoa
Cau 1: Tinh dién tich hinh phang gidi han bdi ham s ¥ =X = # +4, y=xX
thang x=0 x=l.

> duong

Loi gidi
1 1
S= [~ 4 +4- x|dx = [ - 5 +4dx
Dién tich hinh phang can tim la: ¢ g

- +4=0c-1)(x - 4) 20 vxe [0:1]
Vi



|1
|10

1 | 5 i}
,\ S:I{I'(X" - 5x° +4)d>< :‘, X?_ 5Tx+4x

Nén

I—— E-|~4 =—.
5 3

y=x(1- x) vy V=X X

Cau 2: Hinh phang gidi han badi cac dudng cong c6 dién tich

bang?
Loi gidi
X =0
X(1- x)=x - xo X' +X* - 2x =0 |x=-2
X =1
Goi Sla dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng cong y=x(-
Y=X - X
1 L] 1
SZﬂf +X - Exdx:ﬂx%f— Exdx+"[x" +X - 2x|dx
Khi dé - -2 0
i 1
:‘ J‘(x-" +3° - 2x )dx+ J(x-"-rx*- Ex)dx‘ 8,33
s ; 3 12 12
: ' ( dvdt).
Cau 3: Tinh dién tich cta hinh phang gidi han bai cac dudng:
x 2 y:sinx,y:x,x:E,x:p
(1)}?28,}?:}{ ‘I,X:‘I,.XZI;(Z) 2 .
Loi giai
(1) y=€",y=x" - I,x:—l,x:l; v
& >0
&t xe[-l;l] A (¢-1)z0=¢e-(x¥-1)>0
= e‘—(x:—q:e‘— X +1
! s X 3¢ +4e-3
s~ fe- (¢ o= e x| S| 23
Dién tich -1 ! '
y:sinx,y:x,x:E,x=p Y
@ - y=e,//
p ]
Xe | —;p ; — ; : !
xét  1277] . sinx <l<x = sinx- x<0 = [S0X- X =X- snx LN F
0 T o
2 .
y =sinzx




P P (2
. . X
S:ﬂsmx— x|dx :J'(x— sinx)dx :‘ -+ 008X
g p —

Dién tich

ﬁ

Cau 4: Tinh dién tich cGa hinh phang giéi han bdi cac dudng:

_ _ _P
Y =00SX, Y =X+1,X =7, X

(1) y:EtIy:x-:x:D:x:I;(2) “
Loi gidi

(1) V=€.y=x",x=0,x=I.

|

S:ﬁé - x*|dx:](e‘ - X% )dx :|. e -
Dién tich  * '

e =1
X <1 h

e =l

Xét xe|0;1] I X 2-15 g - x? 20

X ‘

Y =00SX,y =X+1,X=
)

r3 |

X =P

Xe E;P
xét 12

= |m5x— (x+ |}| =x+1- COSX

= cosx- (x+1)<0

S00SX =l < X+1

o
S:ﬂcosx— (x+|]dx
o
Dién tich
’ _?;p: +4p+3

p i 2 '
X .
:J(x+|— cosx)dx :‘ ~—+X- sinx -
; 2

!B

(P):y

Cau 5: Tim a dé dién tich S cla hinh phang gidi han bai
d:y=x-13 x=qa x=2a (@>1) pznq In37

Loi giai

(P):y

Dién tich hinh phang giGi han bdi cac dudng
d:y=x-1 vy X=a, x=2a (a>1) 13

ZX

:G‘x:_-}
S=
Jx-1

In

2a
a

2a- 1
G_

e
=3

1
- (x- I]‘dx = ﬂ ﬁ‘dx :11n|x— |

=-~|E‘—x3|:e“—x3

I ‘:lﬂ?aﬁ

=p

X -2x
x-1 "dudng thang

X - 2x

x-1 "dudng théng

a

1=

L I



Do @>1 nén a=2,
‘Dang @: Thé tich vat thé tinh theo mat cat vuéng géc truc hoanh
# Phuwong phap
© Goi B 1a phan vat thé giéi han bdi hai mat phang vudng géc véi truc OX tai

cac diém ava b b, 1a dién tich thiét dién ctia vat thé bi cit bdi mat phang

X,

vudng goéc véi truc 5™ tai diém O

b,

la ham s6 lién tuc trén doan [a; b]

o Gid st

5B

Cau 1: Tinh thé tich V cta phan vat thé gi¢i han bdi hai mat phang X =1 va X =3, pié&
t rang khi cat vat thé bai mat phang tuy y vudng géc véi truc OX tai diém cé
hoanh do X (1 =X=3) tn} dugc thiét dién 13 mdt hinh chit nhat c6 hai canh I3
3X vy X

© Khi d6, thé tich ctia vat thé  duoc x4c dinh:

=Cac vi du minh hoa

Loi giai
Ta c6 dién tich thiét dign: SO =3XX =3
o 13
V = [3xdx =2 %[ =60
Cas 8 ol
Khi dé '

Cau 2: Tinh thé tich V cla vat thé nam gitra hai mat phang X=0 va X =P, biét rang
thiét dién cla vat thé bi cat bdi mat phang vudng géc véi truc OX tai diém

(0=x<p)

cé hoanh do X la mét tam gidc déu canh 2VSInNX

Loi giai

S(x) :(Em): ? =3 sinx

Ta c6 dién tich thiét dién:

v :T[S(x)dx :f[ﬁsinxdx =- ﬁmst 23

Cau 3: Cho phan vat thé 3) gidi han bdi hai mat phang cé phuong trinh X=0 v3

X =2 Cat phan vat thé (3) bdi mat phang vudng géc vaéi truc OX tai diém



(0 <x<2)

c6 hoanh d6 X , ta dugc thiét dién la mét tam gidc déu cé do dai

canh bang XN2- X Tinh thé tich V cla phan vat thé (‘5)
Loi gidi
X (2- x)43
, s X @03
Ta c6 dién tich thiét dién: 4
X (2- 03 . f3¢ Nk B2, 1.0 B
- @ - 2 = - 2 - = _X'\— — X -
1% |X T dx =7 ..fx (2- x)dx 7 ”J’x (2- x)dx 7 ‘.3 Z ‘ 3
Cau 4: Cho hinh phéng (#) duoc gidi han bdi dudng cong ¥ =V =X (M |3 tham s6

khac 0) va truc hoanh. Khi (H)quay xung quanh truc hoanh dugc khoi tron
xoay c6 thé tich V. Cé bao nhiéu gia tri nguyén cia M g& V <1000p

Loi gidi
Phuaong trinh hoanh d6 giao diém clda dudng cong va truc hoanh la:

m == X=4Hn
Thé tich vat thé tron xoay can tinh la:
[ _4pn |
m 3

v pj'(n’r X )dx p‘mx —x‘

= 4—pnf |rr4 <1000p 3
Ta c6: V <1000p 3 = |m <750 & - 3750 <m<4 750

Ta co V7505 9,08 5 m=0

Suy ra, cac gia tri m nguyén la
mE: =0 8- Te-0:-5:-4:-3:-2-- |;|;2;3;4;5;G;?;S;9;

Vay c6 18 gid tri nguyén cda m.
‘Dang ©: Thé tich khdi tron xoay
# Phuwong phap
(y=F(x)

© Xoay mién hinh phdang gioéi han: OX;x =a;x =b quanh truc OX.

© Buoc 1: Giai f(x} 0= x= cce[ab]

V =p I(f(X))-d_X
© Buéc 2: Tinh a
= Cac vi du minh hoa



Cau 1: Tinh thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gigi han bédi céc

dudng sau xung quanh truc Ox; ¥=2X-x,y=0,x=0x=2

Loi giai
V:p_[(zx— X:):dx :167'0
Thé tich khoi tron xoay ! 5

Cau 2: Thé tich cta khai tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gidi han béi d6 thi
II

Y e X=—
ham s6 Y =VEX e hoanh va cac dudng thdng X =0, 4 quanh truc
hoanh la
Loi giai
: “asinx
V =n |'1:a11 xdx =m dx 2
. R A e s : =-1 In|cosx|*
Thé tich khoi tron xoay can tinh la o i oS X | ”
_mln2
2
Cau 3: Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang () giGi han bdi

cac duong cong quay quanh truc hoanh
(1) }F:1||2+5]..]'.1X’ Ox V3 XZO' x:p' (2) };I:xz _,_311_;!!‘}:[]I X :I:I: x =2 .
Loi giai

(1) Y=V2+sInX 5y 3 x=0, x=p ;

P 2 P
o \% :pl‘l|(w.-‘2 +5'1nx) dx :p:['(z +sinx)dx —p(2x- msx)[t: —2p(p +1)

() V=X +3,y=0,x=0, x =2

1% :p:[(x; +3) dx :p:|(x" +6X° +9)dx :gp

Ta co:

o h (0<h=<R)

Cau 4: Khéi chdm cau cé ban kinh R va chiéu ca sinh ra khi quay hinh

ph&ng gidi han bdi cung tron cé phuong trinh Y =V = X" tryc hoanh va hai
duong thdng X=R- h X=R xung quanh truc OX. Tinh thé tich cGa khdi
chdm cau nay.



Loi giai
Ta cd thé tich cta khéi chdm cau la
R
X

R [ 3
V=p J’(H3 - x¢ )dx :p[ Rx- —
R-h \ 3

:p[R:rh— Rh(H- h)- %‘ :p[ Rh: ) g‘

"IR-h

©. Dang toan rén luyén

‘Dang ®: Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

f(x)

Cau 1: Cho ham so lién tuc trén i - Goi S la dién tich hinh phang gigi han bdi

cac dudng V=0, y=0,x=-2 va X3 (nhu hinh v&). Ménh dé nao dudi

day dung?
Yi
1

_O 3 T

S=- [f(x)dx- [f(x)dx. S= [f(dx- [F(dx.

A B

S=- [F()dx+ [F()dx.
¢ 5T RS [T b

5= [feddx+ [f(dx
Loi gidi
Chon B
S= [If()dx = [[f(ldx+ [F0Idx = [F(dx- [FGx)dx.

Ta cb



y=) lién tuc trén doan @b . Goi D |a dién tich hinh phang
(C):y=f(x)

Cau 2: Cho ham sé

gidi han bai do thi , truc hoanh, hai dudng thang X =4, Xx=b (nhu

hinh vé duéi day).

Gia st b 13 dién tich hinh phang D. Chon céng thic ding trong cadc phuong

an A, B, C, D cho duéi day?

5, = [f0)dx+ () 5, = [F(xs [00dx
A. a a . B. a 0 .

5, = [f60dx- [f()ax 5, = F0dax- [ax
C. a a . D_ a a .

Loi gidi
Chon B
+ Nhin do thi ta thay:
0(0;0)

e PO thi ©) cat truc hoanh tai

0] = F(0)

* Trén doan [G;O] , do thi © & dusi truc hoanh nén

©) |f(x)| :f(x)

e Trén doan [O;b] , do thi G trén truc hoanh nén

s, = [[f(CJdx = [|fOfaxs fFOd)ax = [F(Idxs [F(ax
+ Do d6: @ a @ 0 -

y=fKx)

Cau 3: Dién tich cta hinh phang dugc gidi han bai dé thi ham sé , truc hoanh

va hai duong thang X=a, X=b(a< b) tinh theo céng thic nao dudi day ?
Yk /
a / /b

/c 0

=Y




5= [fG0dx+ [FGddx. 5= [f(x)ax
A. a c B. a

5=- [F(dx+ [F(x)ex. 5= h[f(x}dx‘
C. a ¢ D. a
Loi giai
Chon C

Dién tich cGa hinh phang dugc gidi han bdi dé thi ham sé y=()

hoanh va hai dudng thang X=a, x=b |3;

, truc

0o c o

S= f(ldx = [f(hdx+ [F(dx = [FGIdx+ [Fx)dx

a a r

Cau 4: Goi S I3 dién tich hinh phang gidi han boi céc duong ¥ =/

a= IIf(X)dx b= :jf(x)dx

, truc hoanh va

hai dudng thdng X =3, X=2 P&t

-3 0 1

Ménh dé nao sau day la dung.

A. S=a+b. B. S=a- b C. S=-a-b. D. S=b-a
Loi giai

Chon D

5= [[f0ddx= [f(dx+ [FO)dx=- [ fO)dx+ [f()dx=-a+b

Ta cb

y:f(x)

lién tuc trén doan [a;b] c6 do thi nhu hinh bén va

(H)

Cau 5: Cho ham sé

ce|ab| Goi S Ia dién tich cGa hinh phang gi6i han bai dé thi ham sé
y=Fx)

va cac dudng thang Y =0, x=a, x=b_Ménh dé nao sau day sai?



YA

0
5= [fGdx+ [F()dx 5= [fJdx- [f(:)dx
A. é . B. ¢ .
s:]]f(x]dx S:]'f(x}dx+]‘f(x)dx
C. a . D. a b ]
Loi giai
Chon A
Ta co:

5= [IfGldx = [f(ddx+ - FI]dx= [fGdx- [F(dx= [fGdxs [f()dx

-3
Cau 6: Dién tich hinh phang dugc gidi han bdi dé thi ham sé y—\/;’ truc hoanh va
hai dudng thang X =1, Xx=8 |3

hcl 4 3 el
A. 2. B. 4. c. 7. D. 8.
Loi giai
Chon A
o i | -2
Ta c6 VX =0tran doan 18l han i !
n R . e am s e y=(x-2Y-1 . .
Cau 7: Dién tich hinh phang gidi han bgi dé thi ham sé , truc hoanh va
hai dudng thang X =1X =2 pang
1 2 3 7
A. 3. B. 3. C. 2. D. 3
Loi giai
Chon B

S::ﬂ(x— 2) - I‘dx :]]xl - 4x +3|dx =
Ta co: ! !

: )
J(x3 - 4x +3)dx‘ :%
1



Cau 8: Tinh dién tich S hinh phang gi6i han bdi cac dudng ¥ =X *LX="LX=2
truc hoanh.

A. S=16 B. S=6, C. 6 D. S=13,

Chon B

S= :ﬂx: + I|d,‘{ =:r(x: +1)dx =6
Ta c6: 3 3 .

Cau 9: Goi S 13 dién tich cta hinh ph&ng gidi han béi cac duong Y =2, ¥=1, x=0,
X =2 Ménh dé nao dudi day sai?

Szzﬂz‘-||dx S= fi- 27| dx S:](I—E‘)dx S:ZKE‘—I)dx
A. 0 . B. ¢ A o A » .
Loi giadi

Chon C
Xét xe[0;2] ,taco 27>2" = 2">1 pgn o I|:T_ :
S:iﬂz‘ - ||dx:iﬂ|- 2 dx:](z‘ - 1)dx

Dién tich hinh phang can tinh la ¢

Cau 10: Hinh ph&ng gi6i han bdi cac dugng ¥ =4+2X- X" V=X x=-1 x=2 ¢4 dién

tich la
A. 9 dvdt. B. 12 dvdt. c. 15 gvdt. b. 6 dvdt.
Loi giai
Chon A
x=-1
—
Ta ch: 4+2%x- X' =X" = -2X +2x+4 =0 x=2

Dién tich hinh phang gi6i han béi cac dudng YEAFIX-X Y x=-1
X=2 13

’

- .

2 2 ) X
= e x- = e 26 )i v -2
| =9 (qvdt).

Cau 11: Cho hinh phdng D gidi han bdi dudng cong V=X*1 truc hoanh va cac

duong thang X =0.X=3 Khai tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc
hoanh cé thé tich V bang



5

A. V=12p B. 5, c. V=32p, D. V=9,
Loi giai
Chon B
V =p [ +1) dx =P

Cau 12: Dién tich hinh phang gi6i han bai d6 thi ham sé Y =X truc tung, truc
hoanh va dudng thang X =P bang

A. 1l B. 3. C. 2, D. 4.
Loi giai
Chon C
Hoanh dd giao diém cla dé thi ham sé Y =95X vi truc hoanh 13 nghiém
phuong trinh

oosx=0= x=

(e

+kp X =

p
. Xét trén [O;p] suy ra 2
£
S::[msxdx— Jj|'ccus;!rcd;!< =2

0 ]

Dién tich hinh phang can tinh la

Cau 13: Dién tich S cta hinh phéng gi6i han bdi d6 thi ham s6 Y =, truc hoanh
OX, cac dudng thang X =1, x=2 |3

7 8
S:— S:i
A. S=8, B. 3 c. 3. D. S=7
Loi giai
Chon B
3 2
S:ﬂx ‘dx=J’xdx—? 8. 1_7
Dién tich hinh phangla | 1 13 3 3

Cau 14: Cho ham so y=r() lién tuc trén i va thdéa man flo)<o< (- I). Goi S 1a

dién tich hinh phang gidi han béi cac dudng y:f(x)' Y=0 x=-1y3 x=1,
Xét cdc ménh dé sau
S= [fOddx+ [[f()|dx S= [If(ax
(1) - g . (2) )
| 1
5= [f(x)dx 5:‘ J'f(x]ldx‘
A . A .

(3) (4)



S6 ménh dé dung la
A. 3. B. . C. 4. D. 2.
Loi gidi
Chon B
Ta c6 dién tich hinh phang gi¢i han bdi cac dudng yzf(X), V=0 x=-1y3
S= ﬂf(x]dx
x=l13 A nén (2) dung.
|

i S = (f(x)dx
Do floy<o< (-1) nén ! sai.
S= [fOddx+ [fx)|dx

1
sai va 1 a

s =‘ [F(ax

Tuong ty sai.

Cau 15: Khéi chdm cau cé ban kinh R=3 va chiéu cao N=! sinh ra khi quay hinh
phang gidi han bédi cung tron cé phuang trinh y=N9-x truc hoanh va hai
dudng thang X=2, X=3 xung quanh truc OX. Tinh thé tich khéi chom cau

nay.
% 10p
A. 3. B. 2p. c. 3. D. P.
Loi giai

Chon A

v :p.|('§l— X )dx :p‘ 9X - %‘ :STJD
Ta c6 thé tich khéi chém cau 1a : - Iz

AoB=P

Cau 16: Cho tam giac vudong OAB ¢4 canh OA =a ndm trén tuc OX va 3,

Y B

I T

/

Goi P 13 khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam gidc OAB xung quanh truc
Ox

\

pa pa
A. 3pa B. Pa . c. 3. D. 9 .



Loi giai

Chon B
p
Do OB di qua gbéc toa dd va tao véi OX mot géc 3 nén
DB:y:tan%x:ﬁx
V =p |(J§x) dx =p fx‘dx :px7‘|j —pd
Khi d6, thé tich cta khéi P 1a: d d (dvtt).

Cau 17: Goi %, S 1an lugt 13 dién tich hinh vudng canh bing 1 va dién tich hinh

phang gidi han bdi cac duong Y =X *1, ¥=0 x=-1 x=2 Khang dinh nao
sau day dung?

A.S =S .55, ¢ 8 p =S
Loi giai

Chon D

S =l

: 65 =5,

S, = [ +1- 0]dx =6

Tacé ' -
Cau 18: Goi (H) 1a hinh phang gidi han béi cac dudng ¥ =% *X° 2 VEIXH4 x=l oy

a a
X =4 Cho dién tich hinh phang (&) bang b (dvdt), véi ZPE¥ ya b 13 phan
s6 t6i gidn. Gia triT =a+b pang:

A. T =67 B. T =25 c. T =76 D. I =23
Loi giai
Chon A
Ta co dién tich hinh phang (H) bang

S= [0 +x- 2)- (2x+ 4)fdx = [ - x- 6]dx

Phuong trinh X = X- 6 =0 ¢4 nghiém X =-2 (loai), X =3(nhan).

_l(x: . a)d}:‘ _22, |§' _61

]

Szﬁx*—x—ﬂdx
[0 x- o) 2.2-0

Suy ra
Do d6 a=61 y§ b=6,
vay T =a+b=07,



Cau 19: Cho tam giadc vuong OAB ¢4 canh OA=a nim trén tuc OXx va

AGB:a‘ O<a EE‘
\ 4], Goi b |3 khsi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac

OAB xung quanh truc OX. Tinh thé& tich V cta P theo @ va a.

y B

ptan’a.a 3ptan® a.a psin’a.a 2pcos’a.a

A 3 B 2 C 3 D 3
Loi giai
Chon A
Do OB di qua g6c toa d6 va tao véi OX mét géc @ nan OB:y=xtana
Khi d6, thé tich ctia khéi © Ia:
v :pu[(x,tana Y dx =p tan’ au[xzdx :ptan:; a.x | _p tﬂlg a.d
0 0 |' (dvtt).

Cau 20: Cho mot md hinh 3D mé phdng mot duong hdm nhu hinh vé bén.

Chiéu dai cia dudng hdm mé hinh 1& M, mat phang vudng géc v3i mat
day clla dudng ham tao dugc thiét dién la moét hinh parabol, thiét dién c6 do
dai canh dady gap doi chiéu cao. Tinh thé tich khéng gian bén trong dudng
ham mo hinh, biét chiéu cao ctia moi thiét dién parabol cho bai cong thic
y=3- Ex

5 (don vijla M), vGi X |a khodng céch tinh tir 16i vao 16n hon cla
dudng ham mo hinh. Két qua lam tron dén hang don vi.
A. 29, B. 30, C. 28, D. 31,

Loi giai
Chon A



Xét mot thiét dién parabol cé chiéu cao 1a 1 va d6 dai day 2h va chon hé

Oxy

truc nhu hinh vé bén

Y

A )

O\ h

(P) (P):y:axhh, (a<0)

Parabol c6é phuong trinh

|
co BO(P) g _gp o = 0= 3 [@00>0)

gt
Dién tich S cda thiét dién: , két hop chiéu cao

-~

h=3-=x
5

a ~ y 2
S(x):%‘} %x‘
Ta dugc dién tich thiét dién la v 2

Thé tich khéng gian bén trong cldia dudng ham mé hinh:
5 5o 4 7
1% :I‘IrS(x)dx :.-E‘. 3- Ex_‘ dx ~28,888

Vay V =29 (mﬁ).

Cau 21: Cac nha kinh té stir dung dudng cong Lorenz d€ minh hoa su phan phdi thu
nhap trong mét quéc gia. Goi X la dai dién cho phan tram s6 gia dinh trong
mdt qudc gia va Y 1a phan tram téng thu nhap, mo hinh Y =% sé dai dién cho
mot quoc gia ma cac gia dinh c6 thu nhap nhu nhau. Pudng cong Lorenz

y :f("), biéu thi sy phan phéi thu nhap thuc té. Dién tich gilta hai mé hinh

nay, vgi 0=x=100 pjéu thi “su bat binh ddng vé thu nhap” cla modt quéc
gia. Nam 2009 gudng cong Lorenz cGia Hoa Ky ¢ thé dugc mé hinh héa bai

. L v =10,00001x" +0,0224x + 1,606 :,D =X =100
ham s6 y ( ) ,

Trong d6 X dugc tinh t&r cac gia dinh nghéo nhat dén giau cé nhat. Su bat
binh ddng vé thu nhap cta Hoa Ki vao nam 2009 ¢4 gia tri gan nhat vdi gia
tri nao dudi day?

A, 7922,9 B. 2922,9 C. 20855 D. 2077,1

Loi giai



Chon C

Su bat binh ddng vé thu nhap cda Hoa Ki vao nam 2009 |3 dién tich hinh
phang S gi6i han badi hai dé thi:

Yex
y =(0,00061%° +0,0224x+1,666) " ﬁ
X =0+ X =100 = S= [‘(a,ﬂmmf+a,0334x+|,am)’- x| dx

S&r dung may tinh cam tay, ta dugc S ~2085,5

Cau 22: Cho mét cai c6c thay tinh hinh tru ban kinh ddy 1a 6cm, chiéu cao 1a 10cm
dang dung moét lugng nudc. Tinh thé tich lugng nudc trong c6c, biét khi
nghiéng coc nudc vua lac khi nudc cham miéng coc thi ¢ ddy muc nudc
trung véi duong kinh day?

—,
]
e 2
A. 240 cm’ B. 250 cm’ C. 245 cm’ D. 249 cm’

Loi gidi
Chon A
Céc hinh try c6 ban kinh R=6 cm | chiéu cao h=10 cm

Gan hé truc toa d6 nhu hinh vé bén




Mot mat phdng tuy y vudng géc véi truc OX tai diém X (-6 <X =6) cit vat thé
theo thiét dién c6 dién tich 1a 5.

Ta thay thiét dién dé 1a mot tam gidc ABC vuéng tai B nhu trong hinh vé.

1 I 2 s _ R
s S(x)=S,,. —EAB ‘BC = BC' tana _E(R X)
5 5(36- %)
V = [SGddx = [———dx =240

Vay thé tich luong nuéc trong céc 1a 500 an’

b) Tim @ sao cho thé tich V 16n nhat.

p
_ O<a <—
Xét ham sg Y =tana ;i 4
y = Iﬂ }D,*-?'{:‘E‘ U;E B O;B]
Ta c6: cos a 4] nén ham s Y =119 ggng bien tren | 4
y=tana <tan” :I,vaE| D;E‘ _ yPtn‘ad pa
Khi d6, 4 L4 3 3

a =
Dang thic xay ra khi tana =1 hay

‘Dang @®: Cau trac nghiém dung, sai

£

P
4

Cau 1: Cho ham so6 lién tuc trén [a;d] va cb do thi nhu hinh vé. Biét do thi

f(x)

cat truc hoanh tai 4 diém a,b,c,d' dong thoi tao véi truc hoanh va 2

(H)

X =ax=d

dudng thang thanh mét hinh phang gém 3 phan cé dién tich

lan luot 13 555 nhu hinh vé.

a O c d _
b Z T
Sy

Xét tinh ding, sai cia 4 ménh dé sau:

S :b[f(x)dx
(a) @

)

S, =- [|f(x)dx
(b) ¢



S, =- dff(x)dx

(c)

L = [Fax- Zj'f(x]ldmj'f(x)dx

- Loi giai
S :}f(x)dx

Dua vao hinh vé, ta cé:
» Chon DUNG.

S =- Ej]f(:~<)|.:i><
(b) ¢ :
S, =tj] fOc)dx =- }f(x)dx

Dua vao hinh vé, ta cé: (do fO)<0,xe [b‘lq ).

» Chon SAl.

S, = [f(dx
(c) ¢ :
(6 =[£G
S, = [|fUddx = [flx)dx
Dua vao hinh vé, ta cé: Eﬂ J (do f(x}z&,xe[qd‘ ).

» Chon SAl.

S = }f(x)dx - ]'f(x)dx + ]’f(x}dx
(d) o b ¢ :

S = [IF00]dx = [FO)dx- [F(Jdx+ [F)dn

Dua vao hinh vé, ta cé:
» Chon DUNG.

Cau 2: Cho hai ham s6 fOI=-x+4 V3 g(x)=x- 1

dé sau:

. Xét tinh dung, sai cla cdc ménh

(Hl) f(x),0x

(a) Dién tich hinh phang tao bdi va hai dudng thang

46

, S = =3

X=-3,X=3 |\



(b) Dién tich hinh phang (#,) tao bi F.0x s pa dudng thing
: 32
= X =2 s S(H:] :‘I‘f(X}d_X :?
=" 7" la -2
(c) Dién tich hinh phang (#,) tao bai 9(x),0x va hai dudng thang
Sy = J'g(x}dx?_l‘g(x}dx =0
X=-3,X=3 |\a -3 1
(d) Dién tich hinh phang (#,) tao bdi 9().0x s i dudng thing
1 3
e Sy = [90ddx+ [g(x)dx =10
X—-3,X—3 |\a 5 I )
Loi giai
(a) Dién tich hinh phang (H,) tao bai F).0x va hai dudng thang
: 46
oy = x)dx =—
om0 =S
: 46
S(I—.’_] = 'ﬂf(}qu BEY
Ta c6: -3 .
» Chon DUNG.
(b) Dién tich hinh phang (H,) tao bi FOD.0X s hai dudng thang
: 32
X=-2x=2 . S(H:] = rf(ﬂdx :?
T 7% la -2
: : 32
S(~,_]: f(x dx = f(x}dx B - 7.9
Tacs: n ] f 3 (do f(X}_D’XE[ “‘“l)
» Chon DUNG.
(c) Dién tich hinh phang (H3) tao bdi 9(x),0x va hai dudng thang

X=-3,x=3 5 S{H._] ::l‘g(x)d.x+rl‘g(x)d_x :f].

S = [l900fdx = [g0ddx+ [g()dx =10
Ta c6: - - '

g(x}:;[l,xe[l;B])

(do g(x)t_:[],xe[—B;I] va

» Chon SAl.



(d) Dién tich hinh phang (#,) tao bai 9(x),0x

X=-3,x=3 3 S = _!Q(X)dx?l_[g(x)dx:m.

va hai dudong thang

Sury = [l900dx = [gbddx+ [gbdax =10
Ta cé: 3 i

(do g(x)::ﬂ,xe[—B;l] V3
g(x)::[];xe[l;?s] )

» Chon DUNG.

Cau 3: Cho ham sé y=r()
f(x)

‘A R -3;3 , an . N o ca Ly
liEn tuc trén [ ] CcO dob thi nhu hinh vé, Biét rang
tao véi truc hoanh va 2 dudng thang X~ 3X=3 mat hinh phang (&)

gom 2 phan cé dién tich lan luot la ey

uk
2

sy

Sl 0o

) S S

Xét tinh ddng, sai cia 4 ménh dé sau:

S :]'f(x)dx
(a) a

S, :‘ |( 2X + 4)dx‘ =
(b) :

-

S :-j’(x+3}dx+ IIE(DH J(— 2X +4)dx

(c)

o =5 - [(-2x+4)dx
@ > f
Loi giai
(x+3, xe[-B;- I]
fx)=12, xe[-1;1

-2x+4, xe[l;3]

Xét ham s y=r0. ta co:



S = ]'f(x)dx
) & :

(a

S =_]]f(x]dx

Ta co:
» Chon SAl.

S, :‘3|(—2x+4}dx‘ =1
(b) I
) 5::3—2x+4dx:3 —2x+4)d}:‘:l
Do f(x) =-2x+4 <0,xe | 2;3] nén ﬂ | ‘[( _
» Chon DUNG.

S :-j'(x+3)dx+ IIE(DH :[(- 2x +4)dx
(C) -3 -1 I .

-

S :‘ﬂf(x]dx :-‘i‘(x+3)d}ﬁ+ I_[de+ J(—2X+4)dx

Dua vao hinh vé, ta co: 1 .

» Chon DUNG.

H) —

=5 - 3 - 2x +4)dx
(d) J( :

Si = [[f(X)dx =5 +8, =5 - [(-2x+4)dx
Ta c6: -3 2 :
» Chon DUNG.

Cau 4: Cho khéi chép déu c6 day 1a hinh vudng canh L va chiéu cao 1a 1. Chon truc
OX sao cho géc O trung véi dinh cla khéi chép va truc di qua tdm cua day.
(nhu hinh dudi).

Ya

(@]

(a) D4y cla khdi chép nam trén mat phang song song véi OX.

[




(b) M&i mat phang vudng géc véi truc OX tai diém c6 hoanh dd bang
x(0 EXEh}, cat khéi chép theo mat cat la hinh vudng canh 4,

sk)=Lx
(c) Dién tich mat cat Ia h .

, , v=irh
(d) Thé tich cha khéi chép la 3

Loi giai

=Y

(a) Day cua khdi chép ndm trén mét phang song song véi OX.
Day cua khéi chép ndm trén mat phang vudng géc véi OX tai X =h,
» Chon SAl.

(b) M&i mat phadng vudng géc véi truc OX tai diém cé hoanh dd bang

x (0 E“Xih}, cat khéi chép theo mat cat la hinh vuéng canh 4,

M&i mat phang vudng géc véi truc OX tai diém cé hoanh doé bang

X(0=x=h) "4t ki chép theo mat cat I hinh vudng c6 canh 1a 4.

» Chon DUNG.

s(=ky
(c) Dién tich mat cét 13 h
a
X_2
h L a:£x
Theo dinh Ii Tha-les, ta cé 2 suyra h
] S(x]':E,x:
Do d4, dién tich cia mat cat nay la .
» Chon SAl.
L0
V="Lh

(d) Thé tich cta khéi chép la 3



h

o L, x| 1,
V_fs(x)dx_fh_:x dx_F?\ _th

Thé tich cta khoi chép nay la
» Chon DUNG.

C&u 5: Cho d6 thi ham s6 Y =% va hinh dugc td mau nhu dudi.
Y

__r/

-1 O 1

=Y

(a) Hinh phang dugc td mau gidi han bdi 3 dudng
I ol
S= J(E‘)_ dx
(b) Dién tich hinh phang dugc tinh bdi cdng thic -1

S:e-l

(c) Dién tich hinh phang e
(d) Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phdng dé quanh truc OX 13
1 (., 1]
v=ple- 5]
Loi giai
(a) Hinh phang duoc t6 mau gidi han bdi 3 dudng.

Hinh phang dé gidi han béi bén dudng y :é(, truc hoanh va hai dudng thang

x=-1 x=1,
» Chon SAl.
I ol
S=((e*) dx
(b) Dién tich hinh phang dugc tinh béi céng thiic -
S= ﬂe‘ dx = [e*dx
Ta c6 dién tich hinh phang - - .
» Chon SAl.
~ S=e- 1
(c) Dién tich hinh phang e,
1
S= [e‘dx —e =e- !
| e

Ta c6 dién tich hinh phang



» Chon DUNG.

(d) Thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phdng dé quanh truc OX |3
1 (., 1]

v=ple- 5]

Ta c6 thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phang dé quanh truc OX |4

V =p J'(e‘ ) dx =p J'E:‘dx =0 I;e:‘

1 r .
_|p‘é |‘
L2 e |

» Chon DUNG.

Cau 6: Cho dé thj ham s6 ¥ =X - ALy Y=X-1 5 SiS )y phan dién tich phan
dugc t6 nhu trong hinh duéi.

Y

(a) Dién tich hinh phang giéi han bdi dé thi ham s6 Y =X ~3X*2 3

| X +4x- 3)dx
V=x-15 T|(

(c) S =S,

(d) Dién tich hinh phang giéi han bdi d6 thj ham s ¥ =X = 3X*2. y=x-1,

'J(-xf +4x- 3)dx =
X=0. Xx=3|3 4

Loi giai
(a) Dién tich hinh phing gi6i han bai d6 thi ham so V=X ~3X+2 3

.J(—x3+4x— 3 )dx
y=x-1 13 4



Dién tich hinh ph&ng gidi han bai dé thi ham sg ¥ =X =X+ 5 V=X-1 3

3|(x— 1- (- 3x+ 2))dx:3|(- X +4x- 3)dx

» Chon SAl.

» Chon DUNG.
(c) S, :Sz_

S, :-|(x— 1- (3¢ - 3x+2))dx :.|(— X' +4x- 3)dx :‘ - %ﬂ“?f - 3X T
; .' | -

=-9+|s-9-|-l+3-3| 4
3 |73

Vay 5 =5,

» Chon DUNG.
(d) Dién tich hinh ph&ng giéi han bai dé thi ham sg ¥ =X = 3x*2, y=x-1,

f(-x° +4x- 3)dx =
X=0.x=3 |3 d

Dién tich hinh phang gii han béi dé thi ham sg ¥ =X ~3X*2. y=x-1. x =0,

3

ﬂ— X +4x- 3|d>< =5 +85, zg

X=313 9
» Chon SAl.

Goi (#) Ia hinh phing giéi han béi cac duong Y= SIX Y=l
x=al0 <a ::p}’ x=p
(a) NEu a@=P thi dién tich cla (£) bang 0.
(b) Néu a=0 thi dién tich cua (H) bang P+2.

, (H) S=p- a+i p ] ]

(c) Néu dién tich cua hinh la 2 thi a la s6é nguyén chia hét cho

0.



o

(5) [ﬂnxdx =5'- p-a

13 S th ¢
Loi giai

(H)

(d) Néu dién tich cta hinh

(a) Néu a=p thi dién tich cla bang 0.

o
( ) ﬂl +51HX|C]_X =0
Néu a=P thi dién tich cua bang ¢ :

» Chon DUNG.

(b) Néu @=0 thi dién tich cla (£) bang P+2.
b) Bung.
Néu a=0 thi dién tich cla (£) bang
e 2
']I +sinxdx = [(I +sinx)dx =(x- cosx]f =p+2
» Chon DUNG.
3
e i o (H)  STP-atS 2o e
(c) Néu dién tich cua hinh la < thi d la s6 nguyén chia hét cho

9.
(H)

Dién tich cda hinh la

S:Pﬂl +sinx|dx :](I +sinx)dx =(x- msx]i =p+1- a+cosa

3
\  S=p-a+=
Theo dé, ta cé: 2
3 | p
p+l-a+cosa=p- a+= < OSd=—= d=—
Nén 2 2 3 (vi 0=a=p),
a p
Do do, 3 va khéng chia hét cho 9.
» Chon SAl.
D
(H) [sinxdx =S'- p- a

(d) Néu dién tich cda hinh 1a S thi s

Dién tich cda hinh () la:



s :Pﬂl +sinxdx :P[(J +sinx)dx :xE + P[sin xdx =p- a+ JJI'sin xdx

"
LT & a a

o
= [sinxdx=S- p+a

i

» Chon SAl.

Cau 8: Trong mat phang OXY cho ham sé y=x+x va VEX+X
(a) Hoanh d6 giao diém cla dé thi hai ham s6 trén 1a X =0 hodc X =-1

(b) Dién tich hinh phang gidi han bai dé thi hai ham sé trén va x=0, x=I1

S= |(J; x*)dx

dugc tinh theo céng thic ¥
(c) Dién tich hinh phang gidi han bdi dé thi hai ham s6 trén va X =0, x =1

1 1
5= I(X+ X )dx- |(x+\l";)dx
dugc tinh theo céng thic o g

(d) Dién tich hinh ph&ng gidi han bai d6 thi hai ham sé trén va X=0, x=I p3
1
ng 3 dvdt
Loi gidi
(a) Hoanh dd giao diém cua d6 thi hai ham s6 trén 1a X =0 hodc X="1,
Phuong trinh hoanh giao dd giao diém cua hai d6 thi ham sé trén la

x =0
=1

X+JX =X+X o x=x XZI.
» Chon SAl.
(b) Dién tich hinh phang gidi han badi dé thi hai ham sé trén va X=0, x=1

S:I|U;— X )dx

dugc tinh theo céng thic @

Dién tich hinh ph&ng dugc gidi han bédi cac dudng yEx+x o y=Exa
x=0 x=l|3:

S:Iiﬂ(x+\f§)— (x+ x’)‘dx

- =R



Cau 9: Cho hinh phang

» Chon DUNG.
(c) Dién tich hinh pha&ng gidi han badi dé thi hai ham s& trén va x=0, x=1

1 1
S= |fx+ X )dx- |(x+\l'§)dx
dugc tinh theo céng thic ¢ d .

Dién tich hinh phang dugc giéi han béi cac dudng y:}”\&, y=x+x
x=0 x=I|3:

S:Iiﬂ(x+\1'§)— (x+ x’)‘dx

:Iﬂ(:ﬂ J;) (x+x3)l dx
o (

Ui X+ X 2x+ % h‘xe[ﬂ;]] )

:I‘[(x+ -J;)dx— I‘|(x+x:)dx

» Chon SAl.

(d) Dién tich hinh phang gidi han béi dé thi hai ham s6 trén va X =0, x =1 p3
1

ng 3 dvdt.

Dién tich hinh phang dugc gi6i han béi cac dudng y:x+\&’ y=x+x
x=0, x=1 13

S:IJ(J;— xz)dx =

2 20X
X
3

1.1
3 3 dvdt.

» Chon SAl.

(£) giGi han béi cac duong Y =X *3, V=0 x=0, x=2 xgt
tinh ding sai cla cdc ménh dé sau:

) (H) S{r’] ::I(X: + 3)d.x
(a) Cong thic tinh dién tich hinh phang la: 0 :
26

(D) bang 3.

(b) Dién tich hinh phang

(c) Cong thic tinh thé tich khoi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang (#)

v :_|(x: +3):dx
xung quanh truc OX |a: @



(H

(d) Thé tich khai tron xoay sinh ra khi quay hinh phang ) xung quanh truc
202
OX bang 5 .

Loi giai
(H) S :[(X' + B)dx

(a) Cong thic tinh dién tich hinh phang la: ]

) (H) ﬁr’] = J.(X: + B)d.x
Cong thurc tinh dién tich hinh phang la: 0 .

» Chon DUNG.

26

(£) bang 3

(b) Dién tich hinh phang

o 26
. (H) S{H] = J(X_ - B)d}( :T
Dién tich hinh phang la ¢ .

» Chon DUNG.

(c) Céng thic tinh thé tich khai tron xoay sinh ra khi quay hinh phang (H)

v :_|(x3 +3): dx
xung quanh truc OX |a: @

CoOng thirc tinh thé tich khoi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang (#) xung
Vv :p-[(X': +3):d_){

quanh truc OX |a; d

» Chon SAl.

(d) Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang (H) xung quanh truc
202

OX bang 5 .

.y o : : . . (H)
Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang xung quanh truc
Ox |a:
: 5 M7
Vv =p [(X: +3) dx :._.U._.p

» Chon DUNG.



Cau 10: Khdi chdm cau cé ban kinh B=5 va chiéu cao n=! sinh ra khi quay hinh
ph&ng gidi han bdi cung tron cé phuong trinh ¥ =V25- X truc hoanh va hai

dudng thang X =4, X=5 xung quanh truc OX,

(a) Khodng cach tir tdm cla khéi cau dén khdi chdm cau bang 3.

(b) Thé tich cta khéi chém cau Vi dugc tinh theo cbng thuc

v :p](EE— X )dx

y 1P
(c) Thé tich cia khdi chdm cau L3

(d) Goi V. |3 thé tich cla nlia khéi cau cé ban kinh bang 5. Ti s6 thé tich
vV, 7

v, 135

Loi giai
(a) Khodng céch tir tAm cuta khéi cau dén khéi chém cau bang 3.
Khodng céch tlr tdm cla khéi cdu dén khéi chdm cdu bang 5- 1=4,
» Chon SAl.

V,

(b) Thé tich cia kh6éi chdm cau *' dugc tinh theo cong thic

Vv :p'|(35— X )dx

Thé tich cha khéi chom cau dugc tinh theo c6ng thirc

v :pifx.fzs X dx :pi[(EE - X7 )dx

» Chon DUNG.

L
(c) Thé tich cta khdi chdm cau b3

F_ ) 2 _ | X \[ _Hp

V =p [(EE—X )dx =p 25%- = || =
Ta c6 thé tich khéi chém cau Ia i ' P

» Chon DUNG.

(d) Goi V. 1a thé tich cla nlra khéi cau cé ban kinh bang 5. Ti sé thé tich
vV, 7

v, 125



Goi V. 13 thé tich cla nra khéi cau cé ban kinh bang 5. Ta c6

1 4 _. 230
V, =—.—p5 =——
: =33P 3 p_
14

Vi 3" 7
V. 250 125
: P

Suy ra

» Chon DUNG.
Cau 11: Cho tam giadc vuong OAB ¢6 canh OA=a nam trén tuc OX va

ADB:a‘ D{a-ﬂg‘
- <!, Goi b |3 khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac
OAB xung quanh truc Ox,

Y B

O_—1 I Z
z’

a :B ﬁ
(a) Khi 4 thithétich V cda khsi P 1a 3 (dvtt).
a :B ﬁ
(b) Khi 6 thi thé tich V caa khéi P 1a 9 (dvtt).
Apa |
e , < b s . .., cosa<—
(c) Khithétich V cha khéi P 1a 3  thi gi tri ~.
pd
(d) Khi TBna =cota thi th& tich V cta khéi P 1a 3 .
Loi giai

pa
a= Pra
(a) Khi 4 thi thé tich V cla khoi b la 3 (dvtt).

ke

P P
= OB:y=tan—x =x
Do OB di qua gdc toa do va tao véi OX mot géc 4 nén 4 .

Khi d6, thé tich cta khéi P theo : ) (dvtt).

» Chon DUNG.



a:E pCf
6

(b) Khi thithétich V cta khéi P 1a 9 (dvtt).

P OB:y=tanfx==
Do OB di qua g6c toa dd va tao véi OX mét géc 6 nén 0

B

Lri

oo | aafyancss
Khi d6, thé tich cta khéi P theo i3 ; .
» Chon DUNG.

" _pa

7 (dvtt).

4pc

1
3

Cosa < —

(c) Khi thé tich V cuta khéi by thi gia tri

=

Do OB di qua g6c toa do va tao véi OX mot géc @ nén OB:y=tana.x

1% :pu[(tana.x}: dx :ptan- a.x | :ptan- a.d
Khi d6, thé tich cta khéi P theo )

; 3o, 3
(dvtt).
V:;tpﬂ ﬁptﬂﬂ'a-ﬂ :*HUG e tan’a =4 = __—tan‘a+l =5= IIDSﬂ:iI
DO 3 3 3 Ccos™ a JE .
0<a<P Wsa =—=
Mat khac :

» Chon DUNG.

pa
(d) Khi TBna =cota thj thé tich V ca khéi P 13 3

Ta c6: Do OB di qua gbc toa do6 va tao véi OX mot géc @ nén
OB:y=tana.x

Vv :puﬂtmla.x}: dx :ptan?; ax| :ptalg a.da
Khi d6, thé tich cda khéi P theo ¢ !
(dvtt).

Do tana =cota = tan’a =oota.tana =1« tana =+

O<a<E

Mat khac 2 nén tana =1

3 3 (dvtt).
» Chon DUNG.

-V :ptan-a,a _pa

Cau 12: Cac nha kinh té sir dung dudng cong Lorenz dé€ minh hoa su phan phdi thu
nhap trong mét quéc gia. Goi X la dai dién cho phan tram s6 gia dinh trong
mot quéc gia va Y 13 phan tram téng thu nhap, mo hinh ¥ =% sé dai dién cho



mot quéc gia ma cac gia dinh cé thu nhap nhu nhau. Buong cong Lorenz

y :f("), biéu thi su phan phéi thu nhap thuc té&. Dién tich gitra hai mé hinh

nay, vgi 0=x=100 pjéu thj “su bat binh dang vé thu nhap” cla mdt quéc
gia. Nam 2005 gudng cong Lorenz cGia Hoa Ky cé thé dugc mo hinh hda bai
ham sé

y=(0,000615 +0,0218x+1,723) ,0 <x <100

Trong dé X dugc tinh tU cac gia dinh nghéo nhat dén giau cé nhat (Theo

R.Larson, Brief Calculus: An Applied Approach, 8™ edition, Cengage

Learning, 2009)

Xét tinh ddng/sai cta cac khang dinh sau:

(a) Tinh theo th( tu t&r cac gia dinh nghéo nhat dén giau nhat, téng thu

nhap thuc té ctia 60% cac gia dinh dau tién chiém chua dén 30% so véi téng

thu nhap cua toan bd cac gia dinh.

(b) Néu sap xép cac gia dinh theo th( tu tir nghéo nhat dén giau nhat, roi

chia thanh 10 nhém bang nhau tir 1 dén 10, t6ng thu nhap cla cac gia dinh

trong nhém 3 chiém khoang 8:56% tgng thu nhap cla toan bd cac gia dinh.
(c) Su bat binh dang vé thu nhap cta Hoa Ki nam 2005 dugc xac dinh bai

cbng thuc:

100

[l x- (0,00061¢ +0,0218x + 1,?33):]i dx

(d) Su bat binh ddng vé thu nhap cda Hoa Ky nam 2005 g3 vugt qua 2000
Lo giai
(a) Tinh theo th tu tir cac gia dinh nghéo nhat dén giau nhat, téng thu

nhap thuc té ctia 60% cac gia dinh dau tién chiém chua dén 30% so véi téng
thu nhap cua toan bd cac gia dinh.

Tinh theo th( tu tr cac gia dinh ngheo nhat dén giau nhat, téng thu nhép
cta 60% cac gia dinh cGa dau tién chiém ty 1& trong téng thu nhap la:
f(60) =27,321529(%)

» Chon DUNG.

(b) Néu sap x€ép cac gia dinh theo th( tu tir nghéo nhat dén giau nhat, roi
chia thanh 10 nhém bang nhau tr | dén 10, t6ng thu nhap cla cac gia dinh
trong nhém 3 chiém khoang 8:36% t8ng thu nhap cla toan bd cac gia dinh.

Néu sap x&p cac gia dinh theo th tu tir nghéo dén giau, réi chia thanh 10 nh
ém b&ng nhau, mdi nhém chiém 10% sg gia dinh cda Hoa Ky.



T6ng thu nhap cta 30% sg gia dinh (1a cc gia dinh thudc nhém 1:2:3 ) chiém
ty |é trong tong thu nhép cla tat ca cac gia dinh la:

f(30) =8,561476 (%)

T6ng thu nhap cta 20% sg gia dinh (1a cac gia dinh thudc nhém 1.2 ) chiém
ty lé trong tong thu nhap cla tat ca cac gia dinh la:

f(20) =5,774409 (%)

= Ty |& cla téng thu nhap cac gia dinh nhém thir 3 so véi toan bd céc gia
dinh la:

f(30)-  (20) =2,787067(%)

» Chon SAl.

(c) Su bat binh dang vé thu nhap clda Hoa Ki nam 2005 dugc xac dinh béi

100 )

[[x— (0,00061x +0,0218x +1,723) | dx

cdng thic: o

Su bat binh ddng vé thu nhap cla Hoa Ki vao ndm 2005 |5 dién tich hinh
phang S gidi han bai hai dé thi:

(yx
y =(0,00061x¢ +0,0218+1,723) " :

X =0-x =100 = S= [‘(m,ommw‘+0,0315x+!,?33) - x|dx
Cach 1:

S¢ dung may tinh cam tay, ta thay phuong trinh
0,00061 +0,0218x+1,723) - x=0 ., . x=ax=b(a<h \
( ) cO hai ngiém (a<b) thudc

[0;100]

a0 =(0,00061% +0,0218x+1,723) - x
Xét dau biéu thirc g( ) ( )

x | o a b 100
g[-r]| + 0 - 0 4

ta duoc:

S= [lg0d)dx = [g()dxs
Suy ra: o o

fatjaxe flgbofax

f[g(X)dx

a

‘[g(x)dx + +

Il:fg(X)dx‘



:]‘g(x)dx - ']'g(x)dx+ H]' g(x)dx

Cach 2:
Sur dung may tinh cam tay ta dugc:

100 -
S= f‘(&,mumf +0,0218x+1,723) - x‘dx ~2068,9

Kiém tra phép tinh cta dé bai, ta co:
100

J'[x— (0,00061° +D,DEIS><+I,?23):I dx =2059,3131

» Chon SAl.
(d) Su bat binh dadng vé thu nhap cla Hoa Ky ndm 2005 g& vuot quéa 2000,

Su bat binh ddng thu nhap cta Hoa Ky nam 2005 |3:

100 .
S= J“(G,Dmmf +0,0218x+1,723) - xdx =2068,9

» Chon DUNG.
‘Dang ©: Cau trac nghiém tra 16i ngan

Cau 1: Do thi trong hinh dudi day la cia ham so y =f(X).

(7

=Y

—2{ O 1

J700x=3; [ (e =1

Biét -- . Tinh dién tich phan hinh phang t6 dam trong
hinh.

Loi giai
Tra loi: 4

Tur d6 thi ta c6 F(x)=0,%xe[-2;0] VA f(x) <o, vxe[ﬂ;l].

S= [IF(Jdx = [if(o)dxs F0fdx = [F(dx- [Flx)dx

Do dé



S=3-(-1)=4

Cau 2: Tinh dién tich S cda hinh phng giéi han bdi cac dudng y:x-‘+2x+|’ truc
hoanh, X=1 va x=2,
Loi giai
Tra loi: 7,75
i 31
S= ﬂx +2x+ ||dx:__ =17,75
Dién tich hinh phang can tim la .‘ 4
Cau 3: Thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gidi han bdi cac dudng:
Y=3x4x Y=0:X=0:X=3 g anh truc OX bing bao nhiéu (Iam tron dén hang
don vi)?
Loi giai
Tra loi: 789

v :pI1|(3x+ X ) dx :ESHIDlp 759

3
Cau 4: Khéi chdm cdu c6 ban kinh R=3 va chiéu cao h_E sinh ra khi quay hinh
phang gidi han bai cung tron cé phuong trinh y:ﬂ, truc hoanh va hai
=3
dudng thang 2, X=3 xung quanh truc OX. Tinh thé tich kh&i chdm cau
nay (lam tron két qua dén hang phan chuc).
Loi giai
Tra loi: 17,7

V:p'.ltg_ xf)dx :p‘ Oy - %‘ _ :%%” 7

Ta c6 thé tich khéi chdm cau la

Cau 5: Tinh dién tich cla hinh phang giéi han bdi cac dudng: ¥ =5~ X, V=3

X =" \5 x=\2 (két qua lam tron dén chit s6 thap phan tha 2)
Loi giai
Tra loi: 15,08

Ta c6: 8- X =3X & 8- 4 =0 & x=-2 no3c X=V2_



Dién tich cGa hinh phang gidi han bdi cac dudng y=8- xi, y=3x x=-2

’

X:\E la:
£ £ 4 2l
A z aX
S= J[|s-x3-3xz|dx:l(8-4xz)d><: 8x- — :33“6 ~15.08

XZ

2 e 2. e N — y:_
Cau 6: Tinh dién tich cla hinh ph&ng gi6i han bdi cac dudng: ¥ =V2X, 2,
X=2 (két qua lam tron dén chir s6 thap phan thi 2)

x =0

’

Loi giai
Tra 1oi: 1,33

x:
. e X ox Y5 _
Dién tich cGa hinh phang gidi han bdi cac dusng Y ~V2X, 2, x=0

’

X=23:
2 2 2| 2] I : : : 3 3
szd}‘_- 2x®=ﬂ£-§ ‘dx= gtzx}:-g‘ 2 4
J 2 . 2 =5 — =3
2 ) 3 6 3 (dvdt).
Cau 7: Goi (#) la phan hinh phang dugc gidi han béi dé thi cla cidc ham sé
y=3x" y=4-x (H)

va truc hoanh. Dién tich cula la bang bao nhiéu?

Loi giai

Tra loi: 5,5

Ly =3%
(H): y=4-x
y=0

Xét phuong trinh hoanh do giao diém:



Cau 8:

o 4-x=0e x=4
% 3X' =0= x=0

x =1 (Ym)

3 =4- x = -
X :; (Loai)

4x-x—'w Ly
2 || T2

S :.i|3x3dx+ J(4 x )dx :x-"|:| +

Dién tich hinh phang

Cho (H) la hinh phang dugc té dam trong hinh vé va dugc gidi han badi cac
0 y:'—x khlix =
duong cé phuong trinh V=3 , - 2khix>1 Dién tich cua (&)
bang bao nhiéu.
Loi giai
Tra loi: 6,5
Ta c6
Ya
| |
0 /2 3\ =
e -2
_[-x khix =l
Xét: y—lx_ 2 khi x>1

limy =lim(x- 2) =- 1 __1 = limy=y) ,
ey T va y()=-1 iy =Y . Do d6 ham soé lién tuc tai

x =1

Dién tich hinh phang can tinh la:

1 3
10 . 10 .
5:"’?}{—}{'+X dx+ﬂ?x— X - X+2 |dx

i [

1§ i 3¢
ﬁS:ﬁEx—xz‘M+ﬂ%x—x*+2 dx

3



= 5= _x“—_” +2x

Cau 9: Cho tam gidc vudong OAB 6 canh OA ndm trén truc OX va

‘E!.DB:E‘U{E{%‘ B(a-b) . .
- 21 va NP7 y6i a, by cac s6 thuc théa @ +P =1 Goi P 13

khéi tron xoay sinh ra khi quay mién tam gidc OAB xung quanh truc OX.

Y B

O _—1 I z
z’

Tinh gid tri t@na khj thé tich cha khéi b dat gid tri [&n nhat. Lam tron két qua
dén chit s6 thap phan thi 2.

Loi gidi
Tra loi: 1,41
Dap so: V2
Do OB di qua gdc toa do nén ta dat OB:y =K< \4i k 13 56 thuc duong.
b b
.p) = OB:y=—x tana =—
Do OB di qua B(a:b) a va a,
v p | dx =p |J‘Txdx pirx glfa
Khi dé, T
Ap dung bat dang thic Am - Gm:
2 (b: +b +Hﬂ') 2
v: =P bae =P braz <P _4P _“‘D”E
9 18 15 27 243 27

Pang thirc xay ra khi va chi khi

Cau 10: Trong chuong trinh néng thon mdi, tai moét xa Y cé xay mot cay cau bang bé
tong nhu hinh vé. Tinh thé tich khéi bé tong dé d6 du cay cau. (Budng cong
trong hinh vé la cac duong Parabol)



0,5m 19m 0, 5m

Tra loi: 40

Chon hé truc 2V nhu hinh vé.

0,5m 19m, 0,5m
19
Goi B:Y=aX*h s oo bol di qua hai diém
2
0=a| 2| +2 q= 8
= 3ol
Nén ta c¢6 hé phuong trinh sau: 2=b b=
8
P)y=- ):2+2
- ( ]) Y 301

3
o C(l{);ﬂ),ﬂ[ﬂ;—]
Goi (B):y=ax +h la Parabol di qua hai diém :

0 =a.(10) +% =

=h, =3

5
Nén ta c6 hé phuong trinh sau: 2 2
| 5
P)y=-—x+=
= (P):y Ry



(P)

Goi mat phang vudng géc vaéi truc OX, thiét dién tao bdi mat phang

(P) véi khoi béténg la hinh chr nhat cé chiéu dai bang 5, chiéu rong bang
51 ' -
‘_Lx = _|_ix3+3 :i 3+|_ , -9,5=x<=9,5
h(x) = 40 2 301 14440 2
1 ., 5
L x4l , X€[-10;-9,5] U[9,5;10]
L 40 2 .
Suy ra dién tich thiét dién la
5 |$m X ';| , -9,5<x<9,5
S(x) = )
1 . 5
*-T.‘__x'+— , x€[-10;-9,5] U[9,5;10]
40 2
10
V= I‘E{x]dx
Do dé io
.95 i g5 9.5 ( | 1 [ - 5 |
V= IS _IX‘+”_ dx+ J'S‘ 4 x3+|_ dx + IE -‘—IX:+H—‘C1X=4U
V3 o140 2 | 114440 2 o5 140 ry
ay i i
Cau 11: Cho hinh phéng (D) dugc @gi6i han bdi céc duong
YEXHIXHLY=0-XG V=2 oy (D) ndm ngoai Parabol ¥ =X *2X*2 khi cho
(D)

quay quanh truc OX, ta nhan dugc vat thé tron xoay cé thé tich
v=%
b, trong d6 &P 13 cac s6 nguyén duong. Gia tri biéu thic P =a-2b
bang bao nhiéu.
Loi giai
Tra loi: 73

\y“

D
T
1

AN

4

§ =3

[y R

O

/)

. e s =3 +2X+2: V=6- X: V=2
V& cac dugng Y =X FXFL Y =0- X6 Y =2

Dua vao hinh vé ta cé:



523p

! 5

dx+piﬂ(ﬂ— x) - 2°

vay P=523-215 =73
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