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Bài 77. 

Cho đường tròn (O), đường kính AB cố định, một điểm I nằm giữa A và O sao cho 
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 Kẻ dây MN vuông góc với AB tại I. Gọi C là điểm tùy ý thuộc cung lớn MN sao cho C không trùng với M, N và B, AC cắt MN tại E.

a) Chứng minh tứ giác IECB nội tiếp.

b) Chứng minh 
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c) Chứng minh 
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d) Gọi O' là tâm đường tròn ngoại tiếp 
[image: image5.wmf].
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 Chứng minh M, O', B thẳng hàng. Hãy xác định vị trí điểm C sao cho NO' nhỏ nhất.

(Trích  đề thi TS vào 10 THPT - TP Hà Nội 2002-2003)

Hướng dẫn giải:
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a) Ta có: 
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b) Ta có: 
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Mặt khác: 
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 (góc nội tiếp chắn 
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[image: image22.wmf]·

·

AEMAMC

=

Þ


Xét  
[image: image23.wmf]AEM

V

 và 
[image: image24.wmf]AMC

V

 có: 
[image: image25.wmf]µ

·

·

()

(.)

Achung

cmt

AEMAMCgg

AEMAMC

ì

ï

Þ

í

=

ï

î

VV

∽


Vì: 
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c) Xét 
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Từ (3) và (4) 
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d) Ta có: 
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 là tiếp tuyến tại M của (O') 
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Mặt khác: 
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Từ (5) và (6) 
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Ta thấy: NO' nhỏ nhất khi O' là hình chiếu vuông góc của N trên MB.
Hay: 
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Từ O' kẻ đường thẳng vuông góc với MN tại H. Lấy điểm E đối xứng với M qua H 
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Vẽ đường tròn (O') cắt (O) tại C.
Vậy C thuộc 
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 của đường tròn (O) sao cho OC = OM = OE thì NO' nhỏ nhất.
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Bài 78. 

Cho đường tròn (O) đường kính AB = 2R. Gọi M là một điểm bất kỳ thuộc (O) (M khác A, B). Các tiếp tuyến của đường tròn (O) tại A và M cắt nhau tại E. Vẽ MP  vuông góc với AB tại P, vẽ MQ vuông góc với AE tại Q.

a) Chứng minh tứ giác AEMO nội tiếp và tứ giác APMQ là hình chữ nhật.

b) Gọi I là trung điểm của PQ. Chứng minh 
[image: image47.wmf],,
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 thẳng hàng.
c) Gọi K là giao điểm của EB và MP. Chứng minh rằng 
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d) Đặt AP = x. Tính MP theo R và x. Tìm vị trí của điểm M trên đường tròn (O) để hình chữ nhật APMQ có diện tích lớn nhất.

(Trích đề thi TS vào 10 THPT - TP Hồ Chí Minh 2010-2011)

Hướng dẫn giải:
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a) Ta có: 
[image: image50.wmf]·

·

·

·

90()180

EMOEAOgtEMOEAO

==Þ+=

oo



[image: image51.wmf]AEMO

Þ

Y

 nội tiếp  (vì: 
[image: image52.wmf]·

·

;

EAOEMO

 đối nhau).

Xét 
[image: image53.wmf]AQMP

Þ

Y

 có: 
[image: image54.wmf]µ

µ

·

90()

QAPgtAQMP

===Þ

o

Y

 là hình chữ nhật.
b) Vì: IQ = IP (gt) 
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Mà: EA = EM (T/c 2 tiếp tuyến cắt nhau)
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Từ (1) và (2) 
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Do: 
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 MB là tia phân giác ngoài của 
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Mặt khác: 
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 MA là tia phân giác trong của 
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Gọi N là giao điểm của EB và MA 
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Từ (1) và (2) 
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Lại có: 
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d) Ta có: 
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 (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn) 
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Gọi H là hình chiếu vuông góc của I trên AB.
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Mặt khác: 
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Hay: 
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 là hình vuông (Tức M nằm chính giữa cung AB).
Bài 79. 

Cho đường tròn (O) đường kính AB. Trên đường tròn (O) lấy điểm C (C khác A, B và CA > CB). Các tiếp tuyến của đường tròn (O) tại A và C cắt nhau tại D. Kẻ CH vuông góc với AB (
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), DO cắt AC tại E.

a) Chứng minh tứ giác OECH nội tiếp. 
b) Đường thẳng CD cắt đường thẳng AB tại F. Chứng minh rằng 
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c) BD cắt CH tại M. Chứng minh EM // AB.
Hướng dẫn giải:
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CB là tia phân giác ngoài của 
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Gọi N là giao điểm của DC và AC.
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Từ (1) và (2) 
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Mặt khác: AD // CH  (gt) 
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Lại có: 
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 (T/c 2 tiếp tuyến cắt nhau) 
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