
PHẦN A. LÝ THUYẾT VÀ VÍ DỤ MINH HỌA

1. PHÉP CHIẾU SONG SONG

Cho mặt phẳng  và đường thẳng  cắt . Với mỗi điểm  trong không gian ta xác định

điểm  như sau:

- Nếu  thuộc  thì  là giao điểm của  và .

- Nếu  không thuộc  thì  là giao điểm của  và đường thẳng qua  song song với .

Điểm  được gọi là hình chiếu song song của điểm  trên mặt phẳng  theo phương . 

Phép đặt tương ứng mỗi điểm  với hình chiếu  của nó được gọi là phép chiếu song song lên

 theo phương .

Mặt phẳng  được gọi là mặt phẳng chiếu, phương  được gọi là phương chiếu.
Chú ý. Nếu một đường thẳng song song với phương chiếu thì hình chiếu của đường thẳng đó là
một điểm. Kể từ đây, nếu không nói gì thêm ta chỉ xét các phép chiếu mà phương chiếu không
song song với mặt phẳng chiếu.

Ví dụ 1. Cho hình lăng trụ tam giác .

a) Xác định hình chiếu của điểm  trên mặt phẳng  theo phưong .
b) Gọi   là một điểm thuộc đoạn thẳng  . Xác định hình chiếu của   trên mặt phẳng

 theo phương .
Giải (H.4.57)

BÀI 14. PHÉP CHIẾU SONG SONG 
CHƯƠNG 4. QUAN HỆ SONG SONG TRONG KHÔNG GIAN



a) Vì  là hình lăng trụ nên . Vì  thuộc mặt phẳng  nên 

là hình chiếu của  trên mặt phẳng  theo phương .

b) Trong mặt phẳng  vẽ  với  thuộc  thì . Vì  thuộc

mặt phẳng  nên  là hình chiếu của  trên mặt phẳng  theo phương .
2. TÍNH CHẤT CỦA PHÉP CHIẾU SONG SONG
Ta có các tính chất sau của phép chiếu song song:
- Phép chiếu song song biến ba điểm thẳng hàng thành ba điểm thẳng hàng và không làm thay đổi
thứ tự ba điểm đó. Phép chiếu song song biến đường thẳng thành đường thẳng, tia thành tia, đoạn
thẳng thành đoạn thẳng.
- Phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành hai đường thẳng song song hoặc
trùng nhau.
- Phép chiếu song song giữ nguyên tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng cùng nằm trên một đường
thẳng hoặc nằm trên hai đường thẳng song song.

Ví dụ 2. Cho hình bình hành  và gọi  là hình chiếu của  trên mặt phẳng

 theo phương . 

Chứng minh rằng tứ giác  là hình bình hành.
Giải

Vì  là hình bình hành nên  song song với , do đó hình chiếu của  là  song

song với hình chiếu của  là . Tương tự  song song với .

Tứ giác  có  và  nên nó là hình bình hành.
Ví dụ 3. Cho tam giác  có  là trung điểm của . Một phép chiếu song song biến tam

giác  thành tam giác , biến  thành . Chứng minh rằng  là đường trung

tuyến của tam giác .



Giải

Vì   là  trung điểm của   nên   thẳng hàng theo thứ tự đó và  .  Do vậy

 thẳng hàng theo thứ tự đó và , tức là  là trung điểm của . Vậy 

là đường trung tuyến của tam giác .
3. HÌNH BIỂU DIỄN CỦA MỘT HÌNH KHÔNG GIAN
Hình biểu diễn của một hình trong không gian là hình chiếu song song của hình đó trên một mặt
phẳng theo một phương chiếu nào đó hoặc hình đồng dạng với hình chiếu đó.

Ví dụ 4. Vẽ hình biểu diễn của hình lăng trụ  có mặt đáy  là hình thang,
 song song với  và 

Giải

Hình lăng trụ  có các mặt bên là hình bình hành nên hình biểu diễn của nó cũng

có các mặt bên là hình bình hành. Hình thang  có hai đáy  và  nên hình
biểu diễn của  là một hình thang có độ dài một đáy gấp hai lần độ dài của đáy còn lại. Từ

đó, ta vẽ được hình biểu diễn của hình lăng trụ  như Hình .

PHẦN B. BÀI TẬP TỰ LUẬN (PHÂN DẠNG)

Câu 1. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Vẽ hình biểu diễn của hình chóp  có đáy  là hình bình 
hành.

Câu 2. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Cho hình hộp .

Xác định hình chiếu của điểm  trên mặt phẳng  theo phương  và theo phương 
.



Câu 3. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Chứng minh rằng hình chiếu song song của một hình thang là một hình 

thang .

Câu 4. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Một phép chiếu song song biến tam giác  thành tam giác . 

Chứng minh rằng phép chiếu đó biến đường trung bình của tam giác  thành đường trung bình của tam 

giác .

Câu 5. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Phép chiếu song song có thể được sử dụng để vẽ dạng nổi (hay dạng 3D)
của chữ cái như trong hình dưới đây. Theo phương pháp đó hãy vẽ dạng nổi của một số chữ cái quen thuộc 
như L, N, T,..

Câu 6. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Những mệnh đề nào trong các mệnh đề sau đây là đúng?
a) Phép chiếu song song biến đoạn thẳng thành đoạn thẳng.
b) Phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành hai đường thẳng cắt nhau.
c) Phép chiếu song song biến tam giác đều thành tam giác cân.
d) Phép chiếu song song biến hình vuông thành hình bình hành.

Câu 7. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Nếu tam giác  là hình chiếu của tam giác  qua một phép 

chiếu song song thì tam giác  có phải là hình chiếu của tam giác  qua một phép chiếu song song 
hay không? Giải thích vì sao.

Câu 8. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Phép chiếu song song biến tam giác  thành tam giác . 

Chứng minh rằng phép chiếu đó biến trọng tâm của tam giác  thành trọng tâm của tam giác .

Câu 9. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Hình  có thể là hình biểu diễn của một hình lục giác đều hay 
không? Vì sao?



Câu 10. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Vẽ hình biểu diễn của hình chóp  có đáy  là hình thang,

 song song với  và , .

Câu 11. (SGK-KNTT 11-Tập 1) Trong hình bên,  và  là bóng của hai thanh chắn của một chiếc 
thang dưới ánh mặt trời.

Hãy giải thích tại sao  song song với .

Câu 12. Cho đoạn thẳng  song song . Gọi  lần lượt là hình chiếu song song của  và trên

 theo phương của đường thẳng  cho trước. Chứng minh rằng . Hỏi rằng nếu ngược lại thì 
có đúng không ?

Câu 13. Cho đường thẳng  cắt mặt phẳng  tại . Gọi  là hình chiếu song song của  lên  

theo phương  cho trước.

a. Chứng minh  qua ?

b. Lấy hai điểm  và  trên  và gọi  lần lượt là hình chiếu song song của  và  trên 

theo phương . Chọn  sao cho .

Câu 14. Gọi  là một điểm nằm ngoài mặt phẳng  chứa tam giác .  là trọng tâm của tam giác

.

a. Tìm ảnh của  trong phép chiếu song song trên mặt phẳng  theo phương .

b. Gọi  lần lượt là trung điểm của . Tìm ảnh của  và của tam giác  trong

phép chiếu song song trên mặt phẳng  theo phương .

c. Tìm ảnh của tam giác  trong phép chiếu song song trên  theo phương trung tuyến  của

tam giác .



PHẦN C. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM (PHÂN MỨC ĐỘ)

1. Câu hỏi dành cho đối tượng học sinh trung bình – khá

Câu 1. Qua phép chiếu song song, tính chất nào không được bảo toàn?
A. Chéo nhau. B. Đồng qui. C. Song song. D. Thẳng hàng.

Câu 2. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào sai?
A. Phép chiếu song song biến đường thẳng thành đường thẳng, biến tia thành tia, biến đoạn thẳng 
thảnh đoạn thẳng.

B. Phép chiếu song song biến hai đường thẳng song song thành hai đường thẳng song song.

C. Phép chiếu song song biến ba điểm thẳng hàng thành ba điểm thẳng hàng và không thay đổi 
thứ tự của ba điểm đó.

D. Phép chiếu song song không làm thay đổi tỉ số độ dài của hai đoạn thẳng nằm trên hai đường 
thẳng song song hoặc cùng nằm trên một đường thẳng.

Câu 3. Cho hình lăng trụ , qua phép chiếu song song đường thẳng , mặt phẳng chiếu

 biến  thành . Trong đó  là trung điểm của . Chọn mệnh đề đúng?

A.  là trung điểm của . B.  là trung điểm của .

C.  là trung điểm của . D. Cả ba đáp án trên đều sai.

Câu 4. Cho hình lăng trụ , gọi ,  lần lượt là trung điểm của , . Qua phép chiếu 

song song đường thẳng , mặt phẳng chiếu  biến  thành ?

A. . B. . C. . D. .

Câu 5. Cho tam giác  ở trong mặt phẳng  và phương . Biết hình chiếu (theo phương ) của 

tam giác  lên mặt phẳng  là một đoạn thẳng. Khẳng định nào sau đây đúng?

A. . B. .

C.  hoặc . D. A, B, C đều sai.

Câu 6. Khẳng định nào sau đây đúng?
A. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một hình tam giác.

B. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một đoạn thẳng.

C. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một hình chóp cụt.

D. Hình chiếu song song của một hình chóp cụt có thể là một điểm.

Câu 7. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào sai?
A. Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau có thể song song với nhau.

B. Một đường thẳng có thể trùng với hình chiếu của nó.

C. Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau có thể trùng nhau.

D. Một tam giác bất kỳ đều có thể xem là hình biểu diễn của một tam giác cân.



Câu 8. Qua phép chiếu song song biến ba đường thẳng song song thành.
A. Ba đường thẳng đôi một song song với nhau.

B. Một đường thẳng.

C. Thành hai đường thẳng song song.

D. Cả ba trường hợp trên.

Câu 9. Khẳng định nào sau đây đúng?

A. Hình chiếu song song của hình lập phương theo phương  lên mặt phẳng

 là hình bình hành.

B. Hình chiếu song song của hình lập phương theo phương  lên mặt phẳng

 là hình vuông.

C. Hình chiếu song song của hình lập phương theo phương  lên mặt phẳng

 là hình thoi.

D. Hình chiếu song song của hình lập phương theo phương  lên mặt phẳng

 là một tam giác.

Câu 10. Hình chiếu của hình vuông không thể là hình nào trong các hình sau?
A. Hình vuông. B. Hình bình hành. C. Hình thang. D. Hình thoi.

Câu 11. Trong các mện đề sau mệnh đề nào sai:
A. Một đường thẳng luôn cắt hình chiếu của nó.

B. Một tam giác bất kỳ đề có thể xem là hình biểu diễn của một tam giác cân.

C. Một đường thẳng có thể song song với hình chiếu của nó.

D. Hình chiếu song song của hai đường thẳng chéo nhau có thể song song với nhau.

Câu 12. Nếu đường thẳng  cắt mặt phẳng chiếu  tại điểm  thì hình chiếu của  sẽ là:

A. Điểm . B. Trùng với phương chiếu.

C. Đường thẳng đi qua . D. Đường thẳng đi qua  hoặc chính .

Câu 13. Giả sử tam giác  là hình biểu diễn của một tam giác đều. Hình biểu diễn của tâm đường tròn 
ngoại tiếp tam giác đều là:

A. Giao điểm của hai đường trung tuyến của tam giác .

B. Giao điểm của hai đường trung trực của tam giác .

C. Giao điểm của hai đường đường cao của tam giác .

D. Giao điểm của hai đường phân giác của tam giác .



Câu 14. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành.  là trung điểm của . Hình chiếu song 

song của điểm  theo phương  lên mặt phẳng  là điểm nào sau đây?

A. . B. Trung điểm của .

C. . D. .

Câu 15. Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành. Hình chiếu song song của điểm  theo 

phương  lên mặt phẳng  là điểm nào sau đây?

A. . B. Trung điểm của .

C. . D. .

Câu 16. Cho lăng trụ . Gọi  là trung điểm của . Khi đó hình chiếu song song của điểm

 lên  theo phương chiếu  là

A. Trung điểm . B. Trung điểm . C. Điểm . D. Điểm .

2. Câu hỏi dành cho đối tượng học sinh khá-giỏi

Câu 17. Cho hình hộp chữ nhật . Gọi  và . Điểm  

lần lượt là trung điểm của  và  Qua phép chiếu song song theo phương  lên mặt phẳng

 thì hình chiếu của tam giác  là

A. Đoạn thẳng . B. Điểm . C. Tam giác . D. Đoạn thẳng .

Câu 18. Cho hình hộp . Xác định các điểm  tương ứng trên các đoạn  

sao cho  song song với  và tính tỉ số .
A. 2 B. 3 C. 4 D. 1

Câu 19. Cho hình hộp . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và .

a) Xác định đường thẳng  đi qua  đồng thời cắt  và .

b) Gọi  lần lượt là giao điểm của  với  và . Hãy tính tỉ số .
A. 2 B. 3 C. 4 D. 1
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