HH9 – Tiết 67 - ÔN TẬP CUỐI NĂM
Dạng 1: Hệ thức lượng trong tam giác vuông, tỉ số lượng giác

Bài 1:  Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. Kẻ 

a) Tính EF, biết  .

b) Chứng minh  .







c) Qua  kẻ  vuông góc  , cắt  ở . Chứng minh  là trung điểm của .


d) Chứng minh rằng nếu   thì tam giác   là tam giác vuông cân.




Bài 2: Cho hình thang cân   (). Biết  , .

Tính  .
Dạng 2: Đường tròn




Bài 3: Cho hình chữ nhật . Gọi I là một điểm tùy ý trên cạnh . Qua   kẻ  .

a) Chứng minh tứ giác  nội tiếp.

b) CHứng minh  .





c) Cho biết  . Xác định vị trí của điểm  trên cạnh  để  là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tứ giác .












Bài 4: Cho tam giác nhọn  nội tiếp đường tròn . Phân giác của góc  cắt  tại , cắt đường tròn tại . Gọi  và  lần lượt là hình chiếu của điểm  trên  và  .

a) Chứng minh tứ giác  nội tiếp được đường tròn.

b) Chúng minh tam giác  cân.


c) Đặt . Chứng minh  .


d) So sánh   với  .














Bài 5: Cho nửa đường tròn  đường kính . Các điểm  và  thuộc cung  sao cho  sđ  ( thuộc cung ). Gọi  là giao điểm của  và ,  là giao điểm của  và .

a) Tính số đo góc .

b) Chứng minh rằng  nội tiếp.


c) Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp của tứ giác .


d) Khi cung  di chuyển trên nửa đường tròn thì điểm  di chuyển trên đường nào?
Dạng 3: Hình trụ, hình cầu, hình nón

Bài 6: Một hình trụ có bán kính đấy 5cm. Một mặt phẳng đi qua trục , phần mặt phẳng giới hạn bởi hình trụ là một hình chữ nhật có diện tích bằng diện tích hình tròn đáy hình trụ. Tính diện tích xung quanh, diện tích toàn phần và thể tích hình trụ.




Bài 7: Cho tam giác đêu  cạnh 6cm, đường cao . Quay tam giác  và các đường tròn nội tiếp, đường tròn ngoại tiếp tam giác đó nửa vòng quanh , ta được một hình nón và hai hình cầu.
a) Tính diện tích toàn phần của mỗi hình.
b) Tính thể tích của mỗi hình.







[bookmark: _GoBack]HƯỚNG DẪN GIẢI
Dạng 1: Hệ thức lượng trong tam giác vuông, tỉ số lượng giác

[image: ]Bài 1:  (Hình H1) Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. Kẻ 

a) Tứ giác AEHF là hình chữ nhật vì có ba góc vuông, do đó  .

Tam giác ABC vuông tại A, , ta có:


b) Áp dụng hệ thức lượng trong tam giác vuông ta có:




c) Tứ giác AEHF là hình chữ nhật nên  .






Ta có  . Mà   ( cùng phụ với  ) nên  . Mặt khác  


Suy ra tam giác AIB cân tại I nên IB=IA.
Tương tự IA=IC, Suy ra IB=IC. Vậy I là trung điểm của BC

d) Ta có  Mặt khác



Mà AH=FE nên  

Vì    nên AH=AI khi và chỉ khi H trùng với I. Khi đó tam giác ABC là tam giác vuông cân.



Bài 2: (Hình H2) Cho hình thang cân ABCD (). Biết AB=5a, BC=3a, AD=13a, . Tính  
Tam giác ABD vuông tại B, ta có:



ABCD là hình thang cân nên  .

[image: ] 



Vậy  
Dạng 2: Đường tròn

Bài 3: (Hình H3) Cho hình chữ nhật ABCD. Gọi I là một điểm tùy ý trên cạnh AB. Qua I kẻ  .

a) Ta có: . Ba điểm M, N, B cùng thuộc đường tròn đường kính IC.
Tứ giác BINC là hình chữ nhật nên điểm C thuộc đường tròn đường kính IC. Vậy bốn điểm B, M, N, C cùng thuộc đường tròn đường kính IC hay tứ giác BMNC nội tiếp.

[image: ]b) Ta có: ( cùng phụ với góc MIA)

 ( hai góc nội tiếp cùng chắn cung MI)

Do đó  ta có:



.

c) AN là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tứ giác BMNC khi và chỉ khi  .

Đặt  .

Dễ thấy  .Do vậy :



Vậy có hai vị trí cảu điểm I trên cạnh AB:  để AN  là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tứ giác BMNC.
Bài 4: (Hình H4)  Cho tam giác nhọn ABC nội tiếp đường tròn (O). Phân giác của góc A cắt BC tại D, cắt đường tròn (O) tại E. Gọi K và M lần lượt là hình chiếu của điểm D trên AB và AC.

a) Tứ giắc AMDK là  tứ giác  nội tiếp vì có  

b) Ta có: . Vậy tam giác AKM cân tại A.
[image: ]c) Cách 1: Gọi giao điểm của KD với AC là S. 

Ta có:  (hai góc nội tiếp cùng chắn cung MD)



Mà  

d) Dễ thấy  



Kẻ  , ta có:

 




TỪ (1), (2), (3) suy ra  với  .

Bài 5: Cho nửa đường tròn (O) đường kính AB. Các điểm C và D thuộc cung AB sao cho  sđ  (C thuộc cung AD). Gọi E là giao điểm của AC và BD, K là giao điểm của AD và BC.

a) Ta có: 

[image: ]b) Xét 
Chứng tỏ rằng ECKD nội tiếp.
c) Gọi I là trung điểm của EK. Ta có: 



Suy ra   hay OD là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp của tứ giác ECKD.

d) ta có: . Điểm K nhìn AB cố định dưới một góc bằng 1350  nên khi K di chuyển trên cung chứa góc 1350  dựng trên đoạn thẳng AB.  
Dạng 3: Hình trụ, hình cầu, hình nón
Bài 6: Một hình trụ có bán kính đấy 5cm. Một mặt phẳng đi qua trục OO’, phần mặt phẳng giới hạn bởi hình trụ là một hình chữ nhật có diện tích bằng diện tích hình tròn đáy hình trụ. Tính diện tích xung quanh, diện tích toàn phần và thể tích hình trụ.
Diện tích hình chữ nhật AA’B’B là


Diện tích hình tròn đáy hình  trụ là



Vì  
[image: ]Diện tích xung quanh hình trụ là :


Diện tích toàn phần của hình trụ là 


Thể tích hình trụ 



Bài 7: (Hình H7) Cho tam giác đêu ABC cạnh 6cm, đường cao AH. Quay tam giác ABC và các đường tròn nội tiếp, đường tròn ngoại tiếp tam giác đó nửa vòng quanh AH, ta được một hình nón và hai hình cầu.
[image: ]Gọi r là bán kính đường tròn nội tiếp, R là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. Ta có:

 
a) Diện tích toàn phần của hình nón là;



Diện tích mặt cầu nhỏ là: 

Diện tích mặt cầu lớn là : 

b) Thể tích của hình nón là  

Thể tích hình cầu nhỏ là : 

Thể tích mặt cầu lớn là: 


7

image3.wmf
..

AEABAFAC

=


oleObject49.bin

image47.wmf
D


oleObject50.bin

image48.wmf
AB


oleObject51.bin

image49.wmf
»

0

90

CD

=


oleObject52.bin

image50.wmf
C


oleObject53.bin

image51.wmf
AD


oleObject3.bin

oleObject54.bin

image52.wmf
E


oleObject55.bin

image53.wmf
AC


oleObject56.bin

image54.wmf
BD


oleObject57.bin

image55.wmf
K


oleObject58.bin

image56.wmf
AD


image4.wmf
A


oleObject59.bin

image57.wmf
BC


oleObject60.bin

image58.wmf
CED


oleObject61.bin

image59.wmf
ECKD


oleObject62.bin

image60.wmf
OD


oleObject63.bin

image61.wmf
ECKD


oleObject4.bin

oleObject64.bin

image62.wmf
CD


oleObject65.bin

image63.wmf
K


oleObject66.bin

image64.wmf
’

OO


oleObject67.bin

image65.wmf
ABC


oleObject68.bin

image66.wmf
AH


image5.wmf
AK


oleObject69.bin

image67.wmf
ABC


oleObject70.bin

image68.wmf
AH


oleObject71.bin

image69.png




oleObject72.bin

image70.wmf
EFAH

=


oleObject73.bin

image71.wmf
AHBC

^


oleObject5.bin

oleObject74.bin

image72.wmf
(

)

(

)

2

.13,5.681

9

9

AHBHHC

AHcm

EFcm

===

Þ=

=


oleObject75.bin

image73.wmf
2

2

.

..

.

AHAEAB

AEABAFAC

AHAFAC

ü

=

ï

Þ=

ý

=

ï

þ


oleObject76.bin

image74.wmf
,AFHE

AEHF

==


oleObject77.bin

image75.wmf
(

)

AEFHFEcgc

D=D--


oleObject78.bin

image76.wmf
µ

¶

11

EH

=


image6.wmf
EF


oleObject79.bin

image77.wmf
¶

µ

1

HC

=


oleObject80.bin

image78.wmf
¶

2

H


oleObject81.bin

image79.wmf
µ

µ

1

CE

=


oleObject82.bin

image80.wmf
µ

µ

µ

µ

µ

µ

0

1

0

11

90

90

CB

BA

EA

ü

+=

ï

Þ=

ý

+=

ï

þ


oleObject83.bin

image81.wmf
==Þ=

244

ABC

ABCAEHFAEF

AEF

S

SSS

S


oleObject6.bin

oleObject84.bin

image82.wmf
(

)

2

4

1

2

2

ABC

AEF

S

BC

ABCAFEgg

SEF

BC

EFBC

EF

æö

DD-Þ==

ç÷

èø

Þ=Þ=

:


oleObject85.bin

image83.wmf
1

2

AHBCAHAI

=Þ=


oleObject86.bin

image84.wmf
AHAI

£


oleObject87.bin

image85.wmf
BCAD

P


oleObject88.bin

oleObject89.bin

image7.wmf
BC


oleObject90.bin

image86.wmf
2222

14412

BDADABaBDa

=-=Þ=


oleObject91.bin

image87.wmf
12, 5

ACBCaABCDa

====


oleObject92.bin

image88.png




image89.wmf
(

)

·

0

..90

CADBDAcccACD

D=DÞ=


oleObject93.bin

image90.wmf
1212

tan

55

1212

tanD

55

55

cot

1212

55

cotD

1212

BDa

A

ABa

ACa

CDa

ABa

A

BDa

CDa

ACa

===

===

===

===


oleObject94.bin

oleObject7.bin

image91.wmf
1212

tanA+tanD

55

5,76

55

cotcot

1212

AD

+

==

+

+


oleObject95.bin

oleObject96.bin

image92.wmf
·

·

·

0

90

IMCINCIBC

===


oleObject97.bin

image93.png




image94.wmf
·

·

MABMIN

=


oleObject98.bin

image95.wmf
·

·

MBAMNI

=


oleObject99.bin

image8.wmf
I


image96.wmf
(

)

.

MNIMBAgg

DD

:


oleObject100.bin

image97.wmf
..

MNMI

MNMAMBMI

MBMA

=Þ=


oleObject101.bin

oleObject102.bin

image98.wmf
{

}

222

ANNBNANNBAB

^=Û+=


oleObject103.bin

image99.wmf
(

)

055

AIxxIBx

=<<Þ=-


oleObject104.bin

image100.wmf
(

)

2

2222222

2,NB25

ANAIINxx

=+=+=+-


oleObject8.bin

oleObject105.bin

image101.wmf
222

2

540

1

4

ANBNAB

xx

x

x

+=

Û-+=

=

é

ê

=

ë


oleObject106.bin

image102.wmf
1, 4

AIcmAIcm

==


oleObject107.bin

image103.wmf
µ

µ

0

180

KM

+=


oleObject108.bin

image104.wmf
(chcgn)AKAM

AKDAMD

D=D-Þ=


oleObject109.bin

image105.png




image9.wmf
I


image106.wmf
¶

¶

12

KA

=


oleObject110.bin

image107.wmf
(

)

.

KMSADAgg

KMKSKS

KMAD

ADSASA

DD-

Þ=Þ=

:


oleObject111.bin

image108.wmf
·

sinsin.sin

KS

BACKMAD

SA

aa

==Þ=


oleObject112.bin

image109.wmf
AEKM

^


oleObject113.bin

image110.wmf
(

)

11

...sin1

22

AKEM

SKMAEAEAD

a

==


oleObject114.bin

oleObject9.bin

image111.wmf
CJAB

^


oleObject115.bin

image112.wmf
(

)

11

...sin2

22

ABC

SABCJABAC

a

==


oleObject116.bin

image113.wmf
(

)

(

)

.

..3

ADCABEgg

ADAC

ADAEABAC

ABAE

D=D

Þ=Þ=


oleObject117.bin

oleObject118.bin

oleObject119.bin

oleObject120.bin

image114.wmf
·

»

000

0

18018090

45

22

sdCD

CED

--

===


oleObject10.bin

oleObject121.bin

image115.png




image116.wmf
·

·

000

9090180

ECKEDK

+=+=


oleObject122.bin

image117.wmf
¶

µ

¶

¶

·

¶

¶

µ

·

11

21

0

121

90

DA

DKABD

DDAABD

ü

=

ï

ý

==

ï

þ

Þ+=+=


oleObject123.bin

image118.wmf
ODID

^


oleObject124.bin

image119.wmf
·

·

0

135

AKBCKD

==


oleObject125.bin

image10.wmf
2

ABCAEHF

SS

=


image120.wmf
'B'B

.A'10

AA

SABAh

==


oleObject126.bin

image121.wmf
(

)

2

25

O

Sr

pp

==


oleObject127.bin

image122.wmf
(

)

'B'B

10252,5

AA

O

SShh

pp

=Þ=Þ=


oleObject128.bin

image123.png




image124.wmf
(

)

2

278,5

xq

Srhcm

p

=»


oleObject129.bin

image125.wmf
(

)

22

22235,5

tp

Srhrcm

pp

=+»


oleObject11.bin

oleObject130.bin

image126.wmf
(

)

23

196,25

Vrhcm

p

=»


oleObject131.bin

image127.png




image128.wmf
(

)

(

)

(

)

0

0

.sin6033

.tan303

223

AHACcm

rHCcm

Rrcm

==

==

==


oleObject132.bin

image129.wmf
(

)

222

....3.5.327

HCACHCcm

ppppp

+=+=


oleObject133.bin

image130.wmf
(

)

2

412

rcm

pp

=


oleObject134.bin

image11.wmf
ABC


image131.wmf
(

)

(

)

2

22

442348

Rcm

ppp

==


oleObject135.bin

image132.wmf
(

)

223

11

...3.3393

33

HCAHcm

ppp

==


oleObject136.bin

image133.wmf
(

)

3

43

cm

p


oleObject137.bin

image134.wmf
(

)

3

323

cm

p


oleObject138.bin

oleObject12.bin

image12.wmf
ABCD


oleObject13.bin

image13.wmf
//

BCAD


oleObject14.bin

image14.wmf
5,3,13

ABaBCaADa

===


oleObject15.bin

image15.wmf
ABBD

^


oleObject16.bin

image16.wmf
tantan

cotcot

AD

AD

+

+


oleObject17.bin

oleObject18.bin

image17.wmf
AB


oleObject19.bin

image18.wmf
I


oleObject20.bin

image19.wmf
, 

INCDIMAC

^^


oleObject21.bin

image20.wmf
BMNC


oleObject22.bin

image21.wmf
..

MAMNMBMI

=


oleObject23.bin

image22.wmf
5, 2

ABcmBCcm

==


oleObject24.bin

image23.wmf
I


oleObject25.bin

image24.wmf
AB


oleObject26.bin

image25.wmf
AN


oleObject27.bin

image26.wmf
BMNC


oleObject28.bin

image1.wmf
, 

HEABHFAC

^^


image27.wmf
ABC


oleObject29.bin

image28.wmf
(

)

O


oleObject30.bin

image29.wmf
A


oleObject31.bin

image30.wmf
BC


oleObject32.bin

image31.wmf
D


oleObject33.bin

oleObject1.bin

oleObject34.bin

image32.wmf
E


oleObject35.bin

image33.wmf
K


oleObject36.bin

image34.wmf
M


oleObject37.bin

image35.wmf
D


oleObject38.bin

image36.wmf
AB


image2.wmf
13,5, 6

BHcmCHcm

==


oleObject39.bin

image37.wmf
AC


oleObject40.bin

image38.wmf
AMDK


oleObject41.bin

image39.wmf
AKM


oleObject42.bin

image40.wmf
·

BAC

a

=


oleObject43.bin

image41.wmf
.sin

MKAD

a

=


oleObject2.bin

oleObject44.bin

image42.wmf
AKEM

S


oleObject45.bin

image43.wmf
ABC

S


oleObject46.bin

image44.wmf
(

)

O


oleObject47.bin

image45.wmf
AB


oleObject48.bin

image46.wmf
C


